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LEOPOLDO  GVLIELMO 

■ ARCHIDVCI  AVSTRI^ 

Magno  Teutonici  Ordinis  Magiftro 

Bclgi  j,&  Burgundi  a:  Gubernatori  emerito 

/iugujltfstmi  Imperatoris  LEO  POLDI  Primi  Regnantis 
Par  ruo  fortmatifsimo , & 'e. 

FELICITATEM,  VICTORIAS,  TRIVMPHOS.  ::  • 


Iuturnis  Virorum  Sapientum  Votis , & 
precibus , e tumulo  excitatus  in  Lu- 
cem, & Vitam,  liber  hic  Pappi  Ale- 
xandrini , horolcopante  Seremfsimi 
nominis  Tui  clarifsimo  fvdere,  rena- 
fci  debuit,  Archidux  InuiCtilsime  Leo- 
polde.  Tu  Icilicet  ille  es,  qui  docto- 
rum hominum  laboribus  tamquam  fydus  affulges. Ttl 
ille  es,  quo  Patre  rediuiuus  ifte  Graeci  partus  ingenij  glo- 
riari potuiflet  potius  quam  Patrono;  'In  aliorum  enim 

i>e&oribusfedem,in  tuoAuguftale  fuum  Mathefiscol- 
ocauit.  Nec  (ane  ablq;  iucundae  voluptatis fruCtu  (au- 
deo dicere  ) erudito  huic  Volumini  benigno  lemel  im- 
pertieris obtutu  fupercilium  illud,  cuius  auguftam  plan£ 
raaieftatem  fubditi  Populi  venerantur,  hoftes&ehgionis. 
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& Auftriaca»  Domus  perhorrefcunt:  Nam  res  egregii 
gcltas,&pra:clara  Virtutis  Tua:  monumenta,  quam  lu- 
lpexit  Belgium , Germania  iterum  fufpicit , rcuocabit  in 
mentem  . Si  enim  oculis  occurrent  lineae  in  longum  ex- 
tenta ; occurret  menti  viftoriarum  tuarum  curfus  nulli- 
bi interruptus , nullo  pugnae  infelicis  exitu  definitus.  Si 
angulos  intuebere;  videbis  angultias,  quibus  armatam 
haTefim  conclufifti,  non  gloriam  tuam,  quae  longe,  la- 
teq,-  ditfufa,  ijfdem,  quibus  terrarum  Orbis,  limitibus  con- 
tinetur. Si  circulos  afpicies;  recordaberis  quoties  gladij 
Tui  mucrone,  tamquam  circino,  deui&is  perduellibus 
locum  circumpleris  vbi  degerent,  quo  fe militaribus  or- 
namentis fpoliati  reciperent:  Quoties  eofdem  obfidio- 
nali corona, orbe  veluti  ferreo,  Auftriacte ditionis  Vrbes, 
& caftra  circumuall antes  perculeris , atque  difieceris. 
SicBrema  a te  Ca;farearum  Copiarum  Pnefeftoarffifsi- 
mis  obfidionis  vinculis  exoluta; fic  Hafsia effufifsimis  po- 
pulationibus diuexata;  fic  per  plurimarum  arcium  expu- 
gnationem expugnata,  & frafta  Bannien,  ca:terorumq,- 
coniuratorum  audacia  ante  Tuae  cogitationis  obtutum 
verfabitur.  Exinde  deduceris  in  Belgium;  ftatimq;  Cor- 
tracum,  Dixmunda, reliqua  Vrbes  hoftium  manibus  ere- 
pta, fcd  in  primis  obuiumfiet  A rmenterium, Guberna- 
tionis initio, cum  vix  in  Prouinciam  illam  pedem  intulifi 
fes,  tam  celeriter  occupatum , vt  exclamare  pofses  abfquc 
labantia.  Veni,  Vidi.Vici . Si  hifce in  paginis machin^ 
lubijeientur  afpe&ui,  quibus  pondera  attolluntur;  offeret 
te  o mens  Tua,  qua,  velut  Archimedeoveffe, 

tot  Populos,tot  Prouincias  regendo  moues,&  imperando: 
Hoc  tamen  vno  abfimilis  Archimedi,  quod  locus  tibi  non 
cft  exquirendus  vbi  confiftas  ,•  Auftriaca  enim  Virtus,  & 
Fortuna,  fiue  inter  Pacis  otia , fiue  inter  Bellorum  tutnul- 
tus , fiue  Mari , fiue  degat  in  Terris , atq;  verfetur,  confi- 
ititvbique,  vbique  centrum  habet,  in  quadro  vbique  ftat* 
immobiliter  collocata . Quocumque  demum  te  vertas 
propriae  libertatis  aflertorem  Prouinciam,  Viftorem  ho- 

ftes 


fles,  Propugnatorem  Religio , Haercfis,&  Impietas  Pro* 
fligatorem , inconcu/Tum  Columen  Fides , Fulcimentum 
ingens, & Det us  Domus  Auftriaca,Orbis  vmuerfus  il- 
lum 1 e agnofcet,  & admirabitur,  quem  vt  ad  Augu- 
ftifsimum  Leopoldurn  nominis,  & fanguinis  affinitate, 
ita  confortio  dignitatis  proxime  videt  accedere  cuius  fci- 
licet  Herculeis  humeris  Romani  culmen  incumbit  Im- 

P^ik  . . . 

Dabis  igitur  non  confidentia  mea:,  fed  prasftantifsi 
mis  dotibus  T uis,  dabis  Humanitati  veniam, & Clemen- 
tia: Tuse,  Serenifsime  Princeps,  quod  Italus  ego  erudi- 
tum hoc  tributum  offerre  prsefumpferim . Vefhgales  tibi 
Vrbes  ferro  reddidifti,  Athenasa  reddis  lapientia.  Au- 
guftis  itaque  manibus,  admirando  fidere  gladium  volu- 
mini fodantibus,  fe  fe  Mathematica: Collectiones  pra> 
bent  confouendas  . Licebit  in  poflerum  fortunatum 
hunc  librum  appellare,  qui  diuturno,  ac  pene  dixerim, 
fepulchrali  fquallore  deformatam  faciem,  Tui  nominis 
nitidi  fsima  luce  detergit;  me  vero  fortunatifsimum,  cu- 
ius laboribus  Patrocinij  fui  radijs  tam  ferenum  Sydus 
affulfit. 
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- CANDIDO  LECTORI* 

Abes,  candide  Lector, Pappi  Alexandrini  Mathema- 
ticas collectiones  a Fcderico  Commandino  in  Lati- 
nam linguam  translatas,  & commentarijs  illuftra- 
tas , iamdiu  tibi  promilsas , & fortafle  a te  defidera- 
tas . Quod  nunc  habeas,  &:  diutius  illas  morari  non 
coaftus  fueris , id  totum  Francifco  Mariae  Screnilsi- 
' mo  Vrbini  Duci , acceptum  referre  debes:  is  enim 
tua,&  Commandinicaufa,  quia  illius  Hxredes  nunquam  huculque  in  ha« 
rum  imprcfsionc  concordes  fuerunt,  luis  hortationibus, & impenfis,vt 
ederentur  curauit . Quod  huic  operi  Primus , Sc  Secundus  liber  defint, 
edaci  rerum  tempori,  non  Commandini  negligentix  cft  adlcribcndum: 
tantam  enim  diligentiam  in  illis  perquirendis  adhibuit,  quanta  forlanin 
rc periendis  tot  alijs  antiquorum  Mathematicorum  libris  illi  opus  fuit: 
non  tamen  propterea  quod  ita  iit,  timeas, te  ex  eo  parum  in  Geometria 
profe<5hirum,&:  operam  in  illius  lc&ione  ponendam  perditurum : nam 
niiicgo  decipior, & Commandinus  ipfe  decipiebatur , contrarium expe- 
riere . Si  hoc  opus  non  ita , vt  alia  ab  eodem  Authore  edita  expolitum 
videbitur,  mortem,  qua:  illum  nobis  nimis  propere  furripuit,&,  ne> 
fummam  illi  imponeret  manum , impediuit  ,accuia  ; non  illum , nec  eius 
Hxredes;  nam  licet  tu  primo  afpc&u  forfitan  abeis,vt  nonnulli  anteim- 
prefsionem  cupiebant,  defideres,  vr  onus  libri  corrigendi , 5c  poliendi 
alicui  mandaui flent, & non  tibi  referuaflent:  tamen  re  maturius  perfpe- 
da,  cognofces  cos,  quamuis  id  commode  facere  potuiflent , quia  non  dee- 
rant vili  Geometri#  periti,  qui  hanc  curam  fafeepiflent,  prudenter iudi- 
cafle,  cum  confenlerint  magis  tibi,&  Commandino  expedire,  fi,  vt  re- 
pertus eft  liber,  nulla  ne  addita  quidem , nec  dempta  fyllaba,  imprime- 
retur. Quod  igitur  ita  fadlum  fuit,  xqui  bonique  confule,  & libenter 
librum  lege,  & cum  tibi  Authoris  labores  profuifle  perfpicics,  gratias 
pro  ilio  Diuinam  Mifericordiam  implorando,  referre  non  detre&abis. 
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Idem  meam  dudum  in  Galilaei  operibus  tibi  oppigneratam 
. ait  liberare  incipiam,  Pappi  Mathematicas  pro  feto Col- 
lectiones, in  quibus  emaculandis  qualem , quantamue  in* 
fumpferim  operam  facile  tibi  periculum  prioris  illius  cum 
mea  hac  editione  facienti  innotefet . <vfus  fiquidem  la* 
bore,(efi  iudicio  Virorum  tum  Graea  lingua, tum  Ma* 
thematicarum , quos  Studiorum  Mater  Bononia  educat , peritiorum  effeci 
detkrfe  fijn  menda  prope  innumera* , quibus  G racas  amdique  (catcbat  conttxi 
tus^fgjr  ( quud  caput  efi)  refiitan.  litterarum.  CharaSieres  in  figuris  quam- 
plurtmis  peiperam  difpofitis , qui  quantum  operi  adderem  difficultatis  ne» 
mo  alium  demonfirationum , nuperrime  licet,  initiatus  e fi  qui  ticfaat . La* 
tina  quoque  Jeu  V ?rfio  , feu  Commentatio  diligenti [sim a ititcrpunflionc, ^ 
quanturh  fieri  potuit  ab  amphibologico  fenfu  e fi  a indicata -t  adeo  a,t  emacu- 
lat ter,  aut  diligentior  editio  nulla  fieri  poffe  hac  nofira  exifiimem . Sed  id  ante* 
unium  efio . Jam  tum  menti  obuerfantur  Apcllonij  Conica,  Archimedis  Ope» 
ra,  *vt  Trigonum  prtfeorum  fifMmorum  i»  Mathefi  Vtrorufn  perficiam -*-» 
Htfce  addam  'Nedteticos  primie  not<e  Anciores,  G uidahem  Vbaldum  i Mar? 
thionibus  Montis , Federieum  Commandinum , Lucam  Valerium , Bona* 
uentur am  Caualerium , BenediElum  C a fl ellum,  quorum  Opera  <-vcl  capere  for- 
mis no  firis  iterum  n viuere , mei  partum  fecundum  tjfdem  ab  Typis  prafiolan  - 
tur,  Opus  ( fat  fcio  ) ingens  e fi,  cum  non  modo  impreffos  horum  labores  re - 
uulgare  audeam,  aerum  (fg  optima  M.  SS.  ( fi  qua  mihi  nancifci  dabitur  ) 
fim  diuulgaturus : quare  omnes  probos  V 'ros  qui  gemmas  hafce  pofiident  eni- 
xe oro,  atque  obteficr,  ait  eas  tranfiribendi  mihi  faciant  potefiatem , de  ami* 
ucifa  fcilicet  Alathematica  difciplina  penes  litterarium  Orbem  aterniim  opti- 
me promerituri . Vale  , benigne  LeSlor , hifque  laboribus  tiofiris  interime 
frucre^j . 
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Vidit  D.  Inucntius  Torti  Clericus  Regularis  S.  Pauli 
. Pernitenti arius  in  Metropolitana  Bononienfi;  pro 
ifluftrifs.  ac  Reuerendifs.  D.  Hieronymo  Boncomp. 
Archiepifcopo,  & Principe. 
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Vidit  Ouidius  Montalbanus  Philofophia:,  & Legum 
Do£lor,&c~pro  Reuerendifs.  Pater  Fr.Gulielmus 
Focus  Inquifn.  Bonon. 
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VicvmqV.E  ca,  qua:  in  Geometria  inucftigantur , 
diligentius  expendere  volunt,  6 Cratifte,  omne  pro- 
blema appellari  exillimant , in  quo  aliquid  faciendum, 
& conltruendum  proponitur.  Theorema  vero , in 
, quo  aliquibus  pofids  conicquens  ad  ca,  & omnino 
contingens  conlidcraturjcum  antiquorum  alij  proble- 
mata omnia,  alij  theoremata  efle  dixerint.  Qui  igi- 
tur theorema  proponit,  (ciens  quodammodo  conicquens  eius , pu* 
tat  queftione  dignum,  & non  aliter  re&e  proponat.  Quivero  proponit 
problema, fi quidem  indoctus  cft,&  omnino mdis,  quamquam  proponat 
id , quod  coni trui  quodammodo  non  poffir,  dignus  venia  cft,  & culpa  va- 
cat . quxrentis  enim  officium  eft , & hoc  determinare,  & id , quod  fieri , & 
quod  minime  fieri  poteft.  & fi  fieri  poteft,  quando,  & quomodo,  & quotu- 
plicitcr  fieri  poflit.  Quod  fi  quis  imperite  proponat,  cum  mathematicas, 
feientias  profiteatur,  non  clt  extra  culpam.  Nuper  quidam  eorum,  qui  ma- 
thematicas (ciendas  profitentur , per  tuas  problematum  propofidones  impe- 
rite nobis  determinarunt,  de  quibus, &(i  milibus  oportebat  nos  ad  tuam 
& ftudioforum  vtilitatem  in  tertio  libro  collectionum  mathematicarum 
dcmonflrationcs  affeiTC . Primum  igitur  problema  quidem , qui  magnas 
Geometra  videbatur,  infeite  determinauit.  etenim  datis  duabus  reftis  li» 
ncis  duas  medias  proportionales  in  continua  analogia  inuenire , fele  dixit  per 
planorumcontcmplationcm.voluitquc  vir  ille  nos,  cum  conflrudlioncm 
ab  ipfo  fidam  diligenter  expcndillemus,  de  ca  rclpondere.  Quas  quidem 
lioc  modo  (e  habet. 
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Sint  dux  refl*  line*  ab  ac  ad  rcflos  inter  fc  angulos:  & a punflo  i ducatur  bo 
ipfi  a c parallela : ponaturqueipfi  ab  sequatis  bd,'&  iungatur  dc  qua- ipfi  ba  in  a 
occurrat . a punflo  autem  b ducatur  bh  parallela  ipfi  ac,  producanturque  bd:  & 
a punflo  d ducatur  dg  parallela  bb  & ipfi  bd  sequales  ponantur dh,  kl,lx,ik. 
deinde  per  punfta  nl,  x k.  ducantur  no,  lm,  xp>  kh  ipfi  bb  parallele  :&  ponatur 
x r «qualis  b a,  feceturquc  bifariam  in  punflo  s : & vt  k h ad  h s , ita  fiat  s h ad  bt . 
vt  autem,  sh  ad  h t,  ita  th  ad  h«;  &a  refla  linea  xr  auferatur  qx  «qualis  ab. 
iunganturque  qx  qy . atque  a punflo  s ipfi  q*  parallela  ducatur  s-f.  a punflo  au- 
A terni' ducatur  "Mi  parallela  kx.  & fit  vttu  ad  «a,  ita  au  ad  m a,  vtque  a>i  ad 
m <t , ita  • m ad  u fi , & abipfa  on  auferatur  n > «qualis  ab:  iunganturque  y l y fi. 
Deinde  a punflo  ll  ipfi  fiv  parallela  ducatur  a f,&a  1 ipfi  ln  parallela  /»  ,&  vtpc 
B ad  c a,  ita  fit  a g ad  cf.vt  autem  <c  ad  c£,  ita  £g  ad  gS  iunganturque  tc,  & ipfi 
9c  parallele  ducantur  f *,  aA.poflrcmo  ducantur  a punflis  *a  ipfis  ac  bd  parallclq 
« /i,  a r . ofiendendum  cfiipfarum  ac,  bd  medias  proportionales  efle  (ii,  it. 

H^c  igitur  ille  confcribcns  mihi  tradidit,  non  continentia  dcmonftrationcm  propo- 
fiti  problematis . Sed  quoniam,  & Hieronymus  philofcphus  ,&  alij  Complures  ex  cius 
amiois,  qui  mihi  cogniti  erant , voluerunt  me  d?  propoli  ta  conftruflione  interim  rc- 
fponderc,  cum  ille  dcmonftrationcm  faccrc  promifillct . h«c  habui  nunc,  qu{  dicerem. . 
Eum  fcilicct  non  refle , fcd  perperam  conftruflione  vfum  fuiffc  . bipartito  enim  fccans' 
reflam  lineam  r x in  s,&  vt  kh  ad  h s,  ita  faciens  sh  ad  m;  conftituit  incadcuv 
proportione,  & th  ad  h 9 . necefle  autem  omnino  cft  neque  illum,  neque  nos  pun- 
flum  fcflionis  in  tertia  proportione,  vclut  p inucnire.  Hac  igftur  dubitatione  ad  cau- 
fam  cius confcqucntc,oftcnditfc non  imclligcre  hocconfcqucns . nam  cumdctermi- 
C nari  non  polGc  fcflionis  punflum,  vt  * in  tertia  proportionc,nifi  prius  ponatur  propor- 
tio, quam  habet  kh  ad  ha,  hoceft  bb  ad  ea,*  non  Colum  ipfc  conatur  quarrerc,  quod 
inueniri  non  poteft,  fcd  etiam  nos  cenfct.  Itaque  polita  proportione,  quam  kh  habec 
ad  h r,  hocclt  bb  ad  ba,  & data  hk,  datur  minor  refla  linea  tertii-  proportionis, 
datum  autem  cft  punflum  h,  ergo  &:  alterum  extrenum  minimi  rcfli  linei  cft  da- 
tum . quod  vel  inter  hr,  vel  inter  it  cadere  manifefto  conflat . At  punflum  t etiam 
cadere  inter  r s demonftrabimus . & prius  punflum  t aliquando  quidem  cadere  inter 
hr,  aliquando  autem  inter  kt  iuxta  politionem  proportionis,  quam  liabct  kh  data 
ad  h r.  ponatur  enim  primum  data  proportio  kh  ad  hr,  hoc  cft  bb  ad  ba,  vel  ba  ad 
ac  dupla,  proportio  igitur,  & kh  ad  hr  cft  ca  quam  habent  duo  ad  vnum,  videlicet 
quattuor aa  duo  . quare  & proportio  k h ad  hs  eft,  quam  habent  quattuor  ad  tria, 
atque  cft  vt  kh  ad  hs.  videlicet  ,vt  quattuor  ad  tria,  ita  sh  ad  iit,  hoc  cft  ita  j ad 
D tj.  Vt  autem  3 ad  i‘,  ita  1 1 ad  alia  quandain . Si  igitur  ita  fiat,crit  ad  minorem  ,quan» 
finti,  hoc  cft,  quam  fit  hr,  ita  vt  minor  refla  linea  terti*  proportionis , & (minium 
minima  minor  fit,  quam  imi  & feflionis  punflum  vt  ♦ inter  mr  cadat.  Sed  fit  data 
_ proportio  quadrupla  . ergo  ipfius  kii  ad  hr  proportio  cft,  quam  habent 8 ad  x: 

E &proportio  ku  ad  hs,  quam  habent  8 ad  5.  eft  autem  vt  8 ady,  itaj.  ad  j‘  : 6c 
vt  1.  ad  j , ita  3 J ad  minorem,  quam  finti.  quare  rurfus  terti*  proportionis 
feflio  inter  h r cadit . ponatur  deinde  proportio  k h ad  h r quincupla . ergo  pro- 
portio  kh  ad  hr  eft,  quain  habent  10  ad  1.  & proportio  kh  ad  hs,  quam  ha- 
bent 10.  ad  d . Sed  vt  10  ad  6,  ita  dad  3.',  & hoc  cft  ad  j j & vt  dad  3 { ita  ad  ma- 
iorem,quami.  atq;cft  hr  1.  cadit  igitur  fcflionis  punflum  terti*  proportionis  inter 
r t . & manifdlum  clt  omnes  quidem  proportiones , qua  fuut  minores  quadrupla  face  , 
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r.  talem  fcflioncm  inter  r h ; qua  vero  maiores  quintujpla  facere  fcflionis  punflum  in» 
ter  rt,  quemadmodum, &lei«aaahuiuftnQdi  proportionis vtile  premifimus.  Itaque 
quoniam  oftendimus  fcflionis  punflum  vt  9 aliquando  cadere  inter  h R,aliquando  inter 
r r,  quod  ab  eo  animaduerfum  nou  cfl  ob  eam , quam  diximus , cauffam . ipfc  autem di- 
cit, propofiturnoflcndic,fiue  punflum  9 fit  inter  hr,  fijue  inter  rt:  illud  ante  om- 
nia conlidcrare oportet,  Vbicumque  fumat punflum  * fiue infra  R,.fiu.e fu pra,  non 
cfTc,  vt  s h ad  h r,  hoc  efl  vt  k h ad  h s,  ita  .&  t ii  ad  u,a . SLigiturdixerit^hat  yc„KH  ad 
Hs,ita  sh  ad  ht,  & th  ad  h r ,ipfe  perfefe  redarguitur,  lumens  qucfitumvt  con-  ^ 
ceffumiprotrada  enim  x k,  ipfiquc.xx  faeia  aquali  KT>&  iunfla  *-ij  , atqu?pcrpun-  ^ 
fla  s t r duflis  parallclis.ipft  KT,.&flum  erit,  quod  quaritur.  & pcrfpicuum  eliquo 
pafto  hoc  fequatur . Erat  namque  & vt  k *•  ad  s/,  ita  s f ad  t <r,&  t r ad  r v.aqualis.  au-  H 
temeft  Kxiplicn,&jtR  ipli  b a,  & ?r  ipfi  kh,  ita  vt  & AC,fit  aqualis  r»,  & dua- 
rum bd,  ac,  hoccftduarum  k»,  rv  inuence,  fint  du#  media  proportionales  sp,xr, 
quod  fieri  non  potdl : nimirum  refla  linea  exillente  m k,  & pundto  in  ipfa  r . non  enim 
per  contemplationem  eam,  qua  in  plano  fit  inter  rk,  duopuufla  vcluc  T.s.luini  pof- 
lunt , ita  vt  lit  ficut  k h ad  h s,  fic  s h ad  h t , & t u ad  JU  t & quamquam  fumat  p 
pro  s,  tamen  problema  fieri  nequit . quod  naturi  folidum  cfl . quare, & ipfe.fciens.qua- 
fitam  vtconceflum fumi, non aufusclt dicere  alterum nunirna  refla  linea  terminum 
eflc punflum  r.  fupravero,  hoc  cll  inter  rh  furnens  ipfumad  9 reliquam  conftru- 
ftionem  complet,  vt  vult.  &:  nihilominus  impudens  inoifflcultatcm  ab  initio  propo- 
fitum  dolabitur,  non  enim  quod  pluribus  agens  falfa  feribere  voluerit ; ve  quofeumque 
in  errorem  induc2r«it,fed  quod  ip  iplis  rationesmpn  reda  concludentes  afferat, vt  oflcn 
dam  prius  in  corrupto,  ac  fana  modo  percurrens  id , quod  proponitur . deinde  repre- 
hendens cius  pofitioH.emnoq  rc£^  Quoniam  igitur  data  ell  proportio  kh  K 

ad  n r , atqueefl  data  k ;i  ( hoc  enim  ponere  oportet ) dafa  a it  & u R , & reliqua  r k. 
Scd&-SR,  qua  dimidia  cflipliut^^k  crataptc.n  6:  gu  data  tota  igitur  iis  data  erit 
quare,  & data  proportio  k h ,a<l  a,tquccft  yt  kh  ad  gs,  ita,  sh  a.d  h t.,.‘  data 
cft  s h,  vt  oftenfum  fuit,  ergo  u£  erit  data  .-"Eadem  ratione  data  erit  &;  Hjf  ’ quare 

&data  differentia  redarum  ImcafumVii  i » 1?  : & inuentuin  cfl  9 inter  H R,  ficut  & 
per  numeros  dcmqnfiracmn  jam,  fuit  .nEt  qqoniain  data  cfl  differentia  9 a "St  rq  reda  * 
Jiqea.coniungqns , quae  eff  asqqqlij  x 1$,  datum  erit  fpccie  «Se  magnitudine,  triangulum 
orthogonium  ?Q_R  . angulus  igitur  ii^^efi datus,  qu\  efl  aqualis  angulo  exteriori 
RS  t.  ergo  & produda  A*  ad  'f  'daturti  erit  s 1 ^ triangulum  orthogonium,  & fpccie,  L 
& magnitudine,  quoniam  enim  data  cfl  vtraque,  ipfarum  rk,  RQ^daca  erit  & qjt  & M 
proportio  QJt  ad  k*  efl  data;  quod  eadem  iit  data:  proportioni?  k ad  ks.  quare, & 
data  ■k k.  fcd&  'Ks  efl  data , fiquidem  & ve  ?k  ad  ks,  ita  9 i^ad  *s.  oflenfa  efl 
data  9 Qjlata  igitur  & *s.  erat  autem  ,&  angulus  *Tsk  datus  . ergo  & : tndngylum 
s p orthogonium  fpccie  & magnitudine  dabitur . quare  & * f parallela  ipli  X k '&r  in 
^liredumipfi  data  igitur  & «l  aqualis  Fk.  & quoniam  hk  cfl  aqualis  ml,  mi-  ! 
norahtem  a»  L , quam  sk.  ctcnini  «l  cfl  aequalis  ipfi  k f,  atque  cll -vt  k h a*d  Ii  s , ita 
sii  ad  h r,  & t h ad  11 9 vt  autem  l m ad  m w,  ita  « m ad  m * m ad  u fi  erit  m fi  inaior, 
qua  h 9.  etenim  & hoc  deinceps  dcmoflrabitur . ergo  «&  reliqua  fi  L minor  efl, quam  ? K. 
Rurfus  quoniam  data  cfl  «l,  cum  o(lcnfa  fit  aEqualis  ipfi  bk  datg ; data  autem  & lm, 
quod  & kii:  erit  proportio  l u ad  m a data . atqui  dft ; vt  l m ad  m « , ita  & ad 
data  efl  «m,  crgo&  m *,dabituf.  Eadem  rati  ne  dabitur  quoque  m fi  quare, 

& punQiim  fi , cft  datum ; quod  pofitum  fit  vbi  vult , vel  inter  v m , vt  nunc  cft,  vel'in- 
tcr  v<t,  nempe  refla  linea  v l aiqulli  pbfita  vnicuiqut  ipfarum  k r , a e ,8qjx , r n . Si 
enim  dicit  fi  cadere  in  v,  qua:fitumnihilominus,vtconccfrunifumit.apparetnamquc 
rurfus  in  refla  linea  ml  politione  data,  & punflo aliquo  in  ipfa  dato  v fumere  inter 
lv  duopunfla  a,’  & facere  vt  lm  ad  Si»,  ita  «m  ad  m *,  & * m ad  sfv;  qftod 
ntiTlu^  ipforum  concedit . * Hoc  enim  & antiqui  quaerentes  dubitarunt,  per  plana  inuc- 
nirc , vt  etiam  dcmonftrabo  illorum  verba  apponens  . & ipfe  nihil  habet  dicere , quod 
Jioc refellat . cum «licamus L Si  vncceftario efl fcflionis punflum tertia;  proportionis, 
oflcnde  neque  inter  v«t,  neque  inter  mv  cadere  polfc.  etenim  nos  in  principio  often- 
dimus punflum  9 cadere  &fupra  r & infra. cadit  namque  iuXfa  pqfitioncm  propofi- 
tionis . Similiter  igitur  refolutionc  procedente  ex  eo , quod  datur  triangulum  v T , 
fpecic  & magnitudine,  quamuis  fi  feflionis  punflum  cadat  inter  v * . dato  autem  & ^ , 

• , l,  triangulo  quemadmodum  fupra,&  data  i4,  •,  dabitur  enim  proportio  ne  ad  e*, 
hoc  efl  proportio,  £c  ad  g0  & nullo  modo  rurfus  dg  ad  gb,  cum  aquales  ponantur, 
&nunc  kr,  hoc  efl  ab  ipfi  d,t,  quamquam  6 velit  cadere  inter,  £,  t,  nihil  enim  ha- 
*C*.  . A z bet 
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fcet  dicere, quod  refellat;  audiens  a nobis , oftcnde  neque  inter  r,c,  neque  inter  r,£, 
cadere.  Si  autem  ex  conccifione  fimpliciter  velit  huiufmodi  fcflionis  punctum  cllein 
r,  quae  (itum  etiam  nunc  vt  conecfluin  fumit . Quod  fi  ipfi  non  concedatur  fedt  onem 
cite  m punito  t,  quoniam  neque  r concedimus  in  refla  linea  kh  dcmonflrati>.nem 
facere,  & fi  aliquod  aliud  inter  «g  fumere  velit,  vt  £ ipfe  nonnouit,  quomodo  decc.- 
ptus  S fumit.  Sed  vt  vult,  ponatur  fcparabiic  cfic  fecundum  r,  &«oniungcns  6, u,  du- 
ccnfquc  ipfi  c,9  parallelas,  £,R,«,A,per  *,*,  vero  ipfi  ac  parallelas,  oltcn- 

dit  fenon  intcllexiffe  problema . etenim  refla  linea  9 c non  fafla  parallela  ipfi  bg  an- 
gulus c9g  obtufus  quidem  eft  , punflo  9 inter  st,  cadente,  acutus  autem  9 cadente 
inter  r£,  namque  angulus  ad  r,  reftus  cft,  fecundum  quem  dumtaxat  problema  effici- 
tur . Quod  fi  quis  concedat,  quemadmodum  fupra  diximus,'  in  refla  linea  dg  politio- 
ne data,  & punflo dato  r,  fumere  duo  punita,  vclut  t,  ita  vtquam  proportionem 
habet  dg  ad  g,«,  habeat  «g  ad  g£,&  {<;  ad  cr.  hoc  autem  non  dato , qued  pro- 
politura  eft  ab  eo  per  plana  inueniri  n6  poterit ; vt  etiam  per  numeros  ipfos  congruen- 
ter rcfolutionijijs,  qui  velint,  perfuaderc  licebit , vtentibus  tabula  Ptolemaei  dereftis 
lineis  in  circulo  datis . Sed  de  hoc  dubitare  vna  cum  aliis  facius  erat,  quam  ita  inucnirc. 
Nos  autem  ea,  qua;  fuperius  polita  lunt,  nunc  oltendcmus . 

C 0 M T,1  £ T A 7 r s . 

A EtlitvtLM  ad  m a,  ita  os  ad  m«  ] Grxcus  codex  mendo fe  habebat . tsu  ire  «V  vp 
mpie  pt  »,w’tw  «’  « (A  mpie  ^ 9 cum  legendum  (it  apte  t*  R • 

B Et  ipfi  9c  parallela; ducantur,  *,  »,  a.  poftremo  ducintur  a punitis  r,a  ip- 
fis  ac ,b  d parallela:  */“>  Ar.  oftendendum elt  ipfarum  ac,  id  medias  proportiona- 
les cfle  |U,I  A,1  Grxcus  codex  «ri «x9ar«»  r»  9 IT  aaputXuKti  tu,  f R • « , vu'  'r*»  * * 
tc,V  . ( t aapihXuXti  tu  k pL  <l  r J eirc.  ej  pL  k r & . Sed  legendum  ea,  up-Jueut.tS 

9 y TTApUIXlIMI  tu  , £ X C r , 1UU  «Vb  7U,  R a T«u  C ) M Xrtf«'lA«A C,  aU(l,U 
d'  It  R,  r A« 

C Nili  prius  ponatur  proportio,  quam  habet  kh  ad  hr,  hoc  cfin  r.  ad  r.  a pc-vkhI 

codex  ni  tapinpn  utrtrtittTte  tbv  a*>«»  fr  f R f •®r0('  R p Tfu-rir,  t»'»»"  » n upte 

nur  fi  tt.  Sed  legendum  puto  ex  ijs , qux  deinceps  fequuntur . ir  «x»  » R 9Vp»V  I f Otviit* 
t**u  e"»  t/ju  i fi  t apte  t«»  « « . ( 

P Vt  autem  j ad  zj,  ita  zl  ad  aliam  quamdam  J Grxcus  codex  de  SI  mu  t«  > urit 
ei  tot  mu  f,  b«tb>»  iur*  ri  fi  t apte  Sed  legendum  apte  «AA»'r  r Iru. 

E Et  proportio  K H ad  h s , quam  habet  I o.  ad  6.  ] Grxcus  codex  mu  rid  9 «p*  %•»’< 
T»*  9 B A«'>I»  iri»,  »'»  tu  t urit  t i t.  Sed  legendum  it  «'  i **•»’<■  t«'  c. 

F lpfc  per  fefc  redarguitur,  fumens  quzfitum  vtconceflum  j Grxcus  codex  rut»*- 
9ir  iAi>x4r<u  t/  £«TB'i/(BirB»  ir  * puxtytvpitrt*  xafidr  lege  Tt  frra  aptur  de  t/ttxtyiupif 
tt  t a afidr . 

G Atque  per  pundla  str  duflis parallelis  ipfi  K»  faftum  erit  quod  quairitur  ] Grx- 
cus codex  hoc  loco,  & infra  corruptus  erat,  quem  nos  reftituimus . 

H Erat  namque  & vt  K»-  ad  rp,  ita  r p ad  tf  J Sequitur  hoc  ex  q.fextt  elementorum  oh 
triangulorum  fimilttudinem, 

K.  QiiOBiam  igitur  data  eft  proportio  K H ad  hr.  ] Grxcus  codex  in,  nW  Mune 
Sr  1,  i rie  R 9 upie  9 p tege  terit  ritur  Stiiie  iri»  •'  rie  R 9 mpie  9 p. 

E Angulus  igitur  Rt^efi  datus,  quieftaiqualis  angulo  exteriori  ksI'  ] Grxcus  co- 
dex toBhea  ipet.  i utri  p e yttia,  mu'  in  iri»  t i utri  re*  irto»  >*»/«,  Sed  legendum  lt- 
91» c ttpet  ii  uri  p 0 X >«<«.  Kpi“m  iri»  r»  in  r r f irrit  yttU. 

M Ergoficproduaa  At  ad  t datum  erit  s f')'  triangulum  orthogonium  fpccic,  & 
magnitudine]  Grecus codex  ixfixtSiurie  Jpx,  &c.  t»  ii/«  furae.  Legendum  arbitror  t* 
itu  vi  {ttylitt , quodexqs  ,qux  fequuntur  mamfeflo  apparet  . ■ < 

N Si  N necclfario  eft  fcfUonis  punitum  tertiz  proportionis  ] Grxcus  codex  i<  r*  e 
ir /»  •{  drelyuue  t*'  rir  ttpuir  npiite  t iv  rphto . a»'j*.  Sed  pro  e ego  libenterponerem  fi. 
bocefl  v Vt  nos  ucrttmus.  • . 
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THEOREMA  PRIMVM,  PROPOSITIO  I. 


Sit  quidam,  reda  linea  ag  diuila  in  partes  xqualcs  ad  punda  bcdef. 
jDico  vt  ac  ad  cb,  ita  cfle  Bc  ad  ipfius  cB  dimidiam  : X vt  ad  adDB, 
ita  bd  ad  dc,  Si  tertiam ipfius  cB:  vt  autem  Ae  ad  EB  , ira 'B  E ad  E e,  C 
X ipfius  c B quartam : $i  vt  A f ad  f b , ita  B F ad'  Ec ; X quintani  c B : De- 
nique vt  ag  ad  gb,  ita  bg  ad  gc.  Se  ipfius  cb  lextam. 

Penpicuum  autem  cft  , 

numeris  femptr  hoc  pa- 

flo  afliimptis;,  vt  datus  _ ...  . 

reftaruin  linearum  squa*  a * c n a f o 
lium  numerus  a punclp  1 ’ 1 1 1 1 

a ad  numerum  vnitate 

minorem , ita  efle  numc-  ... 

rum  vnitate  minorem  ad  alium  adhuc  eo  minorem  vni^ite , & particulam  ipfius  cb, 

qua:  data:  rectarum  linearum  squalium  multitudini  rcfpondcat . 


CoMMEUTA^lVi. 

Dicovt  AC  ad  cb,  itaeffe  bc  ad  ipfius  cb  dimidiam]  Vteuim  ac  ad  eius  dimidiant  A 
et,  ita  & se  ad  cius  dimidiam. 

Et  vt  ad  ad  db,  ita  bd  ad  dc,  & tertiam  ipfius  cb]  Fiat  enim  vt  ab  ad  bd,  ita  B 
t H ad  ii  D.  erit  compone»-  ' 

do t Vt  ad  ad  db  i ita  b d ■ n-i—  ■ i —• i-  ■ .|  «-  . 

ad  DH  ;&  quarum  parttum  A B hkc  d B F C 

a D cfl  9 , earum  D > cfl  6 : - • ; v;  : X trivi;  t 1 

tr  D H 4 . ergo  tn  ell  2, 

& h c i . Vt  igitur  ad  ad 

DB,  ita  bd  ad  bc  & ch,  hoc  cfl  ipfius  cb  tertiam'.  «ei 

Vt  autem  ab  ad  bb,  ita  bb  ad  bc,  & ipfius  b b quartam  ] purfusfist  vt  ab  ad  bb,  C 
sta  B K ad  K B : quare  & componendo , vt  a b ad  B B , ita  erit  B B ad  B K . Hutrifm  vero  par- 
tium ab  ed  tS,  earum  bb  cfl  12, & B K 9.  ergo  st  erit  j , & KC,  1.  Vtigitnr  ab  ad  bb, 
ita  st  ad  tc,&  ex,  videlicet  quartam  ipfius  cb.  eodem  modo,  er  reliqua  demonjlrabantur  • 

i v ! jju.i.p,:.Jac...ltu-«iw.< ternum: : : bs.  t.  W 05:5  L:.  i-  i. 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO  II. 


Sint  iquales  redi  linei,  a,B;  & cd  minor,  quam  vtraque  ipfarum 
AB;  maior  vero,  quam  n:  fiatque  vt  A ad  cd,  ita  cd  ad  ef,  & ef  ad 
GH : vt  autem  B ad  n , ita  fiat  n ad  p , & p ad  R . Dico iplam  R , quattu 
gh  minorem  efle. 

Quoniam  enim  cd  maior  cft , quam  n ; ponatur  ipfi  n ae- 
qualis c k . ergo  vt  a ad  c k , ita  h ad  n . Rurfusquoniam  ve 
a ad  cd,  ita. cd  ad  bf;  fiatrt  a adan,itacKadcL.cftau- 
tf  & vt  b ad  m,  ita  v ad  k atq;  cft  a quidcipfi  b squalis;  Cr  vero 
squal  is  N . ex  squali  igitur  vt  A ad  s L , ita  B ad  r.  idcoquc  B t. 
iphp  squalis  erit.  Eadem  ratione , cum  fit  vt  a a3  cd  ita  cd 
ad  b f , & b f ad  g h;  erit  & vt  a ad  c k , ita  e k ad  b t,  & b l 
ad  minorem,  quam  gh  fit  ad  eu  . Itaque  quonia  vt  et  ad 
b l , ita  a l , ad  g m : & vt  n ad  p , ita  p ad  r ; cft  autem  c k 
squalis  n,  & el  squalis  p;  erit  cm  ipfi  r squalis ; ac pro- 
pterca  r minor , quam  c h . 


M 


. 


I I 


“ quinti 


6 


PAPPI  MATH.  COLL. 


AL  I t E R 


Sit  a squalis  E,  maior  autem  B,  quam  f:  & fiat  vt  a quidem  ad  B> 
ita  it  ad  e,  & e ad  D.  vt  vero  E ad  f,  ita  F ad  g,  & G ad  H . Dico  D 
maiorem  e (Te , quam  H • 


I 


Quoniam  enim  b 'maior  ‘crt » qOhm  f , SCa  fptt  b cfl  X- 
. . qualis  i habebit  b ad  a maiorem  proportionem , quam  f ad 
t.  quinti.  ’;&contra  A g minorem  habebit,  quain  b ad  f.  vt  au'- 
tem  b .ad  f,  ita  f ad  g , & vt  a ad  b,  ita  b ad  cj  ergb 
. . b ad  cininorcra  habet  proportionem,  quarn  r ad.G.  & vt 
■ t. quinti  B aj  c i jta  c aj  D, 'quare  e ad  d minorem  proportionem 
habet,  quain  f ad  g . Sed  vt  f ad  c,  ita  g ad  h.  ergo  c 
ad  d minorem  habet,  quam  g ad  h.  Quoniam  igitur  a ad 
h YmrtttrtM’ habet  propbrtionem,  qoam  r.  ad  f.  b vero  ad 
c minorem,  quam  f ad  g;  & c ad  d minorem  , quam  o 
ad  h i habebit  ex  xquali  a ad  d minorem  proportionem , 
quam  b ad  h,  vt  deinceps  qftcndeturjSt  funt  ait  inter  fc 
to  uioti  >cilua^cs  • maior  igitur  cft  d quam  h‘,  quod  dcmonftrarc 
oportebat.  • . - ; , t 


THEOREMA  III.  P ROPOSITl.O  III. 

Habeat  A ad  b minorem  proportionem , quam  c ad  d. 
Dico  &c  permutando  a ad  c minorem  proportionem  ha- 

bere,  quam  b ad  D.  . , . 

5 , .i  l*:i  i t . ■ 

Fiat  vt  a ad  b,  ita  c ad  b maior  igitur  cft'  b quam  d.  Et 
«.quinti  quoniam  vt  a ad  b,  ita  c ad  n;  erit  permutando,  vt  a ad  c. 
Ita  B ad  fll  Sed  b ad  b' minorem  habet  proportionem,  quam 
».  quinti  * ad  d.  ergo  & a ad  c minorem  proportionem  habebit , quam 
b ad  d • 


nuci  uup 
• ut  s5  , - 
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THEOREMA  IVI  PROPOSITIO  IVI 


HoC  demonftrato,  habeat  a ad  b minorem  proportionem , quam  oad 
E:  & b ad  c proportionem  minorem  habeat,  qu^m  E ad  F.  Dico  ex  ?qua«. 
Ii  A ad  c minorem  habere  proportionem , quam  D ad  F. 


t 3 ' 

i JA 


I r ••  • 

I 112*  j 1 


•Quoniam 


1IBER  TERTIVS.  : 

Quoniam  .n.  a ad  b minorem  proportionem  habet , quam  d ad  s ; 
habebit  permutando  a ad  d minorem  proportionem*  quam  b ad  e. 
Et  eadem  ratione  b ad  e minorem  , quam  e ad  f.  ergo  rurfusper- 
mutando  a ad  e minorem  habet  proportionem , quam  d ad  f. 


D. 


Qua;  igitur  me  pramifi  fle  oportebat,  hac  funt.  Itaque  omittens 
explicare  & tibi , & iis,  qui  m geometria  exercitati  funt  ea , qua:  ille 
fcripfitdcconftrudionc , & qua:  nos  obiccimus;  optimum  fore  iudi- 
caui,fi  exponerem  quid  antiqui  de  dido  problemate  fenferint:  & pri- 
mum nonnulla  dicerem  de  problematibus,  qua:  in  geometria  conli- 
derantur , inde  fiunpto  initio . 

Problematum  geometricorum  antiqui  tria  genera  cfle  ftatucrunt, 

& eorum  alia  quidem  plana  appellari,  alia  folida,  a) ia  linearia , Que 
igitur  per  redas  lineas,  & circuli  circumferentiam  folui  po/Tunt,  me- 
nto plana  dicuntur;  etenim  linea  ,perquas  eiufinodi  problemata 
foluuntur , in  plano  ortum  habent.  Problemata  vero  quacunque 
foluuntur , affumpea  in  cpnftrudionera  aliqua  coni  fcdione,  vel  pluribus , folida  appel- 
lantur namque  ad  conftrudionem  neccfsc  eft  folidarum  figurarum  fupcrficicbus,  nimi- 
rum conicis  vti.  Reflat  tertium  genus,  quod  lineare  appellatur.  Linea  enim  ali® 
prater  iam  didas  in  conftrudionem  alsumuntur,  varium,&  tranfmutabilem  ortum  ha- 
bentes,quales  funt  helices,  &quas  graci  TtT/>*>-«r/£oi/«f  appellant,  nos  quadrantes 
dicere  pofiumus,  conchordcs,  & ciffoidcs,  quibus  quidem  mulca,  & admirabilia  acci- 
dunt . Cum  igitur  tales  fint  problematum  differentia,  antiqui  geometra  problema  an 
te  didum  in  duabus  retiis  lineis , quod  natura  folidum  eft , geometrica  ratione  innixi 
conftruere  non  potuerunt , quoniam  neque  coni  fediones  facile  eft  in  plano  defignare. 
Iiiftrumcntisautcm  ipfum  m operationem  manualem , & commodam , aptamqtic  con- 
/Irudioncm  mirabiliter  traduxerunt , quod  videre  licet  in  eorum  voluminibus,  qua  cir- 
cumferuntur, vt  in  Eratofthenis  mefolabo,  in  Philonis,  & Heronis  mechanicis  ,&ca- 
tapulticis . Hi  cmm  a detentes  problema  folidum  cfle,ipfius  conftrudionem  ipftrumen- 
tis  tantum  perfecerunt , congruenter  Apollonio  Pergao  ,qui  & refolutionem  cius  fe- 
cit per  coni  fediones : ali;  per  Jocos  folidos  Ariftai : nullus  autem  per  ea , qua  proprie 
plana  appellantur . At  Nicomedes , & ratione  illud  fecit  per  lineam  conchoidem , per 
quaui&angulum  tripartito  diuifit.  Exponemus  igitur  quattuor  eius  conftrudiones  vna 
cum  q uadam  noftra  tradatiene . Quarum  prima  qmdem  eft  Eratofthenis , fecunda  N i- 
come  Jis , tertia  Heronis , maxime  ad  manuum  operationem  accommodata,  ijs , qui  Ar- 
chitcdi  cfsc  volunt  • viriraa  autem  eft  a nobis  inuenta.  folido  enim  quocunque  dato,  al- 
teium  folidum  dato  fimile  conftruitur  addatam  proportionem , fi  duabus.datis  redis  li- 
neis , dua  media  in  continua  analogia  afsumantur , vt  inquit  Hero  in  mechanicis , & 
catapulticis. 
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, COMMET^TjIJ^IVS. 

Problematum  vero  quacumque  foluuntur,  afsumpta  in  conftrudionem  aliqua  coni  A 
fcdione,  vel  pluribus, folida  appellantur]  Grxeus  codex  ftc  habet, 7ctp*\Apfonptwl(f 
ytrtrtv  /xiiejiy  t Iv  Kuyoo  t t/xwr . ego  libentias  legerem  »*9*A<v*/3*rotu»  w ilr  Wr  nurarfivar 

(AIU(  TWfTCV  KUVOV  TOftUr  . 

Quales  funt  helices , & quas.Graci  Ttrp<ty»u?ouj<t.t  appellant  ] Grxeus  codex  mancus  3 

eft  , qui  pe  bjbet  , or»iat  ruyX^ovTir  * «jM  TtTpcty»,i£Vr*i  . fortaffc  autem 

legendum  erit,  ixh<u  TvygeLrtuair  ai  tKitte,  rji  Ttrpxyuri&urai. 

Quoniam  neque  coni  fediones  facile  eft  in  plano  defignare  ] Iu  Grxeo  codice  le • C 
gttur  . laru  /a»  J*»  rae  tZv  ko»  rou  70 pmt  paSitr  i,  i-riTt Sw  ypttyttv  *r . qux  Vero  fcquuntur 
fuperuacanca , & abolenda  cenfeo.  ve  pote  libranj  errore  inferta,  Ut  Sii  Suo  So9tir*r 
tu9t  a>r  <tnai0  fu'»  piiaat  etret\oyoy  Ka.&ht  ir  anniti  dra.\oyht. 

Solido  enim  quocumque  dato,  alterum  folidum  dito  fimile  conftituitur  ad  da-  f) 
tam.  proportionem  J Grxcum  codicem  ita  corrigemus . tipitu  ya!p  tuitos  SiSiptistv , iti— 
f 01  *}iu*  T»  SoUtTI  Klt,TWKlU*£lT*t  Tflf  jir  SAUt*  a iyir  , * 

‘ia-.  "•  * *.  * • • • 1 
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PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  V.' 

Duabus  datis  rc&is  lineis,  duas  medias  proportionales  in  continua 
analogia  ihucnire. 

VT  ERATOSTHENES. 

Sit  plinthium  compaftum 
■A  B e d i & in  ipfo  triangula  or- 
thogonia «equalia  a b h , bfk, 
ncl;  quae  reitos  angulos  ha- 
beant ad pundfa  sit:  & trian- 
A gulum  quidem  a e h affixum 
maneat, triangulum  vero  mfk 
moueatur  in  regulis  ab,  cd, 
itavt  mb  in  regula  ab  feratur, 
canalem  per  totum  habente, & vertex  k inen;  nempi  canali  per  totam  lpngitudi- 
nemexcauato:  Similiter  & triangulum  ncl  in  regulis  ab,  cd,  per  diftos  canales 
moueatur.  His  igitur  hoc  modoprjeparatis , fi  quis  velit  cubum  cubi  duplum  facere, 
aflumens  ac  ipfius  lx  duplam,  diftrahcnfque triangula  mfk,  ngl,  quoad  punfta 
ax  in  cadcra  redfa  linea  confiituantur , in  qua  triangulorum  feftiones  po,  contingat 
reftam  lineam  afox  occurrentem  ipfi  cn  in  r ; hoc  enim  ncccfsario  fieri  oportet. 
Et  ita  quod  propofitum  cA  , afsequctur . Nam  cum  fit , vt  ac  ad  ph  , ita  a r ad  R p , 
& A II  ad  FK,  & HR  ad  R K , & PH  adoK,&  fr  ad  no,  & PK  ad  O L , & K R ad 
rl,&ok  ad  L x ; erunt  linearum  ac,  l x , dua:  medi*  p h , o k , in  continua  ana- 
logia i atq;  cA  ac  dupla  lx.  Cubtis  igitur,  qui  fit  ex  ac  duplus  erit  eius,  qui  cx  ph 
cuoi . Quid  fi  cubus  ad  cubum  aliam  quandam  proportionem  habeat , eandem  habere 
oportet  ac  ad  lx,  & reliqua  fimili  ratione  confiruentur.  Ex  quo  perfpicue  confiat 
fieri  non  pofsc  ,vt  propofitum  per  plana  foluatur . 

C 0 M “M  B H T Jt  * / V 

A Et  triangulum  quidem  ten  affixum  maneat,  triangulum  vero  mpr  moueatur  in 
regulis  AB,cn]  E-r  epsfiola  Eratofilicnis  , qua  legitur  in  commentar  sjs  F.utocij  in  fecundum 
librum  jtrebimedis  de  Sphara  ,&  Cylindro , apparet  ipfum  Voluiffc  medium  parallelogram- 
mum  ,fe  utri  angulum  affixum  effe,  & manere,  non  primum.  Sed  res  in  idem  recidit,  nam 
etiam  ft-nltimnm  mantat,  & aha  duo  moneantur , idem  plane  continget . gncus  autem  codex 
corruptus  cjl,  & mancus , qui  fortaffe  sta  reflituetnr . -re  tlfi  f n riir  surntu  iri  i5t  a fi , 

B yi  sutrirur , aiferibantur  reliqua  ex  codice  manuferipto  . 

Nam  cum  fit  vt  ac  ad  p h , ita  a r ad  rp,  & a h ad  p k , & h r ad  n k ] Ex  quarta 
propojitione  fexti  libri  elementorum  ; funt  enm  triangula  arc,  prh  inter  fe  pmilia , item- 
que  fimtlia  A R h , P R K . quarevt  ac  ad  P H , ita  h r ad  R p : & Vt  A R ad  R p , tta  & A H 
ad  P K , & H R ad  R K . 

C EtPHadoK,&PRadRo,  & p K ad  o L , & k n ad  r r , & o k ad  l x ] P^urfui 
enim  fiunt  triangula  p r h , o R k fimtlia , & fimslia  r r k , o r L , Vt  igitur  h R ad  n K , ita 
efi  & PH  ad  o K t & PR  ad  no.  Sed  *t  p R ad  R o , ita  P K ad  o L,  & K R ad  R L.  ara 
que ob eandem  caufam.Vt  k k ad  R r. , ita  o K ad  u.  Ex  quibus  [equitur  per  nndecimam 
quinti  elementorum , Vt  a c ad  pii,  ita  effe  p n ad  o K , ok  ad  u, 

VT  NICOMEDES.  * ' 

Duabus  datis  redis  lineis  CD,  DA  i dux  medix  in  continua  analogia, 
hoc  modo  aflumuntur . 


Jll 


Com- 


:ocl  t 


LIBER  TERTI VS» 

Compleatur  aicd  parallelogrammum; 

& vtraquc  ipfarum  ab,  bc  bifariam fecc- 
turinpunfiis  lb:  iunfiaquc  l 1> ' produca- 
tur: & occurrat  ck  prodLfiiein  c;  ipfivc- 
ro  bc  ad  rcfios  angulos  ducatur  Bt&ct 
iungatur, qua:  fit  squalis  At. iungatut pre- 
tcrea  rc,&  ipli  parallela  fit' c h.  Quod 
cum  angulus  contineatur  k ca,a  datopun-  ^ • ‘ 
fio  r ducatur /F  ii  k , qua:  facit  lineam  HK  "* 
ipfi  ai.,  vel  cj  atquaiem.  hoccniin  fieri 
pioffc  perl  ncam  conchoidcraofte'nfuftVcft . 
ociunfia  K p,pr<5dlfc3tur,  oCcuratquc  ipli 
ba  produfii  inpunfio  st.  dico  Vt  dc  ad 
ck,  ita  .ede  ok  id  ma  , & ma  ad  ad. 

Quoniam  enim  bc  bifariam  lefia  cft  in  f.; 

<Scipfiadi;cituc  ck;  rcfiangulum  fiKtvna 
cum  quadrato  ex  ce  squale  cft  quadrato 
ex  b k.  coumiunc  apponatur  ci  et  qua- 
dratunj._.crg,j  refiajiguluih  BKc  vna  cum  ! • 

quadratis  ta^c e,  bf  i(lioc  cft  vnacumquadratoex  «f  squale  eft  quadratis  cx  bb> 
lf,  hoc  cft  quadrato  cx  f,k-  Et  quoniam  vt  ma  ad  ab,  ita  cft  mi>  ad  iik;  vt  au- 
tem m fa  ad  d h,  ita  «c  ad‘c(c  $ 'erit  vt  m a ad  a»,  ita  b c ad  ck,  atque  cft  ipfius  ab 
dimidia  u & ipfius  bc  dupla  cc.  cft  igitur  & vt  ma  ad  At,,  ita  r,c  ad  ck,  fed  B C 
vt  cc  ad  ck,  ita  fu  ad  iik.  propter  lineas  parallelas  g r ,c  h.  quare, Acomponcn-  D 
do  vt  m l ad  tA,ita  fk  ad  kh.  Sed  a l ponitur  squalis  hk,  quoniam  & ipfi  c r .er-  « St*o. 
go,  & ml  squalis  erit  fk  fit;  quadratum  cx  ml  quadrato  cx  fk  aquale,  cft  autem  <hcundi 
quadrato  cx  m l squale  refiangtilum  b m a vna  cUm  quadrato  ex  a L : & quadrato  ex 
fk  squale  oftcnfu;n  cft  rcfiangulum  bkc  vna  cum  quadrato  cx  cfj  querum  quidem 
quadrafiun.CK.A/. cft  Squale  quadrato cxcf;  ponitur  enim  al  ipfi  cf  squalis,  ergo 
rcliquum  f m A rcfiangulum  aiqualc  cft  reliquo  e x c . vt  igitur  m b ad  b k , ita  c k ad  4'S,C*V* 
ma.  Sed  vt  iii  adBK,ita  dc  ad  c K i quare  vt  dc  ad  ck,  ita  cft  caad  ma.  vtau- 
tem  ni  id  b k , i ta  m a ad  a d . ergo  & vt  d c ad  c K , ita  c k ad  .m  a,  & m a ad  a d . 


COUMET^TAl^lVS.. 

Hoc  enim  fferi  pofTc  per  lineam  conchoidcm  oftenfum  cft  ] Qiiomcdo  illud  prr  lineam,  A 
eoncbmdemfiat , uidciu  quarto  libro  propofitione  24.  & apud  Eut tuum  m commentarifi  in  fer 
cjtniumlibrum ^irclinnedis  dc spliira gr  cylindro. 

Etipiius  Bc  dupla  cc]  Ob  fimilttndmem  namque  triangulorum  dgc,  Vct,  Vtpc  ai  g 
te,  ita. eft 1 c c .ed  g 8, , Sed  ab  hoc  eft  d c dupla  eft  ipfius  t B . ergo  & cc  ipfius  ce  dupla 
erit  .ac  propterea  tfiqni  dupla  ipfius  BC. 

Eft  igitur , A'  vt  M A ad  a L , ita  g c ad  c k ] Quoniam  enim  eftvt  m a ad- a r , ilr^BC  C 
ad  CK;  & >(  ba  ad  a l,  ita  cc  ad  BC‘,  erit  ex  dqualnn  perturbata  ratione,  vt  ma  dda  L, 

ir^ocf^ck..,  , 

Qtutrc,  St  componendo , vt  u l ad  L a , ita  f k ad  k h , fed  a l ponitur  squalis  n k,  £) 
quoniam  & ip/iep.  ergo  St  ML  aqualis  erit  fk  ] Ex  ante  ditiis  namque  & Vndearua 
quinti  libri  elementorum  /equitur , Vt  m a ad  al  » ita  efie  f ii  ad  11  k . ergo  compgneutle 
Vt  ittad  la,  ita  fk  ad  kh,  pcrmntanioquex  ML  ai  fK,  ita  l a ad  KH  .fed  l a eft 
aqualis  ku,  quare  tp  ml  ipfi  FK  aqualis  erit. 


VI  HERO.  : 

'ibez.  - ' i".J  “ * ■ .*o  ^:frrn 

;f  'fi.l  - r,0,  n ,0  ( • it  , ' ' 

Quo  autem  modo  poffirmis,  dlrabus  redtis  hneisduashaediaspco» 
portionales  organice  inucnire,oftendemus  ,••  quoniam  problema  hoc,  vt 
etiam  inquit  Hero , {olidum  cll . exponemus  igitur  demonflrationeni  ad 
manuum  operationes  maxime  accommodatam . 

B S\int 


c o n m z HT  J n.i  r s - 

. A Quoniam  enim  pariHelogramraum  abcd  dVlarerAOB , b a 

dc.oa,  BG,  o c , aequales  funt  inter  feTe  ] SUu, ^ » "I  re3«i  aquali,  reSo  «i  c. 
tqualta  duobus  lateribus  bc.cd  .Jy! efl  aquali,  an giZ  dgC ,qiiMfint 

ergo&bafis  ac  4a/>  bd  ^“u  tr(’  tn  CDO,  angulufque  b a g ip/i  ncc. 

> Primi  ad  Verticem  ; C*  «*»'«  * r^Kmile  &*vt  ab  ad  BG,  itaco  ad  DC:  & permutan- 
gulum  igitur  abg  triangulo  cdo  gm*,*  Vtanm  , & ^ ^ 

do  Vt  ab  Ai  CO,  lM  BG  a * * ’ IM  AC  ad  GC.  cr  coraponraio  Vt  bd  ad 

,ur  aquale,  ao  «c.  *MP W’BD  ,i  ac,  «a  dc  Ai  gc  . S«*  A»rem  bd, 

AC-^i«.1^  /“'*•  «*•  *»■  DC’  CC'  ^ W"J  BG*GA*  ' 

«mnn  <««-/«  A<f«Ai« . eft  c r ; reftangulum  d r a vna  cum 

B Et  quoniam  *qual« > fun‘  ex“  “ a,f4W  4 ?„nfto  g Ai  ad  pcrpcndicu. 

quadrato  cx  ac  ajqualcer  t q >t  gh  ad  ha,  it*  ch  *d  hd. 

. Setti  laris  oh.  erit  triangulum  ac  11  “ jr  rf#4  efl  i„  ■as  c2r  tpft  adiicitur  af,  re* 

Secudi  Bangulum  D fa  OIaa  e«»  ^ireiram  ex  ah,  hg:  /«c 

uatnf  quadratam i ex  GH,  re  efl/  dratlt  cx  j,h,hg,  videlicet  quadrato  ex  ? c . 

?***  t S ZaVp^Bo  o Ai  dc  perpendiculari , reflAA^m  dbc  V.a  ».  *«*«• 
7x  «c  aquale  oflendetur  quadrato  ex  gb. 

VT  IPSE  PAPPVS. 

Cubus  autem  cubi  non  folura  duplus  inucnitur  pcrfubiec^iminftiii- 
mentum,  quod  a nobis  excogitatum  cft, fcd  & generaliter  proportionem 
' habens  quamcumque  imperatam. 


LIBER  TERTIVS.  'i  n 

Dcfcribatur  enim  femicirculus  abc:  & a ;u. 

centro  d ad  reftos  angulos  ducatur  db;  & * : 

moueatur  regula  circa  a punitum  , ita  vt  vnus 
quidem  cius  terminus  clauulo  quopiam  fuper- 
ponacur  puncto  a , reliqua  vero  pars  circa 
clauulum,  veluti  circa  centrum  inter  bc  mo- 
ucatur . His  hoc  modo  conftruitis  gropofitum 
iit  duos  cubos  inuenirc,  qui  inter  fc  datam  pro* 
portionem  habeant  . riat  proportio  BD-ad 
t>  u eadem , qua;  proportio  data  ; & iuncta<e  e 
'producatur  ad  f . moueatur  autem  regula  in- 
ter b e,  donec  pars  cius  interiedta  inter, 
lineas  fe,  bb  aqualis  fit  ei,  qua;  inter  be 
rcitam  lineam  & circumferentiam bkc interij- 
citur . hoc  enim  tentaUCes  femper,  & regulam 
transferentes  facile  a flequemur . faitum  igitur 
• kun  fit  ,&  regula. politionem  habeat;, ac  h*, 
itavt  eu,  tiK  inter  fc  fiut  aquales.  Dico  cu- 
bum fattum  ex  linea  bd  ad  cubum  ex  linea  dh  datam  habere  proportionem ; -videli- 
cet qua:  cft  bd  ad  «DE.,  intciiigatur  enim  circulus  completus.;  iiin&aque  JLn  produca- 
turad  l,&  lg  iungatur.  parallela  igitur  eft  lc  ipfi  b d , propterca  quod  &c  Kh  <11  ». Sexti, 
aqualis  ho,.&  Ki>  ipfi  d l.  Jungantur  etiam  al,  lc,  .Et quoniam  angulus  gal 
in  fcinicirculo  reftus  clt ; & perpendicularis  a m : erit  vt  quadratum  ex  l m ad  quadra-  cor.  «, 
tum  ex  ma,  hoc  e It  > vt  recta  linea  e m ad  rc<ftam  m a , ita  quadratum  ex  am  ad  qua- 
dratum ex  mc:  etenim  vt  lm  ad  ma,  ita  cft  ma  ad  mg.  ergo  & vt  quadratum  ex  a 
lm  ad  quadratum  ex  ma,  ita  quadratum  ex  am  ad  quadratum  ex  MG,&rc&a  linea  3 
cm  ad  ma  . communis  apponatur  proportio  am  ad  mc.  ergo  proportio  compofita 
ex  proportione  cm  ad  ma,&  proportione  am  ad  mg,  videlicet  proportio  cm  ad  q 
mg,  eadem  cft,  qua  componitur  ex  proportione  quadrati  ex  am  ad  quadratum  ex 
m gj  & ex  proportione  rcfta  linea  a m ad  mg.  Sed  proportio  compofita  ex  propor-  ’ 
tione  quadrati  ex  a m ad  quadratum  ex  m g,  & ex  proportione  re£la  linea  am  aduc, 
eadem  cft,  quam  habet  cubus,  qui  fit  ex  am  ad  cubum,  qui  ex  mg.  ergo&  cm  ad  mg 
proportio,  eadem  eft, qua  cubus  ex  a m habet  ad  cubum  ex  inc.  Scdvt  cm  quidemad  4*Scxtt. 
m g , ita  e d ad  de,  hoc  eft  b d ad  d h • Vt  autem  a m ad  ai  g,  ita  a d ad  d h , hoc  eft 
bd  ad  dh..  ergo  & vt  b d ad  db,  q\ia  eft  proportio  data,  ita  cubus  ex  bd  ad  cum, 
qui  fit  ex  dh  cubum:  Si  igitur  fiat  vt  BDad  dii,  ita  dh  ad  aliam  quampiam,  vtDx; 

•erunt  rcftacum  linearum  bd,  db  duae  media  proportionales,  dh,  dx.  .. 


Wf 
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Ergo  & vt  quadratum  ex  lm  ad  quadratum  ex  ma,  ita  quadratuum  ex  a m ad  qua-  A 
dratumex  mg.]  ex  xz, Sexti.  • * . . f ’ 

Et  recla  linea  cm  ad  ma]  {{urfus  enim  quoniam  angulus  alc  in  femi circulo  efi  tcQhs  B 
& perpendicularis  lm,  erunt  tret  rcfta  line*  cm,  ml,  ma  in  continua  analogia • quare 
'Pt  cm  ad  ma,  ita  quadratum  a cm,  ad  quadratum  ex  ml,  boc  efi  quadratum  ex  lm 
ad  quadratOtni. ex  Ma  i [ ... 

Sed  proportio  compofita  ex  proportione  quadrati  a m ad  quadratum  ai  g,  &.  pro-  C 
portione  linea  a ai  ad  mg  eadem  eft,quam  habet  cubus,  qui  fit  ex  a ai  adcubym.qui 
ex  m g ] Trifmata  namque  amnia  , & pyramides  inter  fe  proportionem  babent  eompofitam 
ex  proportione  baftum,  & proportione  altitudinum:  quodnosm  libro  de  centro  grani  tatis  fo~ 
Udorum,  propofitione  x xi.demonfir animus , Efl  enim  cubus prifmaquoddam,  cuius  bafts  latus 

ipjjus  altitudini  efi  aquale* 

secvndvm  problema  hoc  erat. 


IA  femicirculo  tres  medietates  fumere . 


-jm  r*~*r^crf 
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Hoc  autem  quidam  alius  dixit,  & fcmi- 
eirculum exponens  * bc  .cuius  centrum e, 
affuincnfquc  in  refla  linea  a c quoduis 
punflum  n & ab  eo  ad  reflos  angulos  ec 
ducens  db,  ipfam  bb  coniunxit . ad  quam 
. apunflo  d dufla  df  perpendiculari ,,  tres 
medietates  (impliciter  in  femicirculo  expo- 
ni a deruit  • ipfam  quidam  n c mediam  arith- 
meticam , d b geometricam , & b f harmo- 
nicam. At  vero  bd  mediam  ede  inter  a p, 

B dc  in  geometrica  analogia.  St  ec  mediam  inter  ab,  dc  in  medietate  arithmetica 
“•  perfpicumcft  vt  enim  ad  ad  bb,  ita  cft  db  ad  dc:  St  vt  ad  ad  fcipfam , itaexcef- 
V fus  lplarum  ad,  ab,  hoc  cft  ad,  ec  ad  excefliipi  bc,  cd.  Quo  autem  padlo  fd 
media  iit  in  harmonica  medietate  , vel  qualium  refla rum  linearum , non  dixit , fcd 
tantum  affirmauit  tertiam  ede  proportionalem  reflarum  linearum  bb,  bd,  igno- 
_ rans  ab  ipfis  bb,  bd,  bf,  qua:  lunt  in  geometrica  analogia, medietatem  harmoni- 
® cam  formari,  oftendetur  enim  a nobis  inferius , duas  bb,  St  tres,  db,  6c  vnarasr, 
coaceruatas  efficere  maiorem  extremitatem  harmonica:  medietatis ; ot  duas  r d , St 
vnam  b f efficere  mediam ; vnam  vero  b d , St  vnam  b f , minimam . Sed  primum  de 
tribus  medietatibus  differendum  cft ; fecundo  loco  dc  ijs , qua:  in  femicirculo,  dein- 
de de  ali;s  tribus,  qua:  ipfis  opponuntur  fecundum  antiquos:  poftrcmo  dc  quattuor 
medietatibus » qux  funt  apud  recentiores , ex  eorum -lententia , St  quo  paflo  vnaj 
quxque  decem  medietatum  per  geometricam  analogiam  inuenin  poflit.  vt  St  id 
quod  propofitum  cft , pluribus  redarguamus . 


definitiones: 

'fiuirtt  Differt  autem  medietas  ab  analogia,  nam  fiquid  cft  analogia,  hoc  & 
medicus  cft;  led  non  contr3.  medietates  enim  tres  funr  aritmetica,  geo- 
,^.A.  metrica , harmonica . Arithmetica  quidem  medietas  dicitur , quando 
At',hroc-' tribus  exiftentibus  terminis  medius  vnum  extremorum  paricxccffuquan- 
*■  titace  fuperat,&  a reliquo  luperatur,  vt  habet  6 ad  p Sc  ad  ,3,  vel  quan.' 
do  fit  vt  primus  terminus  ad  feipliim,  ita  primus  cxceffus  ad  fecundum» 
prima  vero  intclligere  oportet  luperantia. 

Geometrica  medietas,  qua:  proprie  analogia  dicitur;  quando  fit  vt  me- 
dias terminus  ad  vnum  extremorum,  ita  reliquus  ad  medium  , vt  habet  6 
ad  1 1 ,&  ad  3-;  & aliter  quando  fit  vt  primus  terminus  ad  fecundum , ita 
primus  cxceffus  ad  fecundum  • 

, Harmonica  aurem  medietas  eft , quando  medius  terminus  eadem  parte 
Wuperat  vnum  extremorum,  & a reliquo  luperatur  ;vt  habet  3 ad  z & ad 
E 6;  vel  quando  fit  vt  primus  terminus  ad  tertium,  ita  primus  cxceffus  ad  fe- 
cundum, vt  habent.  6 3 z. 

His  politis  inucniemus  fimul  tres  medietates  in  minimis  relidis  lineis 
F numero  quinque . 

c 0 M'  m e r a 1 r.  s. 

’A  Ipfam  quidem  ac  mediam  arithmeticam]  Gruent  codex  xfe  (Ju  t/tlntuputaruif 
fcd  mendofe ; legendum  enim  efl  t«V  pln  > ulm  dpdtirritir. 

B Etflc  mediam  inter  ad  dc  in  medietate  arithmetica  pcrfpicuumefl  ] V bot  loca 

' Oram, 


tiea 

dietas. 


Gcome 

trica* 


Harmo-5 
Dici 


1 


LtBER  TF.RTIVS:  i, 

Gt*m  codex  mendofus  cfl  , in  quo  legitur,  i X}  U lieuiSy.  corrige  »'  XI  • y oie  a.  X X y. 

Et  vt  ad  ad  fcipfam  j ita  excediis  ipfarum  ad, 'a  b,  hoc  cft  ad,  bc  ad  cxcctfum  C 
ac , c d . ] Oileudit  ac  medium  ejfe  inter  ad  dc  in  medietate  arithmetica  ex  di  finitione 
tpfius  ,cft  euimaritmelica  medietas  ,*tipfcinfcriui  feribit,  quando  tribus  exiftcntibus  termi- 
tis medius  tuum  extremorum  p iri  exceffu  fuperat , t!r  d reliquo , / operatur  . tt  habet  6 ad  9 
er  ad  q,tel  quando  fit,  tt  primus  ad  fittpfum  ita  primus  exeejus  ad  fecundum,  efi  igitur  VI  AD 
ad  fcipfam,  ita  exeeffusprimt,  & fecundi  ad,  bc,  hoc  efi  ad,  a e,  qui  efi  bd  ad  exceffum  fe- 
cundi, & tertij  BC,  c D,  qui  cfl  idem  B D,  funt  enim  Alto  inter  fe  aquales',  cum  a circuli 
centrum  ponatur,  i 1 ■ _ .;ru 

Oflcndctur  enim  a nobis  inferius  duas  eb  &trcsD*'&c:]  huius.  : £> 

Harmonica  autem  medietas  cft , quando  medius  terminus  eadem  parte  & fuperat  £ 
vnum  extremorum  S c a rcliqik)  fuperatur 'vt  habet  q ad  i & ad  6 J dfarn  q fuperat  1 dt- 
ptidia  parte  ipfius  1, &fcparatur  a6  itidem  dimidia  tpfius  6. 

His  politis  inucnicmus  fimul  tres  medietates  in  minimis  re&is  lineis  numero  quin-  p 
que  ] Dc  bis  poflcriusin  xt.  huius 

PRqB.L£MA  IJL.  PROPOSITIO  VI. 


Oporteat  autem  primum  datis  redis  lineis  ab,  Bc  mediam  in  geome- 
trica analogia  inuenirc.  > 

O 


Ducatur  ad  reflos  angulos  cd,  & ab  in  pun- 
fto  e bifariam  fecctur:  circa  centrum  vero  b pera 
circumferentia deferipta  fccet  eam , qua; ad  ic&os 
angulos  dufla  efi  in  d;  & coniungentipuncla  bd 
aqualis  auferatur  ti,  erit  b p medii , quam  quae- 
rebamus. iun£ta  enim  da,  re£tum  angulum  eonr 
tineteum  bd,  propterea  quod  vtraque  ipfarum 
bb,  ba  squalis  efi  ei,  qui  db  p uncia  coniun- 
git:  efi  autem  & angulus  ad  c redtus,  aquiangu-  . 

Ium  igitur  a b d triangulum  triangulo  bcd  : & ob  id  latera , qui  circa  » communem 
«pforum  angulum  , funt  proportionalia,  ergo  vt  ab  ad  b d,  ita  db  ad  bc:  linearum 
igitur  a b , b c media  efi  b d , & ipfi  iquafis  b f . 


A 

B 


c d M M B T*i  n { p p : 


Propterea  quod  vtraque  ipfarum  b b , b a iqualis  efi  ci , qui  d b coniungit.  ] efi  A 
euim  ADB  femscirculi  circumferentia,  qua  rcBum  angulum  comprehendit,  ex  qj.  tertii 
libri  elementorum . 

Acquiangulum  igitur  cft  aid  triangulum  triangulo  bcdJ  ex  oBaua  festi  ele.  B 
mentorum. 


PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  VII. 

• ’>  • " > , . lVai  tia 


Datis  redis  lineis  ab,  b f ; minorem  extremam  fu  mere  • 


Secctur  a b bifariam  in  b,  & circa  centrum  b . 
per  b circumferentia deferibatur;  quam  circum- 
ferentia circa  b centrum  per  f deferipta  fccet  in 
pundto  d:  & perpendicularis  ducatur  dc.  fadta 
cft  igitur  bc  tertia  proportionalis  ipfarum  abif, 
quod  ex  antedidlis  in  media  proportionali  demon- 
ilrari  facile  potcfl. 

Etmanifcfluin  eft  (i  data  analogii  proportio 
dupla  fit , ita  vt  a b fit  quadrupla  bc,  qui  ipfi  bd  iqualis  ponitur  dimidia  erit  a», 
videlicet  s b . Et  fi  proportio  maior  fi«,  quum  dupla,  erit  dimidia  minor:  Si  vero  minor, 
qwui  dupla,  dimidia  maior  erit . PRO- 
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*i  « j ,1  4 t a ^ _ i- 

PROBLEMA  IV.  PROPOSITIO  VIIIJ 

•t;  y.*5  * V “V.  * o \ ‘ • 

Datis  rcdtis  lineis  fb,  bc  maiorem  extremam  inuenirc. 


a 


Ducatur  ad  reftos  angulos  ch>  quam  cir- 
cumferentia circa  b centrum  per  p deferipta 
fecet  in  h , & ipfi  bh  -kin&aead  rettos  angu- 
los ducitur  HA;  ergo  ab  elt  tertia  propor- 
tionalis ipfarum  cb^  bf,  hoc  enim  ex  ante 
demonftratis  pcrfpicue  conflat . 


. PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  IX. 

' ' # 

Datis  redis  lineis  ab,  bc  minorem  extreniam  in  harmonica  medie. 


tate  inuenuoi 


Rurfus  fint  du«  re&«  linese  ab;  bc;  & ad 
re&os  angulos  ipfi  ab  ducatur  da  e,  ita  vt  da 
fit  «qualis  au:  mnganturq;  bd,  ecf  : & a pun- 
ito f ad  cb  perpendicularis  ducatur  fg.  Dico 
vt  ab  «ad  bg,  itd  efle.  ipfarum  ab,  bc  exceflum 
ad  exceflum  cb,  bg.  Quoniam  enim  cft,vt 
Vi  Sexti*  ab  ad  bg,  ita  DA*ad  fg;  hoc  eft  ab  ad  fg: 
eft  enim  ab  ipfi  a i>  «qualis:  erit  yt  ab  ad  bg. 

' ita  a b ad  f g . Sed  vt  ah  ad  f g ica  ac  ad  cg 
- propterea  quod  triangula  ace,  cfg  «quian 
gula  funt . vt  igitur  ab  ad  bc  , ita  a c ad  cg 
atq; c{l  ac  cxcellus  redarum  iirtearum  ab,  bc. 

!&  g g cxceffus  ipfarum  cb  b g . ergo  vt  a b bg, 
ita  ipfarum  ab  bc  cxceflus  ad  exceflum  cb  bg. 

« Hoc  autem  theorema  vtile  eft  ad  harmonicam  ^ 

medietatem,  prima  enim  eft  ab,  fecunda  bc,  tertia  bq. 


. COMMEAT  Jt  \ l V S. 

A Datis  reais  lineis  ab,  bc  minorem  extremam  in  harmonica  medietate  inuenirc. 


Tropofitionem  batte  nos  addidimus  perfpicuiti • 
tis  caujfa , quemadmodum , & in  in , que  fcquuntur* 
jlmmaduertenium  autem  e(l  Tappum  non  detcr‘ 
minare  magnitudinem  reflaram  linearum  da,  a B 
propterea  quod  vtcumq-,  fumantur  i (tue  maiores , . 
fiue  minores , idem  prorfus  contineat  neceffe  eft . 

Sumantur  enim  alit  iuA  ka  al,  tta  tamen  vt  in •. 
ter  fe  Aquales  ftnti  & iuncla  kb,  quA  re  fiam  li- 
neam fg  in  punflo  m fecet , ducatur  tc.  Dico  te 
produflam  occurrere  ipfi  fg  in  m*  Si  enim  fieri 
potefl,  occurrat  in  alio  punflo , Ptdclicct  in  n»  fluo-  - 
viam  igitur  demonfirauimus  , vt  A b ad  b G,itaejje 
A c ad  c g : Vt  autem  A*  ai  bg,  ita  K A ad  m g f 
& Pt  kc  ad  cg, ita  a b ad  n g.  Ob  (irnilitudmt » ... 

triangulorum  Ahc,CNGt  eritPt  ka  ad  mg,  itd  Ah  ad  n g t pemutandoque  t>t  KA  ai 
-711  - ~ - - - At,  »f<» 
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At,  ita  mo  id  r,  K.  tfl  tutem  k A aqualis  a l . ergo  & mg  iffi  G N equilis  erit . Sed  & 
intqualis,  quod  feri  non  potc\ 1.  redi  igitur  linea  tc  occurrit  fg  i»M,\ubdepm  kb, 
tc  tuter  fe  conueniant  in  pc  ad  punftum  m,  perpendicularis  ab  eo  ducta  tu  idem  fun- 
dum G Cadet  m & omnia  fimiliter  atque  m fuperioribus  contingent. 

Hoc  autem  theorema  vtile  cft  ad  harmonicam  medietatem  ] Theorema  pro  pro • g 
hiemate  improprie  yfurpauit . 

- *r* - • , ’.*>  ici 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  X'. 

Datis  redis  lineis  AB,  BC  mediam 
in  harmonica  mcdiCvatc  inucnire. 

Quod  fi  extremis  n,ic  datis  mediam 
inquii^mus  , iungentes  b n , & a punito  a 
ducentes  gf  ad  redos  angulos  gb,  a pundo 
autem  f ad  b ducentes  fce,  habebimus  cb 
mediam  inter  ab,  bg.  & dcmonftratio  ma- 
nifcltaell. 


PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XL 


Datis  redis  lineis  cd,  be  in  har- 
monica medietate  maiorem  extremam 
inucnire . 


Datis  aurem"  redis  lineis  c»J  bb  maiorem 
extremam  inucniemus,  a pundo  e ad  redo* 
angulos  ducentes  ds,  ef,  iungentefque  bf, 
dc,  & ad  g producentes,  quae  enim  a pundo 
g ad  bc  protradain  perpendicularis  ducitur 
GH  abfeinait  hb  arqualcm  ei,  quam  qu*rcba- 
mus ; nam  cd,bf  vt  ad  partes  g inter  fc  con. 
ucnicnt . oportet  enim  ponere  bb  maiorem  * 
quam  bc. 


COMMBT^T^^IVS. 

A pundo  b ad  redos  angulos  ducentes  de,  bf  j lntelligendum  autem  db,  bf»«'  A 
ter  fe  aquales  tffi , vt  iu  fuperioribus . 

Qua:  enim  a pundo  g ad  bc  prorradam  perpendicularis  ducitur  c ii  abfeindit 
it  b aequalem  ei,  quam  quzrcbamus  ] Vt  emm  iib  ad  bb,  ita  efl  hg  ad  bf,  hoc  efl 
ad  d b et  aqualem . Sed  vt  H q ad  n s , ita  tfl  nc  ad  ct  ob  flmilitudinem  [triangulo- 
rum cgh,  cdb.  Vt  igitur  hb  ad  bb,-  hoc  efl  vt  primus  terminus  ad  tertium , ita  H c 
«d  c B,  Videlicet  cxccffus  primi , & fecundi  ad  cxccffum  fecundi,  & tertii  . 

Nam  cd,  . f vt  ad  parte*  « inter  fc  conuenient . Oportet  enim  ponere  bb  ma~  C 

iorem. 


t C3 
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iorem , quim  hc]  In  Grato  codice  legitur  IU  yif  rut  0 y (Jtfrr*  fiie  i y. 

Sed  puto  legendum  'rir  & * fiil^ov*  rnt  * >•  quo- 


iS 

4 


puto 

tuam  in  medietate  barmouica  tertius  terminus  tria' 
ior  e(l  exccjju , quo  medius  ipfum  tertium  fuperat • 
Ff  (itim  hb  ad  bk  , ir*  hc  adea:  & permit- 
pnmit  tandovt  bh  ad  HC,  ita  bb  ad  bc.  Sed  bh  ma> 
ior  efi,quitn  hc.  ergo&  be,  quam  ec  maior  erit» 
Itaque  a reda  linea  be  abfpndatur  ek  aqualis  ce, 
»7  primi.  & i unda  k f producatur  ad  l.  erunt  dux  de,  ec 
primi,  aquales  duabus  fe,  ek  & angulus  dec  aqualis 
angulo  fek.  ergo  eJr  bafis  bafi , triangulumquc 
cde  triangulo  kfe,C&“  reliqui  anguli  relrquisatt. 
gulis  aquales,  angulus  igitur  efk  e/f  aqualis  an • 
g*/o  e d c : & ob  id  reda  linea  kfi.  parallela  e(l 
ipfi  dc:  elr  duo  anguli  cdf,  dfl  duobus  redis 
funt  aquales . quod  cum  ita  fit,  duo  anguli  cdf, 
d f o minores  duobus  re£lis . ac  propterea  re- 
da linea  dc,  bf  inter  fe  ad  partes  c neceffariocon • 
, uenient.  Utcumque  autem  fumantur  reda  linea 

de,  ef  modo  aquales  $nt , idem  continget,  fine 
# tfwpw  alia  dux  me,  o n , & dutia  b n producatur 

•pfque  ad  h c in  o , imgaturque  m c . Dico  m c pro- 
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tradam  occurrere  tpfi  hc  m putido  o , Si  enim  fieri  potefl,  occurrat  iti  aliopundo , quod 
fit  p.  Et  quoniam  vt  hb  ad  be  , ita  efl  hc  ad  c t ; vt  autem  k n,  ad  ije  , ita  ho  ad  EN;<gr 
vt  hc  ad  ce,  ita  he  dd  em,  erit  ro  ad  t n i Vt  hp  ad  em.  & permutando  hi  ad  kp; 
Vt  N F.  ad  e m . e(l  autem  N e aqualis  e m . ergo  & ho  ipfi  h p tfl  aqualis  . Sed  & inaqua- 
lis , quod  fieri  non  poted . conucnient  igitur  Vtraque  bn,  mc  in  hc,  atque  ad  pundum 
o.  quare  perpendicularis  ab  eo  duda  in  idem  pundum  h cadet , & eadem  qua  in  fupe> 
noribus  fequentur , 1 f > ' 

^ iu  jill  0'X 

PROBLEMA  VIII.  PROPOSITIO  XH. 


i 1 1 


?r 

■ t 

armarim 


i.  »«t 


Datis  redis  lineis  ab,  c,  mediam  in  arithmetica  me- 
dietate inUcnire . 

fMr  J*  Jt  , T 'PrI  Clfjvl 

Rurfus  datis  redlis  lineis  a b,  c,  quarum  maior  aE,  mediam  ; 11  J " 
inaequali  cxceflu  inuenicinus  hoc  modo . Ponatur  ipfi  c arqua-  c v - 
lis  bd  , & da  bifariam  fecctur  in  e:  & ipfi  bY  ponatur  aequalis 
f.  conflat  igitur  f rc&ain  lineam  efle  quam  quaerebamus .' ; ‘ ' 
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Ponatur  ipfi  c aequalis  bd,  & da  bifariam  diuidicur  in  e J Gracus  codex  x€^a 
tu  y trv  ti  l t , ksu  * l a Hx*  Ttr^nVfla»  t,  t k.  Srd  legendum  erit  hoc  pado  t llt  arbi- 
tror, KtisOu  7H  y ira  >i  0 1,  tifi  l a.  Ii  x*  tit^hVD»  k* t*  to  t. 


PROBLEMA  IX.  PROPaSITIO  Xlllf 

/ • ■ w 7 

Datis  redis  lineis  F c maiorem  extremam  in  medie- 
tate arithmetica  i nuenire . 
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Similiter  autem  fi  dentur  fc,  exceffum  carum  addentes  ipfi 

f habebimus  re&am  lineam  ipfi  ab  aequalem  i ~r.  . v 
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PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  XIV. 

Datis  redis  lineis  ab,f,  minorem  extremam  in  ari-i 
thmctica  medietate  inuenirc. 

Rurfus  fi  abj  p dat*  fint , cxccflu  carum  ablato  ab  ipfa  r, 
fiet  e tertia  linea . 

^ k *,  1 ■ • • ',±.\  fi'...  \ ij  U.IU  'm.  • tVl 

PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO  XV. 

Tres  medietates  firrtulin  minimis  redis  lineis  numero  quinque  inuenirc. 

Sit  igitur  f media  inter  ab  e in  exceftuxquali  ,erit 
reftaruin  linearum  ab,  f , <:  arithmetica  medietas . Ita- 
que fiat  vt  f ad  e,  ita  e, ad  o;  & erit  ipfarum  f,  p,  e» 
medietas  geometrica , quxpropric  analngiaappcllatur. 

Quod  fi  per  ea  qua  oftcnfa  funt , datis  reftis  lineis  eo , 
quarum  maior  fit  e,  tertiam  inucniamus  h>  itavt  fitfi- 
cut  e ad  n , fic  excefltis  ipfarum  eoad  ipfarum  oh  ex- 
ccfium  , erit  & rcflaruin  linearum  cqh  harmonica  me- 
dietas. Eadem  autem  proportio  cfl  refla:  line*  a f ad 
c,quxeft  e ad  h;  qui  funt  extremi  termini  in  arithme- 
tica ,& harmonica  picdictatc.  ergo  quinque  numero  erunt  minini*  reft*  line*, tres 
medietates  continentes,  qu*  etiam  inter  fe  incominenfurabjles  efle  poflunt . 


..  I i i 


ALITER. 


Idetnin  minimis  numeris  inuenirc  i 


Simul  autem  & per  quinque  minimos  numeros  conftituuntur  in  multiplicibus , fu- 
ipcrparticularibus , & reliquis  proportionibus,  pofita  nimirum  unitate  indiuifibiii . In 
dupla  enim  proportione, ipfius  ab  ad  e,  erunt  minimi  numeri  facientes  id,  quodpro- 
poiitumeft,  ii,  9,  <5,4,  3-  In tripla-autcm proportione . 18,12.,  <5,  3,  2.  & 
manifolium  cft  qugmodp  oporteat  & in  aliis  proportionibus  aninimos  numeros  trium 
medietatum  inuenirc  • At  fifeorfura  vnamquamque  in  tribus  terminiscxponcrc  quis 
velit  i ex  ijs  ,qu*  .iritcdifta  funt , illud  pcrfpiouc  confiat ..  In. arithmetica  quidem  me- 
dietate erunt  minimi  numeri  3,  1,  r.j  in  geometrica  autem  4,  2,  1 . Et  minimi 
numeri  dat*  proportionis  in  *quemultiplices , & fupsrparticulares , & in  reliquos, 
tranfmutentur . Vt  i(i  proportione  dupla  ab  ad  e,  quauj  habet  2 ad  r.  ordina- 
bimus pro  2,  4 ; & pro.  1,  2:  in  cxcclTti  squalis  2.  & quoniam  iplorum  medium 
teft,  quod  &paii  quantitate  fuperat,  &:  fuperatur , fiet  refla  linea  f vilitatum  trium 
media.  proportio  autem  f ad  e cft  fefquialtera , vt  3 ad.  2,,  & cum  cadcin  fit  « 
ad  o,  non  faciet  problema  vnitate  indiuifibiii  manente.  Omnia  igitur  ter. multipli; 
cebtnr , & fient  jjru  4 ‘quidem  J2,  pro  3 vero  9,  &pro  2,  <5,  & refla  ImV  q D 
fictvnitatum  4,  & h 3.  ergo  trium  medietatum  numen  erunt,  il,  9,  6,  4,  3.  C' 
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Eadem  autem  proportio  cft  rcfl*  line*  ab  ad  c,  qu*  cft  c «d  #,]  M-j 
Exponatur  reda  linea  s 1.  ipfi  ab  aqualis  > qu*  ficetur  in  pmSu-uvu  tta  vt.''.  S 
im  quidem  Jit  aqualis  ime*  f , ln  1 iero  c aqualis , & 10,  ipfi  c.  Quoniam  n.  , 
igitur  in  lineis  ni,  lm,  ln  medietas  arithmetica  conliflil , erunt  .exctjjuf  su , 
ii  N inter  fe  aquales.  0 queniam  in  ipfis  mi,  ln,  l o conficit  geometrica  ne-  r. 
lictas  fine analogia , vt  ml  ad  ln , tta  erit  n l ad  lo  . hoc  ejl  >;  tota  ad  totam,  , 
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ttfouinti  pars  ad  partem',  ergo  & mn  reliqua  ai  reliquam  no,  vt  ml  ai  ln.  Sed  eum  ML  ftt 
4 ' maior  ,quim  ln,  erit  & mn  qudm  no  niaior , e*  demonftratis  a nobis  ad  fextamdeci * 

7»<im  flM/Hti  elementorum  t abfcmdatur  a linea  mn  ipfa  NQ,  ftt  aqualis  N c.  vf 

autem  ml  ad  ln  • ita  & omnes  antecedentes  m n,  ml  ad  omnes  eonfequemet  no,  ln, 

u quinti • ex  4u04cCima  quinti  libri  elementorum.  Sed  lineis  mn,  ml 

aquales  funt  k m m l , hoc  eft  kl:  ipfis  vero  nonl  funt aqua.  A 
les  qj* » nl,  hoc  efl  ql.  Vt  igitur  kl  ad  l Q,  ita  ml  ad 
ln  C2r  permutando  vt  kl  ad  lm,  ita  Qj.  ad  ln • ergo  reli- 
qua kC l^ad  mn  reliquam  crttvt  kl  ad  lm.  Sed  vt  mn  ad  no, 
ita  m l ad  ln:  quod  fuperius  demonfiratum  fuit . quare  ex 
aquali  vt  k <l_ad  n o , hoc  efl  ad  Qji , ita  k l ad  L N . . Itaque 

fiat , Vt  k Q.  ad  Qji , hoc  efl  vt  kl  ad  ln,  ita  no  ad  op. 

erit  componendo  vt  k n ad  N Q , ita  N P ad  po,  permutandoq’, 
vt  kn  ad  np,  ita  nc i^ad  po  hoc  efl  no  ad  op.  erat  autem 
no  ad  op,  Vt  kl  ad  ln.  Vt  igitur  kl  ad  ln,  ita  kn  ad 
N p • quare  reliqua  n l ai  L p reliquam , vt  kl  ad  L n , hoc 
efl  vt  no  ad  op:  ac  propterea  lp  aqualis  erit  linea  h;  «Jr 
vltimus  terminus  in  harmonica  medietate  » Vt  igitur  kl  ad  ln, 
videlicet  vt  ab  ai  c , ita  n l ad  l p , hoc  eft  c ad  h.  quod  de- 
monflrare  oportebat . 

B In  geometrica  autem  4 z i J Gracus  codex  fic  habet  M 
jq  rus  ytantrptxiif  c y fi  Sed  mendofe . non  enim  in  bis  termi- 
nis 6 3 z geometrica  analogia  confidit . legendum  autem  puto 
•iri  X1}  T»r  ytufurpiMf  X P * Vel  9 y 
C Et  minimi  numeri  datae  proportionis  in  xque  multiplices, 

& fupcrparticulares , & reliquos  tranfmutentur  ] In  Craco 
codice  legitur  • vu  t St  jutr«  tsV  X/Xc^ao»  *.#>«*  -riQpiiuv  tis 
T tue  iram  c voKhAvrXaalooc , nsu  rotis  \*m«pltOc  pttrtt\tLpt$ttroptiretr  , ^ no  vt  Xtrrcvt  quam • 
quam  nonnulla  deftderari  videantur . per  nuOutrae  autem  intelhge  numeros  m qualibet 
proportione  minimos , qui  funt  veluti  radices  quadam , a quibus  reliqui  gignuntur Dio- 
phantes  inedme  appellat , Videtur  autem  docere  quo  patio  inueniantnr  minimi m numeri , 
tres  medietates  continentes.  . i’/  'li.  - < " " -1  lj! 

Si  enim  velimus  primum  terminum  in  arithmetica  medietate  ad  vltimum , vt  ab  ad  c 
proportionem  habere  duplam  , ita  faciemus . Trimum  exponentur  minimi  numeri  m pro> 
portione  dupla , qui  fune  21.  Sed  quoniam  inter  hos  noti  cadit  numerus  medius , pro  z 
quidem  4 , & pro  I , ,z  accipiemus , quorum  medius  in  arithmetica  medietate . efl  g.  opor- 
tet autem  z ad  alium  numerum  eam  proportionem  habere , quam  habet  q ad  2 . videli- 
cet fcfquialteram , quod  cum  fieri  non  pojjit , vnitate  indiuifibili  manente,  neccfjc  erit  ad 
alios  tranfire.  eos  igitur  duplabimus , & erunt  8 M*  Sed  cum  rurfus  non  detur  ter - 
tius  numerus  in  geometrica  analogia , eofdem  tri piabimus , vt  fint  11 , 9 , <5.  c?"  /*  /faf 
vt  9 ad  6,  ita  6 ad  altum,  erit  is  numerus  4.  tertius  autem  in  medietate  harmonica, 
" & vltimus  erit  q;  nam  vt  6 ad  g , ita  exceffns  ipforum  6 , 4,  qui  efl  z ad  exceffum 
4,  q i Videlicet  ad  t , Ut  fi  velimys  ab  ad  c triplam  proportionem  habere,  exponentur 
minimi  numeri  eius  proportionis , qui  funt  q,  1,  & horum  dupli  6,  q,  quorum  me- 
dius efl  4.  Vt  autem  4 ad  z,  ita  2 ad  1.  cumque  vlterius  progredi  non  liceat,  ai  eorum 
duplos  deueniemus , videlicet  1 2 , 8 , 4 . in  quibus  tertius  quidem  numerus  geometrica 
medietatis  datur  qui  efl  2,  tertius  autem  harmonica  dari  non  potefl-  Itaque  tripi  abimus, 
<Jr  fient  18,  11,  6.  quartus  autem  erit  q,  & vltimus  z.  T^umeri  igitur  trium  me- 
dietatum m tripla  proportione  minimi  erunt  18.  iz.  6.  q.  2.  & eodem  modo  in  aliis» 

D Omnia  igitur  ter  multiplicentur  ] Crocus  codex  erJrr*  «/>*  7 pus . lege  7 fis . 
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PROBLEMA  XII.  PROPOSITIO  XVI. 

• • < . • 

In  femicirculo  tres  medietates  conflituere. 


-4 
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Haec  igitur  de  tribus  medietatibus  ex  antiquorum  fententia  di&a  fint  ; At  vero 
fietf  pofle,  vt  femicirculo  etiam  tres  medietates  in  minimis  rC&is lineis  numero  fe$ 
confli  tuamur,  cx  his  manifeftum  fiet  • 

^ Expo- 
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•txponatiir  eti%  femicirculus , ha-  ••  - ; 

bcn^  p n perpendicularem, & bb  eara,  * 

• qua;  ex  centro,  & rurfus  pcrpendicu- 
larem  DF.  ducatur  autem  per  b refta 
linea  hc  circulum  contingens,  pro-.  . 
ductaq;  ecg,  ponatur  ipfi  bg  aqualis  ; 
b h , & d k h lungatur . Dico  b k,  iri 
harmonica  medietate  inter  b b £ f.  me- 
diam eiTe,  quarum,  maxima  bb,  & ef 
minima . 

' Quoniam  enim  anguli  ad  b f refti J 
funt , parallela  eft  i>f  ipfi  u g.  atque 
eft  egiI  triangulum  triangulo  bfd 
sequiamgulum,  & triangulum  ^ hk  triangulo  kTiF*.  vr  igitur  be  ad  kf , ica  scad  _ 
fd.  eft  aucem  bg  aequalis  b it . ergo  & vt  be  ad  er.  ita  mi  ad  df.  fyd  vt  bh  ad 
df,  ica  bk  ad  k f , atq.iic.ejft  b k reftarum  linearum  bb  ek  cxccflus;  & kf  cxcefliis 
ipfarum  k e , e f . quare  vt  BE'adEF,ita  excclllis  redl.lri/m' linearrim  be  ek  ad  ip- 
farum  ke  ee  cxceilum.  harmonicam'  igitur  medietatem  continent re&®  line®  b e, 
ek,  ep,  quarum  media  e sf,  maxima  bb,  & EfF  minima..  Oftcnfum  autem  eft  re- 
<ftas  lineas  quidem  ad,  kc,  cd  arithmeticam  medietatem  continere,  iplas  vero. 
eg  e e eo'  geometricam,  tres  igitur  medietates  in  fcmicirculo  ordinat®  funt.  ^ 


i . . . i. tu nn  i • . ; ij  - ■ . ■ • u/ 
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Habens  bd  perpendicularem  J Grxeus  codex  «x«r  r”r  & ? . lege  tur  t «V  A 

d f K«0«rtr  . 

Et  dKh  iungatur]  Grxeus  codex  yu  ® • f eSe  * ? k t . ® 

Et  tfiangUlum  bhk  triangulo  kdf.]  Grxeus  codex  t!  fi  Q k -rplyttrtr  t<*  « £ f.  C 
lege  tv  k £ f . 

Iplas  vero  bg',  ec,  e ri-' geometricam  ] k/?  enim  ex  corollario  oilaudt  fexti  elemen • D 
torum,  eb,  hoc  cfl  ec,  media  proportionalis  inter  eg  ed.  ' »•: 

Quoniam  autqm  Nicomacjius  Pythagorcip,  & quidam  alij  non  folumdc  primis 
tribus  medietatibus  diflerucrunt qtr®  maxunc  vtilefc  flint  ad  antiquorum  legio- 
nes; fed  etiam  de  alijs  tribus  ex  antiquorum  fententia;  & infuperde  quatuor  aliis, 
quae  4 iunioribus  inuent®  funt:  conabimur  etiam  de  ijs  accurate,  dilige nterque 
confcribcre , veteres  imitati , qai  quidem  a maiori  termino  ordientes ; tres  pr®di- 
&as  medietates  expofucrunt;  a minori  vero  maiora  metientes,  tres  alias,  qu® 
a primis  differunt . • ■ » 


DEFINITIONES. 


»i 


« » 


Quando  enim  fit , vt  tertius  terminus  ad  primum  , ita  primi  termini Med,etas‘ 
excefliis  ad  exceflum  fecundi , medietatem  harmonica:  contrariam  vo- 
cant . Quando  autem  fit , vt  tertius  terminus  ad  fecundum  , ita  pri- 
mi cxccflus  ad  exceflum  fecundi , medietas  quinta  appellatur , & geo-  qtS 
metricae  contraria ; fic  enim  nonnulli  eam  nominant  . Quando  deni- 
que fit , vt  fecundus  terminus  ad  primum  , ita  primi  cxceilus  ad  cx- 
cefifum  fecundi , vocatur  medietas  lexta  ; fed  & ipfa  geometricae  con-  ScxM  • 
traria  dicitur ; ob  contrariam  rationem  confequentium  , vt  ex  eorum 
fententia  fex  fine  medietates . A iunioribus  aurem,  vt  dixi , quatuor 
aliae  medietates  inuentae  funt,  aliqua  ex  parte  vtiles;  qui  quidem  & pro-  pErj“u^s 
prijs  terminis  vtuntur.  excelTum  enim,  quo  primus  terminus  secudu*. 
fiipcrat  fecundum , primum  exceflum  vocant ; eum  vero , quo  fecundus 

luperat  tertium , fecundum  : & quo  primus  tertium  fuperat , tertium 

C x appcl- 
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appellant ; intelligentcs , vt  etiam  in  principio  diximas  x pro  primo  tcr- 
fepnma15  m^no  maximum  , pro  iecundo  medium  , & pro  tertio  minimum  . Et 
oaaua.  quando  fit , vt  tertius  exceflus  ad  pri^num  ita  fecundus  terminus  ad 
Dccinia  * tertium  ; vocant  ieptimam  medietatem  . Quando  fit  , vt  tertius  exccdiis 
a?ropaJ-  acl  primum  , ita  primus  terminus  ad  iecundum  , oftauam  medietatem 
?ufqSpCnn  norninallt  • Quando  iit  , Vt  tertius  exceflus  ad- primum  , ita  primus  terr 
cipium  minus  ad  tertium  , nonam.  Qiando  autem  fit  Vt  tertius  exceflu^ad  fe- 
tft4  eundum  > ita  leeundus  terminus  ad  ternum.;  decupAn)  picdi?catcnifap- 
trica* mei  pellant  «-  His  igkur  terminis  pofitis' ortUs  deeem  medietatum  explicabi- 
fcipfam^  mus  & Pcr  geometricam  analogiam  , vt  ditium  cfl . Analogia  autem 
med ,ias  c*  prop°rnonibus  conflat . At  proportionis  cuiufque  principium  tcqua-» 
•es coniti- licas  eit . Georricrrica  igitur  mediec» ‘.^CUpi  ;‘e§: tfquamtc  primum  or- 
tum habeat  ipia  ieipiam  > &c  alias  medietates  conilituit , oilendens 
( quemadmodum  diuinifljmus  Plato-  inquit ) analogii  naturam  , caufafrt 
, p harmonix  omnibus;  & rationalis,  ordinatique  ortus.  Dicit  enim  vnu  viuciju 
ellc  mathemarum  omnium . Caufa  autem  ortus , & vinculum  omnibus  ijs, 
qux  generantur  cll  analogix  cfiuiiia  natura . Itaque  decem  medietatum 
confhtutio  per-  geometricam  analogiam-  oJkndetur#  hoc  prius  confiderato. 


THEOREMA  V.  PRoPOSITlO.XVn.  T | 

Sint  tres  termini  proportionales  abc,&  vtrique  a b 

Ac  vna  cum  duobus  B xqualis  ponatur  D:  Vtri- 
que autem  bc  xqualis  fit  E,  & ipffc  xqualisf.  Di-  / 
co  d ef  terminos  proportionales  elle.  .1  . f; 
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Quoniam  enim  cft,  vt  a ad  b,  ita  b ad  c,  erit  & com-J 
ponendo  vt  vterque  ab  ad  b,  itavterqiie  bc  ad  c»  ergo& 
omnes  antecedentes  ad  omnes  confcqucntes  funt  in  eadem 
proportione  , videlicet  > vt  vterque  a b vna  cum  vtroque 
bc  ad  vtrumque  bc,  ita  vterque’ bc  ad  c.  &■  eft  vtrique 
ab  vna  cum  vtroque  bc  aequalis  d;  vtrique  autem  bc 
aequalis  e;  & f ipfi  c aequalis»  tres  igitur  termini  dbp  pro- 
portionales funt  m ea  proportione,  qua  habet  vtcrq^  a b ad  b. 

PROBLEMA  XIII.  PROPOS.  XVIIL 

Geometricas  medietates  per  analogiam  inucnire. 

Itaque  fi  ponantur  aequales  abc  , fient  def  in  dupla  ana- 
logia. Vterque  enim  ac  vna  cum  duobus  b duplus  cft  vtriuf- 

3ue  bc.  Vterque  vero  bc.  ipfius  c cft  duplus.  At  abc  in 
upla  analogia  conftitiitis,ii  qurdem  a eorum  maximus  fit, 
fient  def  in  tripla  analogia.  Si  vero  fit  minimus  in  fef- 
quialtera.  Vterque  enim  ab  ipfius  b triplus  cft,  fi  quidem 
A a fic  duplus  ipfius  b;  fefquialter  vero  fi  a fit  ipfius  b dimi- 
dius. & ita  a proportionibus,  qua:  deinceps  funt,  confe- 
quentes,  & multiplices,  & fupcrparticulares  inucnicntur. 
B & rurfiis  fi  vnitates  fint  abc,  geometrica  medietas , quae 
eft  def  in  minimis  numeris  4,  z»  1 confiftcre  dicetur. 

«.*  1 CQM- 
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Vterque  eqim  a b ipfins  n triplus,  cft,  fiquidem  a fit  duplus  ipfius  « , fefquialtcr  \ 
vero  (i  A fit  ipfius  c dimidius]  i«  Graea  codice  (i c legitur*  ui  yjf  eoripOeripov  a fi  y 
7cv  fi  rpiTkcirne  A’  'ien  , i<  lixuuaiif  ia  i.  fi  mu/ .a.  dfuikne  fiat»  tIu  fi  fpund  tn. 

Sed  legendum  HJidetur.  »«»  yup  ou /tnpinp/e  a fi  t«T  fi  rprtkusnt  (ii,  itir , it  Snrrjiont  \ 
«/»  0 * tJi/  fi  ,'tlyiUitt  li  it  c 75C  £ »,11*«  tt>.  kfi  enim  t>  ad  E > Ut  ab  Ji  B.  Vel  Vi  iu 
ad  C ex  'lis,  4»x  -ttfc  demon;irata  ;uuc.  Voilq  -tam  vero  dfieudit  ex  analogia  xquahtatts 
duplam  dnalognm  gene  rari  , nuuc  declarat  quomodo  ex  dupla  fiat  tum  tripla,  tum  fiefqnl 
alter*.  Stat  cuun  abc  1«  dupla  analogia.  1 ta  VI  a fit  4 i t C l>  ficto  9,  i >,  p-t. 
in  quibus  tripla  analogia  coafijlir.  Sit  rurftts  a 1,  b”1.,i:  14,  erit  d y f 6 1 4;  tn  quibus 
efl  ftfqut altera  ,\\E.dcm  modo  ex  tripla  analogia  gignitur  <$•  quadrupla,  & fcfquittrtta . 
nam  fi  abc  ponantur  9,  3,  t fient  nrt,  1«,  4/  1;  <$■  fi  ponantur  1,  t,  9.  fient  14  U 
li,  9.  & ita  ex  quadrupla  oritur  quiniupla,  & Jcfquiquarta . & deinceps  reliqua  tum 
multiplices  , tum  fuperpartuulares.  Ex  [upcrparticulanlfus  vero  & multiplices  fnper- 
particularcs  nafi  untur  & fnpbrparticntel quippe  cum  ex  fefquialtera  9,  6,  4 uafcatnr 
dupla  fefquialtcr  a 15,  10,  4;  ex  qua  rurjus  fit  tr  pia  fefquialteta , 49,  14,  4;  & de. 
tuxepi  Aut*  Ex  fubfequialtcra  Vero  4,  6,  9 najcttnr  fupcrbip.trtaens  tertias  tq,  9 j,  9.  . 

ex  qua  fit  dnplafuperbrpartiens  tertias.  64,  14,  9.  deinde  reliquaret  ex  fcfqultertia  it,  li, 

9,  fit  dupla  flfqiHdrita  49,  »t,  5,  derade  tripla -fejqifitrrtia  ico,  30,  9.  dande  alit. 

EX  fubfefqultertia  Vero  9,  1»,  1«  fit  fupcrtnparticns  quartas  4 9,  28,  1 6.  ex  qua  du- 
plq  fupersriparticns  quartas  lat,  44,  i>6,  & relique.  Ex  quibus  perfpicue  apparet  ip. 
Jam  aqttalliatts  analogiam  01r.net  aliati' nimirum  multiplicei , fuprrpartieuldrei , fuper- 
partientes  , multiplices  juperpamculares , & multiplices  fuperpartseiiscs  generare. 

£t  rurfus Ji  vnitatcs'lint  a «c  geometrica  medietas;  qtix  efi  di p in  minimis nu-  B 
meris  4u*>  l/  cuofi/lcrc  dicetur  J Sunt  enim  q,  t,  1 minimi  numeri  in  dupla  aua 
logtq,  quemadmodum  es-  9,  3,  1,  m erepta.  16,4,  i.‘rt>  quadrupla, & reliqui , 'de  ■ 

quibus  diximus,  quippe  quod  abc  Vniiates  ponuntur  . Tn  graers codieibm  fequitur  bar. 
tnonica  medietas , Sed  quoniam,  geometnea , & fespfam  &■  reliquas  generat,  vi  diflum  £ 
tfi,  videtur  defideran  arillmtuca  medietas,  qua  fortafje  intercidit , quemadmodum ,& 
feptima.  7qos  igitur  eam,  vt  fieri  potent  fupplere  aggrediemur . '•>  " 

PROBLEMA  XI Vi  PROPOSITIO  XIXJ 
Arithmeticam  medietatem  per. analogiam  Conftitnerc. : >H 


Exponantur  tres  termini  proportionales  abc,  & duobus 
quidem  \,  Se  duobus  1,  St  vni  c xqualis  fit  D.  Vni  vero 
a,  vni  b;  Sc  vni  c fit  b xqualis;  St  vni  c xqualis  r. 
Dico  def  arithmeticam  medietatem  conflitucrc-  Vt  enim 
duo  a,  duo  b, St  vnus  c funt  ad  feipfos,  hoc  eft  vt  i>  ad 
feipfuin , ita  ab  ad  feipfos.  Sed  ab  funt  cxccfius , quo 
duo  a,  duo  tr,  St  vnus  c fuperant  abc,  hoc  cft  ipforuin 
de  cxccfius:  funtque  iidem  ab  cxcefius,  quo  abc  fupe- 
rant ipfuih  c,  hoc  cfi  exceflus  er,  ergo  vt  Dadftipfum, 
ita  pa  cxccfius  ad  cxccflum  ef-  Quando  autem  fit , vt 
primus  terminus  ad  fcipfum,  ita  primus  cxccfius,  ad  cxcef- 
fum fecundum, arithmcticantedictas  eft.  Quod  fi  Abc  vni- 
tates  ponantur,  minimi  numeri  5,  j,  1 eam  continebunt . 


III  • 
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PROBLEMA  XV.  PROPOSITIO  XX. 

Harmonicam  medietatem  per  analogiam  conftitucrc. 

Harmonica  medietas  per  analogiam  ita  confli  tuetur,  Ponantur  tres  termini  A 

c.  . *-•“  ■ "propor- 
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B proportionales  a bc i & duobus,  quidem  a,  & tribus  b & 
vni  e fit  aequalis  d.  duobus'autcm  b & vni  e fit  e aqua- 
lis, & vni  b & vni  e aequalis  f.  Dico  dee  harmonicam 
conftitucre  medietatem.  Quoniam  enim  proportionales 
C lunt  abc,  erunt  vt  duo  a vna  cum  b ad  b,  ita  duo  b vna 
cum  c ad  c.  & omnes  ad  omnes,  videlicet  vt  duo  a vna  ' 

D cum  tribus  b & vno  c ad  bc,  hoc  eft  vt  d ad  f,  ita  duo 
a vna  cum  b ad  b.  Sunt -autem  duo  a vna  cum  b exccf- 
fus,  quo  duo  a vna  cum  tribus  b,  & vno  c luperant  duos 
b,  & vnum  c,  hoc  eft  cxceflus  jplbrum  de:  & vnus  b cx- 
ccfsus  eft,  quo  duo  b,  & vnus  c fuperant  bc,  hoc  eft  cx- 
ccflus ef.  Quando  autem  fit,  vt  d ad  f,  ita  cxccflus  de 
ad  ef  exccflum;  medietas  harmonica  eft.  & manifefte  patet,  fi- ab 
* ponantur,  eam  confiftcre  in  minimis  numeris  6 , g,  2. 


1 jj 


m -r 
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Ji  Harmonica  medietas  per  analogiam  ita  conftituetur]  In  Grete is  codicibus  luce  le% 
guntur,  qux  nos  omittenda  cenfuimus  , tamquam  fupcruacanea , & ab  alio  aliquo  infer-, 
t* % ksu  tHe  Irir wtqi1  i 9 7»  aafu  rue  AtAkoyiat  halifitc  kattavta  ksu  erotf  »'»«■  w<t /:***/*- 
fi tsrofiirjir ..  4 , t * . 

B Et  duplus  quidem  a,  & tribus  b,  & vni  c fit  aqualis  d]  Gtxcps  codex.  «u' 
tuo  fiir  rose  t , usu  r pie)  rhe  tuo  . Sed  corrige,  ksu  tuo  plr  rhe  a,  «mu  tp ivi  «ro/r  fi , 

C Ita  duo  b vna  cum  c ad  c,  & omnes  ad  omnes,  videlicet  vt  duo  a &c.  ] Gra- 
tus, codex . outo»  tuo  oi  tu»  fi.tr <t  rlu  y orplt  Tor  y,  tyl  Teime  orpot  ‘rtlrrar  tu’o  • 1 «.  Sed 
legendum , ouru  tuo  oi  fi  p.vi  * acu  y orpot  toV  y,  iuu'  'rdrm  trpie  irin  At tuo  ol  g. , 

P Ita  duo  a vna  cum  b ad  b],  Gt&cms  codex  Suti»  ti  o't  a ptrd  iov  fi  r p%'c  ro  V fi,  le- 
ge. Il?7«  tuo  o’l  A /CITCt  T i fi  T/»oV  T«V  fi  , * 

E Et  manifefte  patet,  fi  abc  liiniiiter  vnitates  ponantur,  eam  confiftere  in  mini 
mis  numeris  6,  j,  %.  J Grxeut  codex  ***  ttKot  0 n klytt  ta'  (*ir  &c.  lege  njt  tixor  t'r 
klyoi  r it  if,  . , - . * 


ri 
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PROBLEMA  XVI.  PROPOSITIO  XXI.' 
Harmonica:  contrariam  medietatem  per  analogiam  conftitucre.  * 
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Harmonicas  contraria  medietas  ex  analogia  fic  conftitue- 
tur. Politis  terminis  proportionalibus  abc,  duobus  quidem 
a,  & tribus  b,  & vni  c aequalis  fit  d.  duobus  vero  a,  & 
duobus  b,  & vni  c fit  e aqualis:  & vni  b & vni  c aqualisr. 

Dico  def  medietatem  di&am  efficere.  Rurfus  enim  fimi- 
liter  atque  in  iis,  qua  oftcnfa  funt,  vt  d ad  f,  ita  erunt 
duo  a vna  cum  e ad  b . & funt  duo  a vna  cum  b exccfliis, 
quo  duo  a , & dao  b & vnus  c fuperant  vnum  b , & vnum  ; 
c,  hoc  eft  cxceflus  ef.  Vnus  autem  e cxccflus  eft,  quo  duo 
a,  & tres  b,&  vnus  c fuperant  duos  a, & duos  b,&  vnum 
c,  hoc  eft  cxceflus  de.  Vt  igitur  f ad  o,ita  de  exccflusad 
cxceflum  ef,  quod  pertinet  ad  medietatem  harmonic?  con- 
trariam. perfpicuum  autem  eft.,  fi  abc  vnitates  ponantur,  medietatem  eam  in 
minimis  numeris  conftitui  6,  5,  2.  & figura  eft  eadem . 

PROBLEMA  XVII.  PROPOSITIO  XXli: 

« 0 -i  ^ 9 * • ’ tlru/  if)  * f * 

Quintam,&  geometricas  contrariam  medietate  per  analogia  conftituere. 

k • * * * *»•  1 J*1  •*  L t ( ^ , * ‘ . ^ ii  Ifi  • r » e.  ...  0 ,Z1».  w i 1 j 

Quinta  medietas  ex  analogia  in  hunc  conftituetur  modum  . Exponantur  tres 

proporw 


• ' LIBER  TERTI  VS;: 

proportionales  termini  ab  e,  & vni  quidem  a,  & tribus  b,  & 
vai  e,  iqualis  fit  d;  vni  autem  a,  & duobus  b,  & vni  e 
tequalis  r. ; fitque  f vni  b,  & vni  e aequalis  . Dico  dhf  quin* 
tam  medietatem  conftituere . Quonia  n enim  ob  analogiam 
cftvt  a vna  cum  b ad  e,  ita  b vna  cum  e ad  e;  erit  & vt 
Vtcrque  antecedens  ab  vna  cum  vtroque  bc  ad  vtrumque 
confequcntem  bc,  hoc  cfi  vt  e ad  f,  ita  vtcrque  ab  ad  b. 

Eft  aucem  vtcrque  ab  exceflus,  quj  vnus  a,  & duo  b, & vnus 
e fuperant  vjium  b,  & vnuiti  e.  hoc  cft  exceflus  ef  ; & b . 

Clt  exceilus,  quo  vnus  a,  & tres  n,  & vnus  e fuperant  vnum 
a , & duos  b,  & vnum  e;  hoc  cfi  exceflus  D:H . Vt  igitur  f 
ad  f.  , jca  de  exceflus  ad  exceflum  ef,  quod  quinta medieta* 
ti  accidit  «Se  dicetur  con  fi  fle  re  in  minimis  numeris,  ?>  4,  2. 
cum  abc  vnitates  ponentur*  figura  autem  eadem  erit.  I-) 

C 0 3tf  M E T A ^ l V S'. 

Erit.&  vt  vtcrque  antecedens  ab  &c.]  Crocus  codex  irtu  ngi  corttu^arapat . Sed  ^ 
legendum  er  tu  usu  eSe  avi&n$aTipat . _ 

Hoc  cft  exceflus  ef]  Grxeus  codex  ravi  lar  » iur  f t - corrige  ravitur  » t Se  B 

• £ . 

Hoc  eft  exceflus  de]  Grxeus  codex  ravitur  n rne  * £ vrtpa^A.  lege  ravriur  n i»(  C 

«T  e VTtpafcn  . % 

Vt  igitur  f ad  e,  ita  db  exceflus  ad  exceflum  ef]  Gr&cus  codex  «V  <t/>*  a’  « D 
rar  £,  aiut  n r»f  t 1 uTipf/jn'  vrpa't  nir  r»e  t £ oV«/u^ « 1»  , Sed  legendum  VC  opinor  ve 
+pct.  a’  £ Tpa  r t»V  f , avruf  ni  T?f  i1  • VTtpa%ii  rpa  r rAr  iSf  $ £ . Q^tonuv*  enim 

ex  anccdtclts  [equitur  , AUf  e ad  f,  ita  ejfe  ef  exceffus  ad  excejjum  de,  erit  & conuer- 
tendo  vt  f ad  e,  it<*  excejfus  de  ad  ef  excejjum.  Eodem  modo  & iu  fequenti  proble • 
mate  Concludit. 

- I 1 . . • ■ « • v , . 1»  » *•  • •--.4  , ' ■ _ 

I»  . , , w.  * •>  I < 

PROBLEMA  XVIII*  PROPOSITIO  XXIII.' 

• ••  'tkk.  .«  4. 

Sextam , & geometricas  contrariam  medietate  per  analogia  conftituere. 


.1  .1  cl 


Sixta  medietas  ex  analogia  fic  conftituctur.  Exponatur 
eadem  analogia  terminorum  abc;  & vni  quidem  a,  & tri- 
bus b,  & duobus^c  Iit  aequalis  d-  Vni  vero  a & duobus  b, 

& vni  c aequalis  e : & fit  r exceflus , quo  vterque  a b fupe- 
rat c.  Dico  def  propoficam efficere  medietatem.  Quoniam  ^ 
enim  per  analogiam  fcll,  vt  a vna  cum  duobus  b ad  vtrum- 
que ab,  ita  B‘vna  cum  duobus  c ad  vtrumque  bc:  & om- 
nes antecedentes  ad  omnes  confequcntes  in  eadem  funt  pro- 
portione. vt  /1  & tres  b & duo  c ad  vtrumque  ab  vna  cum 
vtroque  b c,  hoc  eft  vt  d ad  e j ita  b vna  cum  duobus  c ad 
vtrumque  bc.  & cft  e qifidcm  vr^a  cum  duobus  c excefsus, 
quo  a vna  cum  duobus  £ & vno  c fuperat  cxccfsum,  quo 
vterque  ab  ipfum  c fuperat ; hoc  eft  excefsus  ef.  Vterque  autem  bc  cft  excefsus, 
quo  a vija  cum  tribus* b,  & duobus  c fuperat  ipfum  a vna  cum  duobus  b,  & vno 
c,  hoc  cft  de  excefsus'.  Vt  igitur  e ad  d,  ita  iib  excefsus  ad  cxcefsum  ef.  Quare  C 
def  fextara  mcdictatfcm  efficiunt • qua;  quidem  fimiliter  confticuitur  in  minimi* 
numeris  tS,  4,  1.  fi  abc  vnitates  ponantur . Ec  eft  eadem  figura* 


X>_  Ei  Fi 
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B 


«i  .»,  j ■ «HiqiJ  » 1'KJfi.V/  > «J  v|  r*  i . * ' , » p';  > 
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Et  eft  b quidem  vaa  cum  duobus  c excefsus  , quo  a vna  cum  duobus  b , & 
c fuperat  excefsum , quo  vterque  ab  ipfum  c fuperat]  Eft  c ni  m b vna  cum  A 


vno  A 
duobus 
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e,  & Vni  cum  exeejfu , qua  vterque  AB  fuperat  c aqualis  ipfl  A Uni  cum  duobus  B,dr 
Uno  c , >f  mo.r  ofleadetur.  quare  [equitur  >t  8 >na  cum  uuobus  c fit  cxtcjfiis , quo  A 
Vua  cum  duobus  b & vno  c fuperat  cxtcjfum,  quo  vterque  ab  fuperat  c • Illud  autem 
fic  patet . nihil  enim  aliud  efl  cxctjfus  , quo  ab  fuperat  c,  mfi  ab  demoto  ab  ctt  c.  ergo 
, fi  ab  Vua  cum  duobus  C,&  cum  ab  dematur  c relinquentur  duo  B Vflr  cum  c dr  a,boe 
4 efl  A Una  f«i»  duobus  B e?-  >«o  c,  Gracus  autem  codex  ita  habet , riTr  duiptyjie , i dui- 
OiX>i  eurauoSrifie  e'  te  B piirx  Ttu  rurapetTl/tv  710  B 7 . Sed  tegendum  puto , ric 
u*if‘X’ f,i  oxipiyn  eueu/aOeVlpee  t a.  B 7tu  7. 

5 Vterque  autem  Bccit  cxceflus , qut,A  vna  cum  tribus  b,  &r  duobus  c fuperat 
ipfum  A lina  cura  duobus  n & vho  C]  Gracus  codex  aura/ac lotfie  ll  e'  B 7 tlxiptyu 
ieir  , n ut  ipiyei  e ' et  fiird  rptwr  rue  lue,  ejpl  Ive  oh  7 pier  ireereu  et,  uailue  Ter  JV«  , x<u 
irer  rei  7.  5ti/  mertdofe , corrigendus  enim  efl  hoc  modo,  curanolupee  ll  e'  B 7 vxipnyn 
ieir  1 e ■■ixtplyji  e a.  pira  Tftlr  7 Se  B , **i  f»'«  T*r  7,  i»V  rei  et,  xeti  lue  7 it  B,  xjfi  ire  e 71!  7. 

C Vc  igitur  e ad  d,  ita  db  excefsus  .id  cxccfsum  bf  ..j  Conucrtcndo  [alitet.  Oilea- 
fum  enim  efl,  vt  n ad  b,  ita  efie  exceffum  bf  ad  exccjfum  de. 

Sequens  problema  intercidit  in  grscis  codicibus , quod  nos  ne  quid  dclidcrctur 
fupplcrc  teutauimus  in  fiunc  modum  • 

PROBLEMA  XIX1.  PROPOSITIO  XXIV. 


Septimam  medietatem  per  analogiam  conftituerc. 

Exponantur  tres  proportionales  termini  abc,  & vni  qui- 
dem a , duobus  b , & duobus  e iit  o aqualis : vni  vero  a,  vni  s, 
& vni  c Iit  aequalis  b,  & vni  b,  de  vm  c squalis  f. 

Dico  dbf  (cptunam  medietatem  con/litucre.  cil  enim  vt  p 
ad  F , ita  abc  ad  bc.  Sed  ABCifunt  excefsus,  quo  vnus  a, 
duo  b,  & duo  c fuperant  bc,  hoc  cil  df  excefsus.  & sefunt 
excefsus,  quo  vnus  a duo  b,  & duo  c fuperant  abc,  hoceil 
excefsus  db.  Vt  igitur  b ad.  f,  ita  df  excefsus  ad  exccfsum 
PE.  quod  ad  feptimam  pertinet  medietatem  J Conilitnitur 
autem  ea  in  minimis  numeris  J,  j,  2.  Si  abc  vnitates 
ponantur.  7‘-  J;  , 
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11 
D L ^ 


PROBLEMA  XX.  PROPOSITIO  XXV. 
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Odlauam  medietatem  per  analogiam  conftituerc . 
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Oflaua  auttm  medietas  ex  analogia  hoc  modo  conftitue- 
tur  . Exponqutur  proportionales  termini  abc:  & duobus 

3uidem  a,  &: tribus  b,  & vni  c «qualis  fit  d.  vni  vero  a, St 
uobus  b , & vni  c fit  b yqualis , & duobus  B , &vnifc  jqualisF. 

Dico  DB.F  oftauam  medietatem  conftituere . Quoniam  enim 
per  analogiam , vt  duo  a vna  cuma  ad  vtrumque  ab,  ita 
duo  b vna  cum  c ad  vtrumque  bc;  & omnes  ad  omnes,  vt 
duo  a,  & tres  b,  & vnus  c ad  vnum  a , & duos  b,  & vnum 
c,  hoc  eft  vt  d ad  e,  ita  duo  a vna  cum  b ad  vtrumque  ab. 

A & funt  duo  a vna  cum  b cxceflus , quo  duo  a , & tres  b , & 
vnus  c fuperant  duos  b , & vnum  c , hoe  efl  excefsus  ipforum 
B D f : vterque  autem  ab  cil  excefsus,  quo  duo  a,  & tres  b , & 
vnus  c fuperant  vnum  a , & duos  b & vnum  c , hoc  eft  d b 
excefsus.  Vc  igitur  d ad  e,  ita  excefsus  df  ad  db  cxccfsum.  quod  oAauam  me- 
C dietatem  efficit;  qux  quidem  contineri  dicetur  in  minimis  numeris  6,  4,  5.  cum 
abc  vniuces  ponantur. 

I-  *■-.'■  W.  fl-7  f nv  A c.itt.  . . ,i(i,' 
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. Ita  duo  a vna  cum  r ad  vtrumquc  ab]  Gmcus  codex  »JW  Nojh  a pt7&  rl*0  ^ 
nrp Sf  rutxuto  repit  t «V  £ l.  lege  vpU  rlt  a 0 , 

Vt  igitur  d ad  b,  ita  exccflus  df  ad  db  cxccffum.  Gracus  codex  jum  «V  «?/*  •'  / g 
rrpie  rJr  £,  n r«r  «t  t srpie  7 It  7 ne  a £ vrtptyiir . Sed  corrigendum , Vt  opinor , w» 

a/V  «t/3« 9*  f r/x*  rar  t,  » t«V  <T  £ urept^n.  *p*t  *»r  rns  J'  < vrtptyjit, 

'•  ■ • " I * * • • • * y « 1 ^ .*  f» 


«/1*»  f Tptf  Tlt  e,  » tbf  a ^ uxtpt^n  Xpif  7 »>  T«f  J’  I VT*p*JfcHF» 

Quas  quidem  contineri  dicetur  in  minimis  numeris  <S,  4,  3.]  Greriu  codex  m C 
xiy»T*  «f  *»  &£X'r°"  *tw  * <f  > . /egf  «•  X y . ?*<  »«wrr/  harmonicam  quoque 

medietatem  continent , Yt  enim  primus  ai  tertium , ita  primus  exctjjus  ad  fecundum . 

PROBLEMA  XXI,  PROPOSITIO  XXVI.  ‘ 

• ’ • / • * r + 4 1 , , % • .•  1 > • f ■ ' 

Nor&m  medietatem  per  analogiam  conftituerc. 

i l:Ml 


c 


J > 


Nona  medietas  cx  analogia  ita  conftituctur. 

Politis  enim  a ac  proportionalibus,  vni  quidem  a,  & duo- 
bus b,  & vni  c aqualis  fit  d.  vni  vero  a,  & vni  b,  & 
ynM(j  fit  b aqualis.  & vni  b & vni  c aqualis  f.  Dico 
dbf  nonam  concinere  medietatem . Quoniam  enim  cft , vt 
veerque  ab  ad  b,  ita  vterque  bc  ad  c.  & opines  ad  om- 
nes. Vt  a vna  cum  duobus  b,  & vno  c ad  vtrumque  bc, 
hoc  cft  vt  d ad  f,  ita  vterque  ab  ad  b.  Sed  vterque  ab 
•eft  exceftus,  quo  vnus  a,  « duo  b,  & vnus  c fuperant 
vtrumquc  bc,  hoc  eft  df  exccftus,  r vero  cft  cxceflus,  quo 
vnus  a , & duo  b , & vnus  c fuperant  vnum  a , & vnuin 
b,  & vnum  c,  hoc  cft  exccflus  db.  Vt  igitur  d ad  f,  ita  i>  e f 

df  exccflus  ad  cxccflum  oh.  quod  nona  medietatis  pro- 
prium eft.  & continent  ipfam  minimi  nuineri  4,  3,  x ft  abc  vnitates  fimilitef 
ponantur  : atque  cft  eadem  figura . 

PROBLEMA  XXII.  PROPOSITIO  XXVIT 


i 


Decimam  medietatem  per  analogiam  conftituere. 

Decima  medietas  ex  analogia  hoc  modo  conftituctur. 
Rurfus  pofitis  trjbus  proportionalibus  abc,  fit  ipfis  quidem 
abc  aqualis  p;  ipfis  vero  bc  fit  b aqualis,  & ipfi  c equa- 
lis  f.  Dico  dbf  decimam  medietatem  conftituerc.  Quo- 
niam enim  eft,  vt  vterque  bc  ad  c,  hoc  eft  vt  h ad  f,  ita 
vterque  ab  ad  b.  & cft  vterque  ab  exccftus,  quo  abc  fu- 
pcr.mt  ipfuai  c»  hoc  cft  df  cxceflus.  b vero  exccflus, quo 
bc  fuperant  c;  hoc  eft  cxceflus  bp.  eft  igitur  vt  h ad  F,ita 
df  excedas  ad  cxccfsum  ef,  quod  decima  medietati  acci- 
dit. & c onftituunt  ipfam  minimi  numeri  x,  1.  pofitis 
nimirum  abc  vilitatibus. 


1 1 1 

ABC 


A 

B 


. , I 

j>  e r 


C 0 M M E T sA  \ l V t'. 

Quoniam  enim  cft,  vt  vterque  bc  ad  c.]  Gruens  codex  «rii  ydp  me  rvr«p9tTif«r  A 
* 0 -rpoc  <rit  y}  lege  0 y xpir  7 tlt  y» 

b vero  excefsus , quo  bc  fuperant  c .]  Grscus  codex  9'  ll  0 H drtplyjiurir  ti  •$  > B 
rw  y • lege  oi  0 y nv  y , 


-y— ■ 


•Va  i 


Expo- 
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Exponuntur  autem  commoditatis  cauda,  & numeri  deinceps,  a quibus 
vnuiquifquc  terminus  analogia;  multiplicatus  lingulas  medietates  confti- 
tuit , & apponuntur  minimi  numeri,  qui  eas  continent:  vt  intabulalcx- 
tx  medietatis,  primus  quidem  ordo,  i,  3,  r.  Significat  primum  ana- 
logia: terminum  (cmcl  lumptum,  & fecundum  ter,&  tertium  bislump- 
tum,  coaccruatos  primum  medietatis  terminum  complere  . Secundus  ta- 
bulxordo  1,  1,  1,  fignificat  primum  analogia;  terminum  lemcl  , Se 
fecundum  bis, «Se  tertium  fen*d  lumptum  complere  fecundum  terminum 
medietatis . tertius  autem  ordo  in  ajijs  quidem  medietatibus  .fimplicitcr, 

vt  defcriptum  f 11,  compolitus;  proprie  autem  in  hac  1,  1,  1,  vti  ante 

diximus , fignificat  tertium  medietatis  terminum  fieri  ab  exceflu,  quo  pri- 
mus terminus  analogia;  lemcl  feimptus,  &c  lccundus  item  lemel^  coacer- 
tiati  tertium  terminum  lemcl  lumptum  luperant . at  numeri , qui  iunt 
in  tpbula  6,  4,  1,  iplam  continent  medietatem.  Vt  enim  fecundus 
terminus  ad  primum,  hoc  cfl  vt  quattuor  vilitates  ad  fex,  ita  cxccdus 
primi , & fecundi,  hoc  cft  cxcelTus,  quo  fex  vnitates  ihperant  quattuor, 
videlicet  vnitates  dux  ad  cxccflum  fecundi,  & terrij  termini, quo  Icflfcet 
quattuor  vnitates  vnam  luperant,'  hoc  cit  vnitates  tres.  Vtraque  cninu 
Vtriulqup  proporriofeblefquialterjt  clt,  nam  quattuor  vnitates  ad  lcx,& 
dux  ad  tres  eandem  habent  proportionem,  nimirum  lubiclquialteram. 
Similia  ?c  in  alijs  tabulis  inteUigentur , 


Minimi  numeri  continentes 
f medietate*. 
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PROBLEMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVIII. 

Tertium  problema  erat  huiulmodi . 

Sit  triangulum  orthogonium  * b e refium  an- 
gulum habens  ad  b , & ducatur  quxdam  retia  li- 
nea  ad:  punacur  autem  de  ipfi  ab  squalis,  & 
ii  a bifariam  fecla  in  f ; iunftaquc  f e, ducere  duo 
latera  df  fc  intra  triangulum»  maiora  veri/que 
funul  b a ac»  qus  funt  extra*  Et  id  quidem  ma- 
nifolium cft.  Quoniam  enim  cf  fa  hoc  cft  cf 
i u maiores  funt,  quam  ca:  squalis  autem  dh  B- 
ip/i  ab;  erunt  cf  fd  duabus  ca  ab  maiores.  Sa- 
tius autem  erat  illud  in  hunc  modum  proponere. 

Triangulo  orthogonio  quouis  dato  abc,  fumere  aliquod  punflum  intra  trian- 
gulum, & ab  ipfo  reflas  lineas  ducere:  vnam  quidem,  qua:  fccct  ic;  aliam  vero, 
qua:  ad  e tendat,  ita  vt  vtra:quc  fimul  maiores  fint  ijs,  qua:  funt  extra . Ve  fci- 
ljcct  cum  is,  qui  proponit,  lineam  ad  duxerit  vtcumque , fcccritquc  ne  xqualcin 
ipli  ab,  qc  Iccuerit  bifariam  ah  in  r , oftcnJat  punfluin  t problema  efficere.  iuii- 
t a cmm  cf,  dua:  refla:  linea;  cf  fd  duabus,  qua:  funt  extra  ca  ab  maiores  erunt. 

Sed  hoc  quomodocumque  proponere  quis  velit , infinite  oltcndi  pofse  nunifdlum 
eit . Non  inopportunum  autem  videtur  generalius  de  eiufmodi  problematibus  dif- 
tcrere,  a paradoxis  Erycemi,  qua:  circumferuntur,  initium  facientes. 

PROBLEMA  XXIV.  PROPOSI*TIO  XXIX. 

In  omni  trianmtlo  prarterquam  in  ."equilaccro , & cquicruri  bafim  la- 
tete minorem  habente,  fieri  potclt,  ve  in  bafi  intra  conftituantur  dua: 
teda:  linea:  aquales  ijs,  qua:  lunc  exrra,  fimul  lumptx . 

Sit  prius  triangulum  non  *qui- 
crurc  abc,  quod  habeat  ab  ma- 
iorem, quam  sc,&fcccnturvtrs- 
que  funul  ab,  se  bifariam  in  r>.- 
& inter  db  fumaturquoduis  pun- 
flum e;  ipfi  vero  ac  parallela  du- 
catur ef,  in  qua  fumpto  quouis 
punfto  o ducatur  a u parallela  ipfi 
as  , & iunfta  g e producatur . 

Itaque  quoniam  sb,bf  maiores 
funt,  quam  rf;&cf,pg  ma- 
iores, quam  cg,  erunt  vtrxquc  — 

**’  8G  V"JCU,mvG  F m3lores vtrifque  pf  ce.  communis  auferatur  fg,  ergo  & viri- 
ae bb,  bo  vtrifque  eg  gc  maiores  funt:  & multo  maiores,  quam  ce!  Sit  vtrff- 
bb,  bc  xquaiis  et:  & circa  centrum  g per  l deferibatur  circuli  circumfirm  a 
tia  uo , qua;  vtramque  ch,  hg  fccabit,  propierca  quod  ab.  hoc  eit  uc  maior  B 
lit  Vtrifque  BB,  »c,  hoc  cft  es.  i ungatur  Dico  icnfquc  hg'  v.S” 
ab,  bc  equales  cfsc;  quod  quidem  manifefte  confiat,  efi  cmm  gh  ipfi  * xoual is 
& kg  aqualis  e i , videlicet  vtrifque  bb,  bc:  & hoc  infiniti  fieri  ootcfi  S « ’ 
de  triangulum  amuicrurc  abc,  halens  a.  quidem  Jfi 

r.mBO-  dCuc?r^a&liCJeaa  CT‘Um  A PrCr  ° 

r 9 . Jmca  quidem  abp  fccans  bc  extra  circuJi  circirrtiferen- 

fumpt  tem^in'1  inca^tfii  ~ P>'nflum  g,  & ipfi  ac  parallela  ducatur  gh. 

lumpto  autem  in  Jmca  gii  punfloK , ducatur  ut  parallela  af;  iunaao-  kc  ad  u 

I,'  vuifqUAB&B  Kfi  & X?  #®*“d4tur»“-  cr“  *P«*r  AO,  hoc  cft  ki.  .xqua-  E 
■ q’  AB*  8 "»  & r<*,qua  «filor»  quani  st.  £(  quoniam  KT,  fc  maio-  F ( 

C i retfunt. 


UQ 
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H res  funt , quam  hc;  &c  h , h k 
maiores , quam  k c \ erunt  vtr§- 
que  cf  fg  vna  cum  hk  maio- 
res vtrifque  kc,  gh.  commu- 
pis  auferatur  h k * ergo  reliquar, 
videlicet  vtrcqiic  cf,  fc  maio- 
res funt  vtrifque  ck,  Kg.  eo- 
munis  apponatur  ao.  vtraque 
igitur  af,  fc  funt  maiores  ipfis 
K a g , e K , k c . Sed  vtrifque  a f, 

^ f c maiores  fupt  vtr»quc  a r , b c, 
ergo  AB,  BC  ipfis  A G , G K , K C 
maiores  fint  nccefsc  cft  quarum 

vtraque  ab,  bn  ipfi  ag  funt  aquales  ^ reliqua  igitur  nc  maior  cft  vtrifque  Gk,kc, 
M & multo  maior,  quam  kg.  Itaque  ipfi  nc  squalis  ponatur  km:  & circa  cestrum 
jq  k per  m deferippa  circuli  circumferentia  fecet  cLin  x,&  iungatur  k x.  Dico  vtraf- 
que  l k , kx  vtrifque  ab,  bc  aquales  efse . quod  quidem  pcrfpicue  apparet,  cft 
enim  k l aequalis  vtrifque  ab,  bm;  & jtx  ipfi  km,  hoc  eft  ipfi  nc  aequalis.  & hoc 
infinite  fieri  poteft; 

COMMEAT  B,l  V S. 

A Propterca  quod  ab,  hoc  cft  hg  maior  fit  vtrifque  eb,  bc]  Eft  enim  ex  34.  pri . 
mi  Elementorum  hg  aqualis  ipfi  ab:  & efl  a e maior  Vtrifque  eb,  bc,  quod  ad  fit  di- 
midia vtrariimque  fimul  ab,  bc,  hoc  efi  Vtrifque  db,  bc  aquchs  • 

B Iungatur  kg]  loiclligc  circuli  circumferentiam  lko  fccarc  kh  in  punSo  k. 

C Et  k c aqualis  c l ] Sunt  enim  a centro  ad  circuli  circumferentiam  • 

P Et  hoc  infinite  fieri  poteft]  7>(am  re  St  linea  db,  ef  infinite  fecart  poffunt» 

JE  Erit  igitur  ag,  hoc  cft  Kl  aequalis  vtrifque  ab,  bn]  Cracus  codex  ir ai  «uf  d ap. 

Sed  legendum  dv  da.»,  efl  enim  A e aqualis  ab,  quod  a centro  ad  circumft  reni  tam: 
& ipfi  eg  aqualis  faita  efl  bn.  ergo  ag,  hoc  c/Ilk  vtrifque  ab  bn  efl  aquatis. 
p Et  reliqua  n c minor , quam  k l ] pofuimus  enim  a b,  bc  inter  fe  aquales  e fle  ,0*64 
cum  sil  fit  aqualis  Vtnfqi  ab,  bn.  maior  erit , quam  bc,  & multo  maior,  quam  nc. 

q Et  quoniam  hf  fg  quidem  maiores  funt,  quam  hg]  Cracus  codex , w «rl»  «/ 

f*.ir  9 n rrfe  f*ti£«rir  iirir.  lege  ai  plr  6 £ x . 

Ji  Erunt  vt;  aeque  cf  fg  vna  cum  hk  maiores  vtrifque  kc  gh]  Cracus  codex  curan* 
f/rifor  apa  at  « y £ n.  lege  avranioitput  Jpa  ai  y £n. 

K Sed  vtrifque  af  fe  maiores  funt  vtraeque  u primi  libri  elementorum. 

E Quarum  vtraque  a b b n ] Gracus  codix  »r  rvrapqcTtpct  d a p p , Sed  legendun.  daPr. 

M Et  circa  centrum  k per  m deferipta  circuli  circumferentia  fecet  cl  in  x ] Mgoniam 

enim  n q,  hoc  eft  km  minor  eft,  quam  KL;  ttr culi  circumferentia  ipfam  cl  mter  L & 
C fecabit . 

jq  Dico  vtrafquc  ik,  kx  vtrifque  ab  bc  aequales  efle]  Cracus  codex  xiy 0 ' r* 

rvrttj*9»Tif«r  d A k ion  iciaura^etjipurn  u « P y.  lege  d K k £ Jr»  ici  curanfoiipu  jdafiy. 

THEOREMA  VI,  PROPOSITIO  XXX. 

- Quod  fi  triangulum  crquilatcrum  (it,  vel  acquicrurc,  quod  bafim  bl- 
beac  latere  minorem  , dico  fieri  non  pofle , vt 
intra  ipfum  coniti tuanrur  rectas  linea:  xqualcs 
jjs , a\xx  lunc  extra ; ied  intra  minores  erunt. 

Sit  enim  a * c triangulum  aequilaterum , vel  aequicru- 
rc  habens  ac  bafim  minorem  vtraque  ipfarum  ab  bc: 

& intra  conftituantur  aliquae  redlae  lineae  oa,  ec.  Di- 
co eas  minores  efse,  quim  ab  bc.  Producatur  de  vfque 
H.ptiml  ad  f,  & ap  iungatur.  Itaque  quoniam  aequalis  eft  bac 

angulus  angulo  bc  Aberit  angulus  bca  maior  ipfo  fac'.  Sed  angulo  bca  maior 

‘ cft 
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eft  angulus  fda.  ergo  fda  angulus,  angulo  fad  multo  maior  erit;  & ideo  a f 
maior  eft,  quam  fd.  Et  quoniam  angulus  afb  maior  eft,  quam  bca:  &bca  ob  A 
hypotefim  non  minor,  quam  abc,  erit  afb  maior,  quam  abf;  & proptcrca  ab 
quam  af  maior.  Sed  a f maior  oftcnfa  eft,  quam  fd.  ergo  ab  quam  fd  eft  maior,  B' 
& multo  maior , quam  e j.  Similiter  oftendetur  & bc  maior  i quam  e e . minores  C 
igitur  funt  de,  to  iplis  ab,  e c . 

COMMET^T^^l  V*  S. 

Et  b c A ob  hypothcfim  non  minor , quam  abc]  $i  enim  triangulum  abc  aquila-  A 
terum  fit , angui us.v.v.\  aqualis  c(l  angulo  abc;/i  vero aquicrurc  , quod  bafimbabeat  late- 
re minorem  , angulus  bca  angulo  abc  eft  maior : quippe  cui  maius  latus fubtenditur . 

Similiter  oftendetur  & bc  maior,  quam  ge]  produtta  nimirum  gb  yfque  ad  ab,  B 
yt  m punffum  h , & iunSa  c H . 

Minores  igitur  funt  de  eg  ipfts  ab,  bc*]  Gracus  codex  Ia ctretnt  •!/*  iirir  **  r t C 
t it  a fi , corrige  , *A*Virorir  eEf»t  i tali  at  f t t n . rSr  c fi  fi  y* 


PROBLEMA  XXV.  PROPOSITIO  XXXI. 


In  quibus  triangulis  intra  confti tuuntur  rc<%  linea:  sequales  ijs,qua: 
funt  extra , in  his  & maiores  intra  conllitui  poliunt  fimul  lumptx . 


Sint  enim  :n  triangulo  abc  linea: 
r>  b e f aquales  ipfis  a b bc  j & pro» 
ducatur  vna  ipfarum  intra  , vt  d e 
vfqucad  n ;&  inter  en  lumaturquod 
vis  pundlum  k , lungaturquc  kf.  c- 
runt  vtique  dk  , kf  maiores  , quam 
d e b f : & ideo  maiores  , quam  abc. 
Manifcftum  autem  eft  etiam  fi  intra 
triangulum  abc  fumatur  punttum 
k , ita  vt  retta  lineae  df  b f . ab  ip- 
fis d k k f contineantur , quemadmo- 
dum apparet  in  fecunda  figura  ; ni- 
hilominus idem  continget.  & vtro- 
que  modo  infinite  erit  propofitum . 

PROBLEMA  XXVI. 


B 


PROPOSITIO  XXXII. 


Et  cum  hoc  admirabile  videatur  ijs,  qui  geometrica:  ignari  funt,  admi-  A 
labilius  erit,  non  foluin  vrramq;  vtriq;  arqualem  cfle,  vel  maiorem,  led 
etiam  lingulas  earu  m , qua:  intra  conllituuntur  lingulis  carum , qua:  extra, 
«quales,  & maiores  efiepofle,  quod  ita  oftenditur. 

«1»  ..  i «K*r  D T J i;  1 7 h 


Sic  triangulum  abc  ha- 
bens a b quidem  non  mino- 
rem bc;  ac  vero  vtraque 
ipfarum  rariorem  : & circa 
centrum  a per  b deferibatur 
circuli  circumferentia  b e f.; 
fijmaturquc  inter  ipfam , & 
tectam  lineam  bc  quoduis 
punttum  d;&ad,dc  iuiv- 
gantur . Itaque  quoniam  \Dn 
maior  eft,  quam  a b,  & prop* 


terhy,’ 
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appellant ; intclligentcs , vt  etiam  in  principio  diximus  x pro  primo  tcr- 
fcpnmjh!  m*no  maximum  , pro  iccundo  medium  , & pro  tertio  minimum  . Et 
odhua.  quando  iit , vt  tertius  exccflus  ad  prynum  , ita  fecundus  terminus  ad 
Decima . tertium  ; vocant  lepdmam  medietatem  . Quando  (it  , vt  tertius  exccflus 
'rropot-  acl  piimum  , ita  primus  terminus  ad  lecunduro  , oetauarri  medietatem 
'i'°fc'-!pnn  nom*nant . Quando  fit , vt  tertius  exccflus  ad-  primum , ita  prinau&tcr-r 
«ipmm  minus  ad  tertium  , nonam.  Qjando  autem  lit  Vt  tertius  excellit?  ad  Ic- 
eli. eundum  , ita  iccundus  terminus  ad  tertium;  decimam  picdietatcm.ap- 
«HcVmcl  pellant  . His  igitur  terminis  politis  onus  decem  medietatum  explicabi- 
fcipfanw  mus  & Pcr  geometricam  analogiam  , vt  ditium  cli.  Aftalogia aptem 
med1'35  ex  proportionibus  conllnt . At  proportionis  cuiulque  principium  irqua* 
■tsconih-  litas  c.'t . Geometrica  igitur  medietas  , cuin  c$  squalitate  primum  or- 
1,11 ' tum  habeat  , .&  ipla  leiplam  , & alias  medietates  conlbtuit , oftendens 
( quemadmodum  diuiniflimus  Plato  inquit ) analogia.1  naturam  , caufnrri 
, . Harmonix  omnibus;  & rationalis,  ordinatique ortus.  Dicit  enim  vnu  vinculu 

efle  mathematum  omnium  . Caula  autem  ortus,  & vinculum  omnibus  ijs, 
qu.x  generantur  cft  analogia:  cfiuina  natura . Itaque  decem  medietatum 
coniHturioper geometricam analogianvoi tendetur# hoc  prius coniidcrato. 


TJIEOREM^  V.  PROPOSITIO, XVII. 

Sint  tres  termini  proportionales  ab  e,  & vrrique 
Ac  vna  cum  duobus  B aqualis  ponatur  D:  Vtri- 
que  aurem  bc  arqualis  fit  e,  & ipflc  aqualis F.  Di- 
co def  terminos  proportionales  efle.  i 

Quoniam  enim  cft , vt  a ad  > , ita  * ad  e,  erit  & com- 
ponendo vt  vterque  ai  ad  b,  itavterqiie  bc  ad  e.  ergo& 
omnes  antecedentes  ad  omnes confcquentes  funt  in  eadem 
proportione  , videlicet  > vt  vterque  a b vna  cum  vtroque 
bc  ad  vtrumque  bc,  ita  vterque  b e ad  e . Cceft  vtrique 
ab  vna  cum  vtroque  bc  a:qualis  d;  vtrique  autem  bc 
aqualis  e;  & f ipfi  e aqualis,  tres  igitur  termini  dbf  pro- 
portionales funt  m ea  proportione,  qua  habet  vterq*  a b ad  b. 

PROBLEMA  XIII.  PROPOS.  XVIIL 

Geometricas  medietates  per  analogiam  inilcnire. 

Itaque  fi  ponantur  aquales  ab  e , fient  def  in  dupla  ana- 
logia. Vterque  enim  ac  vnacumduobus  b duplus  eft  vtriuf- 

3uc  bc.  Vterque  vero  jscipfius  e cft  duplus.  At  abc  in 
upla  analogia  conftitutis,  Ii  quidem  a eorum  maximus  lit, 
fient  dff  in  tripla  analogia.  Si  vero  fit  minimus  in  fef- 
quialtcra.  Vterque  enim  >■  ipfius  b triplus  eft,  fi  quidem 
A * fit  duplus  ipfius  b;  fefquialtcr  vero  fi  a fit  ipfius  b dimi- 
dius. & ita  a proportionibus,  qua  deinceps  funt,  confe- 
quentes,  & multiplices,  & fupcrparticularcs  inucnicnrur. 
B & rurfus  fi  vnitates  fint  a re , geometrica  medietas , qua 
eft  def  in  minimis  numeris  4,  a,  1 confiftcre  dicetur. 
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Vterqtic  crjim  ab  ipfius  n triplos,  cft,  fiquidcm  a fit  duplus  ipfius  *,  fefquialtcr  \ 
vero  fi  a fit  iplius  r.  < II1 1 d i l-1  s j /u  Grxeo  codice  fic  legitur»  ».X  yatp  w.rapt, iip c p c,  0 y 
ito  0 iptTktLonc  (Air  in» , ii  hruaane  ha  i (3  tu/'  *.  dpiikke  ti  i I » rtu  $ ipnie.  tn . 

Sei  tegendum  Videtur  • x»i  >*«  i*  fi  tov  0 TiiTkdoio r j ulr  ivi» , ii  Strudaisr  \ 

•m  » x 7)«  fi ,'u'pilkue  Xr  i/  « top  fi  fipisu  «m.  hji  enim  o ad  E , ►»  a r.  bvVcI-W  nc 
nd  d ex  lis  t vis.  JW(  demonilraca  Idue»  fodqnam  x-ero  offendit  ex  analogio  squalitatis 
duplam  dnalo^nm  generari , nane  declarat  quomodo  cx  duplo  finitum  triplo,  tum  fefqui 
altero,  itat  euim  abc  «i  dupla  analogia,  ita  vt  a fit  4 , * 1,  C i,  9l  r-  »,.  F 

in  quibus  triplo  analogia  eonfijlie . J/r  rurfus  a i,  n’ i,  4,  erit  091614,  m quibus 
cfl  fefqntltera  ;,\Eudtm  modo  ex  tripla  analogia  gignitur  & quadrupla,  & fcfquitertu . 
nam  fi  abc  ponantur  9,  3,  1 fieut^ip,  16,  4,'  I .•  {f  fi  ponantur  t.x,  9.  fient  16,  ' 
11.  9'  & sta  ex  quadrupla  oritur  quini  upla,  tr  Jejquiquarsa.  & deinceps  reliqua  tum 
multiplices , tum  fupcrpsrttcularcs , Ex  [uperpartieularil/us  vero  & multiplices  fnper- 
particnlarcs  njfcuntur  &■  fiipbrpartiemci quippe  cum  ex  fefqutaltera  9,  6,  4 najcatur 
dupla  fcfqutaltcra  25,  10,  4;  ex  qua  rurjns  fit  tr  pia  fefqunlrcra , 49,  14,  4;  & de- 

succps  .alido  EX  fubjcquialtera  Vero  4,  6,  9 nafcitur  fUpcrbipartaens  tertias  9.  ■ - 

ex  qua  fic  dnplafnperbrpartieus  tertiat.  64,  14,  9.  deinde  reltqudMt  ex  (,  [quaertu  1 ff,  f 1, 

9,  fis  dupla  flfqiKCrnt  49,  »1,  9,  derade  tripla  fefqitilerlta  ico,  Jb,  9.  dande  alta. 

Ex  fnbfe/qmtenia  Vero  9,  u,  16  fit  fupcrenpartiens  quartas  49,  28,  1 6.  ex  qua  du • 
pia  fupvtriparttcas  quartas  13.1,  44,  i'6:  O"  reliqua.  Ex  quibus  perfpieue  apparet  ip. 
jam  squalitatis  analogiam  orr.net  ahas,- nimirum  multiplices  , fupn particulare! , fnper- 
partientes  , multiplices  Juper particulares , & multiplices  fuperparnentes  generare . 

Et  rurfus/i  vnitttcs'fint  abc  geometrica  medieras;  qtne  cAd-ef  m minimis  nu-  g 
meris  4x.li  S/  cuofiftcrc  dicetur  J Sunt  enim  4,  »,  1 minimi  numeri  m dupla  ana 
Irgsdt  quemadmodum  ©•  9,  3,  1,  m tripla.  & 16,  4,  i.'ih  quadrupla , & rehqoi.de  f; 
quibus  diximus . quippe  quod  abc  vnitates  ponuntur.  Jn  gracn  codicibus  /equitur  hae. 
tnpnica  medietas.  Sed  quoniam, geometrica , dr  fctpfam  edr  reliquas  generat,  vt  diUkm  -J 
ofi,  videtur  defiderari  aritlmeuca  medietas,  qua  fortajje  intercidit,  quemadmodum  ,&■ 
feptima.  %{os  igitur  eam,  >t  fieri  potent  fupplerc  aggrediemur.  u u , i.i 

PROBLBMA  XlVi  PROPOSITIO  XIX. 

Arithmeticam  medietatem  per. atulogiam  eonftituerc.  . H 
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c 
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Exponantur  tres  termini  proportionales  abc,  & duobus 
quidem  & duobus  b,  & vni  c atqualis  fit  O.  Vni  voro 
a,  vni  Bi  & vni  c fit  t squalis;  & vni  c squalis  n • 

Dico  dep  arithmeticam  mcdiccaccm  conftitucrc.  Vt  enim 
duo  a,  duo  B,&vnus  c funt  ad  fcipfos,  hoc  eft  vt  u ad 
fcipfum , ita  ad  fcipfos . Sed  a b funt  cxccfliis , quo 
duo  a,  duo  b*,  & vnus  c fuperant  abc,  hoc  cft  ipforum 
de  cxccflus:  funtque  iidem  aj  cxceffus , quo  abc  fupe- 
rant ipfufli  c,  hoc  efi  exceflus  bf,  ergo  vt  D ad  ftipfuin, 
na  pB  escelfus  ad  cxccflum  ee.  Quando  autem  Ut,rt 
primus  terminus  ad  fcipfum,  ita  primus  cxccflus , ad  cxccf- 
fum  fecundum , arithmcticamedictas  eft.  Quod  fi  abc  vni- 
tates  ponantur,  minimi  numeri  5,  J,  1 eam  continebunt. 

PROBLEMA  XV.  PROPOSITIO  XX. 

« I ) xS&v.Ci  i,X  I £ Q -.  C «-  «II.*-  . O H. 

Harmonicam  medietatem  per  analogiam  conftitucrc. 

Harmonica  medietas  per  analogiam  ita  confiituetur.  Ponantur  tres  termini  A 
~ -propor- 
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proportionales  ab  e,  & duobus,  quidem  a,  & tribus  b & 
vni  e fit  «qualis  d.  duobusViutem  b & vni  e fit  e «squa- 
lis, & vni  b & vni  e aequalis  f.  Dico  de;  harmonicam 
conftituere  medietatem.  Quoniam  enim  proportionales  1 
funt  abc,  erunt  vt  duo  a vna  cum  b ad  b,  ita  duo  b vna 
cum  e ad  e.  & omnes  ad  omnes,  videlicet  vt  duo  a vna  ~ 
cum  tribus  b & vno  e ad  bc,  hoc  cft  vt  d ad  f,  ita  duo 
a vna  cum  b ad  b.  Sunt  autem  duo  a vna  cum  b excef- 
fus , quo  duo  a vna  cum  tribus  b,  & vno  e fuperant  duos 
b,  & vnum  e,  hoc  cft^cxceflus  ipforum  de:  & vnus  r.  cx- 
ccfsus  cft , quo  duo  b , & vnus  e fuperant  b c , hoc  cft  ex- 
ceflus  ef.  Quando  autem  fit,  vt  d ad  f,  ita  cxccllus  de 
ad  ef  cxcefiuin ; medietas  harmonica  cft.  & manifefte  patet,  fi.  abc  vnitates 
ponantur,  eam  coniiftcre  in  minimis  numeris  <5,  5,  2. 


d_  e! 


7 

,] 


1 ' 1 COMMETfTJRirS.  

A Harmonica  medietas  per  analogiam  ita  conftituctur]  In  Creteis  codicibus  bete  le • 
guntur,  qux  nos  omittenda  cenfu imus  , tamquam  fupcruacanea , & ab  alio  aliquo  inferi 
ta  % usti  rlt  iVoTHTor  er  7»  n d^u  rnr  tlraKayUt  liaf aptat  tLa.tr  aut  a tsfi  nlit  i<ft  napa^a/A- 
/2<tro|u$«ir .. 

B Et  duplus  quidem  a,  & tribus  b,  & vni  c fit  aequalis  d]  Guteps  codex,  as* 
luo  fiir  Ttte  l , ksu  rptt)  rue  It!»  . Sed  corrige,  agi  luo  /uir  rhr  *,  agd  rpiri  ncit  fi. 

C Ita  d.uo  b vna  cum  c ad  c,  & omnes  ad  omnes,  videlicet  vt  duo  a &c.  ] Gra- 
tus codex.  «dirt  luo  oi  IvorfAtT*  70 u y nplt  nat  y,  agi  rramc  rplt  narrat  lu’o  i ( 4 . Sed 
legendum  t ' ou  tu  Ida  St  fi  par  cl  neu  y npit  rar  y,  agi  rrarrre  trpae  narrat  luo  al  0. . 

D ita  duo  a vna  cum  B ad  B ],  Gracus  codex  furar  li  a’ t 0 (Atri  r au  fi  rp«V  r o'r  fi.  le- 
ge. au  nat  Ida  et  « (Atra  rS  fi  npo\  r «'r  fi.  * 

£ Et  manifefte  patet,  fi  abc  fimiliter  vnitates  ponantur,  eam  confiftere  in  mini- 
mis numeris  6,  j,  2.  ] Grxeus  codex  w*  l”***  0V4  a!  pir  &c.  lege  arf  la\ar  a"ri 
r it  ir.  . » 


PROBLEMA  XVI.  PROPOSITIO  XXV 
Harmonicae  contrariam  medietatem  per  analogiam  conftituere. 

Harmonicae  contraria  medietas  ex  analogia  fic  conftitue- 
tur.  Pofitis  terminis  proportionalibus  abc,  duobus  quidem 
a,  & tribus  b,  & vni  c aequalis  fit  d.  duobus  vero  a,  & 
duobus  b,  & vni  c fit  e «qualis : & vni  b & vni  c «qualisF. 

Dico  def  medietatem  didam  efficere.  Rurfus  enim  fimi- 
liter atque  in  iis,  quae  oftcnfa  funt,  vt  d ad  f,  ita  erunt 
duo  a vna  cum  b ad  b . & funt  duo  a vna  cum  b exccfliis, 
quo  duo  a , & duo  b & vnus  c fuperant  vnum  b , & vnum 
c,  hoc  cft  excelTus  ef.  Vnus  autem  b esceflus  eft,  quo  duo 
a,  & tres  b,&  vnus  c fuperant  duos  a, & duos  b,&  vnum 
c,  hoc  cft  excelTus  de.  Vt  igitur  f ad  o,ita  de  exceffusad 
exceflum  ef,  quod  pertinet  ad  medietatem  harmonic$  con- 
trariam. pcrfpicuum  autem  cft,  fi  abc  vnitates  ponantur,  medietatem  eam  in 
minimis  numeris  conftitui  6,  5,  2.  & figura  cft  eadem . 

PROBLEMA  XVII.  PROPOSITIO  XXIi: 

“ r\r  * * * »*  f > f ri  1 

Quintam,&  geometriae  contrariam  medietate  per  analogia  conftituere. 

Quinta  medietas  ex  analogia  in  hunc  conftituetur  modum.  Exponantur  tres 

propor<* 


LIBER  TERTIVS. 

proportionales  termini  ab  e,  & vni  quidem  a,  & tribus  b,  & 
vai  e,  Aqualis  fit  d;  vni  autem  a,  & duobus  b,  & vni  e 
ajqualis  r;  fitque  f vni  n,  & vni  e icqualis  . Dico  def  quin* 
tatn  medietatem  conftituere . Quonia  n enim  ob  analogiam 
clt vt  a vna  cum  b ad  b , ita  b vna  cum  e ad  e;  erit  & vt 
Vterque  antecedens  ab  vna  cum  vtroque  bc  ad  verumque 
confequcntcm  bc,  hoc  clt  vt  e ad  f,  ita  vterque  ab  ad  n. 

Eft  aucem  vterque  ab  cxceflus , qu.i  vnus  a,  & duo  b, & vnus 
e fuperant  v,nu:n  b,  & vnurti  e.  hoc  cft  excclfus  ep  ; & b . 

Clt  cxceflus , quo  vnus  a,  & eres  n,  & vnus  e fuperant  vnum 
a , & duos  b,  & vnum  e;  hoc  clt  cxceflus  d-h.  Vt  igitur  f 
ad  f. , jta  de  cxceflus  ad  excclfum  f.f,  quod  quintte medicta* 
ti  accidit  «St  dicetur  confi flere  in  minimis  numeris,  5,  4,  2. 
cum  abc  vnitates  ponentur,  figura  autem  eadem  erit, 

1 . • • 

COMMEAT  Jl  \1  V S . 

Erit.&  vt  vterque  antecedens  ab  &c.]  Grfcus  codex  tr&i  xsu  evrditportfor . Sed  A 
legendum  tteu  *su  ut  tutabo 'tipst . 

Hoc  eft  cxceflus  ef]  Grxeus  codex  rovtletr  n nut  l * • corrige  rovtifn  n rue  B 

• C „ 

rioc  elt  cxceflus  de]  Grxeus  codex  routitir  n rnc  « £ vsrtpoxn  • lege  tout tar  n t »e  C 

* 1 OTtpaX*  . , 

Vt  igitur  f ad  e , ita  db  cxceflus  ad  exceflum  ef]  Grxeus  codex  «It  apa  »'  • *p»f  D 
r»f  X,  0*7 ut  ti  t St  f e utriptyd  •wpo'r  ruf  rite  t £ , Sed  legendum  Ve  opinor  tJc 

+P<l  o*  £ rpo' f ra'v  1 , 3 utut  ni  T*7r  f f utripiX»  » p°  e Tn'r  tif  i £ utri p»Xnf  • QfOniim  enim 
ex  ante  dictis  fequitur  , Vt  e ad  f , ita  ejfc  ef  exccjfus  ad  excejfum  de,  erit  & conuer- 
tendo  vt  f ad  e,  ita  exccjfus  d e ad  e f excejfum . Eodem  modo  & iu  fcqucnti  proble* 
mate  Concludit. 

....  * » 

PROBLEMA  XVIII.  PROPOSITIO  XXlil.'' 

’*■  »• 

Sextam,  & geometrica:  contrariam  medietate  per  analogia  conltituer  e. 

Sexta  medietas  ex  analogia  fle  conftituetiir . Exponatur  J *|  1 

eadem  analogia  terminorum  abc;  & vni  quidem  a , & tri—  aJ.  b!  ei 

bus  b,  & duobus  e lit  aqualis  d.  Vni  vero  a & duobus  b, 

& vni  e aequalis  e:  & flt  r cxceflus,  quo  vterque  ab  fupe- 
rat  e.  Dico  uef  propofitam efficere  medietatem.  Quoniam 
enim  per  analogiam  Clt , vt  a vna  cum  duobus  b ad  verum-  > 
que  ab,  ita  b' vna  cum  duobus  e ad  vtrumque  bc:  & om- 
nes antecedentes  ad  omnes confcquentes  in  eadem  funt  pro- 
portione. vt  a & tres  n & duo  e ad  vtrumque  ap.  vna  cum 
vtroque  b e,  hoc  cft  vt  d ad  e;  ita  b vna  cum  duobus  e ad 
vtrumque  bc.  & cft  b qifidcm  vr^a  cum  duobus  e excefsus,  d, 
quo  a vna  cum  duobns  t & vnoc  fuperat  cxcefsum,  quo 
vterque  ab  ipfum  e fuperat;  hoc  eft  excefsus  ef.  Vterque  autem  bc  cft  exccfsus, 
quo  a vna  cum  tribus'  b , & duobus  e fuperat  ipfum  a vna  cum  duobus  b , & vno 
e,  hoc  ejft  d e,  excefsus . Vt  igitur  e ad  d , ita  db  excefsus  ad  cxcefsum  ef.  Quare  C 
def  fextam  mcdictatfcm  bfficiunt . quas  quidem  fimiliter  conftituitur  in  minimis 
numeris  6,  4,  1.  fi  abc  vnitates  ponantur . Et  eft  eadem  figura. 

•*  t' - 1 ■ • 1 / • Jis  **  . . - — _ t - .•  1 • 1 . . * 

u . »1  _>  . . ■ »1  U'  .s  n ti  < ■ « - %.  f t * • ' * • ff*f  t j * f _ i|.yt , T 

"«  • C 0 TA  7A  E T A R / V S.  . . . n 

V . .f  , ' ••  - 

Et  eft  b quidem  vna  cura  duobus  c excefsus , quo  a vna  cum  duobus  b,  & vno  A 
c fuperat. excefsum,  quo  vterque  ab  ipfum  c fuperat]  Ejl  enim  b vni  eum^ 
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c,  & Vni  cum  exeejfu',  qua  Vterque  ab  fuperat  c aqualis  ipfi  A.  Vna  cum  duobus  s,& 
Uno  c , mox  ofl cudetur,  quare  /equitur  >t  B >»r  c.m  duobus  c fit  exccfius  , I>H 
una  cum  duobus  b & Uno  c fuperat  cxteffum,  quo  vterque  \n  fuperat  c. Illud  autem 
fic  patet . nihil  enim  aliud  cfl  exctffus  , quo  ab  fuperat  c,  mfi  a b dempto  ab  esse,  ergo 
.fi  ab  Vna  cum  duobus  C,  & cum  ab  dematur  c relinquentur  duo  i vna  cum  c&  *,boc 
4 cfl  A Vna  cum  duobus  B &■  v no  c,  Gratus  autem  codex  ita  habet,  tm  outfeyje , n «»•- 
»)*«<  forapfelffet  e'  a.  $ pira  reo  rorauOerifio  ico  $ y.  Sed  legendum  puto,  rus 
diiteyis . V uVifivu  eoraiapciipcc  t a.  t ico  y.  , . 

r Vterque  autem  B c eit  cxccffus , quo  a vna  cum  tribus  e , & duobus  c fuperat 
ipfum  A Vna  cum  duobus  r.  & VBOC]  Cacus  codex  rora^.i,,.c  «.  fl  yux.,cXu 
dnclxHc'  * fana  Ifitr  ile  Ide,  «u'  Ide  iScifiir  ce  neo  «,  ua)to.  in,  toe  ,uae 
i,,',  ico  y.  Sed  mcr.dofe,  coemendus  enim  cfl  hoc  modo,  «nmV.V.f.*  t.  e B_y  oief,Xu 
ie„,u  oriflx"  * HT«  XflSr  ire  ff,uai  tuerity, ire'e  ieda,nai  Id.i.cB.vu  ire  c ico  y. 

C Vt  igitur  b ad  n,  ita  db  cxccfsus  .id  exccfsum  bf..j  Conuertendo  fellitet . Oileis- 
fum  enim  eji.  Ut  n ad  E,  ita  efie  exceffnm  ee  ad  exctjfnm  de. 

Sequens  problema  intercidit  in  gracis  codip ibus , quod  nos  ne  quid  dcfidcrctur 
fupplerc  tentauimus  in  tunc  modum  • 

PROBLEMA  XIX1.  PROPOSITIO  XXIV. 


I I I 


Septimam  medietatem  per  analogiam  conftituere . 

Exponantur  tres  proportionales  termini  abc,  & vm  qui-  * 

dem  a,  duobus  B,  & duobus  c fit  d squalis:  vni  vero  A,  vni  i, 

& vni  c fit  aequalis  b , & vni  b , vm  c squalis  f.  _ 

Dico  dbf  (cptimam  medietatem  conftituere.  cft  enim  vt  p 
ad  f,  ita  abc  ad  bc.  Sed  ABCifunt  cxcefsus,  quo  vnus  a, 
duo  r. , & duo  c fuperant  bc,  hoc  cll  df  cxcefsus.  & Befunt 
cxccfsus , quo  vnus  A duo  b,  & duo  c fuperant  abc.  hoceft 
cxcefsus  db  . Vt  igitur  E ad  r,ua  df  cxccfsus  ad  cxccfsum 
pe,  quod  ad  feptimam  pernitet  medietatem  i Conftitmtur 
autem  ea  in  minimis  numeris  5»  z’  ABC  vnltatcs 
ponantur.  , . ....  j 1 

PROBLEMA  XX.  PROPOSITIO  XXV. 

0£tauam  medietatem  per  analogiam  conftituere . 

Oflaua  autfcm  medietas  ex  analogia  hoc  modo  conftituc- 
tur.  Exponantur  proportionales  termini  abc:  & duobus 
ernidem  * Viribus b,  & vtii  c «qualis  fit  o.  vm  vero  a,5c 
lobus  s,  «Tvni  c fit  b ^qualis, «Eduobus  b , & vniC  jquabsF. 

Dico  DBF  oAauam  medietatem  conftituere.  Quoniam  enim 
ocr  analogiam,  vt  duo  a vna  cum  b ad  verumque  ab,  ita 
d!  b vna  cum  c ad  vtrumque  bc;  & omnes  ad  omnes,  vt 
Au.,  \ & tres  b,  & vnus  c ad  vnura  a , & duos  b,  & vnum 

r hoc  cft  Vt  D ad  E,  ita  duo  a vna  cum  b ad  v.trumque  ab. 

& funt  Auo  a vna  cum  b cxceffus , quo  duo  a , & tres  b , & 
vnus  c fuperant  duos  b,  & vnum  c,  hoe  eft  cxcefsus  ipforum 
d f : vterque  autem  a b cft  cxcefsus , quo  duo  a,  & tres  b , & 
vnus  c Aiperant  vnum  a > & duos  b & vnura  c > hoc  cft  d b 
cxcefsus.  Vt  igitur  d ad  n > ita  cxccfsus  df  ad  pa  cxccfsum.  quod  o&auam  me- 
; dictatcm  efficit;  qua:  quidem  contineri  dicetur  in  minimis  numeris  6,  4,  3.  cum 
abc  vnitates  ponantur. 

s ..  . • 'oir.  f.nv  a r.up  , • ■ ..  fi 
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Ita  duo  a vna  cum  e ad  vtrumquc  ab]  Gratus  codex  i»t«  iut  ji  m'  pnu.  g ^ 

wfif  ntuulillft  T eV  f I.  /eg*  Tf.f  run-pStTifir  vio  * i . _ 

Vt  igitur  n ad  b , ita  cxccflus  Dtaini  cxccfluin . Gracus  codex  vm  *'< «V*  •'  t B 
*fSr  r.V  f,  d T«r  i I urtftXi  srjfo  TA»  r»r  4 £ irtftxii.  sed  corrigendum  , Vt  opuior,  «• 

«V  «»«»'  X rpJr  Wr  *,  «'  «t/  £ M**WX«  *p«f  *■»  rit  X i v'vV*X»i’.  , 

Qux  quidem  contineri  dicetur  in  minimis  numeris  6,  4,  3.]  Creent  codex  C 
klyon'  £r  ir  ixx%lme  cfiiuiit  toit  u t y . lege  e t y . qui  numeri  harmonicam  quoque 
medietatem  continent.  Kf  enim  primus  ad  tertium,  ita  pnmui  exctjjus  ad  fecundum. 


Nona  medietas  ex  analogia  ita  conftituctur. 

Politis  enim  a bc  proportionalibus,  vni  quidem  a , St  duo-  III 

itus  b,  St  vni  c aequalis  fit  d.  vni  vero  a,  & vni  b,  & A * 

vnipu  fit  b aiqualis.  & vni  b Se  vni  c aequalis  f.  Dico 
t>BF  nonam  Continere  medietatem.  Quoniam  enim  cft,  vt 
vterque  ab  ad  ■,  ita  vterque  ec  ad  c.  & opines  ad  om- 
nes. Vt  a vna  cum  duobus  b,  St  vno  c ad  verumque  bc,  - 

hoc  cft  vt  d ad  f,  ita  vterque  ab  ad  b.  Sed  vterque  ab 
•cft  Cxccflus  i quo  vni»  a,  St  duo  m.  Se  vnus  c fuperant 
vtrumque  bc,  hoc  elt  i> ? exceffus,  b vero  cft  cxccflus, quo  f 

vnus  a , Se  duo  b , Se  vnus  c fuperant  vnum  a , Se  vnum  . I 

b.  Se  vnum  c,  hoc  cft  cxccflus  db.  Vt  igitur  n ad  f,  ita  0 “ * 

d f cxccflus  ad  cxccfluin  n b . quod  nona;  medietatis  pro- 
prium cft.  Se  continent  ipfam  minimi  numeri  4,  3,  1 fi  ab  c vnitates  ftmilitcf 
ponantur  : atque  cfi  eadem  figura . 


PROBLEMA  XXII.  PROPOSITIO  XXVlIi 
Decimam  medietatem  per  analogiam  conftituerc. 


Rurfus  politis  trjbus  proportionalibus  abc,  fit  ipfis  quidem 
abc  atqualisls;  ipfis  vero  »c  fit  a tequalis,  Se  ipfi  c equa- 
lis  f.  Dico  DBF  decimam  medietatem  conftituerc.  Quo- 
niam enim  cft,  vt  vterque  bc  ad  c,  hoc  cft  vt  b ad  f,  ita 
vterque  ab  ad  b.  St  cft  vterque  ab  cxccflus,  quo  abc  fu- 
peranc  ipfun  c>  hoc  cft  np  cxccflus.  b vero  cxccflus, quo 
bc  fuperant  c;  hoc  cft  exceflus  bp.  eft  igitur  vt  b ad  F,ita 
nr  cxccflus  ad  cxcefsuui  ut,  quod  decima;  medietati  accj- 


Qupniam  enim  cft,  vt  vterque  bc  ad  c.]  Cruciis  codex  Sirii  yif  me  »vf*pi».Tifir  A 
• $ TfSe  vir  y , lege  g y urflt  ri!  y, 

b vero  excefsus , quo  ac  fuperant  c . ] Grxeut  codex  t ll  f i u*if *i  m t y fi 
tiv  y.  lege  ii  fi  y nu  y . 


PROBLEMA  XXI.  PROPOSITIO  XXVI. 
Noifim  medietatem  per  analogiam  conftituerc. 


Decima  medietas  ex  analogia  hoc  modo  conftituetur. 


dit . St  cmfticuunt  ipfam  minimi  numeri  3,  x,  I.  politis 
nimirum  abc  vnitatibus. 
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Exponuntur  autem  commoditatis  cauda,  & numeri  deinceps,  a quibus 
vnulquifquc  terminus  analogi?;  multiplicatus  lingulas  medietates  confli- 
tuit.  Se  apponuntur  minimi  numeri,  qui  eas  continent:  vt  in  tabula  (ex- 
ta: medietatis,  primus  quidem  ordo,  j,  3,  1.  Significat  primum  ana* 
logia:  terminum  femel  fumptum,  & fecundum  tcr,&  tertium  bislump- 
tum,  coaceruatos  primum  medietatis  terminum  complere  . Secundus  ta- 
bulas ordo  1,  2,,  i,  fignificat  primum  analogia:  terminum  femel  , & 
fecundum  bis,&  tertium  femel  fumptum  complere  fecundum  terminum 
medietatis,  tertius  autem  ordo  in  alijs  quidem  medietatibus  ,fimplicitcr, 
vt  deferiptum  plt,  compofitus;  proprie  autem  in  hac  1 , 1 , 1 , vti  ante 
diximus , fignificat  tertium  medietatis  terminum  fieri  ab  excedu , quo  pri- 
mus terminus  analogia:  femel  fumptus,  Se  fecundus  irem  fcmel4  coacer» 
pati  tertium  terminum  femel  fumptum  fuperant . at  numeri , qui  fiuit 
in  tpbula  6,  4,  «,  ipfam  continent  medietatem.  Vt  enim  fecundus 
terminus  ad  primum,  hoc  c!t  vt  quattuor  vnitates  ad  fex,  ita  cxccflus 
primi , Se  fecundi,  hoc  clt  cxcediis,  quo  lex  vnitates  fuperant  quattuor, 
videlicet  vnitates  dux  ad  cxccllum  fecundi,  Se  terrij  termini, quo  fcilicet 
quattuor  vnitates  vnarn  fuperant,  hoc  clt  vnitates  tres.  Vtraque  cnirru. 
vtriulqup  proporrio fubfefquialtcr?  clt.  nam  quattuor  vnitates  ad  fex,& 
dux  ad  tres  eandem  habent  proportionem,  nimirum  lublcfquialtcram. 
Similia  £e  in  alijs  tabulis  intclligcntur, 

Minimi  numeri  ronrir#nt*« 


Medietates. 


Minimi  numeri  continentes 
| mcdieiatct. 


Ariih^eiica. 

V 1 * 

y 1 

t 1 « 

« 4 » 

Geometrici. 

1 i-  1 

1 

4 * * 

Harmonici. 

1 1 1 

a * 

6 | » 

Contradi. 

1 1 1 

s 1 

1 * * 

6 f * 

1 

1 1 1 

4 » 

4 * 1 

5 4 » 

* 

1 I 

t 4 

1 * 

6 4 » 

. i 

7 Atticuc. 

.» . . 4 » 

* 

a ) 

I > 

1 l 

6 4 1 

t • 

* y 

4 

♦ » 1 

1 ■ ' 

Io 

■ 

1 

1 ? » 

II 
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PROBLEMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVIII. 


Tertium  problema  cratTiuiulinodi. 


Sit  triangulum  orthogonium  abc  reflum  an- 
gulum habens  ad  b,  & ducatur  quasdam  refla  li- 
nea ad:  ponatur  autem  de  ipfi  a e «qualis,  & 
u a bifariam  fefla  in  f ; iunflaque  f c , ducere  duo 
latera  df  fc  intra  triangulum , maiora  vtrifquc 
funul  ea  ac,  qua:  funt  extra.  Et  id  quidem  ina- 
nifcllum  ed.  Quoniam  enim  cf  fa  hoc  ed  cf 
fu  maiores  funt,  quam  ca:  asqualis  autem  db  b 
ipli  ab;  erunt  cf  fd  duabus  ca  ab  maiores.  Sa- 
tius autem  erat  illud  in  hunc  modum  proponere . 

Triangulo  orthogonio  quouis  dato  abc,  fumere  aliquod  punflum  intra  trian- 
gulum, & ab  ipfo  reflas  lineas  ducere:  vnam  quidem,  qua;  fecet  bc;  aliam  vero, 
qu«  ad  c tendat,  ita  vt  vtrxquc  fimul  maiores  fint  ijs,  qux  funt  extra . Vt  fci- 
hcct  cumis, qui  proponit,  lineam  ad  duxerit  vtcumque,  fcccritquc  ni  aqualem 
ipfi  ab;  & fccucrit  bifariam  ab  in  f,  odendae  punflum  f problema  efficere,  iuii- 
fla  enim  cf,  duas  refla  linea  cp  fd  duabus,  qux  funt  extra  ca  ab  maiores  erunt. 
Sed  hoc  quomodocumque  proponere  quis  velit , infinite  odendi  pofsc  manifedum 
ed . Non  inopportunum  autem  videtur  generalius  de  eiufinodi  problematibus  dif- 
ferere,  a paradoxis  Erycemi,  qua;  circumferuntur,  initium  facientes . 

• 

PROBLEMA  XXIV.  PROPOSITIO  XXIX. 

In  omni  triangulo  praeterquam  in  .xquilatdro , & equicrari  bafim  la- 
cere  minorem  habente,  fieri  poteft , vt  in  bafi  intra  conftituantur  dux 
tedx  linea:  squales  ijs,  qua:  lime  extra,  funul  fumptx. 


Sit  prius  triangulum  non  xqui- 
crurc  abc,  quod  habeat  ab  ma- 
iorem, quam  bc,& feccntur  vtrq- 
que  limul  ab,  b»  bifariam  in  n: 

& inter  db  fumaturquoduis  pun- 
flum n ; ipfi  vero  ac  parallela  du- 
catur bf,  in  qua  fumpto  quouis 
puncto  <:  ducatur  a n parallela  ipfi 
a-b,  & iuqfla  cc  producatur. 

Itaque  quoniam  b b , b f maiores 
iurit,  quam  bf;&cf,fg  ma- 
iores , quam  eo,  erunt  vtrxquc 
bb,  bc  vnacum  gf  maiores  vtrifquc  pf  cc.  communis  auferatur  fg,  ergo  &vtr«- 
qtfc  bb , bo  vtrifquc  ic  cc  maiores  funt:  & multo  maiores,  quam  gc  . Sit  vtrif- 
cjmr  eb,  bc  xquaiis  et:  & circa  centrum  g per  l deferibatur  circuli  circumfcrcn-  A 
tia  lk  o,  qua:  vtramque  ch,hg  fccabit , proptcrca  quod  ai.  hoc  ed  ne  maior  B 
fit  vtrifquc  bb,  bc,  hoc  ed  gl.  iungatur  kg.  Dico  vtrafque  hg,  gk,  vtrifquc- 
ab,  bc  aquales  cfse;  quod  quidem  nunifede  condat-  ed  emm  en  ipfi  ai  «qualis» 

& kg  «qualis  c t , videlicet  vtrifquc  bb,  se:  & hoc  infinite  fieri poted.  Sirdein- 
dc  triangulum  xquicrurc  abc,  habens  ab  quidem  ipfi  bc  «qualem,  ac  vero  ma- 
iorem vtraque  ipfarum , & circa  centrum  a per  b deferibatur  circuli  circumferen- 
tia bbd;  & ducatilr  refla  linea  quidem  aef  fccans  bc  extra  circuli  circumferen- 
tiam: fumaturque  in  linea  bf  quoduis punflum  g,  & ipfi  ac  parallela  ducatur gh. 
fumpto  autem  in  linea  gh  punflo  k , ducatur  u parallela  af;  iunflaq;  xc  ad  u 
producatur:  & ipfi  bg  «qualis  abfeindatur  bn.  erit  igitur  as,  hoc  eft  n «qua-  E 
Ijs  vtrifq;  ab»  b n,  & reliqua  ne  minor,  quam  k t.  Jit  quoniam  hf,  fg  maio-  P G 

Da  resfunt. 


DO 
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U res  funt , quam  u e ; & e h , uk 
maiores , quam  kc;  erunt  vtrj- 
que  cf  fg  vna  cuin  hk  maio- 
res vtrifque  kc  , cp.  commu- 
pis  auferatur  h k . ergo  rcliqu;, 
videlicet  vtifquc  cf,  fc  maio- 
res funt  vtriiquc  ck,  te.  eo- 
munis  apponatur  a n.  vtraque 
igitur  af,  fc  funt  maiores  ipfis 
AC,ct,  K e . Sed  vtrifque  a f, 
p e maiores  funt  vtraque  a t , b c, 

ergo  AB  , BC  ipfis  A G , G K , KC 
maiores  fint  ncccfise  eft  quarum 

vtraque  ab,  bn  ipfi  a e funt  aquales.  reliqua  igitur  nc  maior  eft  vtrifque  ck,kc, 
M & multo  maior,  quam  kc.  Itaque  ipfi  n c aqualis  ponatur  k u : & cirra cer.tn  m 
jq  k per  u deferipta  circuli  circumferentia  fccet  c l in  x , & iungatur  k x . Dico  vtraf- 
que  lk  , x x vtrifque  at,  bc  aquales  cfse . quod  quidem  perfpicuc  apparet,  eft 
enim  k t aqualis  vtrifque  a B , b n ; & x x ipfi  K M , hoc  eft  ipfi  nc  aqualis . & hoc 
infinite  fieri  poteft; 

COMMEUT^HirS. 

A Propterea  quod  ab,  hoc  eft  hg  maior  Iit  vtrifque  eb,  bc]  e/?  enim  ex  34.  pri- 
mi Elementorum  ne  aqualis  ipfi  a e : & efl  a e maior  Vtrifque  eb,  bc,  quod  ad  fit  di- 
midia vtrarumque  fmul  ab,  bc,  boe  eji  Vttifqne  db,  bc  aquchs  . 

B Iungatur  kc]  Imellige  Ct culi  circumferentiam  lko  fetate  kh  in  putillo  k. 

C Et  K c aqualis  e l ] Sunt  enim  a centro  ad  circuli  circumferentiam . 

JJ  Et  hoc  infinite  fieri  poteft]  7^am  reffe  linea  db,  ef  infinite  feeart  poffunt. 

E Erit  igitur  ag,  hoc  eft  kL  aqualis  vtrifque  ab,bn]  Cracus  codex  iratavr  i a t. 

Sed  legendum  reti  Iv  u a n.  eft  enim  A e aqualis  ab,  quod  a centro  ad  eireutnfrcuuam: 
& ipfi  eg  ecqualis  fati  a efl  ih.  ergo  ag,  hoc  ell  l k vtrifque  A B b N eft  aqualis- 
p Et  reliqua  n c minor , quam  k l ] fofuimus  enim  a b , bc  inter  fe  aquales  ejje  ,Quod 
tum  kl  fit  aqualis  Vtnfq-,  ab,  b n . maior  erit , quam  bc,  «f  multo  maior, quam  nc. 

q Et  quoniam  ne  fg  quidem  maiores  funt,  quam  nc]  Cracus  codex , «p!  «'/ 

feli  $ n t Tir  («!»{ irte  Mr.  lege  al  filr  9 f t. 

}{  Erunt  vtiaquc  cf  fg  vna  cum  hk  maiores  vtrifque  kc  en]  Gratus  eodex  Orraf» 
t tufas  tufa  di  « y £ «.  lege  nraietarifan  ifO.  a!  y f n. 

K Sed  vtrifque  af  fe  maiores  funt  vtraque  ab  tcl  Tx  Ji  primi  libri  elementorum. 
L Quarum  vtraque  a e b n ] Cracus  codex  Sr  tutapqtitfae  »'  a $ n , Sed  legendun.  • agi, 

M Et  circa  centrum  k per  m deferipta  circuli  circumferentia  fecet  cl  in  x ] Ufomam 

enim  n c,  bot  eft  k m minor  tft,  quam  Klj  circuli  circumferentia  ipfam  cl  tuter  L & 
C fecal/it . 

jq  Dico  vtrafquc  u,  kx  vtrifque  ab  bc  aquales  eflfc]  Cracus  eodex  x lya  tu  ! ti 
evrrptrrtftc  n'  x x ‘en  ieieuranterlfuri  n « g y.  lege  d A » £ ‘itu  In  euranfilf»  eSagy, 

THEOREMA  VI,  PROPOSITIO  XXX. 

Quod  fi  triangulum  xquilatcrum  fit,  vel  xquicrurc,  quod  bafim  hl- 
bcat  latere  minorem  , dico  fieri  non  polle,  vc 
intra  ipium  conllituanrur  rc&x  linea:  xquales 
ijs , qux  lunc  extra ; icd  intra  minores  erunt. 

Sic  enim  »ic  triangulum aquilaterum, vel aquicru- 
re  habens  ac  bafim  minorem  vtraque  ipfarum  ab  bc: 

& intra  conftituantur  aliqua  refla  linea  de,  eg.  Di- 
co eas  minores  efse,  quam  ab  bc.  Producatur  oe  vfque 
if.ptiou  ad  f,  & a p iungatur.  Itaque  quoniam  aqualis  eft  bac 

angulus  angulo  bca j erit  angulus  bca  maior  ipfo  pac  Sed  angulo  bca  maior 
' * eft 
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eft  angulus  fda.  ergo  fda  angulus  angulo  pad  multo  maior  erit;  & iJco  ap 
maior  eft,  quam  fd.  Et  quonam  angulus  afb  maior  eft , quam  bca:  & ica  ob  A 
hypotefim  non  minor , quam  abc,  erit  afb  maior,  quam  abf;  6c  propterea  ab 
quam  af  maior.  Sed  a f maior  oftcnfa  elt » quam  fd  . ergo  ab  quam  fd  eft  maior,  B' 
& multo  maior , quam  e j . Similiter  oftendetur  & b c maior , quam  ce  . minores  C 
igitur  funt  de , eo  iplis  ab  , ce. 

COMME^rdUI  f/'s- 

Et  bca  ob  hypothcfim  non  minor,  quam  abc]  si  enim  triangulum  abc  aquila-  A 
Urum  fit , angulus  r.  CA  aquahs  efi  jugulo  abc  : fi  -pero  aquicrure  , quod  bafimbabeat  late- 
re minore»  , angulus  bca  angulo  abc  efi  maior : quippe  cui  maius  latus  fubtenditur . 

Similiter  offendetur  & «c  maior,  quam  ce]  proiuBa  nimirum  gb  »fque  ai  au,  £ 
>r  in  puuClum  h , & lunffa  c ii  . 

Minores  igitur  funt  de  ec  ipfis  ab,  BC.]  Gracus  coit) r ifalrnnc  Jfu  iielr  ai  r t C 
sil  a fi,  corrige  , i tjianne  ifu  iith  ut  t * o n . rmr  u p $ y . 

PROBLEMA  XXV.  PROPOSITIO  XXXI. 


In  quibus  triangulis  intra  couftituunrur  redtf  linea:  xquales  ijs , qua: 
funt  extra , in  his  & maiores  intra  conftitui  poliunt  fimul  iumptx . 


Sint  enim  n trianguld  abc  linea: 
obef  squales  ipfis  ab  se  : & pro- 
ducatur vna  iplarum  intra,  vt  de 
vfqucad  n ;& inter  en  (umaturquod 
vis  punftum  k , lungaturque  kf.  c- 
runt  vtique  n k , k f maiores  , quam 
db  bf:  & ideo  maiores  , quam  abc. 
Manifcfium  autem  cfl  etiam  fi  intra 
triangulum  abc  fumatur  punctum 
k . ita  vt  rcfts  line*  d f b f . ab  ip- 
fis D K K f contineantur  , quemadmo- 
dum apparet  in  fecunda  figura  ; ni- 
hilominus idem  continget.  & vtro- 
que  modo  infinite  erit  propofitum . 

PROBLEMA  XXVI. 


PROPOSITIO  XXXII. 


Et  cum  hoc  admirabile  videatur  ijs,  qui  geometrici  ignari  funt,  admi-  A 
labilius  erit , non  foluin  vrramq;  vtriq;  xqualcm  efle,  vel  maiorem,  ied 
etiam  lingulas  earum,  quxinrra  conllituuntur  lingulis  carum,  qux  extra, 

& xquales,  & maiores  eflerpofie , quod  ita  oftenditur. 

Sit  triangulum  abc  ha- 
bens ab  quidem  non  mino- 
rem bc;  ac  vero  vtraque 
ipfarum  mjiorem  : & circa 
centrum  a per  b deferibatur 
circuli  circumferentia  b e f ; 
ftimaturquc  inter  ipfam , & 
tc&am  lineam  bc  qiioduis 
punftum  d;  & ad,dc  iua- 
gantur . Itaque  quoniam  a d ’ 1 ’ 
nuior  eft,  quam  a b,  & prop- 


ter hy.' 
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ptcr  hypothcfim  maior,  quam  «c,  dc  vero,  quam  ic  minor:  fi  producentes  nc 
vnamquamque  pfarum  i h dk  pfi  ne  aiqualcin  faciamus,  circulus, qui  circa  cen- 
trum n per  ut  Jcfcribitur,re£lam  lineam  At  fecabit.  fecet  in  punito  e .•  & inter 
B ao  quaiuis  punda  fumantur  lm.  pcrfpicuum  cft  iundis  m u m , lingulas  ipfarum 
fingulis  ab,  te  effe  maiores , 

C 0 M 7H  B H T r S. 

A Non  folum  vtramque  vtrique  tequalem  ede,  vel  maiorem]  Gratus  codex  it'  ut 
,,,‘nr  rorapaUtftr  rorapOtrlfue . legendum  Vt  opinor  it' pu  pt'rtr  corapiillf*  eotapfrrlftt. 
B Pcrfpicuum  cft  iundis  lbiiu  fingulas  ipfarum  fingulis  ad  b c effe  maiores  ] Grx. 
cus  codex  hoc  loco  mendofds  u detur , neque  enim  ID  DM  neccjjdrii  fuut  maiores  ipfis 
ab  K,  nam  quamquam  ld,  vel  dm  fit  maior,  quam  te  , nulla  efi  necefsitas  vt  etiam 
Rtmaior  quam  ab.  praterea  nonvideo  cur  inter  ac  duo  punda  fumantur , cum  vnum  fa- 
tu It , quare  ita  legendum  fufpicor , & inter  a e qnod  vis  punitum  fumatur  L.  pcrfpicuum 
cft  iunda  dl  fingulas  ipfarum  a D DLfingulis  ab  bc  maiores  effe.  vel  fi  placet  etiam  duo 
punda /umere,  ita  legemus.  & inter  a a qmeuis  punda  fumantur  lm.  pcrfpicuum  cft 
tundis  ld  dm  fingulas  ipfarum  ad  dl,  vel  ad  dm  fingulis  ab  bc  maiores  effe. 

PROB.LEMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXXIII. 

Quod  fi  velimus  fingulas  fingulis  septales  efle,  oportebit  ponere  ac 
maiorem , quam  AB;  & c B,  quam  ba  minorem. 

Sit  enim,  vt  didumcft,& 
dimiliter  circumferentia  bbf 
n deferibatur;  fumaturq;  pun- 
dum  d,&  iunganturDA  dc. 
prodii  fla  autem  dc  ipfi  bc 
aqualis  ponatur  d k : ot  cir- 
cumferentia k G H eodem  mq-  A 
dodeferipta.  Sccct  redam  li- 
neam ad  in  h , &af  inc.. 

Quoniam  igitur  ab  maior  cft, 
quam  b c;  erit  & maior, quam 
dh.  ponatur  ipfi  acquilis  dl:  _ 

& circa  centrum  i>  per  l circumferentia  deferipta  fecet  ac  in  M.  Quate  conflat 
iundis  md,  do,  fingulas  ipfardm  fingulis  ab  bc  squales  effe. 

C 0 M M B A R/  V S\  • _ 

'A  . Sccct  redam  lineam  ad  in  n,  & af  in  c.]  Grteus  codex  itpAii  'iit  a S tari 
it'  (,  iit  I!  « f tari  ii  r . tege  it prlja  iit  a l taia  it  &,.iir  SI  a { tait  it  ».  , 
B Quoniam  igitur  ab  maior  eft,  quam  bC]  Gratus  codex  iih  Si  plt£*r  i » S oict 
7 . Ego  legendum  puto  » a 0 rir  0 ?. 

C Ponatur  ipfi  xqualis  dl  ] Videlicet  ipp  ab.  ’ 

PROBLEMA  XXVIIi:  PROPOSITIO  X;XXI.V:  - 

Multo  autem  admirabilius  videbitur , fi  reiila:  linea: , quae  in  bafi  intra 
triangulum  conftituuntur  , non  folum  aequales  , vel  maiores  fint  lateri- 
bus continentibus, foi  etiam  ad  ea  datam  habeant  proportionem . 


( 
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Conftruantur  enim  rcdta;  lincpj  e f fk  ipfis  ab  bc  aquales,  quod  quidem  fieri  pof- 
fe  in  principio  di&umcft:  • 


fit  fccentur  vtraeq;  fimul 
a b , b c bifariam  in  p ; ip-» 
fi  vero  a c parallela  du-» 
catur  gfh:  & fb  paral-. 
lela  fit  ipfi  ab!  fitq;  pro  • 
portio  b a ad  a l eadem , 
'qua;  proportio  data;  6 C 
parallela  dueatur  lmn: 
fit  in  l m n fimiatur  pun- 


B 


C 

D 

E 


filum  m,  ita  vt  per  iplqm  dufila;  uo  md  ipfis  ba  bc  parallelae  punftum  p com-  t ^ 
prehendant,  erit  fit  vtrarumque  ab  bc,  hoc  eft  bf  fk  ad  vtrafquc  al,nc  , hoc eft  H 
ad  om  md  proportio  data  . In  triangulo  igitur  omd  intra  exiltcntes  ef  bk  ad  re-  K. 
filas  lineas  om  md  quae  ipfas  continent,  datam  habent  proportionem,  Sed  quoniam 
lmn  debet  cadere fupra  gfh,  oportebit  reclam  lineam  ba  minorem  efle , quam  du-  L 
piam  ipftus  al,  quare  &r  proportio  data  ncccflario  minor  erit  , quUm  dupla-  Con-  M 
fiat  autem  quo  maior  iit  ab  ipfa  bc,  fit  quo  angulus  e fit  obtufior,  eo  rcfilas  fi.  N 
neas  e f fk  ad  duplam  proportionem  magis  accedere , fit  multo  magis,  fi  sf  fk 
non  fint  aequales  ipfis  ab  bc,  fed  maiores,  fit  adhuc  magis  fi  dufila  perpendiculari  O 
m x , rcfilae  line®  ef  fk  cum  ipfis  om  mx  comparentur,  poflumus  autem  & alijs  P 
modis  idem  efficere » fed  vnus  hiq  nQ&s  ad  oftcnfioncm  fatis  fit , 
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Quod  quidem  fieri  pofie  in  principio  dicluin  eft  3 In  aj>  huius. 

Et  fccentur  vtraeque  fimul  ab  bc  bifariam  in  p,  ] Gracus  codex  mendofws  efi , A 
qui  fic  habet , ksu  ror  pir  wHyx  .....  *u*At*tdstfar  Tur  & (i  y.  fortaffe  autem  B 
legendum  erit,  quemadmodum  in  zp.  km  stria i»9®  ffir  ourApolrtpt  ti  * fi  y t.  qua- 

quam fuperuacaneaomnino  effe  videantur,  neque  emmreftc  linea  ef  fk  ipfis  ab  bc  aquales 
conflitui  poffunt , nift  prius  a b bc  fimul  fumpta  biftnam  fccentur,  *t  in  a p,  apparet. 

Ipfi  vero  a c parallela  ducatur  gfh 3 hoc  efi  ducatur  per  f ipfi  ac  parallela  gii.  C 
dracus  codex  » X«  9 » £ r*/>dwwiA»r  ny8*  rn  <t  y.  Sed  corrigendum  » x £ 9 &c . 

Sitque  proportio  ba  ad  al  eadem,  que. proportio  data]  Gracus  co^ex  corrige  n-  j) 
dus  efi , in  quo  legitur  ' ksu  t*  totjirn  koyt*  • duros  ssu  »*  t nt  a fi  *yoV  fi  A • lege  • rSt 
fi  ft  rpit  « a j •’ 

Et  parallela  ducatur  lmn]  hoc  efi  parallela  ipfi  ac  Gracus  codex  t**  T*/»«AA»Vf  E 
iyfi*  » f p t.  lege  o’  A p r , Vel  jf  A r , quod  magis  placet . 

*£t  in  lmn  fumatur  punftum  m]  Gracus  codex  W iri  riit  a lege  k pr,  Vel  p o-  F 
tius  a r. 


Ita  vt  per  ipibm  du£tae  mo  md  ipfis  ba  bc  parallcl?  punflum  f comprehendant]  G 

GrOCUS  codex  Tau  T Alt  fi  A,  fi  y ‘TApAkkHktUf  dyopivAt  rdt  p$.  p t TtplkApfidrtit 


TO  £ . corrige  Jcai  h*  -vev  p rdis  fi  ac , fi  y rAfAWHkovr  dytpiiAf  rdt  p o , p i vtpi- 
hupfidrnt  r*  £, 

Erit  fit  vtrarumque  ab,  bc.  hoc  eft  ef  fk  ad  vtrafquc  al  nc,  hoc  eft  ad  om 
md  proportio  dataj  Vtraque  enim  latera  ab,  bc  ad  Vtrtque  om  m ia  eandem  habeat 
proportionem, quam  ba  ad  al.  quod  nos  fequenti  lem nate demonfirahimus  . 

Sit  triangulum,  abc,  intra  quod  fumpto  quouis 
punito  n , ducantur  ad  bafim  d e , d f , ita  Vt  na 
parallela  (it  ipfi  ba,&  d f ipfi  bc:  & per  d du- 
catur gii  ipfi  ac  parallela  i dico  Vtraque  latera 
ab,  nc  trianguli  abc  fimul  fumpta  ad  Vtraque 
latera  fimul  eddf  trianguli  edf  eandem  pro» 
portioneip  habere , quam  ba  ad  ag.  Efi  cnimon 
aqualis  ipfi  o a , <jr  df  aqualis  h c .*  & Vt  ab  ai 


bg,  ita  c b ad  bh  ob  triangulorum  abo,obh  fimilitudinem , quare  per  conufrfiouem  _**n^ 

tionis  ,Vt  b a ad  a g » ita  tc  ad  c a:  &Vt  omnes  ad  omnes , ita  vna  ad  Vuam ; videlicet 
a b bc  ad  ag,  HCyboe  efi  ad  ed  db  ,ita  ba  ad  ag*  . 

Iu  triangulo  igitur  omd  intra  cxiilcntes  sf  fk  ad  lineas  om»  mp,  qu*  »pf«  * 

* - conti» 
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concinent , datam  habent  proportionem  ] Cracus  codex  i*  «>*  r»*  ix  J r fiy*n  • n*t 
o’yr<t  at  i £ k *polr  Tat  * 0 y vipnyaurxt  &c.  lege  tpot  idt  o p J4  T*fi«X,«W*r . 

Sed  quoniam  i m n debet  cadere  fupra  c f h 3 ntfi  enim  fupra  caderent  retia  linea  o m 
m d ipjas  ef  fk  non  continerent . 

Oportebit  rcftamJineaxn  b a minorem  eflc,  quam  duplam  ipfius  a l ] SccenturVtra- 
que  ab  ec  fimul  fumpta  bifariam  in  puntio  v , erit  ba  minor  ,qnim  dupla  ipfius  a r,  retia 
autem  linea  gfh  cadit  fupra  p,  alioqui  non  ejfent  ef  fk  aquales  tpfis  ab  bc,  vt  ex  29. 
huius  conflare  poteft  & cum  lmn  cadat  fupra  gfh,  necejfe  efl  ba  ipfius  al  multo  mino- 
rem  effe  quim  duplam. 

Conflat  autem  quo  maior  fit  ab  ipfa  bg,&  quo  angulus  b fit  obtufior,  c6  rc&as 
jincas  ef  fk  ad  duplam  proportionem  magis  accedere  J quo  enim  a b magis  fupctal 
B c , eb  puntium  v magis  accedit  ai  a , & proportio  ba  ai  al  augeri  poteft , vt  ad  d<p!a  pro  • 
pius  accedat . Qjtb  autem  angulus  B obtufior  efl  , eb  maior  fic  bafis  adeo  vt  retia  quidem  ime 4 
e f f k augeantur , fi  non  a / ualeseffe  debeut  j retia  vero  ipfas  continentes  o m , m x miiwm- 
fur : nempe  dutia  m x perpendiculari , qua  minor  efl , quin  m d . Pt  tn  fubictia  figura  appa- 
ret t manentibus  enim  lateribus  a b,  bc  fi  angulus  obtufior  fit , augetur  quidem  bafis  a e ; per  • 
pendtcularis  Vero  ad bafitn  dutia  imminuitur . Qixndo  autem  boc  facere  Velimus r oportebit 
puntium  m ita  f umere  , ve  dutia  perpendicularis  ux  puntium  f intra  triangulum  omx 
comprehendat . 

p JEt  multo  magis  fi  ef  fk  non  fint  aequales  ipfis  ab  bc,  fcd  maiores  ] boc  efl  retia  li- 
nea e f F K cum  ipfis  om  md  comparata  ad  duplam  proportionem  magis  accedent,  fi  tas  non 
aquales  ipfis  ab  ssc,fed  maiores  efficere  Voluerimus.  In  quibus  enim  triangulis  intra  conti- 
tumtur  retia  linea  aquales  ijs,  quxfunt  extra , in  bis  & maiores  intra  confit  tui  poffunt , Vt  de- 
tuor, liratum  cft  in  ?i .huius». 

p Et  adhuc  magis , fi  du&a  perpendiculari  mx  , rc&$  lineae  e r p b cum  ipfis  o m m x 
comparentur  ] boc  efl  accedent  ef  fk  adbuc  magis  ad  duplam  proportionem , fi  dutia  per- 
pendiculari mx  non  amplius  cum  om  md,  fed  cum  ipfis  om  mx  comparentur.  Grscus 
codex  USU  fx^AAor  i iri  xxmer  vSt  fx  f <rp  oV  iut  • (x  £ ovyxpirtfxtrX.  forte  legendum 

erit  «u  ixuAAtr  xxSitow  «yjii<r»r  rnt  /u  | ir/>oV  t*c  t p.  % 90 >xp/ro|uir« , vel  boc  modo 
fxccMor  ir  uttOtTtv  a.%6 iunt  7nr  (x  % vrpt  ode  • ft  £ cvyxfiit/xu , 


3 


PROBLEMA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXV. 


Non  folum  autem  in  trianguli  bafi  re&x  linea:  intra  conflituuneur, 
vtrarque  fimul  maioies  ijs,  qua:  iiint  extra, fed  etiam  in quadrilarcro  dua:. 
tribus  maiores,  & nes  item  maiores  tribus,  &fimilitcr  in  alijs,  qua: plu- 
ra jhabeat  latera,  pofTunt  quotquot  intra  conflitui  maiores  quotquot  ijs, 
qua:  funt  extra. 

Si  enimfittriangulii  abc, 
in  quo  conftituancur  rc&ae 
lineae  d e b f maiores , quam 
'I  ab  bc;  & ducatur  quaeuis 
linea  ph  fupra  e;  erunt  de 
A e f maiores  ipfis  ap,ph,hc 
in  quadrilatero  a p h c & fi 
B C aliqua  ipfleclatur,  vt  dke, 
tres  fimul  dk  kb  ef  ma- 
iores erunt  tribus  ap  ph  hc,  Sivero  infle&atur  p oh  ; rurfus  erunt  duae  de  bf;  itira- 
que  tres  dk  kb  bf  maiores  quattuor  ap  pg  ch  hc  in  quinquelatcroi  & fi 
infle&atur  elf,  erunt  & quattuor  dkke  bl  lf  maiores,  quam  quattuor  ap  pg 
oh  hc.  At  fi  infle&atur  pgzh,  & ad  plura  puntta,  quam  cz,  &ipforum  kd in- 
flexio fiat,  idem  plani  continget , atque  hoc  infinite  , quotquot  proponat  quis  in- 
tra, quotquot  ijs,  quae  fui)t  extra  maiores  efle,  eodem  modo  confiructur. 
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Erunt  db  hp  maiores  ipfis  ap,  ph,  hc.J  T^am  tres  linea  ap,  ph,  hc,  mino»  fi 
res  fun:  duabus  ab,  bc;  qubd  pb  bk  ipfi  ph  funt  maiores  ex  zo.  primi  libri  elementorum. 

Si  vero  infledatur  poh]  Gracus  codex  mvteus  e fi , quem  nos  ita  rcflitucndum  c en  fuimus . B 
Rurfus  erunt  dua:  deef,  itemque  tres  dk,  ke,  bf  maiores  quattuor  ap,  pg,  C 
ch  hc]  Sunt  enim  pg»  gh  adhuc  minores  ipfis  pb,  bh  ex  z i,  primi  libri  elementorum. 


PROBLEMA  XXX,  PROPOSITIO  XXXVI. 


Fieri  autem  poteft,  vt  6c  qua:  intra  continentur,  quotquot  ijs,  qux 
extra  , hmul  lumpcx  omnes  fine  xquales. 


Si  enim  conftitbantur,  vt 
dfcmonftratum  cft,  gh,  hk, 
kl,  lu  maiores  ipfis  ab, bc, 
cd,  na,  bp.  & inficiatur 
tsxn  aeque maior ipfa  bode. 
factum  iam  erit,  quod  pro- 
ponebatur . 


> r..>»  l-u  tv;  u n 
Z. ..  vil*  i?  *4,r 
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Si  enim  conflituantiir  ] Gratus  codex  MratiuvrQttcSr  ?up  /*•/£«»  »tmr  tfrSp-c t (t. 
forte  legendum  pf<£*>r  »W«r.  rir  a 0. 

Et  infledatur  bhxb  aeque  maior  ipfa  bcdh.  fadum  iam  erit, quod  proponeba- 
tur] Hoc  efl  infleSatur  inxe,  ita>t  Iit  aqualis  ipfi  bcde,  & cxicfjmt  quo  gbilu 
fuperat  abcdef.  atque  illud  quidem  facile  fiet  ex  ijs  , qua  fequuntur  • 


t»  A 


PRORLEMA  XXXI.  PROPOSITIO  XXXVIL 


rt 


At  facile  effc  £ duobus  pundis  be  infledere  BNXE  generaliter  ciil- 
cumque  datx  linere  xqualem,  qux  datum  numerum  habeat  earunu, 
qux  infleduntur . 


Sint  enim  data’  punda  ab:  & re- 
da linea  magnitudine  data  a c , ma- 
iorque  ab;  & diuidatur  bc  in  quot- 
cunquc  redis  lineas  bd,  de,  tc  vna 
minores , quam  fit  numerus  earum, 
qu*  infleduntur,  & \fg  quidem  in- 
fledatur adeo , vt  fuperct  a r,  quanti- 
tate lineae  bd.  hoc  enim  facile  fieri 
poteft.  ao  h vero  infledatur,  vt  fu- 


peret  ah  quantitate  db,  & ahb  fuperet  ae  ipfa  e c . humerus  igitur  redarum 
linearum  af,fg,  c.h,  hb  efl  aequalis  dato^  & quae  cx  omnibus  conflat, efl  ipfi  ac 
aequalis:  etenim  hoc  ex  conflrudionc  ipfa  intelligerc  haud  difficile  erit,*  & «Jufod 
infinite  fieri  poteft. 


ii 
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£t  diuidatur  bc  in  quotcumque  fedas  lineasBD,lijfl,  tt  Vha  m inores, quamift 
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numerus  earum,  qu«e  inflectuntur]  Si  enim  quattuor  fint,  qua  infleUi  debent, diuidt- 
tur  r.c  in  tres  partes,  fi  qu  innue  in  quattuor.  & ita  iuatiji . Gruens  codex  ita  babet 
rja  tiafiett  d jt  y &CC.  ulntAumra,  lege  inuonrat. 

Et  afu  quidem  inik&atur  ,adco  vt  fuperet  ac  quan- 
titate lineae  tu’  hoc  enim  facile  fieri  poteftj  fit  enim 
refla  linea  AG,  mi  adissiatur  uk  ipfi  BD  equahs  , & ak 
‘Utcumque  in  puntio  L fecetur  . deinde  ex  centro  a , & in. 

' tertiatio  A L defcnbatur  circulus,  ef  rierfus  ex  centro  c & 
inter uallo  Iu.  de feribatur  alius  circulus , qui  priorem  mpun. 
do  f fect ; tuiiganturqne  ae.fc.  erit  inflexa  linea  a f c aqualis  ipfi  au.  &ob  id  redam 
lineam  ag  quantitate  ot,  hoc  efi  r d fupcrabtt . illud  vero  infinite  fieri  poffc  ptrfpicuum 
efl,  quid  tpfa  ah  itidem  infinite  fecetur.  Gracus  codex  corruptus  efi,  in  quo  sta  legitur 
rg,  i u ir  *£<£».  lege  esu  » r>’  • £ ». 

C Ntmic/ui' igitur 're&arum  linearum  af,  fc,  ch,  hb  cft  atqualis  dato,  & quae 
cx  omnibus  confiat  efi  ipfi  ac  atqualis:  etenim  hoc  cx  conftru£ionc  ipfa  intclli- 
gerc  haud  difficile 'erit  ] fint  enim  data  puntta  ab , i quibus  snfiedere  oporteat  quat- 
tuor redas  lineas,  ita  ve  firuul  fumpta  fint  aquales  ipfi  ac  data:  nectfie  autem  efi  ac 
maiorem  effe , qudm  ab.  Diuidatur,  ic  in  tres  partes  quomodocumque  BD,  de,  EC.  C 'T 
J duobus  pundis  ab  , Vt  didunt  efi,  infledatur  aHE  ita  Vt  fuperet  ab  quantitate 
rurfus  d duobus  punitis  ah  infledatur  agh  Vt  fuperet  a h quantitate  n t.  pofiremo  it 
pundis  ag  infledatur  afg  fu  fer  an  s ag  tpfa  bd.  dico  redas  lineas  af,  fg,  CH,  hb 
data  reda  linea  ac  aquales  effe  -,funt  enim  af,  fg  aquales  ipfis  aC,  bd,  & ad,  ch 
aquales  ipfis  ah,  dbi  (J'  ah,  us  aquales  a b,  e c . quare  fublatis  vtnuque  communibus 
ac,  ah,  relinquentur  af,  fc,ch,  hb  aquales  ipfis  ab,  bd,  db,  f.  c b ac  efl  linea  ac. 


PROBLEMA  XXXM.  PROPOSITIO  XXXVIII. 


Fieri’  etiam  potefi:  vt  parallelogrammuni  inueniatur,  in  cuius  bafi  in- 
tra conlUtuantur  dux  rectx  linex  tribus  continentibus  xquales , atque 
etiam  maiores,  hoc  prius  demonlbrato. 

„ ■ u i ; i ' r av‘v  ‘ , - .. 

A B Sit  a b data  maior  b c quam  in  pro-  b 

portione . ducere  d n parallelam , & 
facere  vt  A,q  pd  vtrafque.  pjy  b c in 
_ „ data  fit  proportione.  Fafhinviatft' fit. 

• u quoniam  a b data  maior  efi  b c,  quam 
in  propprtioiic , erit  prpportio  ipfius 
aB  ad  bc  vna  cum  data,  qua;  fit  f. 
eadem  autem  efi  proportio  fiiADad;)  - . 

E vtrafquc  de,  bc.  ergo  & reliqua;  bd  eadem  erit  ad  cxceflum  iplarum  f,  de.  fed 
F f cft  data,  data  igitur  db.  & ideo  politione  data,  quare  fi  a b maior  fit  quam 
,G  dupla  ipfius  bc,  poterimus  duccrc  de  parallelam,  & facere  vt  ad  vtrarumque 
de,  ic  fit  dupla. 


C 0 M M T U q / V S. 

A Sit  A b data  maior  BC  quam  in  proportione,]  magnitudo  magnitudine  dato  maior 
efi , quam  iu  proportione , quando  ablato  dato  reliquum  ad  idem  proportionem  habeat  da- 
tam, vt  Eutlidcs  in  libro  datorum  definiuit.  dr  fi  militer  magnitudo  magnitudine  datomi- 
rsorefi  quam  in  proportione , quando  appofito  dato  totum  aiidem  proportionem  habeat  datam. 

B Duccrc  de  parallelam, & facere  vt  Ap  ad  vtrafquc  d e,  bc  in  data  fit  propor- 
tione ] lipc  efi  ducere  D e pdrallclam  ei, qua  punilant-  coni  ungit, videlicet  bqfi  trianguli  a t c. 

C |(pa<ftum'iam  fit]  refolutio  efl  problematis ., 

D Quoniam  a*  data  maior  cft  bc,  quam  in  proportione,  erit  proportio  ipfius  ab 
ad  bc  vna  cum  data,  qua:  fit  f]  fit  at  maiar  r.c  qudm  m proportione,  data  linea j 
A c , iungaturque  r.  c ; per  _a  ducatur  a f ipfi  G.c  parallela , habebit  c b ad  b c propor- 
tionem datam  ex  definitioni  i vt  autem  cn  ad  tc,  ita  ab  ad  bf.  reliqua  igitur  ac  ad 

• reliquans  c f erit  Vt  At  ad  n.  Et  efi  data  a o , quare  &.  C f data  tnt . ex  quibus fcqui 

' ",  *»>£ 


UBER  TERTIV$.v  , 

fur  vt  a e ad  bc  Vna,  cum  datu  cp  propor • 
tiohcm  datam  habeat • quam  vero  nos  cr  dii 
cimus  , ipfc  r>no  tantum  elemento  f expreffit , 

Eadem  autem  cft  proportio  a d ad  vtraf- 
que  dh,»c]  expofitione  falicet . 

Ergo  & reliquae  bd  eadem  erit  ad  ex-, 
ccflum  ipfarum  r,  d e ] quoniam  enim  W ab 
ad  b c vna  cum  F,  ita  efl  ad  ad  b c vna  cum 
0 n , erit  reliqua  B D ad  id  quod  relinquitur, 
demptis  nc  0-  de  ab  ipfis  bc,  & P,  boc  eft 

dempta  de  ab  f,  Vt  ab  ad  bc  vna  cum  v,  ..~i .Liv.u 

quare  bd  datam  habebit  proportionem  ad  excejfum , quo  ipfam  fdh  excedit.  . 

* Sed  f cft  data,  data  igitur  de?  & ideo  politione  data]  cbfcure  nimis , & angu , G 
fle  hoc  expltcajfe  Videtur  Tappus , ex  quibus  nov  facile  appareat , quo  loco  d ipfam  ab  fc- 
cet  non  enim  compofitioncm , & forfajfe  non  integram  refolutionem  appofuit . qnmnobrtm 
uof  Vt ta,  qua  ieftdemi  videntur,  fuppleamns.  pro  Viribus  enitemur, 


» datoiu. 


IU 


H 


Ponatur  iamfattum  cflc,&fit  ipfi  de  aequalis  km.  quoniam  igitur  Ab  data  ma- 
ior cft  bc,  quam  in  proportione , habebit  ab  ad  ac  vna  cum  alia  aliqua  data,  quae  fit 
kl  eandem  proportionem.  Sed  & eandem  habet  ad  ad  vtrafque  de,  bc,  hoc  <fft 
km,  bc.  ergo  reliqua  bd  ad  reliquam  me  eandem  proportionem  habeat  ncccflc' 
eft.  vt  autem  c a ad  ab,  ita  eft  bd  ad  db.  triangula  enim  abc,  diif  inter  fc  funt~ 
fimiliaob  lineas  parallelas,  & vt  db  ad  ml,  ita  fiat  alia  quaepiam , in  qua  h ad  ca. 
erit  ex  aequali  in  perturbata  ratione  vt  h ad  ab,  ita  de,  hoc  eft  km  ad  ml. 

Compolitioreiolutioni  congruens  erit . fiat  enim  h ad  ac  in  data  proportione  ;&  i 
diuidatur  kl  in  pun&o  M,ita  vt  km  ad-ML  eam  proportionem  habeat , quam  h ad  ab. 
Rurfus  vt  ca  ad  ab,  ita  fiat  km  ad  aliam,  qu«e  fit  bdj  & a pun&o  d ipfi  ac  pa- 
rallela ducatur  de.  Dico  ad  ad  vtrafque  db,bc  in  data  proportione  efle . nam  cum 
db  parallela  fit  ipft  ac,  triangula  abc,  dbe  inter  fc  fimilia  erunt:  & vt  ca  ad 
ab  , ita  bd  ad  d b . Sed  & ita  erat  kM  ad  eandem  db.  ergo  de  ipfi  km  cft  aqualis. 
Praeterea  vt  h ad  ab,  ita  fa&a  cft  km  ad  ml,  hoc  eft  db  ad  ml:  & vt  ba  ad  ac, 
ita  bd  ad  de.  quare  ex  aequali  in  perturbata  ratione  vt  h ad  ac,  ita  b d ad  ml. 
& ideo  db  ad  ml  eft  in  data  proportione.  Itaque  quoniam  vt  a b ad  bc,  & kl  ita 
cft  db  ad  ml,  erit  & reliqua  ad  ad  reliquas  km,  & bc,  hoc  cft  de,  bc,  vt  ab  ad 
bc,  & kl.  ergo  ad  ad  vtrafque  de,  bc  in  data  proportione  erit,  quod  ipfum 
facere  oportebat. 

PROBLEMA  XXXIII.  PROpOSITfO  XXXIX; 

Exponatur  huiufino- 
di  triangulum  a b c , ita 
vt  ab  maior  fit, quam 
dupla  bc:  fitque  ac 
jpfius  b c dupla,  dedu- 
catur d n pirallcla,quae 
faciat  ad  duplain  vtra» 
rumq;  db,  tei  ipfius 
vero  d e dupla  ponatur 
fa  in  rcfta  linea  ac; 

& parallclogrammum 


T 

<•* 


A 

3 
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compleatur,  Quoniam  igitur  f a quidem  dupla  eft  db,  ac  voro  dupla  cb,  erit  tc: 
tTvc  hoc  cftds  dupla  vtrarumque  db,  bc;  & proptcrcaipft  a d a^ual.s . & quo- 
San  ad  maior  eft,  quamdupla  bc,  ducatur  dh  , pilus  b c' dupla,  ergo  dh  eftsqua- 

5 oftsGF,  bc.  oftcnfa  autem  eft  da  squalis  gb.  red*  igitur lirns  ad  , dh  ipfts 
I*  gb,  bc  funt  squales,  atque  eft  parallclogrammum  eg,  ne.  Conflat  praeterea 
ad>  dh  maiores  effe  pofle  iplis  fg, gb,  bc.  & fumpto  aliquo  pun<fto  k re  (fis  li- 
nL  ak  kd  dh  multo  maiores  erunt  iis,  qus  funt  extra.  At  fi  quo  dis  ma.ores 
Tunt  inflectatur  glb  eodem  ipfo  maior,  quam  gb;  erunt  & ak,  scd  , dh  squa~ 
es  iufis  FG,  GL,  LB,  bc  in  quinquelatero , & in  alijs,  qus  plura  latera  habent, 

idem  feruabitur  modus,  quemadmodum  & In  qua?  in  quoyis  quadriJatero  con- 
ftituuntur,  prius  demonftratum  fuit»- 

C 0 H W fi  T U K * * 

. t «k  • ,,  , ..  i , 

A Conftat  prsterea  ad,  dh  maiores  effe  poffc  ipfis  f c,  g b , b c ] Si  enim  inter  d,  & 
B!  primi.  B aliud  punitum  fumatur  tvt  m,  & am,  mh  tungantur,  erunt  hamitorts , quam  ad,  dh, 
Videlicet  quam  fg,  gb,  bc.  ipfe  Vero  Tappus  illud  punftum  fimihter  eodem  elcmeth 

B t0 At#fi  quo’  ille  maiores  funt,  inflcftatur  glb  eodem  ipfo  maior , quam  gb,  erunt 

6 AK  KD,  DH  squales  ipfis  FG,  GL,  LB,  BC]  hoc  e fl  fi  infleBatur  cvn  > qua  fitpc* 
ret  gb  eadem  quantitate , qua  refta  linea  ak,  kd  dh  fuperant  ipfas  fg,  gb,  bc, 

PROBLEMA  XXXIV.  PROPOSITIO  XL. 


Ex  ijs , qua:  alite  didh  funt,  & hxc  fetjuuntur . 


; «• 


• * t ' 


Dato  fpacio  parallclogrammo 
fieri  pofle  vt  alterum  parallelo- 
A graminum  inueniatur,  quod  qui-, 
dem  fit  propofita  pars  dati  pa- 
3 rallelogrammi;  vnumquodque au- 
tem latus  vniufcuiufquc  lateris  fit 
multiplex  fecundum  datos  nume- 
ros . «Sic  enim  parallelogrammum 
Afsc,  & fumatur  vtraque  bd,  df 

C D multiplex  vtriufquc  ab,  bc  fecundum  numeros  datos, & ipfi  db  ad  re&os  angulos 
ducatur  ek,  propofita  vero  pars  parallelogrammi  ac  contineatur  d bk;  perque  k 
ipfi  db  parallela  ducatur  HKL:&circaccntrum  d per  f circumferentia  ech  deterip* 
3 F ta  redam  lineam  hkl  in  pun&o  h fccct:  iundsquc  dh  parallela  ducatur  el.  jam 
cx  conftru&ione  conftat  ipfunt  parallclogrammum  dl  datam  partem  cfle  paralie-, 
logrammi  ac;  vnumquodque  autem  ipfius  latus  vmufcuiufque  effe  multiplex  fe- 
cundum. numeros  datos . . 


C 0 M M ZKT  I{1  V S, 


1 { 


'A  Quod  quidem  fit  propofita  pars  dati  parallelogrammi  ] hoc  e(l  rei  dimidia , Vel 
terttat  "rei  alia  quacumque  imperata  fit . 

3 Vnumquodquc  autem  latus  vniufcuiufquc  lateris  fit  multiplex  fecundum  datos 
meros  ] Vt  exempli  gratia  db  fit  ipfius  a b dupla  , & dv  rei  dupla , rei  tripla , rei  Vt - 
cumque  multiplex  ipfius -bc;  non  folum  autem  multiplex t fed  & quamcumque  datam 
proportionem  habens  • 

c Et  ipfr  db  ad  reClos  angulos  ducatur  ek ] Oracus  codex  agi  i i t trplt  iptie 
I ik.  lege  «d  t n l t, 

P Propofita  vero  pars  parallelogrammi  a c contineatur  dbk]  hoc  efi  pars  propofita 

. dati  parallelogrammi  ac  ad  lineam  de  applicata  latitudinem  faciat  ek,  ita  vt  reSan * 
gulum  d e k ditta  parti  fit  aquale  P Gracus  codex  w*  t * dwi  $$9k  7 i i 

piftf  79$  Sei  corrige  t*  1 1 n, 

Iundsquc 
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tund^qucDH  parallela  ducatur  ei.  ] Gr&cus  o dex  x&  *Ti{tvx9lif*t  th  S'  9 Ta.jntf.MKte 
*jl  > ? * K»  lege  K9*  Wityvjtffon  7?  S1  9 x*/i«AA*Aor  »x9*  i»  * a. 

lam  cx  couftrudione  conftat  ipfum  paralldogrammuin  dl  datam  partem  eflepa- 
rall:lograuuni  AC]  Gnaeus,  codex  fnKtrtTi  in  ire  KaraTmune  iu  dori  j*tr  to  f a vapaK- 

Knkc-yfa.piy.cr  7*?  «JwVw  jxiptt  iri  t»i?  ay  dpQtyaritu  ftd  forcajjc  legendatii  itlkor  **  ine  x.a~ 
rtTKtviie  Crt  avri  ftir  7 * f a TapaKKHKtypayytr  to'  Stiiryipce  iri  to?  «t  y TapxKKnKtypdyytu» 


E 

F 


PROBLEMA  XXXV.  PROPOSITIO  XLI. 


Rurfus  triangulo  dato  minus  triangulum  inucnitur  habens  vnumquod- 
que  laterum  vnoquoque  latere  maius. 

Sit  enim  triangulum  abc:  & 
producatur  bafis  bc  cx  vtraque 
parte ; ponaturque ipfi  quidem  ab 
squalis  ad,  ipii  vero  ac  squalis 
c e ; & ad  redam  i ineam  d e trian- 
gulo abc  squale  paralie logram- 
mum  dg  applicetur:  & fumpto 
quouis  pundo  h in  linea  ac  iun- 
gantnr  fh,  hg.  quoniam  igitur 
ab  squalis  cft  bd,  erit  dh  maior,  quam  ba.  & fimiliter oftendemus  bh  quam  ac 
maiorem  efle.  cft  autem  & fg  maior  quam  bc.  ergo  tres  lines  hf,  pg,  gh  ma- 
iores funt  jpiis  ab,  bc,  ca.  & quoniam  parallclogrammum  dc  duplum  eft  trian- 
guli fhg,  & triangulo  abc  squale,  erit  abc  triangulum,  quod  minora  latera 
nabet , triangulo  fgh  maius . , 


$ 


PROBLEMA  XXXVi;  PROPOSITIO  XLII. 


Hoc  quidem  inter  admirabilia  numeratur,  fiet  autem  admirabilius,  fi 
triangulum  inueniatur , quod  fit  pars  dati  trianguli , & vnumquodquo 
latus  vniulcuiulque  lateris  multiplex  fit  lccundum  datos  numeros , vt  in 
parallelogrammo  ante  di&uni  eft. 


Sit  enim  triangulum  abc: 

& aliud  triangulum  ,bfg  con- 
ftituatur,  haoens  v/iumquod--. 
que  latus  vniufcuiufque  late- 
ris trianguli  a bc  mulciplcx  fe- 
cundum datos  numeros,  vel 
etiam  maius  quam  multiplex: 

& circa  centrum  g per  b qui- 
dem circumferentia  deferioa- 
tur  e hic,  per  f verocircumfc-  . 
rentia  fl«:  & per  g ipfi  ef 
parallela  ducatur  kgm;  a pun- 
do  autem  g ad  b f perpendi- 
cularis agatur  cu:  fitquepars 
propofita  trianguli  abc,  qu^ 
k m , & g p continetur : & ipfi 
km  parallela  ducatur  hfl,  & 
hg,  gl  iungantur.  Patet  igitur  ex  conftrudionc  triangulum  hgl  minus  efle,  quam 
dimidium  furapts  partis  trianguli  abc,  nam  hl  minor  cft,  quam  km.  & vnum-  _ 
quodque  latus  ipfius  vnlufcuiulque  lateris  trianguli  a-tc  multiplex  fecundum  datos  ^ 
numeros,  vel  etiam  maius,  quam  multiplex  etenim  hl  maior  eft,  quam  bf. 


3?  PAPPI  MATH.  COLL, 

'I  -Vi  t -f  U.|,  i . 


A Sftque  pars  propofita  trianguli  abc,  quas  km,  gj>  continetur]  hoc  efl  fit  rettdn* 
gulum  , quod  k m,  0 p -continetur , aquile  ditia  parti  trianguli  abc.  Gracus  codex,  tf* 
fra»  re'  isriTafcSff  fiip«{  reo  a.  fi  y tpiyeiitu  7»S  urt'  k pt  * t . /ege  t#*  utro'  it  p,  » 7.  qua 
Vero  [equuntmr  roure  y<£p  *ps,Si$nKrrcu  nof  confulto  omi fimus  « nequ/:  enim  boc  a Tappo 
ante  demonflratum  e/l  ,fcd  cx  elemi  tirtt  petitur  * 

B Patet  igitur  ex  con/hudionc  hgl  triangulum  minus  effe, quam  dimidium  fumpta 
partis  trianguli,  abc]  efi  enim  reft  angulum , quod  hi.,  c p continetur,  minus  contento 
km,  & .cv»  quod  hl  minor  fit , quam  km  exqtnntadecima  tertij  libri  ilimentorum.  trian. 

41, primi,  auten*  hgl  dimidium  cfi  cius,  quod  iil,  & gp  continetur , ergo  triangulum  hgl  , ' 

minus  cfl  dimidio  reti  angui  t ex  k m , & g p ; hoc  cfl  minus  dimidio  fumpe  a partis  trianguli  a p c, 

C Et  vnumquodque  latus  ipfius  vniufcuiufquc  lateris  trianguli  abc  vel  multiple* 
fecundum  datos  numeros,  vej  maius  quam  multiplex  ] quoniam  enim  t/iangult  egf 
latera  multiplicia  fnfla  funt  laterum  trianguli  aK  fecundum  datos  nuu.cros,  erunt  & 
trianguli  hc  l latera  Vel  multiplicia  fecundum  datos  numeros , vel  etiam  maiora,  quam 
multiplicia  ; nam  latera  quidem  hg,  gb  inter  Je  aqualia  funt , Vtpote  qua  a centro  ad 
circumferentiam  ducuntur  ; & eadem  ratione  latera  lg,  gf  aqualia,  latos  vero  hl  ma> 
ius  cfl  latere  e f ex  eadem  1 5,  tertij  elementorum . Gratus  codex  Irato  Si  clviou  irMvptt 
inarnt  rilf  t««7  a,  0 y phftur  S vM.tLTKa.91a.  xarel  ro ut  fodtnar  apidpSt  legendum  autem 
tKftfp  Jl  clviou  irKivptt  tKatfni  jif  7»v  «t  f y u 'xoM.&TKurl*  eaia  revr  ftdivja.f  dpityif  i 
ptityr  **  toAA  tt-rKAJtsL  , 
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A 


B 

C 

at. primi. 
$.  terti;. 


j.  quinti, 

r’ 


PROBLEMA  XXXVII.  PROPOSITIO  XL1U, 

**  AiwUt,»  • » ••  f»  - • 

A In  data  fphanra  polyhedra  dderibere , prarmic- 
tuntur  autem  ba?c5  > 5 9 T , . 

* *■  ' «1  1 • J,  # /«  « . 

Sieinfpfiaca  circulus  abc,  cuius  diameter  ac,& 
centrum  d.  & propofitum  fit  in  circulo  aptare  re- 
flant lineam  parallelam  diametro  a c , & aqualem 
reda  linea:  datae,  quae  quidem  non  fit  maior  ipfa 
diametro.  Ponatur  dimidio  data  reda  lineae  aqua- 
Jis  ed;  & ipfi  ac  diametro  ad  redos  angulos  du- 
catur e b , & eidem  parallela  bf,  qua:  data:  reda  - 
line?  aqualis  erit.  Elt  enim  dupla  ipfius  ed,& 
aqualis  pe,  nimirum  dudaF  g ipfi  be  parallela.  ^ 

/ \ • ' V r:  l ■■  v», 

COMMETiT^iHIVS. 

In  data  fphara  polvhedra  dcfcribcrc.  pramittuntur  autem  hac]  In Gracotodtce 
ite  <To9i/r«r  palpar  typana* t*  roKvtfytt.  lege  iyp*4**  T*  toai !tS'pet  in  ijs  vero,  qua  fequ- 
untur , vereor  ne  aliquid  defit , vt  ita  legatur  vptypdentu  fi  rufi  tr*  ir  0 -talpa.  kIk Aor. 

Ponatur  dimidio  data  reda:  linea  aqualis  rn  ] Gracus  codex  uiied*  d fedi/  7n<r« 
u t f . Sed  mtndofc.  legendum  enim  crit\  xtlo6a>  7«  dfuetl*  7ns  foddenr  tat  1/ 1 f. 

Et  eidem  parallela  bf,  qua  data  reda  linea 
aqualis  erit]  ducatur  a puntio  d ad  bp  perpendicu- 
lari dh,  erit  ca  parallela  ipfi  e b , & lineam  bp  hi» 
fariam  fecahit  in  h . ergo  B h cfl  aqualis  H f : & ideo 
tota  fb  dupla  ipfius  bk,  boc  cfi  ipftus  ed,  quod  cum 
dita  refla  linea  etiam  (it  dupl*  ed,  erit  bf  data  reflg 
linea  aqualis  • 


• . ’ LIBER  TERTIVS.  . 

PROBLEMA  XXXVIII.  PROPOSITIO  XLIV. 


Ducatur  per  pun&a  b e planum  ad  circulum 
rc&uin , quod  faciat  fe&idncm  circulum  maxi* 
muui  abcd.  ergo  abcd  circulus  tranllbit  per 
polos  ipforum  , & circulum  quoque  a kd  bifa- 
riam fecnbit . iun&a  igitur  retta linea  ad  diame- 
ter eft  ipfi  te  parallela.  & id  quidem  manife- 
ftuincft.  fccctur  namque  circumferentia  bc  bi- 
fariam in  purnflo  n . & quoniam  h,a  eft  squalis 
hd,  ex  polo  enim  funt,  quarum  hb  eft  squalis  hc,  erit  ,&  reliqua  ab  Celiqus 
e d aqualis  ;.diamctcr  igitur  a d diametro  u e eft  parallela . ^ 


Sine  in  Iphxra  paralleli  circuli  akd, 
rc<5h  linea  fit  circuli  diameter.  propofitum 
autem  fit  ducere  diametrum  circuli  akd 
ipfi  b e diametro  parallelam . 


A 

B 

C 

D 

E 
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Ipfi  Bf:  diametro  parallelam]  Gracus  codex  »<paWor  rnirl  ra'  0 y iuplnk, quet  A1 
verbi  nos  ita  vertenda  duximus  , & infra  in  aliquot  locis  , 1 

Quod,  faciat  fe&ionemcirculum,  maximum  abcd]  Creteus  codex  m *w<r(,  7« 'uli*.  b 
0 y f y-iyicts  *v\\oc . corrige  ia u wttnrtt  to fuir  <t0yf  piytcor  kukko» . 

Ergo  abcd  circulus  tranftbic  per  polos  ipforum  , & circulum  quoque  a?p  bifd-  C 
nam  fecabie]  Ex  tj.  prtmi  hbrt  frb.tr  icorum  The  odo  fu . Creteus  codex  et  0 > f gs„ 
tu t tSt  ToKxir  dvrSr.  ‘corrige  fut  rSr  ttsa ut  auxSr , * 

iunfta  igitur  rcfta  linea  a d diameter  eft  ipfi  >c  parallela,  &r  id  quidem  anariife-  -n 
flum  eft  ] Gracus  codex  o *.?*  M ra  * 0 iriQuyruulra  JW/mt/dV  i«  t»  iwi  r«'  0 y *<t-  U 
pctAXJXsc  fffi  fi  9<trtpir.  Sed  legendum  o*  apet  'veri  t*  a f.  • 

Et  quoniam  k'a  eft  squalis  li  d,  ex  polo  enim  funt]  Creteus  codex  WL  7yr  ii  B * E 
rf  6 f iVn  erlr  ex  toMw  yip  . corrige  'ut  ro\ a/r  y<ip  , Vel  i k Waov  y<tp . 

Erit  &•  reliqua  ab  rcliqus  e o squalis]  illud  etiam  pcr  f e patet  ex  io.  fecundi  li-  F 
brt  fpfi sric orum  Tbeodofii.  r 

Diameter  igitur  ad  diametro  bc  eft  parallela]  Ex  16.  vndecimi  elementorum  H 
Craens  codex  *>  n Wl  rJ  * ffUplrpe*  Tf  kri  T*  fi  y JW™«.  corrue  i 

M t«c  * f fituirpoe.  ' " f -^.r. 1 


PROBLEMA  XXXIX:  pkoP.'  XLV:  * 


Sed  non  fit  refla  linea  EF  diameter,  & 
propoficum  fit  ducere  diametrum  circuli 


akd  linea:  ef  parallelam 


Ponatur  vtraque  bb,  fc  squalis  dimidio  exce£  \ ■ ' -■  — 

Ais > quo  fcmicirculuscircumfercntiam  ef  excedit:  \ 

& j>er  bc  nmilitcr-dcfcrjbatpr  circulu^^ximus  \ . 

abcd.  erit  igitur  ad  diameter  circuli  akd  paral-  . ‘jsLt ...  " 

lcla  ipii  Bf,  quoniam  & ipfi  bc  eft  parallela.  Nv^- ^ 

JHf 

Et  jcr ne  fimiliter  dcfcribat,urcircujus  maximus  abcd]  Gruis  codtx 

Wn  •**&  ii***-  *»>«?  i e X.  f , 


o ^ 


taV  t*  n ta-  > 
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B Quoniam  & ipfi  ec  cft  parallela  ] Ex  9.  vniccimi  elementorum . Gratus  codex  tu 
«u  ««T»r  ifi  i*i  ut  fi  y,  leg.  fu  usu  dvu'  trapaAMihtt  r»  \"'i  t * fi  7 • 

THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  XEVI. 

Sint  in  planis  parallelis  paralfel*  redae  linea:  a e cF,  & in  eilHem  pla- 
nis ducantur  ab,  cd  ad  cafdem  partes  plani  per  A E cP 
produdi,  qua:  angulos  bae,  dcf  aequales  faciant, 
dico  redas  lineas  ab,  cd  inter it  parallelas  cfle,  hoc  ell 
planum  dudum  per  bac  facere  in  plano  redam  li- 
neam cd. 

V ' /■  '**  ( • Ul'-  - t -■  * ’ 

Si  enim  aliam  ibi  faciet ‘lineam,  continebit  ea  vna  cum  cf 
angulum  aqualem  angulo  bae.  quod  cftabfurdura.  aequalis 
enim  ponitur  bab  angulus  angulo  dcf. 

f 0 M M £ 3\(  T %A  l V S , 

Et  in  eifdem  planis  ducantur  ab,  cd  ad  cafdem  partes  plani  per  ab  , ef  produ- 
fti,  qua;  angulos  bae,  dcf  aquajes  faciant]  Grxcus  codex  w'  tr  7 oic  «.'vr»7f  i* 
J/fyWtf»  di  <t  fi,  y l \r\  7«t'  *'vuC  pipo  7 «C  JV  7 Sit  ut  y ^tpfidKKtpitto  irrrlfetr 
lege  IjcjSetAAOftwi/  ixixUty. 

IDiCb  rettas  linias  ab,  cd  inter  fe parallelas  effe,  hoc  eft  planum  du&um  per 
BAC.facerc  in  plano  redarii  lineam  cd]  Idem  enim  efl  dicere  retias  Irneas  ab  , v in- 
ter fi  parallelas  effe,  & ab  eodem  fieri  plano . nam  cum  plana  parallela  ab  aliquo  plano 
fitanlht,  communes  ip forum  fctliones  parallela  fune  ex  1 6.  undecimi  libri  elementorum* 
Si  enim  aliam  ibi  faciet  lineam,  continebit  ea  vna  cum  cf  angulum  aqualem 
aftgUlo  BAE.  qutSd  cftabfurdum]  Si  enim  planum  pero  ac  dutlum  non  faciet  retiam 
lineam  C D , fed  aliam  quampiam , erit  ea  parallela  linea  ab  ex  1 6»  Undecimi  lam  ditia. 
<2r  ex  decima  eiufdem , cum  cf  angulum  continebit  aqualem  angulos  a e , quod  fieri  non 


yorUr  htir  7 n vxt  fi  a t Cxtp  tfii  tfrtrer. 

Aequalis  enim  ponitur  bab  angulus  angulo  dcf]  Gracus codex  <r* >«'/»,  1 fwixptf9m 
d Crro'  fitttrn  'y  £ piito  legendum  ?r»  y*p  firmi* eu,  &c. 

THEOREMA  VIII.  PRQP.  XLVIL 

Ex  hoc  Sc  illud  conflat.  Si  in  planis  parallelis  circuli 
fint,  vt  inferius  deleri pti,  & in  ipfis  reda:  lineae  paralle- 
la: ab,  cd,  quae  ad  eaidem  partes  centrorum  ef  limiles 
circuloium  portiones  ablcindanr,  reda  quidem  linea  A E 
ipfi  cfj  reda  vero  be  ipfi  df  parallela  erit.  <- 


4 


T 


•r f—  ntir.no? 


Ob  flmilitudinem  enim  portionum  fiunt  anguli  a c inter  fe  5 
«cquales j itemque  aequales  bd:  & parallela;  ae,  cp,  & be,  op 
in  planis  paralleli? » ♦ 

e o Ta  7a  t n t jt  r si 

& RtAa  quidem  linea  a * ipfr^F : Tcda  vero  b e ipfi  df  parallela  erit  ] Gratus  eoi 
dex  rnu.j  pir  et  f *»*  y {t  n'  U fi  1 **  f £.  lege  » pir  * tri  y d li  fi 

‘ Obfi*  " 
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Ob  fimilitudincm  enim  portionum  fiunt  anguli  ac  inter  fe  aequales,  iteunque 
arquales  nb.  & parallela  ab,  cf,&bb,  df]  Similet  enim  circulorum  portione}  c< >». 
tnentur  fimiUbus  circumferentijs , <fr  redis  lineis , qua  eas  ab fc indunt , Pt  in  propofitis 
portionibus  circumferentia  ab,  c d fimiles  funt , quibus  aquales  inftflunt  anguli  a e b,  cdf." 
reliqui  igitur  anguli  ab  reliquis  angulis  cp  fime  aquales,  £r  cum  latera  p nt  aqualia. 
erit  angulus  a aqualis  angulo  b,  & eadem  ratione  angulus 'c  angulo  n aqualis,  ergo 
angulus  B A E cfl  aqualis  angulo  dcf,  & angulus  ab  E aqualis  ipfi  cdf.  itaq • cum  ab 
parallela  fit  cp,  &■  angulus  eae  fit  aqualis  angulo  dcf,  erit  ex  antecedente  a e ipft  c f 
parallela , & BB  parallela  d f . Cnaeus  codex  ira*  ydp  y 1101704  <f7«'  T»r  o^/a^oVora.  7 Sic 
TfAtifactTor  leai  o.  0 rjfi  au  0 l ><wr/cu  ?V<u  t^mbAoi  di  <t  t y £.  <*’  /3  1 ^ 

£ ir  corrigendum  .autem  Ve  opinor;  h*s  y*f  yirsrnu  i,d  thm/W 

rw  t*  T^H^arorr  coti.*  r,  rgi  <li  0 f yurleu  lt<u  *M»A «r,  <*ti  TOfct^nlnt  ai  a.  t y £ 
tai  0 t f ’ v ■ ■ 

THEOREMA  IX,  PRO  BO  $ IT  IO  XLV I i I . 

f 1 * \ ,K  ‘ l \ f f • • 

Si  vero  rc&a:  line?  parallela: , que  limiles  circulorum  portiones  ablcin- 
dunr,  non  fint  ad  caldem  partes  centrorum  j qua:  a centris  ad  terminos 

parallelarum,  non  fimiliter  pofitos  ducuntur,  parallela:  erunt. 

Oftenditiir  enim  hoc  fimiliter,  atque  in  fuperiori  figura.  . * R 


COMMET^T^l^irs, 


Si  vero  refla:  linea;  parallela: , qua:  fimiles  circulorum  portiones  abfeindunt]  A 
ttcus  codex  t*r  <N  iri  7ci  0 i4.ua.  -rnt  7 pupi  -rite  KuK\ur , gjrc.  forte  legendum  fi  ra 

tnlft.  Tl/Hii  rf  *?•<#  fTM/  Vi/vXaiIT  . . * '.** 


Crxcwf 

ifjoi*.  t p.niAa.ra.  7»<  kuk \ur . 

Oftenditur  enim  hoc  fimiliter , atque  in  fuperiori  figura] 
producantur  enim  ce,  DF  Vfque  ad  circumferentiam  in  punfto  c H, 

& hg  iungatur  .erunt  trianguli  e gh  duo  latera  gf.fh  aqualia 
duobus  lateribus  cf,  fd  trianguli  fcd.  Cr  angulus  gfh  aqualis 
angulo  cfd.  ergo  & bafis  bafi,  triangulumque  triangulo , & reli- 
qui anguli' reliquis  angulis  aquales,  cum  igitur  angulus  «gh  fit 
''aqualis  angultr  fcd,  & angulus  fhg  angulo  pdc^  reda  linea  hg 
ipfi  cd  parallela  erit:  & circulorum  portiones, h G,  cd  inter  fc~? 
aquales  erunt , & fimiles . ergo  h g portio  fimilis  efl  portioni  a b,  , 
funtque  ad  eafdem  partes  centrorum  i & h g parallela  efl  ipfi  ab, 
quoniam  &.  ipfi  cd  . fequitur  igitur  ex  antecedenti  redam  lineam 
HFi  hoc  r/2  df  ipfi  AB , & gf»  boo  td  cp  ipfi  BB  parallelam  ejfe. 


THEOREMA  X.  PROPOSlTlO  XLlX: 


fi 


nh  noVi 


>iLi 


uo 


1 


Sint  in  fpharra  circuli  arquales , & paralle- 
li ab,  cd:  & ad  ealHcin  partes  centrorurrL, 
arquales , & parallela:  redfcc  iinex  A 
co  rc&as  lineas,  qua:  earum 
coniungunt,  arquales,  & 
ad  plana  circulorum  perpendiculares . 

C •.%  J ^ ** 

Manifeftum  autem  eft  ex  ijs,  quae  prius  often/a 
funt  iunflae  enim  ab*  cf  parallclx  erunt,  & funt, 
inter  fe  aquales,  ergo  & a c,  b F-tum  squales  fuqt,  q 
tum  paraiJefce.  fimiliter  & hf,  bdv.  eft  autem  ep 
perpendicularis  ad  circulorum  plana , etenim  circa 
colacin  polo»  Ium*  & rcclaliqca  per  polos  ipfo- 

J? 


rumdu* 
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Q rum  dudaad  vtrumquc  cft  perpendicularis , & per  eorum  centra,  8t  fpherstran-, 
fibit,  ve  clt  in  fphsricis.  redx  igitur  lines  ac,  bd  & squales  funt,  & parallelj 

H inter  fefc,  atque  ad  plana  circulorum  perpendiculares» 

m, m . • % **  / . , , ' aV  *r  * v * 

e 6 M m e *it  a i^i  r s,  „ 

r i flwV  tf  • - ' • **  i* ■ M'*  jf  tf  A • > y \ x \,Lt  a***,  , i.  «4  «|-  H.1  |i  ••  / f A;  . .«^ 

A Sint  in  fphxra  circuli  squales,  & paralleli]  Grecus  codex  U*r*r  lr 
*u*Aei/.  Sed  didetur  tegendum.  trpAh  » <rpdt?A  Tmf  yjl  t*p*7awao/ . 

B Et  ad  cafdem  partes  centrorum  squales  & parallcls  redx  lines  ab,  cd  ]Cr4* 
cus  codex  Ksu  M r<t  dyraL  plpn  tmV  xlrr^wr  'iaeu , rsu'  T<*paVn»Ao/-,  quibus  lute  addenda  VI» 
dentur  at  «£,>£.  • • • < ^ 

C Dico  redas  lineas,  qua:  carum  terminos  ap.cd  coniungunt  squales,  & paral- 
lelas efle  ] Grecus  codex  o*t/  di  Isr/^tu^ryWcu  t*‘  aipeia  durii  e jet'  y n.  videtur  legen. 
dum  7«'  TriptcrtL  ayfir  r *'  « /3  y J* ; 

D Iundx  cniin  a e,  cf  parallcls  erunt]  Ex  47.  huius. 

B Et  funt  inter  Ce  squales  ] Sunt  enim  ex  centro  circulorum . 

F Etenim  drea  cofdein  polos  Aint]  Ex  prima  fecundi  libri  Sphericorum  Tbeodofii. 

Q Et  reda  Tinea  per  polos  ipforum  duda  ad  vtrumique  cft  perpendicularis,  & per 
eorum  centra,  & fphers  tranfiBit  ] Ex  decima  prb/n  libri  fpheritorum . 

I?  Rcds  igitur  Unes  ac,  bd  & squales  funt,  & parallcls  inter  fefc,  atque  ad 
.primi,  plana  circulorum  perpendiculares]  Aequales  quidem  funt,&  parallele  inter  fe,qubd 
& equales , & parallelas  ab,  cp  coniungunt : perpendiculares  vero  ad  circulorum  plana 
hoc  modo  ojlendentur.  Quoniam  emm  ac  , et  parallele  funt , atque  efl  n ^ perpendicula* 
ris  ad  circulorum  plana  ; erit  ac  ad  plana  eorundem  perpendicularis  ex  8. Undecimi elc> 
mentorum.  l\urji>s  quoniam  ac,  eo  {huc  parallele,  & ac  perpendi  culeris  ad  circulo • 
rum  plana , nece/} e e/l  bd  ad  plana  eorundem  perpendicularem  ejfe.  Grecus  codex  wu  «u  « 
y $ $ dpa  Tff&i  t%  tgl  op9eu  itat  *pat  7 oie  oie . Sed  legendum  cevfeo  . Vt  propofiiHfni 

jrefpondeat . uai  £1  *t  y d X dpet  laeti  rt  sal  xapdtonhoi , juu'  opQas  repo  e joie  xvxAo/r. 

» * !■  , # « .«,1\  . Aj  f.  1 E,,  vAl  1 1 Af  ■ m ,r  (j  , flF  , .\  f+j 

THEOREMA  XI,  PROPOSTTIO  E» 
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ti  verticem  aqualis  angulo  cod,  & angulus  dab  angulo  a D e aqualis  ob  lineas  paral ■ 

telas  : angulufqae  CIA  angulo  ecd.  triangulum  igitur  aob  triangulo  CfiD  aquungulum  ^ ;clt. 

ejl ; & ‘deo  Vt  ab  ad  bg,  ita  dc  ad  cc:  &•  permutando  Vt  ab  ad  co,  ita  bo  ad  cc. 

funt  ab,  cd  inter  fe  aquales,  ergo  & bo  ipfi  cc  aqualis  erit.  & eadem  ratione  au 
Ipfi  GD  aqualis  icmosftrabitur . In  Graeo  autem  codice  nonnulla  interciderunt,  qua  ego 
ita  repituerem  di  t,  <>•  t n n y leas  aHaAuir  i/ri.  pofl  qua  Verba  llatim  f equitur . ToSre 
ydf  imcfSr  Irir.  Sed  Vel  tegendum  efl  reun  yup  fartpir  itu.  Vel  ita  intelligendum , Vt 
illud  perfacile,  & nullo  negotio  oUcndi  poflit. 

■ Ergo , & a G aequalis  clt  cn  ] quomodo  boc  fatuatur  iam  diximus . Gracus  autem  U 
codex  mancus  efl,  qui  fortaffe  fic  refltcuetur.  irt  vs  i t t t»  i • In  ««• 

Et  clt  parallela  ] parallela  enim  e<l  a e ipfi  D ? , *t  in  48.  buius  iemonfiralum  fuit.  O 
Punitum  igitur  c fpharx  eft  centrum,  cum  circuli atquales ponantur  ] ex  6.pn-  D 
mi  libri  fpbaricorum. 

Linexque  ad,  bc  ipfius  fphxrj  diametri, & inter  fc  aequales]  tum  enim  ad,bc  E 
fini  fphara  diametri , necejjanb  aquales  funt , ex  quo  fequitur  a D,  * c C inter  fefe , & 
fphara  diametro  aquales  effe , quod  ojlenderc  oportebat . 

. E 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  Ll. 


Si  vero  ad  eafdem  partes  iungantur  ac,  bd,  ®qua- 
les  erunt  inter  fele,  & cum  ab,  cd  redos  angulos  con- 
tinebunt . 


Aptata  enim  in  circulo  reita  linea  ch  ipfi  cd  aequali , & pa- 
rallela, erit  hg  perpendicularis  ad  vtramque  ipfarum  oc,  ga,  g 
& ad  earuin  planum,  quare  & cn.  rcitus  igitur  e 11  angulus 
A c D . fimiliter  & reliqui  reiti  erunt . 

COMTHEUT^HIVS. 


A 

B 


C 

D 


Si  vero  ad  eafdem  partes  iungantur  ac,  id]  boeefi,finon  interfeeent  fefe , vt  A 
ftoxime  ditium  e/l , fed  a cum  c,  & t cum  D iungatur . 

Aequales  erunt  inter  fefe]  Hoc  non  dcmonfirxuit  Tappus,  quid  pcrfpicnc  appareat . B 
nam  cum  reflas  lineas  a b , c D aquales  , & parallelas  ad  eafdem  partes  coniungaUt,  & 
aquales  , & parallela  fsnt , neceffe  e/l . 

Aptata  enim  in  circulo  reita  linea  ch  ipfi  cd  aqualis  & parallela]  in  eodem*  C ' 
circulo,  in  quo  e/l  cd,  aptetur  ex  altera  parte  retia  liuea  ch  ipfi  cd  aquatis,  & pa- 
rallela, Vt  fit  portio  c H fimilis  portioni  cd-;  V portioni  ab,  qua  eft  in  oppofito  circulo 
ad  eafdem  centri  partes,  quod  quomodo  fieri  oporteat , nos  in  48.  buius  oflcndimus . 

Erit  hg  perpendicularis  ad  vtramque  ipfarum  cc,  ca,  & ad  carum  planum.  D 
quare  & cd]  iunttis  enim  ac,  bh,  cg,  dhj  erunt  ao,  bh,  ad  cirtulorum  plana* 
perpendiculares , vt  in  4 9.  buius  demonflratum  efl.  quare  anguli  agh,  bhg  fune  rcBi. 
fed  & retli  funt  coh,  diic,  quod  in  femitirculo  funt,  vt  nos  proxime  demonftrabimus. 

Cum  igitur  rrtla  linea  oh  duabus  retiis  lineis  «c,  cc  in  communi  fellione  ad  angulos 
retlos  infillat,  ducto  etiam  per  ipfas  plano  ad  rtBos  angulos  erit,  ex  4 Vndtcimt  ele- 
mentorum. quare  ex  8 eiufdem  & cd,  qua  ipfi  efl  parallela.  Eodem  modo  oflendemus 
cd  ad  angulos  retlos  effe  plano  per  bh,  hd  dutlo,  anguli  igitur  acd,  boc,  cab-, 
dba  omnes  reti  i erunt . Gracus  codex  in  d I a i fi»  -rplc  inuri  far  r it  b y a y.  Sed  le- 
gendum rftt  inuri  far  vir  n y n a. 

theore;ma  xiii.  propositio  lii;  k 

•Si  fint  in  fphxra  reda:  linea:  parallela: , qui  ipfarum  terminos  ex  ea-  A B 
dem  parte  coniungunt , xquales  erunt  inter  iefe.  Si  vero  etiam  xquales 
fint  paralleli,  & illi  paralleli  erunt;  & cum  fubicdis  parallelis  redos 
angulos  continebant.  Fi  .-Illud 
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C illud  autem  manifefte  patet,  produflo  namque  per  lineas  parallelas  plano,  fiet 
P circulus  in  quo  funt  difls  parallela;.  qus  eas  coniungunt,  cum  fint  tnrequalcs, 
E trapezium  faciunt . Si  vero  etiam  squales  fint  paralleli , qus  ipfas  coniungunt, 
non  amplius  trapezium,  fed  vel  quadratum,  vel  altera  parte  longius,  quod  Ors- 
ce  btipn/tonic  dicitur , continent. 

ro»»EJ[  T *4  Hl  r S. 


B 


ny  primi. 


A Si  fint  in  fphsra  reflas  lines  parallelae]  Gracar  todex  iar  Sr»  «1  eyaqaa  *«f«AA*- 
am.  lege  iit  Se » It  rfiifi  rifi»-nAM.  1 

Qus  ipfarum  terminum  ex  eadem  parte  coniungunt]  Guchs  codex  i,  n cV««>? 
erlpiTi  71  ivrir  \trtQvyteneet,  ipnayn  fi  Verbum  Verbo  redde, eveltr, . os, Uf 

cemus  terminos  ciufdtm  ordinis , fed  nos  tta  vertere  maluimus  , 

Produfto  namque  per  lineas  parallelas  plano , riet  circulus , tn  quo  funt  difls 
parallela;]  Ex  prima  primi  libri  fphxncorum  Tbeodofii  ,nam  line a parallela  tn  vno& 
eodem  funt  plano  , ex  earum  definitioni . quod  tamen  Vitellio  in  principio  fnt  pcrfpe • 
tilux  demon  firare  aggreffus  efl , 

Et  qus  eas  coniungunt  cum  fint  insquales  trapezium  faciunt  ] -Ai  horum  expli • 
cationem  fequens  Lemma  pramittemus . 

fltdx  Unet  parallela  tn  circulo  circumferentias  aquales 
intra  fefe  concludunt . 

Sit  circulus  abcd  & in  eo  reda  linea  parallela  ad,  bc. 

Dico  circumferentiam  a b circumferentia  c n aqualem  <jffe_  • 

Jungatur  enim  ac.  erit  angulus  aci  aqualis  angulo  cad. 

Sed  angulus  quidem  aci  circumferentia  ab  mfiflit : angulus 
Vero  CAD  circumferentia  CD,  circumferentia  igitur  a b cir- 
...  cum  ferentia  cd  .efl  aqualis . in  aqualibus  enim  circulis 
isteruj . aquales  mgKH  aqualibus  circumfcrentijs  infiUunt. 

Itaque  hoc  demonlirato , iungantur  ab,  cdi  erunt  igitur 
ea  inter  fe  aquales , quoniam  & circumferentia , & fi  qui. 

**  uml  e dbm  parallela  inaquales  ponantur,  trapegium  continebunt, 

>t  tn  fuperiort  figura ; fi  vero  aquales,  non  trapegium , fed  vel  quadratum,  Vel  alttra 
parte  longius,  quid  parallelas  ad  rtdos  angulos  coniungunt. 

Sint  enim  aquales  ad  bc,  & ^ « 

iungantur  ac,  ed,  qua  circuli 
diametri  erunt , cum  eius  circum- 
ferentiam in  partes  aquales 
• cent . nam  circumferentia  «c 
' aqualis  circumferentia  a d.  <£r  cir- 
cumferentia a b circumferentia 
cd  , vt  dcmonilrattim  fuit . anguli 
r igitur  abc,  cda  in  femicirculo 

redi  funt,  & finii  liter  redi  ;cd  " ^ 

D a b . Gratus  codex  sal  ii  ib- 

yiututu  7ii  >e  afx.se  uifiAAMAM  arvtilru  rfawl^nr  minetor» . forte  per  arvsueae  le • 
gendum  efl  ititic . 

E Si  vero  etiam  squales  fint  parallels,  qus  ipfas  coniungunt,  non  amplius  tra- 
pezium, fed  vel  quadratum , vel  altera  parte  longius  continent]  Hunc  locum  nosrc- 
ftituimus , nam  ia  Graco  codice  legitur  it  tl  ssu  laai  urini  7i,ih,  tK,i  , i^i^vi 
aurae  tua  iri  rfivi^itt , uaai'  ijiftfesitc  ti fde,oan . lege  1AA1  rtrfiymor , i irifipm- 
uu  mfi,e,orir . nihil  cmm  prohibet,  quo  minus  etiam  quadratum  conAiiuatur . 


Altcriij. 


THEOREMA  XIV.  PROPOSITIO  LIU. 


,A  Sint  in  fubic&o  plano  rc&x  linex  ab,  bc,  qui  cum  dbe  in  eodem 
plano  exiftente  squales  angulos  contineant:  & erigatur  BF,ita  vt  cuol. 
vrraque  ABs-Bc  squales  faciat  angulos.  Dico  f B ad  DE  perpendicula* 
rcmeflc/.  .....  Duca- 
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Ducatur  aJ  fubicQum  planum  perpendicularis  fg;  6c 
ad  ipfas  ab, bc  perpendiculares  ducantur  ga,g c;  iun- 
ganturque  fa,fc,gb.  erunt  fa,pc  ad  a s, b c perpendi- 
culares. & cum  anguli  abf,cbf  lint  «quales,  & ab,  b e 
inter  fe  «qualeserunt . itemque  «quales  af,fc,  Se  ao 
cc.  & angulus  abc  «qualis  angulo  cbg.  Sed  & dea 
angulus  angulo  bbc  «qualis  ponitur,  ergo  & totus 
«qualis  toti . ac  proptcrca  ob  ad  db  eft  perpendicula- 
ris ad  planum,  recta  igitur  linea  fb  ad  de  perpendi- 
cularis erit . 


coM'M£j(r^nnrj;' 

* * s . -■  k - . ' l % I 

Et  erigaturBF,  ita  vt  cum  vtraque  ab,  bc  «quales  faciat  angulos  1 Erigitur  adeo  A 
vt  fit  ad  planam  intimata. 

Ducatur  ad  lubieclum  planum  perpendicularis  fo  ]■  Gratus  codex  corruptus  eft , & B 
mancas , <JUI  fortafjc  ita  reftituetur.  n"/fl»  iul  70'  uvomlfiiror  btI-tiIW  of9n  n £ 0. 

Et  ad  ipfas  ab,bc  perpendiculares  ducantur  ga,  g c ; i Ungant  rq;  fa,  fc,  gb.  C 
erunt  f a,  fc  ad  ab  perpendiculares]  Quoniam  enin 1 fg  perpendicularis  tfi  ai  fubie- 
Ciam  planum,  etiam  planum, quod  per  cf,  fa  dacitar  , ad  idem  planam  redam  erit, 
ergo  f a ad  ab  eft  perpendicularis . Et  eodem  modo  perpendicularis  oflendetar  sc  ad  cb.  ,s  vnde- 
Cratns  codex  etiam  hoc  loco  corruptas,  &■  mancus  eft,  qui  forte  ita  reftituetur.  m iri  cimi. 
T«V  a 0 0 yin  any.  ai  a'(U  iwt^iuxfuaaa  (a  £y  .>S«'i  ly.,7*.  iri  7 a e a00y. 

Et  cum  anguli  abf,  cbf  lint  squales,  & ab,  bc  inter  fe  «quales  erunt  ritemque  D 
«quales  AF,  FC,  & AG,  cc.]  Tonantur  enim  aquales  anguli  abf,  cbf,  tjr  angulus 
*AB  redas  eft  aqualis  redo  F cb.  ergo  & reliquus  reliquo  aquatis,  dr -triangulum  ABF 
fimile  triangulo  cbf.  Vt  igitur  fb  ad  b a.  Ha  fb  ad  bc.  quare  ab  ipfi  BC  eft  aqualis. 
tr  eodem  modo  ollcndeeur  aqualis  af  ipfi  f c.  pnrfus  trianguli  aio  duo  latera  cb,  ba 
funt  aqualia  duobus  lateribus  gb,  bc  trianguli  cbg,  & angulus  gab  redas  aqualis  re- 
do  g c b . ergo  ex  fcptima  fexti  libri  elementorum'  triangulum  aio  triangulo  cbg  fimile 
erit,  dr  ag  ipfi  cc  aqualis . Crocus  codex  ita,  >t  opinor,  eorrigetnr.  no!  hd  ri  ieae 
lira  t«V  ■ 0 £y  B f y uri  at  Tea  Sarra,  ,*,'«/«  /g  g.y,  ea'  £ a £y,  rn'  n a 0 y . 

Et  angulus  aio  «quali»  angulo  cbg]  Quod  triangula  abg,  cbg  fune  fimilia,  vt  E 
oftcnfun 1 eft. 

Eft  autem  & fg  perpendicularis  ad  planum  i reda  igitur  linea  fb  ad  db  perpen-  F 
dieularis  erit  ] Cum  f c fit  perpcnditularis  ad  fubiedum  planum , & planum , quod  per  1*  *"de- 
'0,01  traufit,  ad  illud  rtdum  erit , ex  quo  j equitur , Utro  ad  ei,  boc  eft  ad  de  fit  cmi,# 
perpendicularis . 


PROBLEMA  XL.  PROPOSITIO 


In  data  fphxra  pyramide  dcfcribcrc. 


Sit  iara  deferipta,  & fint  angulorum 
pumfta  , qu«  ab  ipfa  efficiuntur  in  fuper- 
iicie  fpliaer*  abcd.  ducatur  autem  per. 
a rofta  linea  ef  ipfi  cd  parallela,  qj« 
cum  ac,  ad  «quales  angulos  contine, 
bit:  videlicet  vnumquemque  duarum  ter- 
tiarum refti , in  eodc.n , in  quo  ipf«  exi- 
llens  plano.  & crcftacft  ab  faciens  cum 
ac,  ad  «quales  angulos,  ergo  per 

3u«  ante  demonftrata  funt,  bf  perp„r 
icu lari»  erit  ad  ab,  it  IJ>h«ram  contin- 
get. Si  enim  per  da,  ac  planum  produ- 
catur, faciet  circulum,  in  quo  triangu- 
lum «quilaterum  adc  defcnbitur, atque 
eft  ipfi  c»  parallela  ef  . rc&a  igitur  li. 


C 

ifphrri. 


nea  ef 


I 
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® nea  ef  circulum  continget,  quare  & ipfam  fphxram . Itaque  per  reflas  lineas 
ef,  ab  produflum  planum  feflionem  faciet  in  fphiera  circulum,  cuius  diamercr 
ab,  propterea  quod  ad  contingentem  bf  fimiliter  eft  perpendicularis.  & ii  per 
F d ipfi  ab  parallela  ducatur  eu,  fphxram  continget,  & ad  ipfam  perpendicularis 
G H erit  en.  Si  vero  per  en,  eo  planum  producatur  circulum  faciet, cuius  diameter 
cd,  xqualcm , & parallelum  circulo  diametrum  habenti  ab,  paralleli  enim  funt 
K ef,  cd,  & ab,  eu.  ducatur  per  k centrum  ipli  cd  ad  reflos  angulos  lm.  paral- 
lela igitur  eft  lm  ipfi  ab.  & ii  iungantur  bl,  bm,  erit  bm  quidem  ad  vtramque 
L ipiarum  ab,  lm,  & ad  plana  circulorum  perpendicularis:  bl  vero  fphxrx  erit  dia- 
meter, quod  antea  demonftratura  eft.  Et  quoniam  iunfla  mc  quadratum  ex  lm 
M quadrato  ex  m e eft  duplum , erit  & quadratum  ex  b e duplum  quadrati  ex  e m.  & 
N O reflus  eft  angulus  tue.  ergo  bm  eft  xqualis  mc:  & propterea  quadratum  ex  i m 
p quadrati  ex  «i  duplum,  quadratum  igitur  ex  bl  fefquialterum  eft  quadrati  ex  lm. 
Q__cft  autem  data  bl  fphxrx.  diameter,  data  igitur  erit  & lm  diameter  circuli  . qua- 
t datarii,  re  & ab;  circulique  politione  dati  i & data  abcd  punfla. 

R Compoiitio  autem  manifefta  erit . Oportebit  namque  in  fphxra  deferibere  duos 
circulos  xquales,  & parallelos,  ita  vt  diameter  fphxrx  poteftate  fefquialtera  iit 
S vniufcuiufquc  eorum  diametri.  & duas  diametros  ducere  parallelas  ab,'lm,  quem- 
admodum docuimus,  atque  per  centrum  ipfi  lm  ad  reflos  angulos  ducatur  cD,vt 
abcd  fint  punfla  angulorum  ipiius  pyramidas.  At  demon itratio  rcfolutioni  con- 
trario modo  refpondebit;  eritque  fimul  demonftratum  fphxrx  diametrum  lateris 
pyramidis  poteftate  fcfquialtcram  e fle. 

A Qfta:  cum  At,  ad  xquales  angulos  continebit,  videlicet  vnumquemque  duarum 
i;  primi,  tertiarum  refli]  eum  reda  linea  e af  parallela  fit  ipfi  cd,  erit  angulus  d a F 

aqualis  angulo  adc:  & angulus  cab  ipfi  acd.  Sei  anguli  adc,  acd  in  triangula 
aquilatcro  inter  fe  aqu  .les  /-ut , eontinentque  duas  tertias  redi,  ergo  & vnufqutfquej 
angulorum  daf,  cae  duas  redi  tertias  continebit. 

£ Et  crcfla  eft  ab  xquales  angulos  faciens  cum  ac  ad]  Sunt  enim  anguli  quoquo 
bac,  bad  duarum  tertiarum  retti.  < . 

C Ergo  per  ea , qux  ante  demonilrata  funt  b f perpendicularis  erit  ad  a b]  videli- 
cet i»  antecedente. 

D Atque  eft  ipfi  cd  parallclx  ef,  refla  igitur  linea  bf  circulum  continget, quare 
& ipfam  fphxram  ] Kuoutam  enim  e f paraUela  eft  ipfi  cd,  fi  a puncto  a ipfi  e f ad  re- 
dos  angulos  ducatur  Alt,  fecabit  ea  CD  bifariam,  atque  ad  angulos  redos,  & per  cen- 
trum tranfibit  quare  e f circulum  & propterea  ipfam  fpbaram  contingat  ncceffe  eft , ex 
1 6 tertii  libri  elementorum , & 17  primi  libri  conicorum  pollonij  . 

E Itaque  per  reflas  lineas  bf,  ab  produflum  planum  feflionem  faciet  in  fphxra 
circulum , cuius  diameter  ab,  propterea  qudd  ad  contingentem  e f fimiliter  eft 
perpendicularis  ] peda  enim  linea  circulorum  contingens  ad  diametrum  eft  perpcnditul • 
laris,  ex  eadem  16  tertq  libri  elementorum. 
p Et  fi  per  d ipfi  a b parallela  ducatur  g h fphxram  continget]  Continget  enim  cir- 
culum fadum  a plano  per  gk,  da  dudo , in  quo  eft  triangulum  dab. 

G Et  ad  ipfam  perpendicularis  erit  cd]  £r  antecedenti  fciltcet. 

H Si  vero  per  gh,  cd  planum  producatfir  circulum  faciet,  cuius  diameter  cd, 
xqualem,  & parallelum  circulo  diametrum  habenti  ab:  parallelx  enim  funt  bf, 
cd,  & ab,  gh]  Sequitur  illud  ex  15.  undecimi  elementorum  etenim  dua  reda  linea 
fefe  tangentes  b F,  A B duabus  redis  lineis  fefe  tangentibus  c d , G H parallela  funt,  & 
non  m eodem  plano,  ergo  plana, qua  per  ipfas  ducuntur  parallela  erunt,  circuli  autem. * 
funt  aquales  cum  aquales  habeant  diametros  abcd. 

X Parallela  igitur  eft  lm  ipfi  ab]  Ex  9.  undecimi  libri  elementorum,  vtraque  enim 
im,  ab  eidem  gh  eft  parallela. 

L Et  fi  iungantur  bl,  bm,  erit  bm  quidem  ad  vtramque  ipfarum  abi. m,  & adpla- 
. na  circulorum  perpendicularis]  bl  vero  Iphxr;  erit  diameter,  quod  antea  demon- 
ftratum eft  ] videlicet  in  49,  & 50.  huius  . C/acus  codex  a£ , ira^fcffcVfr  al  fi  y fi  0 
lege  * a f /a- 

H Et  quoniam  iunfla  mc  quadratum  ex  t-M  quadratum  ex  uc  ;cft  duplum]  luit- 

gantur 
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gantur  MC.  ci,  fM  iuter  fc  aquales  funt , er  ideo  quadratum  ex  hc  quadrato  jtx  ci  Pf,P"m:' 
tff  aquile,  quadratum  autem  ex  i m aquate  tfi  duobus  quadratis  ex  mc,  CL,  eunt  an 
gulut  MCL  in  fcmtetrcul»  fit  reOus . ergo  quadrarum  ex  im  quadrati  ex  mc  duflum  erit. 

Oricus  todex  «t!  rie  ri  dsrl  tw  A ft  t trudant  r!r  dro  jie  <t  ft  » , Forte  [e 

genium  i*il  ri  ari  rJt  A ft  l maner  t,ii  ari  rie  f*  > . 

Erit  de  quadratbm  ei  a e duplum  ejuadrati  cx  cm  J Efi  ««m  bc  ipfi ^ ai,  videlicet  jq 

ari  rie  ? F-  ...  • . . 

Et  rcfluscft  angulus  tue]  T^amcum  im  fit  perpendicularis  ad  flatum  circuli  t>  M c 
0-  ai  omnes  rectos  lineos , qua  ip}am  contingunt,  tu  ditio  plnqo  reflos  efficit  angulos 

Ergo  iu  eft cqualis  mc,  & proptcrca quadratumex  lm  quadrati cx  ui  duplum. 

Ffi  enim  quadratum  e x B c aquale  duobus  quadratis  ex  b m . M o.  & ejl  duplum  quadra- 
ti ex  mc,  vt  ofieudimus.  quadratum  igitur  ex  iu  quadrata  ex  mc  efi  aquale,  ideoque 
pundratum  ex  bc,  hoc  efi  quadratum  ex  lm.  quadrati  ex  M"b  duplum  ctit.  Crocus  co- 
dex irae  frutuituf  »'  drl  A ft . lege  icat  tiradaier  re'  are'  A ft . 

Quadratum  igitur  ciil  fcfquialtcrum  cft  quadrati  ex  lm]  fiurfus  enim  quoniam 
retius  efi  angulus  bml,  en:  quadratum  ex  ai.  aquale  duobus  quadratis  ex  b m.  mi,  quo- 
rum quadratum  ex  lm  duplum  efi  quadrati  tx  ui.  ergo  quadratum  ex  u quadrati  ex 
Lm  ftfquulterum  erit.  Crocus  autem  codex  re /ht nendus  efi  . ipiiuiir  Jfa.  ut  drt  fi  a tu, 
dri  A ft.  t3±  in  libtlra  i fi  A JVftirfor  uit  eqaifue.  tMea  dfa  M*  »'  A (t  rrlt,  »»*A»u 

t l*fllT»«f.  • , i 

Oportebit  namque  in  fphtera  deferibere  duos  circulos  xquales , & parallelos, 
ita  vt  diameter  fpnxia:  potcllatc  fefquialtera  fit  vniufciriufquc  eorum  diamem  j 
Quomodo  hoc  efficiatur  tpfe  non  docet , fed  nos  breuiter  explicabimus . 

Sit  enim  fpbara , cuius  centrum  b,  /r* 

(cturque  plano  p[r  t dolio  j ut  fit  feti  io 
maximus  circulus  nu  : & inngatur  a ib, 
quae  circuli  diameter  erit.  Itaque  fecetur 
A B iu  c , ita  Vt  AC  fit  dupla  ipftus  cb,0 
per  c ipji  a b ad  retlos  angulos  ducatur  c r>, 
luuganfurque  ad,  d b . erunt  triangula., 

A B D,  A D c inter  fe  fimitia , & Vt  b a ad 
ad,  ita  da  ad  ac.  quare  Vt  prima  ad 
tertiam,  tta  quadratum,  quod  fit  a prima 
ad  quadratum,  quod  a fecunda ; hoc  e/l  Vt 
b a ad  «c,  ita  ex  At  quadratum  ad  qua- 
dratum ex  ad.  efi  autem  b a fefquialtera 
ac,  eum  ipftus  ci  fit  tripla,  ergo  & qua- 
dratum ex  a a quadrati  ex  a d fefquiahe- 
rum  erit.  Compleatur  parallclogrammum 
adbf:  & per  e tpfis  af,  id  parallela  du- 
catur altera  diameter  ohbu,  vt  fecet  A d ia  n & r b in  k , Si  igitur  fphtra  fecttUr 
per  hk  duobus  planis  ad  diametrum  gl  reti  is  , erunt  / 'ciliones  cirtuh  aquales  , & paral- 
leli s & vnius  quidem  diameter  erit  a d , centrum  h , <&  putus  c : al  tenus  vero  diame- 
ter fb,  centrum  k,  & polus  i . tum  enim  ol  per  centrum  dufla  fecet  ad,  fb  ad  angu. 
los  reflos,  & bifariam  fec abit , ergo  in  fpbara  deferipti  fune  duo  circuli  aquales  & pa- 
ralleli, ita  V(  diameter  fpbxrx  potefiate  fefquialtera  fit  Vniufcuiufque  eorum  diimttri, 
quod  facere  oportebat . 

Et  duas  dianactros  ducere  atquldiftantcs  ab,  lm,  quemadmodum  docuimus]  5 
Dcfcribantur  tgttur  m fpbara  duo  circuli , vt  ditium  e fi,Cr  per  pblos  eorum  inflo  piam, 
fiet  feHio  maximus  circulus,  cuius  & circulorum  parallelorum  communes  (eflionci  fint 
ab,  lm-  erunt  ba  circulorum  diametri  inter  fc  aquales,  & parallela,  vt  in  fpbxricis 
demonfiratum  efi.  Deinde  per  centrum  circuli,  cuius  diameter  lm,  atque  ipfi  ad  angulos 
reflos  ducatur  cd.  Dico  abcd  efie  punfli  angulorum  ipftus  pyramidis  m fphtra  deferipti, 

Inngatur  enim  i l , qua  diameter  erit  ipfiut  fphtra , vt  fuperius  demonfiratum  efi  iru 
50.  huius  . Et  quoniam  quadratum  diametri  fplicrx  fefquialterum  efi  vniuftutufqur  qua- 
dratorum ex  ab,  lm,  erit  quadratum  ex  b l fefquialterum  quadrati  ex  lm;  & efi  an.  '■ 
gutus  bml  reflus  . ergo  quadratum  ex  lm  quadrati  ex  mb  efi  duplum  . Sed  & duplum, 
efi  quadrati  One;  ejique  angulus  bm  q reflus.  quadratum  igitur  tx  bc  duplum  efi  qun- 
drati  «at  bm.  & proptcrca  quadratum  ex  bc  aquale  quadrato  ex  lm:  & refla  Itutk  bc' 

ipfi 
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ipfi  l m , hoc  efi  ipfi  a b aqualis  . Eodem  modo  ofiendttnr  c a aqualis  a b . ergo  triangu- 
lum abc  aquilaterum  cfl.  rurfus  quoniam  quadratum  ex  lm  duplum  cll  quadrati  ex  mi, 
4. r duplum  quadrati  ex  mo  iuufta , angulufque  bmd  nitui , f equitur,  Vt  etiam  quadra 
tum  ex  bd  fi t duplum  quadrati  ex  bm.  & ob  id  recta  linea  id  «qualis  lm,  videlicet 
ipfi  ab.  T^ou  aliter  ofiendetur  ad  aqualis  a r.  • cfl  autem  cd  ipfi  a b t qualis,  cum  fiat 
aqualium  circulorum  diametri,  triangula  igitur  abc,  ade,  bdc,  cda  xqutlatcra  fune, 
& inter  fe  p qualia,  ex  quibus  pyramis  ipfa  confiat,  ergo  pyramis  in  fphpra  deftrijtaffi, 
eu  IUS  quidem  anguli  [unt  ABCD,  Vt  proponebatur. 

PROBLEMA  XLI.  PROPOSITI^  LV.  • - 


In  data  fph.tra  cubum  dclaibcre. 


'A  Sit  iam  defcriptus : & fint  in  fupcrficie 
fphjrj  pun&a  angulorum  ipfius  a b c u,  b f gh: 

& per  ca  producantur  plana , qua:  facient 
fefbones  circulos  aquales,  & parallelos, 
g etenim  quadrata  cubi , qua:  in  ipfis  xqua- 
lia , & parallela  funt . Iungatur  c b fph<;re 
, _ diameter,  & no.  Quoniam  igitur  quadra- 
^ tum  ex  oe  duplum  eft  quadrati  ex  ch,  hoc 
eft  quadrati  ex  ca  & eft  angulus  cqb  rc- 
dtus , erit  quadratum  ex  ce  quadrati  ex  eq 
. fcfquialtcrum : datum  autem  eft  quadratum 
ex  cfl.  ergo  & quadratum  ex  ec  datum 
erit . atque  eft  ao  diameter  circuli  bfgh. 
quare  & circulus  ipfc,  circulufquc  abcd, 

& quadrata , qua  in  ipfis , & pumfta  an- 
gulorum  cubi  dabuntur.  > 
jy  Compofitio  quoque  manifefla  erit,  oportet  enim  in  fph;ra  deferibere  duos  eir. 

culos  parallelos,  quorum  diametri  aquales  fint,  & earum  fphara  diameter  po- 
E teftatc  fit  fefquialtcra . deinde  in  vno  ipforum  deferibere  quadratum  a bcd:&  re- 
pi Qx  linea  tc  in  altero  parallelam,  & aqualem  ducere  rc,  quemadmodum  antea 
generaliter  cuicumque  data  aqualem  ducere  oftendimus . & ab  ipfa  quadratum 
q e fgh  complere,  atque  ita  cubum  haberedeferiptum . demonftrabitur  enim  con- 
jq  cruenter  refolutioni  b roc  quadratum  effe , & reliqua,  qua  fcquuntur;  fimulque 
demunftratum  erit  fphara  diametrum  potcftate  triplam  efte  lateris  ipfius  cubi-,  & 
circulos  cofdem,  tum  pyramidis,  tum  cubi  angulos  continere,  fiquidem  in  ipfa 
pyramide  diameter  fphara  cuiufbumquc  circulorum  diametri  potcftate  erat  icf. 
quia  Itera. 


C 0 M T A l^LV  S. 


A In  data  fphara  cubum  deferibere  ] Crecus  codex  iit  »»V  ItHirar  rqaifar  uiuAttby. 
•yfd 4<u.  lege  XliPcr  I yypa-fai. 

B Etenim  quadrata  cubi  j qua  in  ipfis  aqualia , & parallela  funt]  Cracus  codex. 

ttl  ydf  ad  Ir  avaiu  •ttrpdyura,  aiv  atn  uufm.  legendum  pnto  n f zdptv , 

C Iungatur  cb  fphyr^  diameter  ] Cracus  codex,  tui  irai  \rtftoyp.lrt  n y t , fed  legen- 
dum , >t  arbitror , mu  «r»  t y t , 

D Oportet  enim  in  fphara  deferibere  duos  circulos  parallelos,  quorum  diametri 
aquales  fint;  & carum  fphara  diameter  potcftate  fit  fefquialtcra.]  hoc  efi  opor- 
tet iu  fphara  deferibere  duos  circulos  aquales  & parallelos,  ita  rt  diameter  fphara  u mu  fi- 
cum f que  eorum  diametri  potefiatefit  fefquialtcra , quod  quomodo  fiat,  nos  proxime  oflendimus. 
E Et  refla  linea  nc  in  altero  circulo  parallelam  & aqualem  ducere  fc  ] Trimum 
enim  ex  45  huius  ducemus  iu  altero  circulo  diametrum  parallelam  ipfi  bc  deinde  ex  qy. 
iu  eodem  circulo  aptabimus  rc  diametro  quidem  parallelam,  ipfi  vero  bc  aqualem. 

F Qycmadmodum  antea  generaliter  cuicumque  data  aqualem  ducere  oftendimus] 


LIBER  TERTIVS.  4»  , ' 

In  4).. huius,  oportet  tamen  datam  reCTam  lineam  diametro  non  effc  maiorem.  **• 
Atque  in  cubum  habere  dcfcripcum  ] Gratus  codex,  oji  ix«r  -rit  dViiXer  1)5' 
f4«r»r . tege  tot  Kvfior,  • 1 ’* 

Demonftrabitur  enim  congruenter  refolutioni  begc  quadratum  efle  & reliqua,  H ' 
qua:  fequuntur}  tangantur  er,  eo,  erit  ce  ipnus  fph.ua  diameter  ex  50.  huius : *r  t g ' 
diameter  circuli  ex  ijs  , qua  demonflranmus  ut  51.  buint . angulus  autem  xibi  efl  rcftuf, 
nant  eo,  bf  perpendiculares  funt  ad  plana  circulorum  , ex  49.  buius,  quare  & ad  omnes',  a^ 
nClas  lineas , qua  in  eis  ipfas  contingunt..  Cum  tgiiur  quadratum  ex  C e' fefquidlterunt  fit  v nd? 
quadrati  r.r  eg,  dr  quadratum  ex  eg  duplum  quadrati  ex  fC;  fitque  angulus  'c  c e rc. 
duc.  erit  quadratum  ex  cg,  quadrati  ex  fg  triplum  Rptfus  quadratum  ex  ct.  cum  fef. 
qniaitcrum  fit  quadrati  cx  za  i erit  quadrati  ex  ce.  triptum . quadratum  igitur  'e: r fg 
quadrato  ex  acefl  squale:  & reda  linea  fg  squalis  ipfi  cc.  Sunt  autem  f R > cc  inter 
Je  aquales,  & anguli  cof,  ifo  redi,  ergo  bfgc  quadratum  erit,  & eadem  ratione 
ajleb,  abhu,  diigc  quadrata  dcmonllrahitur . Cubus  igitur  conflitutus  cfl  in  data: Jpbs. 
ra,  quod  facere  oportebat . 


PROBLEMA  X LII . PROPOSITIO  LVIS 

In  dara  lphira  o&aedrum  dcfcribcrc. 


Deicriptuin  iam  fit . lintque  pimAa  angu- 
lorum  ipfim in  fuperficic  fph«r«  a bc>  dee: 

& plana,  qua:  per  ca  ducuntur,  circulos  fa- 
cianc  abc,  dbf.  Quoniam  igitur  a; punito  0 
iii  fuperficicm  fphara:  «quales  rcrt«  iine«  in- 
cidunt da,  oj,  de,  de,  erunt  punita  a», 
e b in  eodem  plano:  etenim  qu*  a centro  fph?- 
ra  ad  ipfa  ducuntu.-,  «quales  funt : & lunt 
«quales  inter  fc  a»,  «e,  bf,  fe,  & in  cir- 
culo . quadratum  igitur  aefb,  & e f ipfi  a b 
parallela  . Similiter  & d e parallela  e fi  b c,  & 
af  ipfi  ac.  circuli  igitur  paralleli  funt,  8c 
aequales  inter  fc,  quoniam  & qu«  in  ipfis 
triangula  «quilatera  funt  «qualia . Et  cum  in 
fphaera  «quales , & paralleli  circuli  fint , atq; 
in  ipfis  recta:  linc«  «quales,  & parallcl«  A b, 

b F , qu«  non  funt  ad  cafdem  partcsccntrorum,  Ci 

erit  rnnaa  a f diameter  fphirm,  & ab,  fb  cum  a»,  bf  redtos  angulos  cortine- 
bunt;  vt  ante  dcmonrtratum  fuit,  funt  autem  «quales  ae,  ef.  ergo  quadratura 
cx  af  quadrati  .ex  fe  cft  duplum.  Sed  cum  quadratum  diametri  circBlt  or  r fit  fef-  H 
quitercium  quadrati  cx  e F.cnt  quadratum  ex  af  quadrati  diametri  circuli  def  K 
fefquialtcrum.  data  igitur  elt  diameter,  & circulus , quare  & abc,  & punfta, 
qu«  ab  ipfis  fiunt.  F 

J,Co[“p°!iti0  ?UtT  m3Jl‘fcn»c,rit-  °P°rt«  enim  fimiliter  in  fph«ra  deferibere  r 
duos  circulos  «quales,  & parallelos,  quorum  vnmfcuiufquc  diametri  fph«r«  dia-  M 
meter  potcftate  fit  fcfquialtera . & in  altero  quidem  ipforum  deferibere  triangu-% 
lum  «quilaterum  abc;  in  altero  autem  ducere redtam  lineam  ef  ipfi  ab  «qualem, 

& parallelam.  & ab  ipfa  triangulum  ntr  dcfcribcrc.  atque  ita  odtaedrum  habere 
£ Ve~  detnonftrata  cfl  fph«r«  diameter  poteftate  dupla  lateris 
o.  , 0 • conftatque  ad  pyramidis,  cubi,  & oAaedri  dcftriptionem  cofdcm affumi 

polye  A ? cJar!dcra  fPh*ram  accommodantur:  & eundem  cir- 
culum cubi  quadratum , & oAaedri  triangulum  comprehendere . 


' Quoniam  igitur  4 punito  d in  fupcrficiem  fph«r«  «quales  «A*  line*  cadunt  ^ 

’ A,’  “ : UKJ  eruat  pun^a  ab,.fb  in  eodem  plano]  erunt  enim  iu  plano  cir-  r • 

tuli,  cusus  polus  ejl  D , cx  poli  dcfiuitiouc  apud  Thcodofium  in  primo  hbrofphsncorumt 


- 
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£ Etenim  quae  a centro  fphara  ad  ip/a  ducuntur  aquales  funt  J Ex  lineis  , qua  A 
centro  ad  ea  punfta  fuperficiei  fpbere  ducuntur , oflendere  pjjfumus , communem  feftio * 
nem  fphpre , & plani  illius  , quod  per  difta  punfta  tranfit , circulum  effe,  quemadmodum 
in  prima  propofitione  primi  libri  Jpbfxicorum  Tbeodofii. 

C Similiter  & de  parallela  cft  bc,  & df  ipfi  ac  J rurfus  enim  quoniam  A punfto  a. 
pquales  rcftp  linee  ab,  ac,  ad,  ac  in  fphara  fuperficiem  cadunt , erunt  punfta  bcoe 
in  circumferentia  eiufdem  circuli , cuius  potus  efl  \ funt  inter  fe  equales  bc,  c-e,  ed, 
DB.  ergo  b c ed  quadratum  erit , & de  ipfi  bc  parallelam . Eadem  quoque  ratione  fump * 
to  b polo , d f ipfi  A c parallela  demonfirabitur . 

P Circuli  igitur  paralleli  funt]  ex  15.  Vndecimi  libri  elementorum,  quippe  cum  non 
folum  duc  refte  linee  fefe  tangentes  duabus  reftis  Uners  fefe  tangentibus  parallele  fint, 
fed  etiam  tres , que  non  funt  in  eodem  plano»  . ' 

£ Erit  i unfta  a f diameter  fphara]  ex  jc*  huius,  -> 

p Et  a e , f B cum  a b,  f e reftos.  angulos  contincbuot  ] e*  Ji»  huius , quamquam  boc 

etiam  aliter  pateat  • nam  punfta  a b f e tu  circumferentia  eiufdem  circuli  effe , & quadra- 
tum continere  fupra  demonflratum  efl. 

C Sed  cum  quadratum  diametri- circuli  dee  fit  fcfquitertium  quadrati  cx  ef]  efl 
enim  quadratum  ex  ar  triplum  quadrati  eius , qua  ex  centro  circuli  ,vt  demonflratum  efl 
in  duodecima  tertij decimi  libri  elementorum . Sed  quadratum  diametri  Circuit  efl  eiufdem 
quadruplum . ergo  quadratum  diametri  'ad  quadratum  ex  ef  efl,  Vt  quattuor  ad  tria,  boc 
cfl  ipfius  fcfquitertium  • 

H Data  igitur  eft  diameter,  & circulus]  cum  enim  data  (it  proportio  diametri  fpbp* 
re  ad  diametrum  circuli  ; fitque  data  fpbere  diameter , & diameter  circuli  dabitur , ac 
propterea  ipfe  circulus  • 

X*  Quare  & abc,  & punfta,  quae  ab  ipfis  fiunt]  Grpcus  codex  Acm  no*  0'  « fi  y.  nsfi 
4tw’  mvrSr  orima  fortaffe  autem  legendum  erit  os<u  xsfi  7«  * fi  y , ve  per  a fi  y.  ttiun  • 
gulum  intelligatur . Dato  namque  ctrculo,  datur  & triangulum  equilaterum  in  tpfc  de- 
feriptum , & punfta , que  ab  eius  angulis  efficiuntur . 

II  In  altero  autem  ducere  reftam  lineam  e f ipfi  ab  aqualem  & parallelam  ] cx 
42  • CJr  huius , ita  tamen  vt  ef  ad  alteras  centri  partes  aptetur • 

Atque  ita  oftaedrum  habere ; conftitutum ] iunftis  Videlicet  da,  ae,  ec,  cp, 
fb,  bd  de  feriptum  erit  oftaedrum . triangula  enim  cquilatcra  abc,  dhf  pquaha  (Uni, 
cum  in  circulis  pqualibus  defcnbantur.  Et  quoniam  in  circulis  cquaitbus,  '&  parallelis 
abc,  def  funt  refte  linee  ab,  ef  pquales  , & parallele , non  tamen  ad  eafdcm  partes 
centrorum , erunt  iunfte  a f , b e ipfius  fpbere  diametri  ex  jo.  buius',  cr  ex  5 1.  a b,  b f 2 
inter  fe  equales , & cum  ab,  ef  reftos  /mgulos  continebunt;  quadratum  igitur  ex  AP 
aquale  efl  duobus  quadratis  ex  ah,  b f,  efl  autem  duplum  quadrati  ex  ah  ,vt  fupenus 
oflenfum  fuit;  ergo  & ipfius  quadrati  ex  b f duplum  erit  . & ab  id  quadrata  ex  a e,  bf 
inter  fe  f qualia , & equales  refta  linep  ab,  bf»  Sed  a h efl  pqualis  bf»  quare  omnes 
AB,  BF,  B B»  EA  inter  fc  equales  erunt.  Rurfus  quoniam  bc,  de  p quales  fune  , & pa » 

, rallela,  & non  ad  eafdem  partes  f entrorum , erunt  iunft a be,  cd  diametri  fphara,  & 
eodem  modo  bc,  ce,  ed,  d b inter  fe  aquales  ofiendentur.  poflremo  cum  ac,  d f aqua- 
les, & parallele  fint , fimiliter  demonflr abimus  ca,  ad,  df,  fc  aquales  effe.  ergo  fe* 
quitur  triangula  abd,  da  e,  acb,  e cf,  cbf,  fbd  aquilatera  effe,  & ipfis  abc",  def 
aqualia,  ex  quibus  oftaedrum  confiat  .Oftaedrum  igitur  in  data  fphara  conflit  ut  um  rft  t 
. quod  feciffe  oportebat. 


problema  xliii,  propositio  lvii. 


rn 


In  data  /phacra  icofaedrum  deferibere. 


uL  » - 


FOl 


Sit  iam  deferiptum : & in  fuperficic  fphara  fint  punfta  angulorum  ipfius  abc, 
DBF,  ghk,  l m n . Itaque  quoniam  a punfto  b ad  fuperficiem  cadunt  rcftas  Unca 
ab,  bc,  bf,  bg,  bb  inter  le  aquales , punfta  acfcb  in  vno  erunt  plano:  etenim 
'A  qu$  a centro  fiphaer$  ad  ipfa  ducuntur,  aaualcs  funt.  & aquales  inter  fc  ac,  ce, 
iq,  ge,  BAr  &iuntin  circulo. aquiangulfi igitur  eft  a BGFcpentagonum  . fimliter,& 
B pentagona  bbbcd,  dhfba/aklgb,  a knhc,  chmgb, aquilatera  funt, &aquiah- 
gula,  & in  yao  plano  fita<  atque  erit  ac  quidem  ipfi  ef  iunfta  parallela,  bf 
1 V D ...  . vero 
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vero  parallela  k h,  & k h ipfi  l m, 
quoniam  lgFhm  pentagonumeft. 

Eodem  modo  ollcndentur  recta; 
linea:  coni  ungentes  punfta  h c,  r d, 
gh>  ln  parallela:  clfc,  & itidem 
parallela;, qua:  pun&a  ba,fd,gk, 
mn  coniungunt.  Similiter  & cir- 
culus circa  abc  punita  «cqualis, 

& parallelus  oltendctur  circulo 
qui  efi  circa  lus;  aequalia  enim 
& fimilia  in  ipfts  triangula  fune 
abc,  lmn.  Circuli  vero, qui  cir- 
ca punita  d e f,  k g h ^quales  funt, 

& paralleli,  fiquidcin  triangula, 
qua;  in  ipfis  a;qualia , & requila- 
tcra  funt,  vnurnquodquc  enim  la- 
tus pentag  ni  angulum  fubtendit. 

Quoniam  igicur  circuli  in  fpheera 
circa  de  r,  kgh  arquales  funt , &. 
in  ipfis  ajquilatcrorum  triangulo- 
rum latera  parallela  bf,  kh,  qu£ 
non  funt  ad  cafdem  centrorum  partes ; erit  reita  linea  coniungens  fk  diameter  fph$- 
ra;:  & angulus  fek  reitus;  quod  ante  demonttratum  cft.  Et  quoniam  pentago- 
num  cft  geacf,  fi  reiti  linea  bf  extrema,  ac  media  ratione  fecctur:  erit  inaior 
eius  portio  ac.  ergo  ei?  ad  ac  eam  proportionem  habet,  quam  latus  hexagoni  ad 
decagoni  latus:  & vtrafquc  poteft  fk,  propterea  quod  eu  ipli  ac  dl  aqualis,  ha- 
bebit igitur  fk  diameter  fpluerae  ad  hf  proportionem  eandem, quam  pentagoni  la- 
tus ad  lacus  hexagoni : ad  a c vero , eandem  quam  pentagoni  latus  ad  latus  dcca- 
goni. aeque  cft  data  fphaera:  diameter,  ergo  & veraque  up,  ac  data  erit,  & ob 
id  'qua;  ex  centro  circulorum,  quae  funt  poteftate  tertia  pars  rc&arum  linearum 
bf,  ac.  & circuli  ipfi , <5e  qui  item  eis  funt  aquales,  «St  paralleli  iuxta  pun&a. 
angulorum  ipfius  polyedri . 

Coinpoficio  autem  manifefta  erit,  oportebit  enim  exponere  duas  re&as  lineas, 
& quas  diameter  fphaera  eam  proportionem  habeat,  quam  pentagoni  latus  ad  la- 
tus hexagoni , & ad  latus  decagoni.  & in  fphaera  duos  circulos  deferibere,  quorum 
quae  ex  centro  fint  poccttacc  tertia  pars  diftarum  linearum,  vtraque  vtriufque,  vt 
circuli  d e f,  abc:  & ad  alteras  partes  centri  fph^ra;  deferibere  circulos  aquales 
ipfis,  & parallelos  kgh,  lmn:  & in  vnoquoque  triangulo  aptare  latera  parallela 
ac,  bf,  ku,  lm  ad  oppofitas  centri  partes: & omnia  triangula  fi.nilitcr  iuxta  po- 
lygoni angulos  deferibere . & demonftratio  ex  ipfa  refolutione  in  promptu  erit. 
Simul  vero  deprehenfum  ett  fphara  diametrum  poteftate  triplam  cire  lateris  pen- 
tagoni in  circulo  dbf  deferipti  . etenim  kf  ad  fe  eam  proportionem  habet, quam 
pentagoni  latus  ad  latus  hexagoni.  At  f e ad  latus  hexagoni  in  codein  circulo  de- 
feripti habet  eam  proportionem,  quam  latus  trianguli  ad  hexagpni  latus:  aeque 
cft  latus  trianguli  potcftatc  triplum  lateris  hexagoni . Tripla  cft  igitur  pQtcftate 
kf  Iphara  diameter  ad  latus  pentagoni  in  circulo  dbf  de/cripci. 

• - • ^ 1 5 * w «4af,V  > 
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Etenim^  quae  a centro  fphara  ad  ipfa  ducuntur,  aquales  funt]  Grxeus  codex 
Kiu  aT9  rou  niyrpott  rSt  opatpue . Sed  legendum  vt  opinor  ydp  ntyrpau  rSc 

0pdip<tt  , quemadmodum  in  antecedente « ’ 

Similiter  & pentagona  kebcd,  dhfba,  &c.  ] Corrigendus  Grxeus  codex , vt  ex 
nojlra  Verfione  apparet. 

Atque  erit  ac  quidem  ipfi  f.f  iundla  parallela]  Hoc  nos  demonflrauinus  in  libro 
de  centm.gr aui tatis  folidorum  propofittone  prim  i»  in  Gr*co  codice  defideratur 
vt  ita  legendum  fit  neu  *r»  i fdr  a.  y rS  e £ vapdtx «Air . 

bf  vero  parallela  kh]  Vtraque  enim  ipfi  ac  efi  parallela  . 

Similiter  & circulus  circa  abc  pun&a  aequalis , & parallelus  attendetur  circulo, 

G z ' qui 


C 

E 
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qui  circa  lmn,  qualia  enim  & fimilia  in  ipfis  triangula  funt  ab  e»  lmn]  Sunt 
15  vndec.  enim  ac,  lm  inter  [a  parallela,  quod  fine  parallela  eidem  kh.  & eadem  ratione  parat • 
leU  cb,  ln.  ergo  qua  per  ipfas  tranfeunt  plana , parallela  funt , proptereaque  circulus 
abc  circulo  lmn  cjl  parallelus,  aqualis  autem  efl , cum  triangulum  abc  aquale  & fi- 
mile  fit  triangulo  lmn.  Eodem  modo  aquales , & paralleli  ofiendeutur  circuli  circa. a 

DBF, KGH. 

F Erit  reda  linea  coniungens  fk  fphara:  diameter]  ex  50.  huius, 

G Et  angulus  fek  reftus]  ex  51,  huius, 

H Et  quoniam  pentagonum  eft  g bacf,  fi  rc&a  linea  et  extrema,  ac  media  ra- 
tione iccctur,  erit  maior  cius  portio  ac.  crgjo  ef  ad  ac  cam  proportioncin  ha- 
bet, quam  latus  hexagoni  ad  dccagoni  latus]  Sit  refla  linea  ef  extrema , ac  media 
ratione  fcfla  in  punUo  x,  ita 

vt  fx  jit  maior  portio,  erit  ex  f o 

f x aqualis  lateri  pentagoni , i — --  . 1 — . — ...  . 1 

hoc  eft  aqualis  ipfi  Accxofta- 

ua  tertij  decimi  libri  elemen • t ' ‘ “ ^ " Js 

torum . producatur  e f Vfque 
ad  o»  vt  f o fit  aqualis  f x « 

tota  eo  fella  erit  extrema , ac  media  ratione ; atque  eius  maior  portio  erit  ep,  ex  quin, 
ta  eiufdem.  Sit  deinde  pr  latus  hexagoni ,&  rs  latus  dccagoni  in  eodem  circulo  drjcnp • 
Er  viti.  rurfus  ex  nona  eiufdem  erit  ps  extrema,  ac  media  ratione  fella  in  punflo  r , & pr 
,4.  eletn.  erit  maior  portio  ipfius,  Quoniam  igitur  dux  refla  linea  eo,  ps  extrema  , ac  media  ra • 
vel  ex 44  tione  fecantur,  erit  re  ad  so,  Vt  er  ad  rs.  Sed  fr  ad  rs  eam  proportionem  habet, 
quinti li-  qUtXm  hexagoni  latus  ad  latus  de c agoni . ergo  & ef  ad  fo,  hoc  efl  ad  ac  eandem  pr> - 
n portionem  habebit.  Gracus  codex  d * />a  1 « Tf*s  rnr  * y ktytf  tyi  lege  n *p<t  t £ -jp*c 
ti»  * y, 

K Et  vtrafque  poteft  fk,  propte- 
rea  quod  ek  ipfi  ac  eft  aqualis  J 
Quoniam  enim  angulus  fbk  rcflus 
eft , quadratum  ex  f k eft  aquale _, 
duobus  quadratis  ex  fb,  ek,  boc  eft 
Fit  ac.  ell  enim  b k ipfi  a c aqua - 
lis,  Gracus  codex  lui  vd  imr  tiro» 
tiV  r»  a ym  lege  r»V  1 x t?  * y, 

L Habebit  igitur  fk  diameter 
fphaere  ad  bp  proportionem  ean- 
dem , quam  pentagoni  Jatus  ad  la- 
tus hexagoni  ] latus  namque  pen - 
tagoni  poteft  & hexagoni , & dcca- 
goni latus  in  eodem  circulo  def crip- 
tarum ex  10.  tertij  decimi  elemen - 
torum , 

M Ad  a c vero  eandem , auampen- 
tagoni  latus  ad  latus  dccagoni] 

7qam  cum  fphara  diameter  f k ad  e f 
proportionem  habeat  eandem , quam 
, pentagoni  latus  ad  latus  hexagoni, 

ef  Vero  ad  ac  eandem  habeat,  quam  hexagoni  latus  di  latus  dec  agoni , habebit  ex  aquale 
fpbara  diameter  ad  ac  eandem  proportionem , quam  pentagoni  latus  ad  latus  dccagoni. 

N Et  ob  id  qua  ex  centris  circulorum , qua;  funt  poteftate  tertia  pars  rectarum 
linearum  bf,  ac]  E/l  enim  latus  trianguli  aquilatert  potedate  triplum  eius , qua  ex 
centro  circuli,  ex  12,  eiufdem,  Gracus  codex.  vc<u  koI  <u  ix  rui  uiirpur  iit  kuka» r 
rplur  fiiptt  Treu  fura  pwrnt  • £ « y . lege  oplrtr  pipoe  Satu  JVr*VH  tJV  t £ * y. 

O Et  in  vnoquoque  triangulo  aptare  latera  parallela  ac,  e f , k h , lm  ad  oppo- 
fitas  centri  partes,  & omnia  triangula  fimiliter  iuxta  polygoni  angulos  deferi- 
bere]  V er bi  gratia  i»  circulis  def,  abc  ita  triangula  aptabimus,  Vt  trianguli  n ef 
latus  ef  parallelum  fit  lateri  ac  trianguli  a b c,  & ad  oppofitas  centri  partes  ftatuatur , 
. deinde  iungemus  ab,  bf,  ad,  dc.  & eodem  modo  in  reliquis  faciemus. 

T Et  deraonftratio  ex  ipfa  refolutione  in  promptu  erit  ] Habtt  enim  de  latus  trian- 
guli in  circulo  dbf  defcnpti  ad  ab  latus  trianguli deferipti  in  attulo  abc  cam  propot* 

t tonem, 
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tionem,  quam  latus  hexagoni  ad  latus  de c agoni ; Sed  quam  proportionem  habet  latus  he- 
xagoni  ad  latus  de  c agoni , in  eodem  circulo  dejcnpcorum , eandem  bibet  retia  linea , qua 
pentagoni  aquilateri , & xquiangufi  anguium  fubtc  dtt  ad  ipfum  pentagoni  latus , rt  de • 
inceps  offendetur.  ergo  db  pentagoni  angulum  Jubtendtt , cuius  latus  ejl  ab.  & propte- 
rea  da,  ab  fune  eiufdcm  pentagoni  latera  ipfi  ab  aqualia.  Eidem  ratione  & dp  penta- 
goni  angulum  fubtcnd.t : eruntque  dc,  cf  eius  latera  aqualia  ipfi  ab.  l{urfus  cum  rf 
pentagoni  angulum  fubtendat , erunt  er,  rf  eidem  aqualia . atque  ideo  omnia  triangula 
aqutlacera , & inter  fe  aqualia  erunt • 7^on  aliter  ad  oppofitis  partes  centri  fpbarx  ex 
triangulis  kgh,  l ;«(N  oflendemas  rehqua  triangula  aquilatcra\&  aqualia  cffe,ex  quibus 
icofaeirum  tpfum  conflat.  Icofacdrum  igitur  in  data  fpbxra  defer ipttm  efl,  quod  fecijfc 
oportebat • 


Quod  autem  pofitum  efl:,  fic  oftendetur. 


Sit  latus  hexagoni  ab,  & latus 
dcc agoni  d h ; jitque  F G refla  lineae  , 
qua  pentagoni  cuiufpiam  aquilateri , 

& aqutanguli  angulum  fubtendat , & 
x i.  (it  pentagoni  latus . Dico  f g ad  k l 
Candent  proportionem  habere , quam 
habet  ab  ad  D h . Secentur  ab,  f g ex- 
trema, ac  media  ratione  in  punflis  ch, 

•pt  maiores  ipftrum  portiones  jint  ac, 

F H . erit  a c quidem  ipfi  D E aqualis , _ t 

ex  tjs , qua  nos  dcrnonjlrauimus,  in  ter-  ' 

tio  decimo  libro  elementorum  ad  pro • 

pofitionem  nonam,  p h vero  aqualis  ^ 

erit  ipfi  k l ex  oflaua  eiufdcm  libri  • 

Quoniam  igitur  ab,  fc  extrema ,nc 

media  ratione  fecantur , erit  »a  b ai  ac,  ita  pg  ad  f h ex  vltimx  quarti  decimi  libri 
elementorum.  Sed  de  efl  aqualis  ac,  dr  k i ipfi  fh.  ergo  fg  ad  xt  eandem  propor • 
tionem  habebit , quam  ab  ad  de»  quod  ofiendere  oportebat . 

Simul  vero  deprehenfum  eft  fL» 

fphaera:  diametrum  poteflate  tri- 
plam cfle  lateris  pentagoni  in 
circulo  dbf  deferipti , etenim  . ' 
k f ad  f e eam  proportionem  ha-  ’ 
bet,  quam  pentagoni  latus  ad 
latus  hexagoni . ] Defcribitur  cir- 
culus abc,  cuius  ea,  qne  ex  ccn • 
tro  aqualis  ipfi  e f : & in  ipfo  latus 
pentagoni  ab,  & latus  hexagoni 
bc.  erit  ab  aqualis  kf  diametro 
fphara,  & rc  aqualis  ef.  deferi - 
batur  etiam  circulus  dbf,  cuius 
ea,  qua  ex  centro  fit  poteflate  ter . 
tia  pars  ipfius  rf,  & rurfus  in 
ipfo  latus  pentagoni  db  & hexa- 
goni e f,  habebit  ab  ad  b c pro- 
portionem eandem,  quam  d a ad 
e f.  Sed  latus  bc  efl  poteflate  tri- 
plum lateris  E f . ergo  & latus  a b, 

Ijoc  efl  fphara  diameter  [k  f potefla * 
te  tripla  erit  ipfius  n b lateris  pen- 
tagoni in  circulo  def  deferipti . 


PRQ- 
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PROBLEMA  XLIVJ  PROPOSITIO  LVIIIa 


Indacafphxra  dodecacdrum 
defcribere. 


Defcriptum  fit , & punAa  angu- 
lorum ipiius  fint  AtcDBj  roHKti 
mnxop,  rstv*,  erit  vtique  bd 
parallela  ipfi  f l iunA®  j a e vero 
A ipfi  & ita  reliqua: . ergo  & 
planum  duAum  per  abcdb  paral- 
lelum eft  plano  per  fohkl  duAo. 
Quoniam  autem  iunA®  oaxc  pa- 
rallcl®  funt , vtraque  enim  ipfi  b h p 
eft  parallela,  funtque  aquales:  & 
ipfie  oi,  ac  inter  Ce  parallela 
erunt,  quare  & st,  bd,  itemque 
B s r , c d , & reliqua: . plana  infuper 
omnia , qu®  per  ipfas  ducuntur  pa- 
rallela funt . Intelligantur  igitur 
circuli  per  ipfa  deferipti  inter  ic  pa- 
ralleli. erit  circulus  quidem  circa 


abcdb 
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me**  aequalis  ei,  qui  circa  rsxy*>  nam  pentagona  in  ipfis  deferipta  aequalia 
funt:  circulus  vero  circa  fghkl  aequalis  ei,  qui  circa  mnxof;  cum  pentagona  fine  C 
aqualia,  atque  eft  cl  parallela  xr,  veraque  enim  ipfi  kn  cft  parallela.  pundaigi- 
tur  Lexy  in  vno  erunt  plano . fit  i pfaiungcntcs  aequales  funt:  qu6d  pentagonorum  D 
aqualium  angulos  fubtendant,  funt  aurem  in  circulo,  ergo  lcxv  quadratum  cft  r & E C 
ob  id  reda  linea  xl  iundapoteftatc.duplaeftipfius  l e,  hoc  cft  ipnus  fl,  fi: angulus  P 
xlf  redus;  in  squalibus  cniin  circulis  azquales,  fit  parallela:  funt  ox,  fl;  quadratum 
igitur  ex  fx  triplum  eft  quadrati  ex  fl.  fit  cft  ex  fphsrs  diameter  ex  ijs,  qusante  H 
demonftrauiuius , neque  enim  ox,  fl  funtadeafdcm  partes  centrorum,  quare  dia- 
meter  fphsrs  ad  fl  eam  proportionem  habebit,  quam  trianguli  latus  adlaxusthexa-  ^ 
goni  in  circulo  fghkl  Jeferiptorum . habet  autem  fl  ad  trianguli  Jatus  proportio- 
nem eam  , quam  pentagoni  latus  ad  latus  trianguli . ergo  ex  aequali  diameter  IphSrae 
ad  latus  trianguli  eandem  proportionem  habebit,  quam  pentagoni  latus  ad  latus  hexa- 
goni.  habet  autem  fit  fl  ad  aopro 
po  rtionem  eam , quam  latus  hexago- 
ni ad decagoni latus,  etenim  fl  ex- 
trema , ac  media  ratione  feda,  maior 
eius  portio  eft  eu,  proptercaquod 
pentagoni  angulum  fubtendit , cuius 
latus  e d.  Sed  vt  fl  ad  e d ita  trian- 
guli latus  in  circulo  fghkl  ad  latus 
trianguli  in  circulo  abcde  deferipti. 
ergo  fit  trianguli  latus  ad  latus  trian- 
guli proportionem  habebit  eandem, 
quam  latus  hexagoni  ad  latus  deca- 
goni . habebit  igitur  fphairae  diame- 
ter ad  latus  triaguli  in  circulo  abcde  i* 
deferipti  eandem  proportionem , qua 
pentagoni  latus  ad  latus  decagoni. 
ideoque  trianguli  latus  in  vtroqj  cir- 
culo datum  erit . quare  fit  qu$  ex  cen- 
tro circulorum , qus  funt  potcftace 
tertia  pars  didorum  laterum : fit  cir- 
culi ipfi*  fit  qui  eis  squales  funt , fit 
paralleli  iuxta  punda,  quae  in  ipfis 
angulorum  polyedri. 

Oportet  igitur  in  compofitione  duas  redas  lineas  exponere,  ad  quas  diameter  fph?r$ 
eam  proportionem  habeat,  quam  pentagoni  latus  ad  larus  hexagoni , fit  ad  latus  deqa-  • 
goni ; quas  etiam  in  icofacdro  expofuimus  rfit  deferibere  duos  circulos  parallelos  in  fu- 
perficie  fphaer?  ad  eafdem  partes  centri  locatos,  vt  fghkl,  abcdb,  quorum  qu?  ex 
centris  potcftateftint  tertia  pars  expolitarum  redarum , vtraque  vtriulquc.  fit  alios 
duos  circulos  his?qualcs;8t  parallclosad  alteras  partes  cctrifph$rf,vt  m n xop,  r st  v * 
fit  aptare  latera  pentagonorum  bd,  fl,  ox,  st  inter  fe  parallela , ab  ipfifquc  penta- 
gona deferibere , perqu?  polygoni  anguli  conftitucntur . raanifeftum  autem  eft  ex 
conftrudione , circulos  continentes  dodccaedri  angulos  eofdem  eflc,  qui  angulos  ico- 
faedri  continent,  fit  preterea  eundem  circulum  comprehendere  triangulum  icofaedri, 
fit  pentagonura  dodccaedri  in  eadem  Iph^ra  deferiptoruin  . 

C 0 M Ut  ET^TtAl^iyS. 

Et  ita  rcliqu§]  Hoc  eft  ab  ipfi  gh  parallela,  bc  ipfi  hk  , & cd  ipfi  Kl-  A 

Et  ipf?  ox,  ac  inter  fe  parallele  erunt  ] Grxeus  codex  « '**i  r*  o * ( y o)«  fi 
*a.pdMnKei . lege  *.<u  a!  ix<  r*'  o-  , « y apx  rxpx  Mittet . 

Atque  cft  e l parallela  xv  J Grxeus  codex  k<u  *r<»  rf  ixl  y a TxpcLMutet  xj  t«'  C 
£ »,  lege  iri  t*  £ r, 

Punda  igitur  lcxv  in  vno  erunt  plano ] Ex  i*  "undecimi.  Grxeus  codex , w iri  D 
irtrifv  ir eu  rx  a y \ * lege  a y £ u , 

Quod  pentagonorum  squalium  angulos  fubtendant  } Grxeus  codex  tcor  yx't  t*-  E 
rpuyjrmr  vrt  TWfoww  y*rUe.  lege  temr  yxp  vurxyunv, 

? i ):  a X l ) 
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p Sunt  autem  in  circulo]  Tsjamfi  per  punfla  texY  planum  ducatur ; Jh&iv  circulus 
erit  ex  prima  fphari  eorum  Th  cudo  fit . 

Q Ergo  lcx  y quadratum  cft  ] Qua  enim  aquales , & parallelius  re&as  tineas  in  cir , 
culo  contundunt,  cum  ip/is  rectos  continent  angulos,  ex  55.  bunii.  Gratus * codex.  7t- 
dfptL  n A y !;  v lege  7trpAyur«v  £pa.  70'  a y f v . i •> 

H £r  angulus  klf  eft  rc&us , in  equalibus  enim  circulis  aequales,  & parallele  fune 
ox,  fl]  Z*  5 u huius  t.  * 

X Et  eft  xf  fph^re  diameter  ex  ijs,qu$  ante  dcmonftrauimus . neque  enim  ox,  fe, 
funt  ad  eafdcm partes  centrorum  ] Ex  50.  huius.  Gracus  codex  do  >*p  ixi  *•«,'  aW*' 
fxiptt  T»f  wrT/)«F  iunr  ai  Uge  ai  « £ £a. 

L (^uare  diameter  fphaerae  ad  fl  cam  proportionem  habebit,  quam  trianguli  la*. 
tus  ad  latlis  hexagoni  ih  circulo  fghkl  deferipeorum ) Eft  enim  trianguli xqmlauri 
latus  poteftate  triplum  eius , qua  ex  circuli  centro , boc  cft  lateris  hexagoni  , ex  1 2.- 
tenjd-.cnni  libri  elementorum . Gratus  codex  »|h  ?ot  i ane  &c.  *p  oV  i^wyurou  iit  rir  £ 
^ fl  * a x.J/cAwi'  . /«-ge  «r  70V  £ n fl  * a xt/*A»r  iyyiypa.f*i*bor , 

M Habet  autem  fl  ad  trianguli  latus  proportionem  eam,  quam  pentagoni  latus 
ad  latus  trianguli)  Eft  enim  fl  pentagoni  latus  in  circulo  fghkl.  quare  ad  laius: 
tria  iguli  f quod  m eodem  circulo  defcribitur , cam  proportionem  habet,  quam  pentagoni 
lacus  ad  iafus  trianguli . 

N Ergo  cx  aequali  diameter  fphaerte  ad  trianguli  latus  eandem  proportionem  ha-1 
bebit , quam  latus  pentagoni  ad  latus  hexagoni)  In  perturbata  fctlicct  proportione, 
intellige  autem  latus  trianguli  m circulo  fghkl  deferipn . 

O Habet  autem  & fl  ad  ed  proportionem  cam,  quam  hexagoni  larus  ad  latus 
decagoni)  Gratus  codex  . **■«’  i1»  kai  Ttit  £ A Ao 'y*t  T *V  « f , •>  » 70V  t^Ayurrv  xpot  t*V 
toV  rptycdrou . ego  ita  legendum  puto  • di  kai  n £ a irpeV  r«’r  « <t'  Ac'701' , o*r  n'  70“ r 

*£*>  «Vow  xpoV  7*V  7a" 0 dtK&yclrou  , 

P Etenim -fl  extrema,  ac  media  ratione  fe&a  , maior  cius  portio  cft  ed,  propte- 
rea  qu6d  pentagoni  angulum  fubtendit,  cuius  latus  bd)  Quomodo  hoc  fcquxtur,  di- 
ximus in  antecedente . Gratus  codex  , du  <tai vp<t'  i * a.  lege  cu  xa* upo.'  »*  t d. 

q Sed  vt  fl  ad  ed,  ita  trianguli  latus  in  circulo  fghkl  ad  latus  trianguli  incir- 

^culo  abcde  deferipti . ergo  & trianguli  latus  a4.  latus  trianguli  proportionem^ 
habebit  eandem,  quam  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni)  Hoc  efi  vt  latus  penta • 
goni  m circulo  fghkl  ad  latus  pentagoni  in  circulo  abcde,  ita  & trianguli  latus  in 

R circulo  fc  hkl  ad  latus  trianguli  in  circulo  abcde.  Sed  pentagoni  latus  ad  latus  pen- 
tagoni eam  proportionem  baberc  oftenfum  eft,  quam  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni . erga 
tr  trianguli  latus  ad  latus  trianguli  eandem  habebit  proportionem , quam  latus  hexagoni 
ad  latus  decavoni.  Grxcus  codex  mancus  cft , qui  ita  habet . *£h  «Cpa  e^r.  oV  n rou 
ytdrtu  adde  arpot  7tt  70  v diKetyelnv. 

S Habebit  igitur  fphaefte  diameter  ad  latus  trianguli  in  circulo  a b c d e deferipti 
eandem  proportionem , quam  pentagoni  latu?  ad  latus  decagoni ) Ex  Aquali  fcili • 
cet,  quemadmodum  nos  Jupra  docuimus • 

X Et  aptare  latera  pentagonorum  bd,  fl,  ox,  st  inter  fc  parallela;  ab  ipfifque 
pentagona  deferibere,  per  quae  polygoni  anguli  conftitucntur)  Quoniam  igitur  la- 
tus trianguli  tn  circulo  fghkl  ad  latus  trianguli  m circulo  abcde  deferipti , habet  eant 
proportionem , quam  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni,  habebit  & latus  pentagoni  in  cir- 
culo fghkl  ad  latus  pentagoni  in  circulo  abcde,  Videlicet  g k ad  ab  eandem  propor- 
tionem, quam  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni • Sed  quam  proportionem  habet  hexagoni 
latus  ad  latus  decagoni,  eandem  habet  refla  linea,  quA  angulo  pentagoni  aquilateri,  & aqman- 
gult  fubtendicur  ad  pentagoni  latus,  vt  Jupra  oftenfum  cft . ergo  cu  fubtenduur  angulo  penta- 
goni .cuius  latus  eft  ab.  ^ funt  go,  oh  pentagoni  later  a,  i pfi  ab  Aqualia,  Quod  cum  plani 
AGOHS,&  i piius  fpberA  communis  (ettiofit  circulus . erit  circumferentia  g o h dupla  circum • 
ferentiA  at,.  & ftmihter  circumferenti*  ag,  bh  fimul  fumptadupU  erunt  eiufdcm  ab  cir- 
cumferentia. & funt  Aquales , propcerca  quod  a b,  g 11  inter  fe  parallela  funt.  ergd  & refla  li- 
nea a g,  b h aquales  erunt  ipjt  ah,&  pentagonum  aquilaterum,&  aquiangulum  erit  A g oh  B, 
ipfi  abcde  aquale.  Eodem  modo  & reliqua  pentagona  aqualia  oftendentur , tum  qua  ad  pcn. 
tagonum  a p.  c n e adherent,  tum  qua  ex  altera  parte  centri  fphara  adb  arent  ad  ipfum  itsxv  #. 
Dodecaedrum  igitur  in  data  fphara  conflitutum  eft , quodfectjfe  oportuit . 

T Et  preterea  eundem  circulum  comprehendere  triangulum  icofaedri,  &pcntagonum 
dodecaedri  in  eadem  fpk»ra  deferiptorum  ) Hoc/eorfum  demonftratum  eft  in  a.  qmrti  de- 
eimi  elementorum;  & au  ipfo  "Pappo  m 48.  quinti  libri . 
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I fit  triangulum  abc,  & ab  ipfjs  a b,  bc  dcfcribantyr  qua:-  a 
uis  parallclograiftma  Abed,  BCFG,  & rcdfcc  lincx  defg 
producantur  ad  H , iungaturqj  h b : fient  par^llclogrampia 

abed,  b c F G sequalia  parallclogrammo  contento  Alhb, 

in  angulo,  qui  vtriiquc  bac,  DHB  fit  arquaLs. 


Producatur  enim  u>  ad  K,  Aper  ac  ipfi  k h parallelx 
ducantur  a l>  c m,  Se  l m iungatur . Itaq,  quoniam  paral-  > 
lelogrammum  cft  alhb,  erunt  n,iu  aequales^ paral- 
lela:. Similiter  «quales,  & parallela:  m[c,hb:  ergoA  la 
m c asquales , A parallela:  fint,  neccfse  e II,  & proptetea  l m 
ac:  parallclogrammuin  igitur cft  almc  in  angulo  lac: 
hoc  cft  in  angulo  «quali  vtriufq;  b ac, dhb.  clt  enim  an- 
gulus dhb  ipfi  l a b.  «qua  1 is,  A quon  iam  dare  parallelo- 

5 ramum  cft  «quale  parallclogramo  ut  h , etenim  in  ca- 
embafi  ab,  & in  cifdcm parallelis  a r,  dh  conliftit.pa- 
rallelogrammum autem  labh  parallelograino  larncH 
«quale,  cum  fit  in  eadem  bafi  la,  & in  eifdcm  parallelis0' 

L a,  h k : erit  parallclogiaminum  ad  u b «quale  parallelo-  ^ 
graramo  i a k n.  A ob  eandem cauflam  paiallclograinmuin 
bgpc  parallelogrammo  bnhc.  paralielograinina  igitur  dabb.  bgfc  parallclogra. 
mo  l a c m aqualia  funt , hoc  cft  ei,  quod  achb  continetur,  in  angulo  lac,  qui  cft 
«qualis  vtriufquc  b a c,  b h l . atque  hoc  multo  vniuerfalius  cft, quam  quod  in  triangu- 
lo  rcltangulo  de  quadratis  in  clementis  dcmonftratur . 


B 

J4 

jo  piimi. 
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(1 

J i primi. 
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Etabiplis  ab  bc  dcfcribanturquxuis  parallelogramina  j enem  codex . ^'uln,  A 
»1  fiy  ■niyjer»  «filia  **faMiA«>f*fq<a.  it%t  *VM*yr*H**  ■ 

Itaque  quoniam  parallclogrammuin  cft  alhb]  Grtem  coitx  iyi  wtfiutomyfwv  B 

fc.lfg#rrn. 


H 


Etquo- 


7 


* * M 


contingens  au- 
iunga- 


5g  PAPPI  MATH.  COLL. 

Et  quoniam  n a b n parallelogrammum  } Grxcus  codex  % «ni  to.«W  i* /3«  rapa, m»-' 

Koyp&fAfjLor . lege  7t  <T  A j3  i 

Atque  hwc  multo  vniucrlaftps  cit  ,quam  quod  in  triangulo  retfangulo  dc  quadratis 
in  clementis  dcmonftratur  ] 'U/de/uet  »147.  primi  lib.tclemcntorum  • idem  etiam  demon- 
foratur  w }i.Je*ti  libri  de  tlt)S  figuris  ftmiltbus.  fcd  illud  m triangulo  ntlangulo  tantum  , 
hoc  m omni  tnagulo  .illudMe  quadratis  tantum  rei  figuris fimilibus , hoeVniHcrft de  onnt* 
bus  parallelogrammis  etiam  inter  f edi JJimthbus  • *“  "v  " ^ ~ 

^'/1  '/xh  eAiUI  M A i I . P ROP  Q S I T I O I i.  A M 

Sit  femidrculus  in  re£h  lmca  a fl , rationalem*  habens  diametrum : & ei, 
qua: cit  ex  centro  tfquqjjs,  & infi  ab  in  dire&um  fit  bc,-  continge 
A tem  c D : & circumferentia1  b E bifariam  fttcTUrln  pilnclo  E,&  ce  i 

tur . Pico  $ e irratipnalqm  efle , qux  minor,  appellatur . 

— \j  4 la  ^ JL  JL  * J,  . 4r  J Vy  **-/ 

Suraatnr  enim  centrum  fcmicirculi,  - 

quod  fit  f»  & iungantur,F.D>  f?.  Itaqj , 
quoniam  angulus  fdc  eft  reftus , 'erit 
in  fcmicirculo  deferipto  in  re&a  linea 
fc,  cuius  centrum  b.  iun&aq;  bd,  fiet  ' 
triagulum squilaterum  bfd.  ergo  an- 
gulus dfb  cft  du®  tertia?  reai,^anr,  , 

gulus  bfb  re&i  tertia.  Ducatur  a pun-  ..  , 

B ftoaadAB  diametrum  perpendicularis  bg.  squiangufum  igitur,  eft  c.ed  tnangu]u 
4*fcx(i.  triangulo  hfg:  atqueeft  vf  vcbd  Cd,  ita  *rid  W quadratum' autem  « rc  lcf- 
C quitertium  eft  quadrati#:  cd.  qrgo,4$ quadrat^ quadi  au  ex  fg  iciqui ternum 
erit  i hab.ebitquc quadratum  ex  bf  ad  quadratum  cx  fc  proportionem  eam,  quam  \6 
ad  ii ; fcd  proportio  quadrati  ex  cr  au  quadratum  ex  fb  cft,  quam  habet  64  ad  16. 
quadratum  igitur  ex  cf  ad  quadratum  c*  Ffi>eft,xt  Sit  fb  quadrupla  ip- 

hus  eh.  atque  eft  ipfius  bf  duplg.  fc.  quare  proportio  cf  ad  f ii cft  yt  a ad 
proportio  f h ad  hc  vt  t ad  ? . proportio  igitur  quadrati  cx  cr  ad  quadratum  c*  fh 
erit,  vt  64  ad  x5  . oftenfum autem  eft  quadratum  ex  cf  ad  quadratum  cx  fg  ita  cnc, 
vtdaad  ix.  exgo  & quadratum  e*;  H F ad  quadratum  ix  ib  eft  vt  xjad  li.  propte- 
reaque  hf, fg  rationales  funt  potentia  folum  commeiifurabiicii:  & Hi'  plus  poteft-, 
quatn  f g quadrato  red®  line®  fibi  ineommenftirabiUs longitudine.  cftqr  tota  f n com- 
r>  mefurabilis  rationali  a b . apocomc  igitur  quarta  cft  ch , rationalis  autcnV:Ft  > o c ip- 

"E  F fius  dupla,  ergo  refta  linea  ,qu®poteft  id,  quod  bis  continetur  fc,  ch,  irrationalis  cft, 

que  minor  appellatur  . Sed  & gb  poteftid,quodbi*J?c,  on  c>  ntinetur^quare  c e tft 
minor.  Atvcro  gb  pofle  id, quod  biscontinetur  p C,oh,cx  hismamfeflumcm.  lun- 
^ gatUrsH.  Et  quoniam  quadratum  ex  ce  squale  eft  quadratis  cx  F^HC^vnacumcQ, 
S quod  bis  ch,hg  continetur. & furit  quadrata  ex  eh.b.f  aqualia  & quadrato  cx  bf, 
- • H & ei,  quod  bis  continetur  fh.kg.  cft  igitur  vt  quadratum  cx  ce  ad  quadrata  cx  eh 

hc  vna  cum  contento  bis  ch,hg,  ita  quadrata  cx  bh.hf  ad  quadratum  c*  ff  vna 
cum  eo,  quod  bis  f h,  hc  continetur.  & vt  Vnum  ad  vnum,  ita  omnia  ad  onima,ot  qua  - 
K dratumex  ca  aquale  eft  quadratis  ex  eh  hc,& ti,  quod  bis  ch,hg  eontmetur.  qua- 
drata igitur  ex  ce»bh,hf  ®qualia-funt  quadratis  cx  bh,hc,ef,  & contcn  o is  c , 

. h g vna  cum  contento  bis  f h,  h g , hoc  eft  cf , quod  bis  c f,  h c /ontinctur . commuivc 
prima  Te*  auferatur  quadratum  ex  bh  . ergo  reliqua  quadrata  ex  cb,hf  funt  ®qua  1*  q 1 
eundi.  cx  BF  Hc  vna  curaeo, quod  biscontinetur  cf,'hg.  quorum  quadratum  ex  fh  cft*- 
quale  quadratis  ex  e f,  h c . cft  enim  miadratum  ex  fh  x5  , quadratum  yeroexne  e 
9 ,&  quadratum  ex  bf  i<5.  reliquum  igitur  quadratum  cx  bc  eft  squale  ci,  quod  bis 

pc,gh  continetur.  - j 

* •»  ;*  / 

C 0 M 7H  E 7^  T \ I y S , 

A Dico  c b irrationalem  efle  > gna:  minor  appellator  1 G«r«  tedtx  fic  babtt, 

*>*•**”*>••’  ,Acqui., 

. v- i?  i •-  v , a-  _ -i-  - ' • : 


G0091S 


.LIBER.  QVATLTVS.  f<, 

Aequlangulum  igitur  cft  cfd  triangulum  triangulo  epc)  Quoniam  enim  angulus  B 
dfc  ejt  dia  terna  retli,  & retlus  fdc  erit  per  reti  i tertia,  atque  efi  bfg  item  tertia  re- 
tii . angulus  igitur  dcf  efi  aqualis  angulo  EFo  augulufqnc  fdc  rellus  aqualis  reClo  rc  E 
quaie,  & reliquus  reliquo  aquahs.Cr  triangulum  cfd  triangulo  efg  aquiangutum . 

QuaJratuip autem  cx  fg  fcfquitcrt  uui  cft  quadrati  cx  cd]  Efi  enim  c f iplius  r n q 
dupla& idcirco  quadratum  ex  cf  quadruplum  efi  quadrati  ex  F D . Sedeum  angulus  f dc  Si 
retias, evt  quadratum  ex  cf  quadiatisex  fd,  dc  aquale,  ergo  quadratum  ex  fc  quadrati 
ex  cd  fefquitertiumefl,quodadilludeampropottio,iemhalreat,quainq. ad  t.  47.primi 

Apotume  igitur  quarta  e/1  hg  ] Ex  4.  tertiarum  definitionum  decimi  libri  elem.  D 

Rationalis  autem  FC,  At  ipfius  dupiaj  E/1  eum  r c.  aqualis  diwictero  A b , qua  ratio.  E 
talis  ponitur : atque  cft  rationalis  ipfus  dupla,  twmrum  tpfi  (Omsttnfurabihs CX  6. definitio-  O 
ne  decimi  libri , 

ErgQrcftalinca,qu®potcftid,quodbiscontinctur  fc,gh  irrationalis ell,qu® mi*  F ; 
uor  appellatur  ]exq$.  detimihbiielement . tqamquodbis  comitietur  r c,  o»r  efiaquale 
contento  dupla  ipfius  fc,  qux  itidem  efi  rationalis, Vtipfa  en  apotome  quarta.  Gratus  codex 
1 1 uftt  turapLirn  7s'  J ern'  ni  draydr  {far,  lege  n'  «t%4  luraulm  ri  fit  \iwd 

Et  quoniam  quadratum cx  cb  arqualcell  quadratis cx  eh,  hc  vnacumcoiquodbis  G 
CU.HG  continetur]  Ex  11,  fecundi  libri  elementorum. 

Et  fiint  quadrata  cx  bh,hf  aqualia  At  quadrato  cx  f.  f,  & ei.  quod  bis  continetur.  H 
f h,  hg  ] E.r  iq.eiufdem libri. 

Et  vt  vpum  ad  y 1114111 , ita  opinia  ad  omnia  ] Eor  1 2.  quinti  libri  elementorum . E 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  H.I,. 


Sit  lemicirculus  iti  recta  linea  ac  rationalem  li^bcus  diametrum , & A 
ci,  qux  cx  ceurro  rqualis  fit  c d,  fitque  contingens  db  , & angulus  *’ 
c db  bifariam  iecctur  recta.  linea  df . Dico  df  efle  exccllum,  quo  qua;  B 
cx  binis  nominibus  excedit  cani , qui  cum  rationali  medium  totunu 
efficit. 

Sumatur  enim  centrum  fcmicirculi, 
quod  fit  g;  iungaturque  ic,  At  in  ipfa 

gd  femicirculus  gb  deferibatur, Ac  pro-  Z'  / i x^ 

ducatur  DFK.iqualis  igitur  eft  bk  cir-  / K/  ! \ 

cumfcrcntia  circumferenti®  kg.  duca- 
tur ad  ipfarn  ac  perpendicularis  KL.Et 
quoniam  bc  efi  latus  hexagoni, erit  K l 
lateris  hexagoni  dimidia ; produdaenim 
duplam  circumferenti®  kg  fubtcndic.  ergo  bo  ipfius  u efi  dupla;  hoc  cft  < k dupla. D 
ipfius  kl.  atque  ellangulus  L c redus.  quadratum  igitur  ex  bc  fefquitcrtiunicfl  qua- 
drati cx  cl:  hoc  efi  quadratum  cx  nc  quadrati  ex  cl.  ergo  dc,  cl  rationales fiunt  E 
potentia  folumcommcnfiurabiles : At  dc  pluspoicil , quam  cl  quadratorcd®  line® 
fibi  commcnfiurabiiis  longitudine : At  maior  dc  commenfiurabilis  cft  rationali  ac.  er-  F 
go  dl  ex  binis  nominibus  cft  prima  .rationalis  autem  gd  . reda  igitur  linea  ,qu®p0-  (j 
teft  fipacium  contentum  gd,  dl  irrationalis  cft  ,qu®  cx  binis  nominibus  appellatur:  H 
poteft autem ipfium  »*.  quoniam enhn triangulum  «,dx  aquiangulum  clt  triangulo  K 
DKL,critvt  gd  adpkitaxDad  dl  . ergo  n k cx  binisinominibuseft.Et  quonia  augu- 
Iusbgc  cft  du®  terti®  redi, At  sc  cftxqualis  cc,  erit  triangulum  bgc  ®quilatcrum. 
ducatur  perpendicularis  b h , dupla  igitur  cft  p c , hoc  cft  d c ipfius  c h . Oftenfum  cft 
autem  quadratum  cx  dc  quadrati  ex  cl  fefiquitertium . ergo  quadratum  ex  lc  tri- 
plum cft  quadrati  cx  ch.  ac  propterea  lc,  ch  rationales  funt  potentia /blum  com- 
mefurabiles:At  l c plus  poteft,  quam  cn  quadrato  refc®  line®  fihi  longitudine  incoin- 
menfiurabilisj  minufquc  nomen  ch  comenfiurabilc  cft  rationali  ac.  quare  jLBapoto-  L 
me  cft  quinta,  oftenfum  autehi  cft  rcdangulu, quod  dc,  lh  continetur,  quadrato  cx 
xf  squale  clle,  atque  eft  l a quidem  apotome  qnarr.t,Ds  vero  rationjtfis.crgo^p  cft  N 
qu®  cum  rationale  medium  totum  efficit , At  oftcnfia  cft  d k cx  binis.nommibus , quare  * 
d f cft  cxccfius , quo  qu®  «x  binis  nominibus  excedit  cam , qu®  cum  rationali  medium 
totum  efficit. 


:Ac 


M 


H x 


coti» 


PAPPI  IrtATH.  COLL, 


<50 

c o '*i  ia  e “ht.u  k(  y s, 

A Sit  femicirculus  in  refla  linea  ac]  Gratus codex corruptus e)?, quifithabet,  dpixuusa» 
•r»'  iwt’  ri  * > • /ege  W rir  > > . 

B Dico  vi  cffeexccfliim,  quo  quae  e*  binis  nominibus  excedit  eam,  quae  cum  rationali 
medium  totum  efficit,  ] Gracus  codex  euiw  « 'f  f . legcndnmfri  d i1  f. 

C Aequalis  igitur eft  er  circumferentia  circumferentia  t e ] Gracus  codex mancus cfl 
qui  in  hunc  modum  rcflituctur  in  dpaictr  u 0 * TUi?f/>w*  r»  « ffifn*  x ». 

P Quadratum  igitur  ex  tc  fefquitertiom  eft  quadrati  ex  ci.J  quomodo  hoc  fiquatur 
fuperius  diBum  e/i. 

E Et  d c pluspotcft,qaam  cl  quadrato refl.-elincee  (ibi  commcnftirabilis  longitudi- 
ne ] Gracus  codex  uri  d t y rir  7 X pitlfn  tfra-rai  rS  Jto  Jovpphfcu  iuviu  tege  iS  *T|' 
ropcplrpiu. 

F Ergo  d l ex  binis  nominibus  eft  prima]  ex  primo  fecundorum  diffinitionum  decimi  libri 
elementorum . 

G Rc&a  igitur  linea,  qua  potcll  fpacium  contentum  c o,  o l irrationalis  eft , qua  ex 
binis  nominibus  appellatur]  ex  55  decimi  libri  elementorum, 

H Quoniam  enim  triangulum  g d r xquianeulum  eft  triangulo  dii]  ex  8 fexti  e/e, 
mentorum.Gracus  codex  hi  ydf  r!  inyurnr  fmu  re'  «f*  rplyanr  rS  » X * tplymep  lege 
» | > 1 r piyelrtr, 

K Erit  vt  gd  ad  di,  ita  kd  ad  di]  ex  4 fexti  libri  elementorum , ex  quibus , & ex  17 
eiufdem  libri  fequitur  quadratum  ex  di  rcBangulo  gdl  aquale  effc  . 
h Quare  lh  apotome  eft  quinta  ] ex  quinto  tertiarum  definitionum  decimi  libri  pofihac 
i u Graco  codice  multa  leguntur , qua  cum  fuperuacanea  Vifa  fint,  uot  con fullo  omifimns- 
W Oftenfum  autem  eft  redtangulum,  quod  dg  lh  continetur  quadrato  et  kf  aquale 
efle  ] ybi  hoc  ojlcnfumfic  nondum  comperi , mfi  (ortafic  ipfe  odenient  m fupcrioribut , quod 
tamen  non  apparet . not  autem  illud  ipfum  oflendere  fequenti  lemmate  nitemur  . 

Sine  duo  femicircuh  asc,  d 1 8 : fitque  ad  equahsipfi  vct&fnmplo  1*  circumferentia 
B D quoutt  punBo  t , ducatur  E p , qua  circumferentiam  ■ c fecet  in  c.&i  punBif  f t ai 
ac  perpendiculares  ducantur  r H ,u.  Dico  rcB angulum, quod  id  Bt  continetur,  quadrat* 
fx  pg  aquale  effc, 

1 ungantur  Dl,  dg, qua  inter  fe  aquales 
erunt, cum  fint  i centro  ad  circumferendam , 

Et  quoniam  id  media  proportionalis  efl  in- 
. ter  e D,  D k ex  corollario  8 fexti  elemento. 

ITjSexn.  rum>  er,t  quadratum  er  id,  hoc  et  quadra • 
tum  ex  dg  reB  angulo  edk  aquale,  & ea- 
dem ratione  lunBa  df,  quadratum  cx  fd 
aquale  cfl  rcBangulo  B D H . quod  cum  angn  ■ 

47-peimi.  Ius  D F G fit  reBus,  quadratum  ex  nc  aquale  efl  duobus  quadratis , qua  fiunt  ex  df,  fg,  rt-  . 
Prima  (e.  ({angulum  autem  edk  cfl  aquale  duobus  rcBangulis , rcBangulo  fcihcct  edh  ,&  ei  quod 
fU°  ' BD,  Hk  continetur,  quorum  reBangtlum  quidem  edk  oilcnfumcfl  aquale  quadrato  ex  dg  , 
rcBangulumvero  edh  aquale  quadrato  ex  D F , reliquum  igi  tur  reB  angulum,  quod  contine- 
tur t D,  h K reliquo  quadrato  ex  FG  aquale  erit,  quod  oportebat  demonfirare  . 
jq  Ergo  kp  eft  qua  cum  rationali  medium  totum  efficit]  tx  96  decimi  libri  elemen- 
torum , 

THEOREMA  IV.  PROPOSITIO  IV'. 

Sit  circulus  ABC,  cuius  centrum  h,  diameter  bc,&  refta  lincacontin- 
gens  ad,  quae  cum  bc  in  pun&o  d conucniat.  Ducatur  autem  df,  & 
'A  iun&a  a e producatur  ad  G,  & f kg  & G L H iungantur.  Dico  ke 
ipfi  E L «qualem  efle. 


Faftura 


UBEJLQVAR.TVS.  6i 

Fa£lum  iam  fit,  & ipfi  u parallela 

ducatur  h x m . ergo  m x cft  aqualis  * H’  / •«*.’  . 

ducatur  etiam  a punAo  e ad  fk  perpen- 
dicularis em.  aqualis  igitur  di  fn  ipfi 
ne.  erat  autem  & ux  aqualis  x».  er- 
go m x ipfi  f m cft  parallela.  & angulus 
hnx  aqualis  eft  angulo  nfm,  hoc  cft 
angulo  h a x . & in  circulo  funt  pumfta 
anxu,  clt  igitur  angulus  anh  aqualis 
angulo  a x h , videlicet  angulo  a e l . & 
propterea  in  circulo  funt  punita  a e n r; 
reitus  cft  enim  vterque  angulorum  bad 

IND.  ** 

Componetur  autem  fic.  Quoniam  

vterque  angulorum  e ad,  rnd  eft  re- 

flusjDunfta  aden  in  circulo  erunt,  aqualis  igitur  eft  angulus  and  angulo  aed.  Sed 
angulus  aed  eft  aqualis  angulo  axh  propterea  quid  parallela;  funt  bd,  xh.  ergo 
in  circulo  (unt  a n x h punti.i : & angulus  h a x angulo  u n x cft  aqualis . angulus  au- 
tem h a x aqualis  cft  angulo  hfm.  ergo  fm  ipfi  nx  cft  parallela  .3t  cftFti  aqua- 
lis n h . quare  fic  m x ipfi  x h aqualis  erit . cftquc  vticad  ct,  S(  ita  x m ad  e k , & 


nx  ad  le.  vt  igitur  xm  ad  ek.  ita  hi  ad  lb. 
mx  ipfi  xh.  ergo  & kb  ipfi  el  eft  aqualis. 


& permutando . aqualis  autem  cft 


COMMfTtrdUlfS. 


Dico  x b ipfi  b t aqualcefle  h Crocis  codex  Hmt  In  Rir.  * *«  * t»  i a , fti  forte  le * 
gendum  erit  ori  ir»  £2f  * c x rS  • A. 

Faflnruiam  fic]  boc  tfi  ponatur  ke  aquali  i ■ l . 

Ergo  mx  clt  aqualis  xhJ  ob  fimilnudinem  triangulorum  ,mcx,  xge;  & xgh,  bgl. 

Aequalis  igitur  cft  fn  ipfi  nhJ  ix  ; tertij  libri  elementorum. 

Ergo  n x ipfi  f u cft  parallela  ] ex  * fexti  elementorum . ineei ligatur  autem  iunda  n x 
Cratis  codex 'm  ifa  Sbr  • r £ ri  n (.  Sed  legendo  n opinor  srapaskns.se  Spa  «'  t £ rS  p( , 

Exanguius  hnx  aqualis  eft  angulo  nfm]  Ex  19  primi  elementorum. 

Hoc  cft  angulo  ha  x]  Sunt  enim  anguli  hac,  hic  annales,  ex  11  tertij  libri  tle. 
mentorum. 

Et  m circulo  funt  punCU  anxh]  Hoc  e/2  in  circuli  circumferentia  , Quoniam  enim  pj 
anguh  hax,  hnx  aquales  funt,  erunt  pnnd  a hanx  in  circumferentia  etufdcm  circuli, 
exconnetfa  zi  tertij  libri  elementorum . 

Eft  igitur  angulus  anh  aqualisangulo  axh]  T^amcum  punda  hanx  /Sarra  cir.  k 
cumfercatia  eiufdem  circuli,  anguli  anh.  axh  aquales  erunt,  ex  z 1 tertij  element. 

Videlicet  angulo  a bl]  ex  19  primi  elementorum,  quod  xh,  e c funt  parallela . [_ 

Et  propterea  in  circulo  erunt  punfla  aend]  Quippe  cum  anguli  and,  aed  aqua • M 
les  fine . 

Re&us  cft  enim  vterque  angulorum  f.  ad,  bnd]  Ob  id  etiam  punda  aend  erunt 
tn  circumferentia  circuli,  quod  anguli  b a d,  b n d inter  fe  fini  aquales,  nempe  redi . 

Componetur  autem  fic  ] Hic  incipit  compoficio , quam  pracederc  debet  confirudio  eadem,  O 
qua  in  rtfaUttone  fada  eft . 

Propterea  quod  parallela  fint  bd,  xh]  Cracus  codex  ln'  rue  -rapapsisie  r<?  • £ >,  P 
forte  legendum  ha'  t de  traparxns  n rat  1 h . £8. 

Angulus  autem  ha  x eft  aqualis  angulo  hfm]  Er  u.  tertij  elementorum,  unde  feqti-  Q_ 
f»r,  'Vt  hnx  arguitis  angulo  h f m fit  aquatis .-  & tdcfco  reda  linea  r m parallela  fit  ipfi 
N x .Cracus  codex  dui  »'  <m  8 « £ In  SJ»  ri  <m  8 r f . Sed  legendum  t»’  'am  f (t*. 

Eftquevt  xc  ad  ce,  ita  & x>t  ad  bk,&hx  ad  lb]  Cracus  eodex  i,  Sbo  tle  *'£*  R 

* ,*/T“  ’"  /**»  f F>  •ur*i  .*  «m'  H 8 f «r*»  a i.  legendum  autem  mafbr  St  »'£» 

*l**f  *'  pdr  I f»  «f*'  1 1 * , »"  Xl  8 f At. 

Vt  igitur  xm  ad  ex  J Cracus  codex  rpl  St  *f * 1 £ p-  *rs'e  8 *•  lege  mrfe  « *.  S 


TUEO- 


OU  wtjnt»  ttsp  p rus  o 
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THEOREMA  V.  PROPORTIO  yi 


Sit  circulus  abc 


& contingentes  rc- 
<3:« linea;  ad,dcj  iungatur autem  a c,<S£ 
ducatur  EF  j fitque  EG  «qualis  gf.  Di- 
co & HG  ipfi  GK  «qualem  efle. 

Ducatur  ipfi  a c parallela  e m i fumaturque 
circuli  centrum  l . & iungantur  la,lf,lc, 
l m,  lg.  Quoniam  igitur  bg  eft  aqualis  «f, 
& mc  ipfi  cf  aequalis  erit,  atque  eft  ad  an- 
gulos re&os  ipfi  c l . ergo  u e(t  aequalis 
u.  & quoniam  aequalis  eft  au  ipfi  dc,  c- 
rit  ab  aequalis  mc.  eft  autem  & a l ipfi  tc 
asqualis,  & angulus  dal  re&us  aqualis  re- 
Gto  MCL»ergo  & ba  aequajis  lu,  hoc  eft  lf. 
Sed  bg  aequali?  eft  o f.  eft  igitur  gl  ad  bb 


A 

E 


C 

* D 
E 


4*  primi - 

F 

j.icrtij* 


f , c o i*  m $ 2{T  u ni  rs, 

A Et  ducatur  e pi  filquc  bg  aequalis  of]  hbc  efl  ducatur  ef,  ita  >t  tc  ipfi  gf  fii 
aqualis,  Cracus  codex  «u'  fin/fa  e'  % £.  Sr«  7<rn  »‘ u 9 t»  e £ . legendum  tp 
<ju  « ri  'in  um  rn 

B Dico  & ho  ipfi  gk  aequalem efle]  fecet enim reUa linea  ef  circuli  circumferentiam 
in  punitis  hk  . Cracus  codex  i* ut  ntu' pofl  qua  nonnulla  defiderantur  • Ego  fic  refiitucn - 
dum  puto  oti  u q n rn  i»  * 5?»r  te»  . 

C Quoniam  igitur  bc  eft  aEqualis  gf,  & mc  ipfi  cf  aqualis  erit]  ex  xfexti  cie» 
mentorum,  nam  in  triangulo  bfm  re  ff a linea  em  ipfi  ac  efl  parallela. 

D Atque  eft  ad  angulos  rciftos  ipfi  c t . ergo  l f eft  aequalis  l m ] Quoniam  enim  reild 
linea  ucr  tangit  circulum  in  puntfo  c,  continebit  lc  cum  ipfa  angulos  reSos  ex  i8.rer* 
tjj  j & funt  trianguli  l f c duo  latera  lc,  cf  aqualia  duobus  lateribus  l c,  c m trianguli 
>.  primi,  amc  . ergo  &bafis  rhbafi  em  aquali* erit, 

E Et  quoniam  aqualis  eft  a d ipfi  d c , erit  a b aqualis  m e ] primumhorum  patet  ex  36 
tertij  libri  elementorum , videlicet  ex  fecundo  corollario , nos  ad  ipfam  addidimus  . & cum  re- 
Ita  linea  e m parallela  fit  ipfi  a c , fiunt  triangula  a d c,  e d m inter  fe  fimi  lia,  quare  Vt  a n 
t fext|  , ad  t>c,  ita  bd  ad  dm.  aquales  autem  funt  ad,  dc  ergo  &•  bd,dm  aquales  erunt”,  a qui - 
* * bus  fi  auferantur  ad,  d c , relinquetur  a b ipfi  m c aqualis . 

p Eft  igitur  g L ad  b]f  perpendicularis]  Aequalia  enim  funt,  & fimilia  triangula  egi 
GIF,  qua  ex  aqualibus  lateribus  confiant,  ergo  anguli  ad  q inter  fe  aquales,  idcir- 
co re  ffi  funt  * 

■ V.'  . " _ ‘ J 

THEOREMA  VI  PROPOSITIO  VI. 


Sit  circulus  ABc , & contingentes  ad,dc;  iungaturque  acj  & 
A ducatur  e f*  yt  H G ipfi  £ K & sccjualis . dico  & e g ipfi  g f a> 
qualem  efle. 


. -O 


<0  :l 


t 


Sumatur 


<v 


LIBER  TERTlVSr 

Sumatur  circuli  centrum, quod  fit  t.&  el, 
iA,tc,LG,LP  iungantur.  itaque  quoniamre- 
aus  eft  vterque  angulorum  ual.ecl  , erunt 
pun&a  e igl  in  circulo  quare  angulus  ghl 
cft  a:qua lis  angulo  gal  rurfus  quoniam  rc£tus 
cft  vterque  angulorum  lgk,  lcf,  erunt  pun- 
ita lgfc  in  circulo,  aequalis  igitur  cit  angu- 
lus gcl,  hoc  cft  angulus  gel,  angulo  e fl. 

& propterea  bl  cft  aequalis  lf,  cftquc  lo 
ad  rc&os  angulos. ergo  & eg  ipfi  cf  aqua- 
lis erit.  \ . 


C0MME1 ^ T^BJVS» 


Dico  eg  ipfi  o e- aequalem  efic  j Grxeus  eo. 
iex  f-jTtuc  k su  » « «i  r»  » £ inr  lit rw  Ego  (imilner  le- 
gerem ori  tgjt  » • » r«  x £ irlr  In, 

Erunt  punita 'B  Ac  l in  circulo]  Uxe  nos  addidimus  qux  in  Grxeo  non  erant  , fid  ^ 
tamen  dsfiderari  "ridebamur . ,* 

Quare  angulus  gb  l cft  aequalis  angulo  gal]  Grxenf  -codex  *n  iut  * V*V  +£r  n C 
x $mrl*  &c.  Ego  totum  bune  locum  ita  reditucrcm.  iw«  ip$u'  iri*  »x*t 1Pa  ric  ietlrin  * a 
A « i»  A , ti»  xi ikKm  irt  T«  f * w A ffoftiiA  im  t£fa  inr  u'  %lpri'  iit  » «A  yeni*  in  ve** ’l»  » A.. 

Rurfus  quoniam  reitus  cft  vterque  angulorum  lgk/ilcpj  erunt  punita  lgcf 
in  Circulo  ] Grxcus  codex  corruptijfimus  cit,  in  quo  fic  legitur  . i*n'  t\f9n  un  •1x^x4^ 
in t &>'  t »t  a » x a y £ *JxA«r,  «r/  r»  i « > f mfxtU , ego  fic  legendum  arbitror  isrti 
»’p9n  r * KAiifA  rUf  -»W  rnt  A « x A > £ ir  x«/xa»  ©?»  t*  Ajj,>  £ mixti  A . 

Aequalis  igitur  dl  angulus  xjc£,  hoc  eft  aftgulus  Gfc  l angulo  gfl]  Efl  enim  an-  1 
gulus  gcl  xqualis  angulo  gal  tn  triangulo  xquicruri  ai.  e,  Sed  angulo  gal  aqualis 
trqt,  angulus  gel»  ergo anguli  o e t*.  gel  inter fe  aquales  funt . Grxeus  codex  .tau.afii  o«j*-'_ 
vo«'  n A y yoiud  lege  n'  \W  -ffj  sK  y A ywviA  , 


D 


\ 


•V 


Si  fint  tres  circuli  politione,  &,  magnitudine  dati,  qui  fefe  contingant*  qui  ipfos 
. comprehendit  circulus  magnitudine  datus  erit » praemittuntur  autcra  li^c-»  ,<%i. 


\ *i  U 4 l\  • • 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VlJ. 


TBirv  \ 


»ii  n: 


Sit  quadrilaterum  abcd,  re&um  angulum  habens  abc,  & darafn 
vnamquamque  rectarum  linearum  ab,bc,cd,da  . oftendendum  cft 
. rc&am  lineam,  qua.'  bd  puntfta  coniungir,  datam  efle. 


Iungatur  a c,  & perpendiculares  ducan- 
tur,ad  cd  quidem  rc«fta linea  ag;  ad  ac  ve- 
ro ipfii  b ef«  & data  eft  in  numeris  Vnaquazq; 
ipfarucn  ab,bc:  angulufque  abc  cft  re#us, 

& perpendicularis  be  . data  igitur  erit, & vna- 
quaeque  ipfaruin  a e,  ac,  ac,  be,  rcftangu- 
Ium  enim  ace  cum  fif  squale  quadrato  ex 
b c cft  datumj&  data  ac.  quare  & ah/ec  da- 
ta; erunt.  Rurfus  quoniam  vnaqumque  recta- 
rum linearum  ac,  c d,  da  cft  data : & dt  a g 
perpendicularis , data  erit  & vnaquacquc  ipfa- 
Tum  dg,  gc.  etenim  exceflbs,  quo  quadratum 
cx  a c fuperat  quadratum cx  da,  ad  retftam  n 
lineam  cd  applicatus  datum  fecit  exedtum. 


'X 

fi 


■i 

i 


quo redta linea  cc  ipfaixj  gd  fuperat, auod  lemmate  demon ftratura cft , adeo  vj  nc 
cc,  ao  datae  fit.  Et  quoniam  triangulum  agc  ttiangulo  cxf  squiaogulum  cft,  vt  P 
> , r ' gc  ad 


Digilizad  by  Google 


wow'’ 


64  PAPPI  MATH.  COLL. 

gc  ad  cb,  ita  erit  & ac  ad  cf,  & a g ad  bf,  atque  cft  proportio  ccadca  data  , 
data:  igitur  erunt  & cf,fe.  Sed  & ipfac  u b,  b c . ergo  & vnaqusqu?  ipfarum  ff,  t.g 
G cd  eft  data.  ducatur  ad  cf  perpendicularis  bh.  dats  igitur  funt  fh,hc,«h,  quare 
jj  & vtraque ipfarum  dh,  hb  cft  data,  angulus  autejn  Bpb  cftrcftus.  ergo  & b d d#» 
ta  erit  j 


ALITER. 

Ducatur  ad  ac  perpendicularis  de,  & ad  f pror 
Jt  ducatur  , Quoniam  igitur  data  eft  vnaqusqus  refta-r 
rum  linearum  ad,dc, ca,  & perpendicularis  de, 
vtraque  etiam  ae,bc  eritdata,&  cupi  triangulum 
abc  triangulo  cef  squiangulum  fit, vt  qb  ad  bf, 
ita  erit  cb  ad  ba.  data  efi  autem  ipfius  cb  ad  ba 
proportio , quare  & proportio  cb  ad  ef  data  erit, 
eftque  cb  data,  data  igitur  & ef.  Sed  & data  de, 
ergo  tota  d f erit  data . Eadem  ratione  dabitur  vira- 
le que  ipfarum  b f,  f e . Vtenlm  a e ad  cb,  ita  fc  ad 
cb.  & data  eft  proportio  a c ad  c b , quare  & pro- 
portio fc  ad  en  aabitur,&  cft  data  cb.  dataigi* 
turerit&  cf.  JR  urfus  a punfto  d ducatur  perpendi- 
cularis dg.  data  eft  igitur  vtraque  ipfarum  dg,g  f. 
ergo  vtraque  bg,gd  data.  & angulus  ad  g eft  pe^ 
r*  (ftus, quare  bd  data  erit. 


2' 

tn*. 


C 0 M M £ ?(  r ^ H 1 r si 


A Et  perpendiculares  ducantur;  ad  cd  quidem  redla  linea  a g;  ad  ac  veroipfa  bbf» 
& data  eft  vnaqusqu^  ipfarum  a b,  b c ] Gracus  codex  corruptus , & mancus  cft , qui  ffc 
habet  , Kf  vctfliroi  i {"/ftuaar  Sk'  ¥ y f n « » , tfa'  fl  # tt.fi  fiy.  fe Oncet,  iJJir  « ir 
*fiQn»n  . fortafsevero  ilareflituetur  x,  xaSiroi  /uir  £ yfnnr,  tk'  cPi  # 'k  y* 

fit  £.  iM(|  'r»e  a.  fi  fi  y ftjliau  ©or  tr  upiQpoit,  x,  tp$v'  Xftr,&C.  illud  vero  It  dpiSpeu 
idetreb  appofuit , Vt  intelligamus  retias  lineas  illas  in  uumeris  datas  ejfie , nempe  quas  menfiu • 
ra  quepiam  fecundum  numerum  metitur  notum , f 

B Data  igitur  erit,  &vnaqusqu$  ipfarum  ab,bc,ac,be.  rc&angulum  enim  ach 
cum  fit  squale  quadrato  ex  b c , cft  datum , & data  a c,  quare  & a b b c dats  cru  nt  ] 
Data  eft  enim  ac  ex  pcnultitna  primi  libri  elementorum,  quod  datffint  a b,bc,  nttum  an- 
gulum continentes  ,Cr  quoniam  in  triangulo  orthogonio  abc  abanguio  redo  ad  bafimper • 
«.  S«xti,  fendicularis  duda  eft  bb,  fiunt  triangula  ab  e,  ebc  fimihatoti,  & inter  fefe.  quare  cum 
17*  Sexti,  fit  vt  ac  ad  cb  , ita  bc  ad  ce,  entred  angulum  acb  quadrato  ex  bc  aquale , datum  au* 
tem  cft  quadratum  ex  bc,  quod  & ipfa  bc,CT  efi  ac  data,  ergo  (j;  cb  data  cnt.  Sint • 
liter  & ae  erit  data,  rcilangulum  namque  Cae  aquale  efi\quadrato  ipfius  ab.  Quod 
eum  data  fint  a E,  tc,&  quadrata  earum  data  erunt,  ergo  & datum  quadratum  rx  bb: 
•Vtraque  enim  quadrata,  qua  ex  nn,  ec  aqualia  fuut  quadrato  ex  BC;  & Vtraque  rx  b e,  ea 
quadrata  quadrato  cx  ab  fiunt  aqualia,  Crccus  codex  vfi  yy  r»'  •vW  a y i oV-rJ  -vW  fi  y 
yimeu  fo g»r.  legendum  autem  . ytp  tc'  xno  <t  y « /ror  oV  T»  W fi  y ylrtTtufe^ir.iyf^ 
Qlic*  <fyt  ti  « y.  <Srt  Ineirn  7»  e <t  i * y iftu  foOuea. 

C Et  eft  a g perpendicularis  ] Corrigendus  Gracus  codex , qui fie  habet . k,  xd6 it«V  Xftr 
n k n lege  n m n. 

D Data  erit  & vnaqujeque  ipfarum  dg,gc]  Demonfiratur  hoc  fiequentt  lemmate , quam- 
quam ex  i propofittone  fecundi  librt  elementorum  demonfirari  poteJl;nam  fi  dimidium  ex  c efi* 
fius,  quo  quadrata  ex  ac,cd  Jh  per  aut  quadratum  ex  ad,  applicetur  ai  redam  lineam  cd 
£ latitudinem  facient  ipfiam  cc.  ‘ 

Etenim  excetfus, quo  quadratum  ex  ac  fuperat  quadratum  ex  da  ad  rcdlam  lineam 
cd  applicatus  datum  facit  excefium,  quo  refta  linea  cg  ipfam  cd  fuperat,  quod  lem- 
mate dcmonftratum  cft  } Vbi  hoc  lemma  fit  non  vidi , Sed,  tamen  nos  illud  idem  demonitri* 
re  aggrediemur,  - ~ V 

. / LEM*, 


LEM  M A; 
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Sic  triangulum  abc,  cuius  latus  bc  maius  fit  latere  ab; & a puncto  b 
ad  ac  perpendicularis  ducatur  hd.  Dico  fi  cxcefliis , quo  quadratum  ex 
cb  fuperat  quadratum  ex  ba  ad  rectam  lineam  a c applicetur,  latitudi- 
nem facere  cxctflum,  quo  refta  linea  cd  iplam  da  iuperat . 

Fiat  enim  ex  refla  linea  a d quadratum  a e f d , & ex  re- 
fla linea  dc  quadratu  dgh'c.  deinde  arcula  linea  dc  afa- 
Iciffa  c k ipfi  ad  «quali,  per  k ducatur  k l parallela  dc, 

& e v producatur  ad  m , vt  reflant  lineant  k l in  punflo  s 
fccet , paralldogramotum  acso  compleatur . erit  us  . 
quadratum  «quale  quadrato  Dn,Jacproptcrea  gnomon  khb 
erit  exeeflus,  quo  quadratum  dk  fuperat  quadratum  de. 

Sed  parallelogrammum  e e cfl  «quale  parallclogrammo 
e,  n , cum  rcft«  line*  e e,  en  fint  «quales:  & parallclogra- 
mum  e n «quale  parallelogramo  n c. ergoparallclogram- 
jnum  eg  ipli  Nt  «quale  erit  ,&  totum  an  parallclogram-  o 6 1 " 

ittum  gnomoni  kh  p «quale . Quoniam  igitur  quadratocx  ■4"Tr; 

ab  «qualia  funt  ytraq;  quadrata  ex  ad,  db,&  quadrato  ex  e ciqitalia  quadrata  ex 
bd,  oc.fublato  communi  quadrato  ex  bd,  erit  exeeflus,  quo  quadratum  ex  cd  fu- 
perat  quadratum  ex  da  idem,  quoquadratumex  cb  quadratum  ex  ba  fuperat.  Sed 
quadratum  ex  cd  fuperat  quadratum  ex  da  gnomone  khf,  hoc  cft  parallclogram- 
ino  eu.  ergo  parallelogrammum  eii  cft  cxcefsus,  quoquadratumex  cb  fuperat  qua- 
dratum ex  ba.  qui  quidcin  cxcefsus  applicatus  ad  reft.tm  lineam  em,  hoc  cft  ad  ac 
latitudinem  efficit  iim  , hoc  cft  hl,  vel  te.  atqui  cft  ite  exeeflus,  quo  refla  linea 
cd  ipfam  da  fuperat.  pater  igitur  verum  effe  illud,  quod  proponebatur. 

Et  quoniam  triangulum  agc  triangulo  cep  «quiangulum cft ] E(i enim angulus  p 
aco  vtnqiic  communis , & angulus  fec  rctlus  aqualis  reflo  aGC.  quare,  & reliquus 
reliquo  aqualis . 

Dat«  igitur  funt  FH,  Ex  pramiffo  lemmate , quemadmodum  ex  ne,  Gc,  ag.  G 

Angulus  autem  b h d cft  reftus]  Cracus  codex  £ •>«»'  «Jjr  » W fi  0 * corrige  n Sn'  fi  8 X.  H 
Quoniam  igitur  data  cft  vnaqu«que  rectarum  linearum  ad,  ne,  ca,  & perpendi-  K 
cularis  de,  erit,  & vtraque  ipfarum  a e,  bc  data]  Hoc  concludetur  quemadmodum  i n 
antecedente.  Cracus  codex  itr«  hii/ra  ihr  iuden  n»  «F,  ty  >«,  vi  ualtirac  d t i,  Mit- 
ra ieai  itari  f a r nt  at  ty.lcge  vi  itari/a  r de  <ta,a  y. 

Et  data  eift  proportio  ac  ad  cb.  quare  & proportio  fc  ad  ce  dabitur,  & eft  ce 
data  . data  igitur  & c r ] Cum  autem  cp  data  fit.  & tota  en,  erit  & rp  data . In  Grxeo 
codice  multa  defiderari  Videntur  j quific  babec . t,  Idtie  •'  rie  a y -orte  y fi  a tyte . ego  bac 
addenda  ccnfeo.  XoSiir  a/a  i y a’  rue  £ y y , Aejof . £ Stitiea  ijit  i y a.  fainra  afo. 

. 

Quare  & bd  data  erit  ] Hoc  modo  pro- 
pofitum  icmonfiralitur  , quando  refla  ime « 
de  produflj  cadit  in  bc.  Quod  fi  ini  ca- 
dat , vt  m fubiefla  figura  , 'erit  triangulum 
A E P triangulo  abc  fimile , quare  Vt  a B ad 
te,  ita  an  ad  ef.  & efi  a l dita . ergo  & 
x F Sed  & data  de.  & tota  igitur  n p data 
erit . vt  autem  ne  ad  ca  , ita  e p ad  p a.  & 
data  tfi  BP.  quare  & r A.  Sed  & ab  data . 
ergo  & n f dabitur.  I{urfus  a punflo  n ad  ab 
perpendicularis  ducatur  dc  rrifnr''AG,(op,DO 
data  . ergo  & cb,  atque  efi  angulus  ad  a re- 
flus  .&  bd  igitur  data  erit . 


ts 
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THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 


A Sint  arqualcs  circuli  politione,  & magnitudine  dati , quorum  centra 
bcab,&  datum  punctum  c,  perque  c ddcnbatur  circulus  chf,  con- 
tingens circulos,  quorum  centra  au,  Dico  iplius diametrum  datam elle. 


D Iungantur  b f g,c  f h > c m p,  a b,  c fi»  p pk» 

£ hk.  fit  igitur  gii  ipfi  cb  paralleJa , pro- 
pterea  quod  anguli  ad  verticem  efc, cfh 
squales  funt , & fimiles  circumferentis 
e p f,  g K f j & triangulum  chf  triangulo 
P f h g squiangulum . Eadem  quoque  ratio» 
ne  & hk  ipfi  pc  cA  parallela,  & squales 
funt  circuli, quorum  centra  ab.  squalis 
q igitur eA  fg  ipfi  de.  ducantur  perpendi- 
jq  culares  as,  bl.  ergo  as  ipfi  bl  eAsqua- 
^ lis  . quare  & bm  squalis  ma,  & lm  ipfi 
MSj  duo  enim  triangula  blm,  asm  duos 
angulos  ad  verticem  squales  habent,  & 
reftos  angulos  ad  pun&a  ls.  habent  au. 
tem  & vnum  latus  vni  lateri  squale, & 
perpendiculare  , videlicet  bl  ipfi  a s 
data  c A vnaqusque  ipfaru  m l,  l b,  m « 

& ita  e g,  d e , & b l,  l s.  data  igitur , & 
vtraque  ipfimun  bm,  ma.  Sed  vtraqj  ac 
c b c A data,  pofitionc  cniin  funt  a b c pun* 
#a,  quare  triangulum  abc  fpecic  cA  da» 
tum  . ergo  & data  erit  c m , perpendicula- 
ris fcilicet  a puntto  c adipfani  ab  du&a. 
Et  quoniam  data  cA  nr  diameter  circuli 
ghk,  & data  m a , erit  & reliqua  mb  da- 
ta. Ilurfusquonia  datum  cAredlangulum 


n m r,  datum  eritj&.ipfum  g m f,  hoc  eA  e m F noc  eit  c m p . & data  e A c m . data  ieitur  & 
cp.  Itaqi  cu  circulus  cuius  centrum  a pofitionc,  ac  magnftudihc  datus  fit , & data  po 
fitione,  ac  magnitudine  c p i dudsquc  fint  pfk  , cfh,  ita  vt  cp  parallela  fit  ipfi  Kiti 
data  erit  & diameter  circuji  circa  triangulum  c f p , hoc  eA  c e f deferipti , 


c o m yt e 2*  t **  r i v r; 


'h  Sint  ^quales  circuli  politione,  & magnitudine  dati,  quorum  centra  ab]  Circulos  ma . 
gnnudme  datos  boc  loco  intelltgere  oportet,  vt  arbitror , quemadmodum  fhpra,  nempe  quorum 
diametri  tn  numeris  dantur,  * 1 


B Et  datum  puntfum  c ] Vt  data  quoque  fint  redit  linea , qua 
apundo  c ad  circulorum  centra  ab  pertinent . 

C Pcrq;  c deferibatur circulus  chf  contingens circWos quo- 
rum centra  ab)  Contingat dtdos  circulos inpundis  ef. 

P Iungantur  efg,  cfh,  cmp,  ab,  ce,  pfk,hk;j  iun» 
gantur  e f , c f , & produc autur,vt  fecent  circulum,  cuius  centrum 
a inpundis  gh.  deinde  i unda  ab  , qua  fecet  redam  lineam  bf  in 
m,  ducatur  cmp.  & rurfus  tunda  pf,  produdaque  ad  k,  iun . 
gatur  h k . 

£ Fit  igitur  gh  ipfi  cb  parallela  propterea,quod  anguli  ad 
verticem  efc  , cp  h squalesfunt,  & fimiles  circumferentia: 
bpf-,  gkf,  & triangulum  ucf  , triangulo  fhg  eA  squian- 
gulum  j %4db9t  dcmonjlrandminfrafcripto  lemmate  Vtemur , 


LEM- 
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Si  duo  circuli  (c  mutuo,  duc  intus,  fiue  extra  contingant , reda  linea, 
quae  per  contadum  ducitur , fimiles  eorum  circumferentias  abiondit. 

Sint  duo  circuli  abcd,  e f c g , qui  fefc  in  pundo  c 

c cotingant:&per  c ducatur  reda  linea  a e vtrum- 
que  eorum  fccans.  Dico  circumferentiam  abc  cir- 
cumferentis efc  fimilemeflp . Sumantur  enim  cir- 
culorum centra  hk,  vt circuli  abcd  centrum  fit  h, 
circuli  vero  efcg  fit  centrum  k,  iunganturque  ha, 
xb,&  h k ,qus per  concadunt  c tranfibit  ex  u.& 

1 1,  tertij  libri  elementorum . Itaque  quoniam  angu- 
lus ac  h eft  squalis  angulo  ecJc,  & circa  alios  an- 
gulos, qui  ad  hk  latera  funt  proportionalia,eft  enim 
ah  squalis  hc,  quod  a centro  ad  circumferentiam, 

& b k ipfi  k c,  & reliquorum  vtcrq;  eft  redo  minor : 
triangula  ahc,  bkc  inter  fe  fimilia  erunt,  & angu- 
lus a hc, angulo  bkc  squalis,  circunferentia  igi- 
tur abc  fimilis  cft  circumferentis  bfc.  & idcirco  reliqua  ADfc  rcliqus  egc  fimi» 
lis . atq;  illud  eft  quod  oportebat  demonftrarc . 

Cum  igitur  circumferentia  eff  fimilis  fit  circumferentis  gkf,  erit  angulus  bcf 
squalisangulo  fhg.  Sed  anguli  ad  verticem  bfc,'gfii  funt  squales*  reliquus  igi- 
tur angulus  cbp  reliquo  hgf  squalis  erit.  & triangulum  triangulo  squiangulum. 
quare  ex  z8,  primi  fcquitur  redam  lineam  h c ipfi  c b parallelam  cfle . 

Eadem  quoque  ratione  & hk  ipfi  pc  cft  parallela]  Efl  enimexijs,  qua  demonflrata  F 
funt,  circumferentia  pf  limitis  circumferentia  fk  , &•  circumferentia  CF  ipfi  fh.  quare  «jr 
angulus  p qp  angulo  f h k eft  aqualis , angulufque  c p f angulo  hkf;  & qui  ai  verticem 
PFC  ipfi  HFK  ,&  triangulum  fpc  triangulo  fhk  aquiangulum, retia  igitur  linea  hk  re* 
fla  p ce  fi  parallela.  * * 

Aequalis  igitur  eft  f g ipfi  db]  Quoniam  enim  circumferentia  bxd  fimilis  efi  circum  G 
ferentia  epf,  atque  eidem  fimilis  efl  fko  circumferentia;  erit  & circumferentia  bxd  cir- 
cumferentia f k c fimilis , dr  funt  aqualium  circulorum . reti a igitur  linea  fd  retia  fo  a- 
qualis  erit  , 

Ergo  a s ipfi  Bt  eff  squalis  J In  circulo  enim  aquales  retia  linea  aqualiter  a centro  H 
dl flant . 

Qi^arc&BM  eft  squalis  m a , & lm  ipfi  msJ  7qam  cum  angulus  ad  Verticem  tui  fit  K 
aqualis  angulo  ams  ,&  retlus  angulus  ad  l aquahs  redo  ad  s;  erit  & reliquus  reliquo 
aqualis,  & triangulum  triangulo  fit  mile . Vt  igitur  in  ad  sa,  ita  su  ad  ma.  Sed  le  efi 
aqualis  sa»  ergo  & b m ipfi  m a aqualis  erit ; er  eadem  ratione  iu  demonfirabitur  aqualis 
» pfi  mi • 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX;  - . 

Sic  triangulum  abc,  habens  vnum- 
quodque  latus  datum,  & pundum  intra 
D : & quo  fiipciac  ad  i piam  dc,  co  fii- 
peret  cd  ipfam  DB;  fitque exccflus datus 
Dico  vnamquamque  ipfarum  AD,  dc, 
db  daram  efle. 

Quoniam  enim  exceflus  ipfarum  ad,  dc  cft 
datus, fit  exccfsui  squalis  vtraq;  ipfarum  ab, 

■f.  tres  igitur  reds  lines  iy>,  dc,  df  inter 
(fe  squales  funt . deferibatur  circa  centrum  o 
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circulus  c bf  . quare  ex  eo , quod  antea  diximus,  data  eft  d f • quarum  b f eftdata . re- 
liqua igitur  bd  data  erit.  Scd&ipfarura  ad, dcj  dc,  db  exccflus erit  datus. 
Lemmata  igitur  hac  funt . Illud  autem  eft,  quod  imprimis  quaeritur . 


THEOREMA  X.  PROPOSITIO  X. 


\ 


Sint  tres  circuli  inaequales,  qui  fele  contingant,  & datas  habeant  dia- 
metros, quorum  centra  a bc:  & circa  iplos  lic  circulus  contingens  def, 
cuius  oporteat  diametrum  inuenire . 

Sit  autem  ipfius  centrum  n : 

& centra  abc  iungantiir  , ab,, 
a c , c b , & praeterea  nad,kbf, 
nc b ducantur.  Itaque, quoniam 
diametri  circulorum  , quorum 
centra  abc,  datae  funt , fiet  e- 
tiam  vnaquaeque ipfarum  ab,  bc, 
data , & differentia:  ipfarum 
nb  datae. cx  eo  igitur, 
nte  deferiptum  fuit , data 
*n.  fed  & ad  data,  quare 
circuli  def  diameter  dabitur, 
hnr  quidem  vnum  terminum 
reliqua  autem  fubfcri- 


theorema  xi:  propositio  xi: 


'A  Sit  femicirculus  abc,  & infledtacur  cba,  ducaturquc  cd  ita,vt  cb 
fit  aequalis  vtrifque  fimiil  ab,  cd,  & perpendiculares  bb»  df  ducan- 
tur. Dico  A F ipfius  B E duplam  cflc. 


B Ponatur  enim  ipfi  a e aequalis  bc:  ^ 

& bh  stqualis  ab,  iunganturq;  ah, 

h g , h f : & du<fta  k h perpendicula-  B / 

ri , iungatur  b k . Quoniam  igitur  >--• 

c b aqualis  eft  vtrifque  a b . d c,  qua-  , / 

rumBHipfiBA  eft  aequalis , reliqua  / N. 

h c reliquae  cd  aequalis  erit ; ergo  /,/-•  . 

quadratura  cx  c d eft  aequale  qua-  j I 

C arato  cx  ch.  quadratum  autem  ex  |/^<i  /.  \ a. 

cd  aquale  eft  rcdtangulo  acf.  re-  — 1 & k i 

D ftangulum  igitur  acf  quadrato  cx 
gh  eft  aqua le,&ob id angullis  fhc  ^ 

E aqualis  eft  angulo  h ag  .Rurfusquomam  re<ftanguliim  c ab  «qualeef 
F a b , erit  duplum  reftanguli  c a b , hoc  eft  rctfangulum  c a g , aquale  d 
G ex  ab,  hoc  eft  quadrato  ex  ah.  angulus  igiutur  hcf  aqualis  eft  angi 
H autem  & angulus  hac  gqual  is  angulo  fhc.  ergo  reliquus  agh  rcliqi 
X qualis  ac  proptcrca  oh  aqualis  hf.  & du&aclt  hk  perpendicularis  't 
L kg  aquali  erit»  Et  quoniam  vterque  angulorum  abh^  akh  re&us  eft. 


oc  lungatur  he-  Dico angulutr 

Ducatur  a pun&o  c ad  b b per- 
pendicularis e K , & iungatur  k n , 
ergo  bk  eft  aqualis  k e,  atque  eft- 
angulus  b d e rc&us : tres  igitur  re- 
giae linea  bkjtKd,ke  inter  Ce  te- 
quales  funt  j & ck  parallela  eft 
ipfi  ef  . Itaque  quoniam  angulum 
khd  eft  aqualisangulo  dbh,  at- 
que eft  dk  aqualis  k e ; erit  angu- 
lus kdb  squalis  angulo  kbd , & 
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rc  be,  bk  aquales  funt.  Scdipfms  ek  dupla  eft  AE,quonia  a 
ec,fk  vero  avjualis  kg.  fequitur  igitur  redam  lineam  af 
quod  demon ftrarc  oportebat . 

C 0 TA  U E ^ T Jl  R I V S. 

. • • ' •••■■>•  • • ; • t 

SitYemicircuIus  abc,  & inflettatur  cea,  ducaturqnc  ct>,  ita  vt  cb  fit  aqualis  , 
Vtrifquc  firnul  ab,  cr>]  Gracus  endrx  mtqnt  ex  parte  m fient  ed , quem  ita  rtfhtHcndum  A 
puro . ira)  ripitvxAUr  ro ' cl  & y,  iy  xtx.Kel^n  » y Q <t>  fufySo  n y l un  *rai  ;<r»  y & 
vuftLfjLpirifo  riT  <t  /3  y S" , *«0tro/  nyOuaar  /8»  en  «'  «£  Itxkaritif  *b  rnc  /S  « . i 

Ponatur  enim  ipfi  a e aqualis  eg  j Gracus  codex  X)  yq.  lege  *«<&«  ydp . g 

Quadratum  autem  ex  cd  aquale  cftrc&angulo  acf]  eflemm  eo  media  proportio-  Q 
nahs  inter  ac,  cf.  namdnSa  ad  erit  ex  odaua  fexti  elementorum  triangulum  adc  [imi 
le  triangulo  c f d , & Vt  a c ad  c d , ita  D c ad  c f . 

Et  ob  id  angulus  fh  c aqualis  angulo  hag  ] Quoniam  oh  fimilitudinem  triangulorum  d 
adc,  c F d , ve  a c ad  c D , hoc  eft  ad  c k*  ita  d c ad  c f , hoc  eft  h c ad  c F . ent  trungu . 

Ium  ahc  triangulo  hcf  fimile  ex  6 fexti  elementorum , cum  circa  eundem  angulum  , qui 
adeflad  c latera  proportionalia  fine , ergo  & anguli  angulis  aquales,  quibus  etufdem  rationis 
latera  fubtenduntur . 

Rurfus  quoniam  redangulum  c a k aquale  eft  quadrato  ex  ab]  namque  ab  media  E 
proportionalis  cd  inter  c A , A B ex  ottaua  fexti  elementorum . 

Erit  duplum  reftanguli  cae,  hoc  cftrc&angulum  cag  aquale  duplo  quadrati  cx  F 
a b , hoc  eft  quadrato  ex  a h ] ponitur  enim  a e aquahs  e g , quare  a g tpfius  a e eft  dupla. 

& funt  ab,  bh  aquales , angulufque  abh  in  [ante  tr  culo  re  cius , ergo  quadratum  ex  ah 
duplum  eft  quadrati  ex  ab.  4^primi. 

Angulus  igitur  hcf  aqualiseftangalo  ahg]  quoniam  red angulum  c a o aquale  eft  G 
quadrato  ex  ah,  Vtdcmonftrandurnfuit , ah  media  proportionalis  erit  inter  ca,ag. 
re  vt  c a ad  ah  , ita  h a ad  ao.  rurfUs  igitur  triangulum  ahg  Gmtle  e(l  triangulo 
angulus  ahg  angulo  a c h aqualis . Grxcus  codex  mancus  e(lt& ita  reftituendus . 

!>Jjf  »"  \sanrne  9 y £ yuvla  tn  vos'  rnf  <t  9 h yur/et. 

Eft  autem  & angulus  hag  aqualisanguloFHC]  ex  eo,quod  proxime  demonftratum  eft. 

Ergo  rcliquuis  agh  reliquo  h fc  eft  aqualis  ] hoc  eft  reliquus  angulus  trianguli  ahg  v_ 
k qualis  reliquo  trianguli  hcf,  Vt  etiam  triangula  ahg,  hcf  jimjha  fint . 

Acpropterea  gh  aqualis  hf  ] cum  enim  anguli  agh,  hfc  fint  aquales , & reliqui  ^ 
ex  duobus  redis  eg  f,  hfc  aquales  erunt , itemque  equales  reda  linea  gh,  «f.  6.  prjmj , 

Et  quadrilaterum  abhk  eft  in  circulo]  St  enim  circa  diametrum  ah  circulus  dcfcri-M 
'batur  , per  b k punda  tranfibit . 3 1,  terti  j. 

Angulus  p h a aqualis  erit  angulo  bka  ] Quippe  cum  in  eadem  circuli  portione  con- 
fi  Jiant  * 

• J . » ,i  : .iLik  fiJ|/  o 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XII.  2 

r>-~  - • •* 

‘ Sit  femicirculus  a b c , & infle&atur  abd,  fitque  a b squali  s B D .•  ipfi  : C* 

vero  bd  ducatur  ad  re&oj?  angulos  de,  & be  iungaturj  cui  ad  rectos  an- 
gulos ducatur  ef:  fitque  cenrrum  G;  &c  vt  ag  ad  gd,  ita  fit  DH  ad  HF,a 


angulus  bde 
€ta linea  b k*  kd 


•r».;  . ' 

vj. 

j.tertij. 
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idcirco  ldb  angulus  ipfi  um  aequalis. & dk  parallela  cft  eh>  Ducatur ipfi  oBoa- 
rallela  K l , & en  ad  l producatur,  iungaturque  st . Quoniam  igitur  k l quidem 
ipfi  de  parallela  cft:  ko  vero  parallela  ef,  & kd  ipfi  eh,  erit  triangulum  uo 
«,  Sexti,  aquiangulum  triangulo  edf,  & triangulum  dic  triangulo  hef.  quare  vt  lg  ad 
oi,  ita  de  ad  pt:  & vt  ic  ad  gd,  jta  ef  ad  fh;  ergo  ex  squali  vt  lg  ad  od  ita 
D d f ad  f h ; Se  diuidendo  vt  ld  ad 
d g , ita  dh  ad  h f : ponebatur  au- 
tem&vt  ph  ad  h f,  ita  ac  adeo, 
vt  igitur  ld  ad  DC,ita  dh  ad  hf, 
hoc  cft  a g ad  G d . quare  L d ipfi 
p^quinii.  ag  eft squalis. & obid  la  ipltoc, 

£ Sed  Se  ab  eft  squalis  id.  ergo  lb 
F ipfi  bg  «qualis  erit.  At  dg  cft  *• 

G qualis  vtriq;  l d , a g . ergo  a i ipfi 
«.primi,  ld.  Quoniam  enim  u parallela 
5, pruni.  DEj5j  dk  ipfi  EE>  squalis,  erit  bkl  angulus  «qualis  angulo  L x d .& quoniam 
ik  «qualis eft  kd,& angulus  bkl  angulo  dkl.  erit  & b l ipfi  ld  «qualis.  Com- 
**  politio  vero  refolutioni  congruens  erit.  Quoniam  enim  dk  «qualis  cft  ke,  & angu- 
. r Ius  k d b angulo  ked  cft  «qualis,  angulus  autem  xbd  «qualis  cft  angulo  bkl:  & 
t. pruni,  gaulus  kdb  ipfi  dkl  ob lineas parallelasxL , ed.  ergo  & bkl  angulus  cft  «qualis 
M angulo  dkl.  Sed  Se  bk  «qualis  cft  Kd,  bafis  igitur  bl  bafi  ld  «qualis  erit,  quare 
n Se  angulus  L i d angulo  b d a , hoc  cft  angulo  d a b , hoc  eft  A b g . comunis  auferatur 
angulus  a in.  reliquus  igitur  lba  «qualis  cft  reliquo  dbg  . Sed  & bdg  «qualis  ipfi 
a a l . ergo  duo  triangula  bdc,sal  duos  angulos  duobus  angulis  «quales  habent , Se 
latus  ab  xquaje lateri  id,  quare  bg  ipfi  bl,&  dg  ipfi  la  cft  «qualis, proptercaq; 
ld  ipfi  ag.  Itaque  quoniam  vt  ag  ad  gd,  ita  ponitur  cflie  dh  ad  hf,  atque  cft  ag 
aequalis  ld,  erit  vt  ld  ad  dg,  ita  dh  ad  hf:&  componendo  vt  lg  ad  gd,  ita  df 
NO  ad  fh.  qft  autcm&vt  lg  ad  ok,  ita  df  ad  fe.  & vt  kg  ad  gd  ,ita  bf  ad  fk. 
P & angulus  bfh  eft  «qualis  angulo  k gd  ob  lineas  parallelas  bf,  te.  ergo  angulus 
^'pritn,  EHF  angulo  kdg  eft  «qualis ; & idcirco  refla  linea  kd  redi*  eh  parallela,  angulus 
M r ' igitur  k d b , hoc  cft  K e d angujo  dbh  «qualis  erit'. 

C O M M B *(.T  ^ H,  i r s: 

A Tres  Igitur  redi*  linee  si,kd,ie  inter  fe  «quales  funt  ] Si  enim  centro  k tr  tuter. 

nullo  ke  circulus  deferibatur  ,tranfibit  is  per  punBum  D.  ergo  kd  ipfi  kb  eft  aquatis . 

B Itaque  quoniam  angulus  ked  eft  «qualis  angulo  deh  & reliqua  J Ilie  incipit  refu, 
lotio . ponit  enim  illud,  quod  dtmonftrare  oportet . 

C Et  idcirco  kde  ipfi  deh  eft  «qualis  ] Crocus  codex . tn  Spa  »'  # <m'  y l ■ »»* 

5 > r ‘r*  {J,,, . lege  r,  \w'  t t t . 

D Etob  id  la  ipfi  dg  ] Tqcmpe  abluta  Btrique  communi  ad. 

E ErgoLB  ipfi  bo  «qualis  erit]  Quoniam  enim  ab  eft  equulis  id,  erunt  anguli  b a D, 
f.  primi-  ipi  inter  fe  aquales  ; & tttdem  equule  s,  quttx  duobus  retiis  relinquuntur  bal,  bdg;  ergo 

6 bafis  L B bafi  B G eft  aqualis . 

F At  B a cft  «qualis  vtrique  L D , A G ] Etenim  L n oftenfa  eft  aqualis  a g , tr  eft  a g ipfi 
c B aqualis ; a centro  namque  ad  circumferentiam  ducuntur . 

G Quoniam  enim  kl  parallela  eft  de,  & dk  ipfi  kb  «qualis,  erit  bkl  angulus 
qualis  angulo  lkd]  Witter  oflendit  bl,  ld  aquales  effe , nam  cum  k l , d e fint  paralle- 
la , fitque  d k aqualis  x e ; erit  angulus  bkl  aqualis  angulo  ked.  Sed  angulus  kbd  eft 
’ primi,  aqualis  angulo  kdb.  boe  eft  angulo  lkd.  angulus  igitur  bkl  angulo  lkd  tft  aqualis, 

H Angulus  autem  kbd  «qualis  angulo  bkl]  Crocus  codex  «aa’b  /au  W uti  tege 
<tn'  u • t. 

K Et  angulus  kdb  ipfi  dkl]  Crocus  codex  u St'  obn'  u S t an  W fi  u a lege  Tn 
\m'  X * a» 

• L Ergo  Se  b k t angulus  cft  «qualis  angulo  d k lI  ] Crocis  codex  **  * fri  fi  u a t» 

* a X lege  v»  ii u?  Sun, 

M Ergo  duo  tfiangnla  bdg,  bal  duos  angulos  duobus  angulis  «quales  habent.  Se 
latus  ab  «quale  lateri  id.  quare  io  ipfi  bl,&  do  ipfi  la  cft  «qualis]  Erit  enim, 
angulus  reliquo  aqualis,  & triangulum  tjiangulo  fimile . quare  vt  ab  ad  bd 

na 


% 


\ 


/ 


f 
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ita  lb  ad  bg  & Lkai  dg.  efl  autem  ab  aqualis  bd,  ergo  & lb  ipfi  bg,  & LKipfi 
dg  efl  aqualis . . r 

Eit  autem  & vt  lg  ad  gk,  ita  nF  ad  fb  ] ex  quarta  fexti  elementorum.  7^am  cum  N 
rc3a  linea  lk.de  parallela  fint , ittmquc  parallela  kg,  bf.  erunt  tri  amula  lkGtBbf'- 
inter  fc  fi  milia. 


Et  vt  k g ad  gd  . ita  e f ad  f ii  ] Efl  enim  vt  l c ad  g k ,ita  df  ad  f r , & cottuerre  »•  O 
do  vt  k g ad  g l , ita  b f ad  f d *.Sed  vt  lg  ad  gd,  na  df  ad  Flr . ergo  ex  aquali  vt  k g ad 
G D.  Ita  EP  ad  F H • ’ . /.  ' . . ■ . Jl  j Ll  , 

Ergo  angulus  bhf  angulo  kdg  eft  aequalis  J 'Rameum  (it  vt  kg  ad  od  it*.v£)r  ad  P 
*n:  & an  iulus  ad  a (it  aqualis  angulo  ad  f ; erunt  & reliqui  anguli  reliquis  angulis  aqua- 
les, ex  6.  fextihbn  elementorum.  i.  , ••  « r -.  i 


Circumfertur  in  quibuIHam  libris  antiqua  propofitio  buiufrnoJi. 


Ponantur  tres  femicirculi  fefe 
contingentes  abc,  a d k , e f c : & 
in  fpacio  inter  ipforum  circumfe- 
rentias intereic<ho , quod  ipgtttor 
vocant , deferibantur  quotcum- 
que circuli, qui  tum femicirculos, 
tum  fefe  mutuo  contingant , vt 
circa  centra  g h k l;  oftendendum 
eil  perpendicularem  quidem  qua: 
ex  centro  g ad  ac  ducitur,  dia- 
metro circuli  circa  g deferipti  ae- 
qualem clfe  . perpendicularem 
vero, qua:  ab  h dufcitur,  duplaincflcdicmctri  circuli  circa  h dcfcipti:&qua  a k du-. 
citur , triplam  :&quxdcinceps,^  multiplices  clfe  propriarum  diametrorum  iuxta  nu-  . 
meros  deinceps  fele  vnitate  fupfcratttcs,  infinite  fadta  circulorum  deferiptione . Sed 
prius  lemmata  nonnulla  dcinonftrabgntur.  - r U- 

::  f 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XIII. 

‘ 1 ' ■'  'i  si] 

Sint  duo  circuli  fb,  bm  circa  centra  ac,  qua  fefe  In  b contingant , & eorum  ma-  ■ *r'  / 
ior  fit  bm,  fit  praterea  alius  circulus  kl  circa  centtum  c,  ipfos  contingens  in  kl, 

& iungantur  cg.  ag  qua  per  kl  tranfibunt,  iundlaquc  kl,&  produAa  fccabit  qui- 
dem circulum  cb»  redta  vero  linca,qua  per  centra  ac  producitur*occurret:  propte» 
rea  quod  trapezi;  aklc  latus  At  maius  efl  latere  cl.  occurrat  autem  in  fecanS 


u v -e* 

v*  v u/.rACf". 


circulum  in  d.  oftendendum  efl  vt  a b ad  b c , itaeffe  a e ad  bcv.  Eli  autem  manife- 
ftgm;  mndta  cd  etenim  fiunt  triangula  cdl,lkg  aquiangula,  qua:  angulos  ad  ver- 
ticemaquales  habent  >&  latera  proportionalia,  ita  vt  alterni  anguli  gcd,cg  a fint 

aquales, & fit  cd  parallela  ipfi  ak.  Vt  igitur  ae  ad  ec,  ita  ak  ad  cd,  hoc  efi 

ita  ab  ad  bc»  -T.  <r.  . jT  , i. 

' Coriucr- 
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Conuerfum  quoque  huius  perfpicuum  eft.  fi  enim  fit  vc  A b ad  bc, 
ita  a e ad  E c,  erit  kd  in  eadem  reda  linea,  in  qua  de. 

Parallela  enim  eft  ak  ipfi  cD.&vt  ABadsc,  hoc  eft  vt  ae  ad  sc,ita  ak  ad  co 
In  eadem  igitur  retta  linea  eft  kd,  in  qua  de.  Sienimrc&a  linea, qua;  per  ke  duci- 
ttir non  tranfeat  per  d,  fed  pCr  h,  eritvt  ab  ad  bc,  ita  ak  ad  bh,  quod  heri  non 
poteft . fimiliter  neque  extra  d tranfibit , fecans  c d produ&am,  vt  in  punfto  n nam 
rurfuserit  vt  ab  ad  bc,  ita  ak  ad  cm,  quod  itidem  heri  non  poteft.  vt  eniin  a e ad 
ic,  ita  eft  a k ad  cd.  vel  hoc  modo.  Ducatur  per  k ipfi  ab  parallela  KN.erir 
ACnk.  parallelogrammum  ,&aK  aqualis  c n . Et  quoniam  vt  a e ad  u c , ita  a k , 


M 

•» 


Jioc  eft  cn  ad  cd;  erit  diuidendo  vt  ac  ad  cb,  ita  nd  ad  dc;  & permutando,  vt 
AC,hoceftvt  kn  ad  nd,  ita  ac  ad  CD.funtque  circaj  aequales  angulos  > qui  ad  nc 
latera  Dronortionalia.  Simile  ieitureft trianeulum  edc  triangulo  nw*.  miam  an- 


i BL)  Aia  a D au  uv-  y nuv.  ^11  au  v.  r j v*.  rwtqun  d Ai  au  itmjuajTl  fiF  y VC  AB  iltt 

D bc,  hoc  eft  vt  kb  ad  ed.  Sed  vt  ke  ad  bd,  ita  kbi.  rc&angulum  ad  rcttangulum 

E lbd.  vt  autem  bb  ad  bf,  ita  quadratum  ex  b e ad  rc&angulum  bbf.  atque  eft  rc- 
F ftangulum  lbd  aequale  re&angulo  bef.  refiangulum  igitur  kel  quadrato cx  scac. 
quale  erit , 

, • C O Trl  ?/l  E T Jt  V S, 

'A  Etenim  fiunt  triangula  ent,  lk®  aequiangula , quae  angulos  ad  verticem  aqua- 
les habent  ,& latera  proportionalia,  ita  vt  alterni  anguli  gcd,cga  fint  aquales:  & 
fit  cd  parallela  ipfi  ak]  Quoniam  enim  trianguli  cdL  angulus  cld  cfl  aqualis  angulo  ' 
klg  trianguli  lgk»  & cira  alios  angulos  dcl,  lgk  latera  proportionalia , immo  vero 
aqualia,  aliorum  autem  vterque  eflminorrctlo  s triangula  cdl,  lkg  aquiangula  trunt , 
& angulus  gcd  angulo  cga  equalis . ergo  retia  linea  cd  retia  ak  parallela  erit . Gra» 
tUS  codex  ylrnat  yip  troydna  « y ll,  A * «j  Tflyara  nat  xp  aopvenr  yorlae  r de  ?rAit ipae 
ardAsyor  taorra  , <!reu  , lirae  Ttj  ra'e  vzra'  tny,  y n a yorlae  traAA*£,  iy  rrapa'fo.nKo9  $ y& 
Ufi  r»  * k , lege  ylrtrai  yap  la O yuna  tc  y t A , a k n vplyitiya  t de  x?  xopvqdr  yorlae  X4* 
rue  TKtvpde  urdAoyor  inerra,  de  tu  leae  lil)  rde  ysad  n y ,y  n a yvrlae  iraV,*'?,  iy*a~ 
P*>Ahaof  $ y 1 tiT  a k, 

® Erit,  & vt  a b ad  bc  , ita  a k ad  c h , quod  fieri  non  poteft . ] Efl  enim  vt  At  adac, 
ita  a n cui  cd.  quare  ck  ipfi  cd  e/1  aqualis , pars  Videlicet  toti,  quod  fieri  non  potefl. 

C Et  eft  cn  re&a  linea*  ergo  & k d b re&a  erit  ] T^amcum  angulus  b d c fit  aqualis  an  • 
-gulo  nDK,oppofitoptrique communi  cdk:  erunt  anguli  bdc,  cdK  aquales  epu,  kun. 
Sed  unguli  cdk,  rdn  funt  aquales  duobus  retiis,  quodretlalincafit  cdn  mergo  & edc, 
CDK  duobus  reBis  aquales  erunt:  & idcirco  bdk  retia  linea  erit, 

'5D  Sed  vt  k e ad  b d , ita  k b l retfanguium  ad  rettangulum  led]J  E*  prima  fexti  clc. 
mentorum  fumpta  nimirum  tc  communi  altitudine • Gratus t codex  «ride  plr  tfx  t *p6s 

tl,  ira» 
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• t • »*'*«■  r*  VDb’.«  • A w*'f  T*  iW  4 1,  I I,  /cjJC  4^4 oV  »•’  iW  A I paulo  pofi 

•fi  t n'  «’»«’  t » f.  /rgr  «r<V  n'  sim’  fi  i f , 

Vt  autem  se  ad  ep,  ita  quadratum  ex'  ss  ad  rcftangulum  se  r J Ex  lemmate  in 
13.  decimi  elementorum . 

Atque  cfl  rcflanguluin  l«d  «quale  reflangulo  » E F ] Ex  36.  terti j elementorum,  vi- 
delicet ex  primo  corollario,  quod  noi  in  ipfam  confcnpfimus . 


fi 

E 


THEOREMA  XIV.  PROPOSITIO  XIV. 


Sint  duo  fcmicirculi  bgc,  bed:  & iplos  contingat  circulus  efgh:  a 
cuius  ccutro  A ad  bc  bafim  Icmicirculorum  perpendicularis  ducatur  AM. 
Dico  vt  mb  ad  eam,  qu.x  cxccnrro  circuli  efgh,  ira  eflein  prima  figu-. 
ra  vtramque  fimul  cb,bd  ad  earum  cxccfliim  cd»  in  iccunda  vero,  Se 
tertia  figura,  ita  e fle  excellam  cb,  bd  ad  Vtramque  ipiarum  e b,  b d- 


Ducatur  per  a ipfi  se 
parallela  hf.  Quoniam 
igitur  duo  circuli  b e e,  e f 
gh  fefe  contingunt  in 
punflo  e , & eorum  dia- 
metri bc,fh  funt  paral- 
lela;, qua:  per  ens,  & 
qua:  per  gfc  ducitur  re- 
fla linea  erit . Rurfus  quo 
nia  duo  circuli  b ed,efch 
fefe  in  punflo  b contin-  -j 
gunt,  & parallelo:  funt 
eorum  diametri  hf,  bd; 
refla  linea  erit  tum  qua: 
per  f b b , tum  qus  per 
hed  tranfit  . Ducantur 
ctiamapufloiiP  perpen- 
dicularcs  hk,  fl.  erit 
obfimilitudinem  quidem 
triangulorum  bgc,  b h h, 
vt  gb  ad  bg,  ita  hb  ad 
n;&  rc&angulum  cbk 
squale reflangulo  oek. 
ob  fimilitudinc  vero  tria- 
gulorum  b f L , B e d , vt 
D B ad  B E , ita  F B ad  B L 

& db  l reflangulum  ®- 
quale  reflangulo  fbe. 
refla ngu Ium  autem  gbh 
eft  squale  ipfi  f b b . ergo 
& e a k rc&angulum  rc- 
flangulo  dbg  squale 
erit  . Quod  fi  d pun- 
flo  f perpendicularis  du- 
fla  cadat  in  d,  erit  re- 
ftanguium  e b k squale 
quadrato  ex  db.  In  prima  igitur  figura  erit  vt  cb  ad  bd,  ita  tB  ad  bIe.  qra- 
re  & vt  vtraque  cb,  bd  ad  carum  exceflum  cd,  itavtraq,  i.n,  tx  ad  carum  excel- 
furn  k l.  & ell  vtriufque  l b , e k dimidia  f m , proptcrca  quod  ihcll  squalis  H a , H 
ipfius  vero  lk  dimidia  ell  st.  vt  igitur  vtraque  0,  bd  ad  dc,  ita  bu  ad  mk.  In 
Iccunda  autem  & tertia  figura,  quoniam  rcflangulum  cbk  communiter  oltenfumcii 
squale reftangulo  dbg,  eritvt  cb  ad  bd,  ita  lb  ad  bk  , it  componendo  vt  cd  ad  14. festi 

K b d , ita 


C 

a*. festi. 
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K BD,  ita  u ad  (■'.  quare  & vt  cd  ad  exceflura  cb,bd  ita  u ad  exceflum  lb,  ex. 
‘ L atque  cft  ipfius  k l dimidia, qua:  ex  centro  circuli  bfgh  pro  lm.  & bu  dimidia  cx- 
M ceffus  lb  , bk  ; quod  l m lit  a:qualis  af.  ergo&  vt  mb  adeam.quiecxccntracircu- 
N ii  b f g h , ita  in  prima  quidem  figura  vtraque  ci,id  ad  cxccfium  ip/arum  cn:  infe- 
O eunda  autem,&m  tertia  figura , itacxcclTusjcB,  bd  ad  vtramq;cB,  id,  hoc  cft  ad 
e d ex  conuer/a  fcilicct  ratione  • 

P Dico  inluper  rcdangulum  contentum  b k , E e quadrato  ex  a m arqua- 
le  efle. 

Q_  Ob  fimilitudincm  enim  triangulorum  bhk,  fuc.  vt  ik  ad  kh,  ita  cft  el  ad  lc. 
it.Sexii.  & quod  continetur  bk,  lc  elt  aquale  contento  hi,  fl;  hoc  cft  quadrato  ex  iu. 
R Quod  cum  fit  vt  b c ad  e d , ita  b l ad  u k , rcflangulum  contentum  b e & Kt,  hoc 
cft  diametro  circuli  xquale  erit  contento  bl  & dc.  & cum  fit  vt  bd  ad  dc,  ita  bk 
S ad  kl,  rcdtangulum , quod  continetur  bd  & kl,  hoc  cft  diametro  circuli,  rc&angu- 
lo  contento  pK  & se  zqualeerit. 

COMMEUTJUiyS'. 

Quoniam  igitur  duo  circuli  bgc,  bfgh  fefe  contingunt  inpunflo  g,  & eorum  dia. 
metri  b c f h funt  parallela;  ; quae  per  c h 8 , & qua:  per  e f c ducitur  refla  linea  erit  ] 
Hoc  nos  fcqucnti  lemmate  oftendemus . 


LEMMA. 

Sint  duo  circuli  A B c , D B E circa  centra  F G , qua:  fele  in  pundo  b con- 
tingant:&  per  FG  ducantur  diametri  interic  parallela:  AFC,  DGE,iungan- 
turque  ab,  cb.  Dico  redam  lineam  ab  perpundum  d,  & redam  CB 
per  pundum  E tranfire . hoc  elt  a db,  ceb  redas  lineas  efle . 

lunda  enim  AB  fecet  ip* 
fam  db  «i»  L,  & ducatur 
re,  que  per  eant  alium  b 
tranfibit  ex  1 1.  & i a.  tertij 
elementorum  . Itaque  quo* 
niam  a c,  d e parallela  funt, 
fient  triagula  abf,  l b g ia- 
x).  primi,  ter  (cftmilia.  angulus  enim  A 
B t.  G!  e/1  aquahs  angulos  b A F 
dr  angulus  L b G Vel  Vtriqi 
communis , vel  ad  verticem , 
ergo  & reliquus  reliquo  t- 
qualts . Vt  igitur  b F ad  P A, 
ita  bg  ad  gl.  fedvt  ut  ad  . 

F a , ita  e/i  B G ad  g s • nam  b f e/1  aqualis  ra,  & bg  ipfi  c D , cumfint  d centro  ad  circum, 
ferent  iam.  quare  ex  9.  quinti  fequilur  gl  ipfi  c D aq  ualem  efle . & LD  Vnum , atque  idem 
pundum,reda  igitur  tinea  efl  adb.  Eodem  modo  demonflrabimus  ceb  redam  lineam  cjfe  ; 
atque  illud  e/1,  quod  demonflrare  oportebat  • 

B Erit  obfimiiitudincm  quidem  triangulorum  bgc,  bhk  &c.  ] Efl  enim  angulus  ad  b, 
vel  virique  communis  , vel  ad  verticem  -.angulus  autem  bgc  infiminrculo  retius  aquahs 
reBo  ad  k . ergo  & reliquus  reliquo  aqualis , & triangulum  triangulo  fimile  erit . triangula 
quoque  bfl,  bed  fimilia  funt , cum  angulus  ad  t fit  Vtrifquc  communis,  vel  ad  Verticem 
& e id  rtdus  aqualis  redo  qui  ad  1.  ' , 

Vt  cb  ad  bJo  , ita  hb  ad  bk  . J Gratus  codex*  »V  mth  0u,  itus  t'0l  & 
tu  lege  i*. 


Rcftan- 
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Rc&angulum  autem  gbh  cft  inasquale  ipfi  ^ be]  Ex  36.  tertii  libri  elementorum  in  D 
prima , & iertu  figqray  infecunda  %hr<nob  fimtlitudicerqtn.viguiorum  uarj,  b c t erit  Vt 
G b a d b f , ita  e b ad  b h ■ * , 

Quod  fi  a pundo  p perpendicularis  duda  cadat  in  d,  erit  rc&inguluni  cr.k  xqu.t  - E « 
le quadrato  ex  db]  Eric  enim punftum  l idem  quod  o , & rellj  linea  DB.c-vlm, <p\f  bi*  * 

In  prima  igitur  figura  erit  vt  CB-ad  bd»  ita  1.  b ad  bk  ] Quoniam  re&qngitlum  e ofK  f 
efixqnalereciangulo  dbl,  vt  cb  ai  b Dyitaed  lb  ai  & ic , ex  1 fcxci  clcmeniorMh:  qua- 
re p:r  conuerfionem  rationis  vt  b g ad  c D , ita  c t ad  lk.  Sed  Vt  vtraque  e 3 , r.  D dl  tr.,  <, 
ita  vtraque  lb,  bk  ad  l b • ex  aquili  igitur  vt  cb,bd  ad  dc,  hoc  efl  ai  earum  e.xcrflu.u  > 
ita  lb,bk  aieiruMcxceffum  ia.  Vt  autem  lb, bk  ai  excejfum  kl,  ita  dimidia  tpfarum  J 
lb,bk  ad  dimidium  excejfus  x » flme efl-ita  cm  ai  mk  ,vt  ofiendcturT.  ergo  vt  eti,r6i>  ad  " 
Dc,  ita  e m ai  mk.  .Atvcro  bm  dimidiam  effe  ipfarum  lc,bk  pcrfptt  te  coofftf  . namque 
lb  excedit  b k mignttudine  wt'&  eius  dimidia  e fi  k m , qua  tpfi  b addita  totius  dimi- 
diam reddit.  ' ^ 1 

Quare  vt  vtraque  c b , b d ad  earum  exccflum  c n , iya  & vtraque  l t/r.  k Jtdratjflirrt  G 
excefliim  kl]  Grccus  codex  mancus  efl , quem  ita reflua. udum  puto . , *Vi  /jf  . awetppi-, 
ntfof  n y 0,(2  £ -35*« V t«V  v-xtpoyjir  «1 JJff  riiv  y <T,  ii<*t  x)  aurtt(/.$crtpor  ii  , fi  k srair  tuV 
oTipoyjv  <lvt£v  7 »'r  x A.  ‘ r-  . J- ' 

Propterca quod  k.m  cftasqualis  h a , ipfius  vero  lk  dimidia dt  kx  ] cfi-emm  r.  *0?fi  H 
ha,  quaeflex  centro  circuli  kfgm  aqualis , ml  aqualis  af.  ergo  ipfius  *.i  dimidia 
efl  k n , quemadmodum  & ipfius  hf  dimidia  cjl  h A • Grate  us  codex  St*  ro  la  nv  7!)  ViV  x/x  r? 

(A*,  fed  legendum  puto • tx  #*a,  vel  potius  -f*?  9 «t.  , .Vj  ; u i,  v 

Quare  &vc  cd  adexcdTum  cb, bd,  ita  kl  ad  excdTum  lb,  bk  . ] Quoniam  enim  K 
Vt  c b ad  bd,  ita  L B ad  b k , erit  per  conuerfionem  rationis  , Vt  c*  ad  excejfum  c b , b d , 
ita  L B ad  excejfum  L b,ek.  Vt  autem  Vtraque  cb,bd  ad  CB , ita  Vtraque  lb,bk  adi.  u. 
ergo  ex  aquali  vt  cb,bd,  hoc  efl  ve  c d ad  excejfum  c b , b n , ita  1.  b , e k , hoc  efl  l k ad 
excejfum  L b , b K . fed  vt  lk  ad  excejfum  l b , b k , ita  dimidia  lk  , hoc  e fi  l m ad  dimidium 
excefjus  lb,bk,  hoc  efl  ad  m b . vt  igitur  lm  -ad  M b , ita  c d ad  excejfum  cb,bd.&  con- 
vertendo vt  bm  ai  ml,  bocejl  ad  eam , qua  ex  centro  circuli  e f c h , ita  exccjfus  cb,bd 
ad  cd. 

Atque  cft  ipfius  kl  dimidia, quas  ex  centro  circuli  efgh  pro  lm]  7^am  kl  efl  a-  L 
qualis  ipfi  hf  diametro  circuli  efgh  , quare  eius  dimidia  efl  af,  qua  ex  centro  eiufdem 
circuli , hoc  efl  lm. 

Et  bm  dimidia  excelTus  ib,sk,  quod  lm  fitajqualis  af]  ^dbfc indatur  d reda  linea  M 
L M ipfa  m H aqualis  mb,  ^ cum  lm  fit  aquahs  m k , & N M ipfi  m b , erit , & reliqua 
jlh  aqualis  bk.  er  ao  bv  e \ exccjfus , quo  lb  ipfam  Lk  excedit  ,&  eius  dimidiae  fi  bm. 
Gracus  codex . J W ro'  Ir/r  7t)  tw  a (a  t»?  «t  x.  lege  t » * £. 

Ergo  & vt  mb  ad  eam,  qua  ex  centro  circuli  efgh  , ita  in  prima  quidem  figu-  N 
ra  vtraque  cb,ed  ad  cxccilum  iplarum  cd  ] Hoc  fuperius  conclufum e(} . Gracus  co^ex 
•xut  n (it'r  t nt  ‘rptrus  na.Taypa.pne . Sed  legendum  Videtur  *Tvt  &n  (A%t  ine  'spuite  x«tTa- 
ypapnt . 

In  fecunda  autem, & tertia  figura , ita  cxceflus  c b , b n ad  vtramque  c b , b d hoc  cft  O 
ad  cd  , cxconucrfafcilicet  ratione  ] V t nos  proxime  odendmus . 

Dico  infuper  re&angulum  contentum  bk,  lm  &c.  1 Gracus  codex  t*  «F/t/  ^ ro’  p 
*&»'  tJV  /3  x a > . Sed  forte  legendum  erit  a lye*  Sn  £ r»  vot'  rne  @n*.y  quemadmodum  in 
antecedente  . 

Ob  funilitudinem  enim  triangulorum  b h k , f l c ] Oficnfum  efl  fuperius  triangula  b g c, 

BH  x fimilia  effe . S ed  triangulum  F L c efl  fimile  triangulo  b g c , quod  angulus  ad  c vH  com- 
munis fit e l ad  verticem : angulus  autem  ai  l reblns  aqualis  retlo  b g c • quare  & triangulo 
bh k fimile  erit.  & angulus  fcl  angulo  bhk  aqualis. 

Quod  cu  fit  vt  bc  ad  cd,  ita  b l ad  lk]  Quonixcnimrettangulu  cbk  aquale  efl  re»  R 
Bangulo  dbl,  quod  fuperius  demon(lratufuit,Vt  c b ad  b D,  ita  efl  1.  b ad  b k quare  in  prima 
figura  ob  conuerfionem  rationis  ,Vt*cadcDtita  erit  b L ad  lk.  In  fecunda  Verot  & ter- 
tia figura,  erit  conuer tendo  Vt  d r ad  b c , ita  k b ad  b l .*  componcndoque  vt  d c ad  c b ita 
kl  ad  lb:  & rurfus  conuertendo  Vt  b c ad  c d , ita  bl  ad  lk. 

Et  cura  (it  vt  b d ad  d c , ita  b k , ad  kl]  Quoniam  enim  vt  b c ad  c d , ita  efl  bl  ad  S 
lk  erit  in  prima  figura  diuidendovt  bd  ad  d c , ita  b k ad  kl.  Jit  in  ftcunda,  & tertia 
figura,  quoniam  vt  cb  ad  bd*  ita  lb  ai  bk,  componendo , conuertendoque  vt  bd  ad  dc, 

itaerit  bk  ad  kl,-  * 

“ 'T  K t 
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THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XV. 

Ijfdcm  pofitis  dc- 
fcribatur  circulus  h r. 

T,qui  & femicircu- 
los  iam  didos,&  cir- 
culum e G h contin- 
gat in  pun&is  H R.T , 
atq;  a cetris  A p ad  B c 
banm  perpendicula- 
res ducantur  a m»p  s. 

Dico  vt  a m vni  cum 
diametro  circuli  e gh 
ad  diametrum  ipfius, 
itaeiTe  PN  ad  circuli 
hrt  diametrum. 


Ducitur 


• ‘ 
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Ducatur  ipfi  b n ad  re- 
~ &os  angulos  b f , quas  femi- 
circulum  bgc  continget* 

& iun&a  a p producatur  in 
f . Quoniam  igitur  per  ea , 

A qua:  ante  oftenfa  £unt , vc 
vtraque  c b , b d ad  excef 
B fumipfarum  CD,ita  bm  ad 
cain,  qus  cx  centro  circuli 
bgh  in  prima  figura,  in  fe. 
cuda  vcro,&  tertia  vt  excef 
fus  ipfaru  ad  vtramq;hoc  eft 
vt  exceflus  cb>  b d ad  b n,ita 
b m ad  eam  qua:  ex  centro 
circuli  HGHi&BN  ad  eam, 
qu&cx  centro  circuli  hrt« 
quare  & permutando  vt  m b 
ad  b n,  ita  a h ex  centro  cir- 
culi  bgh  ad  hp  ex  centro 
^ circuli  h r t . Sed  vt  m b ad 
bn,  ita  af  ad  fp.  iunfla 
enim  f m erit  vt  b m ad  b n , 
ita  m f ad  f x . & vt  a f ad 
FP,  ita  ah  qu<e  ex  castro 
circuli  egh  ad  hp,  quj  cx 
centro  circuli  h r t . circu- 
los autem  bgh,  hrt  cir- 
culus quidem  b r b contin- 
git in  punftisRE.  ergo  per 
Theorema  antecedens  re- 
&a  linea , qua  punfta  r b 
coniungit,  fi  producatur^d 
punitam  f pertinebit, erit- 
. quereitangulumaFR^qua- 

* le  quadrato  ex  hf.  Sed  qua-  *w 

drato  ex  f b aquale  eft  re- 

itangulum  b f r i quadratum  igitur  ex  bf  quadrato  ex  fh  eft  aquale:  & rMta  linea 
bf  ipfi  fh  aqualis,  reita  autem  m*  produita  fecat circumferentiam  circuli  beu  in 

{tunito  s.  & ps  fecat  circumferentiam  circuli  hrt  in  punito  o.  crtquc  ah  aaqua- 
is  as,  & po  aqualis  ph.  ergo reita linea,  qua iungit punita  os  per  u tranfibiteft 
enim  angulus  has  angulo  hpo  alterno  aqualis.  & triangulum  ahs  triangulo  fh» 
aquiangulum . atque  eftAPF  reita  linea,  reita  igitur  linea  eft,  & qua  per  sno;tran- 
fibit  autem  & per  b ; reita  enim  linea  eft  h o b,  propterca  quod  vt  bf  ad  fh  ita  eft  op 
ad  ph  , cuin  aquales  anguli  fine  bfh,oph  in  parallelis  bf,  op.  quod  etiam  ini;, 
theoremate  demonftratum  eft  . Iungatur  praterea  bp,  & producatur, ita  vt  reita li» 
nea  ma  produita  occurrat  in  k.  Quoniam  igitur  vt  me  ad  bm,  hoc  eft  vc  kb  ad  bp, 
ita  af  ad  fp,  & a h ad  hp,  crit&  vt  kb  ad  bp.  ita  as  ad  po,&  sk  ad  ro  & quo- 
niam tota  a k toti  diametro  circuli  egh  eft  equalis;  & vt  mk  ad  k s,  ita  np  ad  p o 
erit&vc  mk  ad  KA,hoceftvt  ma  vnacum  diametro  circuli  bgh  ad  diametrum  ip- 
fius,ita  np  ad  circuli  hrt  diametrum,  quod  demOriftrarc oportebat . 

f O M M I r-^  H I M, 

Qapniam  igitur  per  ea,  qu^ante  oftenfa  funt  J In  Antecedent* . 

Ita  bm  ad  eam,  qua:  ex  centro  circuli  bgh  ia  prima  figura,  ih  fecundavero,  & 
tertia]  Vide  ne  Gncus  codex  mancus  (it  in  quo  legerem  % irvt  n B f*  M tSf  m-drur  ***** 
ypapSe.iri  11  t ne  Ituripae  de  i *T*j>»Xn  * urdr,  &c*  Ege  enim  ita  legerem  St* r i fi  fx  Tfit 
rir  i k.  7»  Ktrrpg  r i o 8 It!  rne Tpdrne  nataypapne.  i rtH  rnt  Stviipae  ^ tf  i riie  t&c, 
tertiam  autem  figuram  nos  addidimus , qua  m Grxco  codice  non  erat  ■ 

Sed  vt  m b ad  b n,  ita  a f ad  f p . iun«fta  enim  f erit  vt  m b ad  b n,  ita  m f ad  fx  J 
Iungatur  f m ita  Vt  retiam  lineam  n p in  punffo  x fetet . erit  ob  fimthtuditim  triangulo- 
rum mbf,  m n x , Vt  ms  ad  bn«  ita  m f ai  fx.  ytanrem  mf  ad  ex,  fu  af  dd  pr  ,ob 

• tnatgtr  ■"» 
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triangulorum  a F M i pfx  ftmilitudinem . ergo  vt  mb  ai  bn,  ita  af  ad  pp.  Sed  Vi  mb 

• ad  b n , ita  erit  ah  ex  centro  circuli  e c H ad  h p e x centro  circuli  hrt.  Vt  igitur  'a  f ad 
ad  F P , ita  ah  ex  centro  ctrculi  e G H ad  H r ex  ctntro  circuli  u h t • ' 

D Sed  quadratoex  fb  aquale  cftredangulum  bfr]  Ex  36. tertij libri  elcmcntorum,re‘ 
8a  enim  linea  fb  contingit  circulum  f.  r e d > & fe  inpunttit  re  eundem  fecat.  . * * : 

E Et  triangulum  ahs  triangulo  phq  aquiangulum . J Ex  e,  fexti  elementorum . fuht 
enim  circa  aquales  angulos  h a s • h p o latera  proportionalia . 

F At  que  cft  a p p reda  linea , reda  igitur  linea  cft,  & qua:  per  suo  ducitur  ] Qjtomodo 
hoc  fequatur  diximus  in  13.  huius,  v 

G Tranfibit  autem , & per  b ] Hoc e fl  retia  linea  os , qua  tranfltpcr  k , vt  dtmonflra • 
i,  tum  e/1,  tranfibit etiam  per  b.  Cracus  codex  «|«  <f«  ^ t/a  tS  fi  * lege  Xiot  rS  fi, 

H Reda  enim  linea  eftHOB,  proptcrca  quod  vt  bf  ad  fh,  itaeft  op  ad  ph  &c.  ] 
Etenim  oflenfa  efl  bf  aqualis  fh.  atque  eft  op  aqualis  ph  , quod  a centro  ad  circumferen- 
tiam. & cum  circa  aquales  angulos  latera  proportionalia  fint , erunt  triangula  r f n , o r «:  «». 
ter  fe  fimilia  Vt  hp  ad  fb  , ita  hp  ad  po  quare  fi  bh  non  tranfirct  per  o,  fcdperaimd 
puntium  tfequeretur  totum  parti  aquale  cjfe,  quod  fieri  nonpotefl , 

X Hoc  cflvt  kb  ad  bp]  Ob  ftmilitudinem  Videlicet  triangulorum  kbm,  p b n'  . 

L Ita  A f ad  e p ] Quodfuperius  demonflratumfuit . 

M Erit  & vt  r b ad  bp,  ita  as  ad  po  ] Erit  enim  vt  U b ad  bp  , ita  ak  ad  hp  , hoc  ejl 
ita  as  ad  po,  nam  u a,  as  aquales  funt,  itemque  aquales  hp,po  . 

N Et  sk  ad  po]  Ob  ftmilitudinem  triangulorum  kbs,  pbo,  eritvt  kb  ad  bp,  hoc  cflvt 
qliinti.  as  ad  po,  ita  ks  ad  po.  ergo  as,  sk  inter  fe  aquales  funt  • In  Craco  codice  legitur  ksu 
»* 9%  f r *•  Sed  legendum  arbitror  * b. 

0 Et  vt  m k ad  k s,  ita  N p ad  p o ] i\ttrf us  ob  ftmilitudinem  triangulorum  s b m , o b n,  item- 

que triangulorum  kbs,  pbo  erit  vt  sb  ad  bo,  ita  mb  ad  no,  & ita  sk  ad  or.  quare 
vt  mb  ad  no,  ita  sk  ad  op:  permutandoque  vt  ms  ad  sk,  ita  no  ad  o p • & componendo 
Vt  m K ad  k s 1 ita  n p ad  p o . 

* JP  Erit&vt  mk  ad  k a,  hoc  cflvt  ma  vna  cum  diametro  circuli  bgii  &c.  ] Vide' icet 

ad  confequentmm  dupla  ,vt  mk  ad  duplam  ks,  boceftad  K a,  ita  np  ad  duplam  Po;  hoc 
efl  ad  circuli  h rT  diametrum . 

Quod  fi  pro  circumferentia  {e- 
irucirculi  b G c fit  re&a  linea  b g 
ad  ipfam  bd  perpendicularis, ni- 
hilominus circa  deferiptos  circu- 


los eadem  contingent . 

Defcribatur enim  circulus  rgh  cir- 
ca centrum  a , qui  & circumferentiam 
sbd,&  redam  lineam  bg  contingat, 
in  pungis  bg.  deinde  circa  p alius  cir- 
culus hrt  defcribatur, contingens  cir- 
culum bgh,  circumferentiam  bbd,& 
redam  lineam  in  pundis  h r t,&  a cen- 
tri* ap  ad  bd  balim  dudis  perpendi- 
cularibus am,pn  fiant  alia  omnia,qu9 
dida  funt,  vt  in  quarta  figura  apparet. 
Quoniam  igitur  perpendiculari  b g co- 
tingit  circulos  EGH  , H R T,  & ipfis  A M , 
pn4eft  parallela,  erit  bm  aqualis  ei, 
qua  cx  centro  circuli  bgh,  & r n ec- 
qualis ei , qua  cx  centro  circuli  hrt 
quare  vt  m b ad  b n , ita  cJl  a h cx  cen- 
tro circuli  bgh  ad  ph  cx  centro  cir- 
culi h r t • & fimiliter  atq;  in  fuperiori- 
bus  tandem  oftendemus,  vt  m 
cum  diametro  circuli 
diametrum, iuefie  hp 
circuli  hrt. 


THEO-’ 


His  premonftra  is, exponatur femicircuus  bgc,&  in bafi  ipfius  quorl- 
uis  punctum  lumatur  D.  & in  bd,dc  iemicirculi  dclcribautur  BED  , 

Dyc.  dclcribantur  edam  in  loco  inter  tres  circunfcrcntiasintcriedo, 
qui  appellatur,  circuli  quotcumque  lele  mutuo,  & lemicirculos 

contingentes  circa  centra  apo,  a quibus  ad  bc  perpendiculares  ducan- 
tur A M , P N , o s . Dico  rectam  quidem  lineam  A M diametro  circuli  cir- 
ca a deicripti  ecqualem  dic;  iplam  vero  pn  duplam  diametri  circuli  cir- 
ca P;  & os  diametri  circa  o triplam,  & qua:  deinceps  propriarum  dia- 
metrorum multiplices  e fle  iuxta  numeros  lcqucntcs,  qui  (cie  vnitate  lu- 
perant . 

Ducatur  diameter  h f 
ipfi  b e parallcla,&  per- 
pendiculares ducantur 
hk,  FL  erit  ex  ijs  qua: 
dcmoftrata  funt.rcftan- 
gulum  cbk  squale  rc- 
Clangulo  l b d , & rcfta- 
gulum  b c l rcftangulo 
kcd  . & ob  id  vt  bk  ad 
*L,ita  kl  ad  tc,  quod 
vtraque  proportio  cade 
fit,quf  b d ad  n c,  Quo 
niam  enim  reflagulum 
cbk  squale  cft  refla  n- 
gulo  l bd,  vt  c b ad  b n, 
ita  erit  d b ad  bk.  & 
permutando  vt  cb  ad 
bd  ita  lb  ad  bk,  diui- 
dendoque  vt  cd  adDt, 
ita  l k ad  k b . & con- 
uertendo  vt  b d ad  n c, 
ita  b k ad  K L • rurfus 
quoniam  reftangulum 
bcl  rcftagulo  kcd  cft 
squale, erit  vt  bc  ad 

cK.itaDc  adcL.  Jtpcr-  . 

mutando  vt  bc  ad  cd,  ita  kc  ad  ct.  diuidendoque  vt  bd  ad  dc,  ita  Ki-  ad  lc. 
erat  autem  & vt  b d ad  dc,  ita  b k ad  K l . ergo  & vt  bk  ad  k l , ita  k l ad  i. c . & 
proptcrca  reflangulum.quod  bk,cl  continetur, quadrato  ex  k l cft  squale  .fcd  an- 
tea oftcnfum cft rcflanguluin contentum  bk.cl  squale  c(Tc quadrato  ex  am.  refla 
igitur  linea  am  eft  squalis  u,  hoccftipfi  fh  diametro  circuli  circa  a deferipti.  Et 
quoniam  vt  am  vnacum  fu  ad  m,  ita  eft  pn  ad  diametrum  circuli  circa  p derer  - 
pei , quod  etiam  demonftratum  fuit ; atque  eft  am  vna  cum  fh  dupla  ipuus  FH;crit  inant-ne 
& pn  diametri  circuli  circa  p dupla,  ergo  pn  vna  cum  diametro  circuli  circa  p tri-  «ntc. 
pia  eft  ipfius  diametri  , & eandem  proportionem  habet  o s ad  diametrum  circuli 
circa  o.  retta  igitur  linea  os  diametri  circuli  circa  o cft  tripla,  & frmilitcr per- 
pendicularis circuli  fequentis  diametri] quadrupla  crit.&  perpendiculares , qua: de- 
inceps funt , propriarum  diametrorum  multiplices  inucniuntur  iuxta  numeros  vni* 
tate  fc  inuiccm  fuperantes , & hoc  infinite  contingit . 

.v u.  AKWhh' 
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F Si  autem  procircumfcrcntijsB  e e, 

D yc  fintreflslines  perpendicula- 
r es  ad  b d , vt  apparet  in  tertia  figu- 
ra, circa  defcriproscirculos  eadem 
contingent . nam  qu;  a punflo  a ad 
*D  perpendicularis  ducitur,  perfefe 
diametro  circuJi  circa  a deferipti  fit 
squalis  . Quod  fi  circumferentis 
boo,  b i d maneant  pro  circumfe- 
rentia vero  d /e , vt  in  quarta  figu- 
ra, refla  linea  ponatur  df  perpen- 
G dicularis  ad  bc,  qus  in  numeris  qua- 
dratam rationem  habeat , erit  per- 
pendicularis dufla  a punflo  a com- 
mcnfurabilis  diametro  circuli  circa 
a deferipti  i fin  minus , incommen- 
H furabilis.  Generaliter  enim  quam 
proportionem  habet  b e ad  en  16- 
gitudinc , eandem  potellate  habet 
d p ad  diametrum  circuli  circa  a 
quod  deinceps  oftendetur . vt  fi  b e 
X fit  longitudme  quadrupla  ipfius  e n, 
erit  df,  videlicet  qus  a punflo  a 
perpendicularis  ducitur,  longitudi- 
ne dupla  diametri  circuli  circa  a: 

& perpendicularis  , qus  a punflo 
r tripla,  & qus  ab  o quadrupla, 

& ita  deinceps  iuxta  numeros  con- 
fcquentes. 


C 0 M M E Ti^T  U K1  V 

A Ducatur  diameter  H F ipfi  b c parallela  ] Diameter  Videlicet  circuli  circa  a iefripti . 

B Erit  ex  ijs,qusdemonftrata  funt,  reflangulum  cbk  squale  rcflangulo  ibd,  Sr 
reflangulum  bcl  squale  rcflangulo  kcd]  In  quart edecima  limus. 

C Etob  id  vt  b k ad  Kt,  ita  ki  ad  lc,  quod  vtraque  proportio  eadem  fit,  qus  bd 
ad  dc.]  H#f  ipfe  inferius  manifafle  oflendet . 

D Sed  antea  ofienA-mefl  reflangulum  contentum  n,  cl  squale  effe  quadrato  ex 
a M ] in  ‘4-  huius . 

E Ergo  fn  vnacum  diametro  circuli  circa  f tripla  cft  ipfius  diametri, & eandem  pro 
portionem  habet  os  ad  diametrum  circuli  circa  o ] rurfus  quoniam  ejl  Vt  np  vnacum 
diametro  circuli  circa  p adipfam  diametri,  ita  os  ad  diametrum  circuli  circa  o , et-  n p rus 
cum  diametro  circuli  circa  p tripla  efl  eiufdem  diametri  erit  ,&  os  diametri  circa  o tripla. 

F Si  autem  pro  circumferentes  bcc,dyc  fintrefls  lines  perpendiculares  ad  sn,vt 
apparet  in  tertia  figuracirca  dcfcripto6  circulos  eadem  contingcntj/mr  relht  linea  tu, 
> D ¥ ad  B n perpendiculares  : & deferebatur  circulus  hef  circacenirum  a,  ita  Vt  femiccr 

culi  b B n circumferentiam  ,&  lineas  bh,df  contingat i Jitque  eius  diameter  UF  ipfi  en 
34-primi  parallela , erit  H F aqualis  BD:  & a puntlo  a duffa  perpendicularis  a m aqualis  erit  ipfi 
H f ; etenim  ex  duabus  circulorum  aqualium  femidiametris  a b , em  conflabit . deinde  in  loco 
intermedio  iefcnbantur  circuli  quotcumque,  qui  tum  fefe , tum  circumferentias  circulorum , 
tum  redam  Uncam  B i<  contingant  ,Vt  circa  centra  ro.&adbapm  b n perpendiculares  an- 
cantur  ps,os  Dico  inhis  quoque  idem, quod  htfuperioribus  contingere,  ironiam  enim  ex 
Sji,  qua  nos  in  antecedentem  demon  flrauimut, VI  ma  Vnacum  diametro  ctreuh  circa  a adip- 
fam diametrum , ita  efl  p n ad  diametrum  circuli  circa  p ; atque  efl  ma  Vna  cum  diametro 
circuli  ctrcn  a dupla  ipfiut  diametri : erit  & pn  dupla  diametri  circuli  circu  p ■ rurfus  q<0' 

ni am  vt 
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uitn  Ut  pm  vnt  eum  diametro  circuli  circa  ? ad  eandem  diametrum , 'ita  os  ad  diametrum 
circuli  circa  o i erit  os  diamitri  circuli  circa  o tripla  :&  ita  in  alijs  , 

Qte  in  numeris  quadratam  rationem  habent  ] boc  eliqua  ad  diametrum  circuli  circa  G 
a iifcnpti  proportionem  babeat  eandem,  quam  numerus  quadratus  ad  quadratum  numerum . 
Gtecus  codex  n f !;  o 'pQj  mpot  <ti \r  $ y •nrpttyeiviK*}  fi>  mpuQpule  a/>o r ityrnt  vel legendum 
» 1 % «p9»  Atyrtygr*,  Vel  aliqua  defiderantur , in  qs  Vero , qua  Jequuntur  pro  l f 
ubique fcribcndum  <T  £ • ' ^ 

Generaliter  enim  quam  proportionem  sc  ad  cd  longitudine , eandem  ppteftate  ** 
habet  df  ad  diametrum  circuii  circa  a]  Gracus  codex  zujVau  ytp  ortyn  a«Vf  * 0 y 
<ap»'f  T»r  y <T , r r iyn  r k»ytr  hiruput  ti  <v>o's  £ ha!fyt.t7for  r <nfc('  T«'  aevitA*:  Ego  addeil» 
dumcirtfco  i*nuu  ; >t  ita  legitur . K<t9e\y  yxp  ov  tyu  Aoyor  puluet  n & y +f't  V yl  &C. 

Vt  ll  bc  fit  longitudine  quadrupla ipfius  cd,  erit  df  &c.  ] Si  enim  bc  ad  cd  lon*  K 
giiudtneftt  Vl  q.ad  l.erit&  df  ad  fh  w 4,  ad  i.  longitudine  vero  vtz.  ad  i. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XVII. 


Qiiod  autem  politum  eft,fcqucnti  lemmate  oftendetur.  Sint ftmicii- 
culi  bgc,  bad,  & perpendicularis  d f , & circulus  contingens  h gf a. 
Dico  vt  bc  ad  cd  longitudine,  ita  elle  potejftate  df  ad  diametrum  cir- 
culi HGF  A.  -G 


• <?  • * 7 r--!  • 

0 4 • o*-.  T*  f ) c\ 

Ducatur  diameter  hf.  ergo  ... 

redta:  linea:  funt  fab,had.  & 
du&a  perpendiculari  UK,crit 
ex  iamdcmonftratis  rc&angu- 
lum  cbk  quadrato  cx  bd  ae- 
quale. Vt  igitur  bc  ad  cD,ita 

Sed 

ah:  & 

vl  ua  au  am,  ilu.  quadratum 
cx  df  ad  quadratum  ex  fh. 
triangulum  enim  rcttangulum 
eft  h p d : & ad  fubtenfain  per- 
pendicularis ducitur  fa.  ergo  & vt  bc  ad  cd,  ita  quadratum  ex  fd  ad  quadratum 
diametri  circuli  hgfa. 


coMMEwr^nrj. 

-'fi 

Ducatur  diameter  hf]  Diameter  fcilicet  circuli  contingentis , qua  ipfi  bc  Iit  parallela.  A 

Ergo  recline*  funt  f ab,  h ad] Hoc  e(l  fab  e(l  v na,  & eadem  reQa  linea,  & fimi-  B 
liter  h a D , quod  apparet  ex  lemmate  in  14.  huius  a nobis  coufcripto  • 

Eritcx  iam  dcmonft.atis  re&angulum  cbk  quadrato  ex  bc  asquale]  Inquartaio ■ C 
cima  huius, 

Vt  igitur  bc  ad  CD,ita  bd  ad  dk  ] Qjioniam  reti  angulum  cbk  aquate  efl  quadrato.  D 
ex  b d 1 erit  Mcb  ad  bd,  ad  bk.  ita  d b , quare  per  conueifionem  rationis , vt  b c ad  c d , 
ita  b d ad  D K . 

Sedvt  bd  ad  HF,ita  da  ad  ah]  Ex  4. fex  ti  elementorum , propter  ea  quod  triangula  E 
bad,  ha f fimiliafunt. 

Etvt  da  ad  ah,  ita  quadratum  ex  df  ad  quadratum  ex  ph  ] Cum  enimintriangu-  F 
lo  orthogonio  hf  d ab  angulo  refto  ad  hd  fubtcnfam  perpendicularis  duSa  fit  f a,  fiunt 
triangula  (imilia  toti  & inter  fefe . ergovt  da  ad  af,  ita  f a ad  ah.  Sedvt  da  ad  af,  jtfexti* 
ita  df  ai  fh.  >t  igitur  da  ad  ah,  hoc  efl  vt  prima  ai  tertiam  ita  quadratum  prima  ad 
quadratum  feeuuda,  quadratum  videlicet  ex  da  ad  quadratum  ex  KF;  hoc  eft  quadratum  ex 
df.  ad  quadratum  ex  p h quare  Vt  d a ad  ah  , ita  quadratum  ex  d f ad  id,  quod  ex  fk 
defer  ibit  ur  quadratum .»•  ' 
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THfeOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XVIII. 

Ex  iam  didis  lemmatibus  & illud  demonftrntur . Sint  lemicircult 
ABC,  ade,&  delcribantur  circuli  eorum  circumfetenrias  contingentes , 
Vt circa  centra  FGH,&alij  deinceps, qui  ipfis  cohxreant , quemadmodum 
in  fuperioribus.manifcltum  cit: perpendicularem,  qua: ab  f ad  a c duci- 
tur, ei,  qux  ex  centro  circuli  circa  F deferipti  aequalem  clle.  Dico  per- 
pendicularem a pundto  g dudam  eius,  qua:  cx  centro  circuli  circa  a c f- 
lc  triplam;  perpendicularem  vero  ab  H quincuplam , & qux icquunrur 
perpendiculares  eamm,  qux  cx  centris  multiplices  eife  iuxta  numeros  de- 
inceps impares : 

Quoniam  enim  ante  deraon- 
ftratum cft , rt  perpendicularis, 
ux  a puncto  f ducitur  vna  cum 
iametro  ad  ipfam  diametrum, 
ita  efle  perpendicularem  a pun- 
ito c ad  propriam  diamctrum.& 
cft  perpendicularis  a punito  f 
vna  cum  diametro  ipfius  diame- 
tri fefquialtcra,  erit  eius,  qux  cx 
centro  tripla.  Rurfus  quoniam , 
vt  perpendicularis  a punito  g 
vna  cum  diametro  ad  diametrum  f,  ita  cft  perpendicularis  ab  h ad  diametrum  ipfius. 
perpendicularis  autem  a punito  g vna  cum  diametroaddiametrum  proportionem  ha- 
bet eam,  quam  5.  ad  1.  ergo  & perpendicularis  a punito  h ad  diametro  eandem  ha- 
bebit proportionem : ac  propterea  eius,  qux  ex  centro  quintupla  erit . Similiter , &c 
alix  perpendiculares  carum,  qux  cx  centris  multiplices  iuxta  numeros  deinceps  irnpa. 
res  demonftrabuntur. 

Theorema  de  helice , leu  linea  fpirali  in  plano  dckribenda , propoiiw 
quidem  Conon  Hainius  geometra.-  Archimedes  vero  admirabili  qutdam 
aggrclTione  demonltrauir.  Itaq;  didita  linea  ciuimoJi  ortum  habet. 


Sit  circulus , cuius  centrum  b , & ea  qux  cx  centro  b a : 
moucaturque  ba,  ita  vt  punctum  b maneat  >& ipfum  * ae- 
qualiter feratur  in  cirtul!  circumferentia.  Simul  vero  ali- 
quod punitum  ab  ipfo  b incipiens  in  recta  linea  b a feratur 
sequaliter  vfquc ad  a.  & in  xquali tempore  b permeet  rc- 
ftam  lineam  ba,  & a ipfam  circuli  circumferentiam.  Pun- 
dtum-igicur  inipfa  ba  motum  fecundum  circulationem  de- 
feribet  lineam , qualis  elt  befa.  & cius  quidem  principium 
erit  pundtum  b ; principium  circulationis  b a ; ipfa  vero  li- 
nea , helix  > fcu  linea  fpiralis  appellatur  > cuius  principale 
accidens  etufioodi  cft . 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XIX. 

Si  ad  lineam  (piralem  quxpiam  reda  linea  ducatur, vt  BF,  & produ- 
catur, erit  vt  tota  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  adc,  ita  r®» 

da  linea  AB  ad  redam  BF.  - • ' 

• Hoc 

JTl  '.I  V T 


1' 
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Hoc  autem  intelligi  facile  potcfl  ex  ortu  ipfo,  in  quo 
enim  tempore  punitum  a totam  circuli  circamfcren- 
tiam  permeat ,mhoc,&:  r,  permeat  reflam  lineam  ba: 
in  quo  autem  a permeat  circumferentiam  a Dc.inhoc 
& b re&arn  lineam  bf:  & funt  motus  ipli  fibi  ipfis 
Aquales . ergo  & inter  fe  proportionales  erunt . 


THEOREM 


OPOS 


Sed  8c  illud  manifolium  cft,  rciSLas  lineas,  quxcumquc’a  pumilo  a 
ad  ipfam  f piralem  duiilx  angulos  «quales  condncnt,  «qualiter  lele  inui- 
ccm  excedere . 


C 0 M M e 

Sit  cirtulus  \tic,&  helix  bp.fa,  iacanturque reda  li- 
nex  b a , b F e , b il  n,  ita  Vt  angulus  D ■ e fit  aquatis  angulo 
e B A . centro  autem  B , & mteruallo  B f ieferibatur  circuli 
pircumferentia  fg,  quaredam lineam  ab  in  o fecet.&co* 
dem  centro,  mterualloque  br  rurfus  ieferibatur  circuli  cir- 
cumferentia tu,  fecani  redam  lineam  te  in  h . erit  h f ex- 
ccfjus , quo  v b ipfam  b e excedit , Zr  C A boc  e(l  f c 
ccftut , quo  ap.  excedit  bf  . Dico  hf  tpp  fc  aqualem 
effc  . Quoniam  enim  efl  Vt  tota  clrcumferlnua  ai  c/f 
c umferentiam  aoc  , ita  retia  linea  at  ai  redam  bf; 
erit  per  eonnerponem  rationis  ,VCtoea  circumferentia  ai  cir- 
cumferentiam ca,  ita  retia  linea  ab  ai  er  redam.  Rurfus  quoniam  vt  tota  circumferentia 
ai  circumferentiam  A D , ita  reda  a t ai  redam  de;  erit  per  eonnerponem  rationis,  & tota 
circumferentia  ai  circumferentiam  dca,  ita  reda  ab  ai  redam  ch,  & conuertenio,  vt 
circumferentia  dca  ai  totam  circumferentiam,  itareda  ch  ai  redam  ab  .quare  exequa- 
Utvt  circumferentia  dca  ai  circumferentiam  ac,  itareda  ite  ai  ipfam  cf  . & iiuiden- 
do,  Vt  circumferentia  dc,  ai  circumferentiam  ca  , ita  reda  h f ai  f c redam.  Seji  cir- 
cumferentia DC  e/2  aqualis  circumferentia  ca,  quoidr  angulus  dbc  angulo  ca  a.  ergo  ro- 
da tinea  hf  redacte  aqualis  ene , quoi oportebat demonflrare. 

*•  • . • » rjr  vn  utt 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXl. 

Quibus  pofitis  ollendccur  figuram  contentam  linea  fpirali,  & re£la, 
qua:  cft  in  principio  circulationis , tertiam  partem  efle  circuli  ipfam  cor 
prehendentis . 

Sic  enim,  & circulus,  & pridifta  linea : & exponatur 
parallelogrammum  rc&angulum  kslp:  fumacurq;  a c 
circumferentia , pars  quidam  circumferentia:  circuli  : 

& fumatur  rc£U  linea  k r iplius  k p eadem  pars . iun- 
gantur  priterca  cs,b  a:  & refti  linei  quidem  K s pa- 
rallela ducatur  u r , ipfi  vero  k r parallela  MZ,&cir- 
ca  b centrum  deferibatur  circumferentia  fg.  Quo- 
niam igitur ell  vt  re£ta linea  ba  ad  ac,  hoceft  bc  ad 
cf,  ita  tjta  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam 
c a . hoc  enim  fpiralis  line®  principale  cft  accidens . Vt 
autem  circuli  circumferentia  ad  ipfam  cr,  ita  fk  ad 

• ■■■  ■ * t 
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G 


s/  PAPPI  MATH.OL  CL. 


k r : & vt  p k ad  k r , ita  l k ad  k z , hoc  cft  tr  ad  rz. 

vt  igitur  b c ad  c f , ita  t r ad  k z : & per  conuerfio-  • *. 

nem  rationis . quare  vt  quadratura  ex  cb  ad  quadra-  / "xX 

tum  ex  bf,  ita  quadratum  ex  jit  ad  id,  quod  ex  xz/  /\  \\\.'  l'„'  • 

quadratum . Sed  vt  quadratum  ex  e b ad  quadratura  ex  / [ V / \'m  '*l  V3 

bf  : ita  abc  fc<ftor  ad  fedtorem  fbo.  & vt  quadratum  'l  V 'm- 

ex  rt  ad  quadratum  ex  tz,  ita  cylindrus  a paralie-  \ ‘ . t 

logramino  K t circa  axem  n t fa&us  >ad  cylindrum  a V J 

parallclogrammo  mt  circa  eundem  axem.  Vt  igitur  / 

abc  Tector  ad  fe£torem  f b g , ita  cylindrus  a parallelo-  ^ 

grammo  kt  circa  axem  st,  ad  cylindrum  a parallc- 
logrammo mt  circa  eundem  axem.  Similiter  quoque  k R ql  p 

fi  circumferentiae  a c ponamus  aequalem  cd , ipfi  au-  \ ~ 7™ 

tem  k r recitas  linea  aqualem  ponamus  rg,&  eadem  M — f 
conftruaraus,  erit  vt  p b c Tedtor  ad  Tedtorcm  e b h , ita  x _\  0 

cylindrus  a parallelogrammo  r v circa  axem  t v ad  * V 
cylindrum  a parallclogrammo  v x circa  eundem  axem.  N. 

Simili  ratione  procedentes  dcmonftrabimus,  vt  totus 

circulus  ad  omnes  figuras  cx/edtoribus  inferiptas  linea:  \ 

fpirali,  ita  efle  cylindrum  a parallclogrammo  np  cir-  'V 

ca  axem  n l ad  omnes  figuras  ex  cylindris  ipfi  cono , \ 

qui  fit  a triangulo  ksl  circa  autem  ln  inferiptus  . & N ‘r  V,  . c 

rurTusvt  circulus  ad  omnes  figuras  ex  Tedtoribus  circum  feriptas  linea;  fpirali,  itaefle 
cylindrum  ad  omnes  figuras  ex  cylindris  eidem  cono  circumfcriptas . Ex  quo  m^nife- 
ftumeft  circulum  ad  eam  figuram,  quae  inter  lineam  fpiralem,&  redtam  ab  interijei- 
tur , ita  efle  vt  cylindrus  ad  conum . Circulus  igitur  triplus  eft  pradidUe  figurae , quo4 
demon  ftrare  oportebat . . ^ 

Eodem  modo  dcmonftrabimus.  Si  etiam  ducatur  quae-  ,,p  . v„  , _ 

piam  redta  linea  ad  fpiralcm,  v.t  b f , & per  f circa  b cen- 
trum,defcribitur  circulus:  figuram  contentam  linea  fpirali  /f  -\\ 

f e b,& redta  pb  tertiam  partem  efle  figurae  eius,  quae  cir-  //.  1 \\  ' 

cumJferentia circuli  fgh,  & redtis  lineis  fb,  bh  contine-  I [ bL n 
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A Sumaturque  a c circumferentia  pars  quaedam  circumferent  imcircul '-frGrgeus  codex 
Ksd  » pir  A 0 y TjptitpHA  plptr  t/  t«V  wtptptptiqe, „ yidetur  legen- 

dum Ogi  etTHknpSv  tl  fxlf  A y Tlfl&lptUL  fAtpOf  71  7«f  nd  XVKh»  TtpiptptiAt . 

B Jungantur  pratcrca  cz,  ba]  Gracus codex  usu  i*t  huyji  a e av  #V»  y & xsu  i k a lege 

l»TI  y & KSV  H 0 A . * * 

C Ipfi  vero  k r parallela  m z ] lungatur  enim  ki  , qus  lineam  r t in  z fecet , & apun. 
&o  z ipfi  k r parallela  ducatur  zm.  ,,  r. 

D Hoc  cft  tr  ad  r z]  yttnim  lk  ad  k z,ita  pl,  hoc  efl  tr  ipfi  squalis  ad  jit. 

E Quare  vt  quadratum  cx  cb,  ad  quadratum  cx  b f , ira  quadratum  ad  r t ad  id, quod 

ex  tz  quadratum  3 £x  Z2.  fexti  elementorum ,fequitur  cnm per  couuerfionem  rationis,  Vt 
cb  ad  b f , ita  efle  r t ad  rz • 

F Sed  vt  quadratum  ex  cb  ad  quadratum  ex  bf,  ita  a ec  fedtor  ad  fcdtrrem  fbg] 
Circulus  enim  abc  ad  abc  fettorem  eandem  proportionem  habet , quam  quattuor  anguli  re* 
di  ad  angulum  abc  ex  "ultima  fexti  elementorum  : ft  militer  circulus , cuius  circumferenti* 
pars  efl  fg,  adfeUorem  fBg  habet  eandem  proportionem  , quam  quattuor  anguli  rc8 1 ad  an» 
gulum  fbg.  Sed  cum  anguli  abc,  fbg  fint  aquales,  babcbtt  circulus  adc  ad  feQorem 
abc  eandem  proportionem,  quam  alius  circulus  ad  feff orem  fbg.  & permutando  circulus 
. , ad  circulum  eandem , quam  feSor  ad  fefiorem*  circuli  autem  inter  f e funt,  -pt  diametrorum  9 
^uo  eci-  vel  femidiametrorum  quadrata  .ergo  & feftores  ipfi . quare  Vt  quadratum  ex  cb  ad  quadra • 
tum  tir  bf,  ita  erit  fc&or  abc  ad  fbg  feftorem . 

G Et  vt  quadratum -ex  rt  ad  quadratum  ex  t z,  ita -cylindrus  a parallelogrammo  kt 
cir (4  axem  nt  fa&us  ad  cylindrum  a parallelogrammo  u xcirca  eundem  axem  ] Cy* 

lindrus 
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linitus  aparallelograntot  T circa  axem, n t failus  bafim  babct  circuli,  eniti femidianeter  eft 
tu  ,*el  «r»  & altitudinem  ut  i cylindrus  autem  faOnt  apnrallelogrammo  M T circa  quu-. 
dem  axem , bafim  habet  circulum,  cuius  femidiameter  mn,  rei  zt  ,& altitudinem  eandem . 
Vi  igitur  cy.tndrt  cum  altitudinem  eandem  habeant,  inter  fe  funt,  w eorum  bafes : bsfes  at item 
ve  diametrorum,  Vel  femidiametrorum  quadrata . Vt  igitur  quadratum  ex  r T ad  quadratum 
ex  t z,  ita  cylindrus  failus  a parallelogrammo  m circa  axem  n r ad  cylindrum.a paralie- 
logrammo  At  circa  eundem  axem.  . s . 


THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXII. 

J 1 * • ‘ • '•  V'  ' i. 

Deinceps  autem  theorema  circa  eandem  Iinearii  notatione  dignlim 
conicribemus.  Sit  enim  & circulus  prardi&us  in  ortu,  & linea  ipiralis 
eadem  af,  eb . Dico  iam  fi  ducatur  quipiam  reda  linea , vt  er, -die 
figuram  contentam ‘tota  linea  Ipirali,  & reda  ab,  ad  eam  qux  feb,  &: 
bf  reda  continetur,  vt  cubus,  qui  fit  a redi  linea  ab  ad  cubum,  qui 
ab  ipia  fb.  ' i ■ 

Defcrifaatur  enim  circulus  per  f circa  centrum  'i», 
qui  fit  fgh.  Itaque  quoniam  vt  figura , qua:  linea  fpl- 
rali  afc»,&  refla  ab  contine  urad  figuram  conten- 
tam ipirali  feb  & refla  fb,  ita  clt  acu  circulus  ad 
figuram  circumferentia  fch,  & fb,  sh  reflis  lineis 
contentam,  vtrumque  enim  vtriufquc  tertiam  partem  ' 
efle  iara  oilenfum  fuit . circulus  autem  a c d ad  fpacium 
contentum  reflis  lineis  f*.,  fh  & circumferentia^» 

(oh  proportionem  habet  compofitam  exea,  quam  tWA  ‘ 
bet  acd  circulus  ad  circulum  re  h , & ex  ea.quamcir- 
culus  fgh  habet  ad  fpacium  reflis  lineis  fb,  bh,&fge( 
circumferentia  contentu . Sed  vt  a t d circulus  ad  cir- 
culum fgh,  ita  quadratum  cx  ab  ad  quadratum  ex  BFt&vt  circulus  foh  ad  diflum 
fpacium , ita  tota  ipfiUscircumfercntiaad  circumferentiam  f gh , hoc’eft  acd  circo* 
li^circumfercntia  adjpfam  cda  , hoc  efl  propter  accidens  fpiralis  lincte, refla  fine» 
ab  ad  s f reftam,  figura  igitur, quie  linea  fpiraii  & refla  a r continetur, ad  concernam 
fpirali,  & refla  bf  proportionem  habet  compofitam  ex  ea, quam  habet  quadratum 
cx  a e ad  quadratum  cx  ef,&  cx  ea,  quam  refla  linea  a b habet  ad  sr.  hzeautempro 
portio  eadem  eft,  quam  habet  cubuScx  ab  adeum,  qn!  fit  exfp  cubum. 

Ex  hoc  condat , fi  pofita  linea  Ipirali , & circulo  cir- 
ca ipfam , producatur  a'  b ad’i> , ic  ad  reflos  angulos 
ipfi  ducatur  refla  linea  cfbek,  quarum  partium  vna 
eft  fpacium  contentum  linea  fpirali  ble,&  refla  be, 
carum  illud  quidein,quod  continetur  fpirali  n u e & re- 
flis n b,  b a e(Fcfeptcm,&  quod  continetur  fpirali  fhm, 

& reflis  fb,  t n vndeuiginti:  quod  vero  fpirali  axp, 

<5c reflis  ab,  bf  continetur  triginta fcptcm.perfpicua 
enim  hrec  funt  cx  praioilcnfo  theoremate.  Ec  quarum 
ab  refla  eft  quattuor,  carum  ipfam  quidem  fb  cftctriu, 
fib  autem  duarum,  & bh  vnius,  quod  etiam  perfpicuum  _ . 

eft  ex  accidente  lincxfpira.is,  & cfXeo,  quod  circumferenti*  a e , cd,  dx,ka,  in-  • 
ter  fe  sequalcs  funt. 


C p ,7* 5S(  T A I ¥ s,-  0 i <r 

Haec  autem  proportio  eadem  eft,  quam  habet  cubus  cx  ab  ad  eum,  quificwt  ir  A 
cubum]  Hecnos  oflendimus  in  libro  de  cintVograutsatis  ftlldorumprbpo/itione  a» . 1 ‘ 

Ex  hoc  conftar.fi  pofita lineafpir»li, St circulp  circa  ipfam  producatur  * B ad  n,«rcd  B 
Sjtoniam  enim  tota  eirtult  circumferentia  in  quatitor  partes  aquales  liuifa  ejl per  diametras 
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2d,cc, qua  fele  ad  rcBss  angulos  fecant.fi  ab  ponatur  effi  parttum  quattuor,  erit  up  trtuM, 

K»  duarum,  & be  >uius.  ^fioniam  igitur  figura,  qua  continetur  linea  fpirali , & rcBn a* 
ai  figuram  linet  ffirali  tii.Hr  reda  e e contentam , e(l  >t  cubus  ex  reBa  I m ea  ab  fatiur 
4i  cubum  ex  ipfa  tu  & cubus  ex  a«  e fi  partium  incubus  autem  ex  be  partis  vntus:  qua- 
rum partium  figura  contenta  Itneafpirah,  & refla  a b cfi  64.  Mr«M  Vn/*»  cfl  figura  conten- 
ta linea  fpirah  tlu.&tn  reda,  furfus  quarum  panium  figura  Contenta  linea  fpirali,  & 
reBa  ab  cfl6d.  eorundem  8.  cfl  figura,  qua  linea  fpirali  SMltiitf'  nb  retlasontinetur  . 
quare  figura  contenta  linea fpirali  sut  ,&rc8is  nb.be  eftfeptem  , & fimihter  quarum 
lartium  figura  contenta  linea  fpirali , & reBa  a b efl  d*.  carum  »7.  e/l  figura  contenta  linea 
fpirali  fiinmelb,  dr  bf  reBa-.  figura  igitur  contenta  fpirali  FRN,  & fb,  BN  rcuis  U' 
neis  efl  partium  1 p.  ergo  reliqua  figura,  qua [pirah  axpi  & redis  A»,tr  eontmetur,  erit - 
partium  37. 

Ad  cubi  duplationem  excogitata  oft  a Nicomede  quaedam  linea, qu* 
huiufmodi  ortum  habet . 

Exponatur  refla  linea  ab,  cui  ad 
reftos  angulos  ducatur  c d r , & in 
jpfa  c d f fumatur  aliquod  punflum 
datum  b . atque  punflo  b in  eodem 
loco  manente , refla  linea  cdef 
feratur  in  re&a  adb,  per  punflum 
b attrafta.itavt  d fernpcr  in  refla 
linea  ab  feratur,  & non  excidat, 
dum  attrahitur  bd.ef.  Itaque  hu- 
iufmodi motu  fafto  ex  vtraque  par- 
te , manifeftum  eft  punctum  c de- 
feribere lineam, qualisell  lcm .cu- 
ius accidens  eft , vt  fi  refla  linea  , 

ouaepiam  a punflo  e duflse  line*  1 . , , , 

t.ctu  occurrat , ipfam  cd  «qualem  effeci,  ou*  inter  ab  & ic«  inttnjcitur . ma- 
nente enim  ab,  & punflo  b manente, quando  n ad  c fe  applicaucrit, congruet re- 
Aa  co  cum  ch,&  c ad  h fc  applicabit,  ergo  cb  tpfi  cn  cfl  «qualis . finnlitcr  ,o£ 
fi  alia  quedam  a punflo  b ad  lineam  ducatur , erit  ca,qu*  inter  lineam,  & a b rcflam 
inArijcitur,  ipfi  cd  «qualis.  Vocatur  autem,  inquit,  refla  linea  quidem  ab, regula; 
punftum  b polus:  cn  interuallum : quoniam  huic  «quales  funt, qu«  ipfi  tc«  occur- 
funt.  lineavero  icm  vocatur  conchoides prima,  nam &fccunda,6ttertia,o: quarta 
exponitur,  qu«  ad  alia  theoremata  vtiles  funt.  . * 

At  vero  inftrumentaliter  poffc  lineam  deferibi , & feroper  ad  regulam  magis  ar 
dere,  hoc  eft  omnium  perpendicularium,  qu*ab  aliquibus  punflis  line*  lcm  ad  ab 
ducuntur,  maximam  effe  c d ; qu*  autem  ipfi  propinquior  cfl . femper  remotiore  ene 
maiorem . & fi  refla  linea  qusdam  inter  regulam,  & conchoidem  cadat , producau.r- 

* que , eam  a conchoide  fccaci  N icomedes  ipfc  demonftrauit , 6i  nos  in  Analemma  Uto- 
dori , cum  vellemus  angulum  tripartito  fccarc,  pr*dieta  linea  vfi  fumus . 

COMTdtTiTjt^irS.  ’ 

; . 3 » . 

• ’ Nicomedes  ipfe  demonftrauit  ] Vide  Zutocium  in  commentarijs  in  fecundum  librum  M- 
cbimedis  de  Jpbara,  & cylindro ; »fc  & hoc  demouflratur,  & alia  omnia  fufius  explicantur . ( 

PROBLEMA  Ii  PROPOSITIO  XXIII. 

Ez  his  autem  manifeftum  I cfl:  fieri /pofle , Vt  angulo  dato,  videlicet 
|dAB,&  pun&o  extra  ipfutnc,  ducatur  co,  ita  vt  KG,qua:  intaijcitur 
media  inta  lineam, & ipfam  A B fiat xqualis  retftx  fanex  datx . - 
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Ducatur  enim  perpendicularis  a 
punfto  c ad  a b,  qua:  ftt  c h:  & pro- 
ducatur , litque  i>  h data:  re&a:  li* 
neae  aequalis : & polo  quidem  c,  & 
interuallodato,  videlicet  dh,  re- 
gula autem  a b deferibatur  linea 
conchoides  prima  edg.  occurrit 
igitur  ipfi  a g ex  eo,  quod  di&um 
eft,  occurret  in  g,&  iungatur  cg. 
ergo  & kg  reftae  lineae  datae  aequa- 
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lis  erit.  Quidam  vero  commoditatis  cau  fla  aptantes  regulam  ad  pun&um  c,ipfamy£ 


que  eo  commouent,  quo  ad  quae  interijeitur  media  inter  ab  rc&am  , & lineam  j,.n 

••r*»  « • ‘ - • * • — - - IJ  \J 


experientia  liat  datae  redtae : lines  squalis  • hoc  enim  exiftente  id  , quod  initio  pror0/j, 
tumcft,dcmonftratur.  Dico  autem,  cubus  cubi  duplus  inuenitur.  * • 


* 

% 

* 


COMMET^T^HirS.  * 

Inter  ab  redlam  ,&  lin  am  edc  experientia  fiat  datae  redte  linez aequajis i yjm 
it  nc  legendum  fit , mur  ab  reclamt&  lineam  a g . illud  enim  hoc  pafto  abfque  linej  cot* 

cboide  perfici poteft . “ 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  XXIV. 

Sed  prius  duabus  datis  redis  lineis  dua:  media:  in  continua  analogia  aflii- 
muntur , quaru  Nicomedes  quidem  conftrudionem  tanmm  expoiuit:  Nos 
vero,d:  demonftrarionem  conftmdioni  accommodabimus j hoc  modo* 

Sint  dua:  reda:  linea:  c L , l a ad  redos  inter  fe  angulos , quarum  opor- 
tet duas  medias  proportionales  in  continua  analogia  inucnire : comple*- 
turque  abc  Lparallelogrammum  i & vtraque  ipfarum  ab,  bc  in  pundis 
DE  bifariam  lecctur:  & iunda  dl  producatur,  vt  occurrat  reda:  linea: 
cb  produda:  in  pundo  g : ipfi  autem  bc  fit  ad  redos  angulos  ef,  &? 
ducatur  cf,  qu^ficxqualis  ad  :6c  iunda  fg  ipfi  parallela  fit  ch.  angu- 
lo aurem  exiftente  kch  a dato  pundo  f ducatur  FHK,  faciens  hk  ipfi 
ad,  vel  cf  aqualem,  (hoc enim  per  lineam  coiKhoidcm  fieri  pofieiam 
oftenfum  eft;  & iunda  kl  producatur,  vt  occurrar  reda:  linex  ab  pro- 
sta: in  pundo  m.  Dicovt  lc  ad  cK,ira  efle  ck  ad  ma;&  ma  adAL. 

Quoniam  enim  bc  bifariam  fecatur 
in  e,  & ipfiadijcitur  c k;  erit  redtangu. 

Ium  bkc  vna  cum  quadrato  ex  c b ae- 
quale quadrato  ex  hk  . commune  ap- 
ponatur quadratum  ex  EF.redlangulum 
igitur  bkc  vna  cum  quadratis  cx  c e,  e p> 
hoc  eft  vna  cum  quadrato  cx  c f aquale 
eft  quadratis  ex  ke,bf,  hoc  eft  quadra- 
to ex  k f • Et  quoniam  vt  ua  ad  ab,  ita 
m l ad  l k : vt  autem  m i.  ad  l k : ita  b c 
ad  cK:erit,&  vt  m a ad  AE>ita  bc  ad 
ck.  atque  eft  ipfius  quidem  a b dimidia 
a d : ipfius  vero  b c dupla  c g . ergo  & vt 
m a ad  a d , ita  erit  g c ad  ck  . Sed  vt 
c c ad  c k , ita  p h ad  h k , propter  li- 
neas parallelas  gfi>  ch.  componendo 
igitur  vt  m d ad  d a , ita  eft  fk  ad  k h » 
aequalis  autem  ponitur  a d ipfi  h k,  quo. 
mano  & *pfi  ce.  ergo  & md  ipfi  fk  ac- 
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qualis  erit  :&  quadratum  cx  md  quadrato  ex  fi?  «quale,  atque  cft  quadrato  quidem 
ex  md  aquali:  reftangulum  bma  vna  cum  quadrato  cx  ad.  Sed  quadrato  cx  fk  «- 
qualedcmonftratum  eftre&angulum  bkc  vna  cum  quadrato  cx  cf.  quorum  quadra- 
tum ex  ad  «quale  cft  quadrato  ex  cf,  qu6d  ad  ipft  cf  aqualis  ponatur,  ergo  oc 
bma  rcftangulum  rettangulo  bkc  eft  «quale  : & vt  m b ad  u k , ita  k c ad  m a , vt 
autem  m ad  bk  , ita  lc  ad  ck.  quare  vt  tc  ad  ck  , ita  m a ad  a u.  Vt  igitur  lc 
ad  ck,  ita  erit  cx  ad  m a,&  ma  ad  aj.. 


PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  XXV. 


tH* 


Itaque  cum  hoc  demonftratum  fit,  pcrfpicuum  eft,  quomodo  opor- 
teat dato  cubo  alium  cubum  in  data  proportione  inuenire. 


Sit  enim  data  proportio , quam  habet  refta  linea  a ad  b rc- 
£lam:&ipfarum  ab  dure  mcdi« proporti onalcs in  continua  a- 
nalogia  aflumantur,  videlicet  cd.  erit  igitur  vt  a ad  b,  ita  cu- 
bus qui  fit  ab  a ad  eum,  qui  a c cubum,  hoc  enim  ex  ipfis  .cle- 
mentis manifefte  conftat . 


«'i  l • « 


C 


C A 


Ad  circuli  quadraturam  affumpta  cft  a Dinoftraro,  & Nicomede,  & 
nonnullis  iunioribuS  quxdam  linea,  cui  ab  accidente,  quod  circa  ipfam, 
ftomen  impolitum  eft.  Vocatur  enim  ab  ipfis  r **«>«*/£.**  hoc  eftlinca 

quadrans . & ortum  habet  ciufmodi . 

« « •'_*  0 * 

m r • , » . * • *f  • * *•  '.AU  ' *J  ^ 

Exponatur  quadratum  abcd,&  circa  cen- 
trum a circumferentia  ied  deferibatur,  & 
moucatur  a b quidem  ita , vt  pun&um  a ma- 
neat, & b feratur  in  bed  circumferentia:  bc 
vero femper parallela  fit  ipfi  ad  fecum  ferens 

{jun&um  b.  in  «quali autem tcmpore,&  refla 
inca  ab  aequabiliter  mota  angulum  b ad,  hoc 
eft  punflum  b circumferentiam  brd  percur- 
rat, & b c ipfam  ba  Jinca  n;  hoc  cft  b pun- 
ftuin  in  linea  ba  feratur,  conuenict  igitur  bc 
cum  a Di  vbi  primum  vcra:que  ab,  bc  inter 
fc congruent . itaque  tali  motione fafla,  ab, 
bc  in  latione  fc  inuicem  fecant  ftcundimi ali- 
quod punctum  quod  femper  vna  cum  ipiis  tran- 
sfertur ; a quo  quidem  punito  deferibitur  qua- 
dam Jinca  in  loco  intermedio  inter  iia,ad,&bbd  circumferentia,  qu«  adeafdem 
partes  concaua  habent,  vt  bfg  . & videtur  vtiliscflead  illud,  nempe  dato  circulo  qua- 
dratum ipfi  «quale  inuenire . Principale  aut  cius  fymptoma  tale  cft  . Si  quapiam  re- 
fla linea  ducatur  ad  circumfer  :ntiam,  vt  afe,  erit  tota  circumferentia  bed  ad  ed 
circumferentiam,  vt  recta  linea  ba  ad  fh.  hoc  enim  ex  ipfo  linea  ortu  manifefto  ap- 
paret. H«c  autem  linea  fper  > iure  ac  merito  non  fatisfacit  propter  h«c.  Primurfi 
enim  ad  quod  videtur  vtilis  efle , hoc  in  fuppofitione  afTumit , quomodo  , inquit , fieri 
poteft,  vtduo  punfla  ab  ipfo  b principium  motus  capientia ; hoc  quidem  in  recta  li- 
nea ad  a,  illud,  vero  in  circumferentia  ad  d in  «quali  tempore  fimul  reftituantur, 
nifi  prius  proportio  rcfl«  lineat  a b ad  circumferentiam  bed  cognita  fit  ? In  hac  enim 
proportione,  et  motuum  velocitates  fint , ncccfle  eft . nam  quo  pacto  arbitrantur  ea 
fimu]  reftitui  . velocitatibus  temere,  et  nulla  ratione  vtentia  ? nifi  forte  quifpiam  dicat 
hoc  cafu  euenirc , quod  cft  abfurdum . Praeterea  tcr.ujinus , quo  ipfi  vtuntur  ad  circuli 

‘ , quadra- 
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quadraturam,  videlicet  quo  loco  pundum  fccct  redam  lineam  ad  non  inuenitur.In- 
tcliigantur  enim  qua  dida  lunt  in  propofita  figura,  quando  reda:  linea  e b,  b a motae 
fimulrcfticuuntur , congruunt  reda  linea  a d , neque  Ide  amplius  £ecant,ccflat  enim 
fedio  antequam ipli  ai>  congruant,  quae  quidem  fedio  termmus  fadus  eft  lineae,  in 
quo  cum  ipia  a d reda  linea  conucnit : hi  forte  i ntcl ligamus  lineam  produdam  Quem- 
admodum pofuimus  redas  lineas  vfquc  ad  ipfam  a d . quod  tamen  ex  eorum  principijs 
non  fequitur  .•  Sed  vt  cumque  fumatur  pundum  e,  pracedcrc  debet  proportio  circum- 
ferentia ad  redam  lineam . nifi  enim  ea  detur,  illud  Heri  nequaquam  poteft . An  opor- 
tet nos  eorum,  qut  talem  lineam  inucncrunt,  opinionem fccutos,  fofam  admittere, 
qua  quodammodo  mechanica  eft,  & ad  inulta  problemata  ipfis  mccnanicis  conducit? 
Sed  multo  magis  admittendum  cft  problema,  quod  per  ipfam  dcmonftracur . 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVI. 


Quadrato  enim  exi  (lente  abcd  ,&  circumferentia  bed  circa  ccnmim 
e,  &:  linea  quadrante  bhg  facta  , ficuti  diclum  cft,  ol tenditur  vt  deb 
circumferentia  ad  rctSlam  lineam  bc  , ita  efle  bc  ad  ipiam  ch. 


B 


Si  enim  non  iti cft , vel  erit  ad  maiorem,  quam  . :» 

e h , vel  ad  minorem . Sic  prius  fi  fieri  poteft  ai 
maiorem  videlicet  ad  ck:  & circa  centrum  e 
deferibatur  circumferentia  fgk,  fccans  lineam 
in  pundo  e , & ducatur  perpendicularis  e l : iun- 
daq;  ce  ad  f.  producatur.  'Quoniam  igitur eft 
vt  dhb  circufcrentia  ad  reda  linea  b c,  ita  b c hoc 
cft  d e ad  ck  . vt  autem  dc  ad  cx,ita  bed  cir- 
cumferentia ad  circumferentiam  fgk.  vt  enim 
circuli  diameter  ad  diametrum , ita  ciusc  rcum- 
ferentia  ad  circumferentiam  . Quare  Jcon- 
ftat  cicumfercntiam  fg  k reda:  lincasca- 
qualcmj  cfsc.' Et  quoniam  propter  accidens  li- 
ncte , vt  b ap  circumferentia  ad  circumferentiam 
u d , ita  cft  reda  linea  b c ad  g l , erit 
circumferentia  fgk  ,’  ad  gk  circumferentiam 
itaBe  ad  gl.  & oftcnfa  cft  f e k,  circumferet 
tia  reda:  lineae  te  aequalis ; aqualis  igitur 
circumferentia  gk  ipfi  gl  reda,  quod^ft 
furdum.  ergo non  cft  vt  circumferentia  bh  d 
redam  b c ita  b c ad  maiorem , quam  c k . Di- 
co praterca  neque  ad  minorem . Si  enim  fieri 
pntcft,  fit  ad  ck:  & circa  c centrum  deferiba* 
tur  circumferentia  f m k . & ad  redosangulos  ipfi 
eo  ducatur  kg  fecans  lineam  quadrantem  in  g: 

&iunda  eo  producaturad  e.  Similiter  iam di- 
dis oftendemus  circumferentiam  fmk  reda  li- 
nea se  eile aqualem . & vtBEDcircufercntia  ad 
circufcrentia  bd,  h c cft  vt  circumferentia  fmk 
ad  m k , ita  offc  b c redam  ad  redam  g k . ex  qui- 
bus fequitur  circumferentiam  k reda  linea 
kg  aqualem  efle.  quod  eft)abfurdum.  non  igitur  erit  vt  circumferentia  bed* ad  . 
redam  bc  , ita  b c ad  minorem , quam  c h . oftenfum  autem  cft  , ntque  ad  maiohem  ^ 
ergo  vt  circumferentia  bed  ad  redam  bc,  ita  eft  bc  ad  ipfam  ch.  Sed  & illud  ma-u 
nifeftum  eft,  tertiam  proportionalem  ipfaruin  hc  ,cb  circumferentia  bed  aqualcta 

efle  i & cius  quadruplam  aqualem  circumferentia  totius  circuli.  . . 

..  ■ T"  • l • • "i  *.  • i.iqt  it. 


riin'y^ 


! a.  G»  IVti  tMj\ 


— \ f 


• ■yu 


M 


£ RO- 


\ 


j 


□igltized  by  Google 


8o 


?o 


PAPPI  MATH.  COLL 


PROBLEMA  IIII.  PROPOSITIO  XXVII. 

Itaque  inuenta  reda  linea  circumferentiae  circuli  arquali , perfpicuum 
eft  quomodo  oporteat,  & ipfi  circulo  aequale  quadratum  facie,  & nullo 
negotio  conftitucrc . 

Etenim  quod  circuli  ambitu,  & ea,  quae  ex  centro  continetur,  duplum eft  ipfiuscir- 
culi , vt  Archimedes  demonftrauit . 


PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XXVIII. 

Hic  igitur  lineae  ortus  magis  mechanicus  eft,  vtdi&um  fuit,  geometri- 
ce vero  per  locos,  qui  ad  luperficies  dicuntur , refolui  poteft,  hoc  modo. 

A Sit  circuli  quadrans  politione 

JB  datus  abc,  & ducatur , vt  con- 
tingit relta  linea  bd:  & ad  bc 
perpendicularis  b f , quse  ad  cir- 
cumferentiam d c proportionem 
C datam  habeat.  Dico  punitum  e 
D ad  lineam  cfle.Intelligatur  enim 
a circumferentia  adc  relti  cy- 
E lindrifuperficies,&  in  ipfa  linea 
Ipiralis  aeferipta , quas  politione 
F detdr  cgh,  litque  hd  latus cy- 

G lindri,  & ad  planum  circuli  perpendiculares  ducantur  ei,bl,  videlicet  ad  reltos  an^ 
H gulos  crelta;,  & per  h ipfi  bd  parallela  hl.  Itaque  quoniam  proportio rc<$tae  lineae 
ef  ad  circumferentiam  dc  eadem  eft,  quae  proportio  ce,  hoc  eft  dh  ad  circumfe- 
rentiam dc  propter  lineam  fpiralcm,&  data  eft  proportio  rc&x  lineae  ce  ad  dc: 
& proportio  ef  ad  dc  erit  data:  funtque  fe,  ei  politione , ergo  & iunlta  fi  poli- 
tione erit  . & eft  ad  bc  perpendicularis*  eft  autem  fi  in  plane,  quare  & punitum  i r 
atqi  eft  in  fupcrficie.*  fertur  enim  f l & per  lineam  fpiralcm  hgc,&  per  i.b  reltam 
lineam,  quas  & ipfa  politione  datur , cum  fit  fubiclto  plano  parallela  . ad  lineam  igitur 
eft  punitum  i,  ergo  & e . Hoc  quidem  vniucrfc  refolutum  eft . Si  autem  rclte  ]in6<e  e r 
proportio  ad  dc  circumferentiam  eadem  fit,  quasrcltas  ba  ad  circumferentiam  adc, 
prjediiu  linea  quadrans  efficitur . 

f ► . H. v u i ik f i«  -i*i yf 

A Sit  circuli  quadrans  pofitione  datus  abc]  Sit  enim  b circuli  centrum , & b a , b c ex 
centro  circuli,  & adc  quarta  pars  circumferentia  ipfius, 

B Et  ducatur  vt  contingit  relta  linea  bd,  & ad  bc  perpendicularis  bf,  quas  ad  cir- 
cumferentiam d c proportionem  datam  habeat  ] Er  cemro  b ducatur  vt  cumque  b d , gjr 
fumptotn  bd  punfto  e,  ducatur nd  bc  perpendicularis,  ef , ita  Vt  ef  ad  circumferentiam 
cd  datam  habeat  proportionem,  videlicet  eam  ,quam  retfa  linea  ab  habet  ad  circumferen- 
tiam ADC. 

Dico  punitum  e ad  lineam  effe  ] Hoc  eflpunttum  e efe  in  linea  quadrante . 
Intclligatur  enim  a circumferentia  adc  relli  cylindri  fupcrficics  ] Hoc  eft  infettK 
gatur  cylindri  reBi  quarta  pars  cu  tus  bafis  fit  circumferentia  adc,&  altitudo  c m ipfi  ab 
aqualis,  t 

E £,t  in  ipfa  linea  fpiralis  deferipta,  quas  pofitione  detur  cgh]  Defcribetur  autem  Unem, 
fpirahs  indifti  cylindri  fuperficte,fi  intclligatur  in  linea  cm  punffum  aliquod  incipiens  a c 
aquali  ter  ferri  vfquc  ad  n,tfr  eodem  tempore  lineam  cm retiam  ai  planum  circuli  permem- 
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re  circumferentiam  cd  a fundum  etenim  illud  lineam  fpiralem  de  feribet, cuius  principale  ac . '[ 
cidens  eft  ,vt  fumaro  quouls  pundo  tn  ipfa  , quod  exempli  gratia  fit  h ,,  dudaqne  kd  ad  pia* 
vum  perpendiculari , habeat  hd  ad  circum  ferent  tam  d c eam  proportionem , quam  tota  cm 
bahet  ad  circumferentiam  cda.  illud  Vero  ita  effit  cx  ipfo  ortu  mauifeftb  apparet • 

Sitque  n d latus  cylindri  j -Huc  efl  fit  d h perpet  dicul aris  ad  circult planum,  inflar  late-  p 
ris  cylindri  » Gracus  autem  codex fic  babet  «u’  *■  a r uvtdrlf»  »01'.  Sedfcrtbeadiim  puto 
Uld  IThiUfA  7 KVklrfpM  n 9 i'. 

Videlicet  ad  redos  angulos  eremae-]  Gracus  codex  aneajArcu  epOa!  , qua  tamen  mihi  G 
quodammodo  fuperuacanea  Videntur . 

Et  per  h ipfi  bd  parallela  hl.]  Occurret  autem  hl  reda  tt  in  pundo  i , quoniam  H 
dii  efl  aqualis  ipfi  Bi  , quod  Vtraque  eidem  bf  fit  aqualis»  Cum  enim  dh  ad  circumferen- 
tiam pc  eandem  proportionem  habeat , quam  tota  cm,  boceft  ab  ad  circumferentiam  adc 
propter  lineam  fpiralem  in  cylindri  fuperficic  defcnptam , habeatque  ef  ad  d c eandem 
proportionem?  quam  a n ad  circumferentiam  adc  expofitione  ± habebit  dh  ad  DC  eandem  .1 
proportionem»  quam  ef  ad  d c , acproptcrea  dh  ipfi  e f , boc  e fi  ipfi  ki  aqualis  erit. 

« UC  ‘u**  * ‘ ;‘t?  tf  . r '■  r>  ^ >w  44 
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Poteft  etiam  illud  per  lineam  fpiralem  in  plano'  deferipram  rcfblui  fi* 
mili  ratione . 


J . 


Sit  cnira  red$  lineae  a f ad 
circumferentiam  dc  propor 
tio eadem , quas ipfius  ab  ad 
circumferentiam  a pc.&in 
quo  tempore  reda  linea  a b 
circa  b pundum  mota  per» 
tranfit  circumferentia  a dc, 
pundura , quod  cft  in  ea  inci- 
piens a b peruenit  ad  c , ip- 
fius ab  politionem  aflumens 
& faciat  lineam  fpirale  boa. 
cft  igitur  vt  a b ad  b g , ita  a d c circumferentia  ad  circumferentiam  c d : & perimi-  B 
tando  vt  ba  ad  circumferentiam  adc,  ita  bg  ad  cd  circumferentiam . Sed  & bp 
ad  cd  eandem  pfoportiohem  habet  .aequalis  igitur  cft  bg  ipfi  e f . ducatur  ad  planum  9.  quinti 
perpendicularis  GK,ipfi  bg  squalis . ergo  pundum  k cft  in  fuperficic  cylindrica;  in  C 
qua  eftlinca  fpiralis.  fed  cft  etiam  in  fuperheie  conica . iundacnim  bk  in  conica  fit  D E 
fupcrficie , quae  per  dimidium  redi  inclinata  eft  ad  fubiedum  planum,  duda  per  datum 
pundum  b . ergo  ad  lineam  cft  ipfum  k . ducatur  per  K ipfi  b b parallela  lk  i ,&  ad 
planum  perpendiculares  erigantur  bl‘,  bi  in  igitur  cft  fupcrficie  Lki.  fer-  p 

tur  enim  per  redam  lineam  bl,&  per  lineam  fpiralem  politione  datam,  ergo  k & 1 
funt  in  fupcrficie.  Sed  & in  plano,  eft  enim  fe  ipfi  bi  squalis  , quoniam  & ipfi  bg. 

& fit  politione  fi,  fi  quippe  quod  ad  nccil  perpendicularis,  ad  redam  igitur  lineam 
eft  pundum  1.  ergo  & b.  & manifeftum  cft,  fi  angulus  abc  fitredus,  lineam  qua- 
drantem, de  qua  proxime  didum  eft , oriri . 
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Et  in  quo  tempore  reda  linet^A  b circa  b pundum  mota  pertranfit  circumferentiam  A 
adc,  pundum  quod  in  ea  eft,  incipiens  a b,  peruenit  ad  c,  ipfius  ab  politionem  af- 
fumens  ] Hac  pertinet  adde feriptionem  linea  fpiralis  in  plano*  de  qua  fuperius  didutnefl .... 

^ Eft  igitur  vt  ab  ad  nc,ita  adc  circumferentia  ad  circumferentiam  qp3  boc  linea  3 
fpiralis  in  plano  deferipta  peculiare  efl  accidens  , *t  ipfe  etiam  pdnotauit . r.  r ■ 

Ergo  pundum  k eft  in  fupcrficie  cylindrica  in  qua  eft  linea  fpiralis  3 reda  enim  c 
linea  d pundo  h,  quod  eft  infuperficie  cylindrica» & in  Itne  a fpirali  duda  aqaidi  (lunter  ipfi 
bd,  occurrit  linea  gk  in  pundo  k,  cum  gk  fit  aqualis  ipfi  bg,  boceft  lf,  & obtdipfi  3 
etiam  dh. 

»*m  • »-  » . -m  l fc-l  « - ./  «ll>  ' 
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D Sed  cft  etiam  in  Superficie  conica  ] ducatur  i puncto  b re&aJiuea  perpendicularis 
ad  planum , & aquali  t ipfi  b a : & mtelligatur  re  ita  Imea  o p aqualis  ve,  eaiidemque  tpfi 
pofitionem  habens, ita  Vt  punitum  o idem  fit  quod  b,  & ? idem  quod  c.  mtelligatur  pt  ace - 
rea  punitum  aliquod  incipiens  ab  o aqualiter  ferri  tn  linea  ov,  & in  quo  temport  punitum 
pertranfit  o P,  tinea  bc  circa  b mota  percurrat  circumferentiam  Cda,  fmulquc  linei rop 
feratur  duabus  motionibus  , vna  quidem  eleuando  fefed  linea  B c , continenter  ipfiparallda  , 
ita  Vt  punitum  o feratur  in  linea  bn  : altera  reto; Vtftmul  cum  tinea  bc  circumferatur, & 
in  quo  tempore  punitum  o fe  applicat  ad  n,' linea  bc  vnacum  n*o  ipfa  pertranfeat  circum* 
ferentium  e p a • defert bet  emm  punitum  illud  lineam  fpiralem  in  conica  fuperficte , cuius 
vertex  efl  b o in  e a erit  punitum  k . principale  autem  eiufmodi  linee  fpiralis  accidens  e fi , 
*Uf  fumpto  quouis  punito  in  ipfa,  vel  ut  x,  <5t  «i  co  k o perpendiculari  ad  planum , habeat 

K g ad  circumferentiam  c d proportionem  eandem , quam  tota  a N , hoc  efl  b a habet  ad  cir • 
cnmfereutiam  cda. 

E Iun&a  enim  b k in  conica  fit  fuperficie,  qua  per  dimidium  re&i  inclinata  cft  ad  fub- 
ic&um  planum  3 nam  cum  eg,gx  aquales  fine,  & angulus  bck  retlus  ,-cfit  vterque  an~ 
gnlorum  gkbjKBg  dimidius  reili,fuperficies  autem  coni  inclinata  efl  ad  fubieitum planum 
per  angulum  kbg  - quare  & per  dtmiumrcfti  inclinata  erit . 
p In  stajiotW/h  igitur  cft  fuperficie  t Rij  fuperficierum  *tox.7tnSZr  inferius  mentionem 
facit . qua  autem  cur  ita  dicantur  nufquam  me  legifie  memini , fedvidc  ne  legendum 

fit. i»  xvAirtfmfH  «/>*  inf  aim*  n aki,  hoc  efl  in  cylindrica  igitur  fuperficie  efl  LKI./iu 
ferius  enim  de  cylindri  ia  jupetficie  loquens  eifdemfere  Verbis  vfus  efl  . 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XXX. 

Quemadmodum  in- plano  intclligitur  fa£ta  linea  fpiralis,  dum.pun- 
A (fhim  fertur  iri  re£h  linea,  qure  circulum  defcribir,&  praeterea  dum  pun- 
&um  fertur  in  vno  latere  fuperbticm  deferibente,  ita  & iri  fphatra  con-> 
fcquens  eif  intelligcre  lineam  fpiralem  deferibi  hop  modo  . . , 's  w / 
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Sit  in  fphasra  circulus  maximus  klh 
B circa  p>lum  h:  atqueapuntto  h maximi 
circuli  quarta  pars  deferibatur  hnk  , & 
circumferentia  hj*k  circa  puhdtumH ina- 
nem feratur  in  fuperficie,vt  ad  partes  l m, 
quo  ad  rurfus  in  eundem  locum  reftitua-  ■ 
il  tur,aquo  moueri  caepit . fimul  vero  ali- 
quod punttum  in  ipfa  latum , videlicet  ab 
h ad  k conucrtatur  deferibet  vtique  il- 
lud in  fuperficie  lineam  fpiralem  , qualis  ~ 
C eft  ipfa  NOU.& quam  proportionem  ha- 
bet maximi  circuli  circumferentia  cx  polo  . 
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B defcripta  ad  circumferentiam  k l,  eandem  habeat  circumferentia  tu  ad  ipCun  no. 
Dico  fi  exponatur  quarta  pars  maximi  circuli  in  fphxrn  deferipti , cuius  circumteren- 
tia ABC,&ccntrum  u ; i ungatur  e a ; vt  dimidia;  fphxrx  (ii  perficies  ad  fupcrficicm , 
qux  inter  lineam  fpiralcm  hoik  , & circumferentiam  hm  intcrijcitur , ita  clfe 
af.cd  fcflorcmad  circuli  portionem  *ic.  ducatur  enim  refla;  linea  circumferentiam 
contingens  c ef  , & cicca  centrum  e per  a deferibatur cjrcuiufcrcntu  aef.  squalis 
igitur cll  a bcd  fetior  fectori  abfc:  angulus  enim  ad  punctum  d duplus  cft  anguli 
A e f , & quadratum,  quod  fit  ex  da  dimidium  cft  cius , quod  ex  ,1  c?  Dico  igitur,  &.Y1 
iamditlx  fupcrficies  inter  fefunt  ita  efle  aef  e fetiorem  ad  portionem cjrcali  abc. 

& qux  pars  cftcircufcrentia  k l totius  cifcuii  circumferentia;, eadem  pars  fit  circum- 
ferentia fb  ipiius  f a . iungaturque  «e  . erit  & circumferentia  bc  ipfius  a b c eadem 
pars,  qux  autem  pars  cft  kl  totius  circumferentia; , eadem  cll  &:  h o ipiius  hol.  at,- 
que  cll  squalis  Hul  ipfi  abc.  ergo  no  ipfi  ic  cft  arqualis.  Dcfcribatur  circa  po- 
lum H circumferentia  o»:,S:  per ,n  circa  centrum  e dcfcribatur  8 0.  Quoniam  igi- 
tur vt  fupecticies  fphxrica  uu  ad  fuperficicut  ohn,  ita  toja^imidi®  fpnxrs  iuper- 
ficiesad  fupcrficiein  portionis  fphxrx,  cuius  ea , qux  ex  polo  cft  nq  i y.t  autem  dimi- 
dix  fphxrx  fupcrficies  ad  fuperficiem  portionis  fpnxrx,  ita cft  .quadratum  r.cfte  line*-, 
qux  hl  punfkaconiungit  ad  quadratum  eius,  qux  coniungit  h u :,hoc  cft  quadratum 
ex  ec  adCD,  quod  fit  ex  cb  quadratum : erit  & vt  fetior  in  fupcrficic  fphxrx  u 11 
ad  fetiorem  oh  s,  ita  fetior  efc  ad  fetiorem  bcc.  Similiter  deraonllrabimus , & vt 
omnes  in  dimidia  iphjra  fetiores  aquales  fetiori  klh.  qui  leilicpufunt  tota  dimidia, 
fphxrx  fupcrficies  ad  fetiores  e rea  lineam  fpiralcm  deferiptos;  fcfpondcntefguc  ijifi 
nuo,  ita  efle  omnes  fetlorq  in  afc  ipfi  efc  squales,  hoc  cft  totum  afc  fetiorem 
ad  fcclqrcsdefcriptO;.  pircajjortioqem  circuli  abc,  qui  ipfi  toc  refpondent . Eodefii 
modooftcndctur,.&  vt  diraidix  fphxrx  fupcrficies  ad  fetiores  inferiptos  linexfpiraH  ■, 
ita  efle  fetiorem  a f e ad  fetiores  portioni  abc  inlcriptos . 'quare  & vt  dimidia:  fphx- 
rx fupcrficies  ad  fuperficicin,  qux  inter  lineam  fpiralcm,  & circumferentiam  in- 
terjicitur, ita  erit  fetior  a,fc,.  hoc  cft  quarta  pars  circuli  aeco  ad  V»o  pordoherti-. 
Itaque  concluditur  ex  hoc  fupcrficicm,  qux  inter  lineam  fpiralcm, & circumferentiam  ■ 
hnk  intcrijcitur,  pordobis  circuli  abc  o 'lupiam  efle.  quoniam  & dimidix  (phxr* 
fupcrficies  fetioris  abcd  cftottupla.  Superficies  autem  inter  lineam  fpiralcm,  Ce  ba- 
fnn  dimidix  fphxrx  interietla  otlupla  cft  trianguli  a c d . hoc  cft.xqualis  ei , quod  a 
diametro  fphxrx  fit,  quadrato',  j,.  — 1 ’’  . " ■ 

' 1 d »»♦»•.»  • V,  t»r  'ite  «i., 
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Et  prxtcrea  dum  puntlum  fertur  iit  vno  latefcduperficiera  defcjibente  ] Hot  Jj®**  . 
etl,  frofter  lineam  fpiralcm,  qn*  in  fnpcrficie  emica,  & cylindri  defcribltur . in  'quo  enim 
tempore  p»nfinm  Utut  coni , vel  cylindri  pertraufie , in  eo  & diti  ut»  latus  fertur  id  fupcrfiiic 
coni  vel  cylindri,  quoid  rurfis  iu  eundem  locum,  a quo  moneri  ceperat,  reffituatur . 

Atqueapuntto  n miximi  circuli  quarta  p.irs  deferibatijr  n N K ] Hoc  cft  deferibatn 
quarta  pars  circumferentia  maximi  circuli , " 41  . ’ 1 

Et  quam  proportionem  habet  maximi  circuli  circumferentia  ex  polo  H defcripta  ad 
circumferentiam  k l,  caridem  habeat  circufcrcn.  ia  lh  ad  ipfamuojS/r  autem  nunc  cir- 
cumferentia lh  quadrupla  circumferentia  n a.  quoniam  pofitacfl  tota  maxtmi  circuli  titiumi 
ferentia  Mu  circumferenti*  kl  quadrupla . ' . . , 

Aequalis  igitur  tft  a b c o fetior  fetiori  a e f c : angulus  enim  aj  puntlum  ocfupTirt 
eft  anguli  acf,  & quadratum,  quod  fit  ex  da  dimidium  cft  etul y qapd  Cx  A'cT'ijf*®* 
nmmenim  circulus , cuius  femidiameter  ad  dimidius  ell  eius , cuius  femidiameter  ac.  Sunt 
enim  circuli  inter  fefe  ve  iianfeirOru,  vclfctnidiametrorum  quadrata  ; erit  quarti  parscircu* 
li , cuius  femidiameter  a»  aqualis  oUxua  parti  circuli,  cuius  femidiameter  ac.  Sed  ABrtJ 
fchorcll  quarta  pars  circuli,  cuius  femidiameter  a o,&fc3or  aE  FC  ollauaf  ars  cius  , cuius 
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tionem  circuli  abc]  Hocel  dico  vt  dimidia  fpbara  fuperficieSadfiptrficiem , <ft ia  i Me} 
fpiralcm  lineam  H,  o i x , & circumferent  iam  HNK  intcrijcitur,  ita  ejfe  AucofeSorempOt  .. 

.fl  . n r r-  • n/i  <•  it  ir  »/ mA  murti  nnrnt  rnrf  Mli  Air.  ' ■ t -'  ■■  ■ > 301  _ 
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t Et  qua  pars  eft  circumferentia  kl  totius  circuli  circumferentia,  eadem  parsfir 
circumferentia  fb  ipfius  fa]  Stt  autimeircun  ferentia  fe  quarta  pars  ipfius  f.a  arcum* 
ferentia,  quoniam  & kl  circumferentia  eadem  pars  cfl  circumferentia  totius  cu  culi. 

G Erit  &circumfcrcntia  ic  ipfius  abc  cadcmpars]  Qi-entamenne ifl,ut itrcumferen» 
tia  e e ai  circumferentiam  f a,  na  angulus  ecf  ad  tca  angulum  :&  n angulus  ecf  ai 
fca  angulum, ita  circumferentia  bc  ad  circumferentiam  c At  erit  i>t  circumferentia  ef 
ad  circumferentiam  fa,  ita  circumferentia  bc  ad  ca  circumferentiam.  Sed  circumferens 
tia  ef  quarta  pars  efl  circumferentia  fa • ergo  & circumferentia  e c circumferentia  ca  ea* 
dem  pars  erit. 

H Quoniam  igitur  vtfunerficiesfpharica  lkh  adfuperficiem  ohn,  ita  tota  dimidia 
fphara,  fupcrficies  ad  fupcrficicni  portionis  fphara , cuius  ea , qua  ex  polo  eft  h o J 
Ex  1 5 . quinti  libri  elementorum  * ejt  cmm  fupcrficies  fpbanca  lkh,  hoc  efl  fe  flor  tnfuperfi* 
ciefpbara  l K h , quarta  pars  fuperficiei  dimidia  fphara , & ftflor  ohn  portionis  fphara , 
tutus  ea,  qua  ex  polo  efl  refla  linea  ho,  eadem  pars*  Gracus  codex  corruptus  eft,  ut  puto, 
qui  (ic  habet  t i Iah  t Sv  dpioteupto  thedrrtamflt  t*V  ? iynvfuflr  Sbqirna.  i v u ri  jr  fa» 
♦ cik  •'  t • > Sed  legendum  erit  n Iau  ri  ipiefeuplo  <aptV  r» » ri  7{Jitfia.nt  Hh  famur 

3 i » vi  «Ai  tj>»  $ 6 t . 

X V t autem  dimidia  fphara  fupcrficies  ad  fupcrficicm  portionis  fphara , ita  eft  qua- 

dratum refla  1 nca , qua  hl  pundaconiungit  ad  quadratum  eius,  qua  coniur.git  ho, 
hoc  eft  quadratum  ex  bc  ad  id  quod  fit  ex  cb  quadratum]  7^am  fupcrficies  dimtdut 
fphara  ex  ijs,  qua  Archimedes  ditnonftrauit  in  primo  libro  de  fphara  ,&  cylindro  pr  ope ft  no- 
ne j i.  dupla  efl  circuli  tn  fphara  maxmi , in  quo  quadratum  deferibitur , cuius  latus  efl  reda 
linea  hl:,& fupcrficies  portionis  fphara  cuius  ea,qua  ex  polo  ejl  refla  linea  k o , eum  fit  aqua» 
lis  circulo,  cuius  femidiameter  eft  ho  ex  dem  mflratis  ab  Archimede  eodem  tn  loco  prepofino» 
■e  40.  dupla  efl  cius  circuli , in  quo  quadratum  deferibitur , cuius  latus  eft  refla  linea  ho,  Vt 
mox  iemonftrabitur  . Quare  >t  fupcrficies  dimidia  fphara,  adfuperficiem  portionis  fphara  cu» 
tus  ea , qua  ex  polo  eft  refla  linea  h o,  ita  eft  circulus  in  fphara  maximus  ad  circulum , in  quo 
t.duodc.  quadratum  deferibitur , cuius  latus  efl  ho.  Vt  autem  circulus  ad  circulum , ita  eft  quadra» 
ll.quuui.  tum  ad  quadratum , ergo  Vt  fupcrficies  dimidia  fphara,  ad  fuper ficum  portionis  fphara  cuius 
ea,  qua  ex  polo  eft  ho,  ita  efl  quadratum  refla  linea  h l ad  quadratum  refla  h O •' 

Sit  c irculus  p qji  s circa  centrum  t , cuius  femidiameter 
fit  aqualis  refla  Irnea  ho,&  tn  eo  quadratum  p qji  s.  rur* 
fus  tn  quadrato  P Qjp.  s deferibatur  alius  circulus  V X Y Z, 
in  eo  quadratum  vxvz.  erit  circulus  p qji  s circuli  vxyz 
x.  duede.  eupius , quoniam , & quadratum  PQ.RS  duplum  eft  quadra* 
ti  vxyz,  quod  nos  in  commentarijs  in  fecundam  proportio- 
nem  duodecimi  libri  elementorum  demon ftrauiumf*  Dico  f e* 
midiametrum  circuli  pqrs  aqualem 'effc  lateri  quadrati  . 
vxyz,  hoc  efl  reflam  lineam  r T ipfi  v x ejfe  aqualem . quod 
quidem  manifefte  patet  * Quoniam  enim  quadratum  ex  ps  a» 

r quale  eft  duobus  quadratis  ex  p T , T s , erit  quadratum  ex  f s 
quadrati  ex  p t duplum . Sed  eft  etiam  duplum  quadrati  ex 
9.  quinti.  VZm  ergo  quadratu  ex  p T aquale  efl  quadrato  exv  z.  & ob  ii  refla  linea  PT  refla  v z aqua, 
lis . Circulus  autem  vqjiS  cfl  aqualis  fuperficiei  portionis  fphara , cuius  ca , qua  ex  polo  efl 
refla  liuea  ho.  quare  fupcrficies  di  fla portionis  dupla  efl  eius  circuli,  in  quo  quadratum  de» 
fcnbit  r cuius  latus  eft  refla  linea  hc  . quod oportebat  demonftrare . Gracus  codex  . 
ivi  fSe&t]  ri  6tnr 0'  «V  rv<  %y  nrfiyt f.r.  Sed  corrigendum  wjr  ri  «>•'  rnc  *h' T* 
f*,  furiri  ti  iri  riie  iy  riTfdymrer. , 

**  Erit  Ck  vt  fc#or  in  fuperlicie  fpiiazra  lkh  ad  fetorem  ohn,  ita  Cedor  e f c ad  fcr 
Gorem  b g c 3 Sequitur  ex  iam  diflis  per  1 1 . quinti  elementorum,  -*t  ftflor  in  fu  pe  rfic  iefphs- 
M l k h ad  ft  flor  em  ohn,  ita  iffi  quadratum  ex  ‘e  c ad  quadratum  «ce.  Sed  w quadra- 
tum ex  bc  ad  quadratum  ex  es , ita  cfl  fe  flor  efc  ad  feflortm  bc  c.  quod  nos fupr a dtrnon- 
ftrautmus . Vi  sgitur  jeflor  infupcrfcia  fpbara  lkh  ad  fe  flor  em ohn,  itafeflor  efc  ad 
jl  bgc  je florem.  ‘ • 

Qu  niam,  & dimidia  fphara  fuperficie  fe<ftoris  abcdcII  oftupla  3 Eftenimfuperfi- 
cies  dtmdiafbarm  dupla  maximi  lujpharacirculi,  fioteft  circuli  cius,  cuius  quarta  pars  efl 
/edor  Abci>.: 

^oc  «qualis  ci , quod  a diametro  fphara  fit,  quadrato  3 Quadratum  enim , quod 
Hi  t*****”-0  duplum  eft  quadrati , cuius  latus  eft  a c . triangulum  autem  a cd,  huius 

• ipfius 
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ipfius  quadrati  quarta  pars  efl . ex  quo  fcqunur,  quadratum  diametri  fpbara  trianguli  *cd 
oUuplumcjfe . 

Antiqui  Geometr®  datum  angulum  rcdilineum  tripartito  fccarc  volentes  ob  hinc  A 
caudam  hxlitarunt . Problematum,  qua:  in  Geometria  conlidcrantur , tria  eflc  gene-  proWe' 
ra  dicimus,  & eorum  alia  quidem  plana,  alia  folida,  alia  vero  linearia  appellari . Qii® 
igitur  per  redas  lineas,  & circuli  circumferentiam  folui  polTunt , merito  dicuntur  pia-  ,r|1. 
na ; linere  enim  perquas  talia  problemata  inucniuntur,  in  plano  ortum  habent . Qua:-  g 
cumque  vero  foluuntur,  aflumpta  in  conllrudioncin  aliqua  coni  fcdionc,  vel  etiam  proble- 
pluribus,  folida  appellata  funt,  quoniam  ad  conllrudioncin  folidarum  figurarum  fu-  mitipii- 
perficicbus  videlicet  conicis  vti  ncccflarium  efl  . Relinquitur  tertium  genus  proble-  "*  • _ 
matum,quod  lineare  appellatur ; line®  enim  ali®  prxtcr  iam  didas  in  conflrudioncm 
alfumuntur,qU9  varium,&  difficilem  ortum  habent , ex  inordinatis  fuperiiciebus,  & |,aa . 
motibus  implicati,  fud® . Eiufinodi  vero  funt  etiam  line®,  qua:  in  locis  ad  fuperlicicm  1’robie- 
di<ftis  inucniuntur,  & Ii®  quxdain  magis  vari®,  & inulta  a Demetrio  Alexandrino  mata  li- 
i,  tw  ypupinuUt  lxir«Vi«  hoc  efl  in  lincaribusaggrefiionibus,&a  Philone  Tyanco 
ex  implicatione  nuuurtutir , & aliarum  varij  generis  fupcrficicrum  inuentx,  qu®  ,oaifld 
mul:a,  & admirabilia  fymptomata  continent.  & nonnull®  ipfarum  iumoribus  digna  lupctfi- 
exilfimat®  funt,de  quibus  longus  ferino  haberetur . Vna  autem  aliqua  ex”  ipfiscft.qu®  cie  Jd* 
&admirabilisa  Menclaoappcllatur.  dcsfuccr 

Ex  hoc  genere  funt  line®  helices, & quadrantes, & conchoides,  & ciffoides.  videtur 
autem  quodammodo  peccatum  non  paruum  eflc  apud  Geometras , cum  problema  pia-  Lmej  he 
num per  conica,  vel  linearia  ab  aliquoinucnitiir.St  vt  fummatmi  dicam , cum  exim-  Uca.qui 
proprio  foluitur  genere,  quale  efl  in  quinto  libro  conicorum  Apolloni)  problema  in  d'jr,'cV 
parabola  :&  in  libro  de  lineis  fpiralibus  Archimedis:  aflumpta  folida  inclinatio 
m circulo,  fieri  enim  potefl.vt  nullo  vtentes  folido  problema  ab  ipfo  deferiptura  in-  Vi  citfoi 
ueniamus.  Dicoauteincircumfcrcntiamcirculiinprimacirculationedcfcriptain  de-  u dn. 
lponflrare  squalem  red®  line® , qu®  a principio  line®  fpiralis  ad  redos  angulos  duci- 
tur ei , qu®  efl  circulationis  [principium  ,& areda  lineafpiralcm  contingente  termi-  fiunt. 
nantur:  Itaqueeum  huiufmodi  fit  problematum  differentia,  antiqui  Geometra  pro- 
blema iam  didum  in  angulo, quod  natura  folidum  efl,  per  plana  inquirentes  inuenire 
non  potuerunt  .nondum  enim  ipfiscognit®  erant  coni  fediones  ,&  ob  eam  cauflam 
hxfitarunt . Poflea  vero  angulum  tripartito  diuiferunt  ex  conicis,  ad  inuentionem  in- 
fraferipta  inclinatione  vtentes . 

cox>fEi(rd^n. 

Problematum,  qu*  in  Geometria  confidcrantur,  tria  efle  genera  dicimus  ] De  bis  A 
eadem  fert  ia  tertio  libro  ctufenptafuat , 

Qgxcumquc  vero  foluuntur,  aflumpta  in  conflrudioncm  aliqua  coni  fedione  ] B 
Gncus  codex  ira  A'  Miret  ■uftSMne.ru.  7rufuxunSurt[UMC  "C  ter  yirlnr  fui e dft  T umu 
rtpMt.  T^os Corrigendam  diximus  ut  rir  ufnyuiuur. 

Fieri  enim  potefl,  vt  nullo  vtentes  folido  problema  ab  ipfodefcriptum  inueniamus  ] C 
Vitellio  enim  in  primi  libro  pcrfpcBma  propoRttonc  11%.  problema  illud  per  redas  Irneas,  & 
eireuli  circumferentiam  abfoluit . 

Dico  autem  circumferentiam  circuli  in  primi  circulatione  deferiptam.&c  ] Grecus  D 
codex  xlyuttl  6tc.  t i ufie  ipBxr  uytulv u ii/9««  rue  ytrletut  T1C  rite  iter  T tuitur  rutiut-  ' 
x«.  7^os  exipfo  A'cb/mcdc  hmc  lo.um  reflitumus . quam  vera  Arcb.medctiur dfudr  ne 
enpHtpde,  Vappus  f it  rue  yirleioe  -udetur  appellare , tum  Ilie  . tum  inferius  propofisione 
Sedfortajfe  fle  legendum  erit . T*  it  rue  yirietut  «j  nipurtitnu  W rue  if  um/tlne  erit 

< MUto, 


PROBLEMA  .VII.  PROPOSITIO  XXXI. 

Dato  paraUclogrammo  redtongulo  a bc  d,  & produ&a  b c>  opus  Gc  du. 
x redtam  lineam  A e , & facere  e e data:  redi  linei  iqualcm . 
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B Faduin iara fit , & ipfis  bf,  ed pa» 

rallcls  ducantur  dg,  gf,  Quoniam 
igitur  data  eft  e f,  & eft  squalis  ipfi 
dc,  erit  etiam  o c data : & datum  eft 
C pundum  d.  ergo  c eft  ad  circum  fc- 
D rentiam  circuli  pofitione  datam . Et 
quoniam rcdangul um  bcd  datum  cft. 
atque  eft  squale  redangulo  contento 
bf,  de;  datum  erit,  & quod  bp,  db 
continetur , hoc  cft  redangulum  b f c • 

E pundum  igitur  g cft  ad  hyperbolen  ,fed  etiam  ad  circuli  circumferentiam  pofitione 
datam  . ergo  & ipfum  c datum  erit . 

Componetur  autem  problema  hoc 
modo.  Sit  datum  paralie logrammu 
a ecd:  & reda  linea  m magnitudi- 
ne data . fit  autem  ipfi  squalis  d k , 

& per  d quide  circa  afymptotos  a b c 
hyperbole  deferibatur  dghj  hoc  L 
enim  deinceps  oftendemus  : per  k 
vero  circa  centrum  n .deferibatur 
circuli  circumferentia  Rg,  fecans 
hyperbolen  in pundo  G:&dudaop 
ipfi  dc  parallela,  iungatur  f a.  Di- 
co bf  rede  lines  m squalem elle  . Iungatur  enim  gd,  & ipfi  k a parallela  ducatur 
F gl.  redan*gulum  igitur  fgl,  hoc  cft  bfg  squale  eft  rcdangulo  c n a , hoc  cft  bcd. 
G quare  vt  fb  ad  »c,  videlicet  vt  cd  ad  d e,  ita  dc  ad  f g.  ergo  bd  cft  squalis  fg,  & ideo 
14.  fexci.  parallclogramum  eft  d e fg,  eft  igitur  bf  ipfi  dc,  hoc  eft  d k,  hoc  eft  ipfi  m squalis. 

Ji  tJCUQUp  1 1 

C '0  Td  Tfi  E 7^  T 4 ^ l V S . 


A Et  produda  Bc  opus  fit  ducere  redam  lineam  a b , & facere  b f dats  reds  linej 
squalem  ] Hoc  eft  produdd  bc  opus  fit  ducere  redam  lineam  aef,  qua  cum  b c conncntac 
iu  pundo  r , ita  vt  e r fit  dat  a reda  line*  aqualis* 

B Et  ipfis  b f , b d parallcls  ducantur  d g , c f ] Cracus  codex  mu  r&<  « |,  £ l 

MKot  a!  Scdltgcndum  £ nue  *.£,  c i crapdf^tAoi  fatiGcar  eu 

C Ergo  g eft  ad  circumferentiam  circuli  pofitione  datam]  T^am  fi  centro  d,  & intrr - 
uallo  dk  circuli  circumferentia  deferibatur , erit  ea  pofitione  data  ;&  per  pundum  c tran  \ 
fibit . " 

.D  Et  quoniam  redangulum  bcd  datum  cft,  atque  eft  squale  redangulo  contento  fe* 
DBi  datum  erit , & quod  i'.f,db  continetur , hoc  cft  redangulum  bfg]  Ducatur  per 
e reda  linea  men  ip(i  ’ r c p paralleli  a , 
erit  ex  4 $.  primi  libri  elementorum  redan - 
gulum  bc  fi  aquale  rcdangulo  dIih,  boc 
1 .fecundi.  *(lU0(^  D B,  c f continetur*  Cum  igi- 
tur redangulo  contento  1;  F , d e aqualia 
fint  duo  redangula , videlicet  redangulum 
1 bc,  de  contentum , boc cjl  adb;  & con- 
tentum CF.bb  boc  eH  B C b ipfi  aquale: 
erit  totum  redangulum  bc»  aquale  ei, 
quod  b F , D E-,  hoc  e fi  quod  f f « f o contine»  . . ^ 

, fur  • Gracus  codex , %hr  icet  ro  \kre‘  fi  1 , Xeflh»  apa.  X)  ro%  >5 ac'  fi  t £ 1“ } rxrfei  ro 

'y&>  flfli,.  Sed  ita  legendum  arbitror . Xj  ibr  icor  rm  ysao  Mir  dpa  £ \m'  &£»} 

rorlct  ro'  w fi£n*  , „s  . „ . , ‘T  • 

fi  Pundum  igitur  c cft  ad  hypcrbolcn  ] Ex  conuerfa  1 ai.  fecundi  libri  conicorum  *Apol- 
lonij  . fequitur  enim  u r pundum  q (it  ad  typeriolemeandim,  in  qua  c fi  pundum  d,  Gracus 
codex  ro'  n */>«  «per  vrtpficrnv  ego  legerem  mpie  ibttpfiilii Vt  alibi  fapius*.  ‘ 

F Redangulum  igitur  5.0  l,  hoc  cft  bfg  squale  cft  redangulo  cda,  hoccjlBcnJ 
Ex  1 a.  fecundi  libri  conicorum  Jlpollonij* 

G Quare  yt  m ad  b c , videlicet  vt  cd  ad  db,  ita  dc  ad  fg  J Eft  enim  vt  fc  ad  c«A 

ita  f b 
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it<t  fb  ad  ea:  componendoque Vt  f b ad  a c, ita  f a ad  ab;C 'r  obfimilitndinem  triangulo*  t.fexti. 
rum  c e f i a e d » vt  pe  ad  ha, ita  cb  ad  ed.  & rurfut  componendo w fa  ad  aBi  «m 
c d ad  d e.  Vt  igitur  p b ad  b c , ita  erit  c d ad  d e • ii. quinti 

PROBLEMA  VIII  PROPOSITIO  XXXIIV 

Hoc  autem  demonflrato . datus  angulus  rccliliiicus  tripartito  fecabi- 
tur  in  hunc  modum. 


Sic  enim  primum  angulus  a- 
cucus  a u c , & ab  aliquo  pun&o 
ducatur  perpendicularis  ac  : 
completoq;  parallclogrammo 
cf  producatur  fa  vfqje  ad  e. 

Cum  igitur  parallelograinmu 
reftangulum  fit,  ponatur  inter 
e ac  re<fta  linea  ed  tendens  in  b,  qua  duplae  ipfius  ab  fit  aqualis,  hoc  enim  fieri 
poffe  iam  demonftratu  eft.  Itaque  aati  anguli  abc,  dico  tertiam  partem  cfle  bbc. 
fecetur  ed  bifariam  in  puntto  g,&  ag  iungatur.  Tres  igitur  rc<fts  lines  dg,ga,gb  B 
squales  funt  :&  db  dupla  ipfius  ag.  Sed  & ipfius  ab  cft  dupla,  ergo  ba  eft  squalis 
ag,  & abd  angulus  angulo  agd  squalis,  angulus  autem  agd  eft  duplus  anguli 
a e d , hoc  eft  io  'ius  d b c • Quod  fi  angulum  abd  bifariam  fccemus , erit  angulus  abc 
tripartito  fc<ftus . 

Si  vero  datus  angulus  fit  re<ftus,,  afluraemus 
quandam  rettam  lineam  bc  atque  ab  ipfa  trian-, 

J;ulum  squilaterum  hdc  defcnbemus  . &angu- 
uiu  , quem  ipfa  d c fubrendic  brariam  fecantes , 
habebimus  angulum  abc  tripartito  fedtmn . Atii 
angulus  obtufus  fit , ipfi  b c ad  rettos  angulos  du- 
catur bd:  & anguliquidem  dbc  aftumacur  tcr- 
tiapars  dbf;  anguli  vero  abd  itidem  tertia  pars 
afiumatur  bbd.  hsc  enim  a nobis  ante  dem  m- 
ftrata  funt.  ergo  totius  anguli  abc  tertia  pars 
erit  bf.  & ipfi  ebf  squalem  conftituentcs  ad 
vtramque ipfarum  ab,  bc,  datum  angulum  tri- 
partito fecucrimus . 

...  \,  „ ,:i-  . • . . *»♦  I :.7ft  ftnom:>b 
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Hoc  enim  fieri  poffe  iam  dcmonftratum  cft  ] 
In  antecedente  . 

Tres  igitur  re&s  lines  og,ga,g&  squales 
funt  ] T^am  fi  centro  g & interuallo  g e circulus 
defer ib at ur , tranfibit  per  punfta  ad  angulus  enim 
e a d efi  reSius . ergo  bg,  ce,  g a inter  fe  aquales 
fnt , necefle  eft  . 

Atque  ab  ipfa  triangulum  squilaterum  bdc 
deferiberaus  ] Trianguli  enim  aquilateri  angulus 
•Videlicet  dbc  duas  reEti  tertias  continet  • ergo  an* 
gulus  abd  ipfius  ABC  tertia  pars  eft . 


PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  XXXIIL 

__  -V  / * * **  * . sf. v L ' * • ♦ «d* . 

Problema  autem  pofitum  nunc  relolucmus . _ r : n ; , 

: ‘ ‘ n 
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r Duabus  re&is  lineis  ab,bc  politione  datis,  & dato  pun&o  D,per  d circa  afympto- 
tos  ab  jBc  hyperbolen  defcribcrc . Fa&umiamfit,  fitquehypcrpolc  dclcripta  e i Fr  r 
A &apun&o  d ducatur  adc  hyperbolcm  contingens,  & diameter  c ti . ri^je  vero 
B linea  bc  parallela  ducatur  d h.  erunt  igitur  gd,dh  politione  data;, & datii  pui,<ftu  ir. 

C £t  quoniam  hyperboles  alymptoti  funt  ab,  bc,&: contingens  a c erit  a . aqUaliso  b, 

& quadratum,  quod  fit  ab  vtraque  ipfarum  aquale  quarta  parti  fignra,quareft  a’d  c t>. 

B)  hac  enim  in  fecundo  libro  conicorum  dcmonftrata  funt  .praccrca  quoniam  cd  eft  as- 
qualis  da  , erit  & bh  ipfi  h a aqualis  .& data eft  sndata igitur  & n a: &.datum  pur> 

* ^ dtum  h . quare  & a eft  datum,  dataque  p Inione  adc,  & ac  magnitudine  ergo 
__  ^ quadratum,  quod  fit  ex  ac  eft  datum.  & aquale  eft  figura  ad  gd  conftituta.  data. 

**  ^ igiturerit>&dida  figura  :&  data  cd,  etenim  dupla  eft  lplius  bd  fiiagnitudine  data, 

T cum  datum  fit  vtrumque  pun&orum  bd-  ergo  re&um  figura  latus  eft  datuin  . Itaque 
^ fa&um  problema  tale . Duabus  rc&is  lineis  pofitionc,  & inagnitudinerdatis , videlicet 
M gd  & re&o  latere,  circa  diametrum  gd  delcribcre  hyperbolen , cuius  ea , iuxta  qua  n 
M poliunt,  fit  re£a  linea  k:  & ducta  ordinatim  ad  gd  parallela  firit  reda  linea  ac 
„ politione  data  .hoc  autem  refolutum  eft  in  primo  libro  conicorum . Componctu:  au-  * 
tem  hoc  modo.  Sint  re£ta  line?  ab,bc  politione  data,  datumque  punitum  d:  : 

quidem  bc  parallcla.ducatur  dh,  ipfi  vero  bh  aqualis  fit  ha:  iunita  ad  in  c pro- 
ducatur. iunita deinde  bd  producatur:  & ipfi  bd  ponatur  aqualis  bg  . quadrato 
autcm.cx  ac  aquale  fit  id,quod  gd,&  altera  quadam  reda  linea  k continetur : cir 
caquc  diametrum  GD,&rcitum  figura  latus  k dcfcribatur  hyperbole  f. df,  ita  vt  . 
duita  ad  diametrum  gd  ipfi  ac  fint  parallela  .ergo  a c fedtionem  contingit;  atq; 
9,fccuodi  eft  ad  aqualis  dc,  quoniam  & bh  ipfi  ha.  Conllatpratcrca  quadratum,  quod  fit 
come.  A-  ab  vtraque  ipfarum  a d,dc  quartam  partem  efle  ,figura , qua  ad  cd  conftituitur. 
poLjj.  reita  igitur  linea  ab,bc  hyperbole*  edf  afymptoti  funt.  ergo  per  d circa  datas 
reitas  iincas/vcluti  circa  afymptotos  hyperbole  deferipta  erit . • - 
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F.tapunflo  d ducatur  »dc  hyperbolen  contingens  ] Reflius  ,>f  opinor,  diceretur,  A 
V per  pun3um  D ducatur  A D c,  &c. 

Erunt  igitur  gd,dh  politione  dat*  J Ex  i6.  & 18 . libri  datorum  Euclidis . 

Et  datum  punitum  H j Ex  zl.  Datorum  ctufdcm  • 

I lsc  enim  in  fecundo  libro  conicorum  demonftrata  funt  ] 1»  pofltione  tertia . 

Et  data  dlinj  ex i6.  Datorum  . 

Data  igitur  & n a J Ex  i.  Datorum  . . 

Quare  & a clt  datum  ] Ex  17. Datorum, 

Ergo  quadratum,  tjuod  fit  ex  ac  crt  datum  ] Crateus  codex  det  **,'  ri  / > t»  Sit  oh . 
ego  legerem  det  nja  r 0 art  a.  y Mir  th.|  «i 

Et  squale  eft  figura;  ad  gd  conlficuts  ] EU  enim  quadratum  ex  ad  quarta  pari  qua- 
drati ex  ac,&  tttdam  quarta  pars  figurat,  quae  ad  gd  conflituitur.  quadratum  igitur  ex  ac 
figurae  ad  gd  con/li tutat  squale  erit . 

Ergo  rcflurn  figurs  latus  eft  datum  ] Ex  57.  Datorum . 

Cuius  ea,  iuxta  quam  poliunt,  fit  refla  linea  k ] Crateus  codex , it  wuf  fu  tururrat 
Ira,  «'  ao/t»  i uIhu  ego  legendum  puto  i * i uStU.  ; 

Hoc  autem  refolutmn  eft  in  primo  fibro  conicorum  j Videlicet  in  propofitionc  J _j, 

PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  XXXIV. 

' X ••  • t *.  ! ,'ja  ivv  *v • t 1 \ % .\  xi 

Et  aliter  datae  circumfcrcntix  tertia  pars  ablcinditur  fine  inclinatione 
per  (olidum  locum  huiulinodi . 

“ ■■  * t1  --  - % 

Sit  refla  linea  politione  data,  qua:  per  ac 
ducitur : St  a datis  in  ea  punftis  a c infleflatur 
a tc  ,qus  faciat  angulum  acb  duplum  anguli 
cab.  Dico  punflum  b e(Tc  ad  hvpcrbolcn. 

Ducatur  perpendicularis  bd,&  ipfi  cn  squa- 
lis abfeindatur  d b.  ergo  iunfla  «a  cqualiscrit 
* a,  ponatur  etiam  ipfi  de  squalis  ef.  quare 
fc  tripla  eft  c d . fit  & a c ipfius  c g tripla,  da* 
tum  igitur  cric  punflum  c ; St  reliqua  A f tri- 
pla ipfius  gd.&  quoniam  quadratorum  ex  be 

ef  exccffus  eft  quadratum  cx  b d ; eft  autem  Streflangulura  o af  eorundem  exceflus; 
reflangulum  daf,  hoc  eft  quod  ter  adg  continetur,  quadratocx  bd  squale  erit, 
ergo  punflum  b eft  ad  hyperbolen , cuius  tranfuerfum  quidem  latus  figurs  ad  axem 
conftituts eft  »o,  rcflumvcro  ipfius  ac  tripla.  Etmanifeftum  eft  punflum  oab- 
feindere  ad  verticem  fcdlionis  redlam  lineam  cg,  quscll  dimidia  tranluerfi  lateris  ti- 
gurs,  videlicet  ipfius  ac  . 

Compofitio  autem  manifcfta  eftjoportebit  enim  rcflam  lineam  a c ita  fccare.vt)  a & o 
fit  dupla  ipfius  gc:  & circa  axem  ag  per  g hyperbolen  dc&ribcrc , cuius  refluinii-, 
gurs  latus  Iit  ipfius  ag  tripla.  Stpftcnditur  cam  facere  duplam  angulorum  propor- 
tionem, quam  dixiinus.pcrfpieiKsriamconftat  hyperbolen  itadcfcriptam dat*  circu- 
li circumterentis  tertiam  partem  abfeindere,  fi  modo  punfla  ac  termini  circumfe- 
rentis ponantur..'  - 

c 0 m m e n r u ni  r 'f!  \ , 

1 - A ■ .A  . r.  I 

, ’ ' • .1  - ; 

Et  aliterdats  circumferentis  tertia  pars  abfeinditur  fine  inclinatione  per  folidum  A 
locum  huiufraodi  ] Sohdos  locos  appellare  cpnfucueruot  Geometrae , quando  lineat  per  quas 
problema  refoluitur , ifoltiirum  fcBioue  ortum  habent , quales  funt  coni  fedtones  , &■  aliae 
nemuulU.  Ptitur  autem  hoc  loco  hyperbole  ■ neque  enim  afi  tnoduntaxat  puni lo,  fei  i 

N a.  pluribus 
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pluribus  problema  efficitur,  quod  inferius  perfpicue  apparet,  Gracus  codex  X«/>/r»V  nutiur 
fcd  legendum  Xtfit  tus  rtuetmt , , , lV|* 

B Sit  reda  linea  po/iciune  data, qua:  per  a c ducitur  ] Hic  incipit  refolutio  problematis  • 
in  quo  primum  quan  videtur , datum  angulum  tripartito  fer  are,  quamquam  ex  eo,  & data  cir- 
cuti  circumferentia  tripartito  fecari  poffit,  ' 

C lnfledatur  a b c,  qua;  faciat  angulum  a c b du- 
plum anguli  cab]  Gracus  codex  *«**.£«  «*  * $ y 
tiTAurlar  wittTdL  far  i®1  et,  fi  y yuylttr  r SV  \m% 
y * $ legendum  autem  kikaoVo  » ct/3y  S'isActaig.y  xti- 
bVx  tkV  v»»  'ayff  yurlay  t lir  «Vo*  yetff, 

D Ducatur  perpendicularis  bd,&  ipfi  cDa:qua» 
lis  abfeindatur  de  J cum  perpendicularis  bd  cadit 
inter  a & c,  +t  in  prima  figura  ,abfcinditur  de  ex 
parte  a;  cum  Vero  cadit  extra  c,  vt  in  fecuda  figu- 
ra, abfeinditur  ex  altera  parte : & ita  intelligendum 
delinea  hf.  quod  fi  cadat  in  ipfum  c,  neque  pun • 
fio  e,  neque  pun  flo  f ad  demonflrationem  opus  erit , 

E Ergo  iunda  e e a:qualis  erit  ea]  l£uoniam  enim 
F.D  efi aqualis  dc,  eJr  bd  Vtrique  communis , an- 
gulique ad  d refh ; erit&bafts  eb  baft  bc  aqualis , 
pri-  & angulus  une  aqualis  angulo  bcb,  quare  BBC 
efl  duplus  angulis  b a e , & efl  aqualis  rtnfque  b a B 
a b e • ergo  & ipft  inter  fe  funt  aquales , & aqualia  % 

«.primi,  quatpfis  fubtenduntur  latera  bb,  ba,  & ita  qui • 
dem  argumentabimur , cum  perpendicularis  b d cadit 
inter  a & c»  ;1  j< . 

Cum  autem  extra  cadit  ,Vtin  fecunda  figura , hoc 
modo  , quare  reliquus  ex  duobus  reflis  b a F aqualis 
efl  angulo  b c a <3r  idetreo  duplus  anguli  bab,  & 
alia,  qua fequuntur . Sed  cum  perpendicularis  cadit  in  c,fcquitur  ac,  c»  inter  fe  aquales 
ejfe.  Cum  enim  angulus  acb  duplus  fitanguli  b a c, erit  reliquus  abc  ipfi  bac  nece  fi  ana 
aqualis . , 

jr  Datum  igitur  erit  pundum  c ] Data  enim  erit  magnitudine  c c ex  z.datorum , €?“  P op- 
tione, data  It  quidem , & tota  ac,  Quod,  cum  datum  fit  putiQum  c,  etiam  ipjum  c dabitur 
ex  17 . eiufdcm . 

G Et  reliqua  af  tripla  ip/lus  g d ]£x  ip,  quinti  elementorum . Jtin  fecunda  figura  fi  qui- 
tur  ,boc  ex  ix.  eiufdem,  quoniam  enim  ac  efl  tripla  cg,&  fc  tripla  cv , erunt  omnes 
* antecedentes  ac,cf  hoc  efl  a f omnium  confequentium  cc  » cd,  hoc  efl  gd  tripla, 

H Et  quoniam  quadratorum  ex  be,sf  exceflus  eft  quadratum  ex  b.d]  Fafla  efl  enim. 
FB  aqualis  bd  i quadratorum  vero  ex  bb  , EF  exceflus  efl  quadratum  ex  bd,  quod  quadra- 
ta ex  bd,  de  quadrato' ex  eb  fipt  aqualia  tx  47.  prmthbn  elementorum  . Gratus  ccdex 
uri  to  aat'  /3  * ,» £ vTtfo%tf  Viti,  Sed  legendum  puto , dft fit,  t £ vxtfoyn  Sfrr 

^ u:»  c .a 

K Eft  autcm,& redangulu  daf  eorundem  exceflus]  Tqamcum  refla  linea  d f bifariam 

fecetur,  in  punflo  b,  atq;  ei  adijeiatur  f a erit  reflanguli  daf  Vna  cu  quadrato  ex  f e squale 
i.fexti.  ei , quod  fit  ex  ca  quadrato,  ex  6,  fecundi  libri  elementorum , ergo  re  flangulum  da  f eflcx- 
cejfus  quo  quadratum  ex  ab,  boc  efl  quadratum  ex  t e fuperat  quadratum  ex  b f • Quare 
colligitur  refiangulnm  daf  quadrato  ex  bd  aquale  ejfe . In  fecunda  vero  figura  ita  dice- 
mus• Quoniam  refla  linea  bd  bifariam  ftcatur  in  b,  atque  ci  adijeitur  da,  re  flangulum 
F a d Pna  cum  quadrato  ex  de  squale  efl  quadrato  ex  ba,  & reliqua , qua  fequuntur  . 
t,  Rcdangulum  daf,  hoc  eft,  quod  ter  adg  continetur,  quadrato  ex  k.d,  aequale 
erit  ] Quoniam  af  tripla  eflipfius  gd,  fumpta  communi  altitudine  ad,  erit  reflangulum 
daf  reflanguli  adg  triplum  • ergo  quod  ter  continetur  adg  rcfl angulo  daf  aquale  erit . 
M Ergo  pundum  b eft  ad  hyperbolen  cuius , &c.  Cum  enim  reflangulum  daf,  hoc  efl 
quadratum  ex  bd  triplum  fit  reflanguli  adg,  habebit  quadratum  ex  bd  ad  reflangulum 
adg  proportionem  eandem, quam  figura  rcflum  latus  adtranfuerfum , quare  ex  conuetfaz  t • 
frimi  libri  conicorum  pun  fium  b tn  hyperbola  erit . ^dt  fit  perpendicularis  cadit  in  c,  M in 
t«‘fexri » *eTtt*fi&ura  > *ta  argumentabimur . Quoniam  a c tripla  eft  ipfius  c g , habebit  quadratum  ex 
ac  t hoc  efl  quadratum  ex  s c ad  reflangulum  a c g triplam  proportionem,  nempe  eam,quam 
.4**.  ; * * ' > " rcflum 
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rcilum  figura  latus  habet  ad  tranfuerfum , acpropterea  punitum  R in  byperbola  fit  necejfe  efi . 

Etmanifcfturoeft  punitum  c abfcindcre  ad  verticem  fcitionis  rcitam  lineam  co,  N 
qua:  cft  dimidia  tranluerfi  lateris  figur*]  TaOa  cficnim  ac  ipfius  co  tripla.  ergo  cc 
que  inter  punitum  c & verti  cem  feXtonis  nitcrijcit  tranfuerfi  latens  figor*  dimidia  frit.  ’ 

Compofitioautemanifcfta  c(t  ] Si:  reda 
linea  ac  pofittone,&  magnitudine  data , qua 
ita  fetetur  in  punilo  c , Vt  A c fit  dupla  ip. 
fini  ac,  da: ns autem  aagtdus  rcil  i' incus,  quem 
tripartito  fecare  oporteat , fit  HKl:&  produ. 

8a  L k ad  m , erit  angulus  hkr  reliquus  ex 
duobus  retiis  etiam  datus . Itaque  in  data  rcR* 
linea  a c deferebatur  pomo  circuli  capiens  an- 
gulum dato  angulo  hkm  aqualem:  & circa 
axem  a c,  per  c deferibatur  hyperbole  ,•  cuius 
tranfucrf im  quidem  figura  latus  fit  \ o , rcilum 
hero  ipfius  ag  triplum, & fccct  circuli  circum- 
ferentiam in  i deinde  a punilo  r.  ad  ac  per- 
pendicularis ducatur ; qua  vel  cadet  intra  pun- 
tlum  c,  vel  extra,  vetinipfum  c.  cadat  pri- 
mum intra , vtl extra  ,&fit  bts.&  ipfius  D G 
tripla  fit  ai7,  & tt>  bifariam  in  punilo  b fece- 
tur : tunganturque  AS,tB,  u c quadratum  igi- 
tur ex  np  ad  rcil angulum  gda  eandem  pro. 
portionem  habet  quam  figura  rcilum  latus  ad 
tranfuerfum,  exit,  l-lib.  conicorum,  & idea 
quadratumex  bd  triplum  e/l  reii anguli  gda, 
reti  angulum  autem  n a F e/l  ciufdem  triplum, 
quod  af  tripla  fit  ipfius  c r>  -ergo  rcil  angulum 
Daf  quadrato  ex  bd  aquale  erit.  Sed  quadra- 
tum ex  B D ellcxccffus , quo  quadratumex  >e 
fuperat  quadratum  riEB  red angulum  autem 
daf  e/l  exceffus,  quo  quadratumex  a b fuperat 
quadratum  ex  ir , hoc  e/l  quadratum  ex  ed. 

Eficnim  rcllaugulu  D a -f  Vua  eu  quadratocx  1 p 
aquale  quadrato  ex  a E.  quare  fequttur,Vt  qua- 
dratu ex  A E quadrato  exssofit  aquale  ergo  rcil  a 
linea  acefi  aqualis  bb,&  angulus  a i b angi  ' 

B A B.  Cii  igitur  Iit  tripla  ipfius  g c,&  a p 

pUc  D erit  reliqua  f c ipfius  c D tripla.  & ob 
fd  dupla  dc. Sedefietia  dupla  ipfius  e d.  ergo 
F d , D c aquales  funt . ac  propterea  aquales  i n. 
terfe  F.  B , b c : angulus  ice  angulo  r.  B c aqua 
hs.  Sed  in  prima  figura  angulus  bbc,i  nfecun 
da  autem  angulus  b b F duplus  e/l  anguli  b a g 
angulus  igitur  ica  anguli  cai  e/Z  duplus : id. 
eoque  circumferentia  a b cirtumferenaa  b c du- 
pla erit.  Quod  fi  perpendicularis  cadat  in  pun- 
iJnm  c,  oflendetur  fimilitcr  quadratum  ex  no 
triplum  reiiangnh  gda,&  cum  ac  fit  tripla 
c g , erit  & quadratum  ex  AC  rcil  anguli  o c a 
triplum  , quadratum  igitur  ex  ac  aquale  efi 
quadrato  ex  CBt  & reila  linea  a c rcil  a c B , 
angulufque  asc  angulo  bac  aqualis',  ergo 
angulus  B c A reilus  anguli  bac  e(l  duplus:  & 

circumferentia  ab  dupla  circumferentia  nc.  Itaque  producantur  ab,ci  inpunSa  ni,  (jr 
per  B ducatur  bo  ipft  ac  parallela.  Dico  angugtum  N8  u anguli  11KL  dati  tertiam  partem 
ejjc . Quoniam  enim  circuli  portio  Alt  capit  anutum  aqualem  dato  angulo  h KH.erir  AIO 
angulus,  htc  ol  xbs  angulo  hkm  aqualis, ergo  reliquus  cx  duobus  rtilis  n cc  e/l  aqualis 
ipfi  H kl,  angulus  a ut  eris  BcA,boccfl  aio  duplus  ejl  angultc  A I , Videlicet  ipfius  jibo, 

’ " Vtdc- 
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Vtiemonfirutumfmt. ■>»?»<«  n»o  tini, pari  tfi  n bc  j b*eli  HKL.  ^(/S 

Minium  o s c bifurum  (etucrims, erit  iluni  angulut  hu  mfurtuefeSus . 


aliter. 

» 

Expolierunt  nonnulli  rcfolutionem  eius  problematis,  in  quo  queritur 
aneulum,  vel  circumferentiam  tripartito  fecare  fine  inclinatione.  Sit  au- 
tem proportio  in  circumferentia , nihrl  enim  differt  flue  angulum , liuc 
circumferentiam  fecemus . 


Fa&ura iam  fit,  & circumferenti»  abc  tertia 
pars  bc  abfeindatur: & iungantur  a b,bc,c a.  an- 
gulus igitur  acb  duplus  eft  anguli  bac.  fecetur 
angulus  acb  bifariam  per  repara  lineam  cdi& 
a perpendiculares  de,bf  ducantur. ergo  ad  squa- 
lis eft  dc;  & propterea  a a ipfi  bc  eft  squalis. 

* C datum  igitur  eft  punftum  b.  Itaque  quoniam  clt 
vt  ac  ad  cb,  ita  ad  ad  db,  videlicet  ae  ad  bf* 

& permutando  vt  ca  ad  ab,  ita  erit  bc  ad  bf  : 
dupla  autem  eft  ca  ipfius  ae.  ergo  & bc  ipfius  ef  eft  dupla  :&  ideo  quadratum  ex 
U bc,  hoc  eft  quadrata  ex  b f , f c quadrupla  funt  quadrati  cx  ef.  Cum  igitur  duo  pun- 
&a  bc  fint  data; &fit  bf  perpendicularis,  fitque  proportio  quadrati  ex  ef  ad  qua- 
drata cx  b f , f c ; erit  punitum  b ad  hyperbolen . Sed  & ad  circuli  circumferentiam  i 
£ ergopun&ora  b eft  datum.  & corapoficio  manifefta  eft . 

COM7dE7iT'Al{irs: 


{ r«  Ergo  A D aequalis  eft  d c , & propterea  ab  ipfi  e c eft  aequalis  ] SZponiam  enim  at u 
* aulus a CB,  qui  eft  duplus  anguli  c ab  , bifariam  fidus  eft  reda  linea  c d,  erit  angulus  d ab 
a:  au  alis  angulo  d c B,  anguli  Vero  ad  e Vtrique  redi  funt.  ergo  & reliquus  reliquo  aqualis  , 
& triangulum  adb  triangulo  bdc  aquiangulum . Vt  igitur  e d ad  da,  ita  tu  ai  DC. 
8* fe*'  • Quate  k d , d c inter  fe  aquales  funt.  & eodem  modo  a b , ac  aquales  oflendentur . 
f. quinu . 1 Datum  igitur  cllpunftum  b]  Ex7.&  »7. Datorum. 

C Itaque  quoniam  eft  vt  a c ad  c b , ita  a d ad  d b ] Ex  3.  fexti  elementorum . 

tJ  Cum  igitur  duo  punita  bc  fint  data,  & fit  bf  perpendicularis,  fitque  proportio 

U quadrati  ex  ef  ad  quadratae»  bf,fc;  erit  punitum  b ad  hyperbolen  j Demonfiratur 
hoc  a Tappo  ad  finem  feptmi  libri  propofitione  257.  Sed  tamen  nos  id,  quod  propofuum  cjl , 
£ etiam  aliter  rtfoluemus , componetnufque  in  hunc  modum  . 

Conftruantur  eadem,  quae  di&afunt,  & du- 
&is  perpendicularibus  db,bf,  ponatur  ipfi  qui- 
, dem  fe  squalis  bh,  ipfi  vero  cf  squales  fint 
~ F k , k l : & lit  a g dupla  g c . Eodem  quo  1 upra , 

modo  oftendetur  a l tripla  cf,  atque  erit  ah 
squalis  cf,  fit  a e squalis  h k . Cum  enim  a h ^ 
fit  squalis  BC,  & HB  ipfi  BF,  relinquetur  ah  a 
aqualis  f c , hoc  eft  ipfi  k l . quare  in  prima , & 
fecunda  figura,  communi  hl  ablata,  vel  addita 
jn tertia  vero  addita  communi  ak,  erit  al  ipfi 
hk  squalis.  Itaque  quoniam,  vtante  demon- 
ftratum  eft , quadrata  ex  b f , f c funt  quadrupla 

Suadraticx  f t,  quadratum  autim  cx  r u efteiuf- 
em  quadruplum , quod  fe  fit  squalis  eh,  erit 
quadratum  ex  fh  squale  quadratis  ex  bf,  fc. 

Sed  in  prima , & fecunda  figura  quadrato  ex  f h 
tequalia  funt  quadrata  ex  fk,kh.  vna  cum  du- 
plo rcitanguli  f k h , hoc  eft  vna  cum  rcitangulo 
fla:  cftcniui  lf  dupla  ipfius  fk,&  la  squalis 
«t  h . quadrato  autem  cx  x h , hoc  eft  quadrato  cx 


AK 
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l a vnacurcAagulo  fla  cft aquale re<ftan- 
gulu  f a l.  In  tertia  vero  figura  quadrato  cx 
f H>hoc  cft  quadrato  cx  a k aquale  eft  redta-  / 

guluuiL  a r vna  cu  quadrato  ex  fk  , quippe  / 
cu  retta  linea  l f bifariam  ftcetur  in  k,  atq;  / 
ei  addatur  f a . ergo  rcftangulii  f a l vna  cu  / 
quadrato  cx  fk  aquale  cft  quadratis  cx  bt,  / 
fc  . quorum  quadratum  cx  f k cft  aquale 
quadrato  ex  fc.  relinquitur  igitur,  vtre-  • l 
ttangulum  f a l quadrato  cx  bf  fit  aquale.  \ 

At  rc&angulum fal  aquale eft ci,quod  ter  \ 
af,  fg  conti  .etur.  quare  cx  iam  demon-  \ 
ftratis  confiat  pun&ura  b efle  in  hyperbo-  'V 

la : cuius  tranfuerfum  latus  cft  a g , re&um  t H y 
vero  ipfius  ag  tripla.  Quod  fi  a pun&o  b 
perpendicularis  du<fia  cadat  in  c,  vt  in  quar- 
ta hgura,quonia  angulus  acb  rc&us duplus  / 

cft  anguli  b ac:  erit  & a bc  angulus  angulo  . / 

bac,  &re<fta linea  bc  ipfi  ca  acjualis.qua-  / 
dratumigitur  bc  aquale  cft  quadrato  ex  c a / 

Sed  quadratum  cx  c a triplum  cft  cius,  quod 
a c , c g continetur  : cft  enim  a c ip-  1 

fius  cg  tripla  . ergo  vt  quadrato  cx  r.c  \ 

triplum  cft  rc&anguli  acg.  ac  proptcrca  \ 
puiuftum  b fimilitereft  in hyperbola, cuius  \ 
tranfuerfamiatus  ac,  & rettum  ipfius  ag 


*.efcun 


Et  compofitio  manifefta  eft]  Sit  enim  circumferenti a abc  quam  tripartito  fecare^ 
debemus.  Itaque  prima  oportet  retiam  lineam  ac  ita  fecare  , W ag  duupla  fit  ipfius  o eV 
Deinde  circa  axem  a g per  g defer ibere  hyperbolen , cuius  tranfuerfum  latus  fit  ac  re- 
tium >cro  ipfius  ag  tripla  . Sccet  autem  circuli  circumferentiam  in  b : & a puntlo  b 
ditia  perpendicularis  bf,  fit  ipfius  fg  tripla  al,  <jr  f L bifariam  in  k fecctnr . Rurf us 
a c fecttur  bifariam  in  t , ipfi  que  f B fit  aqualis 

■ «*  /*$*»  t it  n rr  t e < n *>  /•  * /«,.m  fZ  />  n 

w >*  J W — t m > w w W ••  v ^ I •*  » I*  >*vr  V u w** 

perpendicularis , qua  retiam  lineam  ab  fecetirt» 
d.  Et  quoniam  ac  e(l  tripla  co,&  al  itemtri - 
pia  g f , fequttur  lc  triplam  ejfe  er,  idenq-,  lf 
duplam  fc  ,&  ik,kf,fc  inter  fe  aquales  ejfe 
quare  fi  militer  atq;  in fuperioribus  ojlcndctnr  , A 
aqualis  vc,  & a L ipfi  hK.  Quadratum  igitur  ex 
B f aquale  eft  ei,  quod  ter  a f , fg  continetur , Vi> 
deluet  reti  angulo  F a l.  reti  angulum  autem  f 
in  prima , & fecunda  figura  aquale  cfl  rr, 
fla  Vna  cum  quadrato  ex  l a: 
dem  cfl  aquale  duplo  rctlanguli  fk  h. 
quadrato  ex  k h . ergo  quadratum  cx  bf 
lc  duplo  rctlanguli  fk  h,  ei , quod  ex  k h qua- 
drato . quare  addito  Vtrique  communi  quadrato  ex 
F c , hoc  eft  cx  v k,  erunt  quadrata  cx  b 
qualia  quadratis  ex  F K , K H Vna  cum 
liangult  f k U . Sed  quadratis  quidem 
aquale  efl  quadratum  ex  b c ; quadratis 
fk  , K h Vna  cum  duplo  rctlanguli  pk 
eft  , quod  ex  fh  quadratum  . 


t 

i 
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Jn  tertia  autem  figura  cum  quadratum  ex  bp 
fit  aquale  rcd angulo  fal,  additovtriquccoitt- 
munt  quadrat ocx  c,  hucficx  FK,  erunt  qua- 
drata ex  b F,  fc  hoc  efl  quadrati*  ex  bc  aqualia 
rcftagulo  fal  »«<*  cum  quadrato  cx  f k:  hoc  efi 
aquaha  quadrato  ex  k a,  hoc  efl  quadrato  exvn. 

Quadratum  igitur  ex  bc  quadrato  ex  fh  efl  a* 
quale , re  Cia  linea  b c aqualis  rtda  fh,&  oh 

jd  b c ipfius  f E dupla  . ergo  vt  c a ad  a e , ite 
e c ad  fb:&  permutando  vt  ac  ad  cb  ita  a b 
ad  bf  , hoc  efl  a v ad  d b . quare  angulus  acd 
angulo  dcb  efl  aqualis.  *Atm  quarta  figura 
eum  perpendicularis dpuntto  b cadit  in  c,  erit 
propter  hyperbolen  quadratum  ex  b c triplum 
cius,  quod  ac,cg  continetur,  fed  quadratum 
ex  kc  efl  eiufdem  triplum,  quod  ac  tripla  fit 
ipfius  cg.  ergo  quadratum  ex  ac  quadrato  cx 
c b efl  aquale  ,&  ipfa  a c aqualis  cb.  Et  quo -y 
niam  cb  efl  dimidia  ipfius  a c , erit  & ipfius  b c 
dimidia . I{urfus igitur,  vt  c a ad  ab,  ita  efl  b c 
ad  cb:  & permutando  vt  ac  ad  c b , ita  a b 
di  bc  hoc  efl  ad  ad  db,  quare  angulus  dca  «»■ 
g«/o  dcb  efl  aqualis . produtta  cd  ad  cir- 
cumferentiam tn  m , erit  circumferentia  cb  £• 
qualis  circumferent  i e b m . Quoniam  igitur  a- 
quales  funt  ab,bc,&  db  Vtrique communis, 
angui  t que  ad  b reffti , erit  c T bafis  ad  bafi  dc 

aquali s , & triangulum  adb  triangulo  dbc  fimile  ergo  angulus  o ac  aqualis  efl  angulo 
p C a,  & circumferentia  cb  circumferentia  am.  fed  etiam  aqualis  erat  circumferentia 
B m • circumferentia  igitur  a b c in  tres  partes  aquales  am,  mb,  bc  fe£la  efl  quod  fetiffe 
■Oportuit . 


PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO  XXXV: 


Datum  quidem  angulum,  vel  circumferentiam  tripartito  fecarc  foli- 
• dum  eft , vt  aute  offendimus , fed  datum  angulum , vel  circumferen- 
tiam fccare  in  datam  proportionem  lineare  eft,  & a iunioribus  demon- 
ftratum  fuit : confcribetur  tamen  a nobis  dupliciter . 


A Sit  enim  circuli  klh  circumferentia  lh,  & 
oporteat  ipfam  in  datam  proportionem  fecarc . 
Ducantar  ad  centrum  reflae  linese  l b , b h . & ipfi. 
bh  adrcftosangulosattollaturBic,pcrK  vero  li- 
nea quadrans  kad  c deferibatur.  & perpendicu- 
laris du&a  a e fccctur  in  f.  itavt  af  ad 
tam  proportionem  habeat , in  quam  volumus  a» 
jgulum  fecare & ipfi  quidem  b c parallela  fit  f d. 

B lungatur  autem  bd,&  dg  perpendicularis  duca- 
C tur.  Quoniam  igitur ob  lineae  accidens  eft,  vt 
a b ad  d o hoc  eft  ad  f e,  ita  angulus  a 3 c 
angulum,  erit  diuidendovt  af  ad  f e,  hoc  eft 
data  proportio,  ita  abd  angulus,  ad  angulum 
dbc>  hoc  eft  circumfer  entia  lm^mh  circumferentiam' 


* 


ALI- 
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«ay 


Altero  autem  modo  circuli  agc  locatur  circumferentia  AC.  D 


Ducantur  enim  flmiliter  ad  centrum  reft*  line*  at,  te, 
Aper  r linea  fpiralis dderibatur  bfdc,  cuius  retia  linea; 
qux  in  ortu  fumitur,  litci.  proportio  autem  di  ad  bi 
Iit  eadem  , qux  proportio  data.  & per  e circa  centrum  b 
dcfcribattircirculi  circumferentia  e p,  qux  lineam  fpira- 
lem  in  pumilo  r fccct . lunflaquc  b p ad  e producatur  .clt 
igitur  propter  lineam  fpiralcinvt  dr  ad  b t , lioc  clt  ad  bb, 
ita  icc  circumferentia  ad  circumferentiam  eo:  A diui- 
dendo,vt  pb  ad  bb,  ita  circumferentia  ac  aJipfam  se. 
At  proportio  db  ad  eb  cfl  eadem,  qux  proportio  data, 
proportio  igitur  circumferenti*  ac  ad  cc  eadem  erit. 


E 

P 

G 


H 


COMJdET^TA^lVS'. 

Et  oporteat  ipfam  in  datam  proportionem  fccarc  ] Vel  legendum , & oporteat  ipfam,  A 
*ct  angulum  ut  datam  proportionem  jecore , Vel  illud  fubwtelligendum , quod  & antepro- 
pofitum  e\l , & in  fine  concluditur . 

lungatur  autem  id]  Intclhgeniun  autem  redam  lineam  an  produci  ad  tircumfcren-  B 
tiam  in  m . 

Quoniam  igitur  ob  line*  accidens,  cfl  vt  ab  ad  dc,  hoc  cfl  ad  fb,  ita  angulus  C 
'ABC  ad  dic  angulum]  Efl  enim  obline*  quadrantis  accidens , >t  circumferentia  m ad 
ipfam  HM,  ita  recta  linea  ab  ad  dg.  Vt  aurem  lh  ad  hm,  ita  angulus  lih  ad  angulum 
M c H . ergo  KurfnSj  hoc  efl  ai  f e , ita  angulus  l b ii  ad  m b ii  angulum : & diutdendo • 

Allero  autem  modo  circuli  a o c fecacur  circumferentia  a c J Si  enim  circnmfcren  D 
tia  ac,  quam  fccarc  oporteat  in  datam  proportionem . 

Et  per  b linea  fpiralis  deferibatur  b fdc  .cuius  refla  linea,  qu*  in  ortu  fumitursc  ] B 
Sit  linea  fpiralis  in  prima  circulatione  defcnpta  qux  terminetur  in  puuffo  c . Crxcus  codex 
rji  ytypdpia  Sin  r*  4 »,  4£  , S >.  Sed  fenhendum  ufi  yypdtiu  Sia  ri  d ■ ?A,f  f(Sy. 

Proportio  autein  de  ad  a»  fit  eade,  qu*  proportio  data  J Secet  enim  reda  linea  At  V 
lineam  fpiralem  in  d,  & diuidatur  db  in  datam  proportionem  ad  punitum  e. 

Efl  igitur  propter  lineam  fpiralcmvc  db  ad  Br.hoceftad  BE.ita  aoc  circumfc-  G 
rentia  ad  circumferentiam  c o J £ir  14.  libri  Archimedis  de  lineis  fp.raltbus . Crxcus  codex 
•V  » * 0 apis  legendum  autem  tle  u S IS  -urit  /5  £. 

Proportio  igitur  circumferenti*  ac  ad  e c eadem  erit]  Sed  & angulus  vel  potius  H 
fpacium  abc  ia  datam  proportionem  fetatur.  Vt  enim  cirtnmfcrctta  ac  ad  circnmfcren- 
tum  c c , ita  angulus  aigiicic  angulum . 

PROI  LEMA  XII.  PROPOSITIO  XXXVI.' 

Ex  hoc  manifolium  cll  fieri  poflTe , vt  a duobus  circulis  inarquaiibus 
xquales  circumferentiae  abfeindantur. 

Faflum  enim  fit,  & ab. 
iciffx  fint  xquales  circu- 
ferentix  agb,  c u i> . fic 
autem  maior  circa  ccntru 
b . circumfcifmtia  igitur 
fimilis  ipfi  c kd  maior  efl, 
quam  agb.  Iit  ipfi  agi 
fimilis  circumfcrctia  en. 
ergo  proportio  circumfe- 
renti* agb  ad  c h cfl  da- 
ta, eadem  enim  cfl,  quam 
lubeni  tot*  circulorum 
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circumferentiae,  vel  circulorum  diametri,  aequalis  autem  cft  circumferentia  agb  ipfi 
E chd  .proportio  igitur  chd  ad  ch  data  eft:  & diuidendo  quare  circumferentiam 
P CHD  in  datampropurionem  fecabimus,  quemadmodum  antea  traditum  cft . 

C 0 M M E H T Hl  V S9 


Ji  Fa&um  iam  fit  ] refolutio  eft  problematis . 

j$  Circumferentia  igitur  fimilis  ipfi  chd  maior  eft,  quam  a cb  ] fit  circulus  circa  ceu. 
trum  b maior  circulo  circa  centrum  f.  Itaque  cum  circumferentia  maioris  circuli  chd  ae- 
qualis ftt  circumferentia  agb  circuli  maioris,  fi  d circulo  agb  abfeindamus  circumferentiam 
fimilem  ipfi  chd»  erit  ea  maior , qudm  circumferentia  agb. 

C Sit  ipfi  agb  fimilis  circumferentia  ch]  Cracus  codex  'er*  **r  r«  a » /2  «>o/«  » y a. 
ego  legendum  puto  *r«  rii  ttnft  epotu  nyO. 


E 


D Ergo  proportio  circumferentia:  agb  ad  ch  eft  data , eadem  enim  cft,  quam  ha- 
bent tota:  circulorum  circumferentiae  , vel  circulorum  diametri . Iungamur  ae, 
eb, cf , fh . quoniam  igitur  circumferentia  agb  fimilis  eft  circum  fei  enti a c h , erit  angu - 
7,  quinti.  Ius  \ Ei  aqualis  angulo  cfh.  ergo  quattuor  anguli  redi  ad  angulum  aeb  eandem  habent 
proportionem  quam  ad  angulum  cfh.  Vt  autem  quattuor  redi  ad  angulum  aeb,  Ua  tota 
Circuit  e circumferentia  ad  circumferentiam  agb.  & vt  quattuor  redi  ad  angulum  c f h , ita 
«i.qointi.  tota  circuli  F circumferentia  ad  circumferentiam  ch.  ergo  Vt  tota  circuli  b circumferentia 
* ai  circumferentiam  agb,  ita  tota  circuli  F ctrcumfertntta  ad  circumferentiam  ch  , & per • 
mutando  Vt  tota  circuli  e circumferentia  ad  totam  circuli  f circumferentiam,  itachtumfe* 
rentia  agb  ad  circumferentiam  ch.  Sed  Vt  tota  circuli  e circumferentia  ad  totam  circum* 
ferentiam  arcuit  F , ita  diameter  circuli  B ad  diametrum  circuli  F . hoc  eft  itafcmidtamcecr 
ij. quinti,  circuli  e ad  circuli  f femidiametrum • illud  autem  a Tappo  demonflratum  cft  in  quinto  lia. 
bro  propofitione  1 1.&  tn  oClauo  propofitione  a». 

Proportio  igitur  c h d ad  c h data  cft , & diuidendo  ] Sequitur  enim  ex  antedidis  cir- 
cumferentiam agb,  hoc  eft  chd  ipfi  aqualem  ad  circumferentiam  ch  ttaeffe  ,vt  femi- 
diameter  a e ad  femidiametrum  CF.  fiat  ipfi  Cf  aqualis  AK.  ertt  circumferentia  chd  ad 
circumferentiam  CH,  Vi  e A ai  ak.  & diuidendo  circumferentia  dh  ad  hc circumferen- 
tiam, Vt  f.  K ad  ka.  conuertcndoque  ctrcumfentia  CH  .ad  HD,W  ak  , hoc  eft  cfc^ke’. 

p Quare  circumferentiam  chd  in  datam  proportionem  fecabimus,  quemadmodum 
antea  traditum  cft  ] Hoc  >;  arbitror  ai  compofittonem  attinet  • 

Sint  circuli  inpquales  m t 
gnitudine  dati  circa  centra 
ef:  fitque  circulus  e ma* 
ior:  & fit  circult  f circum- 
ferentia c k d,  cui  aqualem 
a circulo  e abfeindere  opor* 
tcat  • lungatur  c f , & fit 
circuli  e femidiameter  ae, 
m qua  abfeindatur  a K aqua • 
lis  ipfi  ce.  & cum  data  fint 
AB,cF,er/f  & kb data,& 

„ data  proportio  Cf  f hoc  cft  >’•>■■»  , 

* ditor*  ipftus  a k 4d  kb.  Itaque  circumferentiam  chd  f*  demonftratis  in  datam  proportionem  fccq- 


liber  qvartvs.  ,o7.- 

buimits  in  puncto  H ita  vt  c u ad  hd  eam  proportionem  habeat  fquim  kk  habet  ad  kb,-  tSr 
circumferentia  ch  (imilis  abfcindatur  a circulo  e,  qua  (it  aob.  Dico  circumferentiam  acu 
circumferentia  ch  d aqualem  cf]c,  Quoniam  enim  Vt  a k ad  K u,  ita  efi  circumferentia  ch 
ad'ii  d circumferentiam  i & conuerteudo  Vt  k k ad  K a ,ita  circumferentia  vu  ad  h c : com*  r 

ponendoque  Vt  as  ad  kk  boce(lad  ce,  ita  circumferentia  diic  ad  ch,  Vt  autem  ab  ad 
c f » ita  tota  circuli  b circumferentia  ad  totam  circunferentiam  circuli  v : & vt  tota  circum* 
ferentia  circuli  e ad  totam  circuli  f circumferentiam  rita  circumferentia  a gb,  ad  circum  'i 
ferentiam  ch,  W igitur  circumferentia  dhc  ad  circumferentiam  ch,  ita  circumferentia 
* o b ad  circumferentiam  c h . ergo  circumferentia  agb  circumferentia  C h d efi  aqualis  . tJuin,u 


PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  XXXVII. 

Aequicrure  triangulum  conlticuerc , cuius  vterque  angulorum  qui  ad  A 
bafim , habeat  ad  reliquum  proportionem  datam o 

Facium  iam  illud  fit ; conftituaturque  triangu- 
lum abc;&  circa  centrum  b perpimfla  ac  cir- 
culus defcnbatur  adc:  producaturque  ab  in  d, 
iungatur.  Icaq;  quoniam  proportio  anguli 
c ab  ad  angulum  abc  data eft,  atque  efi  anguli 
abc  dimidius  angulus,  qui  ad  d;  erit  & anguli 
cad  ad  adc  ajigulum proportio  data. (.quare  & 
circumferentia:  nc  ad  circumferentiam  ac.  Et 
cum  circumferentia  a cd  fcmicirculi  in  datam 
proportionem  fccetur , datum  erit  & punitum  c , 

& triangulum  abc  fpccic  erit  datum. --- 

Componetur  autem  hoc  modo.  Sit  enim  pro- 
portio data  f.  f ad  fg,  quam  vtrumque  angulo- 
rum,qui  ad  balim,  habere  oportet  ad  reliquum:  & 
f g bi  tariam  fccctur  in  punito  h . exponaturque  circulus  adc  circa  centrum  b , & dia- 
metrum a d : & fecetur  a c d circumferentia  in  c , ita  vt  circumferentia  d c ad  c a eam 
proportionem  habeat , quain  hf  ad  fh;  hoc  enim  ante  traditum  cft,&  vniuerfcquo 
pa£to  data  circumferentia  in  datam  proportionem  fccetur . & iungantur  bc,ca,cd. 
Quoniam  igitur  vt  circumferentia  oc  ad  ca  circumferentiam,  hoc  cft  vt  d ac  angu-  q 
lusadanffulu  adc, ita  cft  BFad  pn,&perconfequentadupla.ergovtanguluscAB 
ad  angulum  abc,  ita  hf  ad  fg.  acquicrurc  igitur  triangulum  conftitutum  cft  abc, 
cuius  vterque  angulorum,  .qui  ad  bafim,  ad  reliquum  proportionem  habet  datam . £ 


i r. ; j / . > p — > * • * ->"*  • ^ 

Aequicrure  triangulum  confticucrc , &c- ] Gracus  codex  InnvSe  iyly»rtr  aveneof  A 
lege  ffvCiiffeu . ■> 

Producaturque  ab  ado  ]Qr*cus  codex , £ ia  f ib'  ro  i,  legendum  i a fi  B 

> •, 

Itaque  quoniam  proportio  anguli cab  ad  angulum  abc  data  eft,&c.  ] Cracus  eo  C 
deX  . ivhir  Koyoe  Sa  <Te0«V  ire  ■via*'  tfS.afi  ycrlue  ¥ Vas'  ^ a fi  y , it)  int  vare'  <t  fi 
ufilena  i vfie  mi  i le?c  \rrti  JV  kiyte  itOtlt  rJV  "Cmv'  yafi  yurlae  npcr  $ vo*  rff 
afiy  usu  JJ»'  t »c  vas’  afiy  t i/ww*  i <ofit  -ni  i. 

• Erit  & anguli  cad  ad  a nc  angulum  proportio  data  ] Ex  8,  libri  datorum. 

Datum  erit  punitum  c & triangulum  abc  fpccic  erit  datum]  Qj/niam  enim  cir- 
cumferentia a<  D fenucireuli  data  in  datam,  proportionem  fecatur,  data  erit  vtraque  ipjarum 
ac,  cd  cx  feptima  libri  datorum . Sedefl  datum  punftum  a vel  D»  ergo  dr  c datum  erit  cx^ 
2.7.  datorum . Quod  cum  data  Ttnt  circumferentia,  tn  quibus  anguli conftflunt , & ipfi  Anguli 
dabuntur , quare  trtattguluni-  fpecic  datum  erit  ex  40.  eiuf dem.  Gracuscodex  toBir  Sit 
agi  ftQtr  Te  *fX«  to'  m.  fi  y tflyartr . lege  foQlr  eji  t»  y egi  ftOir  mi  tlfa  to'  <t  fi  7 iflyarsr. 

Componetur  autem  hoc  taodo  ] Grecus  codex  eu/ifiiaiTM  fi  ime  tege  cnrtiandi  fi  F 
diae»  ' »• « •'  l :iJ-l 


D 

E 
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q Hoc  cft  vt  dac  angulus  ad  angulum  .src,iia  bf  ad  fh]  Gracus  codex . vtiiri  «7 
ai  y y»,i»  ■wfit  ¥ W aty  irae  »'«  f iti  7«  SrwXariu  •ffl'  it ,/*!r«r.  corrige  miri  »7 
/ « y y»»,'»  Tfer  £ w a i y .i T«r  «'  • £ Ar*r  £ 9 , MI  7«'  ttvxdna  «V  i»o/xi7«r  . 
jj  Ergo  vc  angulus  us  ad  angulum  abc.j  Gracus  codex  »7  «"/*  * wt'  y/g  /rgr  # 
W y * <1 . 

J,  Cuius  vcerque  angulorum,  qui  ad  bafim  ad  reliquum  proportionem  habet  datam] 
Gracus  codex . *•>•>  iy«  * blin*  on V,  t«*  aut»  /ege  At>«  * MSrra  ay>7  ¥ 

MtW< 

PROBLEMA  XIV.  PROPOSITIO  XXXV1I1. 


Hoc  autem demonrtratoperfpicuumeft  fieri  pofle,  vt  in  circulo  deferibatur  poly- 
gonum tequilatcrum,  & xquiangulum,  habens  quotquot  quis  latera  propofucrit . 


COMMET^Tvdf^irS. 

Hoc  autem  demonftrato]  Si  enim  beptagonumiu  circulo  deferibere  relinas , nemur 
triangulo  aquicrure,  cuius  anguli,  qui  ad  bafim,  reliqui  tripli  fint . Delude  ex  dcmouflratis 
eos  tripartito  fetantes , habebimus  totam  circuli  circumferentiam  in  feptem  partes  aquales  di. 
Uifam,  fi  >ero  nonagoitum , Utimur  triangulo  aquicrure,  cuius  anguli  ad  bafim  reliqui  quairu  ■ 
pii  fiat . & eodem  modo  m alijs . 

PROBLEMA  XV.  PROPOSITIO  XXXIX. 

Quomodo  autem  inueniatur  circulus , cuius  circumferentia  recfix  li- 
neat data:  lit  xquaiis , facile  cft  cognolcere.  • , 


Inuenta  iam  fit  circumferentia  circuli  a refla:  linea:  c aequalis.  & exponatur 
A circulus quiuis  b i atqueeius circumferenti*  per lincamquadrantcm  squalis  mucma- 

B tur  refla  linea  i>.  vt  igitur  c ad  d,  ita  qua:  ex  centro  circuli  a adeam,  quaexcen- 

C tro  circuli  B.  fcd  refl*  linea:  D ad  c proportio  cft  data  .proportio  igitur  carum  , qua: 
D ex  centro  inter  fe  data  erit  .atq;  cft  data  qua:  ex  centro  circuli  b.  ergo  Se  qua:  cxcen- 
E F tro  circuli  a erit  data.  Quare  & datus  ipfe  a circulus , & coinpofitio  inaniiclta  cft . 

COMM£?(rdHlf  5. 


X Atque  eius  circumferentia:  per  lineam  quadrantem  mqualis  inueniatur  refla  li» 
neaD \Ex  iq.buius . ...  . - ... 

r Vt  igitur  c ad  d,  ita  qua:  ex  centro  circuli  a adeam,  qua:  ex  centro  circuli  b ] Er 
iit  qua  a Tappo  dtmonftraqtur  m 5.  hb-  propofitione  1 1.  er  m 8.  propofitione  11. 

C Sed  reflx  line*  n ad  c proportio  cfl  data  ] EX  prima  datorum  Vtraq;  enim  cari  data  efl 
Cracus  codex  uiyu  ti  tSi  l «r»'r  y f«8«V  • tgo  legendum  puto  a.' y«  ti  t it  ~r>'<  y til*e . 
D Ergo  Stqus  ex  centro  circiili  a erit  data]  Era.  datorum. 

E Quare, &datusipfe  A circulus]  Ter  definitionem  quint{libri  datorum. 

F Et  compofitio  manifcfta  cft  ] Sit  retia  tinea  data  c , & oporteat  circulum  invenire,  cum 

£ iremus* 
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ctr  cum  fer  enti  a (it  aqualis  re8 a lines  c.  Exponatur  circulus  to  ; atque  eius  circumferentia 
per  lineam  quadrantemtaqualis  inucniatur  n refla  linea : fi  at  que  >f  d ai  C,  itaquacx  cen • 
tro  circuli  b ad  aliam:  ex  centro  a intcruallo  autem  diffa  linea  cire ulus  a defcnbatnr%  Dico 
circumferentiam  circuli  a datarecla  lina  c aqualem  effe . Quantam  enim  vt  d ad  c,  IM 
e*  centro  circuli  b eaw,  </«.*  r.v  ct-nrro  circuli  a , Vt  aurem  qua  ex  centro  circuli  B ai 

eam , qua  ex  centro  circuli  a ; «4  circuli  B circumferentia  ad  circumferentiam  circuli  A; 
crttVt  D ad  c , ita  circumferentia  'circuli  w ad  circuli  a circumferentiam  , & permutando 
Vt  D ad  circumferentiam  circuli  n , irae  ad  circumferentiam  circuli  a • Sed  » e(l  aqualis 
circumferentia  circuli  b . ergo  cr  c circumferentia  circuli  a aqualis  erit. 


PROBLEMA  XVI.  PROPOSITIO  XL. 


' > m 


Re<5ba  linea  a b pofirione,&  magnitudine  data, per  pun&a  a b deferi- 
bere  circumferentiam  circuli,  qua;  ad  redam  lineam  a b proportionem 
datam  habeat. 

* •••  1 <|'  ( V»,  ' i i < 9 - • 

Defcripta  iain 
iic  circumferentia, 

acb:  & expona-  f.  • N.  V.  B 

tur  quarta  pars 
circuli  fgr  ma- 
gnitudine data  : 
tleferibaturque  li- 
nea quadras  FHK 
& angulo,  qui  in 
circumfcretia  ac 
cpnfiftit  ad  reli- 
quam circumfcrc- 
tiam  aqualis  fiat 
b g lj  & perpendi- 
culares lm,hn  ducantur.  Eritigiturob  lineae  proprietatem,  vt  circumferentia  e lf  D 
ad  redam  lineam  fg,  hoceftvt  ic  ad  gk.  ita  le  circumferentia  ad  redam  lineam  E 
hn.  Scd&vt  hg  ad  Gt,ita  h;n  ad  lm.  ergo  vt  hc  ad  gk  , ita  rl  circumferentia  F G 
ad  lm  redam.  Sumatur  centrum  circuli  acb,  quod  l\t  x,  & perpendicularis  ad  ab  H 
ducatur  x rc.  ergo  angulus  cxa  angulo  kcl  cftaiqualis, &funt  centra  xg.  Vtigi-  K 
tur  ac  circumferentia  ad  redam  lineam  ar.  hoceftvt  hc  ad  gk  , ita  circum  feren-  L M 
tia  acb  ad  ab  redam. atq  ccft  ACBcircumfcrentiasad  redam  ab  proportio  data.  N 
quare , & proportio  h g ad  gk  dabitur . & data  cfl  g k . data  igitur  erit  ,&  g h,  ac  O 
proptcrca pundum  h eftad  circuli  circumferentiam.  Sed  & ad  lineam  fhk,  ergo  P 
datnincrit.&  hl  pofitroncdata  , quare  & datus  angulus  bgl.  atque  cft  a:qualisan-  Q_ 
gulo  cxa.  reda  vero  linea  xc  data  eftpofitionc>&  datum  pundum  a.  politione  igi- 
tur cft  a x.  quare,  & circumferentia  acb. 

Compolitio  autem manifefta cft . Oportet  autein  data:  proportioni  conftitucre  can-  R 
dem, qua:  cft  dg  ad  g k ,& circa  centrum  g per  d circumferentiam  delcribcre,  & fu- 
mere  pundum  h,  in  quo  ipfa  lineam  quadrantem  fccat . prreterea  iungere  kc,  & ab 
fccantesbifafiam,pcrpendicularcmqucftatucnte.s  rx. ducere  xa,  quievnacum  xr  5 
contineat  angulum  angulo  kgii  a:oualcm.&  circa  centru  x per  a dcfcriberccirculi  rp 
circumferentia  a c b;  habereq;  proportione  cius  ad  balim  a p.  data:  proportioni  eandem* 

COMME  7^  r A I V S, 

Defcripta  iam  (it  circumferentia  acb]  Gracus  codex  ytypa  <>9«  **y,  feribe  » a y0,  A 

Et  exponatur  quarta  pars  circuli  fgr  magnitudine  data]  Gracus  codex  B 

r tr?  ar  nuo' pior  kvkav  fllr«  filo  phtr  7 lege  ro'  «; 

Et  angulo  qui  in  circumferentia  ac  conliftit  ad  reliquam  circumferentiam  aequalis  C 
fiat  egl.  Vereor  ne  locus  corruor us  fit,  improprie  enim  dici  videtur  reliqua  circumferen- 
tia ea , qua  efl  quarta  partis  circuli  f l b . 

Erit  igitur  ob  lineas  proprietatem  vt  circumferent  a blf  ad  redam  lineam  fc>  & 
hoceftvt  lg  ad  gk]  E(l  cmmvt  circumferentia  blf  adrefiam  fg  tita  fg,  boceft  l« 

ad  gk  >s 
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ad  gk  quodin  propofltione  r6.  huius  demonflratum  fuit.  ^ ■ 

E Ita  l e circumferentia  ad  redam  lineam  hh  ] Gracus  codex  »rw  tlxfi  <v»V 

^ Jr  tt/9W*r  /ege  j Irae  if  a » ortnplpna, 

F Sed  & vc  h c ad  g l , ita  k n ad  l m ] Ex  quarta  fexti  clhmentorum  • Gracus  codex  «’*«' 
mt  »9/3  «fo'r  t»V  a A corrige  mt  »9  a* 

G Ergo  vt  hg  ad  g k,  ita  e l circumferentia  ad  lm  redum  ] ]Qj?oniam  enim  vt  lg 
ad  ck,  ita  efl  circumferentia  lb  ad  redam  lineam  H N ; & Vt  hg  ad  c L,  ita  i.  k ad  L u ; 
erit  ex  aquali  in  per  turbata  ratione,  Vt  hg  ad  ck»  ita  el  ad  lm. 

H Sumatur  centrum  circumferentiae  acb  ] Gracus  codex  f»  *•'  xirif  tuSe  */?> 

* tfiftcH&f  70 ' £ , lege  net  a yfi  vtfip ipmat . 

K.  £r  go  angulus  c x a angulo  e g l eft  aqualis  ] %Angulus  namque  bgi  fidus  efl  aqua- 
lis  et , qui  tn  circumferentia  a c confiflit , hoc  ejl  angulo  a x c • Gracus  codex  "en  dpa  » \so 
yl;  * rn  vao'  9 ha,  legendum  ne  \m  «a A. 

L Hoc  eft  vt  H g ad  g k ] Troxime  enim  oflenfum  efl , vt  h g ad  g k , ita  effc  circumfe- 
rentiam bl  ad  retiam  lineam  lm,  hoc  efl  circumferentiam  ac  ad  a r retiam,  Grccus  ca- 
de x . ruri ci  » 9 a -ofte  r*r  n .lege  atpo  t nnr  •* *.  1 

M Ita  circumferentia  a c b ad  a b redam  ] Ex  i f . quinti  elementorum . defunt  autem  hac 
in  Graco  codice  , quare  ita  rcflituendus  erit . «V  ipa  n * y vtpiptpua  */>t  t nnr  <t  y it/9«'*r 
£T<$I  »0»  <opoV  *t»V  «K,mr  »'«.7/3  ortpnpipNA  -sp.V  »aV  iuQthtv  . 

N Atque  eft  acb  circumferentia  ad  redam  ab  proportio  data  ] Grxcus  codex  jum  a»« 
>or  t*V  « /3  a <*>oV  riTr  «t/3  /ege  £ Ao'>«f  *»■»*  *>  £ 'V»*  t»V  <M«V  /<rd  fortaffe  Verbum 
illud  «MhV  cdhfulto  omiflt  breuitatis  cauffa,  & tn  antecedentibus , & in  ijs,  qua  fequuntur, 
quemadmodum  verbum  a iy».  nam  pro  a iym  tn  vbique  ferre  Sn  tantum  feribit , 

O Data  igitur  erit  & gh]  Ex  fecunda  libri  datorum  0 

p Acproptcreapundum  h eft  ad  circuli  circumferentiam]  Sienim  centro  c & inter - 
uallo  gh  circuli  circumferentia  defcnbatur  tpundum  H adipfam  circumferentiam  erit . 

Q_  Et  h l politione  data  ] Vide  ne  legendum  fit  & ghl  pofttionc  data . 

R Oportet  eniin  data:  proportioni  conftitucre  eandem,  quae  eft  dg  ades.]  J/t  dati 
proportio,  quam  habet  o ad  p;  & fiat  t>t  p ad  o , fle  kg  ad  gd.  efl  autem  data  gk  • ergo  & 
tpfa  dg.  erit  igitur  conuertendo  dg  ad  GK,rt  o ad  p.  Grxcus  codex  habet . f«  yap  &c,  9- 
rXe  £»  -opo  V » f ego  legendum  puto  9 t»V  / n <ij»oV  » * . quod  ex  ipfa  resolutione  colligitur  • 

S Ducere  x a , quae  vnacum  x r contineat  angulum  aaigulo  kg  h aequalem]  Confli- 
tuatur  ad  redam  lineam  ab  ,&  ad  pundummea  a angulus  ba  x aqualis  angulo  t,\ic,vcl 
NHG.  erit  & reliquus  a xr  reliquo  Hgk  aqualis  . ' , ’ 

T Haberequc  proportionem  eius  ad  bafim  ab  data:  proportioni  eandem  ] Efl  eninppro* 
portio  dg  ad  gk,  hoc  efl  hg  ad  GK  eadem,  qua  proportio  data . & vt  hg  ad  gk,  itacir- 
cumfer  entia  b L ad  Lia  redam , hoc  efl  circumferentia  ac  ad  redam  A R.  Vt  autem  ac  ad 
ar,  ita  circumferentia  acb  ad  redam  ab.  ergo  vt  dg  ad  gk,  ita  circumferent  ia  acb  ad 
ab  redam. 


PROBLEMA  XVII.  PROPOSI TIO  XLI. 


ivl- 

Sarti 


A Non  incredibile  amem  cil angulos incomeri- 
* forabiles  inueniri . per  hoc  enim , &:  per  eundem 
circulum  incommenforabiles  fomuntur  circum- 
B ferentia: . & quamquam  ponamus,  vnum  angu- 
llum,  vel  circumferentiam  rationalem , tam  in  re- 

iqua  irrationalis  fiet . , ... 

C Exponatur  quarta  pars  circuli  a b c , & in  ipfa  linea 
quadrans  abdf:  ducaturquc  bb,  & ipfi  *c  parallela 
D eg.  abfeindatur  pr^terca  bh  ipfiBG  longitudine mcorn- 
menfurabilis,  & ducatur  dh  parallcla,iungaturqueD  b. 

Dico  ebf angulum anguld  dbf  incommenfurabilcm ef- 
E fe . Ducatur  perpendicularisDH.  eft  igitur  propter  ip. 

F famlineam,vtBK  ad DN,fic angulus  bbf  adpBF  angulum . mcommeprurabilis autem 
G eft  ek  ipli  d n,  quoniam & g b lpfi  R h . ergo  & angulus  ingulo  eft  mcqmcnfurabilis.& 
quaquam  rationalem  ponamus  angulum  a b f,  & redi  dioiidiu,taraen  anguius  d b f 
nonalis  erit . 
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Non  Incredibile  autem  cft  angulos  inccmmerfurabilcs  inrcniril  Gyacus  codex  *k  A 
iirlictrar  X*  *Xi  * yarlae  a<rvppi 7f»s  tufUr  } ego  hgendum  arbtiror  *Xt  fis  yttvixe  tirvppl- 
vfttt  iuftiv . 

Et  quamquam  ponamus  vnuin  angulum , vel  circumferentiam  rationalem,  tamen  B 
reliqua  irrationalis  liet  ] Gracus  codtx  x«r  pn  t »r  \rsne-jtdpna.  trv  pidr  ya trUv,  »»»^41- 
ptid.  ....  ii  Ao/rii  yttntneu  . Sed  lege,  dum  puto  y xety  fu’ vir  va?r«<r*fct7«,  7»V  f*/«r  >«- 
w'et»  m'  Ttftfipmtj  iKoyos  n h*tf»  ytritriroA . 

Et  in  ip(a  linea  quadrans  aedf]  Gracus  codex  i,  ir  *\in  lege  «r  ivn! . C 

Abfcindatur  praeterea  bh  ipli  b g longitudine  incoimncnfurabilio  ] Ex  1 1 . decimi  li  D 
bn  elementorum . 

Eli  igitur  propter  ipfam  lineam,  vt  ok  ad  ds,  ficangulps.  er  f ad  dbf  angulum]  E 
Intelltgantur  be,f.d  prod  ici  Vfque  ad  circumferentiam  circuli  in  p.mila  L m.  entob  qua- 
drantis linea  accidens,  Vt  circumferenda  te  ad  c si  circumferentiam,  ita  retia  linea  Elc  ad  , ^ . 
retJ.im  dn.  Sed  & vt  circumferentia  lc  ad  e M,  ita  angulus  lbc  ad  angulum  MBC.enjo  , ^ jCXCl  ” 
w ek  *d  os,  ita  singulus  lbc,  boceji  eec  ad  angulum  mbc,  hoc  efl  dbc.  Gracus  co- 
dex . ds  »’  i rs  Xr.  Sed  videtur  legend  nn  de  n t k t pie  Xr. 

luco.nmcnfurabilis  autem  bk  ipfi  d v,  quoniam  & cn  ipl  bh]  Efl  enim  bk  ecqualis  F 
CB,cir  D N ipfi  hb.  Gretcus  codex  drupp tTfoe  XI  n oy  tiT  X»  irti  ^ «fl  rn  jSx  legendum 
autem  atdpptTfte  Xi  n t k t»  Xr,  itIi  xj  n fi  r*  /3fl. 

Ergo  & angulus  angulo  cft  incommcnfurabilis]  Hoc  efl  angulus  eef  angulo  d b f . Se-  G 
, quit  m autem  boc  ex  io.  Decimi  elementorum . 


THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO  XLII.  ~ „ A 

Inclinationis  cius , qux  ab  Archimede  lumpta  eft  in  libro  de  lineis  Ipi- 
ralibus,  relolutionem  ordinaui,  vt  eum  librum  pcrcuncns  haefitarq;  non 
polht . lumuntur  autem  ad  i piam  mfralcripti  loci , qui  ad  alia  multa  pro- 
hiematum  lolidomm  vtiles  iunt . 

Sit  recla  linea  a b ppHtionc-data,  atque  1 dato  ptin&o  c ipfT  occur- 
rat redta  linea  quxdam  cd,  & ipli  ab  ad  rectos. angulos  ducatur  de. 
Sic  autem  proportio  cd  ad  de  data.  Dico  pundtum  E ad  hyperbolen  clle. 


B 


Ducatur  per  c rqftalinca  cf  ipfi  db  parallela  .da-* 
tum  igitur  eftpundtum  f.& ducatur  hg  parallela  ipfi 
a b . litquc  proportio  c f ad  vtramque  ipfarum  i h,fk 
eadem , quae  proportio  cd  ad  de.  crgovtrumq;  pun* 
diorum  hk  datum  erit,  itaque  quoniam  vt  quadratum 
cx  cd  ad  quadratum  ex  DB,ita  eft  quadratum  ex  cf 
ad  quadratum  cx  fhj  erit  & reliqui  quadrati  cx  vr», 
hoc  cft  bg  ad  reliquum  redtangulum  kgh  proportio 
data.  & funt data  kh.  ergo  pundhmi  e cft  ad  hyper- 
bolen , qux  per  pundte  he  tranlit. 

COMTUET^T -A  I^IVS. 

Itaque  quoniam  vt  quadratum  cx  cd  ad  quadratum 
cx  db,  ita  cft  quadratu  ex  cf  ad  quadratu  ex  fh,&c.] 

Quoniam  enim  efl  Vt  totum  quadratum  ex  o d ad  totum 

quadratum  ex  db,  ita  quadratum  « cf  ad  quadratum  cx  fh,  videlicet  pars  di  partem  t 
erit  reliquum  quadratum  ex  fd,  boc  efl  bg  ad  reliquum  rcftangulum  kgh,  Vt  totum  ai 
totum . quadratum  namque  ex  co  efl  aquale  quadratis  ex  cf,  fd:  & quadratum  cx  de  47.pnnjj 
aq  tale  quadratis  ex  fh,  h g ,&  duplo  re tt anguli  FH6,  boc  efl  re£l  angulo  khg.  rcSangu-  4.fccun. 
gulum  vero  4 c h aquale  efl  reftangulo  k h c Vna  cum  co,  quod  fit  cx  h g quadrato . *.1ccub. 

- ~ * Ergo 
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B Ergo  pun&um  u cft  ad  hyperbolen , qua:  per  puxfta  u e tranfi  t ] Erit  enim  eius  hy* 
perboia  tranfuerfim  hnrts  n k , & retium  illud,  quod  u k cfl.Vt  quadratum  ex  bg  ad  retia* * 
gulum  h u k , cx  - 1 • prtmi  libri  conicorum  A polion  jj, 

THEOREMA  XXVI;  PROPOSITIO  ^LIII.* 

, 4 k 

Sit  rc&a  linea  a b politione,  & magnitudine  data,  & ad  rc&os  angu- 
los ipfa  CD . Sit  autem  re&angulum  a cb  arquale  ei  quod  data  redta  li- 
nea, cx  cd  continetur.  Dico  punctum  D pofitionc  parabolen  contingere. 

Sccctur  ab  bifariam  in  puntto  e,&  ad  rciftos  an-  k 

.eulos  ducatur  ef:  quadrato  autem  ex  eb  squale  fit 
quod c jntinctur  data  rc&a  linea, & ipia  bp.  datum 
igitur  e fi  pun&um  f . & ipfi  a b parallela  ducatur  nc 
A creo  reliquum  quadratum  , videlicet  cx  EC,hoceftex 
dg  cft  aequale  ct» quod  data  rc&a  linea  & rc  contine- 
B tur.  atque  cft  datum  pun&uin  f . pun&um  igitur  n po- 
fitione  contingit  parabolen,  quae  per  afb  tranlit, 

cuius  axis  eft  bf. 

‘ C 0 M 7d  E T iA  I{  l F S» 


A 

> fecun. 
iecun. 


B 


Ereo  reliquum  quadratum,  videlicet,  ex  b c , hoc  eft  cx  d g eft  aquale  ei , quod  data 
retta  linea,  &fg  continetur  ] Eflcnmrctlangulum  ace  vna  cum  quadrato  ex  ec, 
auaie  ei  auoi  fit  ex  bb  quadrato  . retlangulum  vero,  quod  continetur  data  retia  linea  K , 
tpfa  n F aquale  e[i  duobus  rettaiigulis , retlangulofcilicet  contento  retia  Irnea  k&rgx 

F' Punftum^Stufo politione  contingit  parabolen,que  per  afb  tranfit^cuius  axis  «ft 

i Quoniam  enm  quadratum  ex  bb  aquale  cfl  et , quod  daca  retia  linea  k,  & ef  comme- 
tur,  Zodratum  autem  ex  dg  efl  aquale  contento  eadem  * & gf;  ent  quadratum  cx r bb  ai 
auairatum  ex  do,  Vt  BP  ad  fg  . quare  ex  xi.  prtmi  libri conicorum,  puntlavtfunt  in 
larabola ; cuius  axis  *?,& retia  linea  x data  iuxta  quam  pofjunt , qua  a feti  tone  ad  diame- 
trum oriinatim  applicantur . 
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CVM  COMMENTARIIS 

FEDERICI  COMMANDINI  VRBINATIS. 


| Apientiae  & dilciplinarum  cognitionem  optimam 
quidem , & perfeclifnmam  Deus  hominibus  imparti- 
uit.  Animalium  vero  rationis  expertium  nonnullis  par- 
ticulam quandam  affignauit . Hominibus  igitur  tam- 
quam ratione  vtentibus  permifir , vt  omnia  'ratione , ac 
demonftratione  facerent;  at  reliquis  animalibus  fine  ra- 
tione, quod  vtile  cft,  & viti  conducens,  i pium  lolum  ex  quadam  mK 
turali  prouidentia  habere  donaUit.  Hoc  autem  inrclligere  quis  poflh  iw 
efle  , tum  in  alijs  multis  animalium  generibus,  tum  maxime  in  apibus.' 
ordo  enim,  & ad  eas,  qua:  in  iplarum  rcpublica  imperant  admirabilis: 
quidam  obedientia,  ambitio  prrccrca , Sc  munditia  mellis  copiam  con- 
gerit. at  circa  ipfius  conferuationcm  prouidentia,  & dilpenlatio  multo  ad- 
mirabilior cft;  pcrfuafi (limum  enim  habentes,  vt  par  eft,  i Dijs  fcad 
elegantes  homines  ambrofii  particulam  quandam  reportare,  hanc  non 
temere  in  terram,  vel  in  lignum,  vel  in  aliam  aliquam  informem,  & in. 
ordinatam  materiam  effundunt,  led  ex  fuauillimis  floribus,  qui  in  terra 
jialcuntur , colligentes,  optima  fingunt  ex  ijs  in  mellis  receptaculum  va- 
te» qui  grxee  *>><»  , latinc  faui  appellantur;  omnia  quidem  iqualia , 
Ii  milia , & inter  le  cohircnria,  Ipccic  autem  hexagona . At  vero  ea  ex  qua- 
dam  geometrica  prouidentia  conllrucrc  fic  planum  fiet . Omnes  enim  ar- 
bitrantur oportere  figuras  inrcrlc  cohxrcntcs  cllc,  & latera  habere  com- 
munia, vt  ne  aliud  quippiam  incidens  in  loca,  qui  interficiuntur , eorum 
opera  labefactet,  & corrumpat . Itaque  tres  figurx  rectilinci , & ordina- 
ti , quod  propofitum  cft,  efficere poflunt.  Dico  figuras  ordinatas,  qua: 
&i  fquilateri  lunt,&  iquianguli.  ordinata:  Vcro,&di(Ilmilcsipfis  api- 
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bus  non  placuerunt . Acquilatera  igitur  triangula  ,&  quadrata,  & hexa- 
gona abi  que  alijs  figuris  difsimilibus  loca  replentibus  poliunt  apgofita  li- 
bi iplis  lacera  habere  communia:  hxc  enim  per  lelc  locum , qui  clt  cir- 
ca idem  punthim , replere  poliunt . alia:  vero  figurx  oidiqatx  non  pofi 
Junt . nam  locus  qui  eft  circa  idem  punctum  repletur , rum  a lex  trian- 
gulis xquilatcris,  6c  per  lex  angulos,  quorum  vnuiquilqu*  eft  duarum 
tertiarum  redi  i tum  a quattuor  quadratis,  & quattuor  angulis  rectis  ip- 
fius ; tum  a tribus  hexagonis,  & tribus  hexagoni  angulis , quorum  vnul- 
quiique  rectum , Si  lecti  tertiam  continet.  Sed  pentagona  tria  minora 
lunt , quam  vt  polline  replere  locum,  qui  circa  idem  punCtum  confiltit; 
quattuor  vero  lunc  maiora.  Tres  quidem  anguli  pentagoni  quattuor  re- 
dis miuores  lunt;  etenim  vnufquifquc  continet  rcdum,&redi  quintam: 
quattuor  autem  anguli  maiores  lunt  quattuor  redis . Ac  neque  heptago- 
na  tria  circa  idem  pundum  conllitui  poliunt,  aptatis  inter  lelc  lateribus, 
tres  enim  heptagoni  anguli  quattuor  redis  lunt  maiores , quod  vnulquil- 
que  redum,  & tres  redi  feptimas  contineat.  Eadem  ratio  multo  magis 
accomodabitur  ijs,  qux  plures  angulos  habent . Cum  igitur  tres  figura? 
fint , qua:  per  lcipfas  locum  circa  idem  pundum  confidentem  replere 
poliunt,  triangulum  lcilicet,  quadratum, & hexagonum, apes  illam, que 
ex  pluribus  angulis  conilae,  ad  ftrutluram  lapienter  delegerunt,  vtpote 
lulpicantes  eam  plus  mellis  capcrc,  quam  veramque  reliquarum . Et  apes 
quidem  illud  tantum,  quod  iplis  vtile  ell:,  cognoicunt , videlicet  hexa- 
gonum quadrato,  & triangulo  efle  maius,  & plus  mellis  capcrc  polle;  ni- 
mirum aequali  materia  in  conftrudionem  vniufcuiulq;  conlumpta.  nos 
vero,  qui  plus  lapientia: , quam  apes  habere  profitemur,  aliquid  etiam 
magis  infigne  inuelligabimus ; figuramm  enim  planarum , qux  cum  x- 
quifaterj , & xquiangulx  fint  , ambitum  xqualcm  habent,  ea  crnpex 
maior  eft,  qux  ex  pluribus  angulis  conftar.  circulus  vero  omnium  elt 
maximus;  fi  modo  xquali  ipfis  ambitu  comprehendatur. 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 


Prius  autem  oftendemus  polygonorum  ordinatorum,  qux  angulos 
quidem  numero  inxqualcs  habent , ambitum  vero  aqualem,  illud  qued 
ex  pluribus  angulis  conftat,  lemper  etiam  maius  dic. 


Sint  duo  polygona  aquilatera,  & 
aquiangula  abc,dbf>&  fint  aqua- 
les quidem  ipforum  ambitus:  polygo- 
num vero  pn  plures  angulos  habeat. 

Dico  dbf  ipfo  abc  polygono  maius 
effe . Sumptis  enim  circulorum , circa 
ipfa  defcnptorum  centris  oh  demit- 
tantur perpendiculares  ck,hi:&  iun- 
gantur  ao,  cc,  dh,  hi.  Itaq;quo- 
pi^in  polygonum  d e t pl  ures  angulos  habet , 


refla  linea  df  plu- 
ries mc- 
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ries  metitur  ambitum  polygoni  de  f,  quam  ac  ambitum  ipfius  abc!  ergo  a l maior 
cft,  quain  d f;  ambitus  enim  squales  ponuntur  • & idcirco  a k,  quam  d l clt  maior, cum 
vtraque  vtriufque  dimidia  (it.  ponatur  ipfi  dl  squaiis  km,  & iungatur  mg.  Quo  A 
niam  igitur  quze  pars  eft  rc&a  linea  ac  polygoni  a bc  ambitus . eadem  eft  pars  angu- 
lus a g c quattuor  re&orum . quod  polygonum  squilatcrutn  fit : & fimiliter  quae  pars 
cft  df  ambitus  polygoni  d e f , eadem  elt  angulus  dhf  quattuor  redtorum.  & iunt 
Ambitus  inter  fefe  squales ; itemque  duo  redti  squales  duobus  redtis . V t igitur  a c ad  ' 
abc  ambitum,  ita  angulus  agc  ad  quattuor  redtos . & vt  ambitus  d e f , hoc  eft  aec 
ad  df,  ita  quattuor  redii  ad  angulum  dhf, ergo  ex  squali  vt  ac  ad  df  , ita  angu- 
lus agc  ad  dhf  angulum . & propterea  vt  ak  ad  ld,  hoc  eft  ad  k m,  ita  ack  an-  t^.quinci. 
gulus  adipfum  dhl.  fed  ak  ad  km  maiorem  proportionem  habet,  quam  angulus  B 
agk  ad  mgk  angulum , hoc  enim  in  lemmatibus  in  fphsrica  dcmonftra  tum  eft  .ergo 
agk  angulus  ad  angulum  dhl  maiorem  proportionem  habet , quam  agk  angulus 
adipfum  mg  k.  maior  igitur  eft  angulus  mgk  angulo  dhl.  eft  autem  angulus  ad  k 
redtus  squalis  redto  ad  l . quare  reliquus  c m k angulus  reliquo  hdl  minor  erit . fiat 
angulo  hdl  squalis  angulus  kmn.  atque  eft  dl  squalis  mk.  ergo  & lk  ipfi  kn  C 
eft  squalis,  inaior  igitur  eft  lh  quam  kg.  fidunt  ambitus  inter  fe  squales,  ergo  re- 
dtangujum  contentum  lh  & ambitu  def  maius  eft  eo,  quod  kg  & ambitu  abc  con- 
tinetur. funtque  polygona  didi  orum  rcdlangulorum  dimidia  «maius  igitur  eft  def  po-  j) 
lygonum  polygono  abc. 

£ft  enim  altitudo  insqualis , ambitu  eodem  exiftente  duorum  rc&ilincorum  ;fir  ba-  e 
fesinsquales  hl,  ck:  ot  vt  hl  balisadbafim  gk,  ita  parallclogrammum  conftans 
cx  ii  l , & ambitu  polygoni  def  ad  parallclogrammum  ex  gk,  & ambitu  polygoni 
a b c;fic  dimidia  polygona  insqual  ia.  ergo  def  ipfo  abc  eft  maius. 


COMMET^T^Hirsl 


Quoniam  igitur  qus  pars  eft  redba  linea  ac  polygoni  abc  ambitus,  eadem  eft  pars  A 
Angulus  agc  quattuor  re&orum  ] Cum  enim  polygoni  latera  inter  fe  aqualia  lint , erunt , »gtcrt;; 
& circumferentia , quas  auferunt » aquales , quibus  etiam  aquales  anguli  ad  centrum  infi-  17 
fient.  & cum  circa  centrum  fit  fpaetttm  quattuor  reflis  angulis  aquale,  fi  ab  eo  ai  laterum 
extrema  refla  linea  ducantur,  diutdent  quattuor  reftos  in  tot  partes  aquales , quotfunt  poly - 
goni  Utera,  ergo  quam  proportionem  habet  polygoni  latus  ai  omnia  latera , hoc  eft  ad  totum 
eius  ambitum , eandem  angulus , qui  lateri  infidit , habet  ad  quattuor  rcflos  . 

Sed  ak  ad  km  maiorem  proportionem  habet,  quam  angulus  agk  ad  mgk  angu-  B 
lum  ] Illud  nos  bo  c lemmate  demo nftr abimus  . 

stt  triangulum  orthogonium  abc  rettum  angulum  habens 
ai  c,  & ab  angulo  b ad  ac  ducatur  vt  cumque  refla  linea 
BD.  Dico  ac  ad  cd  maiorem  proportionem  habere , qudm 
ABC  angulus  ad  angulum  dbc.  Quoniam  enim  angulus  aub 
maior  eft  angulo  b a d erit  \ B,  qudm  b d maior . Eadem  quoq; 
ratione  maior  erit  bd  quam  bc,  quare  centro  b,  intcrualloque 
bd  citculi  circumfer  ntia  edf  deferipta , fecabtc  quidem  re- 
fla m lineam  ab  (fee  e m u)  extra  ipfam  vero  bc  cadet . & 
producatur  bc  v:  difl  n circumferentiam  fecet  in  f.  triangu- 
lum igitur  abd  ad  trimgulum  dbc  maiorem  proportionem 
habet,  quam  e t D fcflor  ai  fe  florem  dbp.  eft  enim  triangu- 
lum abd  maius  fe  flor  e h b d , & triangulum  dbc  fe  flore  d b F minus  . Vt  autem  trian  °u- 
lum  abd  ai  triangulum  duc,  ita  re  Balinea  ad  ai  ipfam  na  & vt  fcflor  bb  v ad  fcflo-  *.  texti, 
rem  DBF,  ita  angulus  as  n ai  dbc  angulum,  ergo  refla  linea  ad  ad  nc  r e fiam  ,na - vL  rcxci*. 
iorem  proportionem  habebit , quam  abd  angulus  ad  angulum  dbo,  <£r  componendo  ex  zS,- 
quinti  elementorum  a nobis  xddita habebit  ac  ad  gd  m tiorem proportionem,  quam  angulus 
ABC  ad  DBC  angulum , quod demonfirare oportebat. 

Atque  eft  dl  squalis  MK,crgO  fit  lh  ipfi  kn  eft  squalis]  Quoniam  enim  angulus  p 
faflus  eft  aqualis  ipfi  hdl,&  angulus  ad  k reflus  aqualis  rcBo  ad  l,  erit  & reli- 
quus reliquo  aqualis  , 6~  nmk  triangulum  triangulo  hdl  fimile.  vt  igitur  dl  ad  lh  ita 
mk  ai  KK.& permutando  Vt  dl  ai  mk,  ita  lh  ai  H k.  Sed  dl  eftaquatis  mk  ,ergocr 
& lk  ipfi  kn  aqualis  erit.  " 

P z 


Sunt- 


lA.qumt 
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D Suntque polygona di&orum  rc&argulorum  dimidia]  triangulum  hdp  dimt* 
di.prim».  diumeji  rctf  anguli,  quod  df  & hl  connnetur. 

£ Eft  enim  altitudo  inaequalis  & c.]  yiie  ne boc fcbolium qnodiam  ftt , Hbrartj  muri* 
boc  loco  infertum, 

THEOREMA  IIf  PROPOSITIO  II, 

Sit  rurfus  polygonum  a b q rcquilatcrum , & Jtquiangulum , quod  am- 
bitum  habeat  circuli  d e f circumferentia:  jequalcm*  Dico  circulum  D SF 
polygono  ABC  maiorem  ef~ 

Sumatur  enim  circuli  d b f ceq 
trum  h , & circuli  circa  polygo, 
num  abc  deferipti  centrum  c, 
deinde  circa  circulum  deferiba- 
Cur  polygonum  limile  polygo- 
no a bc,  quod  fit  lmn  xo  ;iuni 
'A  gaturque  h d , & a punito  g ad 
ac  perpendicularis  ducatur  gk, 

Quonia  igitur  polygoni  lmxjo 
ambitus  maior  eft  circumferen- 
B tia  circuli  def,  vt  in  libro  de 

fphsra,  & cylindro  ab  Archimede  ponuntur , quippe  quod  Ipfam  comprehendat;  cir- 
culi vero  circumferentia  squalis  eft  ambitui  polygoni  abc:  erit  & polygoni  l m n x o 
ambitus  ambitu  polygoni  abc  maior*  funtque  polygona  fimiiia.  ergo  maior  eft  ld. 
quam  ak;&  eu  triangulum  agk  fimile  triangulo  lhd,  cum  tota  polygoni  fimi- 
• Bafinr.  maior,  igitur  eft  dh,  quam  gk;  squalis  autem  circuli  dep  circumferentia 
ambitui  polygoni  abc.  ergo  reltangulum  contentum  dh,  & circuli  dbp  circum- 
ferentia maius  eft  eo,  quod  gk  & ambitu  polygoni  abc  continetur,  atque  eft  re- 
J ) ^angulum contentum  DH,&circuJi  dbp  circumferentia duplu circuli  DEP.vt  etiam 
ab  Archimede  in  libro  de  circuli  dimenfione  oftenium  fuit,  quod  autem  continewr  g k 
&polygoni  abc  ambitu  duplum  eft  ipfius  polygoni  abc,  & eorum  dimidia  circulus 
. iguur  polygono  abc  maior  erit, 

# • , • 

\ • i*  ,,  | • • , i gi ^ ■?[#* 

c o ma  u ai  r s* 

A Iungaturque  hd,  & a punito  g ad  ac  perpendicularis  ducatur  gk]  vel  intelli - 
ge  polygonum  lmnxo  circa  circulum  dbf  ita  defer ipt  um  ,vt  latus  lo  circulum  contiu * 
gatin  d,  tunc  enim  hd  ad  lo  perpendicularis  erit  ex  18.  tertij  libri  elementorum, vel  locus 
mendofus  clf  quem  ita  corrigemus . & ducatur  a punito  h ad  lo  perpendicularis  h d & 
a punito  g ad  a c perpendicularUducatur  gk,&lh,ag  iungantur . 

♦B'  Vt  in  libro  de  fphsra,  & cylindro  ab  Archimede  ponitur]  Videlicet  in  priir 
cipio . 

.C  t Maior  igitur  eft  dh,  quam  g k ] Quoniam  enim  triangula  fimiiia  funt,vt  ld  ad  dh, 
ttaeft  ak  ad  k c:  & permutando  vt  ld  ad  a k , ita  d h ad  k Q-$ed  ld  maior  afl,  quam  ak. 
ergo  & dh  quam  kg  .cf? maior» 

3D  Vt  etiam  ab  Archimede  in  libro  de  circuli  dimenftone  oftenfum  fuit  ] In  Graeo  codi- 
ce legitur  *t  Tif  rtf)  tJ $ rf  xp’aab  wifiptftlat.  Sed  puto  legendum  ir  n!  rtpi  ric  ri  »i/« 
25»  fwy»Vi*£? 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  m.1  . ^-0% 

At  vero  re&angulum,  quod  circuli  ambitu,  & ca,  qua:  ex  centro 
Continetur,  circuli  duplum  elTedemonlUauit  Archimedes,  tamen  nihila- 

. :v • U:'  -v-  vV"\  *.  J'.  ' IMJIU» 
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minus  deinceps  demonilrabitur , ve  ne  libro  Archimedis  ob  hoc  vnum 
ta..tum  theorema  indigeamus . 

Sit  enim  circulus  abcd>& rcftan- 
guluin,  quod  circuli  ambicu,&  ea, 
uxcxccntro  concinetur,  dimidium 
t fpjciu.n.  f . Dico  f fpacium  cir- 
culo * e e «quale  e fle . Si  cniin  fieri 
poteft,  fit  fpacium  f minus,  ergo  ex 
i;s,qu5  tradentur  in  duodecimo  ele- 
mentorum libro,  poffumus  in  circu- 
lo a a cd  polygonum  deferibere,  ita 
vt  deferiptum  polygonum  fpacio  f 
iit  maius,  fi  prius  in  circulo  quadra- 
tum deferibatur,  & rcliftarum  por- 
tionum circumferentia:  femper  bifa- 
riam fcccntur  quoad  relinquantur 
quaedam  portiones  minores  eo  ex- 
ccffii,  quo  circulus  abcd  fpacium  f 
excedit  .deferibatur,  fitque  abcde,&  a centro  e ad  vnum  aliquod  latus  polygoni 
abcd  e,  videlicet  ad  eo  perpendi  ulari»  gh  ducatur.  Itaque  quoniam  circuli  abcd 
ambitus  maior  eft  ambitu  polygoni  ABCDB,&ca,  quz  ex  centro  circuli  maior,  quam 
gh;  erit  re&angulum  contentum  ambitu  circuli  abcd  , & ea  quz  ex  centro  maius 
refiangulo,quod continetur p dyeoni  ucdb  ambitu, &re&a  linea  oH.&ipforum 
dimidia  - ergo  fpacium  f maius  eft  polygono  abcdb,  quod  fieri  non  poteft.  ponitur 
enim  minus,  non  igitur  circulus  abcd  fpacio  f eft  maior.  Dico  eam  neque  minorem 
efle.  Si  enim  fieri  poteft,  fit  minor,  ergo  circa  circulum  abcd  polygonum  deferibe- 
re poflumus , ita  vt  f fpacium  polygono  deferipto  iam  fit,  fi  prius  circa  circulum  de- 
feribatur quadratum,  «crelirtis  circumferentiis  femper  bifariam  diuifis , contingentes 
ducaatur  , quaufq;  figurarum  extra  deferiptarum  relinquantur  portiones  quxdam  mi- 
nores cxcellu , quo  fpacium  f circulum  abcd  excedit-  hoc  enim  fieri  pofle  iam  de-* 
monftratum  eft . Deferibatur  igitur  polygonum  ficuti  diximus , & fit  x l m n x . iunga- 
turque  a centro  g ad  vnu.nconta&uum»  videlicet  ad  o recta  linea  oo.  itaque  quo- 
niam polygoni  HLHHX  ambitus  maior  eft  ambitu  circuli  abcd,  rcftanguium  faflum 
ex  ambitu  polygoni  x l »s  x 5c  rc£ta  linea  go,  maius  eft  eo,  quod  fit  ex  circuli  ico 
ambitu, & calem  eo, firiplorum  dimidia,  ergo  klmnx  polygonum  fpacio  f eft  ma- 
ius . quod  fieri  nequit . ponitur  enim  minus . Non  igitur  fpacium  f maius  eft  circulo 
abcd  ofteniimus  autem  neque  minus  efle.  ego  «fi  «quale . atque  ell  fpacij  t duplum, 
illud  quod  ambitu  circuli  a b c d , & ea,  quz  ex  centro  continetur. 

co#M* 

Hoc  enim  fieri  pofle  iam  dcmunftratutn  eft  1 videlicet  in  duodecime  elementorum  Ifiro  * 
propoRtione  a.  7\[or  o trembuoe  locum  emeodtnimtt  .ntmin  Grtet  codice  legebomr  t» 

•V  htinrir  nroryno  ynrfim  Sm/Joutm  vblfortaffc  legeadnm  cfl  rite  yef  me  Ivtnrrt  yt~ 
rlSu  litu* rtu. 

Non  folum  autem  planis  figuris  ordinaris,  quj  xquiiaterx  fiint,&  x- 
quiangulx,  circulus  maior  clt,  (cd  etiam  ijs,  qua:  latera  inaequalia,  & an- 
gulos di  (Ii  miles  habent,  quando  eodem,  quo  iplx  ambitu  contineantur, 
dcmonllrabitur  enim  ifbperimctrarum  figurarum,  qux  multos  angulos, 

& latera  numero  xqualia  habeant;  xquilatcram,  & xquiangulam  maxi- 
mam efle.  Prius  tamen  theoremata,  qux  ad  dcmonlhrationem  huius  af- 
(umuntur,  conlcribcmus. 


THEO- 


I*  B 
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THEOREMA  IV.  PROPOSITIO  JV, 

Sit  triangulum  *»c,'  maiorem  habens 
U b , quam  * c : fitque  rcfta  linea  8 minor 
quidem  , quam  a t , maior  vero,  quam 
bc,  dico  heri  pofle,  vt  in  ipfa  ac  diis  re- 
fla: line*  conftituantur , ua  vt  vtrsque 
fimul  sqoalesfint  ipGs  ab.bc,  vna  au. 
tem  carum  rc&s  line*  b fit  squalis,  quo 
fnim  ab.bc  fuper^nt  ipfam  e, fit  f.  er- 
go f minor  quiaem eft , quam  ab»  maior 
autem,  quam  bc;  quoniam vtrsque  ab, 

b c squales  funt  ipfis  b f ; quarum  b ma-  . , , 

ior  cft,quam  b minor,  quam  ab.  Quoniam  igitur  ac.cb  maiores  funt,  quam  ab, 
atque  eft  B,quam  cn  maior, & f minor, quam  a b:  erunt  ace  multo  maiorcs,quam 
r fimiliter  quoniam  ac,cb  maiores  funt , quam  ab  , & f maior,  quam  cb,&  b mi- 
' n„am  » b : erunt  ac  f, quam  b multo  maiores,  poteft  igitur  ex  ac,bf  triangu- 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VI 

Ifoperimctrorum  triangulorum , & eandem  bafim  habentium  xqui« 
ciure  maximum  eft:  & id,  quod  ad  acquieture  magis  accedit,  iemper 
eft  maius . 

• . c 

In  bafi  enim  b c fint  triangula  ifopcrimetra,  ?qui- 
crure  quidem  ab  c;  bdc  vero  ad  squicrure  magis 
accedens,  quam  iec,  id  quod  ex  iis,  qua  proxime 
demonfirata  funt , conftitui  potefi.  Dico  triangu- 
lum abc  maximum  e fle;  & b d c maius  quam  b e c. 
producatur  b a , & ipfi  c a aequalis  ponatur  a f ; 
lunganturquc  fd,da.  Quoniam  igitur  fd,  db  ma- 
iores funt,  quam  b f : erunt  etiam  maiores,  quame  a, 
ac:  eft  enim  ac  squalis  af.  Sed  b a,  ac  squales 
funt  ipfis  bo.dc.  ergo  & bd,  df,  quam  bd,  dc 
maiores  erunt : & communi  b d ablata , reliqua  f d 
maior  eft,  quam  Dc.diis igitur  f a,  ad  duabus  c a,  b «- — 

AD  squales  funt  altera  alteri, & f d bafis  maior  bafi 
dc.  creo  angulus  fad  angulo  dac  eft  maior:  ac  propterea  angulus  fac  maior  eft, 
quam  duplus  anguli  dac*  Sed  anguli  abc  eft  duplus,  hec  eft  anguli  acb, cum  trian- 
gulum squicrure', fit.  angulus  igitur  acb  maior  cll  angulo  dac.  ponatur  ipfi  aci 
sequalis  angulus  cag.  erit  ag  parallela  BcrquodangUialtcrnisqualesfint.  pro- 
dufla igitur  cd  ad  c,  St  iunfla  bg,  conftat  abc  triangulum  triangulo  bdc  maius 
efle:  efteniin  bac  triangulo  bgc  squale.  Rurfus  producatur  bd  ad  k:  ponaturq; 
ipfi  dc  siualis  dk,  & KB.F.D  iungantur.  & quoniaBE,  ek  maiores  funt,  quam  bk: 
hoc  cll  qua  bd.dc  hoceftflua  be,  Bc.comuni  ablata  be:  erit  reliqua  F.K,quam  bc 
maior  .Itaq;  dusxD,DBduabus  cd,db  squales  funt,alccra  alteri  ,6c  bafis  m maior 
bafi  ec.  angulus  igitur  kdi  angulo  coi  eft  maior,  quare  xdc  angulus,  maior  eft, 
quam  dup  usanguTi  cdb;& anguli  dcb  minor,  quam  duplus:  etenim  dcb  angulus 
maior  eft  angulo  DBC.quod  a b‘c,  a er,  'squales  fint  :maior  igitur  eft  dcb  quamcDBi 
conftit uatur ad refiam  lineam  cd,&  ad  punflum  n angulus  ent  ipfi  dcb  squalis, 
pcrfpicuum  eft  dl  inter  db,dk  intermediam  parallelam  efle  ipfi  bc,  ob  angulos 
alternatim squales. produQaigitur  cb  vfquead  ld  parallelam, qus occurrat  in  c, 
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& e l iun&a,  erit  b d e triangulum  aequale  triangulo  blc,  cum  fint  in  eadem  bafi  b c,- 
& inter  duas  parallelas  bc>du  quare  triangulum  a bc  maius  erit  triangulo  bec, 
quod  quidem  ipfo  blg  cll  minus. 


TEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 


Rurfus  fint  duo  triangula  orthogonia  fi- 
milia abc,def,  qua:  angulos  fc  arqualcs 
habeant . Dico  quadratum  quod  fit  cx  A c* 
D F tanquam  ex  vna  linea  arquale  cfle  ei,  quod 
ex  bc,  ef  vt  vna  linea,  & ei,  quod  ex  AB, 
de  fimiliter  vtvna  linea  efficitur. 


Producatur  enim  fe  ad  o .ponaturque  eg  squa- 
lis Kc:&per  g ipfi  de  parallclaoccurrant  fd  per- 
trafts  in  k:  & per  d ducatur  d h parallela  fg. 
Quoniam  igitur  d h $qualis  eft  e g in  parallelogram- 
mo,  hoc  eft  ipfi  b c,&  k d h angulus  angulo  f,  hocjcft 
angulo  c eft  squalis:  & re&us  apgulus  h redotire- 
liqutifque  k cqualis  reliquo  a : erunt  triangula  k h d, 
abc  squiangula,&  inter  fc  aqualia,  ergo  quadra- 
tum qpod  lit ex  kf  squale  eft  cis,  qus  ex  kg,  gp 
hunt-hoc  eft  quod  cx  ac,df  tamquam  ex  vna  linea 
eft  squale  ci,  quod  cx  ab,  de,  vt  vna  linea,  & ei, 
quodex  bc,  ef  fimiliter  vtvna  linea  efficitur* 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 


t 

* ■ 


Similia  & zquicruria  triangula,  vtraque  fimul  vtri/que  fimul  triangu- . 
lis , qua:  in  eildem  bafibus  conlHtuuntur  lequicruribus , & diffimilibus 
quidem  tum  inter  lefc,  tumiimilibus,  iloperimctris  autem,lunt  maiora. 


Sint  fimilia , & squicruria  triangula 
dfb,  s ac;  & 'ii  eifdem  bafibus  confti- 
tuantur  alia  squicruria  triangula  deb, 
blc, qus fimul  fumpta  fint  lfopcrimc- 
tra quidem  ipfis  n f u , a \ c fimul  fumpeis, 
diflimilia  autem  ncceflario,  quod  anguli 
insquales  fint : hoc  cniin  conftAii  pof- 
fe  deinceps  oftendetur  . . Dico  triangu- 
la dfb.c  ac  vtuquc  vtrifque  deb,  blc 
maiora  cfle.  lungantur  bf,  al&  adba- 
fes  producantur . fecabunt  vtique  eas 
bifariam,  & adrettos  angulos  , fujit  enim 
d h,  e f ipfis  b t,a  f,  squales:  & bafes  squa- 
les n f,  f b cum  squiqruria  triangula  fint: 
angulique  squales, & fimilia  triangula 
dbf,feb.  quare  Sc  squales  anguli  cx- 
trinfeci  ff  , quod  intrinfecis  squales  fint 
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& maior  angulo  fpg  ipfi  aequali.  Similia  enim  triangula  funt  dfjs,bac.  ergo  & 
«bg  angulus  angulo  abc  eft maior  :&  refla linea conhmgcns ponfla . hl  ipfam  nw, 
feca  t pofita  nimir  ii  refla  d b c,&  hin  extra  ipfam  a b protrafla;  quonia  minor  eft  acc 
angulus  angulo  Hpc>  hoc  eft  NBC,qu  eft  ad  vertice, & multo  minor  angulus  LBk>ita  yt 
bm  ab  «Uccetur  in  k.  & raanifeftu  eft  h l no  focari  ipfumw.t;  » vtnci.MjproduflainaJio 
punflo,quam  in  l fccet  : Cum  igitur  d e, 
bb,bl,lc  fmt  aquales  ipfis  d f,  f b a , 
ac  i ponuntur  enim  triangula  ifoperime- 
tra : & earum  dmiidiae  b b , b l,  hoc  eft  h b, 
bl  asqualesfunt  iplis  pb, e a.  & hb,bs 
funt  maiores , quam  h l . ergo  quod  fit  ex 
vtraque  fb,  ba  tamquam  ex  vna  linea 
maius  eft  eo,  quod  fit  ex  hl.  Sed  ei  quod 
fit  ex  vtraque  f b , b a tamquam  ex  vna  li- 
nea aequale  eft,  quod  fit  ex  vtraq;  fg,  am 
vna  cum  eo,  quod  ex  vtraque  g»,  bm 
vt  vna  linea,  hoc  eft  ex  g m propter  trian- 
gulorum gfb  , bam  fimilitudinem  ; hoc 
enim  ante  demonftratum  eft.  Ei  vero, 
quod  iit  ex  hl,  hoc  eft  cx  vtraque  hk,kb, 
vt  vna  linea  aequale  eft,quod  ex  vtraqjLM, 
gh  vt  vna  linea,  hoc  eft  lm,  ge  vt  vna, 
fimul  cum  eo,  quod  ex  vtraque  gk,kmvI  vna : hoc  eft  ex  g m , propter  eandem  cau- 
fam  ergo  quod  fit  cx  vtraque  f g , a m vt  linea  vna,  fimul  cum  eo , quod  cx  g m maius 
eft,  quam  illud , quod  fit  ex  vtraque  eg,lm  vt  vna  fimul  cum  eo,  quod  ex  cm.  Com- 
mune auferatur  *guod  fit  cx  gm  . reliquum  igitur,  quod  ex  vtraque  fg,  am  vtvna 
linea,  maius  eft  co , quod  ex  vtraque  & g , l m vttvna . & ob  id  f g , a m,  vt  vna  longitu- 
dine maior  eft , quam  bg,lm  vt  vna  linea . Triangula  vero , quorum  eadem  eft  alti» 
* tudo,  ita  fe  habeat,  ficvtbafcs.  ergovt  bg  ad  g*,  ita  & dimidia  triangulorum  bgb 
ad  f g b i & tota  triangula  eorum  dupla  dbb  ad  d f b.  vt  autem  lm  ad  m a , ita  mlo 
triangulum  ad  m ac»  & duplum  blc  ad  bac,  quare  & componendo  vt  bg,  lm  ad 
I g , a m , ita  d b b,  b l c triangula  ad  triangula  d f b , b a c , etenim  & hoc  queque  dein» 
ceps  oftendetur . minor’  autem  eft  vtraque  bg  , lm,  quam  vtraque  f g , a m . eigo& 
triangula  dbb,  blc  vtraque  vtrifque  triangulis  d fb  , b a c minora  erunt. 

I . . . I ! f f.4  . • • • **'  ■ * 1 r V « * , , * « f%  ■ «%•  At,  - * l • * » 'I  f *lv  »rlj  *.  r/ 

• PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  VUI. 


Exponi 


Sit  enim  triangulum  prs  habens  pr  ecqualem  fc>  & rs  aqualem  m*  & ps  ipfi 
cp . eequalia  ig  cur  funt , & fimil  ia  inter  fc  triangula  cfd,prs.& quoniam  b maior 
eft,quam  cd,  hoc  eft,  quam  ps  ,&  au, fb  funt  Squales  p h, ais,  quod  &ipfi$cp  ,fp; 
vtraque  vtrique  erit  angulus  aeb,  quam  prs  maior,quod  & maior  ;,qtRmi-cin . po- 
liatur  angulo  abb  aequalis  angulus  i>rt, ipfiq;  rs  aequalis  kt,&  fi  iungatur.  ergo 
triangulum  prt  aequale  eft,  &fiiniJc  triangulo  a b/u  producatur  p sr , & ipfi  At  sr  R 
qualis  (it  pr.  & iungatur  rv.  maior  igitur  eft  r y ,quain  i;s,&  quam  rt,  vtraque  C 
cniin  p r , r t ip(i  rs  eft  squalis . triangulum  autem  pkt,  vel  aequale  eft  triangulo 
pRS,fidu<fta  ts  parallela  fit  ipli  rp,&  alterni  anguli  rpt,pts  aquales  line,  trian- 
gula eniin  in  eadem  funt  bafi  r p , & in  eifdcm  parallelis  iu>,ts.  vel  ipfo-eft  maius , fi 
t y parallelafit  ipfi  rp:  & angulus  pty  alterno  kvt.  fitsqualis.  rurfusenim  p rt 
triangulum  fit  squale  triangu  lo  r y p . maius  autem  triangulum  p r y triangulo  prs. 
ergo  & r p t triangulum  triangulo  prs  eft  maius;  Quud  fi  tv  fit  parallela  rp,  ob 
angulos  alternos  squales  rpt,ptv:&  prt  triangulum  squale  erit  triangulo  r p v, 
ita  vrt  triangulum  prs  maius  fit  triangulo  p r v , hoc  cft  triangulo  p r t . ergo  a r r 
triangulum  squale  exiftens  ipfi  prt,  vel  maius  eft , vel  minus,  vel  squale  triangulo 
prs,  hoc  cft  CFD. 

nt  > J.  k ; )M  • , . V '*  • * 
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Itaque  oportet  in  bafibus  Ab,cd  fimilia  squicruria  triangula  conftitircr.es 'ita  vt  . 
quattuor  ipforum  latera  fimul  fumpta  squalia  fint  lateribus  a e ,eb;,  cf,  • u,  fimul  A 
fumptis]  Codex  Gracus  hoc  loco  corruptus  ejt , Vt  opinor  * »V  <ro'  7>:r  S'  <sptvp£t  cu/Vjv  c 
r*r  77)  veu e a.t(Z  . legendum  autem  efl  *reu  nat  «T  •xhmpo.t 

Producatur  psy,&  ipfi  ab  squalis  fit  py.  T^on  Vidtoquaw  obeaufiam  vy  fiat  a.  g 
qualis  ipfi  ab.  nam  ubicumque  ponatur  T extra  s.  femper  ry  maior  erit,  quam  n s,quod 
maiori  angulo  fubtendatur  • pratere  a cum  apunclo  y duffa  parallela  ipfi  pr  cadit  extra  s, 
nulla  efl  neceffieas  , vt  fcntper  cadat  in  y . poccfl  enim  etiam  tnter  s y,  & extra  cadere , qua- 
re videtur  legMdpm,  producatur  ps  in  y,  & ry  iungatur  j ita  enim  y quodlibet  panctum  ' 
notaUt  extra  s,  quemadmodum  & v quodlibet  intra  s notat . 

- * Trian- 
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Trianeuluui  autem  prt  vel  «quale  eft  triangulo?  rs  fi  dufla  ts  parallela  fit  ipfi 
rp,8c  alterni  anguli  apt.pts  «quales  fint  ] Satu  erat  alterum ipforum  dixijje,  bac 
emm  fele  mutuo  r oujequuntur . nam  fi  T s parallela  eflipfi  ur.eT  alterni  anguli  funt  aqua» 
les,  & fi  alterni  anguli  funt  aqualei.tr  TS  parallela  efi  ipfi  RP,  quod  ex  »7.0- 
iri  elementorum  minifcflo  apparere potefl . 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  IX.  1 


Reliquum  eorum , qui  pofita  (unt . 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  X. 

His  explicatis  propofitum  oftendemus,  videlicet . 

Koperimctrarum  figurarum,  qui  rc&ilinex  lunt  ,&  latera  numero  ae- 
qualia habent,  iquilateram  iquiangulam  maximam  efle. 


Sit  enim raultilaterura  aicdb  maximu eorum  F B 

qu*ipfiifoperimetrafunt,&  latera  numero  a- 

qualia  habeat.  Dico  «quilaterum  efle.  non  enim,  //  x\ 

fcd  fi  fieri  potefl , fint  latera  a s , » c in«qualia,0£  _ac 

iungatur  ac,  in  qua  triangulum  aequui  ure  a»  c V / 

conflituatur, ita vt  vtraque fi.nul  ab.fc  vtruq;  \ / 

K firaul  ab,  ic  «qualia  fint,  per  4.  huius.  Quo-  \ / 

niam  igitur  in  s.  huius  oftenluin, cft  .ifopenmc-  \ / 

trorum  triangulorum , qua:  in  eadem bali  confi-  V — J 

flant , maximum  effe  «quicrure,  triangulum  a f c 
triangulo  abc  maius  erit,  quare  addito  commu- 
ni a c d b quadrUatcro  , erit  aliquod  fpacium  r 

fcdba  maius  maximo  abc  de,  ifoperimetrum  //jOv. 

ipG,  & latera  numero  «qualia  habens , quod  neri  // 

non  potefl.  a^uilatcrura  igitur  eft  abldb.OC  // 

quod  ad  «quilaterum  magis  accedit,  femperma- 

ilis  cft : quippe  cum  olfenfum  fit.triangulum  quod  A . -^C 

magis  aa  «quicrure  accedit , femper  effe  maius.  \ / !l 

Dico  praiccrea  quinque  laterum  a »cDB*quian-  \ / // 

culum  efle.  non  enim,  fed  fi  fieri  potefl,  fit  angu-  \ S l 

Jus  b angulo  d maior  ergo  , & rcifta  ac  maior  \ / I 

erit,  quam  c b.  «quales  enim  funt  a b,»c,o  d,  . r.i\ 

Conftituantur  in  bafibus  in*qualibus  aC.ce 
milia «quicruria  triangula,  vtin  ...  huius  oli 

fumefl,  afc,  cob.  qu« vtraque  “****  .Jl  ’ cn.DE  fimul  futnptis  . trian- 

co,gb  fimul  fumpta  «qualia  habeant  i q » QU<X  a pr;ncipfo  abc, cor. 

gula  igitur  conftituta  afc, cob  P • Anofito  acb  triangulo  idemab- 

etcnimhocquoquein7.oftenfume  , P?DB  j.  ifoperimetrum  ipfi  > & 

B furdum fequetur . nam  apccb  M,user  laterum . Ifo- 

latera  numero  «qualia  habens  • ergo  «qu  g ]atcra  numero  «qual  a ha- 

perimetrarum  igitur fauraiptn, , qu«  «agnae * oronium ifopcrimetra- 
ta,  qui  «quilatcra  eft,  «e  «quiangula,  maior  oftcnfus  cft . 


COM7HE7{TJI{.trs- 

Quoniam  igitur  in  %•  huius  oftenfum  cft , &c.  ] 1»  ma- 

. (ei  tum  propofitio  ea  qumta  fit  tuxta  nofiraa  iimfiftm,  fta  ytrtere  , 

luimut.  Cr  idem  obfentauimui  in  alijs  locis  • NSU" 
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Nam  »jcgb  maius  erit  maximo  abc  d a,  & ifopeiiirrctrum  ipC , & latera  nume. 
fosqualiahabens.egoaquiangulumeft  »Stc»  quinquclaterum  ] Hor  lcr« 
e/1  Crdcu  codex,  qui /°'t*//e  na  reumeur.iijif  •«.  *>  afylt  ntyirt , 

iridkiftltr»  «il/Tjf  , £ TefU/ttf  itrywi  «>«.  dt  r i ityla 

Eiuflcm  contemplationis  cft  & illud  * Circuli  portionum , quae  ae- 
qualem circumferentiam  habent , maxima  cft  fertifcirculus . Hoc  autem 
dcmonllrabimus,  fi  prius  ea.,  quae  ad  id  (umuutur  , coulcnbcmus . 

*'**?rt  rt . • **  . • • tj .•-.»*«;  .*■  cujid 

THEOREMA  X.  PROPOSITjtf  XI. 

fi  'Utfcinu)  ^ .-ivi  tn 

Circuloram  circumferenti j 'intei  fe  (iuit,vt  diametri. 

Sint  duo  circuli  AB,cD._t)ico  vt 
circuli  ab  circumferentia  ad  cir-' 
cumfcrcntiam  circuli  cd  y ita  crfe';;3113 
reflaui  lineam  a b ad  /piam  c p i 
Quoniam  enim  vt  a b- circulus  ad'  ! 
circulum  c d , ita  ell  quadratUhv'  , J| 
ex  a b ad  quadratum  cx  cd;  tta!' 
circuli  ab  quadruplum  cft  reflan-  ’ 'i’ 
gulam  , dfibd  continetur  rcda'  li. 
ttea  ab,'0£  eirculi  ci.culnfcrcntia; 
circuli  vefo^D  quadruplum  cft  re- 
flangiilum  refla  linea  cb  ,&  citculi  circumferentia  contentum,  quod  quidem  afitea1 
dcmonrtracum  cft : crit.vt  reflangulum , contentum  a b refla  linea , & circumferen- 
tia circuli  a s,  ad  reflartgulum,  quod  refla  linea  cd,  & circuli  ct>  circumferenti* 
eontinetur,itaquadra’tum  cx  a b ad  id, quod  fit  cx  en  quadratum-  & pdiniufando- 
vtfcftingUlum  contentu  refla  linta  ac,& ab  circumfcrcnffa  ad  quadratulncx  ab,' 
ita  reflangulum,  quod  continetur  cd  refla  linea,  & circumferentia  cn  ad  quadra- 
tum cx  c d.  Vt' igitur  circuli  ab  circumferentia  ad  rtflam  linea  ab,  ita"circumfc- 
rcntiarifculi  ciradreflam  cd  & permutando  vt^ab  ci >culi tircunifercntia  ad  cir- 
cumferentiam circuli  cd,  ita  refla  linea  ab  ad  cd  reflam.1'1'1'-11  J"'  • 


ALITER. 
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Hoc  etiam  demonftrabicur  qdn  affumerido  reflangulum , quo  t diimetrocirculi,&' 
circumferentia  continetur1,  clrCuli  qUadAtpluraefTc.  polygona  enim  fimilia  in  ^rcuS* 
lisdefcfipfalvtflcrrcuttitfcriptaambuuthaotnt  jquiquidcmiriKfle  funt,  vt  qui  ex' 
centris  circulorum,  ergo  & circulorum  circumferenti®  eandem  int^rfc,  quam  dia- 
metri proportidflemliaBait. 
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Rurfos  fit  circulas  abc  circa  centrum  D , cuius  ea  qux  cx  centro  p B r 
& a pundo  d ducatur:  quidam  reda  linea  de.  Dico  vt  circuli  abc 
ambitus  ad  circumferentiam  bfb,  ita  ede  circulum  abc  ad  bde  fedo- 


rcm. 


/ 


h*  vt.  civ 

•t  v,.  .i 
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Si  igitur 
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Si  igitur  circumferentia  8 f e commcnfurabilis  eft 
ambitui  circuli  »bc> quoniam diuifo ambitu  a b c in 
menfuras  > & a pundtisdiuifionum  duftis  ad  centrum 
rc&is  lines,  fe&oresomncs  inter  fc  congruunt»  atque1 
elt  eorum  multitudo  squalis  multitudini  menfura- 
rum:  erit  vc  tocus  circuli  abc  ambitus  ad  circuinfe^ 
rentiam  b f b , ira  circulus  a b c ad  b d e fettorem,  ex 
A 15.  quinti  libri  elementorum . Quod  fi  ambitus  non 
eft  commcnfurabilis  circumferentis  bfb  nihilomi- 
nus erit,  vt  abc  circulus  ad  fcdlorcm  bde,  ita  am-' 
bitus  a b c ad  bfb  circumferentiam . Sit  enim,  fi  fie- 
ri poteft  , vt  abc  circulus  ad  fe<ftorem  bdb,  ita 
ambitus  ipfius  abc  ad  circumferentiam  bf  prius 
B minorem»  quam  bfb.  & fumatur  alia  quaedam 
circumferentia  bg  maior  quidem  quam  bp  , ininor 
vero,  quam  bfb,  atque  ambitui  abc  commcn- 
furabilis: vteft  lemma  fphtericorum*  iunga  turque 
dg.  eft  igitur  ex  anceduftis,  & vc  circulus  abc 
ad  bdg  fc&orem,  ita  a b c ambitus  circuli  ad  BFGcir- 
C cumfcrcntiam . Sed  ambitus  abc  circuli  ad  circum- 
ferentiam bfg,  minorem  proportionem  habet, quam 
ad  b f circumferentiam,  hoc  eft , quam  abc  circulus 
ad  fe&orem  bdb  ergo  circulus  abc  ad  fettorem 

bdg  minorem  proportionem  habebit , quam  ad  bds 
fe&orem,  quod  eft  abfurdum.  non  igitur  eft,  vt  abc  . „ 

D circulus  ad  fe<ftorem  b d b , ith  ambitus  abc  ad  circumfercntiain  mmor«i,  quam  ifh* 
Dico  infuper  neque  ad  maiorem , quam  bfb.  Si  enim  fieri  poteft,  fit  ad  circumferen- 
tiam bec.  & funiliter  circumferentia  quadam  bbh  fumatur , maior  quidem  quam 
bf  e , minor  vero , quam  b e c,fcd  ambitui  circuli  abc  commensurabilis , &iungatur 
D h . P».urfus  quoniam  vt  a b c circulus  ad  fettorem  b d h , ita  eft  ambitus  circuli  a b C 
ad  bbh  circumferentiam : ambitus  vero  abc  ad  circumferentiam  b e h maiorem  pro- 
nem habet,  quam  ad  bbc  circumferentiam,  hoc  eft  quam  abc  circulus  ad  feftorem 
bdb:  habebit  circulus  abc  ad  fettorem  bdh  maiorem  proportionem  quam  ad  fc&o- 
rem  b d a , quod  itidem  eft  abfurdum.non  igitur  vt  a b c circulus  ad  fe&oran  b d b,  ita 
eft  ambitus  ipfius  ab  c ad  circumferentiam  maiorem  ,quam  fit  b f b . oftcnfum  autem 
eft,  neque  adminorem . ergo  vt  circulus  a b c ad  fe&orera  b d e , ita  ambitus  ipfius  ab  c 

ad  bfb  circumferentiam.  , . 
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Sed  ambitus  ab  c circuli  ad  circumferentiam  b f g minorem  proportionem  habet,  C 
quam  ad  bf  circumferentiam  J tn  Gnaeo  codice  legitur  $ • {n  uKi^ipnAt  fed  levcn. 
dum  -sysT  <?  fi  dcififuup  . 

Itaambicus  abc  ad  bf  circumferentiam, minorem , quam  bfb]  Gracus  codex  ha  D 
bet.  <5, n e -r  di upipnAt  JUvcr*  A tytr  i*«  tue  ‘tiutifmae  Jcd  legendum  *ro'c  * &£ 

afofipmev  'tKciorovs  Tlf  £ * £ vttfifHUs  , 


THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XIII. 


Similes  circulorum  portiones  interfc  funt  vt  bafium  quadrata,  & cir- 
cumferentia: ipfarum  interfc  vt  bales . 


Sint  fimilcs  circulorum  portiones  a b c 
def  . Dico  vt  portio  quidem  abc  ad 
dbf  portionem,  ita  efle  quadratum  ex 
a c ad  quadratum  ex  d f : ve  autem  abc 
circumferentia  ad  circumferentiam  def, 
ita  ac  ad  d f . compleantur  circuli , fu- 
manturque ipforum  centra  en,  & iun- 
gantur  ag,gc,dh,  hf.  Quoniam  igi- 
tur firailes  funt  a b c,  d b p portiones;  an- 
gulusad  o fqualis  eft  angulo  ad  h;  trian- 


B 


,5» 


*>  ABC  mrcumiei entia nmilscircumferetite  def. 

ergo.vt  circulus  abc  ad  a ocB  fe<ftorem,ita  ambitus  circuli  abc  ad  a b c circumferentia  B 
hoc  cft  quattQor  reSi  ad  angulu  g . vt  autem  def  circulus  ad  fettorem  d h FB,itaam-  C 
bitus  circuli  def  ad  DBF  C»rcumfercntia,&  quattuor  reft!  ad  Hangnlu.  Sed  angulus  h 
angulo  fc  eft  squalis  .ergovt  abc  circulus  ad  fedtorem  accb,  ita  circulus  def  ad 
diffb  feftorcm:&  permutando  vt  abc  circulus  ad  circulu  de  f,  ita  accb  fcdlorad 
dhfb  icilorem  • & vt  circulus  ad  circulu, ita  quadratum  ex  a r ad  quadratu  ex  dii:  hoc  *-duode- 
eft  a gc triangulum  ad  triangulum  dhf.  Ve  igitur  accb  fe&oraafc£lorcm  diife,  ita  c,nu* 
tnangulu  agc  ad  dhf  triangulum:&  reliqua  p rtioABe  ad  portionem  DBF,vttrian-  D 

oulnm  a n c ad  triangulum  n n f : hrw-i-n  «r  . _ 


, ° , . ° ~'  J r au jju» i icjiicin dbf, vt trian-  U 

gulum  agc  ad  triangulum  dh  f;  hoc  cft  vt  quadratum  ex  ac  ad  id,  quod  ex  df  qua-  E 
oratum-  Dico  praterea  vt  a b c circumferentia  ad  circumferentiam  n bf,  ita  a c 

Ln  A J La  w T.  n nm  An  im  /1 O _ * •••  — . ' . 


bafis  ad  faafim  d f . Iifdem  enim  conftruftis , vt  a b c circuli  circumferentia  ad  circum  1 
ferentiam  circuli  d e f,  ita  circumferentia  Ascad  def  circumferentiam . Vt  autem  F 
circulorum  circumferentia  inter fefe,  ita  ag  ad  dh,  hoc  eft  ac  ad  df.  Vt  igitur  G 
abc  circumferentia  ad  circumferentiam  d e p i Ita  bafis  a c ad  d f baiim  ► 6 


c 0 7H.7A  E H T Jt  m r S' 


Quoniam  igitur  fimilcs  funt  abc, def  portiones  > angulus  acf  g £qualiseftan?ulo  A 
ad  h]  Ex  (imtlium  circuli  portionum  definitione.  a H A 

Ergo  vt  circulus  abc  ad  agcb  fedtorem,  ita  ambitus  circuli  abc  ad  abc  circum<-  r 
ferentiam]  Ex  antecedenti . a 

Hoc  cft  quattuor  re<fti  ad  angulum  c ] Ex  vltimafexti  ► c 

Hoc  cft  a g c triangulum  ad  triangulum  d h f ] T^am  cum  triangulum  ag  c pmilefit  r% 
triangulo  dhf  . habebit  triangulum  agc  ad  ipfum  dkf  duplam  proportionem  eius,  qua  ed 
ag  ad  d h ex  ip.fcxti  • &“  ex  xo.eandemhabcbit  quadratum  ex-  a g ad  quadratum  ex  dh. 
d h 'p1™*  1uadr*tuntex  AG  ad  quadratum  «du,  ita  cfl  agc  triangulum  ad  triangulum 

Et  reliqua  portio  abc  adportioncmDBF,vt  triangulum  agc  acT  triangulum  oh  f1  e 
Ex  19.  quinti . 

Vt  autehicirculorum  circumferentia  inter  fefe,  ita  a g ad  dii]  Ex  undecima  huius,  p 
hirculorum  enim  circumferentia  eandem  inter  f e proportionem  habent , quam  ipforum  diame- 
tri, & earum  dimidia,  qua  ex  centris  circutorum . 

Hoc  eft  ac  ad  d f ] Ex 4. fexti ob triangulorum  agc, dhf  fimilitudmem • G 
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THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XIIIi: 

• % ' tk 

X Sint  duo  circuli}  & ad.ipforum  centra  aequales  anguli  ab c,  DEF.& 
contingentes  quidem  redae  lineae  fint  A G,DH$  perperidieulares  vero  a k 
dl . oikndcndum  eft,  vt  agk  triangulum  ad  trilineum  ack»  ita  clle 
triangulum  dhl  ad  dfl  trilineum.  . 

A Hoc  autem  ex  antedi&is  manifeftum  eft . triangti 
g lum enim  ac  k fimile  fittriagulo  dhl:&  ac-k  tl-vli- 
C neura fimilc trilineo dfl: & vtrumq;  ad  vtrumq; can* 
dein  proportionem  habet  * quam  quadratum  cx  ak0 
ad  quadratura  ex  dl. 


A 
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Triangulum  enim  agk  fimilc  fit  triangulo  dhl] 

Tonitur  namque  angulus  ad  B aqualis  angulo  ad  e:  & 
fune  anguli  gab,hde  re  Ri  ex  1 8.  tertij : & ob  id  inter  # 
fe  aquales,  ergo  & reliquus  aqualis  reliquo , & triangu • 
lum  ABC  triangulo  dbh  fimile . Sed  triangulo  a bo  fi* 
mile  e/1  triangulum  ag  k,& triangulo  dch  ftmile  trian* 

gulum  d h l , e x 8.  fexti . ergo , & triangula  ack.dhi inter fefimlta erunt,  ■'  .c 

Et  a c k trilineum  fimile  trilineo  dfl]  Cum  enim  anguli  ad  t 1 

circumferenti  et  ac.df  inter  fe  funtles  : & produQ * a k , d l Vfq,  ad  a 
tu  partem  in  punffis  m n fimiles  circulorum  portiones  alfctndent , a c m , d f n . quarum  d 

midiee  ac  k ,dfl  etiam ftmilcsfunt,  . , , 

C Et  vtrumque  ad  vtrumque  eandem  proportionem  habet , quam T^a^cx 
■ «iquadratl  cxdl]  Tr, angulum  eu,  M aoK  ad, r, angulum  «f 

hetprepamwca,  quam  quadra, .m  ex  A K,  ad  quadratam  ex  Bl, ex  tu  I**™/'0*™' 

didimus . portio  autem  ACM  ad  D F 'J  portionem  .bocefl earum  Jmidia,Btdeticee,xcX  tr,- 

tf.quinti.  n„eum  ad  trilineum  d fl.  ex  antecedenti  eam  proportionem  habet  y quam  quadratum  ex  AM 
ad  quadratum  exos:  hoc  e(l  quam  quadratum, ex  a k ad  ,d  quod  fitex. 
gulum  igitur  aok  ad  triangulum  dhl  eandem  proportionem  habebit , qu  * 
ad  trilineum  df  l.  & permutando  kgc.  triangulum  ai  trilineum  ACitr  tdbflnq 
triangulum  dhl  «d  dfl  trilineum . 

THEOREMA  Xiv!  'PROPOSITIO  XV. 

Sit  triangulum  orthogonium  abc:  & circa  ccimum  GWr  C iC*L  . 
batur  circumferentia  ad.  redus  autem  eft  angulus  ad  B.  ~ en  cn  u 
eft  ledorem  acd  ad  abd  trilineum  maiorem  proportionem  ia  eie, 

quam  angulus  redtis  hd  bca  angulum. 

, r *.  f . VW  DA' 

Ducatur  ipfi  c a ad  rc£tos  angulos  a f , quae  circum* 
ferent”  contingit  : & fir  b circa  centrum  x 
deferibatur  circumferentia  ebc:  atq,ad  af  P?  P 
dicularis  bh  ducatur.  Quoniam  igitur  bbf  trilineum 
ad  trilineum  e b h maiorem  proportionem  habct,quan 
«<. quinti  ad  rAb  fetorem ; & componendo  tr  ‘anguium  fh  , 

trilineum  bbh  maiorem  habet  proportionem q i'um  ^ urllincum  bbh;  ita 

?AB  triangulum  ad  fetorem  b ai  i ve  autem  fhb  tnanguium  aa.uu*  „ , ^ 
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triangulum  f*b  ad  ad»  trilineum;  quod  xqualcs  funt  anguli  bab,  acd;  h<  ccnim  A 
ante  ucmonftratum  cft : & triangulum  fab  ad  bad  trilineum  maiorem  propor-  & £ 
tionem  habebit,  quam  ad  feftorem  e ab.  maior  igitur  elt  bab  feftor  trilineo  dab  io 
ac  proptcrca  bab  feftor  ad  feftorem  >«c  maiorem  habet  proportionem,  quam  * <h“n' 
trilineum  dab  ad  b a e feftorem . feu  trilineum  dab  ad  bag  feftorem  maiorem 
proportionem  habet,  quam  ad  triangulum  aic  . mulco  igitur,  maiorem  habet 
bab  feftor  ad  feftorem  bag,  quam  trilineum  dab  ad  ba  e triangulum.  Vt  au- 
tem feftor  bab  ad  bag  feftorem,  ita  angulus  fab  ad  angulum  bac.  ergo  angulus  VI. fexti 
fab  ad  bac  angulum  maiorem  proportionem  habet,  quam  dab  trilineum  ad  trian- 
gulum b a e.  & conucrtcndo  triangulum  bac  ad  bad  trilineum  maiorem  habet  pro-  ,e.  quin 
portionem,  quam  bac  angulus  ad  angulum  b a Ficomponendoque  feftor  dca  ad  a b d i»,  quin! 
trilineum  maiorem  proportionem  haber,  quam  fac  angulus  ad  angulum  fab;  hoc 
cft,  quam  angulus  reftus  ad  aci  angulum,  cft  enim  angulus  fab  aqualis  ipfi  acb, 
qu6d  in  orthogonio  triangulo  fac,  perpendicularis  cft  ab,  & triangulum  fab,  e.kxtL, 
triangulo  acf  eltiimilc. 


Quod  ecquales  funt  anguli  eab,aCd]  £r  S.fexti.efl  enim  triangulum  fac  orthogo • \ 
nium , & ab  angulo  redo  ai  bafim  perpendicularis  ducitur  a b . f nate  abf  triangulum  finulc 
efl  triangulo  e A F , angulufquc  fab  angulo  fca  aqualis. 

Hoc  enim  ante  demon  ftratuineft  ] In  antecedente.  g 

Et  triangulum  fab  ad  bad  trilineum  maiorem  proportionem  habebit,  quim  ad  e 
feftorem  1 a b ] Ex  1 3.  quinti . 


THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XVI. 

Sit  rarius  triangulum  orthogonium  abc,  re  dum  angulum  habens 
ad  B;  & circa  centrum  e per  A circuli  circumferentia  deicribatur.  Dico 
ACD  ic&orem  ad  trilineum  abd  maiorem  proportionem  habere, quam 
angulus  redus  ad  a e d angulum. 

Ducatur  ipfi  a e ad  reftot  angulos  a b : Se  produ- 
fta  ■ a per  e punftum  circa  centrum  a deferibatur  E 

Circuli  circumferentia  scf.  Quoniam  igitur  circa  /\ 

eandem  fetnidiametrum  e a deferiptx  funt  circum-  / \ 

ferenti*  ad,  e e fi  conflat  eas  e (Te  aqualium  circu-  

Iorum:  & angulus  acd  maior  eft  angulo  cab.  ergo  V 

feftor  acd  Icftore  ace  cft  maior:  &ob  id  maiorem  \ I \ 

proportionem  habet <.  e d feftor  ad  triangulum  abc,  'v  / \ 

quam  feftor  acb  ad  idem  triangulum:  & multo  ma-  \.  / \ 

iorem,  quam  feftor  a e b ad  feftorem  a c f . vt  autem  „ N.  / \ 

acb  feftor  ad  feftorem  acf,  ita  angulus  bac  ad  ~o 

acf  angulum  ergo  acd  feftor  ad  triangulum  abc 
maiorem  proportionem  habet , quam  e a c angulus  F 
ad  angulum  c a f . & conuertcndo,componcndoque. 


B.quiaK. 


vkfexd 


Et  angulus  acd  maior  cft  angulo  c a e ] Anguini  enim  acd  exterior  (ex  31.fr.)  aqua-  A 

litefl 
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lis  eft  duobus  interioribus , & tppofitis  abc,  bac,  quorum  uc  e(i  rtBus.  ergo  ungulus 
ACr>  maior  erit , Videlicet  angulo  cap..  quem  retium  effe  pofuimns . 

B Et  multo  maiorem, quainfeflor  ace  id  acf  fetiorem  J 1 'famfcRor  ac*  ai  trian 
gnlum  'abc  maiorem  proportionem babet , quam  ai  feUorem  a cr,  quippe  que  triangulo 
abc  e/l  maior,  ex  8 quinti , 

C Et  conuertendo,  componcndoquc.&r  rurfus  conucrtcndo  maiorem  proportionem 
habet  aco  fcflor  ad  trilincum  a bd, quam  angulus  bac  ad  angulum  eaf]  Quoniam 
tnim  acd  feSor  ai  triangulum  abc  maiorem  proportionem  babet,  quam  bac  angulus  ad 
angulum  c af  , habebit  conuertendo  ex  t6.  quinti,  abc  triangulum  adJiSorem  acd  mino - 
rem  proportionem  , quam  angulus  ca  r ad  bac  angulum  : componenioque  ex  »8.  eiufdem 
abii  trihneum  ad  fetiorem  acd  minorem  proportionem  babcbitrfuam  angulus  B af  ad  eac 
angulum : tr  rurfus  conuertendo  fellor  acu  ad  a tu  tnlinenm  maiorem  habebit  proportio  • 
nem,  quam  E A c angulus  ad  angulum  iaf.  In  Craco  codice  legitur  ui  arauanir,  eju'  ne- 
fieri, ararflQarn  titiato.  A iytr  iyji , e!rc.  ] Sed  corrupta , Vt  opinor , etenim  conuerfc 
ratione  , & compofita  tantum  utimur,  non  item  rationis  conuerfione . 

X)  Eli  enim  angulus  eaf  arqualis  angulo  acd,  quoniam,  & acd  xqualis  eft  reflo 
cba,&bac  angulo.]  Ex  jj.  primi  elementorum . 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO  XVII. 

His  prxmiftis  theorema  propofitum  , quod  comparatiuum  eft , ira 
demonftrabimus , 

A Circnli  portionum , qua:  squalem  circumferentiam  habent , maxima 
eft  icmicireulus . 

Sint  duas  circulorum  portiones 
abcjDef,  qua;  aiquales  habeant 
abc,  d b f circumlercntias : & fit 
abc  femicirculus . portio  vero  dep 
■ prius  fit  fcinicirculo  minor . Dico 
fcmicirculum  portione  eflb  maio- 
rem. Sumantur  enim  circulorum 
centra  g h , ad  reflos  angulos  fit 
jj  o b : a punflo  autem  u ad  di  perpendicularis  ducatur  h k b : & ipfi  d f parallela  l m, 
iungaturque  dh.  Quoniam  igitur  vt  circumferentia  ls  ad  ab  circumferentiam,  ita 
li.  huius  eft  refla  linea  lii  ad  reflara  ag.  Circulorum  enim 'circumferentia;  intcrfcfcfunt,vt 
diametri.  Sed  circumferentia  ab  mqualis  eft‘ ipfi  de  circumferentia:.  Vtigiturcir- 
tbfnii.  cumfcrentia  t e ad  e d,  ita  eft  lh  ad  ag  . & vt  u ad  ED,ita  fcflor  lhe  ad  ei-:  d fe- 
C florem  .-habet  autem  quadratum  ex  h l ad  quadratum  ex  ag  duplam  proportionem 
j)  cius , quam  habet  lii  ad  ag.  ergo  quadratum  ex  fcu  ad  quadratura  ex  ag,  hoc  eft 
fcflor  uh  ad  fcflorcm  abg  duplam  proportionem  habebit  cius , quam  Lcjt  fcflor 
habet  ad  fcflorcm  ncH.  ac propterea inter  fcflorcs  i.ch,abg  medius  proportiona- 
£ lis  eft  fcflor  deh.  & quoniam  per  lemma  ante  dcmonftratum  feflor  d bh  ad  trilincum 
e d x maiorem  proportionem  hibet, quam  reflus angulus;  hoc  cftangulus  lii  e ad  ip- 
p fum  dhe;  hoc  eft  quam  liii  fcflor  ad  feftorem  uu  . vt  autem  fcOor  lii*  ad  due 
fcflorcm,  ita  dhe  fcflor  ad  fcflorcm  abg.  ergo  fcflor  dhe  ad  de  x trilincum  raa- 
t«  quisti,  iorem  proportionem  habet  ,quam  idem  fcflor  adfcflorcm  abg.  maior  igitur  eft  abo 
s foflor  trilinCo  d x e:  & tOrum  dupla,  ergo  abc 
femicirculus  portione  dee  eft  maior.  Sicrur- 
fus  partio  &ir  maior  femicirculo.  Dico  iti- 
dem fcmicirculum  portione  maiorem  c fle  ,con- 
flruantur enim  eadem,  quas  fupra.  Similiter, 
dem  nftrabimus  vt  lue  fcflor  ad  fcflorcm”"  A 
dhe  , ita  efte  fcflorcm  d h e ad  ipflim  iA  jc,  . i 
fj  quodaiquales  fint  ab.de  circumferentia; . Et  quoniam  ob  fecundum  lemma  fcflor 
p H R , ad  dii  triliqcuro  maiorem  proportionem  babet,  quam  reflus  angulus , videli- 
cet tua  ad  anguium  nu*,  hoc  eft,  quam  lhe  fcflor  ad  fcflorcm  dhf  ,hoc  eft, quam 

fcflor 


UBER  QVINTVs;  ir?. 

fcctor  DHBad  abg  fe£lorcm ; erit  akc  feflortriiinco  dek  maior  :&  eorum  dupla, 
maior  igitur  eft  abc  femicirculus  portione  rBFjex  quibus  fequitur  omnium  circuli 
portionum,  qus  aequales  habent  circumferentias,  fcmicirculum  maximum  efic . 

I:  ,1  ' 
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Circuli  portionum,  qu$  aequalem  circum  ferent  iam,habent  maxima  eft  femicirculus]  ^ 
ilxc  nos  addidimus  perfricui  tat  is  caufsa , qujetu  Crxco  non  erant. 

Et  ipfi  Dr  parallela  lm]  IntcUtgatur per  ii  centrum  duii  lm  ipfi  df  parallelatqiu  B 
fit  L H M*  * 

Habet  autem  quadratum  ex  lh  ad  quadratum  ex  ac  duplam  proportionem  eius,  C 
quam  habet  lh  ad  ag.  ergo  quadratum  ex  lh  ad  quadi  aium  ex  a c , hcc  cflfe  or 
j.e h adfertorem  abg  duplam  proportionem  habebit  eius,  quam  leh  i ffor  habet 
ad  fetorem  obh]  Gracus  codex  corruptus  c[l,  m quo  (r>nur  . $ ro'  «W  thV  a0 
io 'avo  TtV  «c.  » ^nrKaalaUL  Koyor  ¥ tbV  <f  0 a -rt^oV  hh.io'  Si  ave'  7*V  <J'  0 a ^>cV  70'  «’»»  >». 
ita  Vero  co.rig'  nd  s e it , ve  opinor  jy  i%n  t«'  dio  int  A0  apoc  io'  avo'  iit  an  $j»a  aelera, 
t.oyov  t nit  A0  vpo'e  m,  t»'  c tpa.  dv'  ru<  A 0 wpo'e  io  avo' eut . QiOtiiant  emmvt  circ  m 
ferentu  L e ad  e d circumferentiam , itu  a/l  i .h  ad  a g , & rurfus  vt  L E ad  n n , ita  f dor 
lh  u ad  aiiD  fcftorcw  i erit  & vt  lh  ad  ag,  ita  lhh  fcClor  ad  feclorem  ren.  Quod 
cum  quadratum  cx  lh  ad  quadratum  ex  ac  duplam  proportionem  habeat  eius , quam  habet 
Lh  ad  a g exi.fcxtii  duplam  quoque  proportionem  habebit  eius , quam  feftor  lbh  habet 
ad  d E H feftorem  • 

Ergo  quadratum  ex  lh  ad  quadratum  ex  a g,  hoc  eft  fodior  leh  ad  fedlorem  a g b ] 
Semicirculus  enim  lem  ad  fcmicirculum  ABCex  1 3.  huius  , eam  proportionem  habet, quam 
quadratu  ex  L m ad  quadratumex  a c,  hoc  eft  quam  quadratum  ex  L H ad  quadratum  ex  a c,  & 
eorum  dimidia y fedorjigitur  lbh  ad  ftdorem  abg  eft  vt  quadratu  ex  l h ad  quadratu  cx  a g • 

Et  quoniam  per  lemma  ante  demonftratum  ] £.r  1 y.  huius  • * 

Vt  autem  ledlor  l h b ad  d h r fedtorem  , ita  d h e , fe&or  ad  fcdlorcm  abc,  ergo 
fedlor  d h e ad  obk  trilincum,  &c.]  Grucus  codex  mancus  efl  , quem  nos  ita  rehituimus  • 
mt  tl  0'  A0t  v$(ttue  -a <f»'t  & f Qet  iret  o'tf)  a lopctut  vfot  r a/Sy  Topiix.  •*  !*•&«  r«~ 

jMfvV  vfo'e  ro  liK  TflypUfJipitr  . 

Et  quoniam  ub  fecundum  lemma  J Ex  16.  huius . ■'  1 


D 


Primum  & offedtorem  omnium  Deum  mundo  fphsricam  figuram  merito,  ac  iurc  de* 
diffe  philofophi  allerunt , cum  omnium  optimam , pulchcrriniamquc  dclcgiflct,  qua; 
ipfi  fphaeras  infunt  naturalia  fymptomata  dicentes , prstcrea  & illud  addunt , omnium 
/olidarum  figurarum,  quae  squalem  fupcrficiem  habeat,  fphsram  maximam  efle . Ita* 
que  alia  quidem , qus  ipfi  dicunt  in  efle  pcrfpicua  funt , & minori  indigent  probatio» 
ne.  i At  vero  maiorem  efle  aliis  figuris,  neque  ipfi  philofophi  probant , fcd  affirmant 
folum,  neque  fine  maxima  ontcmplatione  perluadci  i racilc  poteft  Age  igitur quem- 
admodum m fuperioribus , circulum  maximum  omnium,  qua:  squalem  ipfi  ambitum 
habent,  ordinatarum , multiangularumque  figurarum , maximuminucnimus,&:  nunc, 
quod confcquens eft,  fphsram omnium,  qus  squalem  habeat  fupcrficicin  , ordinata- 
rum , ac  folidarum  figurarum  maximam  oftendere  enitamur . Sed  prius  dc  /olidis  iplis, 
eum  quibus  fphsram  conferri  oportet,  pauca  differamus.  Mults  enim  intclligi  pof* 
funtlolids  figurs,variasfuperficics  habentes  y magis  autein  quis  exiftiinaoerit  dignas, 
‘de  quibus  dicatur,  eas,  qus  ordinate  efle  videntur  . & cx  his  multo  magis  tum  com*  , 
tum  cylindros,  tum  qus  polycdra  appellantur,  hsc  aurem  funt,  non  folum  quj  apud 
diuiniffimum  Platonem  quinque  figurs,  videlicet  tetraedrum,  hexaedrum,  ofta^druili 
&" dodccacdrum,  & quintum  icofacdrum  ,fcd  etiam  qus  ab  Archimede  inuenta  funt, 
numero  trcdccim;  squilatcris  quidem,  &squiangulis  polygonis,  non  autein  fimilibOs 
contenta . Primum  enim  odacdruni  eft,  quod  quattuor  triangh'ljs,&  totidem  hexago- 
nis continetur,  tria  vero  deinceps , quattuordecim  bafium , qbortim  primum  concine- 
tur ofto  triangulis , & o£lagonis  fex . Secundum  quadratis  fex,  & hexagonis  o«5K>  . ter- 
tium triangulis  o<fto,  & fex  quadratis . Poftea  duo  vigintifex  bafium,  quorum  primum 
o&o  triangulis . & duodeuiginti  quadratis  continetur . Secundum  quadratis  duodecim 
hexagonis  o£lo,  & fex  o&agqnis  deinde  tria  triginta  duarum  bafium , quorum  primum 
triangulis  viginti,  & duodecim  decagonis  conftat . Secundum  pentagonis  duodecim , 
& viginti  hexagonis » tertium  triangulis  viginti , & quadratis  duodecim , poft  h$cvnum 

-1^  eft , 


ijo'  PAPPI  MATH.  COLL. 

eft,  ofto  & triginta  bafium,  quod  conflat  triginta  duobus  triangulis , & quadratis  fex» 
Hoc  fequuntur  duo  fexaginta  duarum  bafium , quorum  primum  viginti  triangulis, qua- 
dratis triginta,  & pentagonis  duodecim  comprehenditur . Secundum  triginta  quadra- 
tis, hexagonis  viginti,  &dccagonis  duodecim  . Denique  vltimum  nonaginta  duarum 
bafium,  qu  d triangulis  o<ftoginta,.&  duodecim  dccagouis  continetur.  Quot  autem 
angulos  folidos  habeant  vnaquaqua  treejecim  figurarum  polyedrarum, & quot  latera, 
hoc  modo  compericmus . Quarum  enim  fimpliciter  polyedrarum  figurarum  folidi  an- 
guli tribus  planis  angulis  conflant,  enumeratis  angulis  planis,  quos  habent  omnes  po- 
lyedri  bafes,  fadli  numeri  tertia  pars  efl  numerus  folidorum  angulorum,  quarum  autem 
polyedrarum  angulus  folidus  quattuor  planis  angulis  continetur , enumeratis  omnibus 
angulis  planis, quos  habeant  polyedri  bafes,  numeri  eius  quarta  pars  efl  angulorum  foli- 
dorum numerus  . Simili  ratione  quarum  policdraruin  angulus  folidus  quinque  planis 
angulis  comprehenditur,  quinta  pars  multitudinis  angulorum  planorum  ,eft  numerus 
folidorum  angulorum  multitudinis . At  vero  multitudinem  laterum  , quavnaquaquc 
polyedrarum  figuraru  habet , hoc  modo  inueniemus . enumeratis  enim  omnibus  lateri- 
bus, quae  habeant  fuperficics  polycdrum  continentes, eorum  numerus  aequalis  efl  mul- 
titudini planorum  angulorum  . Sed  quoniam  duorum  planorum  vnumquodque  larus 
commune  eft , patet  dimidium  multitudinis  numerum  effe  laterum  polyedri . Primum, 
igitur  tredecim  diffimilium  polycdrorum , cum  triangulis  quattuor , & totidem  hexa- 
gonis continetur , angulos  quidem  folidos  habet  duodecim,  latera  autem  duodeuigtn- 
ti  * etenim  quattuor  triangulorum  anguli  duodecim  funt,&  latera  duodecim, quattuor 
autem  hexagonorum  anguli  viginti  quattuor,  & vigintiquattuor  latera . nuincroque 
omni  fa£lo  36. necefTe  efl  folidorum  angulorum  numerum  numeri  praejlifti  tertiam  par- 
tem effe , quoniam,  & vnufquifque  folidorum  ipfius  angulorum  tribus  angulis  planis 
continetur.  At  laterum  multitudo  dimidia  pars  efl  ipfius  numeri,  videlicet  $6.  itaut 
latera  fint  duodeuiginti.  Eorum  vero,  quas  et  quattuordecim  bafibus  conflat  pri- 
mum continetur  ofto  triangulis , & quadratis  fex,  ita  vt  duodecim  folidos  angulos  ha- 
beat, vnufquifque  enim  ipfius  angulus  quattuor  angulis  planis  comprehenditur , latera 
autem  habeat  vigintiquattuor . Secundum,  quod  continetur  quadratis  fex,  & o&o  he- 
xagonis, habebit  folidos  angulos' vigintiquattuor : vnufquifque  euim  angulorum  cx 
trib  us  angulis  planis  conflat  :& habebit  latera  triginta  fex  . Eorum,  qua*  P?x,&  vi- 
ginti bafes  habet  . Primum  quod  triangulis  o£lo>  & duodeuiginti  quadratis  contine- 
tur, habebit  folidos  angulos  vigintiquattuor,  & quadragintaotto  latera . Secundum, 
quod  continetur  duodecim  quadratis  hexagonis  o<fto , & o&agonis  fex,  habebit  folidos 
• angulos  48.  latera  72.  Eorum,  qua:  cx  $2.  bafibus  confiant,  primum,  quod  concinetur 
triangulis  viginti  ,&  duodecim  pentagonis,  habebit  folidos  angulos  triginta,  Jatera 
fexaginta.  Secundum,  quod  continetur  duodecim  pentagonis,  & hexagonis  viginti, 
habebit  folidos  angulos  fexaginta,  latera  nonaginta . Tertium , quod  viginti  triangu- 
lis, &decagonis  duodecim  continetur , habebit  folidos  angulos  fexaginta,  latera  nona- 
ginta . Illud  autem , quod  cx  trigintaodo  bafibus  conflat,  quoniam  continetur  trian- 
gulis trigintaduo,  & quadratis  fex , habebit  folidos  angulos  quadraginta,  latera  fexa- 
ginta . Eorum,  quae  ex  duabus  & fexaginta  bafibus  coflant , primum  continetur  triaa- 
gulis  viginti,  quadratis  triginta,  & duodecim  pentagonis,  habebit  folidos  angulos  fe- 
xaginta, latera  centum  viginti.  Secundum  quod  continetur  triginta  quadratis,  vigin- 
ti hexagonis,  & decagoms  duodecim  habeb/t  folidos  angulos  ccntym  viginti , latera 
centum  oduaginta  . Poflremo  quod  cx  duobus,&  nonaginta  bafibus  conflat, quoniam 
triangulis  oduaginta,&  pentagonis  duodecim  continetur , habebit  folidos  angulos 
fexaginta,  latera  centum  quinquaginta.  Ha  igitur  figura , vel  angulos  diffimiles  ha- 
bent, vel  inaqualibus,  & diffimilibus  polygonis  continentur,  ob  perturbationem,  corv 
fufionemque  omittantur . Eas  autem,  qua  quinque  figura  appellamur , opera  pre- 
tium cft  cum  fphara  comparare.  quoniam  enim  aqualibus,  & fimilibus  planis  corfti» 
nentur,  fola  angulos  folidos  aquales  habeant, ideoque  magis  ordinata  funt , quam  re- 
liqua. At  plures  his  quinque  figuris  inucnirinonpofle , quj  aqualibus,  & fimilibus 
aequilateris  polygonis  comprehendamur , tum  ab  Euclide , tum  ab  alijsquibufdam  dq- 
monft  ratum  iam  fuit . 


THEO- 
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THEOREMA  XVII,  PROPOSITIO  XVIII. 

Itaque  hic  ipfa  polycdra  primum  cum  fphira  comparemus'. 

Sit  enim  fphxra  quidem,  in  qua 
* , vna  vero  praelitarum  quinque 
figurarum,  qux  totain  fupcrficicm 
fupcrficici  fphxrx  a a;quaiem  ha- 
beat. Dico  fphxram  maiorem  cf- 
fc.  Intclligatur enim  fphxra  intra 
polycdrum  delcripta,  ita  vt  plana 
iplain  continentia  tangat . maior 
igitur  polyedri  fupcrlicies,  quamfiipcrficicsdefcriptx  fphxra: , cum  iplam  contineat . 
fcd  fupcrficics  polyedri  xqualis  eft  fupcrficici  fphxrx  a . crgo& fphxra  fuperficies  a 
fupcrficic  fphxrx  intra  polycdruindclcriptx  maior  erit . ac  proptcrca  qua;  cx  centro 
Jpiixrx  a maior  eft , quam  qua:  cx  centro  fphxra  deferiptx . fphxrx  autem  a fuper- 
ficies  «qualis  eft  fupcrncici  polyedri . Conus  igitur  bafim  habens  circulum  «qualem 
fupcrficici  fphxrx  a,  maior  eft  pyramide,  cuiusbafis  eft  redtilincum  «quale  lupcrfi- 
cici  polyedri  , & altitudo  qux  ex  centro  fphxrx  intra  ipfum  deferiptx . Sed  conus  x- 
qualis  eft  fphxrx  a*  hoc  enim  ex  ijs,  qua:  ab  Archimede  dciuonftrata  funt  in  libro  de 
fphxra,  & cylindro,  &:  aliter  cx  lemmatibus,  qua:  a nobis  fubijciuntur,  pccfpicuc  cou- 
Itat . pyramis  autem  poiycdrocftxqualis . crgo,&  fphxra  a propofito  polycdro ma- 
ior erit . Habent  autcin  comparationem  quandam  inter  fefe,  & ha:  quinque  figura:, de 
qua  deinceps  confidcrabiinus . Oftcnditur  namque  pofitis  «qualibus  fupcrficicbus , fo- 
lidurn,  quod  plurcs  bafes  habet,  femper  etiam  maius  clTe,  vti  cofacdrum  maius  dodccac- 
dro , & dodccacdrum  oitacdro , & o&aedrum  cubo , & cubum  pyramide , fimile  enim 
quiddam  in  hifcc  folidisaddidit,  atque  in  planis  polygonis , in  quibus  cum  xquales  am- 
bitus habeant  femper  maius  eft  id,  quod  pluribus  angulis  continetur  . omnibus  autem 
maior  eft  circulus,  quemadmodum,  & nunc  oftcnla  eft  fphxra  poly  cdrismqior . 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XIX. 

Coultac  pnterca  Si  conum , Si  cylindrum , qui  fuperficiem  habeant 
fjphxrx  fupcrficici  iqualem , ipfa  fphira  minores  efle . 

Etenim  conus  bafim  habeat  «qualem  fupcrficici  fphxra,  & totam  fupcrficicm  fu- 
perficic  fphxrx  maiorem , fphxra  xqualis  deprehenditur , cumipfius  altitudo  ei,  que 
ex  centro  fpha:ra  fit  xqualis.  Cylindrus  autem  balim  habens  eandem  , quain  conus, 
qua:  eft  «qualis  fupcrficici  fphxrx , & altitudinem,  tertiam  partem  axis  coni , quippe 

2ui  eft  «qualis  cono,  fphxrx  etiam  «qualis  inucnitur , cum  maiorem,  quam  ipfafiiper- 
cicra  habeat . nam  du«  cylindri  bafes  duplm  funt  balis  coni , hoc  eft  fuperficiei  tphx- 
rx.ergocum  vtraque  figura  fupcrficicm  habeat  fupcrficici  fphira  «qualent,  tone 
fph  ira  ncccflario  vtraque  ipfamm  maior  erit . 

H«c  igitur  de  comparatione  fphxrx  cum  quinque  figuris  ,& cum  conis,  & cylin- 
dris difta  fint.  Qua:  vero  ab  Archimede,  vt  diximus,  funt  dcmopftrata , & nos  aliter 
demon  lirabimus , pramirtentes  lemmata  nonnulla , qux  ail  eorum  dcmonftrationcs 
pertinent . 

• eh 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XX.  s-r 

Sic  Icmicirculus  in  diametro  ad, Si  perpendiculares vtcumque ad  dia- 
metrum c D,  e F;  & contingens  c e.  Dico  rcttangulum  contentum  bis 
FE,  ec  iquale  efle  ei,  qUod  ab,  DF  continetur. 

R * 


Duca- 
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Ducatur  enimlpun&o  e ad  cd  perpendicularis  eg, 

& fumpto  h centro  iungatur  b h • Quoniam  igitur  rc- 
'A  dus  eft  angulus  chh.  erit  ceg  reliquus  reliquo  peh 
squalis . fed&  redusad  f squalis  eft  redo  ad  g squi- 
4.  feiti.  angulum  igitur  eft  cbg  triangulum  triangulo  h b f ; oc 
£ vt  f e ad  bh,  ita  g b ad  e c • ergo  rcdangulum , quod 

continetur  fb,  bc  squale  eft  contento  hb,  bg,  ac 
ij.quinii.  propterea  quod  bis  continetur  fb,bc  contento  bis.  h e, 

C eg  eft  squale  . Sed  contento  bis  hb,  bg  squale  eft, 
quod  ab,  df  continetur  eft  enim  ge  ipfi  df  squalis; 
rcdangulum  igitur  contentum  bis  fu,  f.c  squale  eft 
ei,  quod  continetur  a b , d f . quare , & contentum  vtraque  ipfarum  fimul  bf,D6,& 
e b squale  eft  ei , quod  ab,,df  continet ur . 

t * 

A Erit  cbg  reliquus  reliquo  feh  squalis]  Cum  enim  ab  angulo  cef  , ex  altera  quidem 
parte  auferatur  angulus  rctlus  c b h ex  altera  Vero  reSus  f b g;  erit , & reliquus  h e f re/i* 
quo  cbg  aqualis . 

B Ergo  redangulura  , quod  continetur  f b , b c squale  eft  contento  h b , b g ] Ex  j 6. 
fexti  libri  elementorum  . 

C Sed  contento  bis  hb,  bg  squale  eft, quod  ab,df  continetur]  E/lemm  ab  ipfius 
he  dupla. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXI. 

• Sint  rurfiis  ad  diametrum  vtcumque  perpendiculares  cd,ef:&che 
femicirculum  contingens,  ita  vt  ch  ipfi  he  fit  arqualis  • Dico  redan- 
gulum  contentum  AB,  df  arquale  efle  ei,  quod  vtraque  fimul  GD,EF, 
& c e continetur. 

• 

Ducatur  cnqn  perpendiculari, 
hk,  & cgf  iungatur.  Itaque  quo*, 
niam parallels  funt  cd,  hk,  bf, 

& ce  ipfius  ch  eft  dupla;  erit  ,& 
ef  dupla  hg :& cd  ipfius  GK.er- 
!i.r«ti.  g0  & vtraque  fimul  cd,  bf  ipfius 
x.quinci  - H K eft  dupla  . & ex  eo , quod  pro- 
xime oftendimus  redangulum  con- 
tentum bis  kh,  hc  eft  squale  ei.  quod  continetur  ab,dk,  & ipforum  dupla,  re- 
dangulum igitur  contentum  vtraque  fimul  cd,bp,&ce  squale  eft  ei , quod  a b,  d f 
continetur. 


THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXII.' 


Sic  rurfum  femicirculus , & reda  linea  vt  contingit  ce;  perpcndicula- 
refque  cd,ef.  Dico  redangulum , quod  continetur  vtraque  fimul  cd, 
ef  , & ce  aequale  cfle  contento  reda  linea  df  , & fiibtendcnte  circum- 
ferentiam , qua:  vna  cum  circumferentia  g e femicirculum  perficit . 


•5»  '■  ■ 
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Compleatur  circulus , fitque  ipfius  diameter 
e h , & produ&a  e d in  k , ad  ipfam  perpendi- 
cularis ducaturBc:  & bh,ek  iungantur. 

Quoniam  igitur  a b fccat  ck  ad  re&os  angu- 
los , aqualis  eft  e d ipfi  D k . Sed  &gdc(Ix- 
«jualis  bfj&df  ipfi  ge.  qua:  vero  reliquam 
fcmicirculi  cbh  circumferentiam  fubtendit  > 
cIIeh.  Itaque  quoniam  angulus  jc  cll  aequa- 
lis angulo  h,  & hbc  anguluss  infcmicrculo 
rc&us  squalis  rc&o  ad  g ; erunt  triangula 
n e e , k e e aequiangula . ergo  vt  11  h ad  ne, 
ita  kg  ad  g b.  & od  id  rettanguluin  conten- 
tum h e >eg  hoc  eft  h e,dp  squale  eft  ei , quod 


i J3 


3*  tCKlj  . 
34*  pr.mi 
21.  cciuj. 


4.  Texti. 
Ift,  lexti , 


g k , e a hoc  eft  ei,  quod  vtraq;  fimul  cd,ef,&  ce  continetur* 


THE 0'R E M A XXII.  PROPOSITIO  XXIIK 


Et  ex  hoc  manifeftum  eft,  fi  alienius  fcmicirculi  acb  circumferen- 
tia' quxdam  vt  acd  in  quotcumque  partes  xquales  diuidatur,&  iungan- 
tur  rei5Lx  linex;  qux  a iundiis  re&is  lineis  a.  e,  ef,  fc,cg,gd  ex  con- 
uerfionc  circa  axem  ab  fiunt,  liiperficics  xquales  lime  circulo,  cuius  le- 

midiameter,  (iun&a  eb)  poteft  id, quod  eb  ah  continetur. 

Superficies' enim  quae  fit  a gd  eft 


aequalis  circulo,  cuius  Icmidiamcter 
poteft  id,  quod  continetur  vtraque 
fimul  gk,dh,&  gd;  quarum  me- 
dia proportionalis  eft  femidiameter 
di£h  circu  li,  dicit  enim  Archimedes. 
Si  conus  ifofcelcs  plano  fecetur,  bafi 
parallelo ; fupcrficiei  coni , quae  in- 
ter, parallela  plana  intcrijcitur  ae- 
qualis eft  circulus,  cuius  femidiame- 
ter media  proportionalis  eft  inter 
latus  coni , quod  eft  inter  plana  pa- 
rallela, & rc&am  lineam  aequalem 
vtrifque  femidiametris circulorum , 
qui  in  parallelis  planis  confiftunt. 
ergo  fuperficics  fafta  a g d eft  ae- 
qualis circulo , cuius  femidiameter 
poteft  id,  quod  vtraq;  fimul  g k,  h d, 
& gd  continetur,  quod  quidem  de 


A i 


lnonftratum  eft  squale  ei  , quod  continetur  bb,kh.  Superficies  vero qux  fit  a cg  fi-  ^ 
militer  aequalis  eft  circulo , cuius  femidiameter  poteft  id  qu  d continetur  n e , l k ; ete- 
nim completo  circulo , & rc£a  linea  aequali  ipfi  bb  per  g in  circulum  aptata,  quod 
continetur  ipfi  & lk  eft  aequale  contento  vtraque  funul  cl,gk,&cg  & fuperfi- 
cicsfa&aa  er  aequalis  eft  circulo , cuius  femidiameter  poteft  ijlud  , quod  continetur 
bb,  ms;  hoc  enim  eft  squale  ei , quod  vtraq;  fimul  bn,  fm,  & ef  continetur  ,&  in 
reliquis  eodem  modo.  At  conica  fuperficics  fatta  ab  extrema  ab  squalis  eft  circulo,  £ 
cuius  femidiameter  poteft  id, quod  b b,  a n cotinetur.  quod  quidc  eft  squale  rcdtangulo 
aen  triagula namq, abb,aen,nbb  squiangulafuntj&fupcrficicsfa&aab  ab  squa- 
lis eft  circulo.cuius femidiameter  poteft  id, quod  ae,bn  continetur  ; hoc  enim  Archi- 
medes ipfe  dcmonftrauit . ergo  fuperficics  fa<fta  ab  omnibus  dc,g  c,c  f,fe,b  Acopofita 
squalis  eft  circulo,  cuius  femidiameter  poteft  id,  quod  e e,  ah  continetur.  Perfpi- 
cuum  autem  eft,  fi  tota  fcmicirculi  circumferentia  in  partes  squales  diuidatur,  quarum 
vnafit  ab,  & inter  fciungantur,fupcrficicm  finftam  ab  omnibus  polygoni  lateribus 
ex  fimiliconucrfione  squalem  efle  circulo,  cuius  femidiameter  poteft  illud,  quod  bb, 
b a continetur . 
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& Dicit  enim  Archimedes,  fi  conus  ifofceles,  &c.  ] In  propofitione  1 6. primi  libri  de  fpb£- 
ra,&  cylindro. 

B Quod  quidem  deinonflratum  eft  aquale ci  * quod  continetur  bb  , kh]  Compleatur 
enim  circulus , cuius  centrum  \ dutla  cx  producatur  ad  circumferentiam  in  o,  tunga- 
turque  no  ; erit  circumferentia  dbo  ea  , qui e vna  cum  cd  femicirculum  perficit . quare 
ex  antecedente  contentum  viraque  ftmul  gk  oh,  & cd  aquale  efiti,  quod  di,kh  conti- 
netur .Sed  cum  circumferentia  gd,b(  fit  femictr  culi , aqualis  erit  circumferentia  ace. 
atque t(l  circumfirentia  cd  aqualis ipfi  a e.  ergo,  & reliqua  dbo  reliqua  hcb  ejl  aqua • 
lis.  & obid refla linea  do  aqualis cjlrefta  bb*  contentum  igitur ntraque fimul  ck,dh, 
jV.icrtij.  & cd  cfl  aquale  ei , quod  eb,kh  continetur. 

C At  conica  fuperficies  fatfanb  extrema  ab  aqualis  eft  circulo,  cuius  femidiameter 
poteft  id, quod  e b , A N continetur]  Superficies  namque  conica , qua  fit  ab  A e.  aqualis  efl 
circulo  , cuius  femidiameter  media  proportionalis  e(l  inter  ab  latus  coni,  & bn  fcmidiatne- 
trum  circuli , qui  efl  coni  bafis,vt  Archimedes  in  primo  libro  de  fiphara , cylindro  propofitio • 

1 7.  foxii . ne  iq.  demonfiramt . qua  quidem  femidiameter  poteft  id  tqucd  ab,  tu  continetur.  Cumau - 
tem  in  triangulo  orthogonio  are  ab  anguloreflo  ad  baftm  perpendicularis  ducatur  ta,crune 
triangula  a e n , £ n b fimilia  toti , & Inter  fefe . ergo  Wan  ad  ne,  ita  ejl  a e ad 
8 fexlj  ideo  quod  (ontinctur  an,eb  efl  aquale  contmto  aE,  en.  Superficies  igitur  conica  fafl a ab 
* A e tfi  aqualis  circulo , cuius  femiaiametcrpotcjl  id,  quod  a N , E B continetur . 


THEOREMA  XXIII’.  PROPOSITIO  XXIV. 


Diuidatur  autem  rurfus  femicirculi  circumferentia  in  quotcumque  par- 
tes arquales, in  quibus  contingentes  ducantur,  (icuti  in  deferiptione  ap- 
paret . Dico  fupcrficies , quas  fiunt  ab  ipfis  cd,de,ef,fg,gh, ex  li- 
mito couuerfione , a:quales  cfle  circulo,  cuius  femidiameter  eft  AB* 


Ducantur  pe  rpedicu  lares  a pun- 
gis dbfg  ad  diametrum.  Itaque 
cum  cx  fic  aequalis  ipfi  xd,&  per- 
pendiculares c \ , c k;  re&angulum 
ba  k squale  efl  ei  quod  vtraq;  ca 
A pk,  & cd  continetur,  hoc  enim 
in  theoremate  zi.  prius  oftenfum 
eft.  fcd  fup.Tiicies  fa<fta  a cd  a- 
qualis  eft  circulo , cuius  femidia 
meter  ppteft  id,  quod  continetur  * 

B vtraque  ca,dk,&cd,cx  eodem  16.  Archimedis  theoremate . circulus  igitur,  cuius 
femiaiameter  poteft  id,  quod  ba,ak  continetur,  aqualis  eft  fupcrficici  fadla  acD. 
Similiter,  & cu  culus , cuius  femidiameter  poteft  id , quod  continetur  ab,kl  cum  rur- 
fus do  aqualis  fit  oe,  eft  squalis  fupcrficici , qua  nt  a de.  & ita  in  aliis , qua  fe- 
C quuntur.  ergo  & circulos,  cuius  femidiameter  a b aqualis  eft  fupcrficici  fadhe  ab  ora- 
D nibus  c d , dk,e  f,fg,gh.  Velhocmodo. 

Idem  polygonum  ac, de 
h b inferibatur  alteri  femicirculi, 
circa  idem  centrum  cuius  femidia- 
• meter  fit  rs:  & perpendiculares 
£ fimiliter  <lu~antur . erit  vtique  cd 
ipfius  a c dupla  , & g n dupla 
p cx  eo,  quod  propofitum  eft . & 
circo  cd  vnacum  dii  aqualis  eft 
ipfi  x d s , fubtendit  cnimcircufe- 
rentiam  c dk  iundta  c n,  qua  eft  as-- 
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qualis  ipfi  a c,  hoc  efl  ipfi  x ds  . ergocx  xt.  theoremate»  quod  continetur  eu,  a k , 
hoccft  b a k rc<flan;»uluina:quaIccftci,quodvtraque  ca  dk,&  ci>  continetur;  & 
quod  continetur  ti,n  cA  squale  contento  vtraque  dk,bl,&db.&  in  reliquis 
eodem  modo . quare  omnia  omnibus  funt  aqualia . Circulus  igitur , cuius  femidiame- 
ter  cfi  ab  aqualia  erit  fupcrficiebus , qux  ab  ipiis  cd,de,ef,fgiCU  fiunt. 

COMME^TdHirj. 


Hoc  enim  in  theoremate  xt.  prius  oflenfum  efl  ] Gracu  codex  fic  habet . »»ti  yp  fiy  A 
iiufi<ua.Ti  miSlSua T<u . Sed  quoniam  theorema  illnU  ia  dtuqionc  noflra  vigefimum  primum 
oblinet  locum  , ita  vertere  malumus . 

Ex  eodem  td.  Archimedis  theoremate  ] Iu  Graco  codice  legitur  h»  rd  «fn'  if/ipn-  B 
in  Siuiufia. . Sed  fortaje  corrigendum  efl  i J.  namq;  illud  tuemema  eti  fextumdcainum 
libri  defpbtra  , & cylindro  . 

Ergo& circulus,  cuius femidiameter  ab  squalis  efl  fuperfiqici  fatfs  ab  omnibus  C 
c.D,db,sf,fg,gh]  Toteft  enim  femidiameter  a b id  quod  A c , C omnibus  cius  portio- 
nibus, a t jtL|  lm  , mn,  nb  continetur,  ex  prima  fecundi  libri  elementorum.  * tnimad - 
vertendum  autem  e /i  redam  lineam  contingentem  ac  ipfi  c x'  aqualtm  e]fe  , & x d ipfi 
c o , & ita  tu  reliquis  . 

Sit  cmm  circuli  centrum  T , & ducantur  c T,  XI.  Qjib' 
niam  igitur  trianguli  ACT  angulus  ad  kredus  aqualis  efl  re- 
do ad  X trianguli  xct;  & circa  angulos  , qui  ad  t , late- 
rafunt  proportionalia,  immo  Vero  xquaha . efl  cmm  ta 
qualis  tx,  cum  fine  a centro  ad  circumferentiam , & CT 
Vtnque  communis  : reliquorum  autem  angulorum , qui  ad,  c 
Vterq,  efl  redo  minor,  triangulum  igitur  a c t triangulo  x C T 
aquiangulum  efl,ex  y.fexti  libri  elementorum : & Vt  ta  ad 
ac,  ita  efl  tx  ad  xc:&  ptrmutando,  Vt  ta  ad  tx,  ita 
ac  ad  ex.  fed  TA,TX  funt  aquales . ergo&xquales  ac, 

CX.  Eodem  modo,  & reliquis  demonflratio  fiet . tx  quibus 
fequitur  dc  ipfius  ca  duplam effe , & CH  duplam  ipftus  HB. 

Vel  hoc  modo]  Illud  idem  aliter  oflendit,  nempe  alio  polygono  circa  triangulum  deferipto,  D 
Cuius  idem  fit  centrum , & diameter  R s. 

Eritvtique  cd  ipfius  AC  dupla  , & ch  dupla  hb  ] quod  nos  proxime  oflendimus  . .. ' E 

Et  idcirco  cd  vna  cum  dh  aqualis  efl  ipfi  xdsJ  Gracus  codex  habet.  ^ Sui  ritt  F 
iyS  pi  rat  SS  "m  t<  IS  r.  Sedmendofe , Vt  arbitror,  neque  euim  cdb  ipfi  D H s efl-  a- 
qualis . Siuamobrem  nos  hunc  locum  retinuimus  aptata  in  femicirculum  figura , ita  ut  cir- 
cumferentia CD  bifariam  fececur  in  x,  & i ungatur  xs.  namque  fiet  cx  aqualis  ne,  & 

HS.  Quod  fi  a femicirculo  auferantur  rc,sk,  qua  Vtraquefimul  funt  aquales  kx,  relin- 
quetur circumferentia  c D H ipfi  x D s aqualis , videlicet  ei , qua  vna  cum  r x , boc  efl  Vna 
eum  cd  femicireutu  m complet  reda  igitur  linea  ch  , qua  ei  fubtenditur  ,bot\efl  At , ipfi  xs 
aqualis  fit  nece/fe  efl.  • ■ ' • 1 U 

Ex  ifs , qua  hoc  loco  dcmonflrata  funt,  conflat  fuper fi  ciem  fadam  alr  omnibus  polygoni  late- 
ribus ac,  cn,  de,  bf,  fg,  gh,  hb  aqualem  cjjc  circulo , cunis  femidiameter  efl  ab, 
vna  cum  duobuus  circulis , quorum  femidiametri  funt  ipfi  ca  ,Vcl  hb  aquales. 

1 "IV!  ; it,]..: 

Sed  illud  quoque  demonftrarc  oportebat . 


Defcnbatur  circa  femicirculum, cuius 
'diameter  A b polygonum  aqntlaterum 
CDIFGU l - quod  quidem  ab  altero  fe- 
tnicirculo  c D k circa  idem  centrum  con I 
prehendatur  ..  Dico  fuperfictem ,.  qua 
fica  lateribus  cd,di),gf,fo,GH,HK 
ex  conuerfioue  circa  c*  aqualem  effe 
circulo,  cuius  femidiameter  potefl  id  , 
quod  c K , ab  continetur. 

•polygonum  tam  femicirculo  cir- 


O 


d 


/ 
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tumfcriptum,euiut  diameter  ai , infcnptum  c3  femicirculo  cdi.  ergo  fi  n t infigatur , (&- 
perficies  fatla  ab  omnibus polygoni  lateribut  aqualis  artt  circulo  , cuius  femidiamctcr  potejl 
id  quod  continetur  ckc  ex  demonliratis  inij.  huius . Sed  dk  ipfi  ab  cfi  aquatu,  Vt  perfpi- 
lB.fert/j.  cue  apparet . Sit  cmm  criurum  L , & a punlio  i adpunclun,  ia  qua  cu  fcmicirculum  cou • ■ 
sS.ptirai.  tingis, ducatur  L m . erit  lu  ad  cn  perpendicularis , & ipfi  i>x  parallela;  quod  angulus 
c D K in  femicirculo  ellam  rcBus  fit:  fient  que  triangula  kdc,  ihc  inter fefirallia . Vtigiu 
tur  c k ad  k d , ita  efl  c L ad  l m : & permutando  vt  xo  ad  c t , ita  v>  x ad  m l . eft  autem 
KC  dupla  cl.  ergo  & Dx  i piius  mi,  bocejl  ipfius  a u dupla  erit,  ac  propterea  dk  erit  au 
quales  ipfi  ab  diametro  m‘  ons  circuli  quare  fequtturfuperficicmfaOam  a polygoni  lateribus 
tirtulo, cuius  fcmHiametcr  potefitd , quod  cx,  ab  continetur,  xqualtmejc. 

THEOREMA  XXIV.  PROPOSITIO  XXV. 

Sit  femicirculus , cuius  diamecer  ab,  & ducatur  reih  linea,  vt  con- 
tingit AG,  diuitadurejue  A g circumferentia  in  quotcumque  partes  xqua- 
les  in  mnx  : a punctis  vero  A g,  & a diuifiouibus  ducantur  re&x  lineg 
contingentes  ac,cd,db,ef,fg.  & ipfi  FG  xqualis  fiat  GH;  perpen- 
diculari exiilente  gr.  Dico  fi  circa  axem  A b femicirculus  conuerfus  in 
priorem  locum  reftituatur  j liiperficicm  factam  ab  omnibus  ac,cd,de, 
bf,fg  maiorem  efli,  quam  circulum,  cuius  femidiamctcr  eft  a g cir- 
A culo,  cuius  femidiamctcr  potcfl  dimidiuna  eius,  quod  fit  a recta  li- 
nea hf. 

Ducantur  perpendiculares  a pun- 
fto  f,  ad  reftam  quidem lincoin  ab 
ipfi  fl;  ad  or  vero  fk.  quae  qui- 
dem  fk,  cura  angulus  ich  Iit  acu- 
tus, inter  ch  cadet ; cum  autem  ob- 
tufus  , cadet  extra  o , vt  m figuris 
apparet.  Itaque  quoniam  rcftangu- 
lum  contentum  bis  >011,  vel  rgf 
squale  eft  ci,  quod  af,lr  continc- 
g tur . hoc  enim  in  XX.  Theoremate 
. eft  demonftratum, commune  appona- 

tur reftangulum  t«L  vnacumo.iR.  ergo  re&angulum  B a i vna  cum  eo,  quod  a a, 
C l r continetur,  & c h l squale  eft  contento  bis  r g u vna  cum  b a l,  & a h k - fcd  re- 
D E aangulo  b a t vna  cum  eo , quod  b a , t r continetur , hoc  eft  redtangulo  b a r squa- 
le eft,  quod  fit  ex  ag.  ergo,  & quod  fit  ex  ag  vna  cum  rcftangulci  chk  eft  squale 
conten  to  bis  r g h vna  cum  u u k , & b a l . contento  autem  bis  r c h vna  cum  ck  k 
squale  eft  quod  vtraque  f\mul  r k , & g h continetur  vna  cum  quadratocx  g h . hoc 
namque  deinceps  demonftrabitur.  ergo  quod  fit  ex  ag  vna  cum  chk  eft  squale  re- 
ftangulo  BAt.  & ci  quod  continetur  vtraque  firaul  gr,rk,&  gh  vna  cum  quadra- 
to ex  oh.  Quoniam  autem  circuli  inter  fc  Candcm  proportionem  habent,  quam  dia- 
p metrorum, & lemidiametrorum  quadrata;  & ante  oftcnfum  eft  figuram  quidem  coftan- 
tem  ex  fupcrficicbus  conicis,  qus  fiunt  a contingentibus  cd  >_de,  rf,  squalem  effe 
G circulo  , cuius  femidiamctcr  poteft , quod  continetur  bal;  figuram  vero  cx  conica 
fuperficie , qus  in  conuerfioncfitab ipla  fg  squalem  efle  circulo,  cuius  femidiame- 
ter  poteft  quod  vtraque  fimul  gr,rk,&gh  continetur  cx  lrf.  Archimedis  tiieore- 
jq  mitc-fit  figura,  qus  fit  a ca  circulus  eft , cuius  femidiameter  poteft  id  quod  fit  aes: 
A erunt  tres  circuli,  hoc  eft  fuperfieies  farta  ab  a«,cd,de,rf,fc  maior  eft , quam 
circulus,  cuius  femidiamctcr  poteft  .quod  iit  ab  ao  circulo,  cuius  femidiamertr  po- 
j,  tcft.quod  g h k continetur , hoc  eft  dimidium  eius , quod  fit  ab  fh.  At  vero  dimidium 
eius,  quod  ab  fh  squale  efle  el,  quod  continetur  c ux  cx  his  pater.  Nam  in  pi  ima 
figura , cum  angulus  f cn  acuti/s  eft,  quod  fit  ab  f h vna  cum  eo , quod  bis  «ck  con- 
tinetur 
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tinetur  ,aequ  ale  eft  duobus  quadratis  cx  fg,  ch  per  i$.  fecundi  libri  elementorum . 
ergo  d midi  um  eius  , quod  bt  ab  fh  vnacumrt&angido  Hck  aequale  eft  quadrato  e* 

II  O j quod  aquales  fint  f e , g h . Sed  quadratum  ex  h g cft  aquale  rc&angulo  hck  vna 
cumipfo  ghk.  quare  fublato  communi  kgk,  erit  reliquum,  videlicet  dimidium  cius,  fecundi, 
quod  ut  ab  fh  reliquo  ghk  aqua- 
le. Cum  autem  angulus  fgk  fit  x • »y> 

obtufus , vt  in  fecunda  figura , rur- 
fus  rc&angulum  khg  aquale  cft 
dimidia  cius,  quod  fit  ab  ih,  quo- 
niam enim  quod  fit  ab  s h maius  cft, 
quam  quadrata  cxfo,gh,  eo  quod 
bis  hgk  continetur,  erit  dimidium 
cius,  quod  fit  ab  fh  maius,  quam 
quadratum  ex  g h , rcftangulo  hgk 
quadratum  igitur  cx  gh  vna  cum 

rc&dngulo  hgk  icqualceft  dimidio  eius,  quod  fit  ab  fii.  fed  quadratum  cx  gh  vna 
cum  hgk  rcftangulo  cft  aequales  rc&angulo  k hgcx  fed  fecundi  libri  elementorum, 
dimidium  igitur  cius,  quod  ab  fh  rc&angulo  khg  eft  aquale  Et  quoniam  dimidium 
citis , quodlib  fh  femper  minuseft  duplo  quadrati  cx  fg;  conftat  uiperbcicm  fadfcam 
ab  ac,cd,de,  ef,fg,  circu  lo,  cuius  femidiameter  cft  ag  vna  cum  duobus  circulis, 
quorum  femidiametri  funt  e g , minorem  cftc  . 

Quod  autem  bis  continetur  rgh  vna  cum  rc&angulo  khg,  aequale  efle  ei,  quod 
vtraqucfimul  gr,rk,&  gh  continetur,  vna  cum  quadrato  cx  gh,  ita  dcmonftr.i- 
bimus . 

Ponatur  reclac  lineae,  gr** 
qualis  rs,&  ipfi  hr  aequalis 
n l . reliqua  igitur  l s ipfi  g h cft 
aequalis . Itaque  quoniam  re- 

angulum  rgh  aequale  eft  re- 
dtagulo  a h g vna  cum  jquadrato 
ex  gh,  erit  duplum rc&anguli 

rgh  aquale  duplo  rcdtanguli  rhg  vna  Gu  duplo  quadrati  cx  e h.  aequale  autem  mter  u.qum 
fe  funt  g r,r  s;itcmq;  h r,kl.  rc^langulu  igitur  sgh  aequale  cft  rcttangulo  l hg  vna 
cum  duplo  quadrati  cx  gh.  commune  apponatur  rcftangu lum  khg.  crgorc&angu-  P 
luin  s g n , hoc  eft  gsl  vna  cum  khg  , hoc  cft  cum  k c h,&  quadrato  ex  gh.  videli- 
cet quod  vtraquefimul  gr,rk,&  gh  continetur,  vna  cum  quadrato  cx  ck  eft  aequa-  Q_R 
lcrcdtangulo  lhg  vna  cum  duplo  quadrati  cx  gh,  & rcdtangulo  khg  rc<fhiBgulum 
vero  lhg  vna  cum  quadrato  ex  gh  aequale  eft  rcftangulo  lgh&  quadratu  cx  cHcft 
aequale  ei , quod  gh  ,i.s  continetur.  rcttangulum  igitur  seu  videlicet,  quod  biscon- 
tinetur  rgh  vna  cum  rc<ftangulo  khg  aequale  cil  ei , quod  vtraque  fimul  e r , r k , & 
g h con  tinetur  vna  cum  quaefrato  cx  e h . 

i . . i v • • * ■-«  s-.  if  .ardea  r.-.  5.  s ■ • 
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Dimidium  eius /quod  fit  a refta  linea  hf]  Grxcus<odcx  habet  t«'  u/xiru  iS  *Vo‘  t »t  A 
tin  r*  6 £.  Sed  nos  perfpicuitatis  cauffa  ita  Utendum  cen fuimus  • 

Hoc  enim  in  XX.  Theoremate  cft  dcmonftratum]  In  Graco  ecdice  legitur  7979  w i*  B 

toF  ii UT«f«  Qi6lf>H(A!trl  fii' 

Sed  reftant  gulo  bal  vna  cum  eo,  quod  ea,lr,  continetur,  hcc  cft  rc&angulo  C 
B a R J Ex  prima  fecundi  libri  elementorum. 

Aequale  cft  quod  fitexAeJ  iunffatnim  bg  triangula  abg  agr  fimilia  funtex  oft.ma  D 
fexti  libri  elementorum,  ergo  vt  n a ad  ag  , ita  g \ ad  a r , ac  propterea  reftangulo  ear  4fexH. 
aquale  c(l  quadratum  ex  ag. 

Ergo  & quod  fitex  ab  vnacumrcdangulo  ghk  ] Gracusccdex  mancus  e{lt  qui  ita  E 
refittuctur  urov  «/>*  rgjt  me  *y  p t»  ji ok. 

Et  ante  oftcnfum  eft  figuram  quidem  conftantcm  cx  fupcrficicbus  conicis . ] In  Cr.t  }' 
eo  codice  legitur . w*  *fa%9n  trpe'  *r»r.  Illud  vero  oflcnfum  ejl  hi  24,  propofitiouc  Lutus . 

" " ’ t fi  Finii. 
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G Figuram  vero  cx  fuperfieie  conica,  qua:  in  conucrfione  fit  ab  ipfa  eg  aequalem  effe 
circulo  .cuiusfcmidiametcrpotcft  quod  vtraqucfimul  gk,rk  ,•&  gh  continetur  ex 
1 6.  Archimedis  theoremate  Superficiei  conica,  qux  fit  ah  fg  ex  ^drcbimeaii,xquahs 
efirirtulo , cusus  femidtamcterpotejlid , quod  continetur  vtrjque  tpjarnm  CR>  Fl,  &■  fg» 
Sed  cum  R k fit  aqualis  fL,&  gh  xqialtt  ipfi  fg,  contentum  vttaque  or,kx,  er  gh 
ejl  aquale  ei , quod  utraque  gr.fl,  & fg  continetur. 

H Et  Figura  qua;  fit  a ca  circulus  cft,  cuius  femidiameter  poteft  id  i quod  fit  a oh]  Ta- 
li a cli  emm  g h aqualis  te,  hoc  ejl  ipfi  ac  » namque  AC>CM,MDlDN,^E,hX,XF>Fe 
inter  [e  funt  aquales,  quod  a nobis  fuprademonfiratum  fuit . ' 

K Erunt  tres  circuli , hoc  cft  fupcrficies  fa£ta  ab  ac,cd  ,de  , f.f,  f g maior  quam  cir-  • 
culus , cuius  femidiameterp.  tcftquod  fit  ab  a circulo,  cuius  femidiameter  poteft 
quod  ghx  continetur]  Ex  qs  qua  istfafunt,  [equitur  tres  circulos,  hoc  efi  Juperfietem 
fallam  ab  omnibus  a c,  c D ,t  ii,  F.  F , fg  aqualem effe  duobus  circulis , Videlicet  circulo , 
cuius /emidiameter  cli  ag,  &•  ci  cuius  femidiamt  ter  potefl  quod  oiik  continetur. 

L Hoc  cft  dimidium  cius , quod  fitab  fij.  At  vero  dimidiam  eius,  qued  ab  fh  ®qua- 
lc  cllc  ei  ,quod  continetur  ghx  eix  his  patet]  Gracu  i codex  mancus  efi,  quem  itareit- 
turmus  nS-rles  re’  dfcuav  t S duo'  -r t eoi  -r*  tjb . o' at  71'  dfinav  r»  aro'  tui  fii'  t*  £ n 

Io»  S?r  -nd  -em'  u fla  Enuar  imvitr. 

M Et  quoniam  dimidium  cius,  quod  ab  fh  femper  minus  cft  duplo  quadrati  ex  fg  ] 
Dimidium  enim  eius  quod  ab  fh,  hoc  ejl  retlangnlum  ghx  femper  minus  ejl  duplo  quadra- 
ti ex  fg  quod  quidem  in  prima  figura  mauifejle  patet,  in  qua  reliangulum  gkk  minus  ejl 
quadrato  ex  a H,  hoc  efi  quadrato  ex  FG . quare  multo  minus  duplo  eiuf dem.  In  fecunda  ve. 
ro  figura  reliangulum  G H K,  hoc  ejl  ex  g.  fecundi  libri  elementorum,  quadratum  ex  GH,  Vnz 
cum  rcll  angulo  n g K , idcirco  minus  em  duplo  quadrati  ex  F G , quod  r cli  angulum  h G x mi- 
nus fit  quadrato  ex  gh  • etenim  reda  linea  g k femper  minor  eli , quam  FG  , qua  maiori  an- 
gulo Jubitnditur . 

N Conflat  fuperficicm  faflamab  ac,  en, de, ef,fg  circulo,  cuius  femidiameter  cft 
ag  vna  cutn  duobus  circulis,  quorum  femidiametri  funt  fg  minorem  e fle  ] Supciji  ics 
falWab  AC,co,np.  ,ef,fg  dcmnpjlrata  ejl  aqualis  duobus  circulis  , videlicet  circulo,  tu- 
tus femidiameter  ejl  A c , & circulo,  cuius  femidiameter  potejl  dimidium  eius',  quo»  fit  ab  r h. 
Sed  cum  dimidium  eius,  quod  ab  m femper  minus  fit  duplo  quadrati  ex  fc,  erit  diliafupcr- 
ficies  ab  ac  ,cd,  de,  ef,  fg  minor  tribus  circulis,  videlicet  circulo,  cuius  femidiameter 
efi  ag,  & duobus  circulis,  quorum  femidiametrifunt  po.  t 

O Ponatur  rea®  line®  ca  squalis  its,  & ipfi  hr  ®qlialis  rl]  Hac  dtmonjlratto  ad 
fecundam  tantum  figuram  pertinet ; nam  prima  figura  fcquens  theorema  fcorfum  apiatum  ejl. 

P Rcflangulmn igitur  sin  ®qualecft  rcflangulo  Lite  vna  cum  duplo  quadrati  cx 
G H ] 'bfam  reti  angulum  s G H duplum  ejl  rellangulum  R G n,  quod  s c dupla  fit  t piius  c R,  r 'g: 
& reUangulum  LHG  duplum  eilrcllangult  rhg  cum  L H fit  dupla  ipfius  HR. 

Q_  Vna  cum  x H c , Jioc  cft  cum  x c H & quadrato  cx  o H ] Sequitur  boc  ex  g,  fecundi  lil 
brt  elementorum . 

R Videlicet , quod  vtraqucfimul  cr,rx,  & ch  continetur,  vna  culn  quadrato  cx 
gh]  Quod  enim  contuetur  vtraqucfimul  gh,kH,&ch  ejl  aquale  duobus  rcH  angulis  sg  h 

CT  KG  R. 

Ex  tam  demonfirah  duo  buiqjmodi  theoremata  elici pojfunt . 


’ THEOREMA  PRIMVM: 

. • .»  i • i'v  i ‘rTV 

Sit  triangulum  xquicrure  abc,  & a pundo'  a ad  ipfam  b c perpen- 
dicularis ducatur  ad.  Dico  re&angulum  dcb  dimidio  quadrati  cx  a c 
aequale  efle  . 

Vel  igitur  angulus  a r.  c relius  efi,  vel  acutus  ■ Vel  obtufus  . Siquidem  reflui , quod  pro. 
pofitum  efi  , mamfejlo  confiat , punitum  enim  D i»  ipfum  8.  cadet . & cum  quadratum  ejl  ac 
« quale  fit  duobus  quadratis  ex  AB,DC,erit  DCB  reti  angulum , boc  efi  quadratum  ex  rc  et. 
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quale  dimidio  quadrati  ex  a C' eii  ab, vc  inter  fefint  aquales.  Si  Vero  fit  aeutus.cadet  d infrr  ij.fccun 
e,  drc  vt  infecunda  figura,  & quadratum  ex  ac  Vna  cum  duplo  reUangulic  BD-aqnabs  erit 
duobus  quadratis  ex  ab,BC  dimidium  igitur  quadrati  ex  a c Una  cum  reUanguio  CBD  e$ 
aquale  quadrato  ex  bc.  at  quadrato  cx  BC  aqualtafunt  vtraque  retlangula  fimnl  GBDyDCB 
ergo  communi  fublato  c D a,  relinquetur  re(f  angulum  dcb  dimidio  quadrati  ex  ac -aquale 
Iluodfi  angulus  abc  fit  obtufus  cadet  d in  ipfam  ab  produttam  extra  b Vtin  tertia  figu- 
ra, Itaque  q tont  tm  quadrata  cx  a c fuperat  quadrata  ex  ab,bc  duplo  re&angnlt  cbd. di- 
midium quadrati  ex  ac  fuper  abit  quadratum  ex  bc  reRangulo  crd  . quadratum  igitur  ex  u fecun. 
bc  vna  cum  reti  angulo  cbd  eft  aquale  dimidio  quadrati  ex  ac.  Sed  quadrato  « bc  vna  3<jccun% 
cum  rett  angulo  cbd  aquale  eft  dcb  reSangulum . ergo  r eft  angulum  dcb  dimidio  quadra . 
ti ex  ac  aquale  erit  • , 


fi' 

i * 

iri< 


' TH  EOR  EM  A4J;.:  ‘ J3iii:!ru  • :t3i 

' • 1 • ; #•*-.*  Cm  ...  * ' \ ^ - * • ' ' ' W 

Sic  reda  linea  ab,  & in  ipla  (amantur  quxuis  punda  CD.  Dico  du- 
plum redanguli  A D c vna  cum  b c d redangulo  axjualc  efle  ci , quod 
ytraque  ba,ad,&  c d continetur , vna  cum  quadrato  cxcd.  ; 


F 
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A 
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C 
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D 


j.  fecun, 


* producatur  ab  ex  parte  a , fitque  b a 
aqualis  ad,  & f a aqualis  ac.  erit  & 

B f reliqua  rehqua  c d aqualis  . Qitonia  n 
igitur  adc  re8 angulum  aquale  eii  rc£lan~  E‘ 
gulo  ac  d , vna  cum  eo , quod  fit  cx  c d 
quadrato : duplum  re&angvli.  adc  aquale 

erit  duplo  re  ti  anguli  aco  ,& dupl  i quadrati  cx  cd.  Sci  edc  re  SI  angulum  dapium  eftrc* 

& anguli  adc  cum  bd  dupla  fit  ipfius  da,&  eadem  ratione  rcftanguium  kd  rett  anguli 
acd  eii  duplum,  r eft  angulum  igitur  bdc  aquale  cHr  eft  angulo  vco,  & duplo  quadrati  ex 
c D . commune  apponatur  rtftangulum  bcd.  ergo  Ener  Bangulum  Vna  cum  reftanguto  B c D I 
eft  aquale  re&angulo  f c d vna  cum  duplo  quadratiex  cv,&  reftahgulo  bc  r>.  rett  angulo  au* 
tem  edc  vna  cum  ipfo  bcd  ,boc  eft  vn  i cumrellangulo  bdc,  & quadrato  ex  cd  aquale 
eft  id,  quod  continetur  bb  & CD,  boc  efi  quod  continetur  vtraque  ba,\d&  cd  Vna  cum 
quadrato  ex  cd.  at  rcttangulo  fcd  vna  cum  quadrato  tx  cd  aquale  eft  pdc  rcBangulo,  3tfccaa 
quadrato  autem  ex  cd  aquale  e(l  id,  quod  r?,  & cd  continetur,  ergo  rcttangulum  edc 
boc  eft  duplum  re£l  anguli  adc  vna  cum  re  ft  angulo  bcd  eft  aquale  ei,  quod  Vtraque  b a,  a d . 

& CD  continetur , Vna  cum  eo , quod  fit  ex  cd  quadrato ; 

**  * v r • *-  ! • . ' 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO  XXVI,  • * . , 

'1  £ .* :«  mu.  • . ; . 

Sit  reda,  linea  ab,  & in  i pia  fumantur  qusuis.pundacD.  Dico 
illud, ’ 'quod  continetur  vtraque  b a , ad  & c B vna  cum  quadrata  ex  c B, , 
«quale  $fle  duplo  redanguli  abc  vna  cum  bcd  redangulo.  > ^ \ 

a •*  . O ■ )•. . "AtOi ■>  r 1'.^  •: 

***">  v.t  t.Vbj}  v..*.  ' i&Vj  -.*n\  , ;;  * M*i  tv.«iub. 
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Ponatur  ipfi  ad  aequalis  ab  , & ipfi 
A c aequalis  a f . reliqua  igitur  c d zqua- 
lis erit  b e . Itaque  cuin  abc  reflangu- 
lum  aequale  fit  reflangulo  a c b vna  cum 
quadrato  ex  ci  per  $.  theorema  fecundi 

libri  elementorum  ierit  reflanguli  abc  j „i„  » 

duplum  squale  duplo  reflanguli  acb  vna  cum  duplo  quadrati  ex  cb  duplo  autem  re- 
aaneuli  acb  *quaje  cft  reflangulum  ree;  etenim  fc  ipfius  ca  elt  dupla  rcftangu- 
lumiaitur  ici  vna  cum  duplo  quadrati  ex  cb  aiquale  eft  duplo  reflanguli  a bc.  com- 
mune apponatur  reflangulum  , quod  continetur  cb  & BF,hoc  cft rcflangulum  «em- 
ereo reflangulum  bcb  vna  cum  duplo  quadrati  ex  cb  cft  aiqualc  duplo  reflanguli 
abc  vna  cum  iqtJ  reflangulo.  Sedrcflangulo  ec>  vna  cum  duplo  quadrati  ex  cb 
aequale  cft  rcflangulum  bbc  vna  cum  quadrato  ex  cb:  rcflangulum  enim  ecb  vna 
cum  quadrato  ex  cb  efl  aequale  ipfi  ebc  reflangulo.  ex  eodem  theoremate  fecundi  li- 
bri elementorum . ergo  rcflangulum  ebc,  hcc  cft  id , quod vtraque  ba,ad,&  cb 
continetur,  vna  cum  quadrato  ex  c b , cft  aequale  duplo  reflanguli  abc  vna  cum  b c o 
reflangulo. 

problema  i.  propositio  xxvii; 

Sit  aliqua  circuli  circumferentia  kbc,&  reda  linea  D . Dico  fieri  pof- 
ic,vt  infinite  abicindatur  circumferentia  ka  qua  ipfius  kbc  pars  exiftat* 
ita  vt  dudx  contingente  ae,ke  minores  fint,  quam  D reda  linea. 

JL  Sit  enim  refla  linea  contingens 
k c ipfi  d squalis , & ad  centrum 
ducatur  g b h Itaque  fccantcs  cir- 
cumferentiam kbc  bifariam,&  rur- 
fus  eius  dimidium  bitariam.  hocque 
B femper  facientes, relinquemus  qua- 
dam circumferentiam , vt  K a,  qux 
minor  erit, quam  kab.Sc  ducatur 
refla  linea  a b politionem  contin* 

Q gens. ergo  ab  ipfi  ek  cft  squalis. 

Stfaflumiam  erit,  quod  propone- 
batur .duflacnim  per  ha  reflali- 

nea  ad  f,  erunt  kb,ea.  quamxF 

13  minores , propterea  quod  fb  maior  cft  vtraque  ipfan:m  ae,  bk,  cum  angulus  fab 
fitrcflus:6twultominorcs,quam  d,  gusipii  kg  squalisponitur. 


C0MME7^Tjil{iyS’ 


. Sit  enim  refla  linea  cotingens  kg  ipfi  r squnlcs,&  ad  centrum  ducatur!  e.  p n Grtent 
A codex  mendofus  efl. qui  fit  habet . de  yt  «♦«■vTepiir»  » * « «A«V®r  ml,  jA  r/  klrrpr  i 
tfo  corrigendus  autem  hoc  modo . ice  ytf  ib«tt  tylru  « *»  i « t « J1,  i)  rc  ultor"  » A8. 
,cfla  enim  linea  H e »0*  minor , quam  d , fei  ipfi  aqualis  ponitur , quod  etiam  apparet  e* 
ut , qua  ad  finem  f cripta  funt. 

g Relinquemus  quandam  circumferentiam,  vt  x a , quae  minor  erit , quam  x ab  ] Ex 

pr  ima  detimi  libri  elementorum. 

C Ergo  A e ipfi  ek  eft  aqualis  1 Hoc  nos  fupra  in  14.  huius  demontfrauimus . 

tj  Propterea  quod  r e maior  cft  vtraq;  ipfarum  a e , b k , cum  angulus  f a e fit  reflus  J 

fella  enim  linea  fi,  qua  re  flo  angulo  fubteniitur , maior  efl  ipfa  EA.ex  1 9.  primi  ele- 
mentorum : dr  eum  ek  fis oitnque communit . erit  tota  kf  maior  .quam  ipfa  ab,  i x . nam 
p aqualibus,  inao-alia  addantur , tota  erunt  inaqualia.  Gratus  autem  todex  fic  habet  •>•*« 
ni  W {«i  iprit  corrige  iant  iit  <m'  £•«. 
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THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXVIIi: 

- ■ i 

Omnis  portionis  fpharnr  cuma  (upcrficics  squalis  cft  circulo,  cuius 
fcmidiamaei  elt  squalis  ci , qus  cx  polo  ipfius  portionis . 


Sit  enim  p rtio  fphxrx,cuiuspo- 
lus  cft  punitum  k,  & qux  ex  polo 
kb.  CirculQsautcm  maximus  per 
kb  tranfiens  fit,  cuius  diameter  kc, 
ad  quam  perpendicularis  ducatur 
b a . Dico  fphxricam  fuperficiem 
portionis,  qux  bafim  habet  circu- 
Jum.cuius  fcinidiamcter  At , & ver- 
ticem punitum  k , circulo,  cuius  fe- 
midiameter cft  kb  xqualem  cflc. 

Sit  enim  hxcinxqualia,  fi  fieri  po- 
teft  , & fit  primum  portionis  fuper- 
ficie^maior : cxccflu  autemipfoium 
ihtclliga  tur  minor  e fle  circulus,  cu- 
ius diameter  cft  rclta  tu,  ita  vt  fu- 
pcrficies  portionis  maior  fit  duobus 
circulis,  videlicet  circulo , cuius  fe- 
midiameter  cft  kb,  & co , cuius 
diameter  cft  h ■ diuidaturque  cir- 
cumferentia kb  in  quotcumque  partes  squales  ,&  contingentes  ducantur  quemad- 
modum in  figura  apparet , ita  vt  vnaquxque  ipfarum  minor  fit  ca,qux  poteii  calatam  B 
partem  quadrati, quod  fit  ex  rclta  linea  11.  hoc  enim  teri  pofle  iamdcmonftratum  cft.  C 
Quoniam  igitur  quadratum  ex  h.  maius  cft  co,  quod  oltics  fit  ex  c n;  flrcirculuscirca  D 
diametrum  h maior  erit  duobus  circulis,  quorum  femidiameter  elici,  hi  enim  duo 
circuli  vna  cum  circulo,  cuius  fimidiametereft  KB,vt  dcinonftratLm  fuit  in  15.  huius,  £ 
maiores  funt  fuperficic  falta  a riltis  lineis  contingentibus,  qca:  quidem  circa  por- 
tionem fphxrx  dcfcripia  ell  . erit  igitur  ipfa  fupcrficies  minor,  & f. perficies 
portionis  fphxrx  multo  minor  duobus  circulis , videlicet  ciiculo,  cuius  femidiame- 
ter  cft  k b , 61  ci.culo , cuius  diameter  cft  k . atqui  maior  ponebatur . quod  cli  abfur- 
dum. 

Sed  fit  circulus,  cuius  femi- 
diameter k s maior  fuperficic 
fphxrica  portionis . ergo  circulus 
cuiusfemidiamctcr  poteft  id,  qu  >d 
c k a continetur  curua  fuperficic 
portionis  maior  erit . lntclligatur 
circulus,  cuius  femidiameter  pof- 
fit  id,  quod  continetur  d k a , inter 
ipfa  medius,  maior  igitur  cft  kc, 
quam  reSa  linea  k.  fit  ipli  m xqua- 
hs  co.  & diuidatur  circumferen- 
tia kob  in  quotcumque  partes x- 
quales  , quarum  vnaquxquc  fit 
minorcircumferentia  k 1 o,  vt  pro 
xime  oftenfum  cft : iunganturque 
kl,  L.-i,  mn,  nb.  fupcrficies  igi- 
tur qux  ab  ipfis  fit  ex  conuerfione 
eircaaxcm  k . ,quoufquead  prio- 
rem- locum  redeat , comprehendi, 
tur  i fuperficie  portionis,  candcmque  bafim  habet;  & cft  xqualis  circulo  . cuius  femi- 
diameter ( iunlta  ct)  poteft  id;  quod  lc  & k * continetur  ex  13.  huius;  minor  K 
autem  cft  fuperficic  fphxrica  portionis,  circulus  igitur , cuius  femidiameter  poteft  id  M 
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M quod  oC)  & k a , lioceft  quod  r £a  linea  h & Ka  continetur » fuperficie  fphaerica 
W portionis  multo  minoreris  /cd  & maior,  cum  fit  medius  inter  portionem, & circulum, 
O cuius  fimiidiameter  k . qUod  fieri  non  poteft.  ex  quibus  fcquitur  ca  inter  fc  ajquana 
P cfie.  Coartat  Dr^terca  fi  punftum  a fit  centrum,  portionem  cflc  dimidiam  iphicram. 
Quaeque  erit(tO,ciqs fphasraj  ftiperficies  ^qualis circulo, cuius  femidiameter  cft  rc,  id  quod 
etiam  ex  vtrifquo  portionibus  qualefeumque  fint,  concliidi  poterit. 

COMTA  E 7^  T A HI  r S.  ' 1 

/L  Ita  vt  Tuperficies  portionis  maior  fit  duobqs  circulis , videlicet  circulo , cuius  femi» 
diainecereft  kb,&  eo,  cuius  diameter  eft  h]  Gmcus  codex  dimmutus  cfl,  & 1/ 1 corrigen- 
dus» «fn  f»V  fhfuTiat  ri  T(iit(jia.Toe  ia.  Tt)  JVo  xuxAur , i 7t  a ix  tS  *it7fu  8} tr  i 
xff,  tf  i'  SJrf  k Q , rj/i  Pinpn&a  « x Q *rn?tp(-rx.  tlt  lea, t cV«r*  *r « , 

Hac  enim  fieri p.  fsc,iamdemonftratum eft]  In  antecedente . 

Qjoniam  icitur  quadratum  ex  h maius  cft  eo,  quo  Jo&ies  fit  ex  gb.  ] InGracoco- 
dice  habetur . oh'  Sr  /u«£br»f  22»  to'  dv  s'  6.  fei  legendum  ti 1'  iv  ptlfer  t r/  6» 

Ec  circulus  circa  diametrum  h maior  erit  duobus  circulis,  quorum  femidiameter  cft 
c b J juadratunt  enim  ex  dupl  1 ipfius  c b quadruplum  eft  cius',  quod  fit  ex  g b , per  20.  fexti 
libri  elementorum  .&duo  huiufmodi  quadrata  fimul  fumpta  eiufdem  funt  oftupla  ; & minora 
quadrato  ex  h»  & cum  circuli  eandem  inter  fe  proportion  em  habeant , quam  t piorum  quadra • 
ta,  ent  circulus  circa  diametrum  u maior  duobus  circulis , quorum  diameter  eft  dupla  ipfius 
g b , hoc  efi  quorum  femidiameter  efl  g b . r 

Vt  dcmonftratum  fuit  in  15.  huius]  In  Graco  cod.  legitur  mt  mS » Otuprpan 

E go  circulus,  cuius  femidiameter  poteft  id  quod  cka  continetur,  curua  fuperneie 
portionis  maior  erit.  J Efi  enim  rcftangulum  cka  quadrato  ex  kb  aquale  » ex  8.  fexti 
libri  elementorum.  . ,,  > 

Intel  ligatur  circulus,  cuius  femidiameter  poflit , quod  continetur  dka  inter  ipfa 
medius  ] Hoc  efl  mtclhgatur circulus  minor  quidem  circulo  ,cuius  femidiameter  poteft  quod 
cka  'continetur , m nor  autem  fpbarica  fuperficie  portionis,  erit  eius  femidiameter  minor,  & 
poterit  id,  quod  continetur^ a » & retia  linea  minore, quam  k c , qua  (it  d k , hoc  efl  in  qua  H.f 
Vt  proxime  ofienfumeft]  In  antecedente  ex  prima  decimi  libri . Gracus  autem  codex 
habet  ei  r Sit  Mti  1 . 

Ex  xj.  huius  ] InGraco  codice  legitur  <(W  70’  1 Otvpnpia. 

Minor  autem  eft  fuperficie  fphasrica  portionis  j Ex  ijs,  qua  Archimedes  demonftrd* 
uit  in  2 3-  primi  libri  de  fpbara , & cylindro . ' .1 

Circulus  igitur,  cuius  femidiameter  poteft  id,  quod  oc&ka  hoc  eft  re&a  linea  f> 
& ka  continetur,  fuperficie  fphrcrica  portionis  multo  minor  erit].  Eft  enim  oc  minor^ 
quam  cl.  nam  cum.circumferentia  ponatur  kl,  minor,  quam  circumferentia  ki.o,  dp. 
refla  linea  kl  minorent,  quam  refla,  qua  ipfi  ko  fubtendnur , tdeoque  quadratum  cx.ki 
minus  quadrato  ex  ko  reliquum  igitur  quadratum  ex  lc  rehquo  ex  oc.maius  erit , & ob 
idreflalinea  lc  maior,  quam  refla  oc , funt  enim  Vtraque  quadrata  ex  k l,lo  , & (imli^ 
ter  utraque  ex  k o , oc  idem  quadrato  ex  ac  aqualia  , per  47.  primi  libri  elementorum . 
quare  circulus , cuius  femidiameter  poteft  quod  continetur  oc,ka  minor  eilo , cuius  femidta- 
meter  poteft  id.  quod  lc»ka  continetur , ac  propterea  circulus , cuis  femidiameter  poteft , 
quod  continetur  oc,ka  fupcficicfpbsnca  portionis  multo  minor  erit»  ■ i' 

Cum  fit  medius  inter  portionem,  & circulum,  epius  femidiameter  k b ] Hoc  efl  medias 
inter  portionis  fupcrficicm , & circulum , cuius  femidianeter  efl  kb.  1 

Confiat  pra;tcrea  fi  punftum  a fit  centrum , portionem  cfie  dimidiam  fphasram  ] 
Gracus  codex  meudofus  eft, & fortaffc,  ita  corrigendus . x)  Uk»9  iit  «»  tp‘  « xlrofir  1 ? ymreu 
*V  rp ixp*  ipW*'p‘*r,%  i 

Atque  erit  totus  fphaeraj  Superfi- 
cies asqualis  circulo,  cuius  femidiame- 
ter cft  K c]  Gracus  codex  meud'(us  eft, 
in  tfio  'rvif-ir  ly  ir«  Tnt  alai- 

puf  oAHe/r»  xv  k A*  »m  ix  vi  Xhr  nxyn 
Irvnd  t n autem  7 >t  arbitror  , i«rt  xiSxau 
i i it  7 i xlrift  Siit  n xy.  Si  igitur  ma- 
nente k 0 ftmicirculus  k b c continetur , 
quoufque  ad  priorem  locum  redeat,  portio 
£ i a dimidiam  fpbdram  dcfcribct , <3r 
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fi  militer  cba  reliquant  dimidiam , entq-ie  ex  tam  demon', Iratis  dimidia  fpbara  km  cuma 
(uperficies aqualis  circulo, cuius  femidiameter  cji  ksa  & alterius  dimidia  o a tu  pe,  fidet 
aqualis  circulo,  cuius  femidiameter  ei.  ergo  totus  fpbara  fupcrficics  eris  aqualis  circulo , 
cuius  femidiameter  sc.  cfi  emm  quadratum  cx  KC  duobus  quadratis  cx  m,  tc  aquale  per 
47.  primi  libri  elementorum . 

Ex  quibus  pcrfpicue  patet , totius  fpbara  fuperficicm  circuli  in  fpbara  maximi  quadru- 
plam efle. 

^Id,  quoJ  etiam  ex  vtrifque  portionibus,  qcalcfcumque  fint  c<  neludi  pnflent  ] Sed  i 
non  cadat  pautlum  a in  centrum,  Vttn  /ccur,  da  figura . Eodem  modo  dcmaujirabitur  totius 
fpbara  fuperficicm  aqualem  efie  circulo,  cuius  [cmtdtametcr  cfi  kc.  etenim  quadrat  mn  rx 
ic  pariter  eil  aquale  duobus  quadratis  ex  kb.bc.  Toffumus  etiam  cx  ijs,  quapcrmijjdfunt, 
aliter  ipfius  fpbara  fuperficicm  ofleudere,  hoc  modo . 

Spliara  totius  Juperfitics  aqualis  ejl  circulo  , cuius  femidiameter  diametro  circuli  in  ia  ma- 
ximi cfi  squalis - 

Sit  fpbara  , & circulus  in  ea  maxi- 
mus , cuius  diameter  rft  ab.  Duo  to- 
tius fpbara  fuperfictem  circulo , cuius 
femidiameter  ejl  ab,  aqualem  ejjc  . mfi 
enim  ita  fit,  erit  fpbara  f uperficies,  Vei' 
maior.  Vel  minor  dicio  circulo  . fit  pri- 
mum maior, fi  fieri  potefi  , dr  exceffu  ip- 
Jurum  intelug  itu r minor  circu  us,cuius 
femidiameter  r fi  retia  linea  K,  ita  vc  fi 
perficies  fpbara',  maior  fit  duobus  arcu- 
lis, circulo  falicet,  cuius  femidiameter 
cfi  a b,  &circulo, cuius  diameter  k : di- 
uidaturq ; fcmtcirculi  circumferentia  in 
quoicuq ipartes  aquales  i & rcCla  linea 
contingentes  ducantur,  quemadmodum 
in  figura  apparet,  ita  tamen  vt  unaqua- 
que ipjdrum  minor  fit  ea, qua  potefi  oCla- 
nam  partem  quadrati  reda  linea  k.  • 

Itaque  quoniam  quadratam  cx  k matus 

tfito,  quod  ofles  filex  ac,  erit  & circulus , cnins  diameter  li  maior  duobus  

ruin  femidiameter  funt  ac  qui  quidem  duo  circuli  vnacnm  cuculo , cuius  femidiameter  A b 
ex  1«.  buius  aquales  fune  fnoerfiesa  fada  i redis  tincis  contingentibus , qua  circa  fpbxram 
deferipta  efi . ergo  ea  fupcrficics  minor  erit , & fupcrficics  fpbara  mulco  minor  duobus  circu- 
lis , videlicet  circulo , cuius  [cmidta- 
meter  ms,iT  circulo,  cuius  diame- 
ter K*  fed  & maior  ponebatur,  quod 
fieri  non  potefi , Quod  fi  circulus,  cu- 
ius femidiameter  a b fuperficic  fpba- 
rica  fic  minor , intelltgatur  alius  cir- 
culus inter  spf*  mei 
diameter  poffic  id , 
netur , boe  ,efi  minor  quidem 
cuius  femidiameter  ab  fpha 
temfuperficic  maior  erit  c a 
quam  ab  . fic  ipfi  ca  aquilis  bb, 
dr  fcmtcirculi  adb  circumferendi 
dmidacur  in  quotcumque  portes  a 
quales  , quanimvaaq  laquc  fit  mtnor 
quam  ad:  iuuganturqie  \ e,bf,fg, 
o H , h K , K b ,b  B . ergo  fi  perficies 
qua  ab  1 p/ii  fit  cx  conucrfionc  circa  a b 
aqualis  cficirculo,  cuius  fentdiame- 

ter potefiidquod  continetur  b ABM1J.  huiuc  . O"  cumafuperficie  fpbara comprabcr. detur, 
caminor  erit,  cfi  autem  DB  minor, quam  bb,  quod  da,  maior  fit , quam  ai:  circulus  igi- 
tur cuius  femidiameter  potefi , quod  c b a , lior  efi  q uod  c a b continetur,  multo  minor  erit /u- 
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t«fi'Urpb«*.  Sed  & maior , quod  efl  altfurdum.  Ex  ,«i«  fifMT rufetfeiem  fth4,4 
tirculo, cuius  fensidtameter  A b qualem  effe , quod  dcmonltrarc  oponebet . 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXIX: 

Si  fint  tres  re&E  lines  a Bc,  conus  bafim  habens  circulum , cuius fe- 
midiameter  poteft  id , quod  a b continetur , altitudinem  vero  c,  squa- 
lis cft  cono  bafim  habenti  circulum,  cuius  femidiameter  poteft,  quod 
continetur  b c,  & altitudinem  A. 

Exponantur cnimduo circuli  bf: 

L & circuli  quidem  e femidiameter 
poilit,quod  AB  continetur, circuli 
vero  f femidiameter  poflit.  quod 
continetur  bc»&  altitudo  ipfius  b 
fit  bg  aqualis  c:  altitudo  autem  f 
fitm:  aqualis  a . Quoniam  igitur 
vt  a ad  c,hoceftvt  fh  ad  EG,ita 
re&angulum contentum  ab  ad  id, 
quod  b c continetur  hoc  cft  qua» 
dratum  , quod  fit  a femidiametro 
circuli  * ad  quadratum , quod  a fc- 
inidiametro  circuli  f ; hoc  eft  circu» 

C lus  e ad  f circulum.  Conus  igitur,  . . r . , 

cuius  bafis  cft  circulus  b,  & altitudo  eg  aequali^  cft  cono , cuius  bafis  circulus  f,  oc 
altitudo  fh.  bafes  enim  ex  contraria  parte  lpfis  altitudinibus  rcfyondcat . 


C 

B 

A Et  circuli  quidem  e femidiameter  poflit , quod  a b continetur,  circuli  vero  f femi- 
diameter  poffit,  quod  continetur  bc]  Grscus codex  mancus  eft , atque  ita  corruendus , 

£ n i*lf  • V «X  tS  Kl,VM  tirlz»  n « £ rf  •*  ™ w fiy. 

B Hoc  eft  quadratura , quod  fit  a femidiametro  cir  uli  e ad  quadratum , quod  a lc inu 
diametro  circuli  f]  In  Graco  codice  legitur  rurto  » U w*W»  r»  • r«r  <* 

V*  ri  t.  Sed  mendo fe>*t  opinor,  non  enim  cft , VtreBangulum  contentum  ab  ad  rettan- 
vulum ,qnod  bc  continetur , ita  femidiameter  circuli  b ad  femidiameter  circuli  r.  ourre 
fortaffe  ita  legendum  erit.  ri  -Vo  ne  i»  « « ‘ +•*  T#  «T0  ™ **  ” **r" 

*•  y 

C Conus  igitur,  cuius  bafis  eft  circulus  e,  & altitudo  eg,  cjqualiscft  cono,  cuius  ba- 
fis circulus  f & altitudo  fh  . J Ex  15.  duodecimi  libri  elementorum . 


THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXX. 

Sit  triangulum  abc,  & manente  bc  vfque  cb  conuertatur,  quoad  in 
eundem  locum  redeat.  Dico  iolidum  ab  ipio  factum  aquale  efle  cono, 
cuius  bafis  quidem  eft  aequalis  fupcrficiei  conicae,  qua:  in  conuerfionc 
fit  a re&a  linea  ab,  altitudo  autem  perpendicularis,  quae  a punclo  c ad 
ipfam  ab  ducitur.  , . 


A pun- 
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A pbiiftfe*  cniiir  ac  ad  iplas  ab,  bc 
pcrpcndicularcadu  antur,  cBj  ad.  Et 
quoniam  reifciis  angulus  ad  d aequaliseft  - 
rcdto  ad  g , communis  auccin , qui  ad  b \ 
erit  triangulum  asd  triahgulo  bce  a:-  , 
quiangulum . quare  vc  s \ ad  a d , ita  b c 
ad  ce.  Sed  vt  sa  ad  ad,  ita  bad  re-  j. 
ctangulumad  quadratum  ex  ad.  vc  igi- 
tur redtangulum  ead  ad  quadratum  ex  / # j \ * 

ad,  ita  bc  ad  cb.  ergo  conus  bafim  quidem  habens  circulum,  cuius  femidiameter 
potcftid,quod  bad  continetur , altitudinem  vero  en  iequalUeft  cono  balim haben- 
ti circulum,  cuius  femidiameter  ad,  & altitudinem  b c .quoniam  rurfusiplbrumbales  ij.duod» 
rcfponJcnt  altitudinibus  ex  contraria  parte . folidum  autem  quod-  in  conucriiqne  fit  a B 
triangulo  bac  aequale  eft  coqo  bafim  habenti  circulum, cuius  feaiidiamqtcr; 
ticudmem  bc.  ergo  idem  folidum  «equalc  cft  cono  balim  habcnci  circulum  ,c-uiu6  i<> 
midiameter  poteft , quod  continetur  bad,  &•  alcitudinem.  ce.  Sed  hic  circulus  cft 
asqualis  fuperficici  conicae , quas  in  conucrfionc  ht  a rcetali.nca  ab  per  Xiy.Thcqre* 
raa  Archimedis , omnis  enim  coni  asquicruris  fuperiicies  excepta bali|  cft  aequalis circu, 

10,  cuius  femidiameter  inedia  proportionalis  cft  inter  coni  latus, & icmidiameti  u circus 

11,  qui  cft  coni  balis.  Si  igitur  manente  bc  conucrfum  triangulum  in  cupdqm  locum  C 

reftituatur , a quo  raoucri  ca:pic,  fa&uin  ab  ipfo  folidum  aequale  erit  cono , cyiysl>a  fis 
eft  aequalis  fuperjficici  conicae , quas  in  cpnucrlione  fit  a rc&odinca.Ap,  al.$jcud<)  autjem 
perpendicularis^ quie a punftqx  adipiam  ab  du<fta.fqqriti  . . j:  • . 

. i‘i 
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Sed  vt  ba  ad  ad,  ita  bad  reftangulum  ad  quadratum  ex  ab]  prima  fexti,vel  A 

ex  lemmate  im?,  dee  imi  libri  elementorum.  , rq  ^ fTHlItrnrMTl  2jjVtrN  ti? 

Solidum  autem,  quod  in  cortuerfibnc  fit  a triangulo  bac  aquale  eft  corio  balim  ha-  B 
benti  circulum,  cuius  femidiameter  au,  & alcifudificm  bc J TunSlum  eniw:&v>elc& 
du  inter  bc  Vel  m alterum  i p forum,  Velcxfra  . cad.u  primum  inter  bc.  Vt  in  prima  figura*. 

Si  igitur  manente  b c trian- 
gulum a a c conuertatur  fiet 
folidum  conflans  ex  duobus  eo* 
nts , quorum  bafis  e(l  eidem 
Videlicet  circulus  , cuius  femi- 
diameter ad,  & alterius  qui» 
dem  altitudo  bd,  qui  dicatur 
conus  B A D : alterius  Vero  c D 
qui  dicatur  c A d • Sit  praterea 


t 

iuDih 


mul 

i 

oisv  atatiib 
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alius  conus  egh  , bafim  habens  aqualem  circulo,  cuius  femidiameter  a d , & alti tudinhntj  k' 
qua  ipfi  b c Jit  aqualis . erit  bic  tonus  aqualis  duobus  conis  iam  ditiis . Vc  cnim  fi/Jbftjfanj 
ad  conum  , c ad  itaaltitudo  ed  «d  nc  altitudinem  ex  14,  duodecim) Itfiri  elementorum,  & 
componendo , Vt  duo  difti  coni  ad  conum  cad,  ita  bc  ad  ci>.  $ed  1 it  (onus  f oh  ad  eun- 
dem conum  cad»  ita  fk,  Ijoc  efl  b c ad  c n . duo  igitur  coni  b , DCi'  ad.  hoc  effi  foii . 
dum  ex  ipfis  conflans,  aquale  efl  cono  f c h , hoc  efl  cono,  bafim  habenti  cihnlumtxuius  fcmi  9yq\i. 

diameter  ad,-&  altitudinem  bc.  Si  au-  A T3»,  < - & * 

tem  punfium  d cadat  in  b,  t>clm  c,vtin 
fecunda  figura,  quod  proponitur  tnanifefle .. 
patet • Solidum  enim,  quod  m conuerflone 
fit , efl  idem  ipfc  conus , qui  bafim  b ibet  cir  • 
culum , cuius  femidiameter  a d , & altitudi- 
nem ac»  Qjtodfl  d cadat  extra  c in  lineam 

BC  produdatn,  Vt  in  3. figura  nihilominus  r _j  _ -v  1 

idem  concludetur  folidum  cntqg  quod  fit  in  conuerflone  trianguli  ab  d efl  xqualccono  bafim  ha • 
benti  circulum  cuius  femidiameter.  a d , & altitudinem  b d folidum  vero  cfuodfit  a M angulo 
acd  aquale  efl  cono  bafim  habenti  eandem,  & altitudinem  cd,  ergo  reliquum  folidum, quod 
fit  a triangulo  Ab  c eft  aquale  cono, qui  eft  in  eadem  baft,&  altitudinem  habet  reliquam, vide- 

T licet 
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licet  b C . Sed  Vt  illud  minifeflius  conflet , intelligantur  tres  coni  in  eadem  b4 » » « circulo  f&\ 
licet  i cuius  fcmidiameter  A d . fit  que  vnius  quidem  altitudo  b c,  qui  dicatur  conus  b a c , aL 
tertus  autem  altitudo  cd  , qui  dicatur  cad;  & terttj  altitudo  bd  , qui  dicatur  b ad. 


Itaque  W conus  b a c ad  conum  cad,  ita  efl  altitudo  b c , ad  c d . quare  & componendo , 
Vt  utrique  coni  b ac,cad  ad  conum  cad,imbd  ad  dc.  conus  autem  ba  d ad  eundem 
cad  eft  w id  ad  d c ergo  utrique  coni  bac,cad  cono  b a d funt  aquales  • fi  igitur  a co • 
»o  bad  auferatur  conus  c ad  , relinquetur  bac.  conus  quare  folidum , quod  in  conuerfio • 
«e  a triangulo  bac  eft  aquale  cono  bafim  habenti  circulum  i cuius  femidt  amet  er  ad  , 
& altitudinem  bc*  Eodem  modo  fiet  demonftratto  fi  punElum  d cadat  extra  i.  vt  tu  4.  figu- 
ra . erunt  enim  duo  coni  C a b , bad  Vm  cono  cad  aquales  . quare  fi  cbeo  auferatur  bad, 
reliquus  erit  conus  ca  utqui  bafim  habebit  circulum , cuius  fcmidiameter  ad,  er  altitudi- 
nem c b • 

C Si  igitur  manente  b c conuerfum  triangulum  in  eundem  locum  reftituatur , a quo 
moueri carpit  ] In  Craco  codice  legitur  ir  *>«  #*<»«#»*  tbf  legendum  *ero  >t  op/nwu 
»r  . 

THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXI. 


Sit  rurfiis  triangulum  acf,  & re&a  linea,  vt  contingit  BC;  qua  ma- 
nente conucrtatur  triangulum  quodque  ad  eundem  locum  redeat . Dico 
folidum  ab  ipfo  factum  xquale  efle  cono,  bafim  quidem  habenti  circu- 
lum aequalem  luperficiei,  quae  in  conuerfione  fit  a re&a  linea  af,  altitu- 
dinem vero  perpendicularem,  qua:  a pun&o  c ad  ipfam  af  ducitur. 

Producatur  f a vfquc  ad  bI  ergo  ob  id, 
quod  proxime  oftendimus,  folidum  a trian- 

fulo  abc  fadum  aequale  eft  cono,  qui  bafim 
abet  aequalem  fuperficiei  coni , qu«  fit  a re- 
da linea  ab,  altitudinem  vero  perpendicu- 
larem a pundo  c ad  b a dudam  . folidum 
autem,  quod  fit  a triangulo  b f c fimiliter  eft 
«quale  cono  bafim  habenti  «qualem  fuper- 
ficiei  coni,  quae  fi  c a bf,&  eandem  altitudinem  . reliquum  igitur  folidum  a triangu- 
lo a c f fadum  «quale  erit  cono  bafim  habenti  aequalem  fuperficiei  coni , quae  fit  ab 
a f , & iltitudinem  eandem, videlicet  perpcndicularcm,quae  a pundo  c ad  a f ducitur  . 


THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXIi: 

f % , • , , 

' 4 t ».  « . I ' * • . A-k  . ■ * ♦.  » *( 

• , , -ii-  1 

Sit  re<Sta  linea  a f parallela  ipfi  b c,&  perpendiculares  c f , ad  ducan- 
A tur . Dico  folidum  a frhngulo  abf  in  conuerfione  fadtum  rcqualc  cfJe 
cono  bafim  quidem  habenti  circulum,  cuius  fcmidiameter  eft  cf,  alti- 
tudinem vero  rc£te  linea:  af,  hoc  eft  ipfius  dc  duplam. 

r,.,  t..»  • . • . . % - * 

• ' . . ‘ ^ -"i 
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Quoniam  enim  cylindros , qnifita  paraliclo- 
gramo  a c squalis  eft  cono  bafim  quidem  haben- 
ti ab,  altitudinem  vero  ipfius  dc  triplam;  co- 
nus autem  qui  fit  a triangulo  abd  bafim  can- 
demhabet,&  altitudinem  in!  erit  folidumfa- 
ftuina  triangulo  abd  vna  cum  parallclograin- 
jno  a 0,  c f xquale  cono  bafira  habenti  eandem, 

& altitudinem  bd  vna  cum  tripla  ipfius  dc, 
communis  auferatur  conus  qui  fit  a Triangulo 

ecf,  eandemque' bafim  habet , & altitudinem  bd  vna  cum  ne  fcmcl  fumpta . reli- 
quum igitur  folidum  faflum  a triangulo  a zf  squale  eftCono  randem  bafim  habenti 
cf,  & altitudinem  ipfius  dc,  vel  af  duplam. 

Sed  illud  etiamconfiantjfuperficici  cylindrica:,  qua:  fit  ab  af  squalem  efle  circu- 
luin,cuius  lemidiameter  media  proportionalis  eft  inter  cylindri  Jatus , it  JiaiFwcrum 
bafis  cylindri . hoc  enim  Archimedes  in  i j.  theoremate  primi  libri  dc  fph<era,&  cylin- 
drodeinonfirauit . quare  fuperficies,  qus  fit  ab  af  squalis  eftcirGulo  , cuius  fanidia- 
meter  potclt  id,  quod  bis  fcd  continetur,  j . ..  . • • • • . «.  • 

Sivero  u cadac inter  dc,  quod  propofitum  eft  faci- 
lius oftendetur . cylindrus  enim  a parallelogrammo- * dv 
cf  faftus, eandemque  bafim  habens , quam  coni  qui  fiunt 
a triangulis  abd,  bc,  & altitudinem  da,  ipfos  exce- 
dit comi,  qui  eft  in  eadem  bali , & altitudinem  habet  ip- 
fius dc  duplam,  quare  & folidum  a triangulo  abf  fa- 
ftum  eidem  cono  cftatqualc . quod  oftenderc  oportebat .. 


eo  m ^ e t u n i r s.v 


Dico  folidum, a triangulo  ab  f in  coQherfionc  faftum  , squale  efle  cono  bafim  qui-  *■ 
dem  habenti  drcillum,  cuihsYemidiamfctcrcft  er,  &c.  Y InteWgdlur  cfrcd  minentem 
redam  tineem  iDc  tonuerit  parallehgrammum  ac  Vnacum  abd  triangula. 

Aequalis  eft  cono  bafim  quidem  habenti  ad  J Hoc  efi  aequalis  cono  bafim  habenti  cirtu-  3 
tum,  cuius femidiameter  ad . j..  . • ■ 1 1 i ._■>  , ea 

Altitudinem  vero  ipfius  DCvtriplam]  Efi  enim  cbdut  , qui  bafim' b\ibet  circulum,  edidi  q 
femidiameter  nn,&  altitudinem  triplam  ipfius  n c , tertiapars  cylindri  bafim'  eandem  !>a- 
bettis , & aqualem  altitudinem  rcuius  ipfius  cylindri  terbaqniqiVpars  efi  cj/tiMrus , qni  i»'i+  ‘iu0',• 
tadem  baft coufiituttur,&  altitudinem  babet ■ DC  ..hit  igitur' cylindrus , aqualis  eft  cono  b ifim'  9>  quioci . 
eandem  babcnti,& altitudinem  ipfius  do- triplam.  ■ ''!»•  ■ 

Quare  fuperficieS.qux  fit  ab  *r  xqualiseftciroilo , cuius  fcinidiarhecer  poteft  id,  D 
quod  bis  fcd  continetur  ] Grteut  codex  corruptus  efi,  m qd&  Kgitnr  uri  »'  <*,'  Piris  0 
yii./iiric  Ibfanlae , 'n  di  rj  lis  Jrt'  mf  J y l corrigendus  autem  efi  in  barre  feniHti.m 
an  » i-r i T,r  n.0  yntpittc  Hiqtrun.  In  di  rrS  nvifau,  in  ' ¥i  -xhori  ‘fdiifui  yf  tU 
<ad  £yl.  nam  fi  cylinin  iuperfictes  aqualis  eltcucillo  , cutht  femidiameter  m dia  prugor- 
tionalis  efi intcr  cylindrt  latus,  dr  diametrum  bafis  cylindri,  VI  Archimedes  dcrnoilfliauit  iiif 
t J.  theoremate  primi  libndefphara,  & cylindro, erit  fuperficies  fida  ah  a f aqilatil  ctrfnloj 
tuius  femidiameter  potefl  id,  quod  dupla  ipfius  fc  continetur,  & ca-.boc  efi  quod  bis  FcO 
eontinetur . efi  enim  fc  femidiameter  bafis  tylw4ri,&  c D fiat  u ictnfdcm . ' ■ ‘J  , T 

Cylindrus  enim  a parallelogrammo  a ne  r fadfuseandcmqbc  bafim  habens',  qli.lm  E 
coni,  qui  fiunt  a triangulis  abd,  fbc  ,&c.  J Cylindrus  bafiniltabths  circulum , cuius  fe- 
mtdiamctcT  a d ,&  altitudinem  dc  efi  aqualis  cono,  qui  bafirk  tandem  habet  altitudinem 
ipfius  dc  triplam.  At  duo  coni , qui  fiunt  d triangulis  Atti,  Vvc  funt  aqualtSAopd  bafim 
babe ntt eandem  ,& altitudinem  ne  , Vt  fupenui  deinohfiratumcfl'.  ergo cylindrijs liupc  ip- 
fum  tonum  excedit  cono, qui  bafim  eandem  habet,& altitudinem  duplam  ipfius  p c . fefiettam  > 

eXeedit  folidt , quod  fit  a triangulo  a B F>  didum  igittr  foliiuthenleni  cono  'Aquale  fit  ncceffe , 
efi.  In  GfatoHndiec  legitur . i yq  1 Iri  ri  U l y ^ raftlo.rAcyiduns  y 17  lutras  xvKirlfis  rtVr 
■ii»'  vv  a.  e l , £0  y orlyoror  , &ti  terendum  autem  efi,  vt  'opinor  , >'  yq  dor.'  ri  « t yjf  p*-. 
paUtAty/d/apt  yiiifiiiif  tvi.nl ffc  rtit  drrtwifj'  »01,  £Py  rfiymiui  udius. 
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THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO  XXXIII. 


Sit  quadrilatcrum  abcd,  a pundlo  b ad  ipfas  ad, D € perpendicu- 
lares ducte  fine  asquales  . ducatur  autem  refla  linea  quasdam  BE,  & ea 
manente  conuertatur  quadrilatcrum  quoufque  in  eundem  locum  refti- 
tuatur  . Dico  folidum  a quadrilatero  fafhim  asqualc  efle  cono,  bafim 
quidem  habenti  squalem  fuperficiebus , quas  a re&is  lineis  ad, DC  in 
conuerfione  fiunt , altitudinem  vero  perpendicularem , qua:  a pun&o  b 
.ad  vnam  ipfarum  ad,dc  ducitur. 

1 . f . ■ 

lungator  id.  ergo  folidum  a fyiadrila- 
tcro  fidium  eft  idem , quod  fit  a triangulis 
abd.  dcb.  & proxime  oftcnfum  cft,  quod 
fit  a triangulo  abd  aequale  efle  cono  bafim 
habenti  aequalem  fuperficiei  fa<ft«  ab  ipfa 
a d altitudinem  vero  perpendicularem  a 
pundlo  b ad  ad,  vel  dc  dudlam  : quod  au- 
tem fit  a triangulo  dbc  aequale  cono, cuius  ■ 
bafiseft  aequalis  fuperficiei  fa£t«  a dc,  & 
altitudo  eadem . ergo  totum  folidum  a qua- 
drilatcro  faaum  squale  erit  cono  bafim  qui- 
dem habenti  aequalem  fup^rficiebus,  quae  ab  ipfis  ad,dc  in  conuerfione  fiunt,  alti- 
tudinem vero  perpendicularem , quae  a pun&o  * Ad  alterum  ipfarum  a d,  dc  du£ta 
fuerit . 


/ THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXIV. 

-»  • »»  ’ '•I  4k\  ••••i  •'***  { I \ f'  '*  * 

£*•••  t * »•  M • ••  • T*4**  ' . * .‘'«I'*:*'1  ‘ ^ 

Quod  fi  pro  quadrilatero  quinquelaterum  fit 
D a b r c , & quotcumque  latera  habens , ita  vt  a 
„ pun&o  b ad  vnamquamque  ipfarum  a d,  d c.c  b 
perpendiculares  du&«  fint  «quales,  fimiliter 
* oftendetur  fQlidum  a polygono  fa#ura  «quale 
efle  cono , bafim  quidem  habenti  «qualem  fu- 
pcrficiebus , qu« ab  ipfis  ad,dc,cp  fiunt ;al- 
f titudinem  vero  vnam  aliquam  didlarum  per- 
pendicularium . & nihil  differt , fi  extrema  ipfi 
ab  congruat.-  . , , . . ; - 

A Idem  autem  eft , ac  fi  dicamus.  Si  n 

circa  fcmicirculum , culus  centrum  s ..  .. 
polygonum  aliquod  deferibatur  B 
quotcuinq^latera  habens  vt  b e p h t c 
& -manente.  .8  c polygonum  conucrt- 
tatur , quofque  ad  eundem  locum  re* 

£ dea  t,  folidum  ab  ipfo  fa<ftum,quod 
etiam  deferiptum  cft  circa  fphsram^ 
quain  facit  fcmicirculus , «quale  eft 
cono,  bafim  quidem  habenti  fuperfi? 
ciem , qu«in  conucrfione  fit  a po- 
lygoni lateribus , altitudine.ro  vero  femidiametrum  fph«r*  • omnes  enim  perpendicir- 
lares^usapundlo  s ad  latera  dUcyncur,vt  sm,sk,sn,sa,$d  «quales  funt»  neq; 
quicquam differt, fi  d idemfit,quoi  o,  vel  m idem  quod  x.  Perfpjcuum autem eit, 
etiam  fi  circa  fcitorera  circuli,  vt  xsa,  vel  msa  pqlygonum  aliquod  deferibatur,  ea- 
tlcm  prorfus  demonftran  * 
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Idem  nutem  eft,  ac]  fi  dicamus*  Si  circa  femicirculum,  cuius  centrum  s,  polygo- 
num aliquod  deferibatur , quotcumque  latera  habens , &c.  ] ?V(o»  enim  quadrtlaterum , 

Vel  quinque  laterum,  Vel  plurilaterum  eiufmodi  fieri poteft , mfi. circa  fcmicircult  ttreumfe- 
renuam  deferibatur . Idem  quoque  tntelligcndum  eft  de  polygono  etquilatero  femicircu/i  cir- 
cumfcr tntio  tnfripto , nam  fi  diametro  manente  conuertatur , quoufque  ad  eundem  locum  re- 
deac,folidum  ab  ipfo  fattum  ,quod&  fpbera  inferiptum  eft . a’  ju.de  erit  cono  bafim  habenti 
fuperficiem,  qua  in  conucrfionc  fit  a polygoni  lateribus , altitudinem  vero  perpendicularem , 
qux  a centro  ad  Trnum  aliquod  latus  dufta  fuerit . 

Quod  etiam  deferiptum  eft  circa  fphteram  , quam  facit  fciuicirculus  ] Crocus  codex . 

• I'»  «uyiypu-irrtu  ■tfw'  mV  ryeupar  xj  »«/«  t«'  «/x/aAwxajo»' . Sed  legendum  puto  nrip)  tii 
apaupett  nr  to/h  7»  ipiuvxMtr  . 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXV. 

Omnis  fphxra  xqualis  eft  cono , cuius  bafis  quidem  eft  fupcrficics 
(phxra:,  altitudo  vero  ciuldcm  lemidiameter. 

i . * • i 

r Sit  enim  fphajra,  cuius  diameter  a b , 
centrum  c : & fi  fieri  poteft , fit  pri-  , 
mum  maior  conus,  cuius  bafis  eft  fu  per- 
fici es  fphaers,  hoc  eft  circulus,  cuius  fc- 
midiameter  ab,  & altitudo  c b ipfius 
fph* -ae  fcinidiamctcr . lntelligatur  a- 
lius conus  inter  ipfa  medius,  hoc  eft  mi- 
nor cono, fohxra  autem  maior,  cuius 

quidem  bafis  eadem  fit  , & altitudo  b d ^ C 

minor  . quam  cn.  & in  fcmicirculo  ; D 

aeb  ducatur  a k,  quspodit  id  quod  bis  continetur  ab,cd.  ergo  reliquum,  hoc  eft, 
quod  bis  abd  continetur;,  aquale  eft  ei  ,quol  fit  a bk.  & eorum  dimidia  ; videlicet  £ 
quod  continetur  abd  asqualc  ei, quod  br  & eius  dimidia  continetur  .quod  enim  con- 
tinetur bis  abd  vna  cum  contento  bis  ab,  cd,  hoc  eft , quod  bis  abc  continetur  <e-  F 
quale  eft  quadrato  ex  ab*  quadratum  autem  ex  ab  quadratis  ex  a k , kb  eft  aequale,  G 
cura  angulus  ad  k.  m fcmicirculo  re&usfit.  Deferibatur  in  fowicircqjo  polygonum 
aequilatcrum , quod  latera  habeat  numero  paria  a bfghlb,  ita  vt  circumferentia  bl 
minor  iit  quam  uk  -quod  quidem  fieri  poteft.  fccantes  enim  fcmicirculumbifariam,  H 
& rurfus  dimidiam  circumferentiam  bifariam  fccantes,  atque  hoc  facientes femper, 
tandem  relinquemus  circumferentia  minore,  quam  b l k,  vt  b l . & iun<fta  a l,  ducatur  I 
ipfi  parallelia  co. Quoniam  igitur  triangulum  a LBaequiangulu  eft  cob  triangulo,  & K L 
dupla  eft  al  ipfius  co,&  lb  dupla  Bo;cftq;jLR  minor, quam  a l,  erit  quod  contine-  M 
tur  awo  ma;useo,quod  LB,'&eiusdimidiacotinctur . Eadem  quoq;  ratione  fi  per  c.  N 
ipfi  a k parallelam  duxerimus  vfquead  kb:  erit  quod  parallela  ex  ak  continetur,  O 
maius  eo,  quod  continetur  kb,  atque  cius  dimidia  contentum  igitur  al,  co  multo  P Q 
maius  eft  co , quod  eifdcm  continetur,  hoceft  abd  rc&angulo.  quare  conus  bafiin  R 
quidem  habens  circulum,  cuius  femidiameter  poteft  id,  qu  *d  continetur  al,  co,  al- 
titudinem vero  ab,  maior  eft  cono  bafim  habente  circulum,  cuius  femidiameter  po- 
teft id, quod  a bd. continetur,  & altitudinem  ab.  Sed  conus  bafim  habens  circulum, 
cuius,  femidiameter  poteft  , quod  continetur  al,  co,&  altitudinem  ab,  «qpalis  eft 
cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  poteft , quod  a l , a b continetur,Sc 
altitudinem  co.  hic  igitur  conus  bcfirn  habens  circulum,  cuius  femidiameter  poteft 
quod  lab,&  altitudinem  co  maiorcftconobafimhabentccirculum,cuiusfemidia- 
meter  poteft,  quod  a b n , continetur,  & altitudinem  ab:  hoc  eft  maius  cono  huica- 
quali,  qui  bafim  habet  circulum, cuius  femidiameter  eft  a b altitudinem  vero  b d .„vc  * 
enim  quadratum  ex  ab  ad  abd  rc&angulum,  ita  ab  ad  bd  6c  oftcnfumeft  inzj.jiu- 
ius  fuperficiem  faltam  ab  omnibus  polygoni  lateribus  ex  fimiliconucr&one , aqualem  V 
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e ffc  circulo, cuius  femidiameter  poteft  id  quod  iab  continetur,  conus  igitur bafim  ha- 
bens circulum, cuius femidiameter  poteft  quod  lab  continetur,  & altitudinem  eo, 
X qui  quidem  eft  squalis  figurx  folidx  ibi  fphxra  dci"cripts  iiuior  clt  conobafim  haben- 
Y te  circulum,  cuius  femidiameter  a *.&  altitudinem  nr.  quarc&lolidafiguraiamdi- 
•fta  maior  eft  iono,  cuius  bafis femidiameter  eft  a b,  altitudo  autem  bd.  fedetiamhic 
Z conus  pofuu,  eft  maior  fphxra.  folida  igitur  rigura  in  fphxra  deferipta  multo  maior 
erit,  quam  ipfa  fphxra . quod  fieri  non  poteft . 


'•II  ts  ( 


Sit  autem  fphxra  minor  diiftus  conus,  bafim  quidem  habens  circulum,  cuius  femidia* 
meter  eft  ab,  altitudinem  vero  cb,  hoc  eft  conus  bafim  habens  circulum,  cuius  fe- 
midiameter poteft  quod  abc  continetur , & altitudinem  ab.  vtcmm  ab  ad  ne.,  ita 
eft  quadratum  ex  ab  ad  abc  rcftangulum  .&  inter fphxrain,&  coi.um  intclligatur 
alius  conus  medius,  cuius  bafi,  fit  eadem,  & altitudo  .refla  linea  k maior  quam  ab, 
circa femiciiculum  vero  deferibatur polygonum  xquilaterum,  ita  vt  vnum  Jatus  de 
• minus  fit  exceffu,  quo  refla  linea  k ipfam  ab  excedit  atque  eft  d e maior, quam  vtra- 
fi  qucfimul  da  , lm  , fiquidem  & dn  maior  eft,  quam  da.  ergo  dm  , quam  k minor 
y erit . Quoniam  autem  fupcrficics,qux  a polygono  fit  ex  fimili  conucrfionc  circa  axem 
f dii  squalis  eft  circulo,  cuius  femidiameter  poteft  , quod  dm,ab  continetur,  patet 
folidum  a polygono  fa&um , quod  etiam  defcriptuiu  eft  circa  fphxram , quam  facit  fe- 
micirculus,  xquale  e fle  cono  bafim  habenti  circulum,  cuius  femidiameter  ppteft  quod 
continetur  dm,  ab,&  altitudinem  cb  ipfius  fphxra  femidiametrum  ex- huius. 
Sedconusbafim  habens  circulum  cuius  femidiameter  poteft  quod  continetur  dm.ae, 
& altitudinem  en  ,xqualis  eft  conobafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  po- 
teft, quod  aic  continetur,  & altitudinem  dm,  cum  bafesex  contraria  parte  altitu- 
dinis refpondeant.  eft  enim  vt,  quod  continetur  dm,.as  ad  reffangulum  abc,  ita 
Dm  ad  bc.  Solidum  igitura  polygono  faflum  xquale  eft  cono  bafimhabenti  circii, utn 
cuius  femidiameter  poteft  quod  abc  continetur,  & altitudinem  umdl  autem  k ma* 
inr,quain  dm  :&  conus  bafim  habens  circulum  , cuius  femidiameter  poteft  quod  a b-q 
continetur,  & altitudinem  k , minor  eft  fphxra , quare  folidum  circa  fphxra mdcfcri- 
pt  jm  ipfa  fphxra  multo  minus  erit , quod  fieri  non  poteft , conus  igitur  fphxra  necef- 
, fario  eft  xqualis . . ■ b.1  ..  ..  , 
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£ Sit  enim  fphxra,  cuius  diameter  ab, centrum  e]  Gtms  codex  trvyifrimf*.,' Sthi 
Ia »"  at.  Sed  legendum  dat. 
jj  xioc  eft  circulus , cuius  femidiameter  ab]  Ex  ip.  huius . 

C Et  altitudo  b minor,  quam  cd]  Gruem  codex  icte  ti  » 0 tt  legendum  autem  JfK. 
D Et  in  fe  nicirculo  a f b ducatur  ak , qux  poflit id,  quod  bis  continetur , »',cb1 
Gratus  codex  corruptus  cli , *t  opinor,  qui  Hcli-ib-i , i,  »>«i/*a<»  irce  t i m0t  itnxh  f> 
Sed  forte  legendum  erit,  £ »>ixv*a1»  »«*  si  a • 0 »***•  »a  *• 

E Et  eorum  dimidia,  videlicet  quod  continetur  AB  i>  xquale  ei,  quod  a k & cms’d^ 
iri  'ia  continetur  J Grretus  cod-x  . *j  vd  t»’  vo>'  eri*  •?,  Tjf  «'»»'  sit-fc r t« 

0 n . Utendum  autem  puto s y ri  ipstv , ni  imi  »f  i Irit  Jp  jW  rie  fai  t«  0 * , uj, 
7»»  i amriat, 

• " • 'H6c 
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Hoc  eft  quod  bis  abc  continetur  aequale  eft  quadrato  ex  ab]  Ex  p rima  fecundi  li-  p 
brielcmtntrrum. 

Quadratum  autem  ex  ab  quadratis  ex  u,u  cft  «quale  ] Expenu[tima  primi  libri  G 
elementorum . Gracus  autem  codex  diminutus  eli.dr  ita  refymetur  -rortei  rilie  -in'  u0y 
i, riv  t tJ  xto'  iis  * 0.  rt  71  uw»%  r».  *0  £or  *nr  Ttt!  «ira'  «X  K /3 . 

Quod  quidem  heri  poteft  ] Ex  prima  io.  libri  elementorum.  H 

Et  iunifta  ai  ducatur  jipfi  parallela  co]  Lutatur  co  vfque  ai  lb,  quam  in  p I 
fecet. 

Quoniam  igitur  triangulum  alb  «quiangulum  (Deoi  triangulo]  efl  cnm  angu  K 
/xr  o c b aqualis  angulo  lai.^cu»  aqualis  ipfs  alb  far  i i . pr/m/  libri  elementorum . 
ergo  & reliquus  reliquo  aqualis  em . 

Et  dupla  cft  al  ipfius  co,&  lb  dupla  tu]  vt  enim  ia  ad  al,  ita  e/?  bc  ad  cot  l 
tS-  permutando  w ab  ad  b c , ita  a l ad  co  fed  a b efl  dupla  bc»  rigo  & al  ip/ius  co 
duplaerit.  Eodem  modo  d mouflran  pntefl  lb  rfxp/n  bo,  quod  tamen  perfepatet  ex  tertia 
tertij  libri  elementorum  redi- enim  linea  co  fetat  LV.adreclos  angulos,  ergo,  & bifariam 
fetat, 

Eftque  lb  minor  quam  al]  Agonum  enim  u n pofita  efl  minor,  quam  dc  rrir  quod  M 
bis  continetur  abd,  Iioc  efl  quadratum  ex  bk  minus  eo,  quod  bis  ab,cd  continetur  , hoc 
eflqutdratoex  K A.  ergo  bk  mtnorefl,  quam  ka.  Sed  cum  tt.pt  minor,  quam  bk  » qua  • 
iratam  tx  bl  minus  e!l  quadrato  ex  3 1.  quare  reliquum  quadratum  ex  al  malus  efl  reliquo 
ex  A K quadrato  efl  enim  quadratum  ex  ab  aquale  duobus  quadratis  tx  a.L  , lb  t itemque 
duobus  ex  ak,  kb.  ergo  al  maior  efl,  quam  al.  multo  igitur  minor  erit  lb,  quam  al. 

Erirquodcontinctur  al,co  maius  eo,  quod  lb  ex  eius  dimidia  continetur \Hoq  jq 
efl  m r ius  eo  , quod  continetur  L B o . Gratus  codex  r»'  «>«  Wx  A y • tiiljtr  oh  ni  «Vi  uug 
utuwnae  uut  A 0 , Sed  tegendum  arbitror . r,  dpu  sin'  m0yt  Sfe  tu  sin'  A0  9 ore 

■ funlat  rr  e a $ . Hac  quidim  Vera  funt,  fed  quid  conferaH  ad  icmmliratuncm  upn  viteo 
fatis  enim  erat  demonflrare  ii,  quod  continetur  al,co  matus  effero,  quod  k b , dr  eius  dimi- 
dia continetur , hoc  efl  rM angulo  abd. 

Eadem  quoque  ratone  fi  per  ipfi  ak  parallclaraduxerimus  vfque  ad  K b ] Corruptus  O 
efl  hoc  loco  gracus  codex , quem  nos  m eam  fententiam  corrigemus . 

Maius  cft  eo,  quod  continetur  kb  atquccius<Tiinidia  1 Gracus  eoiex  (i«nr 

T»*r  »><«/«  t«*  ufi  ii/Saixr.  Sed  legendum  putpinX,,  t,'  <«,•  T;c  tg  ^ T~f  ^ 
tu  e * 0 iuSuue. 

Contentum  igitur  a i,co  multomaius  eft  co,  quo  Jljrdcm  continetur]  Hicetiam 
corrigendos  efl  gracus  eoiex. 

Hoc  efl  abd  re&anguloj  fleclangulum  enim  abd  aquale  efl  dimidio  quadrati  ex  kb 
hoc  efl  ei,  quod  Kt  & nui  dimidiacontmetur . Gracus  codex  TrSh  t»  sin'  aB  7 ted  Lr' 
g endom  TtKt  i»  <m'  u 70. 

Sed  conus  bafui  hii>cns  circulum,  cuiu;  femidiameter  p iteftquoi  continetur  al 
co,  & altitudinem  a b ,*  juaiis  eft  cono  baliin  ha  enti  circulum,  cuius  femidiameter 
poteft  quod  al.ab  con:in:tur,&  altitudinem  coj  Ex  tj.  duodecimi  libri  elemento- 
rum. 

Qui  bafim hab 3t circulum , cuius  femidiameter  eft  ab  , altitu  linem  vero  idI  Gra- 
cus codex  i .>*»  Bint  th  mixAic , u i U fi  xirr.r  H,,  70  dfi,  71  o 7 . Sed  legendum 

efl  >t  arbitror  1 *'  ix  t i x(»7fj  SJit  »'  « 0 iT4«r  Ji  i 07,  6 

Et  oftcnfum  eft  m l_j.  huius  ] Ingrxco  codice  legitor  t,  SUtutrao  TS  7 flMiuun.  - 

Quiquidemeft«quilisfigur»folidxinfph*radcfcript*  | EXiq.h.ins.  ■ 

Qu.Lrc,&  folidahgura]  Ingtococoisce  legttgr  .V  j-i  T(' jrf,  ^ 
cylindro  demor ftU  uip^  ^ ^ en,m  mlnor,  quod  Archimedes  in  ij  primi  libri  te  fphara, & 

Hac  Tappus,  quafortaffc  non  omnino  fatis f acere  ndcluntur.poffet  enim  quit  plane  diter  e 
conum  qui  bafim  habeat  fuperflciei  fphara  aqualem,  &•  altitudinem  c, , fphara  quidem  mo- 
torem c fle, fed  non  adeo , ve  inter  ipfa  conus  medius  confutuatur,  eandem  bafim  habent , &■  dl . 
titudtncm  io,  qnammorflt,  quam  co.  quinimmo  eius  toui  altitudinem  multo  maiorem 
efle  ,quam  tn.  oportet  namque  exceffn  quantulocumque  daio  coufequi  id , quod  fieri  Uonp* 
teft . quttmobrcm  ego  ita  dc  tnonjirandum  cenferem . “ 

S^e^TrT  *\'“n'rum  c,!  ^ f fi‘”i  poteft,  fit  primum  maior  connc, 
e nsbafis eft  fupeifieies  fphtra,bot  eft  circulus  , cuius  femidiameter  ab,®-  altitudo  nt, 
yidcltcee  ipfius  fphara femidiameter.  Sit  alius  conus  inter  ipfa  medjus,  hoc  eft  minorcouo, 
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fabar  a anum  maior,  cuiui  bafls  eadem  fit  & altitudo  ad,  minor  quidem , quam  ac,  maior 
Vero,  quam  DC.  & deferipto  circa  a b fcmtctrculoducatur  a K , qua  poflit  id , quod  bis  ct-rs- 
titietur  At,  dc.  erit  reliquum  quod  bis  Uo  continetur  aquale  ii.  quodfita  b u.V  eorum 
dimidia . videlicet  quod  continetur  s a d aqua- 
le dimidia  eius , quod  fit  atu.boc  cftet.quod 
tK  dr  eius  dimidia  continetur  . Dejcribatur 
in  femuirculo  polygonum  aqutlaterum , quod 
latera  habeat  numero  paria  aefohl»  itaVt 
circumferentia  a e minor  fit  quam  A E K,  quod 
facile  fieri  potefl:  & iuufla  E e per  c duca- 
tur co  ipfi  parallela.  Itaque  quoniam  trian- 
gulum  A BE  triangulo  aco  efl aquiangulum , 

J-,(1  ,A  dupla  AC,  & BBipfius  co  dupla  erit,  pofita  efl  autem  ab 
& ob  id  quadratum  ex  ab  minus  erit  quadrato  cx  ak.  ergo  reliquum  quadratum  ex  Eli  ma- 
ius e fi  quadrato  ex-BK.  Vtraque  enim  quadrato  e X a i funt  aqualia  ex  penultima  pnnsi  libri 
elementorum  & dimidium  quadrati  ex  e b , hoc  efl  quod  continetur  e b , & eius  dimidia  c o 
maius  dimidio  quadrati  ex  e c,  hoc  efl  eo,  quodtK  & cius  dimidia  continetur,  videlicet 
»'ad  rtfl  angulo . conus  igitur  bafim  habens  circulum,  cuius  femdiameter  potefl  quod  bb.co 
continetur,  & altitudinem  At,  maior  efl  cono  baflm  habenti  circulum  , cuius  fetuidiameter 
ij.duod.  potefl,  quod  continetur  B ad,  & altitudinem  At.  Sed  conus  bafim  habens  circulum,  cuius  fe. 
midiameter  potefl  quod  continetur  bb.co,  & altitudinem  ab  aqualis  efl  cono  bafim  baben. 
Ii  circulum,  cuius  femidiameter  potefl  quod  hba  continetur,  altitudinem  autem  co.  Vt 
enim  reflangulum  contentum  bb,  CO  ad  rcflangulum  eia,  ita  efl  co  ad  A b.  & rurfus 
conus  baflm  habens  circulum,  cuius  femidiameter  potefl  quod  b a d continetur,  & altitudinem 
A b tqualic  efl  cono  baflm  habenti  circulum, cuius  femidiameter  ab  ,&  altitudinem  A P . quo- 
niam vt  quadratum  ex  ab  adreflangttlum  no,  ita  efl  ba  ad  a d.  ergo  conus  bafim  habent 
' circulum,  cuius  femidiameter  potefl  quod  bba  continetur, & altitudinem  co  maiorefleono 
baflm  habente  circulum,  cuius  femidiameter  efl  ab,  & altitudinem  ad.  Sed  dcmonflratum 


efl  in  i j.  huius  fnperfciei  conicd , qua  in  conuerfione  fit  ab  omnibus  polygoni  latenbut  aqua- 
lemeffe  cneulum,cuiut  femidiameter  potcflquod  bba  continetur,  conus  igitur  baflm  hebens 
circulum,  tutus  femidiameter  potefl  quod  bea  continetur, & altitudinem  co,  qui  cflaqua- 
lis  folida  figura  ia  fphara  defcnpta  maior  efl  cono  baflm  habente  circulum , cuius  femidiameter 
A b,& altitudinem  ad.  ergo  & fotida  figura  in  fphara  defcnpta  maior  efl  cono , cniushafis 
femidiameter  efl  ab,  & altitudo  ap  & hic  autem  conus  pofisus  efl  maior  quam  fphara  fo- 
hdr,  Igitur  figura  m fphara  defcnpta  multo  maior  erit , quam  ipfa  fphara  quod  fieri  minime 

• ^Atquc  efl  de  maior,  quam  vtraque  fimui  da,  em,  fiquidem,  Sr  nu  maior  efl, 
quam  daJ  Secetur  de  bifariam  in  pnntlo  N ,a  quoad  diametrum  perpendicularis  ducatur 
.XX  ertt  no,  qua  maiori  angulo.  Videlicet  reflo  (ubtenditur , maior  quam  OS,  & multo 
maior,  quam  d a.  Eodem  modo  ex  altera  parte  oflendetur  dimidium  latent  ui  maius  efle  , 
quam  B M . quare  tota  b e maior  erit , quam  vtraque  D A , B M fimui  fumptx  . In  Grato  codi- 

■ 'f  _ — * fS  . fl  w A '/  i*.  J i,  T er  me  ^ ut  hai  iOa  /airaM^nt»  JllVI  . 


: legitur  X,  & |in£»,  i ti  xut  fla  ,fllf.  tb  x,  » fi  S x!s  l a. . Sed  nos  ita  tegendum  duxi 

ims.  d)  fb  **«£»»  fi  flo  t«"<  flfsflt*  th  d)  o rfl  xip  tu.  ligonum 


enim  in  polygoni  la. 
teribus 
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tc,  ibat  erat  clanculum  f,  nos  pro  £ hic  repofutmus  bc,  & meii«m  lateris  di  aptauioius 
N , pcrpendicularcmquc  n'  x duximus,  *t  omnia  magis perjpicta  efjt  ut , quamquam  in  figura 
grati  codicis  nihil  horum  omnino  apponeretur. 

Ergo  DUi  qbam  k minor  erit  ] Tauieur enim  K maior,  quam  vtraque fimul  ac,  db  4 
Hr  cumrurfius  de  masor  fit, quam  viraque  nn,tu, erit  tpfa  k multo  maior,  quam  d». 

Quoniam  autem  fuperficics , qu*a  polygono  fit  & reliqua  ] Grata  verba  magna  ex  > 
parte  corrupta  effit  arbitramur , & ita  reftituenda,  vt  ex  ijt , q»a  nos  vertimus  colligi  potefi. 
Jln  veroboc  Vappas,  aut  aliud  quippiam  intelhgi  voluerit  ,alij  conftderabuns . 

Aequalis  cft  circulo.cuius  (emidiameter  poteft, quod  dm.ab  continetur  J UocaTap.  X 
pe dcmsnjlratum  non  cfl in  qs,  qua  extant,  fed  a nobis  tu  commentariis  m aq.  huius.,  < “ ' • > 

Ex  jy. huius]  In  Grpco codice legnur  hd  is' u Bid/rna.  , 

. • • . ; > A «' 

THEOREMA  XXXIV.  PROPOSITIO  XXXVI.  ' ", 

»J?  5t  J.  ^'1  . ; • . • t * * fi 


Sphara  data,&  data  proportione,  liipcrficicm  fphara,  plano  ira  le- 
carc,  vt  portionum  lupcrficics  inter  le  proportionem  habeant  eandem 
datg  proportioni. 

Sit  enim  fphaera,  cuius  maximus  circulus 
ADjiE,  diameter  ab,  & data  proportio 
quam  habet  f ad  c:  fcccturquc  ab  in  c, 
ita  vt  a c ad  c a eandem  habeat  propor- 
tione, quam  r ad  o.  St  per  c dmfto  plano 
ad  reiftos  angulos  ipfi  a b fecetur  fphEera. 
fit  autem  communis  fe&io  os,  & uinflis 
ad,db.  exponantur  duo  circuli  hk,  vt  h 
quidem femidiametrum  habeat  ipfi  ad  ae- 
qualem, K vero  habeat  atqualem  ipfi  d a. 
erit  igitur  circulus  h squalis  fuperficiei 
portionis  dae,  & k squalis  fupertieici 
dii  portionis,  hocicm.n  ante  demonft ra- 
tum cft  . Et  quoniam  reftus  angulus  eft 
a d b , & perpendicularis  d c ; vt  a c ad  c o, 
hoc  cft  vt  f ad  c,  ita  erit  quadratum  cx 
ad  ad  quadratum  ex  db,  videlicet  qua- 
dratum lemidiametri  circuli  h ad  quadra-  ......  . . 

tum  lemidiametri  ipfiim  k hoc  eft  circulus  h ad  k circulum,  hoc  cft  fuperficies  por- 
tionis fphasrae  dai  adfuperficiem  d de  portionis. 


coiwMEi^r^ft/rs. 


Hoc  enim  ante  demon  ftratum  eft  ] I»  x 9.  huius , 

Vt  a c ad  cb,  hoc  cft  vt  f ad  o , ita  erit  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  ex  d 1] 
Ex  S.  propofitione  fexes  libri  elementorum  fiunt  enim  triangula  acd,dcb  fimilia  toti, & in- 
ter fefie  .quare  vt  ac  ad  cd,  ita  oc  ad  cb  vt  autem  ac  ad  co,  ita  au  ad  di.  ergo 
ex  lo.ciufidem  ve  prima  ac  ad  tertiam  cb,  ita  quadratum  prima  ac  ad  quadratum  /J. 
eunda  cd,  bot  eft  ita  quadratam  ex  ad  ad  id,  quod  fit  ex  Di  quadratum . 

THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO  XXXVIi: 


Qua  cum  ita  fine,  perfpicuc  conft.it  cylindrum , cuius  bafis  aqualis 
fit  maximo  in  Iphara  circulo,  & altitudo  aqualis  diametro  fphara,  ij> 
fius  fphrra  lelquialtcramcflc  j&cius  fuperficicm  iiipcrficici  itidem  fpha- 
ra  feiquialteram. 

V 


Sit 


w> 
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Sit  enim  femieirculu»  a b c , cuius  diameter  ac  ,&  ® 

punitum  e circumferentiam  bifariam  diuidens,  & 
centrum  f . Cum  igitur  per  a i c tres  re&x  line* 
contingentes  ducantur,  ab,  an,  nc,  & manente 
ac  conucrtatur  fcmicirculus , quoufquc  rurfus  ad 
eundem  locum  redeat , a quo  expit  moucri , cylin- 
drus a parallelogrammo reftangulo  aicd  faflus  ad 
fohxram  ,qus  a femicirculo  deferibatur,  fcfquialteram  proportionem  habebit , quam 
A & ipfius  cylindri  fuperficies  habet  ad  fuperficicm  fphxrx.  Quoniam  enim  fuperficies 
cylindri , qux  bt  a bd  squalis cft circulo,  cuius  femidiameter  media  proportionalis 
cft  inter  b d,  & vtramque  ipfarum  fimul  ab.cd,  hoc  eft  circulo, cuius  femidiameter 
B ac:  hic  autem  circulus  squalis  cilquatuor  maximis  circulis  eorum , qui  in  fphxra  de- 
C feribuntur,  atque  oftcnfum  cft  fphjrx  fuperficicm  quattuor  circulis  maximis  squalem 
effe : erit,  & fuperficies , qux  fit  a bd  fupcrficiei  fphxrx  squalis . ergo  vna  cum  duo- 
bus circulis,  qui  funt  bafes  cylindri,  ad  fuperficicm  fphxrx  pioportionem  habet , quam 
fex  ad  quattuor,  videlicet  fcfciuialtcram  . Et  quoniam  conus  bafim  habens  squalem 
D fupcrficiei  fphxrx  ,&  altitudinem  fphxrx  femidiaraetrum,  ipfi  fphsrs  eft  squalis; 
erit  conus  bafim  habens  circulum  in  fphxra  maximum  , & altitudinem  eandem  quarta 
pars  ipfius  fphxrx  . Sed  & hic  conus  lexta  parseft  cylindri,  qui  tandem  bafim  habet, 
£ altitudinem  fphxrx  diametrum,  quare  fcquitur  cylindrum  ipfium  fphsrs  fcfquialte- 
rum  efic . 


C 0 M M £ H T A \ \ V Sf 

rA  Quoniam  enim  fuperficies  cylindri , qux  fit  a b d squalis  cft  circulo,  cuius  femidia-' 
• meter  media  proportionalis  eft  inter  id,  & vtramque  ipfarum  limuljAScc  ] £r  ij. 
primi  libri  Mcbimedis  de  fpbara  ex  cylindro  . cfl  entm  fuperficies  cylindri  /acia  i i.  d aqua- 
lis circnlo  , cnms  femidiameter  media  proportionalis  tftinicr  latus  eyhadrt  bd,  & bafis  duc- 
metrum.  Unodcam  BD  fit  aqualis  diametro  bafis,  erit  & inter  ipfas  media  eidem  aqualis , 
ofienfum  autem  efi  fuperius  in  14.  huius, etiam  fi  circumferentia  jemicircnli  non  m duas  , fed 
in[quotcunsq,  partes  aquales  diuidatur  ; atque  a diuifionibus  retia  reda  linea  contingentes  du- 
cantur , fuperficicm  a contingentibus  fatlam  aqualem  effe  circulo,  cuius  femidiameter  efi  a c. 
*»  Hic  autem  circulus  atqualis  eft  quattuor  maximis  circulis  eorum,  qui  in  fphxra  de- 

feribuntur  • ] Circuli  enim  inter  fc  duplam  eius,  qua  efi  diametrorum , proportionem  habent 
Videlicet  quadruplam,  cum  eorum  diametri  fint  dupla  » 
q Atque  oftenfum  eft  fphsrs  fuperficicm  quattuor  circulis  maximis  squalem  e fle]  Ex 

1 Jt.  primi  libri  Archimedis  de  f obara , & cylindro,  fcd& fuperius  ojlc..jum  efi  in  19.  huius  9 
fpbara  fuperficicm  aqualem  cf/c  circulo,  cuius  femidiameter  ac. 
jj  Ipfi  fphsrs  eft  squalis ; erit  conus  bafim  habens  circuJjm  in  fphxra  maximum , & 
altitudinem  eandem,  quarta  pars  ipfius  fphxrx.  fcd&  hic  conus  fexta  pars  cftcylin- 
dri,qui  eandem  bafim  habet , &altitudincm  fphsrs  diametrum.]  Hac  autem  omnia 
nos  fuppteuimus,  qua  in  Cisco  codice  de, ‘iderari  ridebantur . conus  aum  bafim  habens  circss- 
lum  maximum  iu  fpbara,  & altitudinem  fpbarp  diametrum,  terna  pars  efi  ipfius  cylindri . 
^t  conus  bafim  babens  eandem  ,& altitudinem  fcmidiamccrumlpbxrx,  dimidia  pars  efi  drtli 
coni . bie  igitur  conus  cylindri  fexta  pars  neceffarn  erit . 

Mn,‘  £ Quare  icquitur  cylindrum  ipfum  fphsrs  fcfquialtcrumcflc.  3 Tqamcum  fpharacon. 
tineat  quattuor  eiufmodi  conos , quorum  cylindrus  continet  fex  , habebit  cylindrus  ad fpbaram 
proportionem  eandem,  quam  fex  ad  quattuor,  ndclicet  fef qui  alteram, 

Hsc  igitur  difta  fint  de  ijs , qux  Archimedes  in  libro  de  fphxra,  & cylindro  demon- 
ftrauit.  deinceps  vero  (vt  polliciti  fumus)  comparationes  quinque  figurarum,  qu* 
squalem  fuperficicm  habent,  deferibemus,  videlicet  pyramidis , cubi , offaedri , dode- 
caedri,  & icofaedri,  quarum  quidem  demonllrationes  non  per  rclolutiuam  methodum, 
vt  nonnulli  antiquorum  fecerunt,  in  prsdidlis  figuris , fed  per  coinpofitiuam  a nobis 
ad  id  ,quod  inanifeftius  cft , ac  breuius  rcda&xfunt . quoniam, & lemmata  oinnia  tmn 
parua,  tum  magna  ob  multos,  quidifeendi  ftudioftagrant , difpofui  nuincr  i quattuor- 
decim; tot  enim  hoc  loco  indigemus  .ad  comparationes  autem  hxc  praemittimus. 
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THEOREMA  XXXVI.  PROPOSITIO  XKXVIII. 


In  omni  triangulo  xquilatcro , quadratum,  quod  ab  vno  latere  fit, 
maius  ciuidem  cft,  quam  duplum  didi  trianguli,  minus  vero,  quam 
quadruplum . 


Sit  eniin  triangulum  atquilaterum  abc:  fitque  ad  bafim 
ec  perpendicularis  ah,  qua:fcilicct  iplam bifariam fecat , 

&a  bc  deferibatur  quadratum  suae,  quod  quidem  trian- 
gulum abc  fuperabit, cuir. perpendicularis  ah  trianguli  la- 
tere minor  fit  . & per  a ipfiac  parallela  ducatur  fac.  Quo- 
niam igitur  ab  poteftate  quadrupla  cft  iplius  bu,  erit  ar 
fefquitertia  iplius  h poteftate,  hoc  eft  db  iplius  i. f.  e 11 
igitur  db  minor , quam  dupla  bf.  atque  vt  db  ad  b f , ita 
eft  B i quadratum  ad  parallelogrammum  f c . ergo  & b a 
quadratura  parallclog. animi  fc  minus  cft,  quam  duplum 
otminusquamq  adruplura  trianguli  abc.  quadratumigi- 
tur  b e minus  cft,  quam  quadruplum,  maius  vero,  quam  duplum  trianguli  abc 


E 


COMMET^TJ-^IVS' 


Erit  a b fefquitertia  iplius  a h poteftate  ] Ex  penultima  primi  libri  elementorum  A 
Hoc  etiam  per  Jcje  a nobtt  demonftratumeft  in  commentar ijs  io  1 1.  propoftttonem  terlij  deci- 
mi libri. 


Et  minus  quam  quadruplum  trianguli  abc]  Eft  enim  parnllelogrammkm  fc  trianguli  B 
IC  duplum  cx  41 . primi  /<&'i  elementurun 


abc  duplum  cx  41 . prwu  bbn  elementurun  Gratus  codex  mancus  cft,  qutita  reJUttutnr . 
x,  ia«'w»  • 7<7f  «TAaVt.r  ri  * jS  y tfiyiir» , 


THEOREMA  XXXVII.  PROPOSITIO  XXXIX. 


Qux  centro  fphirae  ad  planum  odhedri  perpendicularis  ducitur,  po- 
teftate tertia  pars  cft  lcmidiametri  fphxrx . 


Sit  triangulum  fphxra:  otftaedrum  comprehcndmtis 
abc,  in  fphera  exiftens,  & circa  ipfum  circulus,  a fph  era: 
autem  centro  a ad  circuli  planum  oerpendicularis  os. 
critcx  fphacricit  punilu.n  a circuli  centrum  lungantur 
b b , b o . Dico  quadratum  femidia  nari  fphxrx  bd  qua- 
drati iplius  n b triplum  effc . Quoniam  enim  in  o&acdro 
oftenfa  cft  fphxrx  dia  nerer  poteftate  dupla  lateris  octae- 
dri;  cft  autem,  & femidiametri  fphxrx,  quadrupla  po- 
teftate: quadratum  cx  b e quadrati  ex  bd  duplum  erit. 

Et  quoniam  quadratum  cx  bc  triplum  cft  quadrati  cx  bb  per  n.  tertii  decimi  libri  jj 
elementorum,  & quadrati  ex  bd  duplum,  erit  quadratum  ex  bd  fcfquialterum  qua- 
drati ex  be.  Sed  quadratis  ex  bh,f.d  quadratum  cx  bd  eftxquale.  ergo  quadrata  ex 

— .«  -...j.-..  — — r.  r — :*i. — r — . • — quadratum  cx  »k  duplumeft 

Iratum  cx  ac  quadrati  ex  db 


B 

C 


bb,  f.d  quadrati  cx  na  fcfquialtera  funt ; ac  propterea  quadratum  ex  *a  duplum  e It  g 
quadrati  ex  Bt>;  quadrati  igitur  cx  b a , a u , hoc  cftjquadr. 

«.ii 


• ** 


eft  triplum. 


V a 
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aliter. 

Exponatur  quadratum , in  quo  dimidium  odaedri 
fit  ajscdb:  &iungantur  ac, ito  diametri  ipfiusqua- 
F drati  , & e f. ergo  ef  fcmidiamctcrcft  (phatrxcom- 
G prehendentis  odacdrum,vt  in  clementis  dcmonftra- 
tum  eft  . ducatur  a centro  rad  ipfam  ab  perpendi- 
H cularis,  fg.  erit  ac  ipfi  gb  «qualis , iunganturque 
K eg,  bb  . Et  quoniam  xquilatcrum  eft  triangulum 
L abe,&  ag  «qualis  g b i tranfibit  bg  per  centrum 
circuli  circa  triangulum  a se  deferipti.  ergo  qua:  a 
pundo  f ad  planum  abb  trianguli  perpendicularis 
M ducitur  in  redam  lineam  no  cadet  > cadat  vt  fb. 

N Itaque  quoniam  af  «qualis  eft  fb  , & angulus  afb 
*.  primi  clt reclus , erit  fac  dimidius  redi,  fed  & rectus  eft 
clcmcne.  F0A,  reliquus  igitur  afc  eft  redi  dimidius.  & obid 
Jcmenu  AC  aqualis  gf;  quadratumque  ex  af  quadrati  ex  fg  duplum,  eft  autem  nx- 
O qualis  fb.  ergo  quadrata  ex  ef,fg  tripla  funt  quadrati  ex  fg.  fed  quadrata  if,fo 
«qualia  funt  quadrato  ex  eg,  propterea  quod  b f perpendicularis  eft  ad  quadratum 
«.loxti.  quadratum  igitur  ex  eg  quadrati  ex  gf  eft  triplum,  atque  vt  eg  ad  r.  f,  ita 

' p bf  ad  ru,  cum  xquiangula  lint  epg,  bfh  triangula,  ergo  quadratum  bf  femidia- 
metri  fphxrx  quadrati  f h perpendicularis  ad  planum  odaedri  triplum  erit  ._ 

COMMEUTjtUtrS. 

A Erit  ex  fphsricis  pundum  s circuli  centrum  ] Ex  corollario  prima  proportionis  fpba- 

ricorum  Theodosi) . 

B Quoniam  enim  in  odaedro  oftenfa  eft  fph«rx  diameter  poteftatc  dupl*  lateri» 
odaedri  I la  lacerti/  decimi  elementorum, 

C Eft  autem  & femidiameti  i fphxrx  quadrupla  poteftatc : quedratum  ex  b c quadrati 
ex  bd  duplum  erit  ] Etenim  bc  eft  odaedri  latus  ■ & id  femidtamcte'  fpharx.  />.  Grato 
codice  legitur  iit’  II  i/  rii  1«  r»  uim r»  t»  r rpalpae  tvfapii.  ntnearxaaur  dia  nl  Wjj 
i»  W fi  I,  fed  legendum  $<•'  Ii  vi  rtc  •*  r»  nlinfl  7 Se  !►»«>«  TttravxUtia . 

i rr Aancr  ipa  7o'  loj'  fi  y 7»  in'  fi  f . 

D Et  quoniam  quadratum  ex  bc  triplum  eft  quadeati  ex  ?e  perit,  tertii  decimi  libri 
elementorum,,  & quadrati  ex  bd  duplum  cric  quadratum  ex  b n fefquialicrum 
quadrati  ex  bb)  Quorum  enim  partium  quadratum  cx  bc  cftjcx , earum  quadratum  ex  b'p. 
eft  duarum,  & quadratum  ex  bd  trium.  Gratus  codex  habet  ti t rt'  S ni  1?  tux„  fert, 
benium  autem  Ii«'  ti’  ifi  ni  1 y or/la . 

E Ergo  quadrata  ex  bb,ed  quadrati  ex  bb  fcfquialtera  funt  }ln  Geaco  codice  legitur 
ti  ipa  -m  fiti  ipuexnr  ri  iV  fi  i.  fed  legendum  vt  arbitrar , na  ipa  in'  fi  1,1  i tfuixiu 
ni  in  fit, 

F Et  B F ] Intel  ligantur  diametri  ipfius  quadrati  ac  , B d fefe  in  pundo  f fccantes . 

G Vt  in  elementis  demonftratum  eft  ] Videlicet  tu  14.  terti)  decimi  libri  rlemeutorum . 

H Erit  AG  ipfi  G B «qualis  j fiunt  cmm  anguli  f a b,  fbe  inter  fe  aquales,  ex  quinta  pri- 
mi  libri  elementorum,&  aquales, qui  ad  o redi  ergo  & reliqui  reliquis  aquales  funt, drenan- 
A.fexti.  guli  fac  triangulo  F B G funde,  cum  igitur  fit  Vt  fg  ai  g a,  ita  cf  ad  cb;  ent  ag  ipfi 
f, quiuti.  c>  aqualis. 

Iunganturque  bg,  eb  ] Grscus  codex  habet.  *)  ‘nt^nxi"u  Ego  legendum  puto 
£ influxi*  » • * £ efi. 

2,  Tranlibit  eg  per  centrum  circuli  circa  triangulum  axe  deferipti]  Er  corollario  pri- 
ma propoli eionis  terti)  libri  elementorum . 

M In  redam  lineam  e c cadet . cadat  vt  f h ] Cadet  autem  in  centrum  circuli  ex  corolla • 
rio  priitmpropofitiouis  Jpharicorum  Tbeodou) . 

N Et  angulus  a f b eft  redus]  Tftam  circa  centrum  f confiflunt  quattuor  anguli  aquales 
omntt  igitur  redi  funt. 

O Sedquadra»  ex  ef,  fg  «qualia funt  quadrato  cx  bc  ] Ex  qj. primi  libri  elemento • 


tt 
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rnm . In  Graco  autem  codice  legitur  a ».*  i«'  &n'  t irir  6ft  -nS  Sra‘fl*  fed  legendum 

t*  ira'  i £,  £»  iraL  £2»  *J&f  ira’  « ». 

Ergo  quadratum  hp  femidiametri  fphera;  quadrati  fh  perpendicularis  ad  planum  P 
ortae  iri  triplum  erit  ] Gratus  codex  $ to'  ira'  r.t  «V**  fcd  corrigendum  *j  ao  ira'  tuc 
i £ «> . 

THEOREMA  XXXVIII.  PROPOSITIO  XL.  / ‘ i 

Sic  triangulum  xquilaterum  abc  in  fphxra  delcriptum , fpharra:  au- 
rem ccnmnn  D,  a quo  ad  trianguli  planum  ducatur  perpendicularis  de. 
ergo  e ell  centrum  circuli  circa  triangulum  abc  dclcripti,  in  prima 
Inimicorum  Theodolij,  vt  in  iphxricis  dcmonllratum  fuit : & iunda  A 
a h producatur  . Dico  redam  lineam  ae  iplius  E f efle  duplam . 

Iunganturcnim  be,ec,  qua; inter fcarqualcs  funt,&quo- 
niain  vterque  angulorum  b a l , e b f tertia  pars eft  rerti , erit 
vterque  BEF,ABF  dux  tertia:  rerti, & triangulum  arf  trian- 
gulo b e p sequianguluin.  eft  igitur  vt  ab  ad  ef,  ita  bf.,  hoc 
eft  a t ad  ef.  Sed  ab  eft  dupla  bf.  ergo  & ab  ip/ius  ef 
dupla  erit . 
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» (v  .i  o “ • ' 

Et  iunrta  ab  producatur  ] videlicet  vfque  ad  trianguli  bafim  , quam  fecet  in  puntto  f . 

Iunganturcniin  b e,  bc,  qua;  inter  fc  aquales  funt  J Qio  dd  centro  circuli  ad  circum 
ferenttam  ducantur,  quibus  etiam  ell  aqualis  ah. 

Et  quoniam  ytcrq;  angulorum  b a b , b b f tertia  pars  eft  rerti  erit  vterque  f e f,  a b p 
dure  tertiae  rerti  ] I^eCfa  enim  linea  a b ab  angulo  trianguli  £ qui  lateri  dutta  per  centrum  cir • 
culi , qui  circa  triangulum  dcfcnbitur , baftm  bifariam  fecat , & adipfameft  perpendicularis , 
Vt  nos  dcmonftrauimus  in  commentariis  in  fecund  im  propofttionem  tertij  decimi  elementorum 
quare  angulus  bap  eft  aqualis  angulo  fac.  l^uodcum  trianguli  aquilateri  angulus  duas  re- 
8i  tertias  contineat,  erit  baf  angulus  terna  pars  rellt,  itidemque  angulus  eba,  tpfi  ell  a- 
qualis,  dr  reliquus  angulus  bbf  ex  quo  fequttur  angulum  bef  duas  rech  tertias  cjfe, vide- 
licet ip(is  bab,  b b a interioribus  & oppofttis  aqualem  ex  primi  elementorum . 

Eft  igitur  vt  ab  ad  bp,  ita  b e,  hoc  eft  ae  ad  ef]  Ex  q.  fexti  libri  elementorum. 

ab  ipfius  bf  dupla  erit  j Simile  quippiam  a nobis  dcmonUratum  eft  in  commenta - 
rijs  in  primam  propofttionem  quartidcctmi  libri  elementorum, eam  fcilicet , qua  a centro  circu- 
li ad  latus  trianguli  aquilateri perpendicularis  ducitur , dimidiam  effc  cius , qua  ex  centro  cir- 
culi . eft  enim  b centrum  circuli  circa  triangulum  abc  defcripti , & a e aqualis  ei , qua 
ex  centro . 
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Sit  circulus  abcd  circacentrum  e,  & diameter  ac;  pentagoni  au- 
tem latus  fit  d g B lecans  diametrum  a c ad  redos  angulos,  & ipfi  cgi- 
qualis  ponatur  gf.  Dico  redam  lineam  ec  extrema,  ac  inedia  ratione 
lecari  in  p,  & ef  maiorem  portionem  efle. 


lungan- 
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A Iungantur  enim  ep,fd,cd.&  quoniam  eo 
circumferentia  cft  decagoni,  qu6d  dcb  yentago^ 
ni  Iit;  anguius  nae  continet  duas  quintas  re£li 
quare  vterque  angulorum  hcd,  edc  quatuor  re- 
ili  quintas  continet.  Sed  fg  cft  aquaiis  gc,  &C 
communis  og,  & qua:  ipfain ad rcdlos fccet angu- 
B los.  ergo&  fd  aqualiserit  dc,  ac  propterca  an« 
gulus  n.  o angulo  ucf  aequalis  continebit  quat* 
tuor  quintas  reiti.  continet  autem  feo  dua6  quin- 
C tasrcili, reliquus  igitur  fdf  duas rcili quintas con- 
tineoit : eritque  def  angulus  angulo  fdb  aqualis 
quare  & latus  ef  aequale  lateri  fd,  hoc  cft  ipfi  dc. 

Itaque  quoniam  edc  angulus  angulo  bcd,  vide- 
licet ipli  nic  cft  aqualis,&  communis  uci;  erit  reliquus  dec  aqualis  reliquo  fdc 
& triangulum  dec  triangulo  fdc  aquiangulum . Vt  igitur  ec  ad  cd,  ita  cft  dc 
ad  cf,  mcoque  bcf  reilangulum  quadrato  ex  cu  eft  aquale.  Sed  cd  aqualis  cft 
ef.  rcdlangulum  igitur  ecf  quadrato  ex  ef  aquale  erit . ergo  re£la  linea  ec  extre- 
ma, ac  media  ratione  fefta  eft  in  f , atque  cft  e f maior  eius  portio . - 


C 0 M M E H T A I V S. 

A Et  quoniam  c d circumferentia  eft  decagoni , quod  dcb  pentagoni  fit  J 7{am  cum 
reda  linea  ac  fccet  ipfam  db  airettos  angulos , & circumferentiam  d b bifariam  fecabit , 
quod  ex  50  tertij  libri  elementorU'n  manifeflo patere  potefi  • 

Ergo  & fd  aqualis  erit  dc]  Ex  quarta  propofitione  primi  libri  elementorum . 
Reliquus  igitur  h d f duas  redii  quintas  continebit  ] Efi  enim  angulus  exterior  dfc  duo* 
bus  interi  tribus , & oppofitis  aqualis  ex  3 2.  primi  libri  elementorum • 

Ex  ijs  autem > qua  hoc  loco  demonflrantur, fatis  conflare  poteft.  fi  hexagoni  latus  extrema,  ao 
media  ratione  fecetur , maiorem  eius  portionem  cjfc  latus  decagoni . 


theorema  xl.  propositio  xlii. 

* u ' v v,y  **.  r 

Si  re&a  linea  extrema,  ac  media  ratione  fecetur,  quod  fit  a tota  ad 
id  quod  quinquies  fit  a minore  portione  maiorem  proportionem  habet, 
quam  quattuor  ad  tria . 

Rc£la.n.linca  a b extrema,  ac  media  ratione  fecetur  in 
c,  fitq,  minor  ipfius  portio  c » . Dico  quadratam  ex  a b ad  D rc 

id , quod  quinquies  fit  a c»  maiore  hab  re  proportionem,  a— 1 1—1  b 

quaui  quattuor  ad  tria.Ponatur  ipfitB  a:q  ual  is  cd.  Quo- 
niam igitur  a b extrcma.ac  media  ratione  fccatur  in  c,c  unt  quadrata  ex  a b,«  c aqual ia 
A triplo  quadrati  cx  ac,  cx4  theoremate  tertijdecimi  Jib.clcm.  hoc  eft  aequalia  triplo 
B re&anguli  1 b c . fed  triplum  re&anguli  a b c aequale  eft  triplo  reflanguli  a c b , & ti  lplo 
C quadrati  ex  b c.  etenim  quod  feincl  a b c continetur  aequale  cft  rc&agulo  a c b,&  ci,quod 
fit  cx  b c quadrato  ex  3.  fcc.  lib.  ele.  & ablato  communi  quadrato  cx  b c , erit  reliquum 
D cx  a « quadratum  squale  triplo  redlanguli  a c b , & duplo  quadrati  cx  b c,hoc  eft  xq  ualc 
triplo  redlanguli  a c d,  & duplo  quadrati  ex  c d . At  vero  triplum  rc£languli  a c d eft  x- 
quale  triplo  i-e&anguli  a d c,  & triplo  quadrati  cx  c d . nam  quod  femei  a c d cotinctur 
E cftxqualc  rc&angulo  ad  c,  & quadrato  cx  c n.  ex  eadem  $.  fecundi  libr.elcmcnt.  Qua- 
dratum igitur  cx  a b xquale  cft  triplo  rcdanguli  a d c ,&  quintuplo  quadrati  cx  c d,  hoc 
cft  qu  ntuplo  quadrati  cx  c b . ponatur  ipfi  a r>  aqualis  d b : perfpicuum  eft  a d minorem 
e fle,  quam  r>c,  quoniam  & c a extrema,  mediaq,  ratione  fecatur , & maior  portio  ipfius 
p cft  dc.  Generaliter.n.fi  rcfta  linea  extrema  ac  media  ratione  fecetur,  vt  a f,  cuius  mi- 
nor portio  fit  c b , ipfiq;  c • aqualis  ponatur  c n , & a c extrema  , ac  media  ratiene  fefta 
erit , & cius  maior  portio  d c.  ob  eandem  quoqj  caufam  & d c extrema  ac  media  ratione 
G fccatur  in  i,  & maior  ipfius  portio  cft  u e.  pofita.n.cu  ipfi  d c aquali,erit  tota  a b extre- 
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ma,*c  media  rationi  irrpundlo  e fedta.  minor  igitur  eft  « c,quam  vtraq;  ipfarum  mid«, 
quoniam  vt  a c ad  eo,  ita  cftcDad  da,  hoc  eft  ad  db  . & diuidendo  vt  * nad  dc  , ita  e r 
ad  r d . minor  autem  eft  a d,  quam  dc.  ergo &cb,  quam  bd  minor  eric.  Quadruplum  H 
igitur  o e c redtanguli  maius  eft  rcdtangulo  d c e . commune  apponatur , videlicet  qua- 
druplum redtanguli  d c e.  creo  quadruplum  o bc,  & quadruplum  d c b redtanguli, hoc  eft  K 
quadruplum  quadrati,  quodfit  ex  on  maiora  funtquintuplo  redtanguli  dch  . Sed  qua-  L 
druplum  une  redtanguli, & quadruplum  quadrati  cx  d e aqualia  funt  quadruplo  redtan- 
gulicDB.  quadruplum  igitur  redtangulic  de  maius  eft  quincuplo  ipiiusoce.  Rurfus  M 
commune  apponatur  quintuplum  redtanguli  c DB.eric  nonuplum  redtanguli  c d e maius 
quintuploDC  e,&  quintuplocDB  redtanguli , hoc  eft  maius  quintuplo  quadrati  ex  dc.  N 
triplum  igitur  redtanguli  a dc  ad  quincuplum  quadrati  cx  dc  maiorem  proportionem  O 
habet, quam  ad  nonuplum  redtanguli  adc.  proportio  autem  tripli  adc  ad  nonu- 
plum a d c redtanguli  eft , quam  habet  vnum  ad  tria . ergo  triplum  redtanguli  adc  ad 
quintuplum  quadrati  ex  dc  maiorem  habet  proportionem,  quam  vnum  ad  tria,& 
componendo  triplum  redtanguli  adc,  & quintuplum  quadrati  cx  dc,  hoc  eft  qua-  P 
dratiex  cb  ad  quintuplum  quadrati  ex  ci  maiorem  proportionem  habet,  quam  quat- 
tuor ad  tria.  Sed  demon  (Iratum  cfl  triplum  redtanguli  a dc,&  quintuplum  quadrati 
cx  cb  quadrato  ex  ab  aequale  cfle . ergo  quadratum  cx  ab  ad  quintuplum  quadrati 
cx  c * maiorem  proportionem  habet,  quam  quattuor  ad  tria . 

CORO  L' LAR  IV  M. 

Ex  quo  manifefte  conflat  quadratum  cx  AB  quintuplo  quadrati  ex 
CB  maius  cflc. 


coMME^ranirs. 


Hoc  eft  squalia  triplo  redtanguli  abc]  £/l  enim  reOangulum  abc  aquale  quadrata  A 
tx  ac,  quod  ab  extrema  , ac  media  ratitae  f ecetur  m c . 

Etenim  quod  fcmcK  abc  continetur  squale  eft  rcdlangulo  ac?  & ci,  quod  fit  cx  B 
»C  quadrato]  Grae  is  codex  ir«'  To'  irra"-  in'  a $ “»•»  Sh  mf  fen'  a t y , c,  nti 
Sed  legendum  e/l . £ to'  ara"  \m'  a p y JoV»  kt  nj  \iro'  ayfi^nj  Sw*  d > ■ 

Ex  tertia  fecundi  libri  elementorum  ] ToJIbac  m Graco  codice  nonnulla  teguntur,  qua  C 
»ot  con fulto  reliquimus  , ne  idemfruflra  iteretur . 

Hoc  eft  squale  triplo  redtanguli  a c d , & duplo  quadrati  cx  cd]  Fallactlenim  cd  D 
ipfi  c E aqualis  . 

Quadratum  igitur  ex  as  squale  eft  triplo  redtanguli  adc  & quintuplo  quadrati  E 
ex  cd]  t^amque  erit  aquale  triplo  reft  anguli  adc,  dr  triplo  quadrati  ex  cd  una  cum 
duplo  quadrati  ex  B c hoc  et  quadrat i ex  c D . 

Generaliter  enim  fi  redlalinea  extrema,  ac  media  ratione  fecctur,  vt  ab,  cuius  F 
minor  portio  fit  cB,ipfique  cb  squalis  ponatur  cd;&  ac  extrema,  ac  media  ratio- 
ne fedla  erit,  atque  eius  portio  dc]  fit  reSa  lines  ab  quadratum  ab,  «5*  dupla  figura 
dejcnbitur.  Igioniam  igitur  a b extrema,  ac  media  ratio- 
ne feli  a ei  «is  c,  quod  ab,  bc  continetur , videlicet re- 
tiangulum cb  ei  aquale  quadrato  ex  ai.  Sed  ipfi  c u a- 
quale  ei  g'b  retd  angulum,  ergo  o s quadrato  a rei  aqua- 
le  altaque  i areS  angulo  gb  auferatur  quadratum  r r , 
a quadrato  \r  auferatur  tp  quadratum,  quod  quide  net 
aquale  quadrato  fi,  cum  dc,  cb  lint  aquales  inter  fe  • 
reliquum  g k re3angulum,hoe  cfl  reti  angulum  ut  nempe 
D F gnomoni  m xo  aquale  erit . a quibus  ablato  communi 
ic,  erit  reliquam  dg  re3  angulum  aquale  quadrato  lf. 

*4t  Vero  reUaugulum  do  ipis  ca,  ad  tontuetur,  er 
quadratum  ir  fit  a dc.  Kr  igitur  ac  adc»,  ita  cd 

ad  d a.  Sed.  A c maior  et , quam  c».  ergo  eje  c D , quam  K ^ 

D a maior  erit , re  Ha  igitur  linea  ac  extrema , as  media  ratione  fetatur  i • o,  & maior  eiut 
portio  efi  cd»  quod  oportebat  dcmonflrare  . 
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G Pofitacnim  cb  ipfi  cd  aequali,  erif  tota  ab  extrema,  ac  media  ratione  fe&ain  t J 

Ex  $.  terti]  decimi  libri  elementorum. 

H Quadruplum  igitur  nae  re  &angulum  maius  eft  rc&angulo  dce]  EeUaugulum  cmm 

dcb  iji  aquale  ntl angulo  dec,  & quadrato  ex  e c • qua  multo  minora  Juni  quadruplo  re- 

tiangult  duc.  , 

K Hoc  eft  quadruplum  quadrati , quod  fit  ex  d b 3 HeBangulum  namque  dcb  quadrato 

ex  P E ejl  aquate  ob  extremam , ac  mediam  rationem . 

L Sed  quadruplum  duc  rcftanguli,& quadruplum  quadrati  ex  db  aequalia  funt  qua- 
druplo re&anguli  cd,b]  Effi angulum  enim  dbc,  & quadratum  ex  de  aqualia  Juni  re. 
ftaugulo  cde  , ex  3.  fecundi  libri  elementorum . / 

M Quadruplum  igitur  rc&anguli  cde  maius  eft  quintuplo  ipfius  ©cfe  3 Gracus  codex 

mancus  e/1  qui  ftc  rellnuetur , 70  ttftL  717tar.it  <sk  y 1 « /<*£or  ti  srtrfaKir  -uet'  «T  y * . 

N Hoc  eft  mai^  quintuplo  quadrati  ex  d c ] Sunt  enim  reclangula  cde,  d c a quadrato 
ex  d o xntalia*  ex  2.  fecundi  libri  elementorum . 

O Triplum  igitur  re&anguli  adc  ad  quintuplum  quadrati  ex  dc  maiorem  prepor- 
tionem habet  ,quamadnonuplum  rcftangwli  adc  j Ex oilaua quinti libriclemeniorum 
pru  r:£l  angulo  autem  cdb  aflumpfie  adc  , quod  eft  aquale  ipfi  cde  , funt  enim  ad,de  in- 
ter [c  aquales . 

p ' Et  componendo  triplum  rc&anguli  adc,  & quintuplum  quadrati  ex  dc,  hoc  eft 
quadrati  cx  cb  ad  quintuplum  quadrati  ex  cb  maiorem  proportionem  habet,  quain 
quactuor  ad  tria  J Ex  z8  quinti  Itbri  elementorum , quam  nos  addidimus  . Gnccns  codex • 
Te'  «)<t  7 fle  <an'  etfyt)  ‘rtrtebat  Sto'  rrob  70'  -xirTame  $n'  yfi  f*«£e*t  Ao>or , «X« 

vrtp  <T  n v>it  y.  i ege  ttS2i  re  vwqas.it  yP  ts'  cwT«*ir  /3  fc«£o  ta  kiyor 

UTTif  c?  trfit  y . 


THEOREMA  XLI.  PROPOSITIO  XLIII. 

i ' r ,*  i.f  fh  ^ j 

Potcftate  duodccuplum  perpendicularis  eius,  quae  a centro  fpha:rr 
icolaedrum  comprehendentis  ad  vnum  aliquod  icofaedri  planum  duci- 
tur , maius  cit  potcilate  quintuplo  lateris  icofaedri. 
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Exponatur  circulus  abc  fufeipienspenta- 
gonurn  dodecacdri , vt  inclementis:  fitque 
ac  circuli  diameter  , centrum  e,  & dkb 
pentagoni  equiLtcri  latus  ad  reftos  angulos 
ipfi  diametro  . Eft  autem  illud  latus  icofae- 
dri vt  in  elementis . & a pumftis  e c eri- 
gantur rc£t<e  line?  ad  circuli  planum  perpen- 
diculares, fehg,  lc,&  vtraque  quidem 
ipfarum  uh,  cl  fic  latus  hexagoni;  vtra. 
que  vero  a f,  ch  dccagmi;  feccturque  eH 
bifariam  in  pun£U  o,  quare  o eft  ipfius 
fphaerx  centrum»  vt  apparet  m 16.  theore- 
mate terti) decimi  libri  elementorum.  Ita- 
que iungantur  ld,le,lk,bc.  Et  quoniam 
hexagoni  latus  eft  ct,& ec  latus  decago 
ni , angulufquc  b c l reftus ; erit  b l penta- 
«mni  hrusDcr  10.  theorema  tcrtudecum  li-  , 

elementorum . Similiter  ,&ld,&bd.  triangulum  igitur  b t?  aquilaterum  ift 
rv  ite  nux  icofaedrum  continent-  Rurfus  quoniam  ltc  perpendicularis  eft  ad  bd, 
^n,  ’;.in  ner  ac,kl  du<ftum,quod  tranfit  per  parallelas  t c,  cl,  re£lum  erit  ad 
• ?flm  pn  Pac  propterea  bd  addiaum  planum  eft  perpendicularis.  ha»c  emm  in  fo- 
p Jidis  elementorum  oftcnfa  funt.  ergo  omnia,  quajper  b d tranfeunt  plana,  quorum 
F vnum  eft  triangulum  f.ld,  refla  funt  ad  planum  per  oc, cl,  in  quo  eft  triangulum 
aUarc  triangulum  bld  ad  ipfum  ckl  reflum  erit.  Ducatur  ad  reflam  li- 
neam kl  perpendicularis  on.  duo  igitur  plana  ckl,  bdl  inter  fttcfta  funt.  & ad 
j communem  ipforum fefiioncra  kl  in vno plano  perpendicularis  cftoN.  cjo  & om 
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adcriangulum  no  eft  perpendicularis,  quod  cum  l»  dupla  fit-iplius-sx , erit  & ls  Ht 
&ipdus  m K dupla  ex  qa.huius.  fecptur  a bifariam  in  pun&o  «,&  om  mngatur  , 
erit  vtique  om  parallela  ipli  ec.  e(l  eniin  bo  «qualis  cm,  quoniam  & c L , »u'du-  K 
pi*,&  parallela;  liint . pratterca  L-t  cft  ecqualis  u , etenim  in  triangulo  et  l apii  £• 
ck  .equidiftans  dufla  cft  i u.  atque  cft  tu  aequalis  mc,  & t.s  ipiius  s k dupla. 
Quarum  igicor  partium  k l cft  fex » earum  i.  n erit  quattuor , x n duarum,  & vtra-  , 

quen,  ix  trium,  & reliqua  ti  vnius.  ergo  Li  tripla  eft  ipiius  in.  Dico  duode- 
cim quadrata  ex  on  quinque quadraciscx  b d arqualia  efle  i Ponatur  ipfi  ck  ax]u&-  M 
Iis  xx.  Itaque  ex  41.  huius  refla  linea  ec  extrema  ac  media  ratione  fcfla  eltin  x, 
cuius  maior  portio  sx  , & ex  41.  huius  quadratum  ex  e c maius  cft  quin tuplo  quadrati  N 
minoris  portionis  xc.  ergo  quadratum,  quodficex  ec  quadrati  ex  cx  maius  cft, 

3 uam quincuplum. quadra.i  verocx  c K maius,  quam  vigintuplum.  atque  cft  vtqua-  O 
ratum  cx  ec  ad  quadratum  ex  cx,  ita  quadratum  cx  lc  .ad  quadratum  ex.CK,  hoc  P 
cft  quadratum  ex  on  ad  quadratum >.x  ni;  requiqngula  enim  funt  triangula  oni,  Q_ 
lim,  lkc.  quadratum  igitLr  ex  on  maius  cft  vienti  quadratis  ex  ni  . & qif.  qua-  R 
drataexo  s 7x0. quadraciscx  11  funt  maiora  . fed  710. quadrataex  n i funt  So.  qua-  S 
drata  ex  li,  etenim  li  oftcnfaeft  tripla  ipiius  in.  ofloginta  wro  quadrata  cx  11.  T 
funt  io.  quadrata  cx  u>  qu,d  xl  ipiius  li  iit  dupla.  At  io.  quadrata  ,cx  n funt  V X 
15. quadrata  cx  bd:  aequiljccru.n  namque  eft  triangulum  on,  perpendicularifque 
ix,6c  an  ipiius  k l poccftatc  fefquitertia.  ergo  quadrata  cx  on  quindecim  qua-  Y 

dratisex  bd  funt  maiora,  S:  ob  id  duodecim  quadrata  cx  on  quinque  quadratis  cx  Z 
so  maiora  erunt ; quod  oftendere  oportebat . \ 
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Exponaturcirculus  uc  fufeipiens  pentagonum  dodccaedri , vt  in  elementis  J pro-  A 
popttonc  i6.tcrtii  decimi  libri . 

Eft  autem  illud  latus  icofaedri , vt  in  elementis]  Eodem  in  loca.  ,,  ,r,_.  B 

Etapunflis  e c erigantur  refla:  linea:  ad  circuli  planum  pcrpcdicularis  fe,hg,cl]  C 
Intellegitur  t E dodecacdn  latus  eji  infra]planum  circuli  »bco,  tr  e ;c  fupra  , quarum 
E utfl  latus  hexagoni, dr  hg  dee  agoni  Grxcas  codex  b.bet  tu  £•,»>*  fedlegeudum^i  nb,yK. 

Quare  o eft  ipiius  fphxrm  centrum,  vt  apparet  ii)  16.  theoremate  tcrtijdccimi  li-  D 
bri elementorum . ] E,l enim  e e c.  rt  fphxradiameter, qu  e ex  luere  hexagoni  an,  & duo- 
busdecagoni  fe.hi  in  eodem  circulo  ieferiptorum  lateribus  conflat . centrum  igiturfpbt- 
ntcflpundum  illud , quod  latus  hexagoni  bifariam  diuidit . ..  -v  n ■? 

■ Rurfus  quoniam  ti  perpendicularis  eft  ad  bo,  & planum  per  \.c,  ki.  .du»  E 
flum,  quod  tramit  per  parallelas  bc,  ci  reftum  erit  ad  ipfam  bd,  ac  proptiirfca 
>d  addiflu.nplanu.n  eft  perpendicularis]  Cum  enim  retia  tinca  bd  dubii, s reff is  lineis 
ac,  lk  fefe  mutuo  fetantibus  ,in  communi  leti  tone  ad  angulos  re  fas  uiKflat : & ad  eartiqi 
planum  perpendicularis  erit,  -x  4.  V ‘deci  ni  libri  elem-nt  >rim . G'Xcus  a ,trm  cod-x  Hiber', 
ty  irrf  lun  R t . y no'  n.  tui  fft  uy  k K ipn,  itrintSr  oripohr  no  tm'  on  xy  «s*aJ 
A ima,  optnr  Ut  e rir  Rt.  Sed  leg  Um  , Vtarbrror  . i,  l»ii  i An  rn  $ t, £ n'  hf 
dV  « npnyuX  irinior  inp  Shr  tid  rff  1171  rupuixtxoir , opi  it  it,  mpdt  nor  fit. 

Ergo  omnia,  qua:  per  bd  tranfeuiuplai.a,  quoiumvnum  cft  triangulum  bld  refla  F 
funt  ad  planum  per  eg,cl]  £rtg.  undecimi  libri  elementorum . 

Ergo&os  ad  triangulum  bld  cft  perpendicularis]  Ex  4.  d,  finitione  Vndeeimt  li-  G 
Iri  elementorum  atque  erit  pnnclum  s centrum  circuli , triangulum  »Lp  comprehendentis 
ex  corollario  prima  fphxricornm  Tbcodostj  . 

Quodcu  n lb  dupla  fit  ipiius  bx  , erit  & l n ipfius  N x dupla  qx  40.  huius  ] Idea  H 
enim  0 lendi  tur  ln  duolamejfe  iodus  nk  ex  eo, quod  lb  ipfius  n /i:  dupla.  In  Graco  co- 
dice legitur  y tiTKi  Sbr  i \ i tic  •*.  corrigendum  autem  ric  Rn. 

Erit  vtique  os  parallela  ipli  ec.  cft  eniin  eo  asqualis  cm.  quoniam  & cl,  eii  K 
dupli.  & parallelas  funt  ] Ex  jj.  primi  libri  elementorum  . f. 

Prasterea  li  cft  atqualis  1 x.  In  triangulo  euiin  ckl  ipfi  ck  parallela  dufla  eft  L 
I M ] Exx.  Cexti  libri  elementorum  . 

Ponaturipfi  cx  squalis  xx]  In  Grteco  codice  legitur  *«'£»  n uylrnd  m f . M 

ftd  tegendum  'm  » n S . . . 

Cuius  maior  portio  ex]  Grecns  codex  y t«'  pillflo  uuniii  nptpn.  ri  e . leg,  t«'  1 f • N 

. “ Qh»- 
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O Quadrati  vero  ex  ex  maius,  quam  vigintuplura  ] Quadratum  enim  ex  ex  quadruplum 

ell quadrati  medietatis  c K,  cum  proportionem  habeat  duplam  eius , qua  efl  x e ad  e K . ex 
20.  fexti  libri  elementorum  • 

P Atque  cft  vt  quadratum  ex  b e ad  quadratum  ex  e x , ita  quadratum  ex  l c ad  qua- 
dratum  ex  CK]  Ex  7.  quinti  libri  elementorum,  pofit*  enim  fune  ec  ,cl  inter  fe  squales, 
Acquiangula  enim  funt  triangula  oni , L 1 m , lkc]  Triangulum  namque  limJi- 
, mile eft triangulo  lkc  propter  lineas  im,kc  parallelas . Sed  trianguli  oni  reftus  angu- 
lus ad  N efl aqualis refto  ad  c , Vel  m , & angulus  oin  aqualis  ipfi  lim,  qui  ad  verti- 
cem conllituitur . ergo  & reliquus  reliquo  aquatis . Gracus  codex  hoc  loco  corruptus  efl  * 

R Et  i&.  quadrata  ex  o n 710.  quadratis  ex  n i funt  maiora  ]mQuam  enim  proportionem 
habet  i,adio*eandcm  ^6,habet ad  720. 

S Sed  7x0.  quadrata  ex  ni  funt  80.  quadrata  ex  li]  T^amcum  ti  tripla  fit  ipfius  in, 

erit  quadratum  ex  li.  nonuplum  quadrati  ex  in  , ac  propter  ea  "unumquodque  quadratorum 
ex  li  continebit  p.  quadrata  ex  in.  oftoginta  igitur  quadrata  ex  n funt  710.  quadrata 
cx  in. 

T O&oginta  vero  quadrata  ex  c l funt  xo.  quadrata  ex  lk]£J?  enim  quadratum  ex  x t 

quadrati  ex  L 1 quadruplum . 

V Quod  rl  ipfius  Ll  fit  dupla]  Gracus  codex  InrKn  ytf  n lu  rue  fi . fed  legendum  tt- 

WA»  Jflf  «Alt  T»fA  I . 

X Ac xo. quadrata  cx  kL  funt  15.  quadrata  ex  id,  xquilaterum  namque  cft  trian- 
gulum dlb,  perpendicularifque  lk,  & bd  ipfius  kl  poceftacc  fefquitertia  ] Eli 
enim  quadratum  ex  bd,  videlicet  quadratum  ex  n l aquale  duobus  quadratis  ex  bk,kl. 

, Sed  quadratum  ex  lb  quadruplum  efl  quadrati  ex  bk.  ergo  quadratum  cx  lr  reliqui  qut. 
drati  ex  k l fefquitertium  erit . Gracus  codex . tfton  XI  t J vot'  «a  il  <P£J‘  &>'  fi  X . 

Sed  legendum  vt  opinor , ***#«  X)  ri  W *a  /»  r*  dvt  /3  X . neque  enim  10.  quadrata  ex 
K t 1 5 quadra.is  ex  b d fynt  m uora , fed  ipfis  aqualia , Vt  mani  fello  apparet . 

T Ergo  36.  quadrata  ex  on  quindccin\  quadratis  cx  bd  funt  fnaiora  ] Hoc  eftpri* 
mum  matus  ed  ultimo  • Gracus  codex  <*«••  ac  t*  X er  ii  ‘fff  «tW  £X:  tegendum  autem 
• n Ar  rdd*o'  ii  4ft  d ’»«’  ^X 

Z £tob  quindecim  quadrata  ex  or  quinque  quadratis  cx  bd  maiora  erunt]  Ex  ij- 
quinti  libri  elementorum  ; vtrumqueemmVtriuJ que  tertia pars  efl. 

THEOREMA  XLII.  PROPOSITIO  XLIV.  i 

Si  du£  xzQlx  linea:  extrema,  ac  media  ratione  ieccntur,  in  lubie&a 
funt  analogia . 

Sccetur  enim  a b extrema , ac  media  ratione  * 

in  c,  ita  vt  maior  ipfius  portio  fit  ac.  fimiliter  ^ c R . 

& d e fecetur  in  f , fitque  maior  p rtio  d f . Di-  A : — ^ Xm[  • 

co  vt  tota  a b ad  maiorem  eius  portionem  a c,  ita  F 

effc  & totam  de  ad  maiorem  portionem  df*  d j.-. — *B 

Quoniam  enim  ab  c reftangulum  squale  eft  qua-  : 

drato  ex  ac,  rettangulum  vero  def  aquale  , 

quadrato  ex  df;  erit  vt  abc  re&angulum  ad  quadratum  ex  ac,  ita  recta  ilgulutii 
dep  ad  quadratum  eX  df.vC  igitur  quadruplum  rc&anguli  a bc  ad  quadratum  cx  ac 
ita  quadruplum  re<ftanguli  dgf  ad  quadratum  ex  df:  & componendo,  vt  quadru- 
plum redtanguli  abc  vna  cum  quadrato  ex  ac  ad  quadratum  cx  a c , ita  quadruplum 
rettanguli  def  vna  cum  quadrato  ex  df  ad  quadratum  ex  pf.  Sed  quadruplum  rc- 
ftanguli  abc  vna  cum  quadrato  ex  ac  cft  quadratum  quod  fit  ex  vtraque  ab,bc  per 
ottauum  theorema  fecundi  libri  elementorum,  & quadruplum  rc<ftanguli  dlf  vna 
cum  quadrato  ex  bf  cft  quadratum,  quod  fit  cx  vtraque  de,rf.  ergo  vt  quadra- 
tum cx  vtraque  ab,  sc  ad  quadratum  cx  ac,  ita  quadratum  cx  vtraque 
cb,ef  ad  quadratum  ex  df.  & longitudine  vt  vtraque  ab,  bc  ad  ac,  ita  vtra- 

3uc  DB)  ev  ad  df  » componendoque  vt  vtraque  ab,  bc  vna  cum  ac*  hoc  cft 
uae  ab  ad  ac,  ita  vtraque  de,bf  vna  cum  df,  hoc  cft  duas  pf.  ad  df;  & ante- 
cedentium dimidia , vt  a b ad  A c , ita  d e ad  d f . Ex  quo  manifefte  patet , fi  fint  dux 
. rcftae  lineie  xquales  vc  ab,  df  , quarum  vtraque  extrema,  ac  media  ratione  fccctur, 
in  punftis  cf,  erunt  maiores  portiones  ipfarum  aequale*  inter  fc,&  minores  fimiliter 
r acqua- 
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«quales.  Quoniam  enim  demonftratumell,vt  ab  ad  ac,  icaeffe  db  ad  Dr;St  per-  - 
mutandoerit  vt  ab  ad  db,  ita  ac  ad  de. 

•*’  '•  p ■ ■ J ■ '•*>  • 3 1 ■■  • 1 v «j 
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Hoc  fimiliter  demonfiratum  efi  in  quartodccimo  libra  elementorum,  propofitioue  TIU. 

THEOREMA  XLIII.  PROPOSITIO  XLV.  ?'.«r  , 

■ -n  "i. 7 it  j >1  it..ibc..  . ulqinniup 

Sit  femicirculus  A Bc  cuius  centrum  e:  fitque  a c tripla  cd:  &i  ipfi  A<p 
ad  rectos  angulos  db’;  & ab,  bc  iungantur,  erit  ac  ipfius  cb  potelta-  A 
te  tripla ,vt  enim  ac  ad  cd,  ita  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  cx  cb, 
ob  triangulorum  A bc  , bcd  fimilitudinem . Itaque  iecerur  bc  extrema,  ;\ 
ac  media  ratione  in  H , Vt  maior  portio  fit  B H : & fiat  c E potdlatc- 
quintupla ipfius  EF;  quod  quicLm  fieri  potcll,  etenim  ce,  cum  fit  lon»  B C 
gitudinc  tripla  ipfius  ed,  potellate  nonupla  erit . Dico  proportionem 
BH  ad  cf  potellate  efle  eam  quam  habent  quinque  ad  tria.  . i-> 

t'  . i :i  a 

Ponatur  ipfi  pe  squalis  bg,&  fg  extrema 
ac  media  ratione  fecctur  in  j,  vt  pk  fit  nu; 
ior  ipfius  portio . St  quoniam  refla  linea  c e fui 
ipfius  portionem  bf  quintuplum  poteft  , St  du- 
pla ipfius  b f extrema , ac  media  ratione  feca- 
tur  m k:  erit  kf  squalis  fc  per  .fecundum 
theorema  tertij  decimi  libri  elementorum  qua- 
re Sc  c g extrema , ac  media  ratione  fefta  eft 
in  f , cuius  maior  portio  fg.  Scdcxeo,  quod  proxime  demonfiratum  eft , vt  Cs  ad 
bh.  Ita  co  ad  gf,  hoc  elt  g f ad  fc  : St  permutando  vt  f c ad  fg  . ita « n-ad  cf. 
Quoniam  igitur  ac  ipfius  quidem  ci  potellate  tripla  eft,  ipfius  vero  gf  quintUpla':  K 
quarum  partium  ac  potellate  eft  quindecim,  earum  cb  eft  quinque, St  fg  triumjer- 
go  bc  ad  fg  potellate  eam  proportionem  habet,  quam  quinque  ad  tria,  quare,  St  bh 
ad  1 • poteftatem  habet  eandem , quam  quinque  ad  tria . 

C0MMS2{T«iHirs.  ■ A 
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Erit  ac  ipfius  cb  potellate  tripla;  vt  enim  ac  ad  cd,  ira  quadratum  ex  ac  ad  A 
'quadratum  ex  ci]  i{am  eum  triangula  aec,bcc  aquiang  ula/inr  ,tx  t.  fexn  Itbri  ele- 
mentorum, erit  Vt  ac  ad  c b id  triangulo  a b c , na  b c ai  cd  in  triangulo  B t>  c . ergo  a e 
ad  c D,  bocefi  Vt  prima  ad  tertiam , ita  quadratum  pnm  ac  ad  quadratum  cb  fecunda  ex 
corollario  10.  ctufdcm  . 

Quod  quidem  fieri  poteft  ] Si  reBa  linea  ce,  qua 
producatur  in  l,  ita  vt  cb  ipfius  ei.  fit  quintupla;  & 
tirca  diametrum  c L dcfcrtbatur  femicirculus  cml; 
per  que  a ip(i  ci  ad  rcBos  angulos  ducatur  E M ■ erit  c B 
ipfius  em  pote  (late  quincupla  .Vt  enim  c a ad  em  ,tta 
ME  ad  B L . quare  ut  e H ad  E L , ita  quadratum  ex  c E 
ad  quiiratum  ex  E M . Si  igitur  E F fiat  aqual  u em,  faBum  iam  erit , quod  oportebat . 

Etenim  cb  cum  fit  longitudine  tripla  ipfius  Er  , potellate  nonupla  erit]  Eli  enim  C 
AC  longitudine  tripla  ipfius  cd,  quare  a d dupla  e(l  nc.  Itaque  quoniam  tata  ac  dupla 
efi  totms  c b , & pars  a d itidem  dupla  partis  d c erit,  & reliqua  c D dupla  reliqua  t>  e , & _ 
tota  c E ipfius  e D tripla . 

Quare , St  c g extrema , ac  media  ratione  fcRa  eft  in  f,  cuius  maior  portio  f g ] D 
Ex  i}>  tertij  decimi  libri  elementorum-  --  . - 

X x Quoniam  • 


i64  pappi  m at h.  coll. 

E Quoniam  igitur  ac  ipfius  quidem  bc  poteftate  tripla  eft  , ipfius  vero  cr  quintu- 
pla.]  Horum  pnmum  ante  demonfiratum  efi , fecundum  Vero  mamfefie  patet ..Tqam  tam 
CE  ipfius  bf  poieflate  fit  quintupla,  erit  & dupla  ipfius  cb,  hoc  efi  ac  dupU  BF,  Vidclt- 
tet  TG  fimihter  quintupla  pttefiate  ex  IJ.  quinti  libri  elementorum. 

THEOREMA  XLiy..  PROPOSITIO.  XLVI. 


Rurfus  fit  fcmicirculus  ab c,  cuius  centrum  F,  & quadratum  cx  cf 
quintuplum  quadrati  ex  FE.  ipfi  vero  ac  ad  rc&os  angulos  iit  BE,  Sc 
iunda  bc  extrema,  ac  media  ratione  ieccrur  in  D,  vt  bd  iit  portio  ma- 
ior. Dico  quadrata  cx  cb,bd  quadrati  ex  ce  quintupla  efle. 


A Ponatur  fg  «qualis  BF.ergo  co  extrema, 
ac  media  ratione  fe&aeft  in  e,  atque  eius  ma- 
ior portio  eg  , & quoniam  reflangulum  ocb 
1 «quale  cft  quadrato  cx  bg  , ipfa  vero  bc  cft 
«qualis  ao,  quoniam  & bf  ipfi  FGicrit  abc 
Vedtangulum  quadrato  ex  bo  «quale  .cftque  vt 
quadratum  quidem  ex  bg,  hoc  eft  rc&angulu 
abc  ad  quadratum  ex  bc,  ita  quadratu  cxcb 

B ad  quadratu  e j b d , quonia  & vt  g e ad  b c , ita 

C c b ad  b n . vt  autem  reflangulu  a b c ad  quadratu  cx  e c , jta  a b ad  b c . hoc  enim  per 
primam  fexti  liri  elementorum  ollcnditur  ,dcfcripto  fcilicct  quadrato  ab  ipfa  e c , & 
completo  in  a e parallelogrammo  . vt  igitur  ab  ad  ic,  ita  quadratum  ex  c b ad  id 
Q quoafitex  bd  quadratum ; & componendo  vt  ac  ad  cb,  hoc  eft  vt  quadratum  ex 
E ac  ad  quadratum  ex  cb,  ita  quadrata  ex  cb,bd  ad  quadratum  ex  bo.  eft  autem, 
& vt  quadratum  ex  bc  ad  quadratum  cx  e g.  ita  quadratum  cx  bd  ad  quadratum  cx 
cb.  ex  «quali  igitur  vt  quadratum  cx  c ad  quadratum  ex  fg.  ita  quadrata  ex  c* 
30  ad  quadratum  ex  cb.  Sed  quadratum  ex  ac  quintuplum  eftquadrati  ex  EG.crgo 
& quadrata  ex  C»,  bd  quadrati  ex  ce  quintupla  erunt,  quod  dcmonftrare  opor. 
I tebat.  i ... 
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A Ergo  gc  extrema  ac  media  ratione  fedla  eft  in  e,  atque  eius  maior  portio  ic  J 
T^am  ex  a.  tcrtijdcctmi  libri  elementorum  reda  linea  b o extrema  ac  media  ratione  fcc  jtur, 
cuius  maior  portio  eft  aqualis  ec,  ergo  ejr  tota  c G extrema , ac  media  ratione  fecla  e(l  in  8, 
cuius  maior  portio  bg  ex  quinta  eiuf dem. 

B Quoniam  & vt  gb  ad  bc,  ita  cb  ad  bd  ] Er  u.  fexti  elementorum . Cum  enim 
o b extrema,  ac  media  ratione  fecetur , atque  eius  maior  portio  fit  aqualis  E c , Vt  proxime 
didam  efl , erit  ex  44.  huius  vt  g B ad  e c , hoc  efl  ad  maiorem  eius  portionem , ita , Cr  c b 
ad  bd. 

C , Hoc  enim  ex  prima  fexti  elementorum  oflenditur,  deferipto  fcilicct  quadrato  ab 
ipfa  bc,  & completo  in  ab  parallelogrammo  ] 

Dcfcnbatur  ex  ec  quadratum  he.ck  & parallelo • 
grammam  compleatur,  erit  ah  reclangulum , quod 
abc  continetur,  ergo  vt redangulum  ah  ad  HC  qua- 
dratum, ita  ab  ad  bc  ex  prima  fexti : fed  illud  per 
fefe  patet  ex  lemmate  in  ij.  decimi  libri  element. 

D Et  componendo  vt  a c ad  c b , hoc  cft  vt  quadratum  ex  a c ad  quadratum  ex  c b J 
Ob fimilitudincm triangulorum  abc,Jbbc  nempe  duSa  ab,  quemadmodum  ia  antecedenti 
ofirndimus . 

E Eft  autem, &vt  quadratum  ex  bc  ad  quadratura  cx  S6,  ita  quadratum  ex  bd  ad 
quadratum  ex  bc]  Eflentmex  qq.  huius  vt  cb  ad  bd,  iu  c e ad  bc.  ergo,  & permu. 
tando  vt  rc  ad  eg  ita  bd  ad  cb. 


.*>  * 
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Hexagoni  latere  extrema,  ac  media  ratione  faSlo,  maior  portio  eius 
cd  decagoni  lati*?.-. 


-I— —• 
C B 


Hexagoni  enim  Jatus  db  extrema,acmediaratio- 
ne  fccetur  in  c:  & fit  maior  portio  dc.Dico  dc  la-  ; 

tus  decagoni  effe . apponatur  enim  d » , quae  fit  dc-  a d 

cagoni  latus,  ergo  ab  extrema,  ac  media  ratione  fc- 
catur  in  d.  Similiter  & bd  in  c fecatur.  quare  per 

ottauum  lemma vt’AB  ad  bd,  hoc  eft  vt  id  ad  da,  ita  bd  ad  dc. aqualis  igitur  eft 
ad  ipfi  dc.  Sed  cdcII  latus  decagoni . ergo,&  dc  decagoni  latus  erit  • 


■‘•T-or)  :4, 


C OH  7A  E T^T  jt  V S 


Ergo  a b extrema , ac  media  ratione  fecatur  in  d ] Ex  9.  tertijdecimi  libri  elcrncnt. 

Quare  per  o&auum  lemma  ] 7 yam  inter  quattuordecim  lemmata  , qua  ai  comparationes 
quinque  figurarum  prxmnt  it,  ofiauum  tenet  locum  • efl  autem  44.  boius . * 

Ita  b d ad  dc]  la  codice  gracomendofe  legitur,  irae  >*  &&  <s**cV  fy  eunt ' legendum  fit 
frrmt  ti  1 3 i*  l 

Aequalis  igitur  eft  ad  ipfi  dc]  Ex  quinti  elementorum. 

Ergo  & d c decagoni  latus  erit  ] 7y  os  autem  hoe  aliter  demonfirauimus  in  commentaris 
in  9.  tertijdecimi  elementorum  prepofitione  prima . 


THEOREMA  XLVI.  PROPOSIP|Qi'XLVIII. 


ua 


\ • 

Idem  circulus  comprehendit  pentagonum  dodecacdri,  & triangulum 
icofacdri  in  eadem  ipha:ia  deferip  torum. 


-ti 


Exponatur  enim  fphairae  diameter  a b, 

& circa  ipfamfemicirculus,cuius  centrum 
c , & ab  ipfo  ad  re<ftam  lineam  a b per- 
pendicularis CD,fecetur autem  ab  in  f., 
itavt  ab  dupla  fit  bb,  & perpendicula- 
ris bf,  iunganturque  r l b , f b . ergo  fb 
eft  latus  cubi»  vt  demonftratum  eft  in  ter- 
tiodccimo  libro  elementorum,  in  cubo, 
fecccur  fb  extrema , ac  media  ratione  in 
c,&  fit  maior  portio  f g.  erit  fg  dode- 
caedri  latus,vt  in  tertiodecimo  lib.  elem.  £ 

in  dodecacdro.  iun&a  autem  c l producatur  in  k,&  perpendicularis  ad  ab  agatur  kh; 
iun&aq;  k b extrema  ac  media  ratione  f.cctur  in  m;  & m fit  maior  portio  • Quoniam 
igitur  ab  dupla  ciIbc,&ae  item  dupla  b . : erit  & reliqua  bb  reliquas  e c dupla  fcd  » 
b e eft  squalis  bl,  propterea  quod  vt  bc  ad  cd,  ita  eft  be  ad  el.  ergo  & lb  dupla  q 
eft  ec.  fcd  & kh  ipfius  hc  eft  dupla,  quadruplum  igitur  eft  quadratum  cx  kh  qua  £ 
drati  ex  hc,  & ideo  quadratum  cx  kc  quincuplum  eft  quadrati  cxch.  quare,  & 
quadratu  ex  bc  quadrati  ex  cu  quintupluin  erit  .ergo  kb  eft  Ia.usicofaedri, quod  dc-  p 
monftratum  fuit  in  tertiodecimo  libro  elementorum.  Quoniam  igitur  in  nono  qui-  q. 
dem  lemmate  deraonftratur  proportionem  quadrati  ex  r o ad  quadratum  cx  bh  efle 
eam,  quam  habent  quinque  ad  tria:  in  decimo  autem  quadrata  cx  bk,  km  quintupla 
effc  quadrati  cx  bh:  erunt  quadrata  cx  bk  , km  quadrati  ex  fg  tripla  . Itaque  expo- 
natur  circulus  comprehendens  icofaedri  triangulum,  & a centro  dudia  re&a  linea,  vt 
contingit, n x,  excrema,  ac  media  ratione  fccetur  in  o,  fitqj  maior  portio  ipfius  no. 

ergo 
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creo  nucU  decagoni  latus,  quod  anteoftenfum  eA.&  quoniam  latus  trianguli  aequi- 
latcri  defcripii  in  circulo,  cuius  ceutrum  n , potpflatc  tripiuu  Utij  fiu»  nx  femidu- 
L metri,  vt  in  tertiodccimo  libro 'elementorum  demon  Aratur , erat  au:ca«  trianguli  la- 
tus xi  • quadratum  ex  kb  quadraticx  nx  eil  triplum.  & funt  vt.a.que  extrema,  ac 
M media  ratione  fufa;  ergo  ex  ante  den.onflratis,  vt  jk  9d  nx,  ua  km  ad  no,  &co- 
rum quadi ata  & vt  vnLmad  vnum>  ita  omnia  4d  omnia',  quadrati  igitur  cx  bk>  km 
N tripla  funt  quadratorum  ex  nx,no.  Sed  oAcnfa  funt  quadratae*  ik.nm  tnpja  qua- 
drati ex  f o . ergo  quadrata  ex  n x , n o quadrata  ex  f u aqualia  erunt . atque  eit  n x 

. • o.  _ i. r /•  rrt  I-ifiic  nmMmiri  infi  Hf-mrirrii  n . riiim 


latus  hexagonif&To  decagoni  quare  fc  cft  latus  pentagoni  in  eodem  circulo,  cuius 
prop.io.  centrum  n delcripti,  quod  etum in  tertio^eciraojabrt  ac^ntt 


. centrum  n Scmemopim  dcmohllratur. 

refla  vero  linea  f<;  cum  fit  pentagoni,  & dodecacdrt  latus  erit.  Idem  Igitur  circulUs 
triangulum  icofacdri,  & dodccacdri  pemagomuu  comprehendit . 


aliter 


Idem  circulus  comprehendit  icolaedri  triangulum , & dodccacdri  pen- 
tagonum . 

Exponatur  quredam  fphasra  , 

\ & in  ipfa’  dodecredrum , & ico- 

faedrum  deferijantur.  fitq;  do- 
decacdri  quidem  pentagonun 
cdifg  circulo  c d u conten- 
tum , icofaedri  vero  triangulum 
in  circulo  r iis . Dico  circulos 
aquales  elTc.  hoc  cll  pentago- 
num,  & triangulum  eodem  cir- 
culo comprehendi  . lungatur 
ce.  erga  ca  eli  latus  cubi  in 
eadem  fphasra  delcripti.  in  qua 

—op. dodecaedrum.  hoc  cniui  demon-  _ 

r Aratum  fuit  in  tertiodccimo  libro  elementorum  . Sumatur  circuli  centrum. t ,«  ao 
ipfo  perpendicularis  u producatur  ad,ch  & iungatur  i H.  ergo  a h eA  decagoni 
O latus  & quoniam  quadratum  ex  c h,  hoc  cA  quadrata cx  c e,  ih,  quadrupla  fune  qua. 
P draticx  hk  erunt  quadrato  ex  c e,  bh  ,h  k quadrati  cx  Hxquintupla.  Scdquad.aci* 
ex  eh,  hk  atquale  cAid,  quod  fit  ex  ef  quadratum:  etenim  latus  pentagoni  poteft 
& hexagoni , iSt  decagoni  latus  in  eodem  circulo  deferiptorum,  quod  inacrtiOdcciino 
prop.  ,*•  libro  elementorum  dcraonAratum  eA.  quadrata  igiturex  cb,bf  quintupla  iunt  qua- 
draticx hk.  Itaque  exponatur  & Cphxrx  diameter  a b ,& refla  quasdam  linea  *i  h» 
Q_  ita  vt  quadratum  ex  ab  quintuplum  fit  quadraticx  mn.  eA  autem  & fphtera:  diame- 
ter pote  Aatcquintupla  fcmidiainetri  circuli,  in  quo  deferibitur  icolaedrum , vt  oflen- 

prop. is.  fum  eA  in  tertiodccimo  libro  elementorum,  ergo  mn  eA  femidiameter  circuli,  in 
quo icofaedrum deferibitur-  Sccetur  mn  extrema, ac  media  ratione  in  x,  vt  maior 
r ipfius  portio  litui.  EA  igitur  mi  decagoni  latus  per  quartum  lemma  .&  quoniam 
prop.i).  quadratum  ex  ab  quadrati  quidem  ex  m n quintuplum  eA,  quadrati  vero  ex  ce  late- 

S T rc  cubi  triplum,  vt  in  tertiodccimo  lib.  elementorum  ;erunt  tria  quadrata  cx  cb  quin- 
que quadratis  cx  mn  ecqualia  . Sed  vttria  quadrata  cx  ce  ad  tria  quadrata  cx  de, 
ita  quinque  ex  m n quadrata  ad  quinque  quadrata  tx  mi,  etenim  cubi  latere  extre- 

oroD  •».  ma,  ac  inedia  ratione  leflo,  portio  maior  eA  dodccacdri  latus;  vtoAenditur  in  tcrtio- 

* V decimo  libro  elementorum  • tria  Igitur  quadrata  ex  c i , & tria  quadrata  x i e aqua- 
lia funt  quinque  quadratis  ex  m n , & quinque  quadratisex  mx  . quinque  autem  qua- 
drata ex  a n , & quinque  quadrata  cx  mx  funt  aqualia  quinque  quadratisex  rs.  vc 

,,  in  tertiodccimo  libro  elementorum  oAcnfumrft  in  icofaedro  ergo  qumque  quadrata 

V tn<  aqualia . funt  tribus  cx  ce  quadratis, & tribus  quadratis  ex  db.  Sed  quinque 
quidem  quadrata  cx  rs  aqualia  funt  quindecim  quadratis  femidiametn  circulicirca 
p rs  triangulum  delcripti  per  tx.  tertii  decimi  libri  elementorum;  tria  vero  quad  ata 
ex  e e ,&  tria  quadrata  cx  db  funt  aqualia  quindecim  quadratis  femidiametn  circuli, 
qui  circa  pentagonum  cdifg  deferibitur,  oum  demon  Aratum  fit  quadrata  ex  ce,  bp 
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quadrati  ex  ni  quintupla  clTc . quindecim  igitur  quadrata  (emidiametri  circuli  circa 
triangulum  p * s , funt  aqualia  quindecim  quadratis  feinidiamctri  circuli  circa  cdefc 
pentagonum  deferipti . quare  & vnuin  vni  aquale,  diameterque  diametro , & circulus 
circulo  eft  aqualis.  Idem  igitur  circulus  comprehendit  dodecacdri  pentagonum,  & , 

triangulum  rcofaedei  in  eadem  fphaera  dclcriptorum . ' 

COMMS"HTUt{irS. 

Secetur  autem  a»  in  b , itavt  ab  dupla  fit  bb]  Gmcki  codex  bibet  $rtrpi»*vi  >4  A 
.Vi  hvAaolar  1 5 r »»  slntil  fcilcgtnium  lutii  tff. 

Ergo  fs  cftiatus  cubi,  vtdcmonftratumcft  in  tertiodecimo  libro  elementorum  in  « 
cubo  ] prapofinone  1 5.  4F  vlnma  • v 

Vt  in  tertiodecimo  libro  elementorum  in  dodccaedro  ] propofitione  17. 

Propterca  quod  vt  be  ad  cd,  ita  elt  BB  ad  Et]  £A  quarti  fexn  ob  fimiUtndinem  D 
triangulorum  sDC,stE.(Ji  autem  bc  aquatis  cd,  cum  c fiijemicircuii  centrum.  ergo 
& n rpfi  el  cfi  aquatis.  _ . • C 

Sed  & kh  ipfius  hc  eft  dupla.  quadruplum  igitur  ell  quadratum  ex  kh  quadrati  11 
ex  hb]  Ob  fimi  nudiutm  fcitu  et  trtngu  orum  icb,  kch.  10  g aco  codice  legitur  «M« 

.^■IrMi}  Ire  a.*.  rtrfuv\deirr  Spa  t«'  sin'  •*  7»  yt.fed  corrigentium  J»,*'  k,  u ul 
lar  ly  llvAn  . ntfarrXuritr  ipa  m'  Sin’  * 0 7»  in'  ly. 

Ergo  kb  eft  latus  icofacdri,  quoddcmonllratum  fuit  in  tertiodecimo  libro  elem.]  F 
propofitione  1 6.  tr  rlnma  . 

Quoniam  igitur  in  nono  quidem  lemmate  dcmonftratur  proportionem  quadraticx  G 
fg  ad  quadratum  ex  »h  efle  eam,  quam  habent  quinque  ad  tria]  uifciicet  m 46.  huius. 

In, decimo  autemquadrata  ex  bk.km  quintupla  efle  quadrati  cx  i h ] i»47.  huius.  H 
Erunt  quadrata  cui,tB  quadrati  cx  t g tripla . >m  cum  quadra,  um  quidem  ex  K 
FG  ad  quadratum  ex  bh  proportionem  habeat  , quam  quinque  ad  tria  , quadrata  Tero  ex  BK 
it  VI  ad  idem  quadratum  ex  ih  eam  habeat , quam  quinque  adVuum,  boc  ei  quam  qun.de • 
cim  ad  tria,  habebunt  quadrata  ex  sk.ku  ai  q.adratumex  fc  proportiouem  eandem,  quam 
quindecim  adq  <tnqoe,  ■nd-heer  eno‘x  n . tu  Graea  codice  amnia  fere  [unt  1 nupta  ; qui  fic 
habet  ir  f)  mf  a $ • mi  171'  wwtarxdeia  ri  duo  ffl.ru  ipa  avo'  ifiTxd- 

eia  ri  avo  f».  ego  fic  corrigendum  arbitror . ir  fi  V 1 rJ  dea'  ffu,  upa  eutarkaeia  t* 
dvo  01.  TU  ipa  Jv.  0u,uia  Tfiredria  7»  «rt  £«  . * 

* Vt  in  certiodcci.no  libro  elementorum  dcmonftratur  ] propofitione  t . L 

Ergo  cx  ante  dc.nonftratis  vt  an,  ad  n x , ita  K m ad  no,  eorum  quadrata,  & M 
rt  vnum  ad  vnum,  ita  o.nnia  ad  o.nma.  quadrata  igitur  ex  bk,sm  tripla  funt  quadra- 
torum ex  nx,  noJ  ejieninex+q.  huiut  ut  u ad- Aia , ita  xn  ad  no  pcrmura*doque 
vt  B x ai  x N,  ita  It  t ai  so.  V'  quadratum  ex  t k ad  quadratum  ex  N X , ita  quidranm  fnt;a 
ex  K M ad  quadratum  ex  at  o . >t  autem  Tnum  ad  Vnu  n , it  t omni  1 ad  omnia . Sed  quadra  1,.  quinti 
tum  ex  bx  tripiumel}  qtiiraliex  NI.  quadrat  t igitur  ex  bi,  k N quadratarum  ex  m, 

17  0 fuit  tripla.  Iu  endter  graco  leqitur  tid  ri  ir  apyf  rolrvt  Sbr  ale  » ftr  rf  . 1 f f» 

Tfit  11,^  7<  mtiyana , £ ut  Ifivp.Su  varae,  vpoe  varro. , t*’  ipa  Sae  ffu  u fff  in'  t,, 

Rt  TjrwXaeia  . qua  nos  1:1  tme  idiw  nui  ha'  «t»  i»  *pX*  ralnr  SJtr  vt  n ffu  urit  1 (,  i 
u /a  upit  rt  4 r d rrrfuyae*  . Kj  elt  ir  ufat  i» , varro,  vp.c  va‘rra . 7 a'  ipa  in'  ffu  fa  rie  • 

Sin'  £ 1 1 Ri  rftvuaeia . 

Scdofterifafunt  quadrata  cx  rt,  km  tripla  quadrati  ex  fo]  Cracus  eod-x' bibet.  N 
ifii^Sn  fl  ^ T»  Sin'  r d luo'  rir  ({,{1  ofrr  kufeia . [ei  legendum  ra'  in'  rii  ffu,  upa 
vfiTh uria. 

Ergo  s h eft  deeagoni  latus  ] E enim  ch  circumferentiam  pentagoni &f  bifariamdiui  O 
iit  in  H,  quod  mql.bniuS  adnotauimus  . 

Hoc  eft  quadratum  ex  cb,  esi  ] Ex  penultimaprimilibri  elementorum.  P 

Ita  vt  quadratum  ex  ab  quintupluin  fit  quadrati  ex  as]  Hoc  quomadofieri  polfit  uot  Q_ 
Jupraolcndimus  in  comme  rarijs  in  qq.hmui . , 

Eli  igitur  m x deeagoni  latus  per  11.  lemma]  videlicet  per  oraeedent em.  R 

Erunt  tria  quadrata  cx  cb  quinque  quadratu  ex  mn  aqualia]  Zamam  enim,  qua-  S 
r»m  partium  quadratum  ex  ab  ejl  quindecim, earum  quadratum  quidem  cx  a N ell  trium  qua ■ 
irati  tx  Teris  c B quinq;  erunt  tria  tX  C B quadrato  quadrato  ex  a r aqualia:  & quinque  qua * 
irata  ex  m n fimthter  aqualia  eidem  quadrato  cx  a b;  tria  igitur  excis  quadrata  quinque  qua- 
dretis tx  mn  aqualia crnnt.  -Sed 


\ 


16S  PAPPI  MATH.  COLL' 

1 Sed  vt  tria  quadrata  cx  ct  ad  tria  quadrata  ex  de,  ita  quinque  cx  mm  quadrata  ad 
quinque  quadrata  ex  «I  ] Seretur  cubi  latus  ce  extrema,  ac  media  ratione, em  maior  eius 
portio  aqualis  laren  pentagoni  de,  hoc  cf  lateri  dodecaedri  ex  8.  tertqdecimi  libri  elemento- 
rum , 0-  iy.  eiufdem . ergo  vt  ce  ad  maiorem  portionem  D e , ita  & « u ad  m x .•  Cr  vt 
ex. . hu.  1uaira,lt’* '*  CE  ai  quadratum  ex  de,  ita  quadratum  ex  MN  ad  quadratum  ex  MX.  yp 
iut . autem  quadratum  ex  c a ai  quadratum  ex  d E,  ita  tria  ex  ce  quadrata  ad  tria  quadrata  ex 
ex  ..lex.  c B .&  Vt  quadratum  ex  m n ad  quadratum  ex  m x , ita  quinque  ex  m n quadrata  ad  quinque 
1 1 . quia,  quadrata  ex  u X.  VI  igitur  tria  quadrata  ex  ce  ad  tria  quadrata  ex  DE,  ita  quinque  qua • 
drata  ex  m n ad  quinque  « m x quadrata . 

y I ria  igitur  quadrata  ex  c t , , & tria  quadrata  ex  n b aqualia  funt  quinque  quadra- 
tis ex  mn,&  quinque  quadratis  CX  mx]  Quoniam  enim  oflenfumell,  ut  tria  quadrata  ca 
ad  tnq  quadrata  ex  Dk. Ita  tffe  quinque  quadrata  ex  MN  ad  quinque  ex  MX  quadrata,  erit 
permutando  vt  tria  quadrata  ex  ce  ad  quinque  quadrata  ex  m n , ita  tria  quadrata  ex  D B ad 
quinque  quadrata  ex  MX.  & Vt  unum  ad  unum,  ita  omnia  ad  omnia . Vt  igitur  tria  quadra- 
taex  ce  ad  quinque  quadrata  ex  MN*  itatria  quadrata  ex  CE  ,&  tria  quadrata  ex  d B ai 
quinque  quadrata  ex  quinque  quadrata  ex  mx.  Sed  tria  quadrata  ex  ce  funt  aqua- 

. quinque  quadratis  ex  m n . ergo  tria  quadrata  ex  ci,^  tria  quadrata  ex  de  quinque 
quadratis  ex  mn  & quinque  quadratis  ex  mx  aqualia  erunt . 

X Sed  quinque  quidem  quadrata  cx  b s aqualia  funt  quindecim  quadratis  femidiame- 
tri  circuli,  &c.  J In  Gracis  codicibus  mendofe  legitur  . rurfiir  ad  Sn  f e ira  in  In 
i frirrt  acie  xhof, . fcnbcndum  autem  «M«  wim/d*  a a'  S»'  tt  ita  fis  Sina  u 

wirr*  aris  Si»'  ai  niioft , & ita  infertus  multis  in  locis  . 


THEOREMA  XLVII.  PROPOSITIO  XLIX. 

Duodecim  pentagona  maiora  funt  viginti  triangulis,  qUx  in  eodem 
circulo  delcribuntur . 


Sit  circulus  comprehendens  triangulum 
icofaedri,  & pentagonum  dodccacdri  b c d e, 

& in  ipfo  dclcribatur  trianguli  quidem 
s,, pentagoni  vero  c o,  qua  inter  fc  pa- 
rallela fmt . fumatur  autem  circuli  centrum 
a,&  ab  ipfo  ad  parallelas  perpendicularis 
ducatur  afch , iunganturque  ab, ac, ad* 

A ab.  Qyoniam  igitur  n e cft  trianguli  latu» 
cirifeinterentia  n h hexagoni  cft.  rurfus  quo- 
niam eu  pentagoni  latus  cft  circumferen- 
tia en  cft  decagoni , & perpendiculares 
funt'  BF,cii.  maius  igitur  efteoi  re&an 
gulutn  rc&.ingulo  n r a ex  eo,  quod  mox  de 
monftrabitur;  proptereaq;  triangulum  aco 
maius  cft  triangulo  a »e.  & fcxagiuca  trian- 
gula a c d fexaginta  triangulis  a b b funt  ma- 
B lora.  At  fexagmta  quidem  triangula  acd  dodccaedrum  cft,  vnumquodque  enim 
pentagonum  quinque  triangula  habet  ipfi  a c n fimiiia  .fexaginta  vero  triangula  ab  a 
lcofae Jru.n  elft.cum  vnu  nquodq;  triangulum  tria  triangula  contineat  fusilia  ipfi  a*  e. 
duodecim  igitur  pentagona  maiora  funt  viginti  triangulis  eorum,  qu*  in  eodem  circu- 
lo dcfcnbuntur. 

' Quod  autem  pofuimus,  itadcmonftrabitur. 
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Sit  circulus  abcd,  cuius  centrum  K,  diametrique  ad  rc&os  angulos-, 
inter  Icfc  ac,bd:  & hexagoni  quidem  circumferentia  de,  decagoni  ve*’ 
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ro  DF:  &:  eh,  fg  ad  diamecmm  bd  perpendiculares.  Dico  f g K re- 

,A*  ' ' t'v X-J'  v i 

* • • / )i  *.  •'«  t«;  .JJ.jT.W,.;'. 


ftangulum  re&an?ulo  ehk  maius  e/lc. 

o o 


tttlfcKV 


Sit  enim  o&anguli  circumfe- 
rentia uo.  ergo  quarum  par- 
tium circulus  elt  $60.  carum  d e 
quidem  erit  60.  o f.  vero,  j<5.  & 
do  45.  reliqua  igitur  fo  elt  9. 

&ob  1 5.  ponatur  ipli  fo  aqua- 
lis on.  erit,  & reliqua  ar  «- 
qualis  d Fi  iundhe  autem  f b , f r 
producantur . fintque  rc&ae  li- 
nese  nefx>  lrfm.  & iun&a 
k o ipfam  e R bifariam, &.ad  re- 
6$os angulos  fccat . fecet  in  s . & 
quoniam  vterque angulus  oKx, 
o k m eft  rc<fti  dimidius , erit  K m 
«qualis  kl,&kx  multo  maior, 
quam  k n . atque  elt  vt  n k ad 
KXi  ita  fg  ad  cx.  minor  igitur 
eft  fg  quam  Gx,fcd  pg  maior 
eft,quam  qua:  a punfto  b ad  a K 
perpendicularis  ducitur:  hoc  eft 

quam  kh.  etenim  perpendicularis, qu*  a punfto  r ducitur  «qualis  eft  fg.  quare  en 
ad  hk  maiorem  proportionem  habet , quam  ad  gx,  & componendo  gk  ad  kh  ma- 
iorem habet,  quam  h x ad  x c , hoc  eft  quam  b h ad  f g . re&angulum  igitur  pcxrc- 
ftangulo  uhk  maius  erit. 
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..1 .1  .. 


. \ 

■ 

• • . . •£{« 


G 

H 

S quinti. 


K 

L M 


C0747HE7^T^I{iyS‘ 


Quoniam  igitur  b b eft  trianguli  latus , circumferentia  b h hexagoni  eft . rurfus  A 
quoniam  cd  pentagoni  latus  eft.circumfcrcntia  ch  eftdccagoni  ] T^am  cum  ah  re- 
Has  tineas  bb,cd  fecet  bifariam, & ad  reflos  angulos,  circumfenneias  quoque  b b . cfi  bifa- 
riam fecabit  ex  30.  tertij  elementorum»  m Graco  codice  legitur,  n y 6 */>«.  tvfsmtyerr s 'cfa 

lege  . : ' ' ‘ . 

At  fexaginta  quidem  triangula  a c d dodecacdrum  eft , &c.  J Dodecaedrum , & ico ■ B 
faeirum  boc  loco  prododecacdri,&  icojdcdrifuperficie  vfurpauit,. 

Erit,&  reliqua  ar  «qualis  d f.  ] Tunflintenim  o circumferentiam  da  bifariam  fe-  C 
tat»  quare  aqualibus  Vtrinque  fublatis,  reliqua  aqualia  erunt . 

Iunftae  enim  fb,  e r producantur]  Traducantur  fctlicct  in  Vtramque  partem  quoufquc  D 
diametros  produ&as  fecent, 

Etiuntta  ko  ipfam  fr  bifariam  ad  reftos  dngulos  fccat  ] Intclligantur  enim  iunfla  E. 
KKtKV,&  quoniam  circumferentia  r o , o f aquales  funt , erunt  anguli  R k S , s k f aquales,  v,f* 
fune  autem  aquales  ,&qui  ai  rf;  reliquus  igitur  reliquo  efi  aqualis,  & ob  id  Vterque  reflas  *-  q»»*r»c« 
quod  cum  R o ipfam  f R ad  rectos  angulos  fecet , bifariam  que  que  fecabit . j.  tertij . 

Et  quoniam  vterque  angulus  okl,okm  eft  re&i  dimidius,  erit  k m «qualis  kl,&  £ 
kx  multo  maior,  quam  kn]  Ungulus  eotm  okl  e{l  dimidius  reSh  lkm,  quod  circum- 
ferentia ao  (it  dimidia  circumferentia  ad.  & eadem  ratione  angulus  ok  m e(l  re  fit  di  mi» 
dius  ^anguli  autem  ai  s re fli  funt.  ergo  & reliquus  reliquo  aqualts,&  triangulum  L K s t rian-  9»  quinti. 
gulo  s k m (tmile.  Cum  igitur  fit  >t  sk  ad  k m , ita  sk  ad  kl,  erit  km  aqualis  i p(i  kl,  Sed 
Kx  e(l  maior , quam  km,  & kn  minor  quam  kl.  refla  enim  linea  &x  cadit  extra  fm, 
quod  F s intra  F L cadat . ergo  k x multo  maior  erit , quam  k n . 

Atque  eft  vt  n k ad  k x ,ita  fg  ad  g x]  Ex  quarta fexti  elementorum . T^am  cum  fo  G 
parallela  fit  ipfi  n K , fiunt  triangula  j*  k x , f g x inter  fe  fimiha . 

Sed  fg  maior  eft,  quam  qua:  a punfto  e ad  a k perpendicularis  ducitur  ] Ex  j j.  H 
tertij  libri  elementorum . 

Et  componendo  gk  ad  kh  maiorem  habet , quam  ux  ad  xgI  Ex  z8. quinti  eletneq.  K 
torum , quam  nos  ex  Tappo  addidimus . 

Y Epcom-  . 
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L Hoc  eft  , quam  i h ad  fg  J Sum  enim  triangula  ehx,fcx  mter  fe  fimilia.  tegi  eu 
ai  H x e(l  ve  i g ad  g x . & permutando  s H ai  e g , »f  H x ad  ro . 

M Reftangulum  igitur  fgk  redlangulo  ehk  maius  erit  \Quoni  im  enim  cu  ad  anna* 
icrem  proportionem  babet,  quam  eh  ad  fg  , fiat  Vt  G K,  ad  kh  , ita  kH  ad  aliam  , erit  e t 
I. quinti,  minor, quam  pc:  fit  cp,  re& angulum  igitur  pcx  aquale  c/i  reCl  angulo  ehk.  SidreBan- 
it.  Iciti.  F c K matus  c(l  tpfo  rex,  ergo  & rtd  angulo  b h k efl  maius . 

THEOREMA  XLIX.  PROPOSITIO' LI. 

; **  - iO  I'  C'd  *tf|1  k ‘ .1  + 1 «|1»  l*  i A 

Sil  triangulum  xquicrurc  habent  angulum  ad  verticem  quattuor  quin- 
tarum redi,  & triangulum  xquilaterum  ipfi  xquale  conftituatur-,  qua- 
dratum lateris  trianguli  xquilatcri  ad  quadratum  vnius laterum  aequalium 
xquicruns  minorem  proportionem  Jiabcbit,  quslm  quadratum  totius  re- 
da: linei  extrema,  ac  media  ratione  iedx  ad  id,  quod  quinquies  fit  a 
minori  portione. 


Sit  enim  triangulum  xquicrurc  bde, 
angulum  habens  ad  b quattuor  quinta- 
rum refti,  & circulo  coniprchenflm, 
cuius  centrum  b,  & diameter  ab,  fc 
ad  lineam  b d perpendicularis  . ergo 
b f d eft  latus  pcntagoni.Si  igitur  vtram- 
que  circumferentiarum  cg,  cH  dode- 
caedri  affumamus.iungamufque  gh,eg, 

A e h,  erit  b o h triangulum  aquilaterum. 

B & Ii  redtam  lineam  contingentem  kci 
• ducamus  , triangulum  quOquc  BK  t x- 
qutlacerum  erit.  Qucd  li  velimus  ap- 
tare triangulum  aquale  triangulo 
ede, cadet  illud  inter  triangula  hbc, 
k.ef,  hoc  ell  triangulo  ubg  maius  erit 
& triangulo  eei  minus, quod lic often- 
C ditur  . Quoniam  enim  proportio  qua- 
drati ex  h b ad  quadratum  ex  bm  eft  ea,  quamhabcnt  4 ad  j'.  eft  autem  hi  «quali» 
D BC  ; erit  & quadrati  ex  ce  proportio  ad  quadratu  ex  b , quam  habet  4.  ad  j.  fed  vt 
£ quadratum  ex  ce  ad  quadratum  ex  em,  ita  quadratum  ex  kl  ad  id,  quod  fit  ex  hg 
quadratu  n.  hoc  eft  triangulum  kbl  ad  triangulum  hbc;  Sc  ita  hexagona,  circuni- 
fcriptuin  igitur  hexagonum  ad  inferiptum  proportionem  habet,  quam  4.  ad  j.  hoc  eft , 
F qua  a (2.  ad  9.  Circumfcriptum  vero  hexagonum  ad  quinque  triangula  kel  eam  pro- 
portionem habet,  quam  ii.  ad  16.  crjo  quinque  triangula  kbl  inferipto  hexagono 
G funt  maiora,  & multo  maiora  inferipto  pentagono . nam  pentagonum  «quilaterum 
circulo  inferiptum  inferipto  hexagono  eft  minus,  triangulum  igitur  dei  minus  eft 
triangula  m.  Dico  & triangulo  hec  maius  cfTc  . fumatur  enim  ch  circumferen- 
tia hexagoni  & perpendicularis  ducatur  nx  . Itaque  quoniam  ex  antecedente  reflan- 
H gulum  d 1 e maius  eft  nxe  reflangulo,  & «quale  eft  nxe  reflangulum  reflangulo 
ntu,  omnia  enim  omnibus  funt  aqualia:  erit  reflangulum  dfb  rcffangulo  hme  ma- 
ius . quare  & dbb  triangulum  maius  eft  triangulo  hec,  & ideo  fi  triangulum  «qui- 
latcrum  «quale  triangulo  dee  conftituatur, ita  vtbafis  ipfius  parallela  fit  ipfi  hg  vel 
X kl,  inter  kh  cadet.  Quoniam  igitur  oftcnfum  eft  in  fexto  lemmate,  refla  linea 
extrema,  acmcdia  ratione  fcfla,  quadratum  totius  ad  id,  quod  quinquies  fit  a minori 
portione,  maiorem  proportionem  habere,  quam  4-ad  j.  habet  autem  quadratum  ex 
kb  ad  quadratum  ex  bc,  hoc  eft  ad  quadratum  ex  eh  proportionem  eandem,  quam 
4-ad  ergo  totius  rcfl«  linea;  quadratum  ad  id,  quod  quinquies  fitaminori  portione 
I,  quinri. multo  maiorem  proportionem  habebit  ,quam  quadratum  lateris  trianguli  xquilatcri, 
L quod  inter  ti,nt  cadit , ad  quadratum  cx  eh,  hoc  c(t  ad  quadratum  cs  id  lateris 
atquicruril . 
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Erit  bgi<  triangulum acquilatcrum  ] Quoniam  aim  vtraque  cc,cn  circumferentia  A 
dodec agoni , erit  tota  ccii  circumferentia  hexagoni,  & reda  linea  G m ii  hexagoni Utut  fr 

quod  quidem  femidiamctro  cfl  aquale,  triangulum  igitur  egh  aquilaterum  efi . 

Et  fi  re<ftam  lineam  contingentem  kcl  ducamus,  triangulum  quoque  BKLaequila-  B 
terumerit  ] Hoc  ttamtelligcndum  efi^Vt  refla  linea  circulum  contingens  in  c.  ab  eh  pro • j . 
dulla  fecctur  in  k , & db  b g in  l » fiunt  enim  triangula  b h g ,*  k l fimilta , quod  n o , Krtb 
inter  fc  parallela  fint  • J ■ ■ ‘ 

Quoniam  enim  proportio  quadrati  ex  h b ad  quadratum  ex  s m eft  ea , quam  ha-  V- 
bent4-ad  j.]  Demonjlracur  hoc  in  qg. huius.  -f 

Sed  vt  quadratum  ex  cb  ad  quadratum  ex  em,  ita  quadratum  ex  kl  ad  id , quod-If  ; 
fit  ex  hg  quadratum,  hoc  eft  triangulum  kel  ad  triangulum  h egJ  Etl enim ob trian- 
gulorum fimilttudmem,  Vtc  E ad  b m , ita  k c ad  h m,&  tta  tovm  dupla  'k  l ad  h G;  trian- 
gulum autem  kbl  ad  triangulum  hbk  dnpl am  bibet  proportionem  cius  , quam  kl  ad  hg, 

Sedt  & quadratum  ex  kl  ad  quadratum  ex  hg  duplam  proportionem  habet  eius , quam  kl 
ad  hg.  Vt  tgitur  quadratum  ex  kl  ad  quadrarum  ex  ho,  ita  triangulum  kbl  ad  H*d  c/  l 
triangulum  • 

Et  ita  hexagona  ] Ex  1 5.  quinti  elementorum  • Sunt  enim  hexagona  fextnpla  triangulo • E 
rum , nempe  circumfcriptum  hexagonu  m tria  nguh  K UL , & inferiptum  trianguli  ke^g  ' fex  - 
tuplum . •■.*■■■■  . -J.  . -i  > 

Circumfcriptum  vero  hexagonum  ad  quinque  triangula  kbl  eam  proportionem  f 
habet, quam  iz.  ad  Ib.  ] Habet  namque  eam,  quam  6,  ad  y..‘  . 

Nampentagonumaequilatcrum  circulo  inferiptum  inferipto  hcxagoncr^fViriihhfe  J G 
Latus  enim  pentagoni  aqutlateri  in  circulo  defcriptit  ex  1 jr,  quad  Ttolcmao  itt  magna  confiru- 
Hior  e tradita  funt,mlnus  efi  triginta  tribus  partibus  earum,  quarti  diameter  circuli  ejl  i 20.  ergo 
totus  poligoni  ambitus  minor  e(l  s 6 q.  partibus  hexagoni  -pero  latus  continet  qo.  earunde  parttu  - 

C 'T  totus  ambitus  1 80.  pentagoni  igitur  ambitus  ambitu  hexagoni  efi  minor . Sed  cum  in  prima 
huius  cfl  odenfumfit,  polygonorum  ordinatorum, qua  angulos  quidem  numero  inaquate s habent  - 
ambitum -pero  aqualem , illud,  quod  ex  pluribus  angulis  confiat  femper  maius  effe , fi  penta- 
gonum  ,&  hexagonum  aquali  ambitu  conflituantur , pentagonum  minutcrit  hexagono  } \At 
pentagoni  aquilateri  ambitus  minor  efi  ambitu  hexagoni  in  eodem  circulo  deferiptorum.  ergo 
diflum  pentagonum  hexagono  multo  minus  fit  neeeffe  efi . 

Et  aequale  eft  nxe  re&angulumreftangulo  h mb,  omnia  enim  omnibus  funtsequa-  H 
lia]  Ducatur 4 centro  e ipfi  ac  <td  reflas  angulos  ao,  & cum  cn  fit  circumferentia Jie- 
X agoni , erit  reliqua  n o dodecagohi  circumferentia  ipfi  c h aqualis,  & h 6 ciccum  feren- 
tia hexagoni  aqualis  cn.  ergo  reOa  linea  nx  efi  aqualis  ei  f qua  a puufio  h ad  eo' diame- 
trum perpendicularis  ducitur  , videlicet  ipfi  ua  , & hm  (i militer  aquatis  perpendiculari  jt 
punito  n ad  eo  dufla , hoc  efi  ex.  r efi  angulum  igiftr  hm  t~reflfhgnio  nx  b ejraqiiale  ;rT 
Quoniam  igitur  oftenfum  eft  in  fexto  lemmate  ] Vtdchcet  42.  huius . 

Ad  quadratum  ex  bh,  hoc  cfl  quadratum  ex  un  lateris  aequicruris ) In  Graco  codi . 
legitur  $ ifl  VrHh  ¥ t S rS  'irtrKtxSe , Cei  mendofe , nt  opinor , legendum  erit 
»•'  fW*  Ttf  *0,  TtSJ»  r«*  W rjf  « <T  inexiAff, 

’ f.  - . e-, . i ii  a j 

s . . . - Q ,.J  „ • * * \ t I •?  i u •'.%?>»>  w '1  > 
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Qax  igitur  ad  comparationem  quinque  figurarum  aqualem  fuperfi- 
ciem  habentium  afliimuntur,  feodum  pofira  fint . Deinceps  vero  oilen*  c- 
dendum  eft  icofaedrum  maximum  eile,  poft  icofaedrum  dodecaedrumj 
deinde  odlacdrum , deinde  cubus , poftremo  omnium  minima  pyramis. 
Cubus  pyramide  maior  eft.  f ’*  A 

Sit  enim  primum  de  cubo,&  pyramide  farno, fitque  ciibi  ABc  quar  1 
dutum  ab,&  pyramidis  triangulum  ce p.  - • - ^ ^ 

Y % Quoniam 


i*1# 
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Quoniam  igitur  aquales  ponuntur  fi- 
gurarum fuperficics,  erunt  fex  quadra- 
.ta  ab  «qualia  quattuor  triangulis  dbf 
ergo  proportio  trianguli  dbf  ad  ab 
quadratum  e it  ea,  quam  habent  ?.adz. 
ducatur  a pyramidis  vertice  ad  planum 
perpendicularis  gh  eh  iungacur. 

C perfpicuum  cft  h centrum  efle  circuli 
circa  triangulum  dbf  deferipti . qua- 
dratum igitur  ex  d h , hoc  eft  quadratum 
ex  eg  triplum  eft  quadrati  ex  an,  atque 
E eft  angulus  EHcre&us, quare  proportio 
quadrati  ex  o e ad  quadratum  ex  g h cft, 
p G quam  habet  j.adz.  hoc  cft  qua  54-ad  5<5. 

quadrati  autem  ex  g h ad  quadratu  tertia;  partis  gh  proportio  cft,  quam  habent  ad 

H 4*  ergo  proportio  quadrati  ex  ge,  hoc  cft  ex  ep  ad  tertia  partis  gh  quadratum  cft  , 
K.  quam  habent  54*  4*  Et  quoniam  in  omni  triangulo  «quilatero  quadraium , quod 

ab  vno  latere  fit,  minus  cft , quam  quadruplum  di&i  trianguli , erunt  quattuor  trian- 
L gula  dbf,  quxfunt  lex  quadrata  ab, maiora  quadrato  ipfius  ef.  ergo  ab  quadra- 
tum ad  quadratum  ex  bp  maiorem  proportionem  habet , quam  i.  ad  6.  hoc  cft  quam 
p.  ad  54,  quadrati  autem  ex  ef  ad  quadratum  tertia  partis-GH  proportio  cft,  quam 
M habet  54.  ad  4.  vfoftenfum  fuit.  & ex  aquali  quadratum  a b hoc  cft  quadratum  ex  ac 
ad  quadratum  tertia  partis  g h maiorem  proportionem  habet , quam  p.  ad  4.  ergo , & 
longitudine  re«fta  linea  ac  ad  tertiam  partem  gh  maiorem  habet  proportionem  i, 
quam  ^.adz.  Sed  oftenfum  eft  proportionem  trianguli  def  ad  ab  quadratum  efle 
eam , quam  habet  3.  ad  z.  triangulum  igitur  def  ad  ab  quadratum  minorem  propor- 
tionem habet,  quam  rc&a  linea  a c ad  tertiam  partem  ck  & ex  contrario  re- 
&a linea  ac  ad  tertiam  partem  gh  maiorem  proportionem  habet,  quam  triangu- 
li lum  dbf  ad  ab  quadratum.  Si  igitur  faciamus  vt  ac  ad  tertiam  partem  o 11,  ita  pbf 
O triangulum  ad  aliud  quippiam ; erit  ad  fpacium  minus  quadrato  ab.  atque  cft  cubus 
P quidem  quadratum  ab,  cuius  altitudo  ac:  pyramis  vCro  triangulum  def,  cuius  al- 
titudo eft  tertia  pars  perpendicularis,  qua  a pyramidis  vertice  ad  triangulum  d e f du« 
Qjcitur « ergo  cubus  pyramide  maior  erit , 


C Q M M E T sA  \ X r S, 


A Cubus  pyramide  maior  eft  ] Hac  nos  addidimus  perfpicuitatis  caufa , efjent  loco  propo- 

fitioms.  • 

B Ducatur  a pyramidis  vertice  ad  planum  perpendicularis  g h]  Crccus  cod.  Stf»  JV 
r«  Ktpu9^r  7h  t 7rvpa.nU  ot  tfarthr . fed  Legendum  thl  to'  tfarthr . boc  cft  ad  planum  trian- 
guli DBF* 

" C Perfpicuum  eft  h centrum  efle  circuli  circa  triangulum  djif  deferiptf  3 Intel  hgan* 
tur  iuntla  dh,hf,gf.  Quoniam  igitur  reflalinca  gf  ifi  aqualis  g i , & quadraium  tx 
GF  quadrato  ex  cb  aquale  tnt.  quadrato  autem  ex  GF  aqualia  Junt  Vtraque  quadrat*  cx 
G h,hf  qnod  angulus  GHF  fit  rcflus\&  quadi  atoex  GE  fimi  liter  aqualia  /untTtraq,qua~ 
drata  g H , H B , ergo  quadrato  ex  c H , H F quadrata  ex  ck  , H b /i ‘«t  aqualta , C ablato  couu 
muni  quadrato  ex  gh,  relinquetur  quadratum  ex  hf  aquale  quadrato  ex  ke.  ergo  refla  li* 
*.  neu  H F efi  aqualis  h e . Eodem  quoque  modo  offendetur  h d ipfi  hb  aqualis  . tres  igitur  rem 
fla  linea  h f , H b , h d [unt  aquales  mterfefe  • ergo  ex  p.  tertij  elementorum  H efi  centrum 
circuli  circa  dbf  triangulum  deferipti . 

D Quadratum  igitur  ex  de,  hoc  eft  .quadratum  cx  eg  triplum  cft  quadraticx  bhJ 
Ex  iz,  tertij deci m libri  elementorum . 

£ Quare  proportio  quadrati  gb  ad  quadratum  ex  gh  eft  , quam  habent  5.  adz.  T 
Quadruum  enim  ex  gb  eft  aquale  duobus  quadratis  ex  bh,hg.  Quod  cum  quadratum  ex  > 
GB  ad  quadratum  ex  eh  fit  Vt  3.  ad  1.  erit  quadratum  ex  B g ad  quadratum  ex  g H,vt  3.  ad  a. 

F Hoc  cft  quam  54,  ad  j<5.  ] Ex  15.  quinti  efi  enim  *trumquc  vtriufquc  oflodecuplum,  Vel 

duodeuigintuplum . 

O Quadrati  autem  ex  gh  ad  quadratura  tertia  partis  gji  proportio  eft  quam  habent 

36.  ad 
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$6.  ad  4.  ] 7^am  proportio  quadrati  ex  qh  ai  quadratum  tertia  partis  ipfius  efl  dupla  eius  , 
quam  bibet  gh  ai  tertiam  partem  gh»  videlicet  nonupls.  Gracus  codex.  t 0 0 9 «fit  ia- 

t«'  S»  t*  )»  lege  t>  Sto'  0 0 , 

Ergo  proportio  quadrati  cxge  hoc  eft  ex  hf  ad  tertiae  partis  gh  quadratura  eft,  H 
quam  habent  54.  ad  4.]  videlicet  ex  aquali . Gracus  autem  codex  £ t»  W 0«  ?ro b 
7«  due  tS'  ufic  to'  *\ra  Tftyuia  rnc  0 0 babet  • /ird  legendam  , fro} t T*'  «’»«'  7o’  «Ito' 

ri  Tflr»  rSf  0 6 . 

Et  quoniam  in  omni  triangulo  aequilatcro  quadratum , quod  ab  vno  latere  fit  minus  K 
eft,  quam  quadruplum  di<fti  trianguli  ] Ex  39.  • 

Quae  funt  fex  quadrata  ab]  In  Graco  codice  legitur  dxip  t|  rt7jiy*tA  dm'  ay.  Serf  L 
quoniam  quadratum  quod  fit  ab  ac  eft  ipfum  ab,  nos  ita  Vertere  maluimus , quod  & obfer- 
uauimus  tn  altjs  locis . 

Et  ex  aequali  quadratum  ab,  hoc  eft  quadra  tum  ex  ac  ad  quadratum  terti*  partis  M 
gh  maiorem  proportionem  habet,  quain  9.  ad  4.]  Hoc  in  elementis  pcrfcfedcmonflra- 
tum  non  eft  ,fed  tamen  facile  demonftrabitur  boc  modo . 

Si  fint  tres  magnirudmes , & alia  ipfis  numero  aquales, babeatque  prima  priorum  ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem , quam  prima  pofter  torum  ad  fecundam , fecunda  vero  priorum  ad 
tertiam  eandem  proportionem  habeat , quam  fecunda  poflenorum  ad  tertiam , etiam  ex  aquali 
prima  priorum  ad  tertiam  maiorem  proportionem  habebit,  quam  prima  pofleriorum  ad  tertiam. 
Sint  tres  magnitudines  abc,  & alta ipfis 


( 

3 


numero  Aquales  dlf,  habeat  autem  a ad  B 
maiorem  proportionem , quam  d ad  e,  & B ad 
c habeat  eandem,  quam  a ad  f.  Dico  a ad  c 
maiorem  habere  proportionem , quam  d ad  F, 
fiat  enim  vt  a ad  b , ita  alta,  qu £ fit  c ad  t, 
erit  g maior , quam  d • e.t  aquali  igitur  Vt  a 
ad  c,  ita  eft  g ad  F-fed.G  ad  f maiorem  habet 

proportione,  quam  d ad  f.  ergo  ex  13«  quinti  G f 1 

ji6r/  elementorum  k ad  c maiorem  proportio - 
tionem  habebit , quam  d ad  f • quod  demonftrandum  fuerat « . 

Si  igitur  faciamus , vt  a c ad  tertiam  partem  c h , ita  d b f triangulum  ad  aliud  N 
quippiam,  erit  fpacium  minus  quadrato  ab]  Hoc  eft  fi  fiat  vt  ac  ad  tertiam  partem  gh, 
ita  def  triangulum  ad  a tud  fpacium , quod  (it  quadratum  &•  erit  illud  quadrato  ab  minus  £ 
ex  o&aua  quinti  elementorum , 7 «ore prif  ma  baftm  habens  triangulum  d b f & altitudinem  ter- 
tiam partem  gh  t aquale  erit  pnfmati,  cuius  bafts  fpacium  k,  quod  eft  minus  quadrato  ab, 

& altitudo  ac  bafesenim  altitudinibus  ex  contraria  parte  refpondent . quod  quidem  ex  Vn- 
decimo , & duodecimo  libro  elementoru  a facile  conflare  poteft,&  demonftratur  a nobis  in  com- 
mentar ij  in  IX.  propofitionem  duodecimi  libn  elementorum. 

Atque  eft  cubus  quidem  quadratum  ab  , cuius  altitudo  ac]  Eft  enim  cubus  prfma  ch  ^ 
ius  bifts  a b quadratum , & altitudo  a c aqualis  fcilicet  lateri  ipfius  bafts , quippe  cum  fex  i 
quadratis  aqualibus  contineatur . '■ 

Pyramis  vero  triangulum  d r p,  cuius  altitudo  eft  tertia  pars  perpendicularis, qu*  a P 
pyramidis  vertice  ad  triangulum  drf  ducitur]  Hoc  efl  pyramis  eft  aqualis  pnfmati  ,cu* 
tus  bafts  eft  triangulum  d bf  , & altitudo  tertia  pars  perpendicularis  g h ; pnfma  enim  baftm 
habens  triangulum  def,  & altitudinem  gh  eft  triplum  pyramidis , qua  eandem  bafim  ha- 
bet, & altitudinem  aqualem  ex  corollario  feptima  duodecimi  libri  elementorum , atque  efl 
triplum  pri/matis  , cuius  eadem  efl  bafts  ,&  altitudo  tertia  pars  ipfius  gh  pnfmata  namque 
omnia  & pyramides , qua  in  eifdcm  , vel  aqualibus  baftbus  conftituuntur , eam  inter  fe  pro- 
portionem habent,  quam  altitudines , vt  nos  demonflrauimus  in  libro  de  centro  gr  a uit  at  it  (oli- 
dorum propofitione  50.  pyramis  igitur  bafim  habens  triangulum  def,  & altitudinem  gh  efl  9* 
aqualis  pnfmati , cutns  eadem  eft  bafis  , & altitudo  tertia  pars  ipfius  c h . 

Ergo  cubus  pyramide  maior  erit  ] Cubus  enim  maior  eft  prifmate  , cuius  bafts  eft  minor  Q. 
quadrato  AB,<jr  altitudo  ac,  nam  cum  altitudinem  aqualem  babfunt , inter  fefc , funt  vt 
ipforum  bafes  ex  vniecimi  libri  elementorum , ex  quo  [equitur  cubum  pyramide  maio-  . 

rem  ejfc  • 
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THEOREMA  LI.  PROPOSITIO  LIIJ, 

0£hedrum  cubo  maius  cft , 

* . * nf)  * * T* ' t -*  %r 

Sit  enim  o&aedri  quidem  triangulum  abc 
cubi  vero  quadratum  fo  , &a  centro  fphaj- 
raso^aedrura  comprehendentis  ducatur  ad 
abc  triangulum  perpendicularis  de,&db, 
be  iungantur  . Qnoniam  igitur  ponimus 
o<fto  triangula  abc  aequalia cfle  fex  quadra- 
v tis  f g , erit  proportio  f c quadrati  ad  trian- 

js.huius,  gulurn  abc,  ea  quam  habent 4. ad  3. atque 
cii  per  primum  lemnia  generaliter  in  omni 

A triangulo  a-quilatero»  quadratum,  quod  ab  vno  latere  fit,  maius  cft,  quam  duplum 
diai  trianguli,  ergo  quadratum  ex  bc  maius  eftfex  partibus  earum,  quarum  quadra- 
t.  quinti.  tum  f g eft  quattuor , ac  proptcrca  4.  ad<5,  hoc  cft  36,  ad  54.  maiorem  proportionem 
si-huius!  habent,  quam  fg  quadratum  ad  quadratum  ex  bc.  Et  quoniam  per  fecundum  lem- 
ma proportio  quadrati  ex  bd  aa  quadratum  ex  d h cft  ea,  quam  habent  j.  ad  1. 
quadratum  autem  ex  bd  aequale  cft  quadratis  ex  be,  e^j  erit  proportio  quadrati 
B ex  d b ad  quadratum  ex  e b , eadem , qux  eft  1.  ad  2,.  Sed  proportio  quadrati  cx  b c ad 
quadratum  ex  bb  eft  eadem,  qux  <5,adz.cx  duodecima  tcrtijdecimi  libri  elemento- 
rum. ergo  proportio  quadrati  ex  de  ad  quadratum  cx  bc  eft  1.  ad  6.  videlicet  p.  ad 
54  proportio  autem  quadrati  tertiae  partis  ipfius  db  ad  quadratum  ex  de  eft  z.  ad  9. 
C etenim  longitudine  tripla  potcftate  nonupla  funt.  quadrati  igitur  tertix  partis  db 
P proportio  ad  quadratum  ex  bc  eft  i.ad  54.  oftenfum  autem  eft  36.  ad  54.  maiorem  ha- 
E berc proportionem, quam  fg  quadratum  ad  quadratum  ex  bc.  ergo  ex  xquali  3 6 . 
ad  1 . maiorem  proportionem  habet , quam  quadratum  f c ad  quadratum  tertia:  partis 
d e , & longitudine  6.  ad  1 . maiorem  habet  proportionem,  quam  rcfta  linea  f k ad  ter- 
tiam ipfius  db  partem.  At  proportio  fex  quadratorum  fg  ad  vnum  eft, quam  habeat 
p 6. ad  i.&funt  fex  quadrata  fc  xqualia  <:&o  triangulis  ab q.  ofto  igitur  triangula 
7,  quinti,  abc  ad  quadratum  fg  maiorem  proportionem  habet, quam  recla  linea  fh  ad  tertiam 
* G partem  de,  atque  cft  o£tacdrum  quidem  o&o  triangula  abc,  quorum  altitudo  cft 
tertia  pars  de.  cubus  autem  quadratum  fg,  cuius  altitudo  fh.  ottaedrum  igitur  ip- 
fo  cubo  eft  maius , 
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Quadratum , quod  ab  vno  latere  fit  maius  cft , qpam  duplum  di<fti  trianguli  ] In  Gro- 
cis  codicibus  mendo fe  legitur » 7»  Jwo'piae  orMvpa»  7 t7f ayait 9 p»£or  n JVrx*Vioy , legenduht 

enim  erit  > 70'  aro'  pute  ipat  utc *■?**•*  • 

Sed proportio  quadrati  ex  bc  ad  quadratum  cx  bb  eft  eadem , quxtf.adz. ex  iz. 
tcrtijdecimi  libri  elementorum,  ergo  proportio  quadrati  cx  de  ad  quadratum  cx  bc 
cft  1 , ad  <5.  videlicet  p.  ad  54.  ] 'ni™  quadratum  ex  i c ad  quadratum  ex  r e , eft 

Vt  6 . ad  2.  erit  & tonuertendo quadratum  ex;  be  ad  quadratum  w nc  W 2.  ad  6.  ex  aquali 
igitur  quadratum  ex  u e ad  quadratum  ex  b c eft  vt  z.  ad  6 • hoc ^ cft  vt  9.  ad  54.  Gracus  co* 
dex  habet  t*  dro  fi  y Tfat  10'  avo'  fit,  t*  «I  W*  J'  Im  70'  /£  t»  ty  et  iX«or  Ao>«f  «p* 
7V  avo'  «fc  Gf-ot  70  fi  y tr  a y . ftd legendum  79  H W fiy  ro'  *n>'  fittyoc 
70'  iW  fi  » ir  <+ot  fi3  iU  to‘  ifi  t*  ly  eoiX"* . *hot  *t*  * ****  7a*$n'  fi  y ota, 

‘BfCf  t . 

Etenim  longitudine  tt  ipla  potcftatc  nonupla  funt]  Habent  enim  quadrata  inter  fefe 
duplam  proportionem  eius,  qua  eft  laterutnftmilis  rationis  ex  zo.  fexti  elementorum  . In  Grf* 
co  codice  b ac  leguntur  • tpi'  pia»  egira  fvrap»  lva7t  . qux  uosfuftuhmvs  tamquam 

fuperuacanea , quoniam  ad  rem  propofitxm  mbil  conferunt  .funt  etiam  corrupta . namque  /en- 
gttudtnc  fefquitertiam  habent  proportionem , videlicet , quam  4.  ad  3.  potcftate  habent  eant  9 
quam  16,  ad  9* 

Quadrati  igitur  tertiae  partis  pu  proportio  ad  quadratum  ex  bc  cft  i.  ad  54*  3 vt- 
frluetcx  aquali, 

Often- 
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Often/um  autem  eft  3 <5.  ad  54.  maiorem  habere  proportionem, quam  r g quadratum  E 
ad  quadratum  ex  bc  . ergo  cxasquali  jd.ad  1.  maiorem  proportionem  habet , quam 
quadratum  po  ad  quadratum  tertia;  partis  db.]  Tqam  cum  fit  quadratum  ter : ix  partit 
t>  a ad  quadratum  ex  B e • Vt  t.  adfq.<r  couuertendo  erit  quadratum  ex  bc  ad  quadratum 
trrf/r  partis  db,  Vt  J4.  ad  l.fed  }6.ad  J-f. maiorem  proportione m habet,  quam  pc  qua- 
dratum ad  quadratum  ex  Bc.  ergo  ex  aquali  36.  ad  1.  maiorem  habebit  proportionem  , quam 
quadratum  fg  ad  tertia  partu  db  quadratum.  Curantem  huc  fequatur , nos  in  antecedente 
demonfirauimus . 

Et  funt  fex  quadrata  fg  «qualia  o&o  triangulis  a bc  ] In  gmeo  codice  mendofe  legi-  F 
tur.  k,  8 1 t*'  c TiTftt'y,r%  "ira  • tijt  ToiV  u0  7,5»  ifn,  & t.  corrige  *)  tjiiarn. 

otayuta  ita  i reiytlr tie  itis  a.  0y.  u afa , &c.  * 

Atque  eft  oftacdrum  quidem  oCto  triangula  abc,  quorum  altitudo  eft  tertia  pars  G 
DE]  hoc  eft  odaedrum  eft  aquale  odo  pnfmatibus,  quorum  bafes  triangula  abcC  altitudo 
tertia  pars  D E ,funt  enim  ea  aqualia  odo  pyramidibus  bafts  cafdctn  habentibus, & altitudini  m 
D B , ex  quibus  odaedrum  ipfum  conftare  m imfeftum  eft . 

THEOREMA  LII.  PROPOSITIO  LIJV- 


Icoiacdrum  o&acdio  clt  maius. 


coMMEiq^T^nirs. 


Ergo  rcfta  linea  gh  maior  eft,  quam  kl]  T^am  cum  pnt  duodecim  quadrata  ex  ch  B 
maiora  duodecim  quadratis  ex  Ki,  erit  quadratum  ex  G 11  quadrato  ex  n i.  maius,  &tdcir 
co recta  linea  gh  maior  tpfa  u. 

- Et  quoniam  icolaedruin  quidem  eft  viginti  triangula  dbp,  quorum  altitudo  eft  ter-  C 

mparsc.il ] Icofaedrum  enim  confiat  ex  viginti  pyramidibus,  bafes  habentibus  t naucula 
“ B r ’ 'Mltudincm  o » i qua  quidem  funt  aquales  Viginti  prifmaubus,  quorum  eadem  ba. 
fes,& altitudo  terttapars  gh,  Vtdtmonftratum  lam  fuit . 

Icofaedrum  oflaedro  maius  erit  ] Vtgtnti  enim  pnfmata  quorum  bifirlunt  triangula  D 
D * F > dT, altitudo  terttapars  ch  maiora  funt  edo  prifmaubus,  bafes  habentibus  triangula 
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i~6 


PAPPI  MATH.  COLI.. 

/ % % 

ABC.  & altitudinem  tertiam  partem  kl  , quod  altitudo  ait  intime  maior  Iit»  nam  cumina, 
qualibus  bajibus  {onHituantHT  pandem  inter  [e  proportionem  habent , quam  altitudines.  Tofju- 
mus  etiam  hoc  probate  e.x  pyramidibus  ipfis  abfque  prifmattbus  , qua  quidem  inter  fe  funt , vt 
earum  altitudines,  quod  nos  in  libro  de  centro  grauitatis  / olidorum , propofitione  20.  demon  • 
firauimus  • 


THEOREMA  LIII.  PROPOSITIO  JLV. 


Icofaedrum  dodecaedro  eft  maius. 


0*4': 


1 


*/  > 


Sit  enim  pentagonum  quidem  abc  vnum  aliquod 
pentagonorum dodccaedri,  triangulum  vero  def  vnii 
triangulorum  icofaedri . & a centris  fphacraruinfolida 
comprehendentium  ad  piana  defj  abc  pcrpcndicu- 
49ju:ns  lares  ducantur  g h , kl,  iunganturque  gd,  dh,  ka, 

A 


al.  Quoniam  igitur  cftcnfum  eft  in  12.  theorema- 
te  pramiilIorumycundemcirculumcomprchcndcrc.,& 
pentagonum  dodccaedri , & triangulum  icofaedri  in 
eadem  fphtera  deferiptorum  erit  a l quidem  femidia- 
meter  circuli  icofaedri  triangulum  compichendcntis, 

& k perpendicularis  a centro  fphicrai  ad  ipfumtrian- 
C gulutn : recavero  linea  ka  fphaere  femidiameter.  fcd 
& triangulum  ghd  fimiliter  accipiendum  eft,  quod 
triangulo  k l a eft  fimilc . vt  enim  fph^rf  dodccaedrum 
comprehendentis  diameter  ad  a l , ita  & diameter 
fphajrte  comprehendentis  icofaedrum  ad  r>H:&vt  la- 
tus trianguli  a:quilateri  deferipti  in  circulo , qui  trian- 
gulum icofaedri,  & pentagonum  dodccaedri  compre- 
hendit ad  *L,ita  BDad  DH.Vt  igitur  k a femidiaine- 
P)  ter  fphacraj  ad  a l,  ita  g d femidiameter  fph^rai  ad  d h : 

E & anguli  ad  lh  funt  redii;  ergo  eft  triangulii  akl  fimi- 
lc  triangulo  dgh.  Rurfus quoniam oftcnfumcft in  14. 
theoremate  praemitiorum  20.  triangula  df.f,  hoc  eft  duodecim  abc  pentagona  ma- 
iora etie  viginti  triangulis  deferiptis  in  circulo  pentagonum  abc  comprehendente , 
perfpicue conflat ,& circulum deferiptum circa  dbf  maiorem  effe  eo , qui  circa  abc 
F pentagonum  deferibitur . quare , & dh  maior  eft , quam  a l . funtque  triangula  dgh, 
akl  limi  lia.  vt  igitur  dh  ad  hg,  ita  al  ad  lk;  & permutando  vt  dh  ad  al,  ita 
G hg  ad  lk,  maior  autem  eft,  quam  al.  ergo  &ch  quam  kl  maior  erit.  & tertia 
H pars  gh  maior  quam  tertia  kl  eft  autem  icofaedrum  viginti  triangula  dbf,  quorum 
altitudo  tertia  pars  g h : dodccaedrum  vero  duodecim  pentagona  abc,  quorum  alti- 
tudo tertia  pars  kl:&  pofita  funt  viginti  triangula  dbf  duodecim  pentagonis  abc 
K aequalia.  Icofaedrum  igitur  dodecaedro  eft  maius. 


Vki 


B 


Eundem  circulum  comprehendere , & pentagonum  dodecacdri,  & triangulum  ict> 
faedri  in  eadem  fphae  a deferiptorum  ] Cracus  codex  corrurtusefl , qui  lic  babei  In  u ap 
ToV  vvxXtt  'tKAh.tLfj.Cttvtt  to't*  ofiyuror  7g  fi Kcaa.iS' pe  otie  ne  ¥ Jvriir  aOeuptLt  iyypg.O*/air»r  7%$ 
S'uS'tKa.lS'f<p  . e tia  legcnd.m  arbitror  , tvt  0 aC*roV  xuxAoc  «r«Vf  Tirreiy&r  oP 

t i falt nallps  , Xj  7t  Tflyuror  rS  tixoa-ai^pa  dft.  tie  dvrev  e$tupa.r  i yypuOtptrar , 

Erit  al  quidem  femidiameter  circuli  icofaedri  triangulum  comprehendentis]  Vi- 
delicet com  ori  b endentis  pentagonum  dodccaedri , & triangulum  icofaedri  tn  eadem  fpba.ro. 
deferiptorum . 

• Scd&.tiianguJum  gkd  fimiliter  accipiendum  eft,  quod  triangulo  kla  eft  fimilc  ] 
Tq^arn  & gr  femidiameter  circuli  comprehendentis  triangulum  icofaedri , er  pentagonum 
dodecatdri  .7 ed  neque  ell  idem  circulus, qui  circa  pentagonum  abc,  neque  eadem  fpbxra  . po- 
nuntur enm  nunc  duodecim  pentagona  abc  Viginti  triangulis  def  aqualia , quod  non  fieret 

in  co- 
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in  eodem  circulo, quippe  cum  demonflratum  fit  in  49.  huius  duodecim  pentagona  viginti  trian- 
gulis in  eodem  circulo  de  feti  pus  maioraeffe . 

Ergo  triangulum  akl  fimile  ell  triangulo  dgr]  Ex  y.fexti  libri  elementorum . D 

Rurfus  quoniam  oftenfum  cft  in  quarto  decin/o Theorcmatj;  praemitiorum  J Gracus  E 
codex  tv  ni  fu  ftd  legendum  ir  id  /X  o> . 

Qnarc&  on  maior  cti , quam  alj  Gratus  codex  9<*ry*'r  «rt  iy  » ii  £ pn'£r  Xhr  d F 
?Se  a k legendum  autem  tSct  fQ  /ue<£«r  ob  rHe  «a. 

Ergo  & gh  quam  kl  maior  erit,&  tertia  pars  gh  maior  quam  tertia  kl]  Gratus  G 
codex  fAtiftr  tepu  Kf  d r A rnf  <tX  ^ to'  Tplyatror  <tp&  <ti(  »5  71  oflyoivu  7«s  x A i egi 
if  d n 9 T»r  ka  , ^ to'  Tfiror  eupa  tH<  ii  6 ni  Tflru  7»r-»A.  — — 

Dodecacdrum  vero  duodcciin pentagona  arc,  quorum  'altitudo  tertia  pars  kl]  H 
Conflat  enim  ex  duodecim  pyramidibus  bafes  habentibus  pentagona  abc,  & altitudinem  kl, 
qua  fune  aquales  duodecim  prifmatibus , quorum  eadem  bafes , altitudo  tertia  pars  k l . 

Icofacdrum  igitur  dodecaedro  eft  maius  ] 7qam  altitudo  g h maior  efl  Altitudine  k l -.po»  jr 
tefl  etiam  idem  concludi  e»ip fis  pyramidibus.  f""*:  -» 

■ . '■  ■ : ' ;vqni".(iq 
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Sit  Jodccacdri  pentagonum  *Zr,  Se  y ii  perpendicularis  a centro  (pluerit  dode-i 
Caedrum  comprehendentis  ad  pentagonum  *Z  r du&a : iungaturque  fl*,  sii, 

>*  o&aedri  vero  triangulum  i*  rs,  & iit  fimiliter  perpendicularis  qjf-  quam  often- 
A dere  oportet  minorem  perpendiculari  >n.  Exponatur  etiam  theorema  /umptum  ad 
comparationem  icofacdri,  & o<ftacdri,  per  quod  oftenditur  duodecim  quadraiacx  o n 
B maiora  cfle quinque  quadratis  cx  sd.  Sit  autem  & triangulum  icofaedri,&  per- 
C pendicularisa  pundto  J'  fit  vt  in  ^recedenti  theoremate,  fiinile  igitur  eft  <t>fiy 
triangulum  triangulo  « e S'  ^triangulo  onl(& funt  duodecim  quadrata  cx  «T 1 ma- 
E iora  quinque  quadratis  ex  Gy,  hoc  cft  duodecim  quadrata  ex  ys i maiora  quinq;  qua- 
dratis ex  A *)  Itaquuquon  amper  14.  lemma  oftcnfutneft,  fi  fit  triangulum  ecqui- 
crure, vt  AZt  habens  angulum  ad  A quatuor quintarum  re&i,  & triangulum  aqui- 
laterum  ipfi  aequale , vt  £»0,  quadratura  cx  £»  ad  quadratum  cx  a z minorem  pro- 
portionem habet,  quam  quadratum  totius  rc&as  lineae  extrema , ac  media  ratione  fe- 
rtae ad  id,  quod  quinquies  fit  a minore  portione  i & rerta  linea  bc  extrema,  ac  media 
ratione  ferta  eft  in  x*  ergo  quadratum  cx  ec  ad  quinque  quadrata  ipfius  xc  maio- 
rem proportionem  habet  quam  quadratum  ex  £»  au  quadratum  cx  az,  hocc/t  quin- 
io decim  quadrata  ex  £»  ad  quindecim  quadrata  ex  AZ  - & quoniam  8.  triangula  pks 
aqualia  funt  1 2.  pcmagonis  * z r,hoceft<5o.  trianguiis  AZ  r , erunt  2.  triangula  prs 
G H aqualia  15. triangulis  AZr,  hoc  eft  iy.  triangulis  & propterca  duo  quadrata 
ex  ps  aqualia  fuut  15.  quadratis  ex  £*  quadratum  igitur  cx  hc  ad  quinque  quadra- 
ta ipfius  k maiorem  proportionem  habet,  quam  duo  quadrata  cx  ps  ad  15.  qua- 
drata ex  A*,  cft  eniin  AZ  aqualis  a*  duo  vero  quadrata  ex  ps  funt  1$.  quadrata 
ex  CL*  vt  demonfiratum  cft  in  comparatione  cubi,&  ortaedri.  ergo  quadratum  ex 
Ecad  quinque  quadrata  cx  c x maiorem  proportionem  habet , quam  iz.  quadrata 
. ex  QJ*'  ad  1 5 • quadrata  cft  A 4* . cftaute  x X aqualis  kc.  quadratu  igitur  cx  ec  ad  xo. 
! j» qum  qua(jrata ex  KC  maiorem  habet  proportioncm,quam  iz. quadrata  cx  qjp  ad  i5-qua- 
L drata  ex  a * , & id  circo  quadrata  cx  n c , hoc  cft  $<5.  quadrata  cx  c l ad  720.  qua- 
drata ex  kc  maiorem  proportionem  habet, quam  iz. quadrata  ex  qjf  ad  15.  quadra- 
ta cx  a * . fcd  vt  l c ad  c k , ita  1 m ad  m i , & vt  l m ad  m 1 , ita  o n ad  n o . ergo 
M quadrata  cx  on  ad  720.  quadrata  ex  ni,  hoc  cft  ad  80.  quadrata  cx  li:  etenim  in  7. 
%3.hu|q  lemmate  oftenfa  cft  li  tripla  ipfius  1 n , hoc  cft  ad  zo.  quadrata  ex  kl.  hoceftad  15. 
quadrata  cx  bd  maiorem  proportionem  habere,  quam  12.  quadrata  ex  Qjf  ad  jy. 
O P quadracaex  n*.  cft  enim  bd  potcftate  felquitcrtia  ipfius  kl  quare,  & iz.  quadrata 
cx  on  ad  quinque  quadrata  cx  bd  maiorem  habent  proportionem,  quam  12.  quadra- 
taex  Q*  ad  15. quadrata  cx  n*.  fcd  quinque  quadrata  cx  bd  funt  15.  quadrr.ta  ex 
Q_nl  vt  demonftratum  cft  in  tertiodecimo  libro  elementorum,  nam  punrtum  n cen- 
trum eft  circuli  circa  triangulum deferipti  quare  iz.  quadrata  ex  on  ad  iy.  quadrata 
R ex  nl,  hoc  cft  iz.  quadrata  ex  «N  ad  15.  quadrata  ex  *«.  maiorem  proportionem 
S habent, quam  iz- quadrata  cx  qj'  ad  15. quadrata  cx  A*  atque  cft  fimile  triangu- 
lum triangulo  y*A.  duodecim  igitur  quadrata  ex  ysi  ad  quindecim  quadrata 
T cx  A * maiorem  proportionem  habent,  quam  iz.  quadrata  ex  q*  ad  iy. quadrata  cx 
V ii*,  idcoque  perpendicularis  > a maior  cft  , quam  Q *,& ponuntur  fupcrficiesfigu  • 
X rarum  folidarum  aequales . dudccacdfum  igitur  ortaedro  maius  fitnecefle  eft . 
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Exponatur  etiam  theorema  fuinptum  aJ  comparationem  icofaedri , & oflacdri  ] I»  a 
Gracocodice  hac  leguntur  ,3  aipiter  »r«p  , qua  nos  omifimus  tamquam  ab  aliquo addita. 

Sit  autem,  & a.0y  triangulum  ico,acdri,& perpendicularis  a punito  t ile  Ji  vtin  JJ 
praiccdcnti  theoremate]  Hac  inGrxus  todicibus  corrupta  funt . 

Simile  igitur  cft  *xir  triangulum  triangulo  *«J & triangulo  o n l J Hocmpre.  e 
cedenti  demonftratur . Gratas  autem  codex  ita  corrigendus  eft.  Ipiui  Jpa  n'  pau,  r£ri 
oli  t reiyUre , *j  •nJ  o PA. 

Et  funt  duodecim  quadra.a  ex  h maiora  quinque  quadratis  ex  /Sy.]  Vera  hae  qui-  D 
demfuat , fcd  quid  ad  demonftntionem  confeiant,non  video. 

Hoc  clt  duodecim  quad.atacx  fft  maiora  quinque  quadratis  n»  ] Corrupta  hae  E 
funt,  VC  opinor,  neque  enim  vera . quare  fi  quis  ea  Vua  eum  antediflis  de  medio  tollat  fortafi 
j e ison  errabit  . 

Et  quoniam  8.  triangula  pus  aqualia  funt  iz.  pentagonis  ♦Zr]  Ex  pofitione  fciti  F 
cet.  Grxeus  codex  corruptus  eft  .qui  fic  habes , *)  thr^c/Aru  rflyara  rd  rpr  'ita  legendum 
autem  puto  k«  » rtlyura  ra  r/r  Ita. 

Hoc  cft  15.  triangulis  £»dj  Tontturentm  triangulum  £nl  aquilaterum  , & triangulo  G 
fiZ>  aquale . • • 

Et  propterca  duo  quadrata  ex  rs  aqualia  l J.  quadrata  ex  £«]  tqam  triangulorum,  H 
tr  quadratorum  proportio  eadem  eft,  Vt  [apertus  patuit . 

Duo  vero  quadrata  ex  ps  funt  iz.  quadrata  ex  Qj»',  vt  demonftratum  eftin  com-  K 
paratione  cubi  ,&  oitaedri  ] Hoc  cflinpropofitionc  qj.  huius , iu  qua  demonftratur  quadra- 
tum ex  <i+  ad  quadratum  ex  ps  tam  proportionem  habere , quam  i .ai  6. 

Hoc  cft  }6.  quadrata  ex  cl]  Topia  efl  enim  ci  ipft  ec  aqualis.  L 

Hoc  eft  ad  8o.  quadrata  ex  li,  etenim  in  feptimo  lemmate  oftenfa  eft  Lt,  &c.]  M 
Gratus  codex  h ibet , ¥tS?i  wt  , t«'  in'  xi.  rtnketna  ytf  ii  id  tt  1 1 „’a/. 

lege  TtS2»  t«  W a*  otitkdria  ysf  ip  -nS  £p. 

Hoc  cft  ad  zo.  quadrata  cikl]  In  Graco  codice  legitur , ?tKi  a ra'  in'  * t.  corrige  N 

ra  W au. 

Eft  enim  kd  poteftatc  fefquitertia  ipfius  kl]  Rationem  reddit  cur  ro. quadrata  ex  kl  O 
fwt  n.  quadrata  ex  db  . iu  Graco  codice  legitur  oji'  atlret  yap  » 0t  tit  xa  tura/in  rt.  le- 
ge tvrdfiH. 

Quare , & duodecim  quadrata  ex  os  ad  quinque  quadrata  n id  maiorem  pro-  P 
portionem  habent,  &c.  ] Ex  i q.  quinti,  quam  enim  proportionem  habent  qt.ad  i j.  eandem 
II  habent  ad  J.  Gracus  codex  rt  i,  i i&.  ra  in'  et.  fcd  fortajfe  legendum  «.  < x)  10  ra' 

Sun'  it. 

Nam  punitum  m centrum  eft  ci  culi  circa  triangulum  deferipti  ]Conliat  hoc  ex  fccun  Q_ 
do  corollario  prima  oropoptionis  fpbxricorum  Tbcodisq  . 

Hoc  eft  i z.  quadrata  ex  h ad  quindecim  quadrata  ex  •«]  Sunt  enim  ea  triangula  in-  E 
Icrfcfimilia,  vt  ditium  c(i. 

Atque  cft  fimile  triangulum  J *•  triangulo  •*  ♦ a]  In  Cracis codicibus , ty  Ri»  f/tuir  S 
rj  A tnirtlyum  n!  upm  Tfiyelrm  lege  n'  lai  oflyunr  -n!  opo  etiyairu . 

Maiorem  proportionem  habent, 'quam  iz  quadrata  ex  Q.'P  ad  i s quadrata  ex  n»]  T 
In  Graco  codice  hac  defiderantur  . fxdtyrx  kiyer  i%ti , isrtf  ifi  ret  in  ufoc  ii  ra  in'ap. 

Idcoque  perpendicularis  minor  cft,  quan^  J Sequitur  entmex  jC.  q. elemento-  V 
rum  quadratum  cxytl  maius  effe , quam  quadratum  ex  qjf.  ergo  & reda  linea  y aquam 
qy  maior  erit . 

Dodecaedrum  igitur  oitaedro  maius  fit,  nccefle  eft]  Reliqua  concludenda  funt  ,Vt  in  *• 
fu  perioribut. 

THEOREMA  LV.  PROPOSITIO  LVII. 

Harum  igitur  quinque  figurarum,  qux  polyedra  appellantur,  eam 
qu*  pluros  habet  bales,  multo  maiorem  cflecx  iam  demonftratis  con- 
- Z z flat. 
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ftac.  At  vero  pr.rter  has  quinque  alios  jnucniri  non  pofle,  qux  «quali- 
bus , Se  limilibus  xquilatcris  polygonis  contineantur , ex  his  etiam  quis 
diicat . 

Omnem  folidum  angulum  ex  tribus  ad  minimum  angulis  planis  conflare  nece/Tarium 
eft:  & qui  ipfum  cotinent.fiue  trcs,fiuc  plures  fint,  quattuor  reflis  angulis  omnino  fi.nt 
minores.  Itaque  fieri  non  poted , vt  angulus  foiidus  hexagoni  angulis,  aut  alicuius 
rcdtilinci,  quod  plures  angulos  habeat,  comprehendatur  . etenim  ties  ad  minimum 
anguli,  qui  ipfum  comprehendere  poliunt,  non  fun t quattuor  reflis  minores . Ex  pen- 
tagoni vero  tribus  angulis  conditui  potc/1,  vt  in  dodccacdro.  Rurfus  quattuor  qui- 
dem anguli,  vel  plures  ipfius  quadrati  continere  foiidum  angulum  n*  n poffunt,  non 
enim  funt  minores  quattuor  redtis.  Tres  autem  angulum  cubi  continent.  Eadem  ra- 
tione , & triangul  i squilatcr  fex  anguli  , vel  plures  non  funt  quattuor  reflis  minores, 
ac  propterca  non  continent  angulum  foliduin  . A t quinque,  & quattuor , & tres  con- 
tinere poliunt,  quinque  enim  icofaedri , quattuor  cftacdri,&  tres  pyramidis  angulum 
continent  , Ex  quibus  manifedo apparet , prxter  hos  non  efle  ajium  angulum  foii- 
dum ex  squalibus  polygoni  angulis  condante . Quare  neque  aliud  polycdrum  inuc- 
niripoted,  prstcr  quinque  iam  diOa , quod  squalibus, & fimilibus  xquilatcris  po- 
lygonis contineatur. 
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|Vlti  eorum,  qui  aftronomicum  locum  pertractant, 
cum  propofitiones  negligenter  inreHigant,  alia  qui- 
dem apponunt  tamquam  neceflariajalia  vero  vt  non 
neceflaria  prxtermittunc . dicunt  enim  in  iecundo 
theoremate  tertij  libri  /phxricorum  Theodofij , opor- 
_ tere  vnumquemque  duorum  maximorum  circulorum 
ab  eo,  qui  per  polos  fphxrx  tranfit  ad  re&os  angulos  lecari . hoc  au- 
tem non  lemper  ita  ic  habet . Similiter  & in  jecundo  theoremate  phoe- 
nomenon  Euclidis,  prxtermittunt,  quoties  zodiacus  circulus  bis  ad  ho- 
rizontem  fit  redus,  & in  quarto  theoremate  libri  de, diebus  & no&ibus 
Theodofium  fatso  exponunt  * . Et  nonnulla  ajia  deinceps  tamquarp  non 
tieccflaria  prxtermitcunt , quorum  vnumquodque  nos  explicabimus. 

THEOREMA  i propositio  i. 


* A « > n i. 


Si  in  fphxrx  fuperficie  tres  maximorum  circulorum  circumferenti?  fc 
mutuo  fecent,  quarum  vnaquxque  fir  femicirculo  minor,  dux  reliqua 
maiores  erunt,  quomodocumque  fumprx. 

Secent  enim  fefc  maximorum  circulorum  cir  • 
cum  ferenti» ‘ih  punttiVABC.  Dico  duas  reli- 
qua maiores  efle  quomodocumque  fumptas . Su- 
matur enim  centrum  fphxraj , idem  quod  & cir- 
cumferentiarum a b , b c , c a centrum , & fit  n, 
iunganturq;  da,db,dc.  Quoniam  igitur  foli- 
dus  angulus,  qui  eft  ad  d tribus  angulis  planis 
adb,bdc,cda  continetur , quilibet  duo funt 
reliquo  maiores , quomodocumque  fumantur, & 
anguli  adb,bdc,c\d  circumferentes  a p,bc, 
c a infiftunt.  duae  igitur  reliqua  maiores  funt, 
quomodocumq,  fumptas.Hanc  autc  figuram  Menelaus  in  fphxricis  rflv Mvpr  appejl  .t. 

fOM. 
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A 

B 

C 


Ex  proxi 
mc  demo 
It  rato. 
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C 
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Quilibet  duo  funt  reliquo  maiores , quomodocumque  ftimantur)  Exio.  yniecttm 

Euclidis  . - ■ - ' *■’  , ’ 

Duae  igitur  reliqua  maiores  funt  > quomodocumque  fumptae  ] .Anguli  enim  eandem 
inter  fe p opertionem  bfbent, qumtff* circumferentia, quibus  infigunt, ex  vlumnjexttele» 
mentorum.  v / 1 ' ' 1 - * • i. 

Hanc  autem  figuram  Menelaus  in  fphtericis  t/iVaw/o*  appellat  ] 7{os  multorum 

exemplo  triangulum fpb*rieUm(hctmnsm  » i 

THEORIA  II.  PROjPGS^TIO  II. 

Si  in  vno  Iafeie  trianguli  fphxrici  dux  circulorum  maximorum  cir- 
cumferentia: intra  conlhtuantur , lix  reliquis  duobus  trianguli  lateribus 
minores  erunt i j j... 


Trianguli  enim  aec  in  vnO.*latere  bc  duae  cir- 
lorum  maximorum  circumfcrcntij  intra  conft  ituan- 
cur  bd,dc.  Dico  ?d,dc  ipfis  i a >ac  minores  ef- 
fe.  Q^onii  enim  omnis  trianguli  fphaerici  duo  latera 
reliquo  funt  iuaioi*-a,erut  .c  a,  a d maiora  reliquo  c d. 
commune  apponatur  bd.  crgocB  , bb  ipfis  c d,db 
maiora  erunt . Rurfus  quoniam  omnis  trianguli  la- 
tera reliquo  funt  maiora*  erunt  ba,ab  maiora  ipfo 
ib.  commune  apponatur  bc.  quare  e a,  ac  maio- 
ra funt,quaxn  b e ,bc'.  fed  b e,ec  funt  maiora, quam 
b d , d c > multo  igitur  ba,/c  ipfis  b d , d c maiora 


erunt 


THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 


1 4 

rj^r. 


Trium  circulomm  maximorum  circumferentix  ab, ac,  ad  maximi 
circuli  circumferentiam  bd  Iccent,  fit  autem  vnaquxque  iplarum  ab,  ac 
ad,  minor  quadrante,  & fit.Bc  xqualis  cd.  oilendendum  eil  vtrafque 
b A , a d maiores  efle , quam  duplas  ipfius  ac.  x ; 


Ponatur  ipfi  ac  aequalis  c e,  & quo- 
niam a c cft  minor  quadrante , erit  & 
cb  quadrante  minor , & obid  ab  mi- 
nor fetnicirculo . non  igitur  circulus  \ d 
fi  compleatur  tranfibit  per  b.  Itaque 
per  bd  maximus  circulus  snp  deferi* 
batur.  & cuui  dc  quidem  fit  squalis 
cb, ac  ver)  ipfi  ce,  erit  rc&a  linea, 
quae  a pundto  d ad  b perducitur, ^qua- 
lis ei,  qu$  ab  \ perducitur  ad  b.  ergo 
circumferentia  d f circumferentiae  a b 
€ft  aequalis  . Quoniam  autem  omnis 
trianguli  duo  latera  reliquo  funt  maio- 
ra, atque eft  ob  «qualis  ab,&ec  ipfi 
c A , vtraeque  b a , a d maiores  erunt , 
quam  ipfius  ac  duplae . 


I 
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Non  igrtur  circulus  ad  fi  compleatur,  tranfibit  per  al  Maximi  enim  circuli  in  fpbar  a A 
ftfc  bifariam  feeant  ex  1 1 .primt  fpbarieorum  Tbcodoft.  ....  R 

Itaque  per  ed  maximus  circulus  idf  deferibatur  1 Ex  xo.  primi  [patricorum  T beo-  ii 

^ ^ritrc&a  ]ine.i,quaeapun&o  d ad  e perducitur  aequalis  ei,  qua:  ab  a perducitur  ad  C 

t}Ex  i*tcrttj  libri  fpbaricorumTbcudofif.  _ 

Ergo  circumferentia  d b circumferentiae  ab  eft  aequalis]  E*  18.  tertii  libri  elemen-  D 

torum . . . . tj 

Vtr^que  ba,'ad  maiores  erunt,  quam  ipfius  ac  dup\x]  Eter.tm  ia  k e t>  triangulo  ed  e. 
t)  A maiores  fune,  quam  a e.  Sed  B a,  a d fune  aquales  ipfis  e d,  d A , & ab  dupla  cfi  a c 
trxque  igitur  b a,  a d maiores  funt , dupla  tpftus  ac. 

• i.i. 

THEOREMA  IV.  PROPOSITIO  IV. 

Quattuor  circulorum  maximorum  circumferentia:  a b,A  c,ad,a  e maxi- 
mi circuli  circumferentiam  b e iccent . iitcj^  bc  aqualis  db,  & vnaquxqi 
ipfarum  ab,ac,ad,ae  quadra- 
te minor.  Oitendendum  eft  vtraf- 
que  ba,ae  vtrifqi  ca,ad  maio- 
res e fl  e. 

Secetur  c d bifariam  in  f , & per 
af  maximus  circulus  afg  deferibatur: 
ponaturque  ipfl  af  aiqoalis  fg  • dein- 
de pcrcE  quidem  deferibatur  maximus 
■circulus  G b k : per  gd  vero  maximus 
circulus  e d h.  Quoniam  igitur  gf  eft 
aqualis  fa  , & of  ipfi  fc,  erit  etiam 
dg  asqualis  ca  ; & eadem  ratione  eg 
«equalis  ba  . & cum  in  trianguli  gea 
vno  latere  g i duas  circufcrentias  a d 
dg  intra confticuantur : erunt  ad,oo 
minores,  quam  a e,  b g . ergo  a b,  e g ip- 
fis a n,  dg  funt  maiores . eft  autem  eg 
aequalis  ab,  & g d ipfl  ac*  vtraq;  igi- 
tur b a,  ab  vtrifque  ca,ad  maiores  erunt,  quod  demonftrarc  oportebat. 

* * * * - 
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• : J Lr2  <■ 

Erit  etiam  dg  asqualis  ca:  & eadem  ratione  eg  squalis  ba]E.t  iis  tquxindntece-  A 

dent  i di  EI  a funt»  ^ 

Erunt  a d,  b o minores,  quam  a b,  b g ] Ex  x.  huius.  ’ B 

% 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V..  r 

■ , T . ■ 1 11’ 

His  prxmiflis  quintum  theorema  tertij  libri  fphxricorum Theodori j ali- 
ter oftendere  poflumus. 

Sit  in  circumferentia  maximi  circuli  ABC  parallelorum  polus  A:  &hunc 

duo 


B 


a 
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duo  maximi  circuli  ad  re&os  angulos  Icccnt,  quorum  bc  quidem  firvnus 
A parallelorum,  ef  vero  ad  parallelos  obliquus : & i circulo  ef  abk  indantur 
squales circumferentia:  deinceps  ad  eafdem  partes  GH,hk,  perque  punita 
ghk  circuli  paralleli  ipfi  bc  delcribantur,quifint  MN,XO,pr.  Oltenden- 
dumclt  px  maiorem  cfle,  quam  XM. 


Defcribantur  enim  per  a , & per  vnum- 
quodque  punftoruin  K hg  maximi  circuli  ak 
a k , a c . manifeftum  eft  vnamquamq;  circum- 
ferentiarum a k,  ah  ,a  c quadrante  minorem 
B efle  . nam  quadrantis  circumferetia  eft  a pun- 
a vfquc  ad  maximum  circulum  bc.  Quo- 
niam igitur  trium  circulorum  maximorum  cir- 
cumferentiae a k , a h , a g circumferentiam 
maximi  ef  fi.cant,&cft  kh  aequalis  Hc,vna« 
quaeque  autcin  ipfaruin  ak,ah,ag  quadran. 

C tc  minor;  erunt  ex  eo , quod  ante  dcmonftra- 
tum  elt,  vtrseque  k a , a g maiores , qua  dupla 
«piius  ah. quarum  vtrxque  ka,at  funtdu- 
D piae  as.  Tres  enim  ak,as,ai  cum  per  po- 
lum tranfeant , inter  fe  funt  aequales . reliqua 
E igitur  tg  maior  eft , quam  dupla  ipfius  sh.  cfl  autem  sh  aqualis  tv.  ergo  cv  maio** 
F quam  yt.  Sed  gy  eft  aequalis  px,  & yx  ipfi  xm.  maior  igitur  eft  px,  quamxM. 
quod  dcmonftrarc  oportuit . 


C0MME?tT*t1{irS, 


A 

8 


Et  a circulo  e f abfeindantur  aquales  circumferentia:  ] Gracus  codex  $ 

Sh  t»  i £ lacu  *n*lp"cu  fed  ego  libentius  legerem  vi  «£. 

Kam  quadi  amis  circumferentia  cftapunfto  a vfque  ad  maximum  circulum  bc) 
Quoniam  enim  duo  maximi  circuli  abc  & bc  fefe  mutuo  fecant  ad  reff  os  angulos, etiam 
bifariam  fe  fecabunt , ex  1 3.  primi  fpharicorum  Tbeodosij . quare  circumferentia  ab.ac  funt 
circuli  quadrantes, & quacunque  a punfto  A vfque  ad  maximum  circulum  bc  duiuntur . 
Erunt  ex  eo,  quod  ante  dcmonftratum  eft,  vtraque  k a , A g maiores , quam  dupla 

ipfius  ah]  Ex  i.buius.  . , , _r 

Tres  enim  ak,as,at  cum  per  polum  tranfeant,  inter  fc  funt  aquales  ] T^am  cum 
A fit  polus  circuli  mu,  reti*  linea,  qite  ab  a adpunfta  kst  ducuntur,  inter  fe  funt  aqua>. 
les  .ex  poli  definitione  .&  ideo  circumferentia  maximorum  circulorum  ak,as*at  etiam 
inter  f e aquales  erunt . cx  2 8.  tertij  libri  elementorum . 

E Eft  autem  s h a qualis  t y ] 'Ex  10.  fecundi  libri  fpharicorum  Tbeodosij . 

F Sed  g y eft  aequalis  p x ,&  'y  t ipfi  x m ] £.t  eadem , 


D 


THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI.’ 


Illud  autem  oftendatur,  etiam  fi  circumferentis  squales  non  fint  con- 
tionata» f hoc  enim  Theodofius  non  dcmonftrauit  • 


liS  'J 


't  • r 


jtu.-  i::j 
fiU  £8  * 


Sit  ea* 
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•Sit  eadem  figura , & aequales  circumferen- 
tiae o h , k l..  paralleli  autem  fint  m n , x o > p r, 
sx;&pcr  a & per  vnumquodque  pun&orum 
ch,kl  maximi  circuli  deferibantur  ag,  aii,  t*/ 
a k , a l , erunt  ha;  circumferentiae  quadrante 
minores:  & perquartum  theorema  ex  pt aece- 
dentibus  vtraeque  la.ag  maiores  erunt  vtrif- 
que  k a, ah , vtraqilc vero  la,a  «^vtrifq;  v a , 
av  funt  aequales,  etenim  ex  polo  funt  circuli  \ 
m n . reliqua  igitur  Qg  vtrifquc  v h , r k funt  \ 
maiores.  Sed  vh  eft  aqualis  o js.  ergo  reli-  ; \ 

qua  zg  maior  eft /quam  vk.  At  zg  aqualis 
eft  sp,&  y k ipfi  mx  . maior  icitur  eft,  & sp 
quam  m x quod  oftendendum  fuit . 


Paralleli  autem  fint  mn,xo,pr,st]  Grxeus  codex  £ cuvxptt&uKoi  «l  itr£  • 

* p 9 t ego  legendum  puto  • ee*rar  vxpatxnhta.  , **  . 

Et  per  quartum  theorema  ex  praecedentibus  vtraeque  la,ag  maiores  erunt  vtrif-  g 
que  KA,  AH]  Grxeus  codex  «u  ' ictu  &c.  curu^aTej» : yit,  k a.  $,(**£ «fi  eSr . fed  legendrtn 
arbitror  ffvra-Wri?*  rUt  * ntlgur  . . r f-.  .:> 

Vtraque  vero  la  ,ACLvtrifque  ya,  a v funt  aequales1,  etenim  ex  polo  funt  circuli  q 
M n ] Grxeus  codex  rurxiA^inpof  i' « &c.  <f;<t  ro'  <t  bxc  ego  delenda  puto. 

Reliqua  igitur  Qg  vtrifquc  vh,  yk  funt  maiores]  Grxeus  codex  xtiwn'  <?/>*  ri  % r»  D 
lege  » x» 


Sed  vh  eft  aequalis  Q.Z]  Gtxcutcoiconou  <fl  » rn  ^*'lege  vf  x4- 
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aviuifwi  rr&»no:i£J 

»>V\1KV*  'S  5*  [ £.  f U.£’l 


Item  afyer  oftendendum  ftc.  ^ / 

In  circumferentia  enim  maximi  circuli  a b < 
iit  polus  parall^QfujB  & hunc  ad.cq&os  angu 


loslecent  duo  circuli  d b , b e . quorum  b e qui- 
dem fit  parallelus , d b vero  ad  parallelos  ob- 
liquus :&  a circulo  os  abfciilis  aequalibus  cir- 
cumferentiis deferibantur  circuli  paralleli  l m, 
n x , o p,  r s . Dico  r o ipfa  n l maiorem-efte. 
Vel  igitur  fg  eft  comraenfurabilis  ipfi  os,  vel 
non.  Sit  primum  cominenfurabilis,  & fit  fg 
aqualis  h k . ergo  h k ipfi  o h eft  coramcniu* 
rabilis,  & tres  fg,gh,hk,  inter  fefe  cohi- 
menfurabiles  erunt . Itaq;  diuidantur 


meniuramies  erunt . itaq;  diuidantur  inmcn-  r>_.  . . 

furas  in  pun&i  S t,y,v, q,z,  & per  t,y,v,q,z  pa- 
ralleli circuli  deferibantur  xiT,*.y,Cv,rQ, 

Az.  Et  quoniam  ft,ty,yg,t(v,  vh,hq.,  j . x.^  ...... 

Qj:,  z k circumferentiae  inter  fc  funt  squales,  erunt  ei  rcumferentia.  pn,n<t,  *o,oC, 
CM,sr,rA,AL  inaquales,  qua  mitium  fuinunt  a maxima  r,  **  .£c  multitudo  circum? 
fcrcntiarura  rA,A4,«o  aqualis  eft  raultitqdjni  ipfarum  Nr_,r  a, ai,,  maior  igitur 

eft  r o , quam  s l • . 

^ -.•*-  .i.;  ■ A :3  ,xj':  r.  a in 

u retn  o f>  ai  it> 
■:cq  noa  0*$ 


COMME  T^T^Rt  rs\:  !:ra 

. ■ ■ ji? [ncltsz 

Et  hunc  ad  rertos  angulos  fccent  duo  circuli  d f.  , b e ] Maximi  jcilicet 
Erunt  circumferentia  Rfl,fl*,«o,oC,CN;Nr,r  a,al  inaquales  qua  initium  B 
. o - A a fumunc 
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fumunt  a maxima  »A]  Ex  quinta  huius.  Eratus  coit  x ai  Jf<t  ff>,  •>»,»,  &c.yl,  fu, 
ps  ',ru  «Vir  . ego  legendum  puto  ui  «>«  r»>  yt,lsi,u’iiaai  mete. 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  Vi»: 

Sed  ijfdcm  pofitis  non  fit  p G cop^cnWbilis  ipfi  GH>  Dico  & fic 
ro  maiorem  eflc,  quajnNL. 

Si  enim  non  ita  fit , vel  aequalis  erit,  vel  mi- 
nor . Sit  pr  mum  minor:  ipfique  ao  xqualis 
ponatur  n r • & cum  tres  magnitudines  finp 
eiufdem generis  ln,  n r , no; fumatur ipfi qui- 
dem n o commenfurabilis,  maior  autem, quanp 
n r , St  minor  quam  n l , qua:  fit  n a : & paral- 
leli circuli  fint  Q_r , z a,  ponaturque  z u a;qua» 
lis  oi,  & circulus  parallejus  fit  i».  Quo- 
niam igitur  vtraque  zh  , gt  commenfurabi- 
lis cft  ipli  gh,  atque  e fi  ov  maior  quam  ns, 

C erit  ro,  quam  na  multo  maior.  Sed  ro  eft 
squalis  nF.  ergo  nT  maior  erit  ipfa  na  nji- 
P nor  maiore , quod  fieri  non  potefl , non  igitur 
r o minor  eft , quam  n l , 


«t 
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A Ponaturquetot  Aequalis  ct]  Scitur  ipfi  g n tovmttfurahilcs , vt  deinceps  potitum. 
Gratus  codex  ui  utirSu  t » » 9 lea  1 1 lege  r»  » r . 

B Quoniam  igitur  vtraque  zh,gt  commenfurabilis  e(!  ipfi  gh,  atque  eft  ov  maior 
quam  s A]  Ex  quinta  huius  ponitur  enim  tg  aquales  H2,,  Gratus  codex  ini  is  grt,  Jff 
49,rr  n ui  lege  4 ® , »t  r»  «I. 

C Sed  ro  cltzqualis  > r ] Ex pofitiote fcihtet, 

j)  Non  igitur  Ru  minor  eft,  quam  »!•  ] Crafps  cpdcx  (i  ift.  Udvus  dis  a'  fi  7«i  et 
fed potius  legtodum qriitror  ?ir  r*v 


THEOREMA  I?:.  PRQP.OSITIQ  IX. 


Iijfdem  pofitis , Dico  neque  xqualem  eflc , 


Si  enim  fieri  poteft  , fit  aequalis,  fecenturq; 
fojHk  bifariam  in  punitis  tz,  & fint  circuli 
paralleli  tv,za.  Quoniamigitur  ft,tg*- 
qualcs  funt, erunt  rv,  vo  inaequales,  inci- 
pientes a maxima  R v . Rurfus  quoniam  ae- 
quales fiint  nz,zv, 'erunt  n a,  Aunzquales, 
incipientes  a maiori  n A . Itaque  cum  r v fit 
maior,  quam  vo,  & na  maior,  quam  al: 
erit  r o mai  >r , quam  dupla  ipfius  n A . quod 
fieri  non  poteft.  non  igitur;  ro  eft  requalis 
jjl.  oftenfum  autem  cft  neque  minorem  eflc, 
quare  r o , quam  n l nc^cflariq  mgior  erit  ♦ 


Ii;  *- 

’T* 


■ r 
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Erunt  n A , Al  inaequales , incipientes  a maiori  na]  Gr.ccus  codex  Jnm  yaf  detrai  A 
i/  ,Xa  Sre'  ptylne  e/.  vide  ne  legendum  fit  £»‘  ft«£*rof  nonemtn  rf  ma- 

xtma  efi,  quam  juammaior  fit  tpfa  /k.  ' 1 

Itaque  cum  v /it  maior , quam  vo,&  na  maior,  quam  a l,  erit  ro  maior  quam  R 
dupla  ipfius  na  quod  fieri  non  poteft  ] Grta.s  codex  irci  it  &c.  Jiu- 

recrov  «ofo/l  /utut . Ridentur  boc  loto  nonnulla  dcfiderart,crgo  enim  ita  demonfirandum  ccn~ 
fer  em . itaque  cum  nA  maior  fit , quam  bi^drit  nl  minor , quam  dupla  ipfius  na.  /^«r- 
fus  cum  rx  fit  mator , quam  yp  >&  nA,  maior  quam  al  ; fitque  v ornator,  quam  nA, 

“Uf  demonflratum  efi  fuperius , er/t  r o wc/or , o «<*«*  dupla  na.  Sed  n l eft  <cqualis  r o . ergo 
N L maior  erit , quam  dupla  ipfius  N A . quodfitrt  non  potefi  . demondrafa  efi  enim  minor . 


-ir.iiia 


THEOREMA  X.  PROPOSITIO  X. 

iT.di::.  • 


d 


riq«  ti' 


Rurfiis  in  maximi  circuli  circunSft^crtri.i  fit  polus  parallelorum,  & ip- 
fum  ad  re&os  angulos  ieceut  circuli  bc,  DE,fim  aurem  paralleli  kl,mn 
xo,&fitXM  asqualis  mk.  Dico  fg  minorem  efle,  quam  gh. 


Si  enim  minor  non  fit,  vel  squalis  eft , vel> 
maior,  fed  non  squalis  fg  ipfi  gh.  maior 
enim  eft  xm,  quam  mk,  non  eft  autem ma- 
ior.  non  igitur  fg  eftsquahsoH.  Dicopr?- 
tcrca  non  efle  maiorem . Sit  enim  fi  fieri  po- 
teft,  & ipfi  gh  squalis  ponatur  cp.  Itaque 
quoniam  pg  eft  squalis  gh,  erit  rm  maior 
quam  mk.  multo  igitur  maior  eft  xM,quam 
m k . quod  fieri  non  poccft;ponitur  enim  squa- 
lis . non  ergo  f g maior  eft,  quam  g h,  fed  ne- 
que squalis,  vt  oftenfum  eft : minor  igitur  f g 
quam  oh. 


l/i 


an  ,.c 


THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XI.' 


Dcmonftratum  igitur  eft  fi  fic  circulus  abc,&  ipliim  (ecent  duo  ma- 
ximi circuli  b c , d e ad  re&os  angulos  : aflumanturque  aquales  circum- 
ferentias FG,  GH, & paralleli  circuli  kl, 
m n , x o , deferibantur , erit  x m . maior 
quam  M K . fit  nunc  F G maior, quam  gh. 

Dico  xm,  qua  mk  multo  maiorem  efle. 


' ■ 
: u 


Quoniam  enim  f g maior  eft, quam  g it,  po- 
natur ipfi  ch  squalis  gp:&  parallelus  circu- 
lus p r deferibatur . Itaque  cum  p c fit  squa» 
lis  oh,  erit  rm  quam  mk  maior,  multo  igitur 
maior  eft  xM»quam  mk.  quare  fi  fg  fit  ma- 
iop , quam  gh,  fiet  & xm,  quam  m k multo 
maior  * ( 

^ - \ . z t r*  rrium*1 
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Dc  inflantia*  quas  fit  in  Textura  Theorema  tcrtij  libri  fphsricorum 
Theodofij . 

lemma: 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XII: 


%.  1 : 


Sit  triangulum  ABC,  & ducantur  dua:  reda:  lineae  da,  A e in  angu- 
lis aequalibus  bad,  eac  . Dico  vt  rcdtangulum  dce  ad  rc&anguiuin 
EBD,  itaefle  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  AB. 


rA  Dcfcribatur  circa  triangulum  ade  cir- 
B culus, & fc  iungatur.crgo  fc  eft paral- 
lela ipfl  bc,  propterca  quod  circum  feren- 
C tia  fd  circumferenti*  eg  cfl  squalis.  Vt 
D igitur  ac  ad  c c,  ita  eft  a b ad  b r ; & ideo 
vt  quadratum  ex  ac  ad  reftangulum  Aco 
ita  quadratum  cx  a b ad  abf  retfangulum. 

E Sed  reflangulum  qLidcm  acg  cfl  aquale 
re&angulo  dcb,  rc<f'angulum  vero  abf 
aquale  re&angulo  eed  . quare  vt  quadra- 
tum ex  ac  ad  retfangulum  dce,  ita  qua- 
dratum cx  ab  ad  ebd  re£langulum.& per- 
mutando vt  quadratum  ex  ac  ad  quadra^ 
tum  ex  a b,  ita  dce  rediangulum  adreT 
ftangulum  b b d . 


C 0 ftf  w E T jt  K I V s: 


uri  . h t i 
i i i • b<9uf 


A Dcfcribatur  circa  triangulum  ade  circulus»  & fg  iftfyjatur  ] Seeft  enim  circuitu, 
reSts  lineae  ab, ac  inpunffts  fg.  . 1 

fi  Ergo  fg  eft  parallela  ipfi  bc,  propterea  quod  circumferentia  f d circuinferentie 
t g eft  squalis  J illud  autem  hoc  lemmate  demonfirabimus  • 

Sit  circulus  a b c d , fitque  circumferentia  a b aqualis  circumferentia  CD,^  a d,  b c iun» 
gantur.  Dico  re  Clam  lineam  a d ipfi  bc  parallelam  effe . 
a7.tettij.  Jungatur  enim  \c,&  quoniam  circumferentia  ABtfl 
ay.piim*  aqualis  circumferentia  cn  , erit  angulus  acb  aquali? 
angulo  DAC.  ergo  ad  ipfi  H£  cfl  parallela . 

C Vt  igitur  a c ad  c g , ita  cfl  ab  ad  b f ] Exq  fex- 

ti  libri  elementorum  ob  triangulorum Jimtlttudinem. 

D Et  ideo  vt  quadratum  ex  a c ad  re&angulum  aco 
ita  quadratum  ex  ab  ad  a f re&angulnm]  Quoniam 
enim  Vt  ac  ad  c c t ita  cfl  ab  ad  b f ; Vt  autem  ac  ad 
lem  a?  CG  » ita  quadratum  ex  ac  ad  reti  angulum  acg Vt 
dc  c.m  ab  ad  b F , ita  quadratum  ex  AB  ad  abf  rcttangulum  [ 
erit  vt  quadratum  ex  ac  ad  ictfangulum  acg  , ita  qua» 

* iratum  ex  At  ad  retf angulum  abf.  , , 

£ Sed  rc&angulum  quidem  acg  eft  squale  rc&angulo  dcb,  reflangulum  Veto  a b f 
squale  rc&angulo  a b d ] Ex  ) 6» tcrtij  elementorum. 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XIII. 

' Habeat  autem  redi  angulum  dce  ad  reftangulum  ebd,  hoc  eft  rc~ 

&angulum  acg  ad  re&angulum  abf  maiorem  proportionem , quam 

* . - quadra- 
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quadratum  cx  a c ad  quadi  acum  ex  ab.  Dico  angulum  e ac  angule 
bad  maiorem  cfTc.  , 

Quoniam  enim  rcflangulum  acg  ad 
re&angulum  abf  maiorem  proportio- 
nem habet , quam  quadratum  ex  a c ad 
quadratum  cx  a b , & permutando  rc- 
Ctangulum  a c,c  ad  quadratum  ex  ac  ma- 
iorem habebit  proportionem  , quam  re- 
dangulum  a p.  r ad  id, quod  fit  CX  \ t qua- 
dratum . fed  vt  redtagulum quidem  acg 
ad  quadratum  cx  a c , ita  efl  co  ad  a c : 

vt  autem  rcflangulum  abf  ad  quadra-1'  _ _ 

tum  cx  a b,  ita  b f ad  ab:  ergo  ac  ad  R 11  C 

cc  minorem  proportionem  habet, quam  ^ — >•  «.quinti. 

ab  aJ  pf.  fi  igitur  fiat,  vt  ac  ad  co, 

ita  ab  ad  aliam  quandam,  erit  ad  maiorrm  , quam  bf.  fit  autem  ad  b k , & iun&a  c k 
ad  h producatur,  parallela  igitur  c/i  nc  ipli  en.  atque  cft  circumferentia  ec  «equa  D 
lis  circumferentia;  dh.  ergo  eg  maior  cft , qfiatti  d f , ac  propterea  angulus  cae  E 
angulo  bad  cft  maior. 


COMMET^T^t^irS. 


Et  permutando  rectangulum  acg  ad  quadratum  cx  ac  maiorem  habebit  pro-  A 
portionem,  quam  rc&angulum  abf  ad  id-,  quodhltVx  ab  quadratum'  £.r  «7  • qumtili- 
bn  elementorum , quam  not  ixVappo  addidimus , > 

Sed  vt  re£UnguIum  quidem  acg  ad  quadratum  cx  ac,  ita  cft  cc  ad  ac,  vt  au-  B 
ttm,  &C.  1 Ex  pri>n  i fixu  libri  elementorum  . Gracus  codtx  hoc  loeo  corrigendus  rj? . 

Ergo  ac  ad  cc  minorem  proportionem  habet, quam  ab  ad  bf]  ExjntcdiBisfe-  C 
qrntur  co  ad  ac  motorem  habere  proportionem , quam  B F ad  ab.  ergo  to  nuertendo  ex  16. 
quinti  elementorum , ac  ad  cc  minorem  habet  propqrtiqnem,  quam  a b ad  np,  .prior  autem 
concludo,  aut  dedderotur , aut  a Vappo  bremtatis  cauja  omiJJj  ejl. 

Parallela  igitur eft  »c  ipli  ch]  Ex  x.fexti  elementorum , [equitur  tmm  diuidendo  D 
Vt  A G ad  G c Ita  a K ad  k b. 

Atque  eft  circumferentia  eg  aequalis  circumferentiae  p h 2 , rtSalmcx  incir ■ g 
eulo  parallela  circumferentias  aquales  intra  fc[c  concludunt  i quod  nos  demonjlrdnimus  ia  c«- 
mctitarijs  tUf». terti]  librt  buiust 

THEOREMA  X IV.  PROPOSITIO  XIV.  "•  ‘ 


Duo  maximi  circuli  abc.begc  lc/e 
mutuo  fcccnc:  fitque  circuli  ab  c polus 
D.  & delcribantur  maximi  circuli  df, 
dh:  & fit  circumferentia  b e circumfe- 
rendi CG  xqualis.  ollcndcndum  clhc- 
ctam  lineam , qui  a puncto  d ad  e du- 
citur iqualcm  efle  rc&i  lincg  a puni2o 
D ad  g dulbe. 

Secctur  circumferentia  bg  bifariam  in  x ,& 

,j>er  nx  circulus  maximus  bkl  deferibatur. 

Quoniam  igitur  bb  eft  tequahs  oc  & m ipli 

kg,  erit  tota  b K-' toti  kc  aqualis,  & per  bipxr-  ' ' L ' 

titamfe&ioncm  circuli  BBpc,& per  polos  cir-  - 

culi  abc  deferiptus  eft  circulus  malimus  dCe.,  ergo  dkl  tranfibit  etiam  per  polos 
circuli  bbgc,&  ad  lpfum  rcdlus  erit . Ec  quoniam  diametro  circuli  kb  c , qua:  a k fu- 
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mit  initium,  & refla  circuli  portio  iniiftit , & infiftcntis  portionis  circumferentia  fefla 
fc  cft|in  o , c lique  it  «qualis  kg,  refla  linea  du&aa  punflo  p a<l  b «qualis  erit  ei, 
qus  ab  eodem  punflo  d ad  g ducitur , 

• 

A Et  deferibantur  maximi  circuli  d f , d h ; Sc  fit  circumferentia  b s circumferentias 
cg  squalis  ] Hoc  ctl  deferibantur  maximi  circuli  D f,  n H,  fccamcs  circulum  bbgc  mpun. 
(lis  bg,  ita  Vi  circumferentia  BB  fit  aqualis  circumferentia  gc. 

3 Et  per  bipartitam  feflionem circuli  b f g c , & per  polos  circuli  abc  deferiptus  eft 
circulus  maximus  dkl  ergo  dkl  tranfibit  etiam  per  polos  circuli  bbgc,&  adipfum 
reflus  erit  ] Huoniamcnim  circulus  dkl  fccat  circulum  abc  per  polos , bifariam  . & ad 
reclos  angulos  fecat  ex  i f.  primi  libri  fpbancorum  Tbeodosij . quod  cum  tranf eat  per  biparti- 
tam fedionem  circuli  bioc,  etiam  per  pilos  eius  tranfibit, ilr  adipfumreUus  erit  ex  conuer- 
fa  g,  fecundi  libri  fpbancorum  e lujdcm  T beodostj , 

C Refla  linea  dufla  a punflo  d ad  b squalis  erit  ei>qu«  ab  eodem  punflo  d ad  g du- 
citur 1 Ex  ii.  Jecundi  libri  fpbancorum  eiufdem , 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XV. 

Sint  maximi  circuli  abc,begc,&  ipfius  abc  polus  fit  d,  delcribanc- 
que  maximi  circuli  def,  dgh,  & circumferentia:  EG  bipartitio  fit  k. 
Dico  fiquidem  b e fit  xqualis  gc,  fl  ipfi  L H ede  squalem . Si  aurem 
be  fit  maior  , quam  gc,  & fl  maiorem  efle,  quam  LH;  & fi  minor 
minorem» 

Sit  enim  prius  bb  squalis  gc.  Dico 
A & fl  squalem  effe  ipfi  lh.  Quoniam 
enim  «b  ipfi  gc  eft  squalis,  erit,  & re- 
fla linea  ,qu«  a punflo  d ad  a ducitur 
squalis  ei,  qus  a d ducitur  ad  g.  circu- 
lus igitur  ex  polo  d,  & interuallo  vna 
aliqua  ipfarura  d e,  dg  deferiptus  per  re- 
B liquum  punflum  tranfibit.  Itaque  de- 
C fcribatur,&  fit  bmg  erit  is  circulo  abc 
D parallelus.  Quoniam  igitur  duo  circuli 
gee,sms  fc  mutuo  fccant,  & per  vnius 
polos,  & per  bipartitam  feflionem  k de- 
fcriptuscft  maximus  circulus  dkl;  erit 
circumferentia  e « circumferentis  mo 
£ squalis.  Sed  circumferentia  quidem  bb 
fimilis eft  circumterentis  fl;  circumfe- 
rentia vero  mg  fimilis  circumferentis  lh.  ergo  & fl  ipfi  lh  fimilis  erit  funt 
eifdem  circuli,  squalis  igitur  eft  circumferentia  fl  circumferentis  lh,  quod  de- 
monftrare  oportebat . ' 

COMMET^T^I^iys. 

A Erit  & refla  linea,  qus  a punflo  d ad  b ducitur,  squalis  ei, qus  a d ducituraJc] 

Ex  antecedente. 

-B  Itaque  deferibatur  , & fit  e m g ] Cracus  codex  gty/uoiu  £ ieu  »’«*«.  videtur  legen- 

dum v'  •'  • n » .] 

C Erit  is  circulo  abc  parallelus  ] Ex  prima  fecundi  libri  fpharicorum  Tbeodosij . 

D Quoniam  igitur  duo  circuli  gkb,img  fe  mutuo  fecant,&  per  vnius  polos , & per 

bipar- 
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bipartitam  feflionem  k defcriptus  c(l  maximus  circulus  dkl,  erit  circumferentia 
Bm  circumferenti®  mc  squalis]  Cum  enim  circulus  dkl  tranfeatper  bipartitum  fe - Er eouer 
t honem  circuli  e k o , etiam  perpates  ipftus  tranbbit , & cum  duo  circuli  g*  e ,b  mc  Cernu 
tuofecent , maximus  circulus  pm  per  eorum  palos  dubius  bifariam  fccat  portiones  ipf orum.  v.  i.  iph. 
ergo  em  efltqualis  jic.  ThcoJ. 

Sed  circumferentia  quidem  bm  fimilis  efl  circumferenti;?  il]  Ex  io, \fccnnii  libri  E 
fpbxricorum  Tbeodosij , 

theorema  XVI,  PROPOSITIO  XVI, 

Ponatur  eadem  figura  , & b e fit  maiqr , epam  XC,  xcjualis  autem 
: ipfi  k x . Dico  f l , c|uam  l h maiorem  cilc , 


ek 


Popatur  cm  squalis  r.  b ; & ma- 
ximus circulfts  u m n deferibatur. 
Quoniam  igitur  bb  efl  aqualis  mc, 
erit  redta  linea  a pundio  d aJ  e Ju-  A 
fla  squalis  ci  ,qu®  a punflo  D ftd  m 
ducitur.quarc  circulus  cx  polo  d,& 
interuallo  vna  ipfarum  de,dm  dc- 
feriptus  per  reliquum  puftum  tpan- 
fibit.  itaq, tranlcat,&iit  sEMjfb- 
maturq;  centrum  fph®r®  o , & iun- 
gatur  od,  erit  od  ad  planum  cir-  B 
cuIismb  perpendicularis,  etenim 
pundlum  d efl  circuli  polus : atque 
erit  ceptrum  circuli  m s b in  refla  Ii-  _ 
nea  do  , quod  fit  p . & iundla  bm  ~ 


producatur  ad  t;  &pg  ad  1.  iunganturque  ob,ork,  pr,bs,  Et  quoniam pun-  D B 
dium  t eft  tn  plano  circuli  hes,  & vtramque  ipforuip  «s,  erunt  tria  pundtq  in  eo- 
dem circuli  plano , Rurfus  qqoniam  od  cfl  in  plano  circUii  dkl,  & pumilum  p ip  P 
eodem  plano  erit,  eft  autein  &rq£la  linea  ork  in  circpli- d*l  plano  - ergo  & pun»  G 
ftum  r.  Sed  & s.  redta  igitur  liriea  cfl  fts.  Eadem  ratione^  pct  eftredla  linea; 
etenim  punfla  pt  funt  in  plano  circuli  dstM,  fed &m  plano  circuli  doxh.  quare&  H K 
puudlu  u g eft  in  eadem  planorum  foflione,  nempe  circuli  esr  , & circuli  dxh.  refla  L 
igitur  linea  eft  pot.  Et  cum  circumferentia  ek  fit  squaliscircumfcrenti®  k x , epit  M N 
&angulus  eok  ahgulo  kox  squalis,  ergo  proportio  ho  eadem  eft,  qu®  pro- 

portio ss  ad  r t.  fed  quoniam  qu®rimus,qu®  fit  circumferentia  H circumferenti®  o 
lii,  videlidr-  es  ipfi  sg,  qu®;  imusqui  fit  angulus  ep  r anguli  rpt.  qu*riraus  igi-  “ 
tur  qu®  fit  proportio  n p ad  pt  proportioni  ek  ad  R T ,Scd  proportio  er  ad  a t ea- 
dem eft,  quz  bo  ad  ot  .crgoquzrimus  qu®'fit  proportio  eo  ad  oi  , proportioni 
ep  ad  pt.  &obid,  qu®  fitproportioquadratlex  ko  ad  quadratura  cx  ot  proportio^ 

Ili  quadrati  ex  e p ad  quadrarum  ex  pt:  & permutando  qu®  Iit  proportio  quadrati  cx 
bo  ad  quadraturum  ex  ep  proportioni  quadrati  ex  o r ad  quadratum  ex  t n diuiden- 
doq;qu®  fit  proportio  quadrati  c\-  o p ad  quadratum  ex  pe  proportioni  quadrati  ex 
op  ad  quadratum  ex  tr.  ergoqumrimus.quodnam  firquAftratuin  tp  quadrato  f a. 

& qu®  nam  linea  tp  lino®  pb.  Sed  linea  pb  eft  squalis  line®, pg  Td«bct  autem 
comparationem,  nara  tp  maior  eft,  quam  p e . Quoniam  igitur  tp  maioreft,  quam  S 
pg,  hoc  eft, quam  pb,  habebitop  .-ufpE  maiorem  proportjoneift  , quam  op  ad  p r.  ®<1 
& ideo  quadratum  cx  or  ad  quadratum  cx  pe  mqiqrem  prtipqrttpncm  habebit,  quam 
quadratum  ex  op  ad  quadratum  ex  pt.  atque  eft  quadrarum  quidem  cx  eo  quadra- 
ns ex-  e p,  p o squale  u-c&us  enim  cfl  angulus  rpo  quadratquniciqex  to  {qu^le  qua- 
dratis ex  tp,  po  , quod  angulus  tpo  redtus  fit  , quadratum  igitur  cx  bo  ad  quq-  T 
dratum  ex  a p maiorem  proportionem  ■ habet  , quam,  quadratum  ex  p t ad  qua- 
dratum ex  tp.  & permutando  quadratum  ex  b o ad  quadratum  ex  o t maiorem  V 
habet  proportionem,  quam  quadratum  ex  ep  ad  quadratum  cx  pt  . Itaq;  quoniam  X 
quadratum  ex  bo  ad  quadratum  ex  ot  maiorem  habet  proportionem, quam  quadra- 
<U‘Rex  e p ad  quadratum  exp  r , 3?  bo  ador  maiorem  proportionem  habebit.quqm 
•-•Ix  "•  'bp  a<i 


P CL 


R 


> quinti. 


c 


terti). 

B.vndee. 

e 


f 

Cor.  pri  • 
,n*  Iphz- 
ficorum 
Thtod. 


H 

K 

L 

j,  vnde* 


19t.  PAPPI  MATH,  COLL, 

« p ad  pt  ac  propterea  angulus  * ps  maior  erit  angulo  spt.  ergo  circumferentia 
bs  maior  cft,  quam  circumferentia  so.  Sed  circumferentia  quidem  bs  fmuliscftcir- 
cumfcrentix  fl , circumferentia  vero  sc  iimilis circumferenti*  lh,  maior lgitw cft 
circumferentia  fi,  quam  circumferentia  lh.  quod  demonfhare  oportebat- 

c o m m e r a n.  i y t: 

A Erit  refla  linea  a punfto  d ad  b dufla  xqualis  ei,  qu*  a pur.flo  d ad  m dutitur]  Ex 

14.  huius.  ...  . 

Erit  od  ad  planum  circuli  sme  perpendicularis,  etenim  punflum  d cft  circuli  po- 
luf,  atque  erit  centrum  circuli  sme  in  refla  linea  r , quod  fit  p)  illud  demonftrabimusin 
hunc  «iodum,  quoniam  mfpharicis  ferft  demoujtratum  non  Innantur, 

Sit  Jpbpra  AIC,  cuius  centrum  o.&inea  circulus  a p,  c b , cuius  polus  * , & tungatur 
ap,  tirculspUnom  o occurrens.  DICO  *n  perpendicularem  tjfc  ai  iulum  planum  ,& fer 
circuli  centrum  tranfirt*  1 

A Ducantur  emmrefia  linet  Ecc,  EOP,  &" 

tundamur  as,  9d(ae,ed,ac,cp,ap,fp. 
Quoniam  igitur  ex  definitione  poli, retia  linea 
ab,ae,ac,ap  inter  fc  aquales  funt,ttemqne 
aquales  DA.DC,  DBjPCjDF  , quod  i centro 
ad  circumferentiam  ducuntur, erunt  triangula 
HAOjBAP, cad,‘fad  aqualia , &fimihru r 
iitoque  anguli  ad  a omnes  funt  aquales  fuut 
autem  dux  b a,  A c aquales  duabus  B A,  A o.  er- 
godrbafis  BC  bafi  eg,  & reliqui  anguli  re- 
liquis angulis  aquales  , quibus  aqualia  latera 
[ubteuduntur.  angulus  igitur  acb  efl  aqualis 
angulo  age*  Eadem  ratione  ,&  retia  linea 
eo,  r G,  fum  in, er  fefe,  tumipfi,  pg.bg  aquales  demcnflrabuntu,  <r 
* GP  dcmonftrabunturaq.ales.prit  ac  B , A c E . ergo  omnes  reti,  funi.  Q uodem  ac,GC, 
__  r.ttnt  aaualesmt  puntlum  g circuli  centrum,  cum  reO  a linea  ag  duabus  re- 
Rn  hneis  zf.ee  /r  inuicemfecautibus  in  communi  Jtthone  ad  anpdot  teSos  mfiftat , illa 
etiam  dudo  per  ipfas  plano  ad  rc&us  angulos  ent.reSa  igitur  lineasv  <td  planum  ciriuls  «f, 
e E efl  perpendicularis,  & ipfius  centrum  tranfit.  quod  driuOB/lioBdumpropo/uimuF 

Fr  rm  orodueatur  ad  t]  Entreffalinca  B.M  communtt  feti  10  circuli  8 8 m , & 

Jul?:%mi' L7,  MC,  qnenfiuc  eo  producatur,  quoad  plano  c.rcul,  pxh  mpuntfo 

T EtToad  t >}W*  ’U  gantur  pg,gt.  Cracut  cotlcx  lic  habet  * irt  i»?  rlr.fed  Ic. 

^unlamurqae^r*  ” 'pR,  R s ] luntla  o«  fetet  rctlamlineam  bm  ,n  puntlo  «.fi. 

cabu  enim  eam  cum  in  eodr*  exiftat  plano,  vt dictum  clt.  , • , 

Rurfus quoniam  o p efl  in  plano e.reul.  dii,  &punftum  p m eodem  plafioerfd 
TJameum  puntlum  o fitfpbira  ientrum,  erit  etum  centrum  circuli  maxmt  pkL.ergo  od 
atmciusflana.  Sed  ofleufum  efl  puaSum  r eff  inipfa  < v.ent 

pK  t.  Crrteus  codex  . -rds.it  imi  u‘ • t •>  -r.  tJ.  f. a Mt*  <cir  • legendam  antebs  puta 

t Jt  A , (T  Itaiufinus,  f ' , „ f , . 

Eft  autem  & refla  linea  o r k in  circuli  oK  l plano : ergo  & punflum  *•»“.«  s. 
refla  igitur  linea  cft  P*s  ] Quoniam  n.tnapuntla  P R s funt  m duobut  planis,  Videlicet  ia 
plano  Circuit  m p s , & circuli  p k L . erunt  m tp forum  communi  feOione . ergo  p R s retias 

hneaeft.rx  ,-Vndecimihbrielementorum. 

Etenim  punfla  P t ftint  in  plano  circuli  sbb]  puntlum  namq-,  p rft  circuli  ssu 
trum,  & puntlum  T iulinea  em  produtla. 

■ Sed  &in  plano  circuli  dc.jh]  rcSa  cuimlmet  opp  cft  ••  plano  arcui  pg,  xh.O* 
puntlum  T in  plano  ciufdew  ctrculi  produtlo.  ' . • 

Quare  & punflum  o eft  in  eadem  planorum  feflione,  nempe  circuli  esu,  ot  cir- 
culi di  H } 1 m linea  pccftm  communi  ditiorum  planorum fctlioue , iu  qua  etiam  eft  r.  It 
plano  ipfa  extra  fpbdram  producantur,  ergo  por  retia  linet  erit.  Gratus  codex  $ • 
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»£t  avtvv  ir»  attr  7»fxw'r  T»r  ixmlivr  . fed  legendum  arbitror  . j§  to  #' «fya  kat  «wt’»». 

Iri  T»‘r  7 oun V 7»r  ixixIJW. 

Erit&angulus  p.ok  angulo  k o x *qual  is]  rx  oj.tertij  libri  elementorum,  M 

Ergo  & propoi tio  bo  ad  ot  eadem  clt,  qua:  proportio  br  ad  kt]  ex'3,  fexti  ete - N 
mentorum.  > ... 

Sed  quoniam  quaerimus  qua  fit  circumferentia  1 l circumferentia:  lh  , videlicet  O 
BS  jpfi  sg  ] Hoc  tfi  quomodo  fe  habeat  circumferentia  p l ad  circumferentiam  lh  , Videlicet 
BS  ad  SG.  Pirum  ne  maior  fit,  an  ninor,  Vel  aqualis  .Vtitur  autem  boc  loco  Tappusrcfolu- 
tione  quadam  , quamquam  tiouum , & inufitatum  loquendi  modum  vfurpet . Eius  verba  bxc 
funt»  i**»  Xl  £»  t'k  h’ £a  xtptfl/Hia.  T?f  A S,rev7iri  u tr  ait  m .ftd  Vide  ne  corrigen- 
dam fit.  icrli  li  £»  t<5  Tif  n £a  snpififtia.  rn  aA  , rot/7 tti  ut*  rn  eu  . px  qs  que  infra 
* legentur . _ . 

Quaerimus  quis  fit  angulus  bpr  angulo  rpt  J Hoc  efl  quomodo  f e habeat  angulus  epr.R 
ad  angulum  rpt,  cH  enim  circumferent  ia  ts  fimtlis  circumferentia  EL,  & circumferentia^  ' 
sc  circumferentia  lh  tr  10 . fecundi fphxncorum  Theodojq  , ergovt  fl  ad  lh  , ad 

sg»  fed  ve  es  ad  sg,  ita  angulus  EPS  ad  angulum  ?pq,  hoc  eji  angulus  bpr  ad  angulum 
RPT.  Vt  igitur  fl  ad  LH  . ita  angulus  EPR  ad  RPT  angulum.  Gr&ct-s  codex  tyriae* 
r)e  yetria,  n'  uVo'  it  p nit  uWp»T,  & hoc  loco  corrigendum  puto  . '(rniao  df*  7 u ykrU  ri 

<1  » . > . , ‘ ■ r 'l  1. 

vt«  tvp  m i/To  pxr 

Quariinus  igitur  quae  fit  proportio  et  ad  p t proportioni  er  ad  rt  j videlicet  Q_ 
quet  fit  proportio  lp  ai  pt  comparata  proportioni  er  ad  rt.  & ita:  intelligi^eU , qiteje 
quuntur  . 

Diuidcndoquc  qua:  fit  proportio  quadrati  ex  op  ad  quadratum  ex  pe,  proportioni  R 
quadrati  ex  op  ad  quadratum  ex  pr  } ironiam  enim  anguli  epo,  t porcthfunt  9qt<a< 
(iratum  cx  eo  aquale  erit  quadratis  ex  BP,  v % & quadratum  ex  to  aquale  quadratis  ex  y, 
TP,  po.  quadratum  igitur  ex  bO  fuperat  quadratum  ex  kp  quadrat 9 ex  t.o  : 0"'itaquq- 
iratum  cx  r o fuperat  quadratum  ex  t p eodem  ex  po  quadrato. 

Quoniam  igitur  tp  maior eft, quam  pg  , hoc  eft  , quam  pb  , habebit  or  ad  p's  ^ 
maiorem  proportionem, quam  op  ad  p r J Hic  incipit compofitio,  quarefolutioni  iamdU 
ffxrefpondet.  , **  * 

Quadratura  igitur  ex  bo  ad  quadratura  ex  ep  maiorem  pTdpWtion^SbctVqdiin  ‘fT 
auadratum  ex  o r ad  quadratum  ex  t p , ] Componendo  fcahcet  ex  xH.qumti  ebtihetiidtum, 
quam  nos  addidimus.  r 0 

Et permutandoquadratum ex  bo  adquadratumex  01  mai6rerirhabet:^i:c^>ortio*  V 
nem, quam  e p ad  p r J exxj.  eiufdcmhbru  . 4 \ ^ fI 

Itaque  quoniam  quadratum  ex  eo  ad  quadratam  ex  ot  njaioreirt  habet  {ropoHto-  X 
nem , quafii quadratum  ex  bp  adquadratumex  pt,  &‘f.o  ad  q>  ihaiorem  habebit,  * 
quam  ep  ad  p r , ac propterea  angulus  eps  maior^  erk  angGfo^^pfJ  i^ow/aw  enim 
bo  ad  oT  maiorem  babet  proportionem, quam  r?  ad  pt,  & Vt  bo  ad  ot, ita  YH  ad  rt*, 
habebit  er  ad  rt  maiorem  proportionem,  quam  ep  ad  pr»  Quod  cum  ita  fit , erit  angulus 
bpr  maior  angulo  rpt.  Illud  autem  boc  modo  demon/lrabimus. 

Sit  triangulum  abc,  & in  bafi  ac  fumatur  punitum  d ,itavt  ad  ad  dc  maiorem  pro- 
portionem habeat  , quam  ab  ad  bc  , & iungatur  uu.  Dico  angulum  abu  angulo  abc 
maiorem  effc> 


fiat  enim  vt  ab  ad 
B c , ita  A u ad  bc.  17.  quin 
cadet  t inter  k & d. 

Si  enim  fieri  poteft, ca- 
dat mteru  &c.  Qito- 
niti  igitur  a d ad  n c 
maiorem  proportionem 
babet, qua  ab  ad  B c, 
boc  c(l  quam  a e ad 
e c tbabebit  etiam  per- 
mutando ad  ad  ab  maiorem  proportionem , qntm  dc  ad  c a.  Sei  dc  maior  e(l  quam  ce. 
ergd&  ad  quam  ab  multo  muor.erit,  pars,  quam  totum,  quod  fieri  non  potefl.  Cadit  igitur 
s inter  a & D.  iuntlaquc  bb,  erit  angulus  abb  aqualis  angulo  hbc.  Sed  ab  d angulus  %.  fexti. 
maior  eft  angulo  abb,  boc  efl  hbc.  ergo  angulus  a b d angulo  dbg  multo  maior  erit . Eo - 
dem  modo  demonflrabi  mus  (i  ad  ad  dc  minorem  proportionem  habeat,  quam  ab  ad  bc,  an - 
gulum  a b d minorem  effe  angulo  d bc.  Bb  Ma- 
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Y Maior  igitur  eft  circumferentia  f i , quam  circumterentia  l 11  j Reliquum  nat  otlrn- 
dereti  be  /it  minor,  quam  ce,  <T  fl,  quam  lh  Minorem  ej/c.  Sed  quonam  illud  ex  aure  ce- 
dentibus faci, i c njlarc  potcjl,  eoiifulto  omiffum  Videtur.  Cumeiwn  tx  tninarfu  , quam  bb, 
ejlcnditur  circumferentiam  hl  mmorem  cj]e  Circumferentia  lf. 


THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XVII. 

, r > 

Sed  fic  F L atcjualis  lh.  Dico  ek,  quam  KX  minorem  efle. 

»?.t»rtij.  Quoniaenim  aqualiscft  fl  ipfi  lh,  angulus  eps  aqualis  erit  angulo  spt.  pro- 
j. ftxti.  p0rtj0 igitur  ip  ad  ft  eadem  e(t,qus  proportio  b r ad  kt.  Sed  cum  quaramus  qi  a: 
A iit  circumferentia  bk  circumferentis  ki  . quaremus  quis  (it  tot  angulos  ai  geio 
B k ot.  Itaque  quarcmus,qus  fit  proportio  f o ad  ot  proportioni  lr  ad  rt.AI  pro- 
_ portio  Eh  ad  kt  eadem  cft,  qua  ep  ad  ri  . quaremus  igitur  qua-  proportio  Iit  p p 
ad  pt  proportioni  f o ad  ot.  habet  autem  comparationem.  Quoniam  igitur  eo  ad 
p o t maiorem  proportionem  habet , quam  b p ad  p t.  hoc  enim  odcufun  eft , & vt  u p 
ad  pt,  ita  br  ad  rt-  habe  it  er  ad  r r minerem  proportionem, quam  eo  ad  ot. 
ac propterca angulus  bok  mii.or  critangulo  kot  . circumferentia  igitur  er  niinbr 
eUj  quam  circumferentia  k x . quod  dcmonllrarc  oportebat. 


co»»EnrdnM«j. 

^ Sed  cum quaramus  qua  fit  circumferentia  ek  circumferentis  n,  quaremus quis 
Iit  bo  K angulus  angulo  xo  r]  £<  hoc  loca  refolutioue  qu  dam.  Vtitur  Tappus  quemad/na- 
iumfupra.  anguli  enim  eandem  inter  f e proportionem  habent  a nam  ctrcumfcrentia.tx  >la\nt<x 
fixtielementorSjere.  Grecus  codex  .terti  l • fur»  ti  ntpiflpiia  •'  k t»  i?  ter  i a*  ii*,  ti 
ynr'.±  n'  »V,  Iu  rn"f  eam'  x o t . legendum  puto  ,.  ia  it  ii  rnT£  T)c  erttipifUM.  V t,  7,- 
_ frrifr»  if*  tic  >»ri*  iTv»»’  ut  t»  in‘»i,  ; ..-tax 

® Itaque  qua.ouu  qua  utp.uporuo  e o ad  ot  proportioni  er  aJ  rt  ] £a  hac  enim 

cognitionem  angulorum  accipimus.  Ut /apra  apparuit.  ,L 

T . . Qypniara  igitur  b o ad  o r maiorem  proportionem  ha!  ct , quam  b p ad  ri]  com- 

p.  po/itio  eR  rejoiutiohi  rcfpondtns. 

jo  HoccninaoftqrUumcft  ] in  antecedente.  L 

Habebit  a r ad  «t,  minorem  proportionem,  quam  eo  ad  o r,  ac  propterca  an- 
gulus bok  minor  erit  angulo  corj  Ex  iji , qux  nos  m commentor. /s  antecedentis  demon- 

lirauimus , . , . , ..  jj . o,.^..  ^ .....  . t;. 


PROPOSITIO  XVIII.  • " 


Secent  Ic  inuiccm  duo  maxi- 
mi circuli  ab  c,  b r c , ciiculi 
abc  polus  fit  d . dcicribanrur- 
que  maximi  circuli  d f , dh, 
DL  , DN  . & fit  EX  aqualis  pm. 
Dico  fiquide  be  fit  aqualis  m c, 
& fh  ipfi  ln  aqualem  cile . fi 
fit  maior  be,  quam  mc  , 
fh  maiorem  cfle,  quam  ln. 
Quod  fi  minor,  jpfnprcin  dTc. 

Ponatur  b b aqualis  mc  . ego  rcAa 
linea  a pumilo  d ad  m .dufta  aqualis 
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cll  ei , qux  a punflo  d ad  a ducitur  . quare  circulus  cx  polo  d &r  intcruallo  vna 
ipfarum'  nu  , dm  deferiptus  , perrcl  quum  punflum  tranfibit  . defoibatuc , fu  que 
etm  , & x 1 bifariam fccctur in  r . & per  uh  deferibatur  maximus  circulus. i r.s. 
Quoniam  igirur  bx  cA  «qualis  pm,  & ti  «qualis  m^,  erit  tuta  ««  ipfi  re  «qualis. 

.&  ideo  refla  linea , qux  a punflo  d ad  x ducitur»  «qualis  c(l  refla;  irnea;  a punflo 
d ad  p duflx.  Itaque  cx  polo  i>,inCcrualloquc  vna  ipfarum  dx,  np  circulus  xop 
deferibatur.  Et  quoniam  xo  cd  «qualis  01  : & x o quidem  firailis  t(l  i:<,  qp  ve-  B 
ro  limilisipfi  se,  erit  & hs  ipfi  u.  Amilis . &funt  ciufdc  circuli . «qUalis  igitur  cfl  C 
11  s ipli  sl.  Rurfus  quoniam  bb  cft «qualis  mc,  atque  cft  ps  xquafissN,  & reti* 
qua  pii  rcliqux  nl  «qualis erit. 

COMMEAT  A\irS. 

, Dcfcribainurquc  maximi  circuli  o f , u n , o l , n m . ] Ita  vt  circulus  quidem  d p fe-  A 
cec  circulum  brc  ,in  e i circulus  cutem  D .'i  ficet  eunde  tu  x , & D i in  p , & D N ni  m. 

Et  quoniam  xocll  «qualis  or  &c.  } Quomodo  b ac  fcquacur  oficndimui  m commea-  B 
tartjs  111  1 5 .huius. 

Erit&  as  ipli  sl  Amilis,  fite. ] Similes  circumferenti*  dicuntur  in  diuerps  circulis,  C‘ 
nem  qux  in  eodem  circulo  funi,  aquales  appelle  Uur , quare  breuius  concludi  poterat  in  hunc 
modum.  Q* miam  xo  eilxqualis  o p,  atque cjl  xo  finitis  ipfi  hs,  (S'  uf  fimilis ipfi ■ii,  ' 
erit  & H s ipfi  s L aqualis. 

i . 1 

THEOREMA  XIX.  PROPOSdTIO  XIX. 

Ponatur  eadem  figura.  Sit  autem  be  maior,  quam  cx,  & ey  qqua- 
lis  xz:  deferibmirque  per  dz  circulus  maximus  dz,  kl.  Dico  fh  ma- 
iorem cflc,  quam  hh. 

Conrtruatur  .n.  Agura  Amiliter  at-  A 
quefupra.  Et  quo  lam  angulus  a p x B 
aqualis  elt  qj-k. 'erit  vt  quadratum  C 
cijrp  ad  quadratum  cx  pb  , ita  re- 
flangulum  rRq.  pdreflangulu  o_f.  r. 

Sed  cum  qusramus  quas  fit  circurrjfc-  E) 
rcqtia  f h circufcrcntia  l o,  hoccft  fi 
circumferentia  r e ipfi*  v,  qu;rcmus  £ 
quis litangulus  ssx  angulo  <yR. er- 
go quxrcmus  qux  fit  proportio  qua. 
draticx  bs  ad  quadratum  cx  sit, pro- 
portioni rcflanguli  "et  ad  icflan- 
gulum  t k ijioc  effipr. 'portioni  qua- 
drati ex  e p ad  quadratura  cx r p, ha- 
betautem  comparationem,,  atque cft 
proportio  quadrati  cx  bp  ad  quadratum  ex  pr  maior  proportione,  quam  bab  tquai 
dratum  ex  es  ad  quadratum  ex  sr:  hoc  enim  fimiliter  , vt  fuprn  oitendcinqj.  Sed  «4. 
vt  quadratum  ex  bp  ad  quadratum  cx  p 11  , ita  rcflangulum  jar  ad  rc^nguJum  " 
tr  Q_.  quare  reflangulumad  rcflangulum  r r ojnaiorc.n  proportionem  habet,  p 
quam  quadratum  ex  p.s  aa  quadratum  cx  sk  . idcoque  angulus  es  r maior  cft  angulo 
cjsr.  Circumferentia  igitur  fh,  quam  circumferentia  tu  maior  erit. 

c 0 m M * H r a ^ / r s. 


ConRruatur  enim  Agura  fimiliter  atque  fupra.  ] V matur  c\t  aqualis  bb  . erit  refla  A 
linea  a punflo  D ad  E aqualis  refla  *b  eodem  punflo  o ad  m:  er  circulus  expolo  i. , inter - 
ualloqnc  vna  ipfarum  ua,  dm  deferiptus  per  alterum  punflum  trtiMhir , qurfit  bcx‘m  v.  “ 

Bb  x dcn.de 
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deinde  per  dv  maximus  circulus  d ygh  dtfcribatur  ,&per  dx  defcribatur  dvxo.  cen~' 
trum  autem  fpbara  fit  p.  quare  dutta  pd  perpendicularis  efi  ad  planum  circuli  EGKnv,dr 
per  eius  centrum , quod  fit  s tranfibit  ,Vtnos  proxime  demonfiraumut . lungatur  em,  eir 
producatur  quouf que  plano  circuli  dvxo  inpuntto  r occurrat . erit  em  communis  fcdio 
, * maximi  circuli  vby  zxc, & circuli  bgkhv.  lungatur  pmterea  p e , py  > p 2 , p x , ttx 
>t  p y fecet  retiam  lineam  bmr  /iit,  ZT  p z eandem  fecet  in  <£.,  denique  mngantur  sb* 
st,  tg,  sQ,  Q.k,sv,  vr.  eodem  modo  f quo  fupra  demoufirabmus  stg  , s o k , svr 
retias  lineas  efje , cum  fint  communes  fetliones  plani  circuli  egkmv,  & circulorum  maxi- 
morum DVGH,  DZKL,,DVXO. 

B Et  quoniam  angulus  bp  t squalis  eft  angulo  qjr  ] Ex  37.  tertij  elementorum , tte • 
nim  angulus  ept  circumferentia  by  infifltt,&  angulus  Qj>R  mfiflit circumfertntic  zx. 

C Erit  vt  quadratum  cx  r p ad  quadratum  ex  p b , ita  reftangulum  t k <^.ad  rc&angu- 
lum  Qj  t ] Ex  12,  huius . 

D Sed  cum  qusrimus , qus  fit  circumferentia  f h circumferentia:  l o,  hoc  efi  circum- 
ferentia bg  circumferentiae  kv]  Eftenim  circumferentia  eo  ftmihs  etreumferrntue-v  h» 
in  i.Sph.  e«r  circumferentia  r v ipfi  L o . Gtacus  codex . i x*'  t i »*  £0  *t  ut  xo, 

Thcodof,  „•  iw  fed  legendum  arbitror . w *t«’  £»7^  t/V  «'  £0  ak*^lp9tktvf  ao,tto2t  r 

B*  • » T»  K P . 

E Quaeremus  quis  fit  angulus  bst  angulo  qse]  Angulus  enim  e"t  eircumfcreni.t  bg 
infilht  t & angulus^  sr  tnfifiit  eir  cum  ferentia  kv.  Gratti  codex  {mna*  aptu  ri  >»r/c  if 
V9*'<rT  yariat  rUc  ve»'  X9P‘  legendum  puto  (niti au  apa  rlf  yvtia.  r»'  v»o  X9P» 

F Ideoque angulus  bst  maior eft angulo  c^sr]  Ex  13,  buias. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XX. 

Sic>  fh  arqualis  l o.  Dico  e y , quam  zx  minorem  eflc . ^ (l 

Quoniam  enim  circumferentia 
f h efi  aequalis  circumferentia:  lo, 

&bg  circumferentia  circumferen- 
tis kv  squalis  erit,  nam  fimilis  eft 
circumferentia  fh  circumferentis 
bg,  & circumferentia  lo  ipfi  k v. 

' ergo  & angulus  bst  angulo  qsr 
eft  squalis,  ac  propterca  quadrati 
Si.huius  ex  es  ad  quadratum  ex  sr  propor- 
tio eadem  eft , qus  proportio  re- 
(ftanguli  c^b  t ad  re<ftangulum  r r 
A Quoniam  igitur  qusrimus,  qus  fit 
circumferentia  ey  circumferentis 
z x , qusrimus  quis  fit  angulus  b p t 
angulo  c>j>r.  egoqusrcmus,  qus 
ii  proportio  quadrati  ex  bp  ad  quadratum  ex  pr.  proportioni  reftanguli  qbt  adre- 
ftangulum  trg,  hoc  eft  quadrati  ex  es  ad  quadratum  ex  sr  . hahet  autem  compara- 
B tioncin . Itaque  cum  quadratum  ex  e p ad  quadrarum  cx  pr  maiorem  proportionem 
habeat,  quam  quadratum  ex  iIr  ad  quadratum  ex  sr,  hoc  eft  quam  re&anRuluin 
„ QJT  ad re«ftangulum  trcl habebit  re&angulum , qrt  ad  rcftangulum  tro  m$6- 
C rem  proportionem,  quam  quadratum  ex  ep  ad  quadratum  cx  pr  . quare  angu) lis 
bpt  minor  eft  angulo  <^pr.  circumferentia  igitur  ey,  quam  circumferentia  zx  AU~ 

norent.  * n 

{ - * '•  • • 

COMMETiT^Hirsl 

A Quoniam  igitur  qusrimus,  qus  fit  circumferentia  by  circumferentis  zx  qusri- 

mus  quis  fit  angulus  bpt  angulo  Qpr]  Gracus  codex  corruptus  eflt& mancus , quem  itu 
refl, tuemus  « £«t.  rk  j .«  rn  <£p&  r)c  yurla  * vW 

B Itaque  cum  quadratum  ex  e p ad  quadratum  ex  p r maiorem  proportionem  .habeat, 

<-r  ; quam  ‘ 


i*  * ii  j*ilD  \'  fi  *1DC  ' ’ [ 
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quam  quadratura  ex  e s ad  quadratum  ea  skJ  Conflit  hoc  cx  ijs,  qun  dcmonflratafnnt  in 
1 6.  huius . 

Quarcangulus  bpt  rainoreft  angulo  qjr  ] Cxtj.hnins,  C 


THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXI. 


His  primifsis  dcmonftrabimus  id , ad  quod  hic  aflfumpta  fune . 

Si  in  circumferentia  maximi  circuli  (it  polus  parallelorum, & huncduocirculimaxi-  A 
mi  ad  rcflos  angulos  lecent,  quorum  alter  quidem  fit  parallelorum  vnus,  alter  vero 
obliquus  id  parallelos . A circulo  autem  obliquo  «quales  circumferenti*  aflumantur 
deinceps  ad  cafdcm  partes  maximi  parallelorum . pcrquediuifionumpunfla,&  perpo- 
lum  maximi  circuli  dclcribantur,  abfcinJcnt  hi  imqiules  circumferentias  maximi  pa- 
rallelorum, & qua;  maximo  circulo  primum  polito  propinquior  eft , femper  remotiore 
erit  maior . 

Hoc  loco  nonnulli  arbitrantur  apponi  ad  rcflos  angui  os,  quoniam  & in  priccden- 
ti  theoremate  dcinondraturcxi;s,quimfph*rica  alfumuncur , apponi  oportere  ad 
rcflos  angulos. 

Sieniinexponamuscirculum  abcd  qui  per 
polos  fphiri  tranfit , & duos  maximos  circu- 
los beOjaec  ipfum  fccantes,  quorum  bbd 
quidem  fit  vnus  parallelorum,  arc  vero  ad 
parallelos  obliquus;  deinde  a circulo  aec  ae- 
quales circumferentias  abfeindamus  pg,gh: 
orperpunfla  ion  parallelos ipfi  BBDdefcri- 
bamus,  non  omnino  fecabuntj  circumferen- 
tiam ab,  nili  fit  a e non  maior  quadrante. 

V riccrca  oflcnditur  in  fphirici  apponi  ad  re- 
fl  .sangujos,yt  fit  quadrantis  circumferentia, 
alij  autem  apponi  arbitrantur  ad  reflos  angu- 
los in  fexto  theoremate , propterca  quod , vt 

inquiunt, 'per  prsccdens  demonftraiur.  iM  . , , 

vero  vtile  ed  ad  rcflos  angulos,  quod  valde  eft  inufitatuni , dicet  entm  aliquis  nequa^ 
uam  per  pricedens  theorema  , vbi  vtile  eft  hoc  apponi,  dcmonftrcs , fiquidem  & alia 
cmonftratio, qil.e  priccdentc  noh  vtitur.prop  Titum  odendit.  aliqui  vero  exillimanc 
ob  hoc  apponi,  deferibentes  enim  parallelos  circulos,  & ponentes  ipfi  no  «qualem 
k l;  perque  l parallelum  cireulum  i.  x deferibentes  , ita  argumentantur  • Quo. 
niam  abo,  bbd  circulum  abcd  adreflos  angulos  fccant,  erit  bb  quadrantis  cir- 
cumferentia . ergo  lx  minor  elt  quadrante  proprii  circuli,  vt  dicant.  Quo- 
niam igitur  in  circuli  xt  refla  linea,  qua:  incipit  a punflo  x refla  portio  infi- 
dit xl  , &qux  ipfi  continuata  cd,  diuiditurque  infidens  portionis  circumferentia  in 
partes  inxquales  ad  L,  atque  eliminor,  quam  dimidia  erit  refla  linea,  qui  a punflo  x 
ad  l ducitur,  omnium  minima  - ad  hoc  putant  vtile  cflc  illud,  ad  rcflos angulos , vt  x l 
minor  fit,  quam  dimidia  infidentis  portionis . quod  edabfurdilm.  fiueenim  fit  maior 
quam  dimidia , (iue  minor;  fiuc  dimidia,  quod  propofitum  ed  contingit  • Nam  fi  in  cir- 
culo,vt  p 11  ducatur  refla  linea  diametro  parallela  , quemadmodum  communis  feflio 
circulorum  px  , l x ,qux  incipit  a punflo  x,  parallela  ei , quii  punflo  h incipit,  5e 
in  ipfa  portio infidat , vt  xl,  fumaturque  in  partione  quoduis  punflum  , vt  i : re- 
fla linea  ab  l ad  x dufla  minor  cd  omnibus,  qui  ab  l ducitur  ad  circumferentiam, 
qui intcrdiametruin.&ipfi parallelam interijeitur, pertingunt:  vt  inox  demonftra- 
bimus  .quare  non  propter  hoc  appofiti  funt  circuli  a 1 rcflos  angulos . Sed  quoniam 
contingit,  quando  ab  fit  quadrantis  circumferentia, maiorem  omnino  fieri  op,quam 
p r,  quando  autem  maior,  vel  minor , interdum  quidem  maiorem  fieri  op,  quam  pb, 
interdum  minorem,  interdum  vero  ipfi  iqualcm , hoc  enim  deinceps  offendetur . 


p 


COM- 


.9« 


PAPPI  MATH.  C.OLL, 

C 0 M M E 7^  T ji  l V S. 


A Si  in  eircumfcrentja  maximi  circuli  fit  polus  parallelorum,  & hunc  duo  maximi  cir- 
culi ad  reflos  angulos  fecem, qi.oruin,&c.  ] Hoc  eftfextnm  theorema  tertij  libri  fpbxrt- 
eo  *ui  TbcoivSij . Jidiu  Grxeo  codice  icfiderantnr  ea  >erba  «**‘f  ifioa , non  enim  Tappnt  nc~ 
gac  Oxe  apponi,  feti  Iunge  aha  ratione, atqne  aonnnlh  arbitrati  flat, 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXII. 

Oltcndeudum  autem  nunc  lit  lemmation,  quod  in  iplum  aflumitur. 

Sic  aic  circulus , cuius  diameter  se,  a 


tl.vndc- 

fit  7quam  fu,  quxrcmus,  fi  quadratum 

ex  nf  fit  maius  quadrato  ex  fu.  Sed  quadrato  quidem  ex  n*  sequalia  funt  quadrata 
ex  n m,  mf.  quadrato  autem  ex  fd  mqualiafunt  quadrata  ex  ru,  mf.  Dico  igitur 
n u maiorem  effc,  quam  mu.  iungatur  uh,  & ad  pundta  ia  producatur,  ent  *x 
s.tcrtij.  circu|i  ABG  diameter,  atque  erit,  ux  maxima,  minima  vero  m a,  & qua:  centro  prt* 
pinquiorell,  remotiore  erit  maior,  ergo  us  maior  cft  , quam  md. 


THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXIII. 


His  prxnionftratis  oftendendum  fit  theorema,  quando  per  polum, 
& per  ablciflas  a circulo  obliquo  aequales  circumferentias  circuli  delcri- 
buntur. 


In  fphxra  enim  maximum  cir-  j. 


A 


ferenti^ 


X 
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ferentia  quadrantis,  fcdSc  di  ; ,cric  lh  maior,  quam  fk.  Quoniamigicurduocircu- 
li  maximi  o.»L,BD^  fe  mutuo  (ecant,& circuli  c»l  polus  c.'t  a;  defcnbuiuurq.ina- 
ximi circuli  a m, an,* x ; & ph  maior eft  .qua.n  pk  ,&  iic  xqualkcr;  erit  & «N 
quam  sx  maior  ex  ijs,qu* ante  demoqftrata  flmt  aeque  illud  cll , quodoftendcre 


THEOREMA  XXIV.  PRO 


Itaque  dico  fi  non  apponatur  ad  rcdlos 
propofitione  concinentur 


Ponatur  eadem,  Sc'  fit  ko 
quadrante  minor,  fiet  & hoc 
patio  problema . abfeindantur 
enim  squales  circumferenti* 
FG,G  11  at  circuli  AM,AN,AX 
deferibantur . Quoniam  igitUr 
K o minor  eft  quadrante  , fc- 
micirculi  autem  k l : erit  l d 
quadrante  maior . .maior  igi- 
tur eft  lh,  quam  kf.  <St  ideo 
m n maior , quam  n x . quod 
oftendend  ura  fuerat . 


i C.  huius 
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Ponatur  eadem  figura,  vt  fit  ko 
maior  quadrante:  Iit  aute  quadrans 
k p . erunt  abfcifs*  circufcrenti*  *- 
quales, fiue  affumaturex  vtraq;  par- 
te ipfiu.  p,  fiue  ad  partes  pri,  fiiie 
ad  partes  fk.  affuinantur  enim  ex 
vtraq;lpartoipfius  f,&  fint  cf.fh: 
deferibanturque  maximi  circuli, & 
circuli  bc,  t > commeantur.  Ita- 
que quoniam  fcmicirculi  cft  kl,& 
kf  quadrantis,  & reliqua  lf  qua- 
drantis erit  . xqualk  igitur  xf  ipli 
rk,  quarum  gp  cilxqualis  fh. er- 
go reliqua  i.o  reliqu*  ii  p , acpro- 
pterca  «xipiixu  cll  squali-.  qua- 
re fi  k •>  maior  Iit  quadrante , & 
Iit  quadrantis  kf:  ex  vtraque  au- 
tem parte  ipfius  f squales  circum- 
ferenti* aiTumantor,  non  fiet  pro- 
blema . , | 
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THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXVI. 


Sed  ponatur  eadem  figura, 
fitque  quadrantis  K F,  & squa- 
les circumferentiae  afluman- 
tur  fg,  gh  ad  partes  DF,& 
maximi  circuli  deicribantur . 
Quoniam  igitur  K F quadran- 
tis eft  circumferentia,  erit  KF 
maior, quam  L H . ergo  & XM 
quam  n x maior  erit. 


THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXVIIi 


GF . reliqua  igitur  KH  nnnor  •:  a . — . * 

eft,  quam  L F,  & ob  id  MX  ’* 

minor,  quam  N X.  quod  oftenderc  oportebat.  " , ‘ 

Itaque  demonftratumeft.fi  circuli  adre&os  angulos  fc  mutuo  fecent . omnino  fieri 
ea , qui  in  propofitione  continentur.fi  vero  non  fteent  fefe  ad  re<ft<  s angulos , & Iit 

ko  minor  quadrante, rurfus  omninAcadem,  qux-funt-in  propofitione,  contingent, 

quod  fi  k o fit  quadrante  mfiior,  non  omnino,  fed  Ii  conftituannis  k h quadrantem,  Of 
circumferentia;  aflumpta:  squaliter diftent  a punfto  h ; maximi  Circulidcftnpti  a;qua- 

Jes  circumferentias  intra  fc(c  comprehendent . Si  veroiqualcscircuu, ferenti*  in  kd 
aflumantur  circuli  per  polosdcfcripticam  qu*  pi opinquior  eft  circulo  a principio  po- 
fito,  faciet  remotiore  minorem , quod  fi  cinumferentitc  aflumantur  in  hk,  continget 
id,  quod  in  propofitione  continetur,  hoc  eft  circuli-per  polos  dcfcripri  abfeindent  eam, 
qua!  propinquior  eft  maximo  circulo  a principio  pofito , remotiore  maiorem , quare  fi 
circuli  non  fefe  ad  refk  s angulos  fecent,  continget  illud  quidem  ,quodinpropofitio- 

ne,  non  omnino  autem,  nifi  circLmfcrentii  in  h k aflumantur . 

Quoniam  tres  fol*  differentia:  politionis  circulorum  maximorum  in  fphiraconfi- 
derantil:  ,vcl  enim  oportet  ipfos  icfioscflicad  axem , vel  polos  fphatri,  veladaxcm 
inclinatos,  in  tribus  his  dcmonft.ationcs  facit  Autolycus.  _ . 

Et  quoniam  primum,  fecundum,  & tertium  theorema  in  pridiais  tribus  pofitioni- 
bus  circulorum  contemplatur , idcirco  vniuerfe  in  ipfis  totam  fphsram  comprehendit, 
fiue  enim  maximum  circulum  roftum  ad  axcin  ponamus,  omnia  pun&a,  qua:  funt  in  fu- 
perficie  fphteras,  fphasra  ipfa  conuerfa , circulos  parallelos  dcfcribunt,eofdcm,  quos 
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fphxra  polos  habentes , Sc  rurfus  in  xquali  tempore  fimiles  circumferentias  parallelo- 
rum , punfla  pertranfcunt  ; Sc  quas  circumferentias  percranfeunt  in  xquali  tempore  , 
ipfx  limiles  funt , fiue  rurfus  per  polos  fphxrx , vel  obliquum  ad  axem  ponamus 
hxc  eadem  contingent  . Quapropter  in  tota  Iphxra  dcmunftrationes  facit  in 
his  theorematibus . Quartum  autem  theorema  vni  tantum  pefitioni  congruit , quan- 
do maximus  circulus  rcflus  fit  ad  axem*  nempe  omnia  punfla , quxeumque  in  fphxra 
fumuntur,  neque  oriri,  neque  occidere , quod  Sc  charaflcrifticum cft , & proprium 
huius  politionis . 

Quintum  Theorema  >&  ipfum  charaflcrifticum  cft,  & proprium  politionis  , qux 
per  polos  fphxrx.  in  nulla  enim  alia  duarum  politionum,  omnia  qux  funt  in  fuperfit 
cie  Iphxrx  punita  & occidunt , Sc  oriuntur,  prxter  quam  in  hac  (ola . 

Sextum  theorema charaflerifticum  eft , & ipfum  reliqua;  politionis,  videlicet  obii* 
quxadaxem.  nulla emm aliarum  politionum  habet  maximum  circulum  contingcn* 
tem  duos  circulos  xquales,&  parallelos,  quorum  alter  cli  in  apparenti  hemitphalrio 
femper  apparens, alter  vero  in  occulto fempei  occultus,  na  n contingit  quidem uinnis 
circulus  maximus  in  fphxra  duos  circulos  xquales , & parallelos  (cd  non  femperappa- 
reutes,  neque  femper  occultos . per  pulchre  igitur  ,Sc  optima  ratione  Autolycus  vni- 
uerfalia  theoremata  prxmittens , deinceps  propria, Sc  charaflcriftica  ditiarum  poli- 
tionum explicat , qux  fcilicet  in  vnaquaque  particulatim  fieri  contingit  ;&  reliqua, 
qux  communia  fuut , theoremata,  & qux  in  vna  fola  politione  feruantur,  fcd  & in  fe- 
cundo deinceps  ordine  ponit . Mox  igitur  feptimum  theorema  feruatur  tum  in  refla 
politione,  qux  cft  per  polos,  tum  in  obliqua  ad  axem . oftendimus  cnimnos,  quomo- 
do, theorema  feruaripolfic  in  politione,  qux  cft  per  polos.  in  reliqua  autem  politione 
feruari  minime  poteft . quod  neque  oriantur , qux  illic  funt , neque  occidant . Ofta- 
lium  theorema  dicitur  in  fola  obliqua  ad  axem  politione,  in  politione  enim ,.  qux  cft 
perfphxrx  polos,  qux  limul  oriuntur  punfla  limul  etiam  occidunt : & qux  fimul  occi- 
dunt, fimul  oriuntur,  fiquidem  illic  omnes  circuli  fecautes  horizontem , ab  ipfo  bifa. 
riam fccantur , Sc  femicirculos fupra  horizontem,  Stfub  horizonte  habent,  quamob* 
jrem  fimul  orientia,  fimul  etiam  occidunt ; & i contrario  . Similiter , Sc  nonum  theo- 
rema in  eadem  politione  fola  aftumit . vult  enim  circulos  ipfum  contingentes  nullum 
alium  contingere,  nili  pum,  qui  femper  apparet . Decimum  vero,&  iu  pofitione.qux 
cft  per  polos,  & in  obliqua  aaapem  feruatur . fed  ipfc  tantum  mentionem  facit  demon, 
Arationis,  qux  fit  in  obliqua  pofitiune.  nos  autem  oftendimus  etiam  in  illa  politione 
feruari.  In  refla  quidem  ad  axem  diximus  quomodo  qui  traniit  per  polos  Iphxrx  non 
erit  bis  reflus  ad  horizontem fod  femper  rc'ftus‘.  In  vndccinio  theoremate  difficilio- 
rem politionem  affumpfic , videlicet  obliquam  ad  axem , cum  dicat  obliquus  exiftens 
ad  axem,  & maiores  contipgit , quam  qui  a principio  contingebat , fqiens  -politionis 
per  polos , quam  ipfe  omilit,  facilem  clfc  demondratioiiein  . oftendimus  enim  nos, 
quomodo  etiam  in  illa’ politione , fccundulnomncrti  h irijtontts  lucum, inter  paralie!»», 
quos  contingit  intcricflura  , ortus  & occafus  efficit . In  duodecimo  theoremate  perfpi- 
cuum  eft  ipfum  folum  obliqux  politioni  accide  re, & congruere . Sed,  & tlludnon  igno- 
rare oportet,  maximos  quidem  circulos  ad  axem  rectos  phires  clfc  non  polle a dodvnds 
tantum  ,Sc  vnius . per  polos  autem  fphxrx,  & obliquos  ad  axem  clfc  infinitos , Sc  qui 
per  polos  fphxiaomnes  Iphxrx  conuerfa  fibi  ipfis  congruunt . obliqui  autem  omnes 
non  item, nifi  qui  eundem  parallelum  contingunt,  parallelus  aurem  cofdcm  , quos 
fphpra  polos  habet , atque  eft  ad  axem  reflus,  IN  umquidigitun  propter  hoc , Sc  Au  to- 
lycus incipiens  exponere, qux  confequuntur  propria, &cfiarafleriitica  vnicuiquc  po- 
fitioni,  a ffinpliciifima,&  prima  cft  prfus.  ipfa  autem  cft,  qux  maximum  circulum  na- 
bet  ad  axem  rcflum . vnica  quidem  eft  hxc  poimo,  vt  diximus,  & mutationem- mil- 
lara  recipit . poli  hanc  ordine  iiinpliciorcm  exp  afuit,  qux  cft  per  polos  fphxrx,  fecun- 
dum quam  diximus , infinitos  circulos  per  fphxrxpolosdcfcribi  polfe  , omnes  fibi  ip(i 
congruentes,  propterea  quod  poli  ftabiles,  Sc  immutabiles  funt.  alia  autem  pofitio 
habet  hoc  quidem  in  aliquibus,  vediximus,  in  aliquibus,  vero  non  habet,  hanc  igitur 
tertiamin  ordine pofuit : aliam  autein  in  fecundo  loco  conftituit.  Hxc  igitur  difla 
funt  ratine argumenti  . • * >•  jr.il  >.e  - ..  , ’ 01'  . - 

Quxritur  autem  in  hoc  libro  ,quod  foluere  neceflarium  eft , quomodo  punfla  /qux 
non  funt  intra  axem',  fcd  in  ftiperficie  fphxrx  circulos  dp.Ccriltfnt  fimul  cum  fphxra 
conuerfa . Si  enim  punfla  liarent, & non  fimul  cum  fphxra  conuertentur , verifmiile 
effet  dicere  lineam  in  fuperficie  fphxrx  fa&am  ab  aliquo  punflo,circuli  circumferentia 
cfle.  Si  autem  rurfus  Sc  fphxra  conuerttrct  ur,  Sc  punflum  xqualiter  ferretur,  in  ipfa 
-I  Cc  limul 
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firaulconuerfum,dereltdum  quidem,  vel  fenfim  excurrens  ad  eafdcm  partes  fpharree, 
& fic  haberet  aliqua  rationem,  dcrclidumenima  fphaera  nccefsario  loco  permutans, 
continuitate  quadam  lineam  gigneret  in  fuperficie  fpharae . Scnfioi  vero  excurrens- 
eadem  ratione  circulum  deferibere  poflet . Sed  neque  derelidum,  neque  fenfim  excur- 
rens, femper autem  eundem  locum  in  fphaera  tenens,  ipfa  conucrfa  admirabile  forte 
videatur,  quomodo  circulum  deferibat . necefie  enim  efi  cum  , qui  deferibit.,  circa  fta- 
bile  aliquod  deferibere  . Si  autem  id,  circa  quod  deferibit,  non  fiat , deferibere  quom  - 
do  polii  t.  omnia  igitur  punita,  qua;  in  fphaera  funt,  ipfa  conuerfa  non  fiant,  folus  au- 
tem fiat  axis.  & a pundo,  quod  femper  fertur,  ad  fiantem  perpendicularis  aducum 
axe  conucnit,  videlicet  in  pundo . quare  necefie  efi  puudum , in  quo  reda:  lineae  con- 
ueniunt , ftare : quoniam  & ipfe  axis . & cum  pundum  quidem  in  axe  fit,  perpendicula- 
ris autem  adu  fit  in  fphaera.  fphaera  ipfaconuerfa  fimul  circumagere  reda  linea  vna 
cum  folido  termino,  qui  efi  in  fuperficie  fphaera:.  fiat  autem  pundum  in  axe . ncceflc 
igitur  efi  circumacta  hac  reda  linea  fimul  cum  fphaera,  quatenus  quidem  fphaera  fer- 
tur mota : quatenus  vero  terminatur  liante,  & non  mutante  terminos , ipfam  in  plano 
ferri . fiat  autem  illud  planum , in  quo  fertur , & non  alibi  efi , quam  in  ipfa  fpharra* 
Itaque  quoniam  planum  fiabile  ponitur , in  quo  fertur  dida  linea,  & in  ipfo  fumuntur 
duo  quaeuis  punda , videlicet  lineae  mota:  termini,  & quod  efi  ad  axem , & quod  cft  ad 
fuperficiem  fphaerae . fieri  autem  poteft , vt  in  plano  omni  centro , & interuallo  dato 
circulus  dclcribatur  } centro  quidem  pundo,  quod  efi  in  axe,  interuallo  autem 
pundo  , quod  in  fuperficie  fphaene  circulus  deferiptus  in  plano  deferibetur,  in 
quo  fert  urdida  linea,  pundum  igitur  inaxefians  caufa  fuit,  cur  circulus  a pundo, 
quod  cft  in  fuperficie  fphaene  deferiberetur  quippe  quod  nifi  aliquo  fiante  defei  ibi  non 
pollet . quare  non  poteft  problema  effici , nifi  perpendicularis  ad  axem  fiantem  adu 
iit . praeterea  & illud  fciendum  efi,  quando  perpendicularem  agit  ad  axem,  6'  planum 
quod  per  axem,  & perpendicularem  ducitur,  producit  tamquam  in  fphaera  maucntc 
hoc  efficicns,neque  enim  conuerfa  fphaera  perpendicularis  ad  axem  agi  poteft . oportet 
namque  prius  planum  fupponere,  vt  cum  in  eo  cxiftat  reda  linea, & quod  vis  pund  uin, 
a pundo  ipfo  perpendicularis  ad  redam  lineam  agatur . pundo  autem  lato  in  conuer- 
fione  fphasrs, atque  ad  innumerabilia  plana  accidente,  & fiante  reda  linea,  nu  po* 
teft  ad  ipfam  agi  perpendicularis . Sed  quando  pundum  fiet,  & reda  linea,  tunc  ipfis 
in  plano  intelledis,pocerit  a pundo  ad  redam  lineam  perpendicularis  duci . 
moii;  iz  a ' . . • rr:  vor»  . Ji -uifcri /dsite  *«i- ’ np.  fiioiiinik. . 
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At  vero  perpendicularem  a quouis  purt&o  eorutn , qua?  funt  in  fphsera, 
ad  axem  du&am , intra  Iphaeram  cum  iplo  coniienire  lic  dcmonflrabitur> 


+ s 


Sit  enim  fphaera,  cuius  axis  ab*  poli  autem  AB.punda: 
& fumatur  in  fuperficie  fphaerae  quoduis  pundnm  c,  duca- 
curque  ad  ab  perpendicularis.  Dico  iplain cum  a b intra 


uivuiauj  j c*  — + — ^ o 

tur  * Quoniam  igitur  pundum  b efi  fphxrse  centrum  , 

•erit  cb  qaalis  ia  ergo  de,  quam  bc  efi  maior,  & cum 
triangulum  fit  bcd  & db  maior  , quam  a c,  erit  angu-  : 

Ius  hcd  maior  angulo  edc.  Sed  bdc  efi  redus.  angu- 
lus igitur  e cd  maior  efi  redo,  ac  propterea  trianguli  ii 
ecd  duo  anguli  duobus  redis  funt  maiores,  quod  fieri  non 
poteft.  non  igitur  a pundo  c ad  a b perpendicularis  dtn  - 1 
da  extra  fphaeram  cum  ipfa  conuenit.- Similiter  oftende*  » 
mus  neque  conucnire  ad  axis  terminos,  videlicet  ad  ab. 
ergo  conueniet  intra  fphaeram  : perpendicularis  igitur  a < 
phndo  c ad  ab  duda  mera  fphaeram,  cadit , quoddemon- 
ftrare  oportebat. 
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In  quarto  theoremate  Thcodofius  fal- 
fo, exponitur  . Cum  enim  demon  Ara  Ace 
diem  nh  maiorem cAc die  m e,  fimiliter 
exiAimatur  demonArare , noflem , qua: 
procedit  diem  nh,  eAe  minorem  notie 
infequente  diem  mp.  Sit  enim  ante  or- 
tum n occafus  h , & ipfi  kn  xqualis  po- 
natur ps,&  fit  fadla  ratio  in  fubiedla  fi- 
gura . Siquidem  igitur  minor  effet  n h 
quam  u p,  fieret,  & tota  nd,  quam  tota 
dp  minor, & comparationes  «qualium 
circumferentiarum  n h , p s , fimiliter 
perficientur . Nunc  autem  quoniam  mi- 
nor cAh  n,quam  Dx,maior  autem  hn, 
quam  mp  , non  conAat,&  totam  dn, 
tota  dp  minorem ctfc.potclt cnim,& ec- 
qualis fieri,  & maior.  At  non  coAcntc 
minori  nd  non  adhuc  poterimus  dicere 
circumferendam  nr  in  minori  tempore  occultum  hcmizqdjrium  permutare,  quam 
ps  . oportebat  igitur  Thcodofium  prius  oAcnderc  circumferentias  compofitas  no- 
Aium,  ac  dierum  in  parte  oc  femper  minores  efle  circumferentiis  compotitis  in  parte 
db.  & ita  inferre,  reliqua  etiam  fimiliter  cademoAcndi  ,&  infubicfU  figurai 
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Nos  autem  a Thcodofio  omillum  aftronomico  more  offendimus  in 

f ■ ...  . ' '1  rrf.ljp  t ;i  J 

hunc  modum . 
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Oriatur  enim  Sol  ad  f,  occidat  autem 
ad  g.  fitque  minor  dp,  quam  nfi.  & 
rurfus  fit  H occafus , qui  praecedit  ortum 
f . & fit  n ortus  prjcccdcos  occafum  h. 

Sitprattcrca  ortus  x poA occafum  g,& 
occafus  l poA  ortum  K-.  & fit  nox  qui- 
dem f h minor  noAe  g K , dies  autem  h n 
die  kl  maior.  Dico  totam  dn  nodem 
tota  dl  minorem  cAe.  Nam  fi  non  ita 
iit, vel  atqualiserit,  vel  maior.  Sitpri-  ■ 
mum  aqualis . Itaque  quoniam  minor  cA 
df,  quain  do,&  v h , quam  gk,  erit  to- 
ta dh  minor,  quam  tota  dk.  Sit  ipfi  dii 
qqualis  m d , c A autem , & tota  n n toti 
dl  squalis  - ergo  reliqua  h n eA  aqualis 
reliqu;  Mt.  Cum  igitur  Sol  oriens  ad' n* 
occidat  ad  h in  quo  tempore  Sol  circum- 
ferentiam hn  per  tranfit,  ipfa-  HH^per- 
mutat  apparens  hcmifphaerium . in  jqua4  pio2iv.:m 

ii  autem  tempore  Sol  pertranfit  hn,  & ipfi  equalcm  Mt,  ergo  in  equah  terapo, 
reSol  pertranfit  ml>&  hn  apparens licmifpherium permutat . Sed iny quaJi t-emporo • 

apparens  hemifphyrium  permutat,  dt  ipfa  m;  equalc»  enunfuot,  abyftiuo  con-- 
taduxqualiter  diAantcs.  Inarquali  igitur  tempore  Sol  pertranfit  m l , Scwl  appa- . 
renshcmifph?rium  permutat.  At  Sol  quidem  pertranfit  ml  in  eodem  tempore, in  quo 
▼tramque  hk.ki  pertranfit.  ml  vero  permutat  apparens  hcmilphyrium , in  quo 
m K oritur , & k l apparens  hcmifphaerium  permutat . ergo  in  xquali  tempore  Sol 
vtraraque  mk,kl  pertranfit , & mk  quidem  oritur,  kl  vero  permutat  apparens  hc- 
mifpherium.  quorum  tempus  inquoSol  pertranfit  kl  c A xquale  tempori,  in  quo  kl 
•apparens  hcmifphyrium  permutati  oritur  enim  Sol  ad  k,  & occidit  ad  l.  reliquum 
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igitur  tempus, in  quo  Sol  pertranfit  mk  «quale  eft  tempori,  in  quo  mk  oritur,  hcc 
autem  fieri  non  poteft,  quamcumquc  enim  circumferentiam  fol  in  maiori  tempore 
percurrit,  quam  ipfa  oriatur,  vel  occidat  j quod  deinceps  offendemus , non  igitur  nd 
eft aqualis  di, 

Sit  rurfus  np,  quam  dl  maior, &ipfi 
pn  ponatur  aequalis  dx.  pofita  autem 
cft,  & dh  ipfi  dm  aqualis  , ergo  reli- 
qua hn  reliqua  mx  aqualis  erit,  & in 
aequali  tempore  Sol  pertranfit  h n,&  h n 
apparens  hemifpharium  permutat,  in 
quo  autem  tempore  Sol  pertranfit  h n,  in 
hoc  & ipfaro  m x:  & in  quo  h n apparens 
hemifpharium  permutat , in  hoc  & m x * 

In  aquali  igitur  tempore  Sol  pertranfit 
m x , & m x permutat  apparens  hsmi- 
fpharium.  Sed  Sol  quidem  pertranfit  cir- 
cumferentiam m x in  eodem  tempore,  in 
quo  vnamquamque  circumfcrentiaru  m k, 
jcl,  lx  pertranfit.  Circumferentia  igi- 
tur mx  permutat  apparens  hemifpha- 
rium in  eodem  tempore , in  quo  mk  ori- 
tur , k l hemifpharium  permutat , & l x 
pecidit.  tempus  autem  in  quo  Sol  pertranfit  kb  eft  aquale  tempori,  in  quo  kl  appa- 
rens hemifpherium  permutat,  reliquum  igitur  tempus,  in  quo  Sol  pertranfit  m k squa- 
le eft  tempori  f in  quo  mk  oritur.  & tempus,  in  quo  pertranfit  lx  eft  aquale  tmipo- 
ri,inquo  lx  occidit,  quod  fieri  non  poteft;  fiquidem  omnem  circumfciemiamSoi 
in  maiori  tempore  percurrit,  quam  ipfa  oriatur,  vel  occidat . quare  nd  non  cfi  ma- 
ior, quam  d l,  oftenfum  autem  eft  neque  effe  aqualem  . ergo  n d quam  dl  minor 
erit . fimiliter  oftendemus  etiam  in  ijs,qus  fcquuntur.  Itaque  his  ante  demonftratis,& 
Theodofi;  demonftratio  procedit , quemadmodum  diximus. 

Ac  vero  omnem  circumferentiam  in  maiori  tempore  Solem  pertranfire,  quam  ipfa 
oriatur,  vel  occidat,  nunc  oftendemus.  videbitur  autem  hocaliquibusnianifcftumcflje* 
& deinonftrationc  non  indigere . Quoniam  enim  Sol  in  anno  circulum  percurrit  ;ipue 
autem  circulus  in  no&e,  6c  dic  oritur,  fit  tempus , in  quo  Sol  circulum  percurrit , mul- 
tiplex temporis  cius » in  quo  Sol  oritur*  Itaque  cum  in  maiori  tempore  Sol  circulum 
percurrat , quam  ipfe  circulus  oriatur,&  particulares  circuli  circumferentias  Sol  in  ma- 
iori tempore  percurret , quam  ipf?  circumferenti?  oriantur , vel  occidant . quare  ma- 
infeftum  eft  propofitum,&  maiori  confideratione  non  indiget, ad  quod  dicendum 
particulares  Zodiaci  circumferentis  quare  squales  funt,in*quaii  tempore  crirentur, 
vel  rurfus  occiderent , raanifeftum  nobis  efTet,  quod  dicitur,  squaliter  enim  oriretur 
circulus,  & fic  tempora  inter  fc  compararentur, quoniam,&  fol  squaliter  metus  in  s- 
quali  tempore  squales  circumferentias  percurrit,  Nunc  autem  Sole  squaliter  per- 
currente circulum,  &in  ipfo  circulo  insqualicer  ortus, & occafus  faciente,  nobis  dice- 
re non  licebit , cum  tempus , in  quo  Sol  percurrit  circulum  maius  fit  tempore , in  quo 
circulus  ipfe  oritur,  maius  efse  tempus  particulare,in  quo  Sol  aliquam  permeat  circum- 
ferentiam; quam  tempus  in  quo  illa  circumferentia  & oritur , oc  occidit . . Quibus  ita. 
fc  habentibus  non  adhuc  perlpicuum  eft,  omnem  circumferentiam  in  maiori  tempore. 
Solempercurrere,quamipfa  oriatur,  vel  rurfus  occidat . Vnde  autciq  quoniam  non> 
contingit^vt  Sol  quidem  totum  circulum  percurrat  in  maiori  tempore,  quam  ipfi  cir-. 
culus  oriatur,  tempora  autem  particularia,  in  quibus  Sol  vnamquamque  circumferendi 
tiam  circuli  percurrit,  minora  fint  temporibus  particularibus,  in  quibus  vnaqu®-. 
que  circuli  circumferentia  oritur.  Illud  enim  in  aliquibus  motibus  fieri  nonpofscex 
hoc  conflat. 
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Sit  triangulum  orthogonium  a b d , retfum  angulum  habens  ad  b . & circa  centrum  A B 
A deferibatur  circulus,  deinde  exponatur  refta  linea  quadam  gh  ipli  bd  «qualis  ;& 
punftura  quidem  n «qualiter  lacum  pertranfeat  n h in  h.  ri  dcccra ; pun&um  autem 
b in  quofciliccc  ab  occurrit  b d , pertranfeat  ipfam  bd  in  hora  vna:  feceturqye  cir- 
cumferentia bg  bifaumin  Fi&iun&a  afui  c producatur.  Quoniam  igitur  in  quo 
quidem  tempore  punftum  b pertranfit  bg  in  hoc  punftum  b pertranfit  bd  j in  quo 
autem  b pertranfit  bf,  in  hoc  & b ipfam  bc^  atque  eft  tempus,  in  quo  e pertran- 
fit bo  duplum  temporis , in  quo  pertranfit  s f;,  erit,  & tempus,  in  quo  b pertranfit 
bd,  temporis , in  quo  pertranfit  bc,  duplum,  fed  b pertranfit  bd  in  hora  vna.  ergo 
& b,  ipfam  b c in  dimiJia  hora  pertranfibit , Quod  cum  circumferentia  b f «qualis  fit  fexti. 
circuferentix  fg,  erit, & angulus  eaf  angulo  fac  «qualis . vt  igitur  vtraq,  da,  ab  C 
ad  AB,itaeft  db  ad  bc  centupli  autem  eltvtraque*  i)A,  ab  ipfius  ab.  quare,  & db  P 
ipfius  bc  eft  centupla-  Itaque  fiat  vt  db  ad  bc,  fic  hn  ad  vx,  erit  & hn  centu- 
pla nx.  atque  cft  bd  «qualis  nb.  ergo  & b c ipfi  tix  eft  «qualis.  Quoniam  igitur 
punftum  m «qualiter  motum  ponitur  pertranfire  nh  in  horis  decem,  centcfimamip.  E 
fius  partem  in  decima  parte  vnius  hor«  pertranfibit.  punttum  autem  b in«qualitcr 
motum  pertranfit  bc  in  dimidia  hora . Itaque  duobus  motibus exifteqtibus,  vno  qui- 
dem in«quali,  altero  autem  squali,  totum  quidem  tempus , in  quo  n pertranfit  nh 
«qualiter,  maius  eft  toto  tempore , in  quo  b pertranfit  bd  imequaliter  . tempus  au- 
tem particulare , in  quo  n pertranfit  'ix,  minps  eft  tempore  particulari,  in  quo 
B ipftnn  bc  pertranfit  quare  nihil  prohibet  etiam  in  motu  Solis , & circuli  ortu  idem 
fieri,  ideft  Solem  quidem  in  maiori  tempore  pertranfire tibculum  ,&  pfum  circulum  in 
minori  tempore  oriri.  Rurfus  autem  e contrario  aliqua  circun  ci.cuinferentias  oriri 
in  maiori  tempore*  & Solem  ipfas  in  minori  tempore  i jpcrtrtnfite  , diminuta  nimirunt 
ortus  circuli  velocitate . vnde Igitur  qbjd  fioh  adeo  dithinuicur ; vel  aliqua  ipfius  cir- 
cumferentia in  maiori  tempore  oriatur,  quam  illam  Sol  pertranfeat  ? Itaque  oportet 
mos  confiderare,  vtrutfi  tandem  Zodiaci  velocitatis  fit  ci,  numero  eorum , qua:  infinite 
augentur  , & infinite  minuuntur , vel  eorum,  qu«  infipite  quidem  augentur , non  au- 
tem infinite  minuuntur  ,vfcl  cbrtift*,quat  infinite  minuuntur,  ntaae  infinite  augentur* 

£a  enim  circa  aliquas  magnitudine  contingere  cx  his  conftat.  
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_ Eorum»  quse -infinite-  algentur,  infinite  minuuntur,;  fune  magni* 
tudiqes^  quaedam  , ficjuidem x oitmi  prOpolita  magnitudine  maiores  huw 
& rarius  minores , quxeumque  in  problematibus  indeterminatis  ex- 
ciuntur. 
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Fieri  namque  potcft,vt  circa  datam  rc&am 
Jineam  applicato  quocumque  fpa?io,  quod 
quadrato  excedat,  maius  fpacium  quadrato 
excedens , & rurfus  minus  applicetur,  & hoc 
ipfinitc.  in  hac  igitur  magnitudo  applicata 
augetur  infinite , & infinite  minuitur , 


THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXII.’ 


Eorum  vero,  qux  infinite  augentur,  non  autem  infinite  minuuntur, 
eft  id,  quod  fit  in  delcripto  triangulo. 


Si  enim  fit  triangulum'  a b c j & a c bifariam  fe- 
f cetur  in  b , ducaturque  per  e re&a  linea  f eg  , erit 
Q triangulum  FGB  maius  triangulo  ab  c .&  rurfus  du- 
£la  h tK,  triangulum  bhk  triagulo  fcb  maius  erit, 
Ct  femper  duftis  rc&is  lineis  infinite,  augebitur  trian- 

fulum . numquam  tamen  dufta  linea  triangulum  ef- 
ciet  minus  triangulo  ab  c.  Haec  igitur  magnitudo 
augetur  quidem  infinite , non  autem  infinite  minui- 
tur , fed  eft  aliqua  magnitudo  minor  triangulo  a b c, 
quae  non  cft  triangulum . 
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At  eorum , quae  non  augentur  infinite , infinite  autem  minuuntur#  eft  i*|,  quod  con- 
tingit in  re&a  linea  in  circulum  aptata , non  enim  quacumque  propofita  magnitudinq 
maiorem  in  circulum  aptare  polfumus,  nandum  determinata  fit  magnitudo  diametri, 
pon  licet  ea  maiorem  aptare . diminutio  autem  infinite  fieri  poteft,  etenim  quacum- 
que re&a  linea  minprem  aptare  licet  « Idem  ctjam  confiat  ex  eo , quod  non  omne  da- 
tum fpacium  ad  datam  re&am  lineam  applicatur,  deficiens  figur^.  quadrata  , fiquidcm 
applicatum  fpacium  infinite  augeri  non  poteft  : cupa  fit  aliquod  fpacium  , quo  maius 
applicare  nonpoftumus.  minucutcsautcm  polfumus  omni  fpacio  propofito  minus  ap- 
plicare . qua:  quidem  magnitudo applicata  confideratur  in  ijs , qua?  npn  augentur  infi-- 
fiite,  fed  infinite  rainiiuntur  , , ^^iuico^pr.ibcciiiixm  tupiu  . J 
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-iiEprnm  i denique  y quas  neqde  infiuite  aUgcnrtfr1 neque  infinite  i hi» 
nuuntur- j iunt  quasdam  magnitudines  determinata: , vetat  hoc  , quod 
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Si  enim  fint  duo  circuli  fcfe  contingentes 
in  punflo  a>  alicuius  autem  circulus  vnum 
eorum  contingat  in  e , & alterum  in  pun, 

Ais  cd  fccet.  atque  abipfif  cd  adcontaAus 
circulorum  inflcAantur  reflae  linere  ca  ,»d- 
c b , b n ■ Omnium  angulorum , qui  ad  circum- 
ferentiam circuli  a e a f conftituuntur , maxi- 
mus quidem  eft  cad.  minimus  vero  cbd. 

In  hoc  igitur  magnitudo  anguli  diminuta 
non  infinite  diminuitur,  fedeft  aliqua  angu- 
li magnitudo,  qua  minor  adhuc  fieri  non 
potefi . & rurfum  angulus  auAus  non  au- 
getur infinite,  fcd  eft  aliqua  magnitudo  an- 
guli determinata, qua  maior  adhuc  fieri  non 
poteft. 
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Sit  triangulum  orthogonium  aed  rcAum  angulum  habens  ad  1 3 jidde , fint  autem  A 
latera  da,  ab  centupla  ipfim  ab.  hoc  enim  a Vappoinferiut  ponitur . 

Et  circa  centrum  a deferibatur  circulus]  Vtdchcn  bfg. 

Vt  igitur  vtraque  da, ab  ad  ab,  ita  eft  db  ad  *c]  ES  euimextertia  fextielcmeu- 
torum , Vt  da  ad  a B , ita  n c ad  c B , er  componendo  vt  da, ab  ad  ab,  ita  D B ad  B c - - 

Centupla  autem  eft  vtraque  da,  ab  ipfiusAB]  ExpoStioue  fcilicrt,  vt  ante  diximus.  D 

Centefimara  ipfius  partem  in  decima  parte  vnius  hor*  pertranfibit]  Graeus  codex  E 
corruptus  eft  , m quo  legi' ut  t •'  ipa.  itarcciu  aut  ne  /ilpv  IT  dpaac  tina  nl  liatjutnni . 
legendum  autem  videtur  ir  £pat  ImiorS . 

Erit  triangulum  fgb  maius  triangulo  abc]  Ducatur  per  a retia  tinea  At  parallelo  F 
ipp  BC,  qua  fecct  fe  in  l.  Et  quoniam  angulus  aec eft  aquatis  angulo  ad  Verticem  eso, 

& angulus  L AB  angulo  OCR  ; angutufque  ale  angulo  c G e oblinens  parallela  erit  triau-  ^ 
•ulu  m A Et  triangulo  ego  aq  hi  angulum  , vt  igitur  ab  ad  hl,  ita  ce  ad  Et:.  & -fer • • 

mutando  Vt  a a ad  ac,  ita  i SWbg.  pofita  autem  eft  na  aqualis  ic.  quare  & L i ipff 
■ G aqualis  erit . & eodem  modo  oliendetur  A i.  aqualis  cc.ergo  trrjngulumcf.i  eft  equite 
triangulo  c B G , & addito  Vtrique  communi  trapegio  A b g e , ent  triangulum  yB  C trope’? 
rio  a B G L aquale.  Sed  triangulum  fbg  maius  eft  trapeto  Aeol.  fuperat  enim  tpfunt 
triangulo  fal  triangulum  igitur  rnc  triangulo  abg  'eft  maius  l'"  1 ~r'J  •CJp 

Et  rurfus  dufla  hbk,  triangulum  ihk  triangulo  r gb  inaiuserit]  Ser  et  enHt  rti'G 
ipfam  a L produBamin  m.  pjsrfus  eodem  modo , que  fuprademonflr  mimus  triangulum'  ito* 
triangulo  abc  matus  e fi'.-,  (T  tpfofuperare  triangulo  :i  am:  quod  quidem  morus  efttrirngu-  ' 

Io  eai  • fed  triangulum  fbg  faperabat  liem  triangulum  abc  triangulo  fal  , trianguli  n * 
igitur  hbk  triangulo  fio  maius  fit  neceffe eft . Si  mater  a punefo  M Infra  ir/. erupti , & r 
duBa  n b o , icmontirabitwr  triangulum  sin  maius  triangulo  abc.  nam  per  c ditfta  c p 
ipfi  a b parallela,  erit  trapegium  u b , c p triangulo  a t c aquale . ergo  triangulum  n b o fU- 
ferat  triangulum  abc  ipfo  c o p triangulo . 

Etenim  quacumque  rc&a  lineaj  minorem  aptare  Jicet  J Qfuomodo  autem  retia  linea  FF 
data  in  circulum  aptetur  docet  Euclides  in  quarto  ubro  elementorum  propofitionc  prima , &■ 
ifjc  Tappus  in  tertso  libro propoftionc  4;. 

Cum  fir  aliquod  fpacium  , quo  maius  applicare  non  poflumus]  Oportet  enim  datum  X 
fpacium  non  maius  effe  eo,  quod  ad  dimidiam  applicatur  ex  1 8.  fextt  libri  elementorum  . 

Omnium  angulorum, quiad  circumferentiam  circuli  b e,  a f conftituuntur,  maxi-  L 
nuis  quidem  eft  cad,  minimus  vero  cbd  ] Sumatur  punBum  in  circumferentia  circuli 
81  a F "iter  a & T,  quod  fit  c,<t-  CG,G  d tungantur , Ita  Vt  cc  fccet  circumferentiam 
tirculi  cad  1»  H.  entangulns  gh  d aqualis  angulo  cad  ex  1 1,  ternj  libri  elementorum, 
atque  eft  angulus  chd  exterior  maior  interiori &oppoftso  c g fi  , angulus  igitur  cad  angi- 
It  c G D eft  mtior.eSr  eadem  ratione  maior  quocumq,  alio  oftendetur.t{urfus  [uniatur  aliud  p un- 
ii um  X in  lircumfcrcutia ciuf lem circuli  inter  b <Sr  t,  Hr  lunBis  ce,  kd  producatur  clt 
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Vfquead  circumferentiam  circuli  cbd  i»  l,  & dl  tueatur,  erit  angulus  cld  aqualis 
angulo  cbd.  Sed  angulus  interior  cld  minor  efl  exteriore  ckp.  angulus  tgittit  cbd  an- 
gulo ckd  eji  minor.  & ita  quocumque  alio  minor  demonflrabitur . Ex  quibus  conilat  angw- 
lum  cad  omnium  angulorum , qui  ad  circumferentiam  circuli  aptamur,  maximum 

tfle,  & coi)  minimum. 
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His  igitur  pramifsis  nunc  demonftrabimus  Zodiaci  velocitatem  dimi- 
nutam nunquam  velocitate  Solis  minorem  cfle  . ied  quamcumque  cir- 
cumferentiam Zodiaci  Solem  in  maiori  tempore  pertranfire  , quam  ipfa 

oriatur , vel  rurlus  occidat . 

Sit  enimhoiizon  quidem  AB,a- 
fliuus  tropicus  bed  zodiacus  dhl 
maximus  autem  parallelorum  k m m 
ficq;  principium  Cancri  in  occafu, 

& abicindatur  quapiam  Zodiaci  cir 
cuinferentia  dh.  Dico  SoJcm  in 
' maiori  tempore  circumferentiam 
dh  pertranfire,  quam ipfa  dh  oc- 
cidat . deferibatur  enim  per  h ma- 
ximus circulus  kx,  qui  circulum 
A ariheum  contingat . Et  quoniam 
fphara  diameter  ad  diametrum  as- 
ftiui  tropici  poteftate  eandem  ha- 
bet pioportionem , quam  6ip.  ad 
5ip.  etenim  rc&a  Jmea  a centro 
fphara  ad  centrum  tropici  du£a, 
longitudine  eam  proportionem  ha- 
bet ad  femidiametrum  tropici , qua 
B io.  ad  xj.  erit  fphara  diameter  mi- 
nor, quam  dupla  diametri  tropici . quare  dupla  diametri  fphxrx  minor  erit,  quam  quJU 
drupla  diametri  tropici . Sed  dupla  diametri  fphara  ad  diametrum  circuli  bed  maio- 
rem proportionem  habet,  qoa  circumferentia  mn  ad  dh  circumferentia  ex  ix.theo- 
rjemate  tertii  libri  fpharicorum . ergo  circumferentia  m n multo  minor  erit,  quam 
C quadrupla  circumferentia  dh.  Et  quoniam  Mundi  velocitas,velocitatisSoli$  maior 
cft,,quam  quadrupla, & M undus  quidem  per  circulum  sn.m, Sol  autem  per  dhl  fer» 
turi  m quo  tempore  fol  pertranfit  circumferentiam  d h , in  hoc  punftum  n maiorem 
circumierentiam , quam  m n pertranfit : etenim  n aqua  velociter,  atque  Mundus 
fertur.  In  maiori  igitur  tempore  Sol  pertranfit  circumferentiam  dh,  quam  h ad  ic 
perucniat . peferibatur  per  h parallelus  circulus  gh.  in  aquali  autem  tempore  vt 
D ad  m pcrucnTt,  & h adc.  Similes  enim  circumferentia  funt  mn,hg.  ergoinmaio- 
ri  tempore  Sol  circumferentiam  dh  pertranfit,  quam  h perueniat  ad  g.  Inquoau,- 
tem  tempore  h peruenit  ad  g circumferentia  dh  occidit,  in  maiori  igitur tempo- 
E re  Sol  pertranfit,  h quaniDDH  occidat.  Sed  inaquali  tempore  occidit  dh,  & cir- 
cumferentia ipC  aqualis,  & oppofita,  qua  cft  poft  Capricornum,  oritur,  & aquales  ip- 
fa^circuihfcfentias  fol  in  aqua  i tempore  pertranfit.  quare,  & in  maiori  tempore 
Sol  pertranfit  circumferentiam,  qua  dlpoft  Capricornum, quam  ipfa  oriatur,  fecimus 
P aufem  mentionem  de  his  Zodiaci  circumfcrentijs,  quoniam  illa  videtur  in  maiori  tem- 
, pqrc  occidere,  & hac  in  maiori  tempore  oriri . Cum  igitur  circumferentia, qua  a con- 
-ta&a  Cancri  in  maiori  tempore  occidere  oficnfa  fit,  quam  reliqua  omnes  circumferen- 
tia Zodiaci  circuli,  atque  dftenfa  fit  in  minori  tempore  occidere,  quam  ipfam  Sol  per-» 
tranfeat,  multo  magis  reliqua  circumferentia  in  minori  tempore  occident,  quam  ip- 
fa^  fol  pertranfeat . Rurfus  quoniam  circumferentia,qua  eft  a contaZiu  Capricorni  in 
maiori  tempore  oritur,quam  reliqua  omnes  Zodiaci  circumfcrentia.oftenla  cft  auteni 
in  minori  tempore  oriri,  quam  ipfam  Sol  percurrat , multo  magis  reliqua  circumfe- 
rentia Zodiaci  in  minori  tempore  orientur,  quam  ipfas  Sol  percurrat . 
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Et  quoniam  fphsrs  diameter  ad  diametrum  aiftiui  tropici  poteftate  eandem  habet  A 
proportionem^quam  619.  ad  5x9.  etenim  re&a  linea  a centro  fphsrs  ad  centrum  tro- 
pici du&a  longitudine  proportionem  habet  ad  feinidiamctrum  tropici, quam  lo.ad  23,] 
Sinus  enim  rcclus  maximx.  declinationis  Solis,  Videlicet  graduum  23  !.  cil  23.  9.  14.  ea-  j 
tum  partium , quarum  femidiameter  fph&m  e(i  60000  & /inus  reclus  refidni  maxima  decli- 
nationis , hoc  efl  femidiameter  tropici  eft  55013.  habet  autem  1 924.  ad  55023.  eandem 
fere  proportionem , quam  10.  ad  13. 

Erit  fphsrs  diameter  minor,  quam  dupla  diametri  tropici]  Habet  enim  fpbsr*dia-  B 
meter  ad  diametrum  tropici  eam  fere  proportionem  , quam  25  /, . ad  23. 

Et  quoniam  Mundi  velocitas  velocitatis  Solis  maior  eft, quam  quadrupla  J Velocita-  C 
tes  enim  inter  fefe  eandem  habent  proportionem,  quam  tempora , in  quibus  idem  Jpacium  per • 
curritur,  conuerfo  tamen  modo , T^am  cum  Sol  in  anno  Zodiacum  percurrat , Zodiacus  autem 
in  die  naturali  oriatur , vel  occidat , Mundi  velocitas  ad  Velocitatem  Solis  er  it , vt  tempus 
annuum , ad  vnius diei  tempus,  V elocitas  igitur  Mundi  maior  efl,  quam  quadrupla  velocita- 
tis Solis , efl  enim  maior,  quam  trecentum  fexaginrupla  . 

Similes  enim  funt  circumferentia:  nm,kc]  Ex  13.  fecundi  libri  fpharicorum  Theo-  D 
dosij . 

Sed  insquali  tempore  occidit  dii,&  circumferentia  ipfi  aequalis,  & oppofita , que  E 
clt  poft  Capricornum  oritur  ] Ex  11.  phanomenon  Euclidis, 

Quoniam  illa  videtur  in  maiori  tempore  occidere,  & h?c  in  maiori  tempore  oriril  F 
Ex  \z,&  13.  pbxnomenon  Euclidis  . 
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theorema  xxxvi.  propositio  xxxvi. 


Quod  fi  f fit  occafus , & c or- 
tus .erit  circumferentis  fc  tcra-  . 
pus , in  quo  ipfam  Sol  no<ftu  per- 
tranfit  • At  vero  inaequalibus  exi- 
ilentibus  fd,dg,  non  fieri  me- 
dia nodte  conuerfionem  pcrfpi- 
cuuin  eft,  quoniam,  & tempus  lp-  ... 

fiusrD,  quam  Sol  percurrit,  eft 
inaequale  • Confiat  etiam  f d g 
circumferenti?  no&em  maximam 
efscoruniumearum,quaeinanno  - .1 
contingunt,  cuius  principium  eft 
sfiiua  conucrfio , quippe  cum  in 
maximo  tempore  circumferentia 
f d c occul  tum  hemifphjrium per, 
mutat. 


non 


rn 
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THEOREMA  XXXVII.  PROPOSITIO  XXXVII. 

Ttt 

Oftendenda  autem  nunc  flnt,  & <ju;e  ex  vtraque  paitc.  ‘ 1MW  3 


tUs' “ F “ pertranfit* GSCjrfcremi3 '8icur «®pori S61  circumfer^! 
fniL  ",K  pertranfit.  Sed inquo tempore  pertran  fi  c fh,  lpfa  fh  apparens  hemi-  n 

'tath  aiiam  RCrlllUlat:  111  .mm?rl aut«m  tempore  f ii  apparens  Jiemifphsnum  permu-  £ 
ann^  ° *iz^0<,n  minon  te,nPore  Sol  pertranfit  circumferentiam  Kc.quamx  g 
^parens  hcmifph?rium  permutat.  L quo  igitur  tempore  kc  apparens  hemifph^. 

^JtaWfikkUii  iDd  '*  t jWftTi.EaTwT  - * • 
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riura  permutat, Sol  circumferentiam  pertranfibit  maiorem  circumferentiam  xc  . per- 
tranfi  at  circumferentiam  et.  Itaque  cuu  puiifluoi  x in  occidente  fit, Sci  exiliens 
ad  L fupra  terram  erit . Vt  igitur  pertineat  ad  iccidcntcin,  circumferentiam  quan- 
dam  pertranfibit . pertranfeat  l m . ergo  in  quo  ten  pote  e n permutat  apparens  hc- 
! mifphserium,  in  hoc  & Sol  ipfam  e m circumferentiam  pertranfit,  atque  i lt  e n maior 
quam  pii,  quare  dies  in  femicirculo  ns  uiai'  res  funt  diebus,  qui  in  fcinicircuio  e t> 
F contingunt . lioc  igitur dam  nftraripotcft,  quemadmodum  in  elemento.  Sedquo- 
G niam  fd  cft  maior,  quam  no,  & ik  quam  cm  minor,  hd  ad  dm  nullam  habet  cora- 
parationem . quare  dcmonftratiu  fimiiiter  non  procedet,  nifi  demotiftraLcrtmus  in 
portione  ne  vtralquc dic* ac nofles  ytrifquc diebus , ac noflibus  in  portione  ur  ma- 
iores effe.  oportet  igitur  nos  prsediftavti  dcmonftrarione , vt  & noflcs  inter  fccoin- 
‘ parentur, 

THEOREMA  XXXV III-  PROPOSITIO  XXXVIII. 

Itaque  Iit  ante  h ortum  occafus  f . & 

II  ipli  quidem  F « sequajis  ponatur  n s 
ipli  vero  p f aqualis  k x . Et  quoniam 
pp  cft  aqualis  K x , in  aquaii  tempure 
Sol  vtramque  iplarum  pertranfibic.  in 
quo  autem  ftmpore  pertranfibit  fp, 

Mundi  conucrfio  fit,  & ipfius  F p occa- 
X.  fus.  Sed  tempus,  in  quo  xx  oritur,  cft 
!•  aquale  tempori,  in  quo  occidit  rF.  tem- 
pus igitur,  in  quo  Sol  pertranfit  K x ,cft 
conuerfionismtmdicempus,  & ortus  x X 
circumferentia  . tempus  autem,  in  quo 
Sol  circumferentiam  x g pertranfit, ma- 
ius eft  tempore  ortus  k g . ergo  tempus, 
in  quo  Sol  pertranfit  e x,  maius  cft  con 
M uerfione  mundi,&  ipfius  e x ortu . qua- 
re in  Mundi  conucruone,&ox  ortu  Sol 
minorem  circumferentiam  pertralibit , 
quam  fit  g x . pertranfeat  eo-  punflfc 
igitur  x inortu  exiftcntCjSolcumfitad  o exortus  iam  eft.&ob  id  in  quo  tempore 
Sol  ad  orientem  fft,  minorem  adhuc  circumferentiam  percurret , quam  eo.  fit  r.  s. 
f?  erit  igitur  v punftum  orientale  poft  ortum  e.  & nox , cuius  ortus  n minor  noflecu- 
, iusoecafus  p.  Similiter  autem,  & reliqua  oftendentur.  & fi  qua  initantia  liat,  in  figu- 
ra, in  qua  ortus  vel  occafus  fit  in  teftiua  conucrlionc,  fimiiiter  foluitur . 

■ / . ' uM W"- 
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A At  vero  inaequalibuscxiftentibus  fd, ne  nonficri  media  no&c  conuerfioitcm  per- 
fpicuum  cft , quoniam , & tempus  ipfius  p d,  quam  Sol  percurrit , cft  in  xqualc  j Ex 
t/s,  qua  tradit  Theodofius  m quarto  Theoremate  prtmr libri  de  diebus,  & nodtbut . 

B Conftat  etiam  fdc  circumferentia;  noftem  maximam  cfsc  omnium  carum,  qux  in 
anno  contingunt , cuius  principium  cft  xftiua  qqnucrfio . quippecumin  maximo  tem- 
pore circumferentia  f Dte  occultum  hcmifpheriuin  permutet : 1 Veta  hic  funt  de  node, 
tn  quam  fit  hy  e malis  conucrfio , qua  ex  quartotheoremate  iam  dido  mamfeflo  apparem . 

C Sitque primum  ru  maior, quam  dg,&  ipfius  f occafus,  ortus  n ] t\c<ht ad ufltuam 
conuerfionem.  atqueefl  rkixi  eircumfirentia  ocSis  , in  qua  ea  contingit . 

Sed  in  qpo  tempore  pertranfibit  fh  ipfa  fh  apparens  heiuifpharrium  permutat  ] 
'Gr*eus'i6drx  d>x'  1,  » rir  tinuefiu  irai  a omynxucm  rt'  fatifer  ifuefa/fitr . loca 
(uvifirtnr legendum  (b. 

E In  minori  autem  tempore  f.H  appparens  hemifphxriura  permutat,  quam  xc  ] Eji 
. enim  x e conuerfioni  tfliua  propinquior . , . 

F Hocigitur  demonftrari  poteft,  quemadmodum  in  elemento.] Ter  elementum  fortaffe 
ntclltgtt  Theodosi)  libros  de  diebus.,  & nodibns , Vel  potius  Euclidis pbanomena. 
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Kifi  demonflraucrimus  in  portione  dc  vtrafquedics,acnogcs,Src.  ] In  Grtcoco-  G 
dire  lignar . it  ntS  In  i ut  legendam  arbitror  ir  vS  ty  Tfitpari . 

Et  ipfi  quidem  fp  xqualis  ponatur  dk,  ipfivcro  pf.' xqualis  K x ] Grtcus codex . H 
«,  tue  » rn  per  £ t Un  n'  t x , oie  ii  leae  m'  * f . legendam  autem  Videtur . ri  X) 

» £ i»»  s'  * £ . 

oed  tempus,  in  quo  kx  oritureflxqualetcmpori.inquooccidit  pf]  ....... 

Tempus  autem,  in  quo  Sol  circumferentiam  kg  pertranfit , maius  cft  tempore  or- 
tus xg]  £jt  iji,  qa.t  Tappus  fufra  demonfirauit . 

Quare  in  Mundi  conuerfione,&  c x ortu  Sol  minorem  circumferentiam  pertranfi-  M 
bit , quam  fit  G x]  Gracus  codex  ii  /f  * xirpni  -rt/icfCn  v*  T»f  «£  Jrtettatt,  >inr«  » 

»'a  iei,&c.  expungendum  ifhlludvc  i um  j/mtxi. 

Pcrtranfcat  00]  Gracus  codex  . fwinavthu  r«r  » X.  ftilegen  dum  puto  rtlr  >1 . N 

Ariftarchus  in  libro  dc  magnitudinibus, & dift.uuij*S®lis,& Luna: 
lex  ponit,  nempe  hic. 

Primum,  Lunam  a Sole  lumen  accipere,  fecundum, Terram  pungi , ac  centri  habere 
rationem  ad  fphxram  Luna:  tertium, cum  Luna  dimidiata  nobisapparct,vcrgcrc  in  no- 
flrum  vifurn  circulum  maximum,  qui  Luna:  opacumA  fplcndidum  determinat . Quar- 
tum, cum  Luna  dimidiata  nobis  apparet,  tunc  ipfam  a Sole  diflarc  minus  quadrante, 
quadrantis  parte  trigefima,  pro  eo.quod  efl.diltanie  parcesofloginta  feptem . hc  enim 
minores  funt  quam  nonaginta  partes  quadrantis , partibus  tribus , qua:  funt  trige/ima 
pars  nonaginta . Quintum  vmbrx  latitudinem  effc  duarum  Lunarum . Sextum,  Lu- 
nam fubtendere  quintamdcciinam  partem  ligni . 

Piarum  autem  pofltionum,  prima  quidem,  tertia  & quarta  fertfeum  Hipparchi,  & 
Ptolemci  politionibus  confentiunt.  Luna  enim  a Sole  femper  illuminaiur,prxtcrquam 
in  ccclypli,quo  tempore  lucis  expers  lit  , incidens  in  vmbram,  quam  Sol  oppofitus  a ter- 
ra iacit,  conicam  foimam  habetem,&  circulus  determinans  lagcum,quodeil  ex  illumi- 
natione Solis,  & cincritium,  qui  proprius  Lunae  ce  lor  efl , haud differens  a maximo  cir- 
culo in  dimidiatis  ad  Solem  cunllitutionibus,  quam  proxime  ad  quadrantem  in  Zodia- 
co confpegum.ad  vifurn  noflrum  vergit . hoc  enim  circuli  planum.fi  produ;  atur,etiam 
per  vifurn  noflrum  tranfibit , quamcumquc  pofltioncm  habeat  Luna  priraz,  vel  fecun- 
dx  dimidiat*  apparitionis,  reliquas  autem  politiones  diferepantes  comperiuntdigi 
mathematici , proptcrca  quod  neque  terra  pungi , ac  centri  rationem  habet  ad  Lunz 
fphxram  fecundum  ipfos,  fed  ad fphzram  inerrantium  flellarum  . neque  vuibrx  lati-  2 
tudo  fit  duarum  diametrorum  Lunx,  nequx  iplius  Lunx  diam  tter  fubtendat  circumfe- 
rentiam maximi  circuli , fecundum  mediam  eiusdiflantiam,  quintamdcciinam  partem 
ligni,  videlicet  partes  duas  . Hipparchoenim  diameter  Lunx  circulum  bunc  fexcen- 
ties,  & quinquagies  metitur.  & circulum  vmbrx  metitur  bis , & femis  fecundum  me- 
diam dillantiam  in  coniungionibus.  At  Ptalcm;o  diameter  iplius  Lunx  fecundum  A 
maximam  quidem  dillantiam  fubtendic  circumferentiam  o. } 1 . io.  fecundum  minimam 
veroo.  jj.io.  & diameter  circuli  vrnbrx  fecundam  maximam  Lunxdiilantiamo.40.  B 
40.  fecundum  minimam  o.  4 6.  vnde  ipfi  differentes  rationes  tum  dillantiarum,tum  ma- 
gnitudinum Solis,  & Lunx  collegerunt . Ariflarchus.autcm  digas  politiones  fccutus 
verbum  ita  feribit . 

Itaque  colligitur diftantiam  Solis  a terra  maiorem  quidem  efse , quam  duodeuigin-  ^ 
tuplamdillantix  Lunx : minorem  vero  quam  vigintuplam  , & eandem  proportionem 
habere  Solis  diametrum  ad  diametrum  Lunx , quod  habetur  ex  politione , qux  efl  cir-  j , 
ca  dimidiatam  Lunam . Solis  autem  diametrum  ad  diamctruqi  terrx  in  maiori  propor- 
tioncefse,  quam  ijvad  3.  & minori , quam4$.ad6  ex  ratione  diflantiarum  ,&  poli- 
tione circa  vmbram,  & ex  eo,  quod  Luna  quintam  decimam  figni  partem  fubtendit . 

Colligitur,  inquit,  vt  deinceps,  vclut  qui  hxc  paulo  pofl  deinonlfraturusfitlemqia- 
taad  demon  Arationes  vtilia  prxiniteens.  Ex  quibus  omnibus  concludit,  Solem  ad  D 
terram  maiorem  quidem  proportionem  habere , quam  68551.  ad  17.  minorem  vero  , 
quam  79507.  ad  zi6.Tcrrxdiainctrum  ad  diametrum  Lunx  in  maiori  proportione 
elTc,quam  108.  ad  47.  & minori,  quam  60.  ad  19.  Terram  vcrO  ad  Lunam  in  maiori 
«fle  proportione , quam  1159712.  ad  79507. 3t  minori,  quam  2.16000.  ad  6 85*.  . At 
Ptolemxus  in  libro  qumtomagnx  conftrugionis  demonftrauif,  quarum  partium  fe-  . 
tnidianuer  terrx  efl  vnius,  carum  Lunx  maximam  dillantiam  in  Coiiiungionibus  c fle . 

Dd  2,  6410. 
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6410.  &c  Solis  IXIO.  femidiaraetrum  Luna;  o.  17.  37.  & fcmidiamctrum  Solis  y-  • c. 

ergoquaruinpartiumdiameccrLuna:cft  vnius,  earum  diameter  quidem  ter.  a:  eit  3 "• 
H Solis  autem  18*.  terra  igitur  diameter  tripla  cft  diametri  Luns  A adhuc  duaous  quin- 
tis maior . Solis  diameter  diametri  quidem  Luna:  duodeuigintupla  eit,  & adhuc  maior 
K quattuor  quintis  , diametri  autem  terra:  quintupla,&  adhuc  dimidio  maior,  cx  quibus 

1 * /'niin  riihttc  vnillccft 


JV.  UUdUU  vjuuhw  juiaiiKniauis.nl  . , « 

& folidorum  corporum  proportiones  manifcfts  funt . Quoniam  enim  cubus  vmus  eit 
L i*  cubus  autem  3 ?,  cft  carundcm  39  J.  proxime,  & cubus  18 t-  iimilitcr  6644  j . 

• . _ _ • r r.i:  i-  «mnir  #»nrmn  lnqonmiHn  rr»r_ 


proximi,  quarum  partium  Lunae  folida  magnitudo  eft  vnius,  earum  magnitudo  tcr- 
M N rac  erit  39!.  & Solis  6644'.  quare  magnitudo  Solis  centies,  & fcptuagies  proxime 
terrae  magnitudinem  continet,&  haec  Jia£tcnusdi£ta  fit,  comparationis  caufladi&arum 
magnitudinum , & diftantiaium.  Deicribemus autem  vnum  lemma  cx  ijs,  qua;  tradun- 
tur in  quartum  theorema  ciufdem  libri  inquilitione  dignum . 
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At  Ptolemaeo  diameter  ipfius  Lunae , fecundum  maximam  quidem  diftantiam  fub- 
tendit  circumferentiam  o.  31.10.  fecundum  mimmam  vero  o.  35.  zc.]  Hoc  efl  fubrrn- 
dtt  circumferentiam  minutorum  J l.dr  20.  fecundorum  , Vt  nunc  loquuntur  . Grxiu;  autem 
codex  x* Tee  J1!  nr»A*fi«oF,  &c,  tara  fx.it  to‘  (xiytett  'tmeufxa  oA«x.  k*t*  Xi  70  (A ayjett 
«A«*.  Sed  legendum  Vldctnr,  tara  fitF  70'  fxiyirer  Hnzsxfxa  oA«tx.  *«t«  Xl  to  itayjret 
0 A tK. 

Et  diameter  circuli  vmbra:  fecundum  maximam  Lun$  diftantiam  o.  40. 40  fecundum 
minimam  0.44.]  G acus  cod.x  n Xl  hdfxtTfor  7 S xuaas  7bV  «wr  tard  i*ir  vo'’  fiiytetr 
■&nu(j.a.  rnr  »iabW  «. /x. /u.  x<tT«  r»  tKuyjstr  'Ssncnfxa  /«r.  Sed  Videtur  legendum  (x.fx.vcl 
e.  ju.  fx.  k&7 <t  To*  iA*^<ror  ft  1 a b.  quemadmodum  in  codice  Ttolemai  tmpreflo  Ic- 

g‘tur • 

Colligitur  igitur  diftantiam  Solis  a terra  maiorem  quidem  cfse,  quam  duodeuigin- 
tuplamdiftantis  Luna  ] /1  Cr.cco  cad/re  ^driflarchi  ita  fcnptum  muemtur  X*rAo>/£tT«u 
»»70’  7«  »a/#  lia»'  7bf  >»f,  7»  rnr  «Abf *r  ^netifxaror  fx.H^er  /xir  it  itiatgiSito.-rKti» 

aiar  • iaaatof  XI  b «xeo-axAaV/oF  X<x'  r»"?  «%u‘  t!cu  ^tyortfxt&t  \st6leia>r . ¥ dvrdr  X*  t»*yew 
i^HF  £ ri  BA/x  XM'f4HroP  -i5  TtKlivt  Xfa/uf7j>0F  # XI  78  B*A /x  X/a/LUTTOF  'tycf  ¥ 78 r ywf 
fictfxiTfov  /xntyra  (*ir  toytt  »XHr  > ^ T*  * >•  fl’oiA<t«ror*  Xl  if  o"»  /u  7.  «poV  r.  Xi* 

t»  Xp»fl»F7of  -afe»  t r Ao'^or  7bY  «fex  t»  f attat  \m9iatur  f 7X  7b'f  rrtAnrlw  iZtm 

9 IF7f  <£xXlKCt70F  fxlpOC  £«XiX  \SBVTHtHt, 

E a quibu  omnibus  concludit  Solem  ad  terram  maiorem  quidem  proportionem  ha- 
bere, quam  <$856  ad  17.  minorem  vero , quam  79507.  ad  zi<5.  ] Grxcus  codex  owdyu 
X ix  TratTur  , clrr . lAdccroF*  Xi  Ao^f  »*  / ra  fx  9 9 £,  ir^oV  / r.  /ege  iA«<woF<  Xl  Ao^»^  n*irxx 
{ 'ut>ost  fir. 

Tertiam  vero  ad  Lunam  in  maiori  e/sc  proportione,  quam  iz5p7iz.  ad  79507.  & 
in  minori,  quam  zidooo.  ad  6859.  ] Gracus  codex  n*  Xi  >»'  <a?>oV  t»V  o-jawVwf  Sr-piguii 
Ao^xtf  » oV  T*'  7 * I /Lt  F.  ® 4. » /?.  i9fio't  fi  9 9 £.  i F (AccarsFl  Xl  b"  0 f /t*  x <t  r.  <a!»oV  , F e a>  r 6,  le . 
gendum  autem*:  pnto,  «' Xi  >»’  -aipoV  t»’f  «abVbf  if  /xh^of  A#V»,  »*  o"FT<t'  ^*x»54.i/S  <^oV 
ft*  fi  9 £.  «F  <A«AroFX  X*  H*  0*F  [X  K et.  e ut  9, 

7 Quarum  partium  femidiameter  terra:  cft  vnius , carum  Luna:  maximam  diftantiam 
inconuer/iombus  efse  <5419.  & Solisi2io.  ] Grxcus  codex  7u»<&  t#*  /xIf  rifr /Uf  **< 
•f  ? f«»>/r»F  &R>V»/Lut  f Xy.  to'  Xl  tS  »*a/x  <t«/  /tge  rx  Ttolemai  codice  £ X/.  70’ 


Xl  t?  b*a/of  * r /. 


imecrum  Luna:  o.  17. 33. [&  fcmidiamctrum  Solis  5 30.]  Grxccw  eodrx  Xl  ix  t* 
»»W  t»1  / £.  a >.  «’  Xl  i*  7»  xlr^r»  7«  *’a/J  01  r/u.  videtur  autem  legendum  »'  Xl 


H 


Semidiar 

xIftt»'  7*ab'fbf  70*  < 

ix  T»  x1f?t*  <riABF»f  0. 1 £.  A>.  b*  Xl  ix  rx  xeFTjV  7x  b*a/x  IA. 

Terrae  igitur  diameter  tripla  cft  diametri  Lunae, & adhuc  duabus  quintis  maior]  Gra- 
cui  codex  *f  b'  fx.tr  78 1 ynr.  £pa  X/rtfx«7 j>of  rne  cf humatur  Ttitrhetata  52»  &7o~/  >b“  n*i£~r 
lege  ex  Ttolomxo»  X)  7%lr  j8»  fxtl^vt, 

Demetri  autem  terrfquintupla;  adhuc  dimidio  maior]  Grxcus  codex  n*  tu t Xl  >»Tf 
nnr7*7A«Vf«,  &c.  delenda  cfl  dici  io  n . 

Et  rubus  18  t.  ftmiliter  6644].  proxime]  Grxcus  codex  o*  Xl  &»'  Tnt  ix.  Xl  dfxot»e 
r X^X  1 «»<r*  /rge  o*  Xl  Xsn1  7b‘f  «m.  ^ Xl  dfxtiur  ex l i»‘rrt. 

M £t  Solis  6644  {.]  Grxcus  codex  7 *'  Xl  7»  »a is  fxex^u  lege  t#'X1  n b*a i» 

Quare 


K 

L 
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Quare  magnitudo  Solis  centies, & feptuagies  proxime  terre  magnitudinem  continet! 
Grxcus  codex  J*«t tirn  \fi  i/3r,|u»x0,T*TA«V»r  fu/£«r  «V*  iyyic*  tc'  ri  «‘a!»  t»  T,'f  ynf , 
legendum  puto  . •x«Torrav<  ■/Sr,p>x«rTitirA«r»r  «V*  OJrfrx  *•'  ri  o'tJ>  t » t«V  y.«V. 


THEOREMA  XXXIX.  PROPOSITIO  XXXIX. 


Sit  circulus  «ic  , cuius  diameter 
produlta  a e d , centrum  b , a pun- 
ito k ipfi  acd  ad  reftos  angulos  du- 
catur bbf  . ab  ipfo  autem  u ducatur 
d h , circulum  a b e contingens : & di- 
midi*  ipfius  f h aiqualis  ponatur  ad 
ytralquc  partes  e,  videlicet  kc,  et, 
iunganturque  kd,  dl,  fd.  Dico  an- 
gulum itet  angulo  foh  maiorem  ef* 
Ic,  praimittumurautemhiec . 


t.  t ; A.ltj  ec; 

THEOREMA  XL.  PROPOSITIO  XL. 

Sit  circulus  abc,  cuius  diameter  produ&a  A en:  & a pundo  d duca- 
tur quaepiam  reda  linea  def.  Dico  circumferentiam  AF  circumferentia 
e e maiorem  efle . 

Sumatur  enim  circuli  centrum  e & gf,  es 
iungantur;  erit  angulus  ad  f anguload  e se- 
qualis. & quoniam  triangulum  cft  gfd>  & an 
gulus  exterior  aof  maior  cft  interiori , & op- 
po  lito  eo, qui  ad  f,  hocefteo,  qui  ad  b:  an- 
gulus autem  ad  b maior  eft  angulo  dos  pro- 

Jitcrea  quod  cft  extra  triangulum:  erit  angu- 
us;  agf  angulo  se  d maior,  & funt  ad  cen- 
trum. circumferentia  igitur  ap  maior  cft  cir- 
cumferentia e b , quod  demonftrare  oportebat. 


THEOREMA  XLI.  PROPOSITIO  XLI. 

ri  JRyKr.fTtUSTO  r ' « ^ t n * • • i.  *>.n4£)i£* 

Sit  circulus  AB,  cuius  centrum  D,  & extra  circulum  pundum  cj 
ducanturque  cdk,  Se  circulum  contingens  cf.  deinde  per  d centrum  A 
ad  redos  angulos  ipfi  kl  diametro  agatur  D A . feceturque  af  circumfe- 
rentia bifariam  in  pundo  e.&  cba,  cge  iungantur.  Dico  angulum  a' 
ace  angulo  e e F maiorem  efle . 

| ‘Tlf  .5»  . U * ms i'p,  ^ i SlflU' 

. ' rr.up»  nvyi  h ii 


B 


1 Iungan- 


z 1 4 PAPPI  MATH.  COLL. 

Iungantur  enim  eb,  pg , & quoniam 
«.quinti.  gg  maior  cft,  quam  pc,  & «c  minor, 
qUam  c c,  habebit  p b ad  b c maiorem  pro- 
portionem , quam  pg  ad  oc.  itaque  fiat 
vt  e b ad  b c,  ita  n c ad  oc  , & h c iun- 
gatur  . Quoniam  igitur  anguli  abe,bgf 
C inter  fe  squales  funt,  quod  & cireumfe- 
lj.primi.  rentia  a a circumferenti*  tr,  & reliqui 
«.Icui.  angU|i  Ebc  , egc  squales;  & circa  *• 
quales  angulos  latera  funt  proportiona- 
lia: erit  triangulum  bbc  triangulo  hoc 
squiangulum  . ergo  anguli  acb,  ech 
inter  fe  aquajcsfunt. angulus igiturACB 
angulo  ict  ell maior . 


cojim£}(  t ji  ut  rs 

A Ducatu^que  en*,&  circulum  contingens  er  ] Creteus  codex  £ tn\t»  »*  /• 

lege  $ tmyjm  »'  yfn. 

B Et  c»A,  cce  iungantur  1 Grxeus  codex  >£  <u'  '/«••lege  «gl  It»- 

tu  y $ <t , y a t . 

C Quod  & circumferentia  ab  circumferenti*  tp]  Creteus  codex •»<!  v>'  vafl/**  « « a 
rki «lfn*t  ne  if.  lege  t«  < f . 

Sit  denique  eadem  figura,  qux  prius,  & eadem  mancanc.  Dico  an- 
gulum kdl  angulo  fdh  maiorem  die. 

Secctur  circumferentia  pb  bi- 
fariam in  punflo  m , & iungatur 
md.  confiat  igitur  exeo,  quod 
proxime  oftcnfum  eft,  angulum 
fdm  maiorem  cfle  angulo  mdh. 
producantur  fbb  di  ad  pun- 
dasx:  fitque  ipfi  a d squalis 
n f,  & nm,  nd  iungantur.  ita- 
que quoniam  circulus  eft  abc, 
cuius  diameter  produfla  ac  d,  & 

AoJiuius.  a punflo  d afta  eft  dii  adeon- 
cauam  circumferentiam  , erit 
circumferentia  ax,  maior  quam 
circumferentia  ct . Sed  ci  eft 
squalis  f m , vtraque  enim  eft 
circumferentis  ph  dimidia,  cir- 
cumferentia igitur  a x maior  eft, 
quam  fm.  Ponatur  ipfi  fm  ^qua- 
lis circumferentia  ao,  iunganturque’Ao,OD,  & quoniam  circumferentia  afc  fej 
micirculi  equalis  eft  circumterentis  fcmicirculi  rc»,  quarum  a o eft  squalis  MF,erit 
4f  reliqua'  i . reliqus  mb  squalis,  fcd  circumferentis  quidem  oc  infiflit  c ao  an* 

i gulus,  circumferentis  vero  sis  infiflit  angulus  nfm.  ergo  angulus  dao  eft  squa- 
lisangulo  nfm.  atque  eft  vterque  reflo  minor,  & cum  at  fit  aqualis  fn,& ao  ipfi 
i»,  dus  n a ,a  o duabus  n f,  fm  aqual  s funt , & angulus  dao  eft  squalis  angulo 
«•primi,  n f m .quare  & bafis  ODbafi  nm,&  reliqui  anguli  reliquis  angulis  funt  squales : an. 

gulusigitur  ado  eft  aqualis  angulo  i n m . Rurfus  quoniam  fcmicirculicircumfcren- 
Biacnij.  tia  eft  fab,  erit  fa  , bo  femicirculo  maior,'  cui  infiflit  angulus  fmg,  ergo  fmo 
_ ^ angulus  maior  eft  reflo,  & ipfi  fubtenditur  refla  linea  f h , angulo  autem  acuto  r f m 
(«.primi,  fubtenditur  rm  . quare  f r maior  eft,  quam  r m . itaque  ptoducatur  rm  ad  s:  & ipfi 
* r squalis  ponatur  rs.  Et  quoniam  tota  acd  squalis  ell  toti  fin, quarum  ab  eft 
'■  e " squa- 


. / 


ni 


LIBER  SEXTVS.  Hq 

aqualis  * r:  'erit  relicua  bd  ipfi  en  aqualis . idcoquc  angulus  edk  cft  aqualis  an-  ’■ 
gulo  end&  ndk  maior  angulo  dnr.  quare  latus  nr  latere  eo  eft  maius.  Produ-  B 
catur  k d ad  r , ponaturque  ipfi  s r aqualis  r i- , & s r iungatur . Quoniam  igitur 
fr  cft  agquali  rs,&  na  ipli  kt,  dua  fr  ,rn  duabus  sr,  ry  aquales  funt : & an- 
gulus f r n aquali  angulo  s«r,  quod  lint  ad  verticem . ergo  & bafis  n s bali  s v , Sc 
reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales,  quare  angulus  rfn  cft  aqualis  angulo  ksv. 
fcd angulus  RMDinaior  cft  angulo  rsy,  cum  fit  extra  triangulum  angulus  igitur  rmd  C 
angulo  rf  n cft  maior:  eft  autem  & fhn  angulus  cqualis  angulo  u r p , quare  & reli-  D 
quus  fnr  maiorreliquo  rdm.  At  oftenlum  cft  anguium  fnr  angulo  ano  efleo- 
qualcm . angulus  igitur  ado  angulo  rusi  eft  maior,  ac  propterea  adx  angulus  mul- 
to maior  cft  angulo  rdm. anguli  autem  ADxdupluseltangulusKDL,&angu)i  rdm. 
minor,  quam  duplus  oftenlus  cft  angulus  fdh,  ergo  kdl  angulus  angulo  fdh  ma- 
ior erit . 


COMMET^TUUirS. 

Et  ipfi  fubtenditur  rc&a  linea  fr]  ^Ua  enim  linea  nm  i et  at  r n in  punflo  r. 

Quare  latus  nr  latere  rd  cll  maius  J cingulus  enim  ndh  cum  fit  maior  angulo  ed  n, 
iffo  dnr  mulio  maurerit,  quire , er  latus  sia  latere  itp  cll  maius. 

^Sed  angulus  r md  maior  eft  angulo  asr]  Cruciis  codex.  «W«  -Is»'  f ne  (u!£*r  Sb'  q 
Ttf  aj»s‘  fwu  . lege  drxd  n'  xm'  ? /*  t . 

Angulus  igitur  rmd  angulo  r f n cft  maior]  Gratus  codex  vi  d W u,  t «*,«’  n 
f»  Hi,  ne  »'  p£r.  lege  i/i  d W fnt . 

Si  ab  oculo  radius  ad  circuli  ccucrum  pertingens , neque  ad  rectos 
angulos  fic  ipii  plano  , neque  fcmidi.imctro  xqualis , maior  autem  , vel 
minor , inxqualcs  lemiduunccri  circuli  apparebunt , prxmictiuuur  au- 
tem hxc. 


THEOREMA  XLI  L PROPOSITIO  XLI I. 


Sint  duo  triangula  orthogonia  abc,  def  rectos  angulos  habentia  ad 
ad,&  Bcad  ca  ma.orcm  proportionem  habeat , quam  e f ad  fd. 
Dico  b c a angulum  angulo  e F D maiorem  cllc . 

Quoniam  enim  b c ad  c a 
maiorem  proportionem  ha- 
bet,quam  bf  ad  fd,  & po- 
teftate,diuidendoque,&  lon- 
gitudine, habebit  s a ad  ac 
maiorem  proportionem, qua 

auam  au ‘J5 . DF’  fic  G,A  aJ  *c • manifeftum eft eniin  ga  minorem  efie,  B 
quam  ab.Jcoc  iungatur.  triangulum  igitur  aoc  fimjle  tftrrianeulo  dbf,&acg  C 
angulus  angulo  def  aqualis,  ergo  angulus  aci  miior  eaanguhAiFB . d 

COMMET^TntHirs. 

i Et  P°teft«e>  diuidendoque , & longitudine  habebit  b a ad  a c maiorem  pronor-  A 
tionem,  quam  bd  ad  dfJ  leonum  euim  bc  ad  ca  maiorem  proportionem,  quam  nv 
Md  fd,  babehit  quadratum  ex  bc,  hoc  efi  quadrata  ex  ia,  ac,  que  tpfi  funt  aqualia,  ,i 
mj'°rem  P'0Pt'‘‘0'“-  - quadratum  ex  bp,  boc  e/1  quam  quadrata  ex  bd 
d **  ot-  ergo* dtutdeudo  quadratam  ex  tu  ad  quadratum  ex  A C IR4/0> 

reta  ha- 


ec> 
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rem  habet  proportionem , quamquidfit  ex  eo  quadratum  ad  quadratum  ex  o f , & ideo  reti* 
linea  BA  adipfant  ac  maiorem  habtt  proportionem , quam  ep  ad  df. 

B Manifcftum eft enim  c a minorem efse , quam  ab]  £r  8. quinti  elementorum • 

C Triangulum  igitur  agc  fimileeft  triangulo  de  f]  Ex  6. fexti  elementorum  • 

D Ergo  angulus  acb  maior eft  angulo  dee]  Toforuus  etiam  conutrfam  buius  ita  de • 
mohflrare* 

jyj aneant  enim  eadem,  qua  prius,  & fit  angulus  bca  maior  angulo  bfd.  Dico  bc  ad  ca 
maiorem  habere  proportionem , quam  e?  ad  f d • 

Quoniam  enim  angulus  bac  maior  e(l  angulo  t.fD,ad  redam  lineam  ac,&  ad  pundum 
ritni  I*  ca  c confiituatur  angulus  ACp  aqualis  angulo  efd  ergo  & reliquus  agc  reliquo  def 
41»  texti  * efi  aqualis , & triangulum  triangulo  fimile . quare  c a ad  ac  eft  vt  ed  ad  df  , Cr  ob  id 
quadratum  ex  c A ad  quadratum  ex  ac  eft,  Vi  quadratum  ex  ep  ad  quadratum  ex  df  , & 
componendo  quadrata  ex  ga,ac  ad  quadratum  ex  ac,  Vt  quadrata  tx  ep»pf  adqua - 
dratum  ex  DF.  fed  quadrata  ex  ba,ac  maiora  fuut  quadratis  ex  ca,  ac  quadrata  igitur 
ex  BA»  AC)  hoc  eft  quadratum  ex  hc  ad  quadratum  e*  ac  maiorem  proportionem  habet , 
quam  quadrata  ex  c a , A c ad  quadratum  ex  ac,  hoc  ed  quam  quadrata  ex  e d , df,  Vide - 
licet  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  ex  f d.  ergo  bc  ad  ca  maiorem  habet  proportionem, 
quam  s f ad  p d . quod  oportebat  demondrare » • 

THEOREMA  XLIII.  PROPOSITIO  XLIII. 


Ducatur  a fublimi  pundo  A ad  fubiedum  planum  perpendicularis 
AB,  cui  in  pundo  B occurrat,  fit  autem  in  plano  reda  linea  cd,  &r  a 
pundo  b ad  cd  perpendicularis  agatur  BDj  iungaturque  AD . Dico  &C 
ad  ad  ipfam  D c perpendicularem  efie. 


Sumatur  in  re&a  linea  cd  quoduls  pundum  c & 
9.  defio  it.  ac,cb  jungantur.  Itaque  quoniam  ab  pcrpendicu- 
i iaris eft  ad  fubicftum  planum  angulus  abc  reduserit. 

•Pr,nu  ergo  quadratum  ex  ac  eft  gquale  quadratis  ex  ab,bc. 
quadrato  autem  ex  bc  aequalia  funt  quadrata  ex  bdc, 
dc.  quadratum  igitur  ex  ac  eft  aquaje  quadratis  ex 
ab,  bd,d  c.  fed  quadratis  ex  ab  , bd  aequale  eft  id,  . 
.quod  fit  ex  ad  quadrato  : ergo  quadratum  ex  ac 
quadratis  ex  ad,dc  aequale  erit,  ac  propterea  re- 
dus  eft  angulus  adc.  reda  igitur  Jinea  ad  ad  jpfeoi 
d c eft  perpendicularis  , quod  dcmonftrarc  oporte- 
bat . 


% 


THEOREMA  XLIV.  PROPOSITIO  XLIV. 

•' • " f jfer  ‘ 3 9 A bii  * u 'jiciv'  . . 

A pundo  fublimi  a ad  fiibicdum  planum  reda  linea  ducatur  ab, 
qure  ad  planum  non  fit  perpendicularis,,  & a pundo  a ad  idem  planum 
perpendicularis  ducatur,  ipfi  occurrens  in  c,  iungaturque  cb  . Dico  arf- 
gulum  abc  minimum  efie  omnium , qui  continentur  reda  Jinea  a b , &c 
qualibet  earum,  quae  z pundo  B in  iuDiedo  plano  ducuntur,  atq;  eum, 
qui  ipfi  propinquior  eft,  {em per  remotiore  efie  minorem,  duos  aurem 
tantum  squales  conftitui  ^d  vtrafque  ipfius  partes. 


.*  1...  /.  v 1 E»i. I 


*>« 
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Ducatur 
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Plicatur  enim  quaepiam  re&alinea  an  in  fubielta  »r . ,r 

plano,  & a punfto  c*  ad  ipfain  perpendicularis  agatur 
co:  & ad  iungacur • eft  igitur  ad  ad  ns  perpen-  . 7 CT i r>! 
dicuiaris  ob  id , quod  proxime  oftcnfum  fuit . Et  quo- 
niam rcflus  eft  angulus  acd  , maior  eft  da  , quam  .,  # A 
ac.  ergo  b a ad  ac  maiorem  proportionem  habet,  . 

quam 'it  a ad  a n , & funt  anguli  b e a",  b d a reifti.  ma- 
ior . igitur  eft  bac  angulus  angulo  b a d ex  co,  quod 
ante demonftratum  eft.  quarcreliquus angulus  abC 
minor  eft  angulo  abo.  Similiter  offendemus  angu- 
lum abc  omnibus  alijs  minorem cfle.  minimusigi- 
tur  eft  angulus  abc- 

Dico  etiam  angulu.qui  ipfi  propinquior  cft,fcmper 
remotiore  efle  minore  .Ducatur  enim  quadam  rtfia 
linea  b sin  fubic&o  plano, atq;  a pundto  c ad  ipfam  pcrpedicularis  agatur  c b,  & ae  i * • 
gatur.ergo  a sad  e B^cft  perpendicularis.-  E.r  quoniam  reftus  angulus  bdc  eft  «.-quali  eianmc’ 

Cto  csBj  angulus  autem  bcd  maior  eftangulo  bcb;  habebit  Bc  ad  cb.  maiorem  p ’ 
portionem,  quain  dc  ad  cb.  multo  igitur  maipr  eft  se,  quam  c d.  & eft  ca  aXlT  B 
dios  angulos  rtrique  ipfarum  c»,  c u . quare  r.  a maior  eit  quam  au:  ft  u-  ad  m 
maiorem  proportionem  ‘habet,  quamad  ae.  funtque  anguli  ad  de  refti_  ccg»  D 
gulus  b ad  maior  eft  angulo  b ab.  angulus  igitur  a bd  angulo  abb  eftminorTn- 
prattcrca  duos  tantum  conditui  squales  ad  vtrafque  partes  ipfius.  Conftituatur  liim 
ade*  retiam  linea  n.atqut  alfla.iftujitii  ea  n-ill  fubicftoplano  angulus  cbf  x i 
lisangulo  cbd,  & a punfto  c ad  bf  perpendicularis  ducatur  cf,  & af  iunnatur" 
Quoniamigitur.anguiuSjf.Bo. «qualis eftangulo  cbf.  cflautcoi&  re£us  «#tLi  ’ A 
Ijs rc&o  c f a,  & latus  c b vtrique  triangulorum. .commune  , c<ut  p amualis  t>i  5 
&cd  ipfi  cf  eftetiain  ac  perpendicularis  ad  vn-airtque  dc  ,cf  icrgo&A  n eft  x- 
qualis  af  , Quod  cupi  PP  Iit  squalis  b f,  communis  au  tero-p  a r«£-bafts  d a .i-nnii;-  3 
tafi  .a  Fi  Angulus  a»P  angulp  ABP  aqualis  .exit.  Eodem 
Aftt  nuHtfin alium conuitut^quale*' . angdfus igitur  abc; 
pinquior  femper  remotiore  eft  maior . duo  autem  tantum  x 
teconftituuntur.  . 

.ivjz  oitizo^o/tt  .ivjz  am3R03KT 


ctftendcinus  angulo 
nituimus  eft  Aqu,  ipfi  pro_, 
quales  cx  vtraque  cius  par- 


tii titilnq  mpQjl 


COMMBTfT^niys 

•usnc  ts as  rrifilwgr*  oaiCl  . a o tpAHp  ,uofiim  da 

Angulus  autem  bcd  maior, «tangulo  a c a ] 7q  «,  <•«»,  retia.  JM0  d p Hi  extra  bTam-  A 
BD  .angulus  c B D minor  di  angulo  cbe.  quare  bcd  angulus  angulo  ficb  maior  erit 
Habebit  ac  ad  cb  maiorem  proportionem,  quam  ad  * B 

la  B D c , B B c orthogonia  funt , atque  e Ii  mgulus  b c d maior  angulo  b c a habebit  b cad. 

« o maiorem  proportionem,  quam  bc  ai  ce  c*  tonuerUqa.  humi . qu*m\Ls  dernouliraua.’ 
mus . ergo  conuertenio  ex  16.  quinti  d c ad  c b minorem  prtyfrtionehs  habebit , quam  i c ' 
ai  CB.-  acpropterea  bc  ai  ea  mm  ircmproportionenbabct.quim' di  ad  cb  * 6. 

Quare  ha  maior  eftrquam  AoJ  Rameum  bc  maior ft  ,:'fwi  c»  erunt  quadrata  C 
DC.  c a . ,fed  quadratis  ex  ac, '«a  aquale  efl  quadratum  ,v 
au,  & quadratis  ex  DC,ca  aquale  eli  quadratum  ex  ad.  ergo  quadratum  exw\  maius  eli 
quadrato  ex  ad.  & ob  id  rea  a l.nea  b a , quam  A D eli  maior . . 

Ergo  angulus  bad  maioreft  angulo  b ab]  Ejtqi.buius.  ' " ' ■ ■<'•■■■■  • ~ 

Erit&  bd  aequalis  bp,&  cd  tpii  cFj  Sunt  en, m triangula  ape.  „c  inter  fe  fimi-  E 
ha,  quare Vt  cb  ai  d n ita  cb  ad  bf ,& permutando  »i  ct  ai  fapfarq , ,ta  diVif,  4-  lextf. 
ergo  ID  ip(i  bf  f/1  aqualis,  0-  eadem  ratione  d c efl  aqualis  cf.  ’ 

1 • iftizmflo  3*5  oiy^nK  * 


THEOREMA  XL.V.^  PJIOJPOSIT^O  XLVi 

Sint  duo  triangula  abc,  dee,  quar  Bc,  Et  xqirahrs  {ccen- 1 

mrclL'c  ®G> EF  biniiam  in  pundhs  CH  j&iujigantur  a<i,dh,  qu^-criam  0 
Iro  «qualci . ^lit  ic  quidem  ad  Bc- perpendicularis,  iJH,vc7 

^ -..-v  ^ ro  au* 

-03UT 


B 

C 

D 
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rem  babet proportionem , quamqurd fit tx  £d  quadratum  ai  quadratum  ex  df,^  ideo  retia 
liuea  e*  adipfam  ac  maiorem  baUt  proportionem , quam  Bt>  ad  DF. 

Manifcftum  cft  enim  g a minorem  eAc , quam  ab]  Ex  8.  quinti  elementorum  . 
Triangulum  igitur  acc  limilc  cft  triangulo  df.f)  Ex  6.  jexti  elementorum  • 

Ergo  angulus  ace  maior  cft  angulo  m]  Tofihums  etiam  couucrfam  huius  ita  de • 
monjlrare, 

Maneant  enim  eadem,  qu*  prius,  & fit  angulus  bca  maior  angulo  efd.  Dico  bc  ad  ca 
maiorem  habere  proportionem , quam  ur  ad  fd. 

intoniam  enim  angulus  BAC  maior  efl  angulo  s.  t D , ad  retiam  lineam  ac,  & adpuntlum 
. • lura  c eonftituatur  angulus  ACp  aqualis  angulo  BFi>  ergo  & reliquus  acc  reliquo  Dtp 
41. Texti  » efl  aqualis,  & triangulum  triangulo  fimile . quare  ca  ad  ac  efl  vt  FD  ad  of.  C~  oh  id 
quadratum  ex  c A ad  quadratum  ex  ac  efl  , Vt  quadratumex  fd  ad  quadratum  ex  DF,  6" 
componendo  quadrata  ex  ca.ac  ad  quadratumex  ac,  Vt  quadrata  ex  BD,DF  ad  qua- 
dratum ex  df.  fed  quadrata  ex  B a ,ac  maiora  fiunt  quadratis  ex  ga,  ac  quadrata  igitur 
tx  ea,  ac,  hoc  efl  quadratumex  bc  ad  quadratum  ex  ac  maiorem  proportionem  habet , 
quam  quadrata  ex  c A , A c ad  quadratum  ex  ac,  hoc  eQ  quam  quadrata  » tD,  DF,  Vide- 
licet quadratum  tx  or  ad  quadratum  ex  fd.  ergo  Bc  ad  ca  maiorem  habet  proportionem, 
quam  pp  ad  fd.  quod  oportebat  demondrare . 

THEOREMA  XLIII.  PROPOSITIO  XLIII. 

Ducatur  a fublimi  punito  A ad  fubicitum  planum  perpendicularis 
AB,  cui  in  punito  B occurrat,  fit  autem  in  plano  reda  linea  cd,  Sci 
• punito  b ad  cd  perpendicularis  agatur  BD;  iungaturque  AD  . Dico  & 
ad  ad  iplam  DC  perpendicularem  efle. 

Sumatur  in  redta  'linea  cd  quoduis  punfluiu  c & 
j-definir.  ac,  cb  lungantur.  Itaque  quoniam  ab  pcrpendicu- 
taodem.  ]ar,seft  ad  fLbiedtum  planum  angulus  a bc  refluserit. 

47-pnnti  crgQ  quadratum  ex  ac  eftjquale  quadratis  ex  ab,  bc. 
quadrato  autetn ex  bc  aqualia  funt quadrata  cx  bd"» 

DC.  quadratum  igitur  ex  ac  cft  aquale  quadratis  ex 
ab,  bd,d  c.  fcd  quadratis  ex  ab  , bd  arqualc  cft  id, , 

.quod  fit  ex  ad  quadrato:  ergo  quadratum  ex  ac  a 

quadratis  cx  ad,dc  aquale  erit,  ac  propterea  re-  ' 
flus  cft  angulus  adc.  rcdla igitur  Jinea  ad  ad  iplam 
d c cft  perpendicularis  , quem  dcmonftrare  oporte- 
bat. 


THEOREMA  XLIV.  PROPOSITIO  XLIV. 

■ '.i!.,  -itt 

_ | :> , bL  +t 

A punito  fublimi  a ad  Gibieitum  planum  reita  linea  ducatur  a b , 
qux  ad  planum  non  fit  perpendicularis,  a punito  A ad  idem  planum 
perpendicularis  ducatur,  ipfi  occurrens  ‘in  c,  iungaturque  cb  . Dic<5  an- 
gulum abc  minimum  efle  omnium , qui  continentur  reita  linea  ab,  & 
qualibet  earum , qua:  a pundo  b in  lubicito  plano  ducuntur , atq;  cum, 
qui  ipfi  propinquior  cft , lemper  remotiore  efle  minorem . duos  aurem 
tantum  squales  conftitui  ad  vrrafquc  ipfius  partes. 


ta  »5X5  MI 
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Ducatur 
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'ci.  *quinti- 
n.huins 

v'b(l 


a 


.J  'UBER  SEXTV3-. 

Pucatur  enim  quapiam  redta  linea  unia  fubicdto 
plano,  & a punito  c ad  ipfatn  perpendicularis  agatur 
cd:  & ad  iungatur.  cft  igitur  ad  ad  na  perperi'  ; 
dicularis  ob  id , quod  proxime  oftcnfum  fuit . Et  quo- 
niam redtus  cft  angulus  «eo,  maior  cft  da,  quam 
ac.  ergo  b a ad  ac  maiorem  proportionem  habet, 
quam'BA  ad  ao,&  funt anguli  bca.bda  refli. ma- 
ior. igitur  cft  bac  angulus  angulo  bad  exeo,  quod 
ante demonftratum  cft.  quarc;reliquus angulus  a i.c 
minor eft angulo  abd.  Similiter  oftendemus  angu- 
lum abc  omnibus  alijs  minorem  cilc  . minimus  igi 
tur  eft  angulus  abc. 

Dico  etiam  angulu,qui  ipfi  propinquior  cft,femper 
remotiore  efle  minore  . Ducatur  enim  quadam  rtdla 
linea  b a in  fubicdto  p!ano,atq;  a punito  c ad  ipfam  pcrpcdicularis  agatur  ce,  de  Ari  uj 
gatur, ergo  a a ad  e Bjclt  perpendicularis. '^tquoiiiamreitus  angulus  bdc  efta-quAJis"^  ”ln,nc' 
ito  cbb,  angulus  autem  ico  maior  eftangulo  bcb;  habebit  ac  ad  en  maiorem  o'  t 
portionem,  quam  dc  ad  ei.  multo  igitur  maipr  cft  ac,quamc  d.&  eft  CAaJr°  B 
dtos  angulos  rtrique  ipUrum  cd,  eu.  ouarc  r.  a maior  cit  quam  ab:  & u ’ £*“‘nc‘ 
maiorem  proportionem  habet , quam  ad  au.  funtque  anguli  ad  de  refti.  eremi-  r> 
gulus  bad  maior  cft  angulo  a ab.  angulus  igitur  abd  angulo  abb  eftnunor  ty  U 
pratcrca  duos  tantum  conft.tui  aquales  ad  rtrafque  partes  ipfius.  Conftituatur  • ° 

ad  c i redtamlinca  n.atqut.dftuichi.nin  ea  a iWfubicfto  plano  angulus  cbf  Cn'm 
lis  angulo  cbd,  & a punito  c ad  bf  perpendicularis  ducatur  cf,  & af  iun:E<,U:1" 
Quonumigitur  aagulus.fcB  o. aequalis  eftangulo  c i»f  . cjjautcmdt  redtus  cdbS'  £ 


a^d  nuHuin  altum  ccmrtituTSquilcilt:  angiifus igitur  abc;  nwimuseft  dt<,ui'i«r“ — ' 
pinquior  femper  remotiore  eft  mator . duo  autem  tantum  aquales  ex  vtramir  P pro‘' 

rrrnnftituuntur.  Iuc ' 


: cius  par - 
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u »3*1  • * o tpttap  ,7ci  j .... 

Angulus  autem  aco  maior,  & angulo 
B D , 4»g«(*l  C B D mmor  cft  angulo  c B e . quare  b c d angulus  angulo  b c b ma, oreris 

Habebit  a e ad  c b maiorem  proportionem,  quam  ncidcil  Sinoni  ‘ * R 

/4  B D c , B a c orthogonia  funt , atque  et  ungulus  bc  d meor  aigqto^c  a TalTi^ai 
«D  maiorem  proportionem  , quam  ce  ad  ce  eu  tonucrUar.  huius  o 

mus.  ergo  connertendo  ex  16.  quinti  ac  ad  ce  minorem  proportionem  hTobtt  afm^r  ' 
ad  eu  ac  propterea  ac  «i  c.  minorem  proportionem  haJtfns^aUe  ' * * 

Quare  a a maior  eft  rquam  ad]  7*wb  cum  e c m ,,or  ftt , q ,i  ,c  d erunt  quadrata  C 

**bc, ,CK  ms, ora  quadrans  ex  ac.  c s.fedq.adrat,,  ex  ad,  ei  aqiel  e(lZdVatume\ 

AU,  & quadrat, sex  D c,c  a aquale  eft  quidratum  ex  ad.  ergo  quadratum  exltmaZ  ell 
quadrato  ex  ad.  & ob  tdrc&alinca  r a , quam  a d eft  maior " ■ 

Ergoangulus  bad  maioreftangulo  bab]  Exax.buius . '■  ' "■  n 

Erit  & b d aqualis  bf,&  cd  lpii  CFj  Sunt  in vn  triangula  bVcJbjc  tuter  fc  fimi  E 

l:VTZtCtnia\'UC^  ‘1  « cb  ai  fapd”XT/adn7  “te i. 

ergo  b D ip/i  b P e(l  aqualis,  & eadem  ratione  ac  ell  aqualis  cc  ' ‘ * 

THEOREMA  X_LV. . PilOJP O S J.T; O XLVl 

Sint  duo  tdangul»  abc,  def,  quar  bc,  ef  J 

lurque  bc,  ef  bifarum  in  punOis  GHV&iungancur  a e,  dh,  quxeriani  ' 
atqiUlCi.  ag  quidem  ad  Bc -perpendicularis,  ii  h vc- 

„ , „ _ ,i»Wv>v-  . - Be  ■ :•  '-3  * ■ ■ • Ioa^  5 
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ro  non  perpendicularis  ad  £F  : fitque  AG  maior,  qutmGB.  Dico  an> 
gulum  bac  angulo  edf  maiorem  cfle. 


Deferibatur  circa  a i e 
triangulum  circulus  a>c,& 
producatur  ac  ad  l.  Quo- 
niam igitur  a e maior  eft» 
quam  ei,  atque  eft  At  dia- 
A meter:  erit  centrum  circuli 
inter  a g . hoc  enim  deinceps 
fi  oftendetur  . quare  maxima 
eft  a c , fle  ipfi  propinquior 
remotiore  maior  eft . Confti- 
tuatur  angulo  dhf  aqualis 
angulus  e e k .ergo  ac,  hoc 
eft  dh  maiot  eft,  quam  gm. 

_ ponatur  ipfi  dh  aqualis  e k , & sx  > k c jungantur erit  angulus  id  f sequalis  an 
gula  ue.  Sed  angulus  bac  angulo  sue  eft  maior . angulus  igitur  bac  angulo  bd* 
maior  erit. 


COM7*E7*TJtH.irs: 

i 

A - Erit  centrum  circuli  inter  ag  1 hoc  enim  deinceps  oftendetur  ] I»  47.  huias''. 

B Quare  maxima  eft  a g , fle  ipfi  propinquior  remotiore  maior  eft]  Ex  7.  terttj  libri  ele- 

mentorum . 

C Sed  angulus  bac  angulo  bkc  eft  maior]  lutitantur  im,  hc.  trit  angnlu  i smc.  «• 
quatis  angulo  bac  exit.  1 trtij  elementorum , & 1 1.  primi  maior  angulo  B k e . angulus  rg»‘- 
l«r  bac  angulo  bkc  efl  maior. 

THEOREMA  XLVI.  PROPOSITIO  XLVL 


. -v  . . «...  0 •>  'J 

Ijfdem  polias  fit  Ad  minor,  quam  g b . Dico  angulum  bac  angu- 
lo edf  minorem  efle.  v 


Conftituatur  angulus  cgh 
aequalis  angulo  d h f . Et  quo- 
..  niam  ag  minor  eft,  quam  gb 
” flccft  diameter  al,  centrum 
■B  circuli  erit  inter  io.  ergo 
minima  eft  ag,&  gm  maior 
quam  a g , hoc  eft  quam  D H . 
ponatur  ipfi  ag  sequalis  es. 
& bn,nc  iungatur.  asquSlis 
_ igiturefianguIusEDFaugUlo 
*■*  b m e . fed angulus  me  maior 
eft  angulo  b a t . ergo  angulus 
bdf  angulo  bac  eft  maior. 


6 . Al 
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n 1 


B Centrum  circuli  erit  inter  io ] QpoJ in fiqnctti oficuditur ? 

C a e , flt  om  maior,  quam  a e ] £*  7.  tertii  elementorum'. 

F Sed  angulus  bkc  maior  eft  angulo  bac]  lunllts  enim  rurfus  bm,  mc  .erit  ingulua 

k ur  IT.*™1",0  ,4C’?  aag,‘°  'NC  min,r-  "I"  feV“tir  «*»/>»  B a c*  angulo 
» MC  uot  eft  angulo  icr  effe mtnorem , quod demonjlrare oportebat . 


THEO- 
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THEOREMA  XEVII,  PROPOSITIO  XLVII. 

Sic  circulus  ab  c,  cuius  diameter  ab,  & in  ipfa  fumpeo  quouis  pun- 
&o  d,  ducatur  dc  verumque,  & & ad  maior,  quam  D e.  Dico  ad 
etiam  ipia  d b maiorem  effe. 


Et  quoniam  angulus  acd  eft  maior  angulo  ,cad]  Ex  i%.  primi}  ponitqr  tnim  ah  ma- 
ior > quam  d c . 

Erit  reliquus  dcb  reliquo  dbc  minor  ] cum  angulus,  A*Q  retfus  fit  aqualis 
duobus  angulis  da  c,  dbc  fitque  angulus  dc  a pars  re  Cii  maior  angulo  p ac,  erit  reliqua 
eius  pars  »cb  minor  angulo  dbc* 

Ergo  maior  efteo,  quam  d b . Ex  19. primi , 

Multo  igitur  maior  eft  ad,  quam  db  J Ex  hoc  confiat  circuli  oentrum  ejfe  inter  ad» 
quod  demonftrandum  fuit . 1 

Quod  fi  ad  fit  minor,  quam  dc,  fimilitcr  oftendemus  & ad  ipfa  db  minorem  E 
effe]  Sttenim  ad  minor , quam  dc,  & fimiltteriungantur  a c,  cb.  angulus  igitur  uca 
minor  efi  angulo  d ac  t&  ideo  reliquus  dcb  reliquo  dbc  maior  erit»  ergo  dc  minor  eft  t 
quam  db.  Sed  a dc(1  minor , quam  dc,  multo  igitur  minor  efi , quam  ipfa  db,  & circuli 
centrum  inter  db  continetur,  quod  demonfirare  oportebat . 


ioremefle.  ^ 

' f ■ 

Iungatur  ce,  & perpendicularis  ad  ip«  A ’f  -r:  t • 

fam  ducatur  df. iqaior igitur  cf,  quam  f e, 
fecctur  c a bifariam  in  pun&o  c , & per  g 
ducatur  ch,  qua  ipfi  df  parallela  fit.  er. 
go  oh  perpendicularis  eft  ad  ce,  & ipfam  * 
bifariam  fccat.  in  re&a.  igitur  linea  gh  cfc 
circulieentrum.  Sed  efi;  etiam  in  ab.  pun- 
itum igitur  h circqlj  centrum  erit , ac  j>ro- 


Iungantur  ac  , cb.  & quoniam  angulus 
acd  efi  maior  angulo  cad,  erit  reliquus 
dcb  reliquo  dbc  minor,  ergo  maior  efi 
cd  , quam  db  . efi  autem,  & ad  maior  , 
quam  dc.  multo  igitur  maior  efi  ad,  quam 
d b.  Quod  fi  ad  fit  minor,  quam  dc,  fi- 
militer  pfiendemus  & a d ipfa  d b maiorem 
efle  . 


C O M 7d  E T A \ l V S \ . . , . . 


> . * * 

THEOREMA  XLVIII,  PROPOSITIO  XLVIIL 


Sit  circulus  abcj  cuius  diameter  ab,&  in  ipfa  fumpto  d pun&o, 
ducantur  dc,  de,  fitque  cd  maior,  quam  de.  Dico  ad  ipfa  db  ma- 


ptcrca  ad  quam  db. cfc  maior* 
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eoMMtT^T^nirs: 


a Maior  igitur  eft  cr,  quam  r*  ] liuouiam  enim  cd  maior  efl,  quam  df»  tnt  qtta 
iratum  ex  cd  quadrato  ex  l)>:  matus  .Sci  quairatt\quiicm  ex  CD  aqualia  funt quadra 
ta  ex  DF.FC  quadrato  autem  ex  de  aqualia  quadrata  df,  f e . quadrata  tgtlur  ex  Dr,Fi 
maiora  funt  quadrum  ex  df,  f b,&  fublato  communi  quadrato  ex  df,  relinquetur  que 
dratum  ex  c f maius  quadrato  ex  f b • ergo  retia  linea  c f , quam  v ■ eji  maior  • 

Ergo  c h perpendiculari?  cft  ad  cl  j Ex  19*  primi  elementorum^ 

In  rcdla  igitur  linea  c h eft  circuli  centrum  ] Ex  corollario  prima  terti j elementerun.% 

theorema  xlix.  propositio  XV1X. 

Sint  duo  triangula  a b c , d E F , squales  habentia  b c , E F , & fcccnttu 
BC,  ef  bifariam  in  punCiis  gh,  iungnnturquc  ag,  dh,  qus  etiam  in- 
terfe  fint  squales;  & neutra  ipiarum  iit  perpendicularis  ad  bafim:  angu- 
lus autem  A G c iit  maior  angulo  dhf.  Dico  fi  maior  quidem  iit  ag, 
quani  GC , etiam  angulum  B A c angulo  E DF  maiorem  elle,  fi  vero  mi- 
nor , efle  minorem . 


^ Defcribatur  rurlus 
circa  «ic  triangulum 
circulus  ASCj&apun- 
flo  c ipfi  fc  ad  rcftoi 
; angulos  ducatur  o it  , 
g qu*  circuli  diameter 
erit . Sieprius  * c maior 
C quam  c ■: . ex  co  igitur, 
quod  oftenfum  fuit,  k o 
maior  eft , quam  o a , 
etenim  maxima  eft  gk, 

&ipfi  propinquior  fem 
. per  rem  >tiorc  cd  maior 
coftituatur  angulo  dhf 
Squalis  angulus  cgm. 
ergo  ga  , hoc  eft  dh 
maior  eft , quam  o m . 
ponatur  ipfi  d h xqua- 
lis  eN ; & b n , n c iun- 
gancur.  angulus  igitur 
bnc  eft  ®qualis angulo 
D bdf,  Weoque  angulus 
fac  angulo  e d f eft 

E ma'or.  Atfi  Acfirmir  . . 

nor , quam  ec,  fimiliterdemonftrabimus  i«ic  angulum  angulo  a di  minorem  eae  1 
quod  dcmonftrare  oportebat . 


C 0 M 1*  *.  T jt  V s'. 

A Defciibatuf  riirfus  circa  a « c triangulum  circulus  aec]  Hae  itis  aidiiimit,  qua  in 

gr aco  eoiice  non  erant, [ii  tamen  depiet ari  videbantur , Vel  faltem  ex  antciiBit  fubintclli. 
genda  funt. 

0 Quse  circuli  diameter  erit  3 Ex  corollario  prima  ttrtij  elementorum . 


Ex  em 


LIBER  SEXTVS.  , m 

Ex  eo  igitur,  quod  oftcnfum  fuit  kc  maior  cft  > quam  c * , etenim  maxima  cft  g k , C 
& ipfi  propinquior  fcmper  remotiore  dtmaior]  Siusmamenim  .0  maiore  ■,  , quam  c,  c 
erit  ex  antecedente  xc  maior, quam  gl.  ergo  ck  maxima  cti.C?  qua  ipfi  propinquior  fem- 
per  remotiore  efl  maior ; & idcirco  K ,c.  maior,  quam  G a.  Gratus  todex  f»>/w  «/«  JJ»  • 

Vtie  ne  legendum  fit  laiyleu  yq  81»  »'  *n . 

Idcoquc  angulus  bac  anguio  tnr  cft  maior]  'Angulus  eium  emc  , hoc  efl  bac  efl  D 
maior  angulo  r.  N <: , boc  efl  angulo  r.  r>  F . 

Atii  ag  fit  minor, quam  gc,  fimiJictrdemonftraliimus  bac  angulum anguloEnp  E 
minorem  efle  ] Sint  eaiem,  qua  priusj/V  tonflituatur  angulus  cc  A aquatis  angulo  dhf. 
erit  ex  tam  dimonflrattt  (G  minor , quam  c M . ergo  kg  minima efl  ,C  ipfi  pt opmqutor re- 
motiore efl  minor . minor  igitur  efl  ag,  boe  efl  dh,  quam  oxi  , ponatur  ipfi  \ G aqflalts  G n, 
eJ*  bs,  kc  1 ungamur . erti  angulus  BNt  aqualis  anguli  hl)  f.  Sed  angulus  BMC  3 boc  efl 
bac  minor  efl  angjdo  bnc.  angulus  igitur  bac  angulo  BDF  eflmtnor. 


THEOREMA  L.  PROPOSITIO  Ll 


Sit  cuculus  abc,  cuius  centrum  E , &c  a pundo  e ad  redos  angulo 
circuli  plano  ducatur  ef.  Dico  fi  jn  ipla  ef  oculus  ponatur,  circuli  dia 
metro  aquales  apparere. 

Hoc  autem  manifcftumeft,  etenim  omnes  rcflac  lineas 
i punflo  P ad  circuli  circumferentiam  pertinentes  , inter 
■ fc  aquales  funt,  & aquales  angulos  continent.  Sed  non  fit 
* p ad  rcflos  angulos  circuli  plano,  fit  autem  aqualis  femi- 
diametro  circuli,  Dico  oculo  adpundtum  f conftituto.Sc 
fic  diametros  aquales  apparere.  Ducamur  enim  dua  dia- 
metri a c , bd  , & tungantur  af,  fb,  cf,  fi>.  Quoniam 
igitur  tres  ea,  ec  , ef  aquales  funt , reflus  eft  angulus 
afc.  eadem  ratione  & angulus  bfd  eft  rcflus  quare  dia- 
metri ac,  b b aquales  apparent.  Similiter offendemus 3e 
«dias  omnes  aquales  apparere  . Conflat  igitur  fi  iit  circu. 
lus&abipfiusccncro  aa  reftos  angulos  refla  in-aduca. 

*ur , vbicumque  ponatur  oculus  in  linea  dufla , circuli  4ia- 

metros aquaics  apparere . Quod  fi  a centro  dufla  uon  fic  ad  reftos  angulos  circuli  pia' 
no , fit  autem  aqualis  femidia.nccr a circuli , & ab  iplius  termino  diametri  circul  1 aqua- 
les confpicientur.  Ex  quo  manifeftuin  cft  fi  fit  in  fphxra  maximus  circulus, & m fuper- 
ficie  fphar*  quomodocunque  tunc  ponatur  oculus  ia  circuli  circurnfc rcutia,di a mc  t ros 
squalet  videri. 


THEOREMA  LI.  PROPOSITIO  LI. 


Si  fit  circulus , & a centro  ipfius  erigatur  quxdam  reda  linea  , neque 
ad  redos  angulos  circuli  plano  , neque  Icioidiumctro  circuli  -xqualis  , & 
in  termino  linea:  crcda:  oculus  ftatuatur  ■,  circuli  diametri  inaequales  ap- 
parcbuflt. 

fiu-r  r-'1’  ••  ;:q  -A  , <*  M I eri'  uax  kx-  -«wd.r-f.  zj.f-.jP. 


lld 


PAPPI  MATH.  COLL 


COMM*7lT^l{irS'. 


X Maior  igitur  eft  cf,  quam  fe  ] Siuoniam enim  er  maior  efl,  'quam  de  , trit  qu, 
iratum  ex  cd  quadrato  ex  D t matus  . Sed  quadrato[quidcm  ex  CD  aqualia  Junt  quadra 
ta  ex  dF.fc  quadrato  autem  ex  de  aqualia  quadrata  de,  f e . quadrata  tgUUr  ex  de,F< 
maiora  funt  quadratis  ex  D F , i b , & J oblato  communi  quadrato  ex  t>  r , relinquetur  qui 
iratum  ex  c f matus  quadrato  e x f e • ergo  reda  linea  c F , quam  r i efl  maior  . 

•B  £rgo  ch  perpendiculari;  efl  ad  ce  J Ex  ij.  primi  elementorum- 
C In  refla  igitur  linea  c h cft  circuli  centrum  ] Ex  corollam  p rima  terti jf  elementorum 


THEOREMA  XLIX.  PROPOSITIO  XL'IX. 

• »0  st 

Sint  duo  triangula  abc,  DEF,arquales  habentia  Bc,  E F, & (eccntui 
BC,  EF  bifariam  in  pundis  CH,  iunganturque  AG,  DH,  qua:  etiam  in- 
tcrlc  fint  arquales;  & neutra  iplarum  Iit  perpendicularis  ad  bafim:  angu- 
lus autem  a G c fit  maior  angulo  dhf.  Dico  fi  maior  quidem  fit  ag, 
quam  gc,  etiam  angulum  B A c angulo  edf  maiorem  clle,  fi  vero  mi- 
nor, efle  minorem. 


X Defcribatur  rurlus 
circa  *;c  triangulum 
circulus  a s c , & a pun- 
flo  c ipfi  « c ad  refloi 
r angulos  ducatur  o k , 
j qua:  circuli  diameter 
erit . Sit  prius  a c maior 
C quam  o o . ex  eo  igitur, 
quod  oflenfum  fuit,  k o 
maior  efl , quam  o a , 
etenim  maxima  efl  gk» 

&ipfi  propinquior  fera 
. per  rem  itiore  cft  maior 
Cdftituatur  angulo  due 
aequalis  angulus  cgm. 
ergo  ga  , hoa  efl  dk 
maior  cft  , quam  o m . 
ponatur  ipfi  d h Ecqua- 
lis <p» ,&  es.sc  mn- 
gantur.  angulus  igitur 
b n c cft  squalis  angulo 
D b d f > ideoque  angulus 
bac  angulo  ede  efl 
£ maior.  At  fi  Asfit  mi- 
nor, quam  gc,'  fimilitcrdemonflrabimus  i«c  angulum  angulo  asr  minorem  e fle; 
quod  dcraonflrare  oportebat . 


COMMEJf  T^UIFS.’ 

« * «*•  f' " * . « 

X Defcribatur  rurfus  eirca  abc  triangulum  circulus  abc]  n aenis  addidimus,  qua  in 
graco  codice  non  erant,Jei  tamen  deftderari  ridebantur , Vel  faltea  ex  ante  didis  fubintelli . 
ge  ndafunt. 

i Quae  circuli  diameter  erit  3 Ex  corollario  prima  tertij  elementorum . 


Ex  e* 


LIBER  SEXTVS.  , tu 

Ex  eo  igitur,  quod  oftenfum  fuit  kg  maior  cft  , quam  g a,  etenim  maxima  cft  g k,  C 
& ipfi  propinquior  femper  remotiore  cit  maior]  iluoniantenjm  .g  maiore  t,  quamde 
erit  ex  antecedente  kg  maior, quam  c;  l.  ergo  gk  m4xint4e(l,&  qua  Ipfi propinquior  l'em- 
per  remotiore  ejl  maior,  & idcirco  k tc  maior,  quam  G a.  Gratus  codex  ptyivm  «/>*  &rr  • k*. 

Vide  ne  legendum  fit  ptyin  ytf  &r  »'  x.n  . ' 

Idcoquc angulus  bac  angulo  idi;  cft  maior]  cingulus  enim  smc,  boce(t  bac  eft  D 

maior  angulo  r.  se,  boc  efi  angulo  bdf  . 

At  fi  Afl  fit  minor,  quam  gc,  fin\ilirer  demonfirabimus  bac  angulum  angulo  e df  E 
minorem  cffc  ] Sint  eadem,  qua  pnustfr  confluuntur  angulus  com  aqualis  angulo  dhf. 
erit  ex  tam  dimouflratis  kg  minor  , quam  G M . ergo  k g muiima  ejl  ,&  ipfi  propinquior  re- 
motiore e[\  minor . tumor  igitur  ejl  aq,  boc  cfi  dh,  quam  o m , ponatur  ipfi  a e icquatrs  g n> 

<jr*  bn,  Kc  i ungantur,  erit  angulus  bsc  aqualis  angulo  BDF.  Sed  angulus  bmc,  boc  cd 
bac  mino  rejl  angylo  bnc.  angulus  igitur  bac  angulo  bdf  cjl  minor,  A 


M 


• * 


THEOREMA  L.  PROPOSITIO  Li 


H 

“3i. 


Sit  circulus  abc,  cuius  centrum  E , &:  a pundo  e ad  redos  angulo 
circuli  plano  ducatur  ef.  Dico  fi  jn  ipla  EF  oculus  ponatur , circuli  dia 
metro  aquales  apparere . 

* .i 

*•  ••  ■ : VI  ::  . »*  ii;  . • ,;u  | -.j 

Hoc  autem  manifeftum  eft,  etenim  omnes  reda:  lineas  - ; • 

a pundo  f ad  circuli  circumferentiam  pertinentes  , inter 
• fc  aquales  funt,  & aquales  angulos  continent.  Sed  non  fit 
x f ad  redos  angulos  circuli  plano,  fit  autem  aqualis  femi- 
diametro  circuli.  Dico  oculo  adpundum  f conllituto>i8c 
Re  diainetcos  aquales  apparere.  Ducantur  enim  dua  dia- 
metri a c , b d , & iungantur  af,  fb,cf,pd.  Quoniam 
•igitur tres  ea,  ec  , ef  aquales  funt , redus  cft  angulus 
afc.  eadem  ratione  & angulus  bfd  cft  redus  quare  dia- 
metri a c , b d aquales  apparent.  Similiter  oftendcmusSt 
alias  omnes  aquales  apparere  . Conftat  igitur  fi  iit  circu- 
lus &ab  ipfius centro  aa  redos  angulos  reda  inaduca-  , 
tur , vbicumque  ponatur  oculus  in  linea  duda,  circuli  4>a-  .... 

metros aquaies  apparere . Quod  fi  a centro  duda  non  fit  ad  redos  angulos  circuli  pia* 
no,  fit  autem  aqualis  fcinidiamccro  circuli , & ab  ipfius  termino  diametri  circuli  aqua- 
les confpicientur.  Ex  quo  manifeftum  cft  fi  fit  in  fpliara  maximus  circulus,  & uj  fuper- 
Rcie  fphara  quomodocunque  tunc  ponatur  oculus  in  circuli  circumfcrentia,diametros 
aequales  videri.  . ^ 


THEOREMA  LI.  PROPOSITIO  L I. 


Si  fit  circulus , & a centro  ipfius  erigatur  quxdam  reda  linea  , neque 
ad  redos  angulos  .circuli  plano  , neque  (croidiametro.  circuli  xqualis  9 & 
in  termino  lines  creda:  oculus  ftacuatur  \ circuli  diametri  inxqualcs  ap- 
p arebunt . 


T X tl  oiu  . ' p3  j jfigH  sii  < ifi  IZ  oi'  :J 


tti  .*  PAPPI  MATH.  COLL. 

Sit  circulus  Abc,  cuius  centrum  d , &i  pun- 
cto n crigptur  recta  lined  ce  , vfquc  ad  rectos 
angulos  d culi plano,  neque  «qualis  femidiam':- 
tro  circuli, '&■  oculus  ad  n (fatuatur.  Jitautepri- 
. mum  d b femidiametro  circuli  abc  maior  . &i 
puncto  u ad  circuli  plauu  a ducatur  perpendicu- 
laris ee.  iiWtaquc  rou  producatur  in  e.  &pcr 
. d ad  rectos  angulos  jpfi  e e ducatur  ab  . DTeo 
maximam  quidem  apparere  a b , minimam  vero 
ce,  & qu«  propinquior  cft  ipfi  cc  remotiore 
feinpcr  minorem  videri,  duas  autem  tantum  videri 
aquales  ad  vtrafquc  iplius partes,  conflat  igitur 
«t  huius  BD  aii  A « perpendicularem  eC'c.  fiquidem  a pun- 
cto fublimi  b ad  circuli  planum  perpendiculari» 
afla  cft  a» , & ducta  quauis  reet» linea  a b a pun- 
&o  s ad  ipfam  afla  elt  perpendicularis  f d , & iun- 
flacft  ed.  coftatprseterea  ex  famdiflis  angulum 
quidem  b r f minimum  e(Tc,&'qui  ipli  propinquior 
huius,  eft , femper  remotiore  e (Te  minorem,  duos  autem 

tantum  «quales  ad  vtrafquc  ipfius  partes  conftitui . Itaque  ducatur  quedam  refla  linea 
HK.crgo  an  non  cft  perpendicularis  ad  hk.  nam  Ii  perpendicularis  fit , cum  fit  per- 
pcndicularis  ad  A b , erit  & ad  planum  circuli  perpendicularis , quodficri  non  poteft. 
non  igitur  bd  perpendicularis eft  ad  h k . iungamur  ba,bb,bh,i)x,eg,bc  . Et  quo- 
niam duo  triangula funt  b a b , e h k . bafes  a b , u k «quales  habentia,  quarum  vtriqUe 
biranam  (ecatur in  pUh&o  d .&  cft  eo  eadem  in  veroque  trianguJd,  ad  ab  quidem 
..  hui#s. perpendicularis,  ad  hk  minime pcrpcftdicuJaris,  cftquc  bd  maii.r*  quam  da:  erit 
angulus  aeb  angulo  hbk  maior.  Similiter  duflis  alqs  lineis  eodem  modo  maior  om- 
mbusangulis  demon  lirabitur . Rurfus  quoniam  duo  triangula  funt  ecc,  buk  bafes 
«quales  habentia,  & communem  bd;  atque  cft  ed  ad  neutram  ipfarum  gc,hk 
perpendicularis;  maior  autem  eft  angulus  idh,  etenim  oftcnfum  cft  angulum 
8 n (i  minimum  elfc : & b p maior , quam  d k t erit  angulus  h e k angulo  q b e maior  , 
47huius.  quod  itidem  oftenfum  fuit  . Similiter  oftendemus  angulum  cec  omnium  mini- 
mum cftc, ergo  c c minima  apparet,  & du«tamum  «quale/  ex  vtraque  parte  ipfius 
videbuntur  . quoniam  duo  tantuin  anguli  ex  vtraque  parte  ipfius  e n f «quales  coniti* 
AA-huiuf-  tuutur . Quod  fi  ed  minor  fit,  quam  da, 

„ fimiliter  demonftrabnnus  ffc  quidam  ma- 
ximam videri . a b vero  minimam ; & qu* 
propinquior  cft  ipfi  a b remotiore  femper 
minorem:  duasautem  tantum  eje  vtraque 
parte  ipfius  cc  ,vel  ab  «quales  "appare- 
re . Quoniafti  igitur  circulus  vidcrurelli- 
, pfi  iinagincrif  oculo  reprefentare,  & ccn- 
* vX»***  trum  ipfius  apparet  cllipfis  centrum,  in- 
ftantiam  nen  paruaiq  haoet  theorema,  dc- 
monftrarc  etenim  pofliimus  aliquod  aliud 
punfluni  in  circulo  linem , cuius  imago  rc- 
prefcntatur.ccntrum  apparere.  pr«mitti* 
tur  autem  Icwmatiumhuiufmodi. 


THEOREMA  LII.  PRORQSltlO  LII.‘  K 


j 


>.r 


Sit  vt  reda  linea  bk  ad  kd,  ita  hh  ad  hd,  & fit  angulus  BFH 
«qualis  angulo  hfd  , iungaturque  KF  . Dico  hkf  redutn  angulum 


• . Jt. 


Ducatur 


r 


LIBER  SEXTVS. 


z ij 


Ducatur  per  u ipfi  xr 
parallela  chc,  & produ- 
catur f d vfquc  ad  g . Ita- 
que quoniam,  vt  i k ad  k d, 
itaeit  bh  ad  hd,  erit  per- 
mutando , vt  k b ad  b h,  ita 
% d ad  o h . Sed  vt  k b ad  b h, 
ita  fk  ad  ch.  Vt  igitur 
e K ad  c h , ita  k d ad  o» . £t  vt  k d ad  dh  , ita  » k ad  h g , xquiangulaenim  fun*  g 
triangula  fdk,dgh.  ergo  mc  advtranque  ipfarum  eandem  proportionem  habet  p 
ac proptcrca  q h eft  aequalis  hg.  & vt  oh  ad  hg  , ita  cf  ad  fg.  cft  igitur  cf  ipfl  C 
fg  aequalis.  Quod  cum  ch  lic  aequalis  hg,  commun's autem  fh,  & balis  cf  sequa- 
lisbafi  fc,  erit  angulus  chp  aqualis  angulo  phc  j&vtcrqueipforumrc&us.reftus  D 
igitur  .cft  & hfk  angulus,  quod  cg,fk  inter  fc  parallelce  fint. 


COMMET^T^^irS, 

Scdvt  KB  ad  b h,  ita  pk  ad  ch]  Ex  4.  fexti  elementorum , fimilia  enim  funt  trian « A 
gula  fb  K,  c bh. 

Et  vt  K d ad  dh,  ita  f k ad  h g ] ob(imilitudinem  triangulorum  fdx,  dkg.  B 

Et  vt  ch  ad  hg,  ita  cf  ad  fg  j Ex  g.  fexti  elementorum, [angulus  enim  ceo  a rcRa  C 
linea  fh  bifariam fecatur, 

Re&us  igitur  eft&  hfk  angulus,  quod  cg,fk  inter  fe  parallel?  fint]  Ex  29.  pri - D 
mi  elementorum . Quoniam  autem  Tappus  huius  quodammodo  conuerfa  Vtitur , non  inutile 
erit  eam  quoque  demondrare , qua  efl  buiufmodi . Sit  Vt  d k ai  k d,  ita  bh  ad  hd  , & fu 
angulus  hfk  reftus  jungantur  que  bf,fd.  Dico  angulum  bp  h angulo  hfd  aqualem  e/fe . 

Ducatur  per  h ipfi  fk  parallella  chg, dr  pd  ad  g producatur,  fimltter  vt  fuprade - - 

monftr  abttur  c h aqualis  h g,  at q,  erunt  anguli  chp,fhg  rettt  inter  fe  aquales,  funt  autem  ,^,'pnmi 
dux  ph,hc  aquales  duabus  fh,hg.  ergo, & balis,  triangulumque  triangulo  t&  reliqui  an-  primi. 
guli  reliquis  angulis  aquales  erunt;  quibus  aqualia  latera  fubttnduntur : angulus  igitur  B F H 
angulo  hfd  ejl  aqualis . Sed  & aliam  eiufdem  conuerfam  hoc  modu  demon flr abimus . 

Sit  trianguli  hfk  angulus  ad  f rcRus,  fitque  angulus  b fh  aqualis  angule  hfd.  Dice 
Vt  > k ad  K d , ita  ejfe  b h ad  k d. 

Ducatur rurfus  per  H reSa linea  chg  ipfi  fk  parallela:  & pd  produRa  eonueniat  cum 
CH  inpunRo  G.  Itaque  quoniam  angulus  cfh  ponitur  aqualis  angulo  hfg.  & angulus 
FHC  aqualis  efl  angulo  f h g . funt  enim  vtrique  rcRi,  nimirum  aquales  reRo  H p k , ob  reRat  S9.primi 
lineas  parallelas  fk,  cg.  quare  reliquus  fch  efl  aqualis  reliquo  f g h,  & triangulum  trian- 
gulo fimile . cum  igitur  (it  vt  fh  ad  hc,  ita  fh  ad  hg;  erit  ch  ipft  hg  aqualis • & ea-  9.  .quinti, 
dem  ratione  demonftrabitur  fc  aqualis  fg.  ergovt  pk  ad  ch,  ita  efl  p k ad  hg.  Sedvt  7 quinti, 
p K ai  c H , ita  k b b H ob  triangulorum  fbk,  cbh  fimilituitnem,  & Vt  F K ad  xo,  fcx|i# 
ita  kO  ad  dh,  nam  fimilia  interfe  funt  triangula  fdk,  hdg.  vt  igitur  ku  ad  uh  , ita  efl 
K D ad  d h , & permutando  vt  b k ad  k d , ita . b H ad  h d . quod  demondrare  oportebat . 


THEOREMA  LIII.  PROPOSITIO  LIII. 


Hoc  prqmonftrato , fit  circulus  quidem  abcd  circa  centrum  e:  vifus 
autem  f non  fif  in  eodem  plano , & perpendicularis  * qua:  £ pundto  f 
ad  planum  circuli  ducitur , videlicet  f g non  cadat  in  E centrum , iun&a-  A 
que  e G producatur  ad  pun&a  bk  , & f D,  fb  iungantur . angulus  autem 
BFD  bifariam  fccetur  a redta linea  fh:  ipfique  db  ad  re&os  angulos  du- 
catui* ahc.&ak,  KC  circulum  contingant.  Dico  vilu  in  F pofito  cir- 
culum abcd  ellipfim  apparere  , qua:  centrum  habeat  pundhim  H ( non 
Vt  quidem  arbitrantur  pun&um  o ) axes  autem  coniugaros  ac,  bd,  & 
r ^ qua:  ad 


12.4  PAPPI  MATH.  COLL. 

qux  ad  bd  ordinarim  applicamur,  e fle  & videri  parallelas  ipfi  Ac.  tjtrr 
vero  applicantur  ad  ac,  deduci  quidem  a puncto  k , videri  aurem  ipfi- 
bd  parallelas.  & eadem  apparere  circa  vilam  clliplim,  qua:  & coni  le- 
ctioni accidunt.  . 5 -'tdi 

. » II  . s - TV^OCUUUtll 

' • r'  ■ . 'L  H 

Iunganrur  a f,f c.  erit  angulus  afhx-  ; . u; 

qualis  angulo  h*c.  cft  autem,  & angu- 
B lus  hfb  angulo  hfd  «qualis  . ergo  ah 
apparet  «qualis  hc>&  bh  ipfi  hd.QuoJ 
fi  alia  rcita  linea  ducatur,  vt  lhh,  dico 
eam  apparere  bipartito  /citam  in  punito  h. 

C lungautur  enim  u,sm,hx.  & mf,fx, 

D fn,  pl,lk.  Quoniam  igitur  ob  lineas  co- 
tingentes  vt  b k ad  k d , ita  cft  b ii  ad  h d . 

£ atque  cft  angulus  bfh  «qualis  angulo 
hfd  j erit  u f k angulus  rcitus,  hoc  enim 
T ante  demonftratum  cft . Et  quoniam  pla- 
num, quod  per  b f k tranfit,  reitum  cft  ad 
planum, quod  per  a fc,  etenim  ac  ell  per- 
pendicularis ad  planum  bfk,  & ad  com- 
munem /e itionem  n f in  vno  planorum 
aila  cft  fu  perpendicularis;  erit  fk  per- 
pendicularis ad  planum  per  afc;  & pro- 
G pterea  angulus  nfk  cft  rcitus.  atque  eft 
H v£  me,  ad  k x , ita  ln  ad  nx;  «qualis  igi- 
tur cft  angulus  lfn  angulo  kii.  quare 
K u n apparet  «qualis  ipfi  nx  . eft  autem,  & 
vt  l f ad  f x , ita  l n ad  s x . Sed  f x cft  - 
«qualis  fm.  iunila  enira  h x fit  paralle- 
li. Ia  ipfi  a c . & vt  l n ad  n x . ita  l n ad  na. 

M ergoangulus  lf  h eft  «qualis angulo  H fm- 
&C  _L.ii  jpii  hm  «qualis  videtur.  Similiter 

& fi  alia  rcita  linea  per  n ducatur , appa-  , 

rebit  bifariam  fcita  in  n : punitumque  u ellpfis  centrum  apparet,  axdqueconiiigati 
ac, BD:&qu« quidem ipli  ac  funt parallela- bifariam  fccantur a refla liqeaR n.  qu* 
vero  ducuntur  a punito  x , a rcita  linea  ac  fecari  videntur,  quemadmodum  in  Ipfa 
K l x demonftratum  eft . Itaque  dico  rcitas  lineas,  qux  a punito,  k ducuntur,  ipfi  nn  pa- 
rallelas apparere . ducatur  enim  exempli  caufa  uit  perpendicularis  to.qiix  ad  r 
O P producatur : iunganturque  of,  i p,fr  . Quoniam  igitur  vt  lk  ad  k x,  hoc  cft  vt  l n 
Q_  R ad  x m , ita  lf  ad  i x , atque  eft  lf  «qualis  f r,&  x f ipfi  f m:  erit  angulus  lf  r.  «- 
S qualis  angulo  xfm,&  ideo  angulus  ti  o angulo  xff  «qualis  ■ & ol  «qualis  appa- 
ret ix. ergo  u,  tu  parallelx  videbuntur, quoniam  & perpendiculares  inter  ipfas, 
inccricit«  «quales  apparent . 

c o m n s n T a i v s:  1 > 

A Iunitaque  te  producatur  ad  punita  bi,&fd,fb  iungantur]  peda  enim  line.t  se 

cirril  m im  r>  fecet,  & prodiflajecet  eundem  m b.  , „ . 

B Ergo  a • apparet  aqualis  nc,&  b h ipfi  n d ] Ex  ■j.fuppoptione  optices  Fu  h‘Jis . 

C lungantu.-  enim  lk,km,mx,&  mf,fx,fn,fl,fk]  Gruent  codex 

ytf  nin  A *,  np  . p.1  mu  ogt  • (n  loco  £»  lege  £r.  n 

D Quoniam  igiturcblincascontingcntcs,vt  u adxu  ita  eft  mi  ad  hd]  HociTap- 
po  dcmon/lratur  libro  fci/nenti propofiiiom  i 5 4.  lemmate  nutem  28.  in  libros  porifmatnm . 

E " Atqueeft  angulus  bfh  aqualis  angulo  Hrn,  erit  hfi  angulus  rcitus:  hoceniia 
antq  dcmonftiaium  cft  i ln  preccdinn  / alie  et  lemmate . 
f Et  quoniam1  planum , quod  per  bfk  tranlir  reitum  eft  adplanum,  quod  per  afc 
etenim  ax  eft  perpendicularis  ad  planum  bfk,  & ad  communem  feflionctn  h rinvno 
|.L  > planorum 
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planorum  afla  efl  m perpendicularis  terit  fi  perpendicularis  ad  planum  per  fc] 
lenoniam  enim  planum  bfk  retium  efl  ad  planum  circuli  nen,  dr  ad  communem  ip furum 
fctfumcm  »D  aOa  efl  perpendicularis  a c ,erirtx  4.  d<fin.  Undecimi  ac  perpendicularis  ai 
planum  bfk.  P^urfus  cum  ncexiflcns  in  plano  afc  firq,  perpendicularis  ad  HF  communem 
[cilionem  planorum , nempe  plani  apc,&  plani  bfk  , fis  perpendicularis  ad  planum  bfk, 
[equitur  ex  eadem  4.  drfin.  planum  bfk  retium  effe  ad  planum  afc.  ergo  i F > qua  in  plano 
bfk  perpendicularisellad  fh  communem  ditiorum  planorum  / 'cilionem , eris  etiam  ad  pla- 
num afc  perpendicularis . 


Atque  efl  vt  u ad  kx,  ita  in  ad  ni]  Dcjcribatur  cire  i diametrum  ix  circulus  G 
SLT.Cr  per  punBum  s ipfl  lk  ad  retlos  anguios  ducacur  sn  T,  O sk,  IT  tuugtntur . 
erit  quadratum  quidem  ex  N s . boc  e fl  reB  angulum  ski  aquale  retlangulo  lux,  boccllre- 
tlangulo  cna.  quadratum  Vero  ex  ni  aquale  e/2  duobus  quadratis  ex  nh,  hi,  quorum 
quadratumex  nh  VnacumreBangulo  cna  e/2  aquale  quadrato  ex  CH.  ergo  quadrataex 
s N , N i , fcee  e/2  quadratum  ex  i s elt  aquale  quadrans  ex  c K , H K « videlicet  quadrato  cx  c K. 

Sed  quadratumex  cx  aquale efl retlangulo  bkd,  boc  efl  retlangulo  li  k . quadratum  igitur 
ex  K II  retlangulo  LXcefl aquale, ac propterca  k s 1 trcul im  ip  um  contingit, & ua  demonflra  ■ 
bltur  r K circulum  contingere . ergo  ex  demigratis  a "Pappo,  VtLKadxx.ita  erit  l n ad  N x. 

Aequalis  icitur  efl  angulus  lfn  ansula  n f x J Ex  qs.que  nos  in  anteced.  dcmoflrauimus.  rf 

Efl  autem  ivt  if  ad  n,  ita  l n ad  s x J £x  j.  ferti  elementorum,  Gracus  codex  K 
St  a£  f > » mph  • £,  legio  a»  uros  r(. 

Et  vt  ln  ad  N x ,ita  lh  ad  hm  ] Ex  x.jextielcmen  orum . , 

Ergo  angulus  1 f h efl  squalis  angulo  hfk]£j  eadem  j.fcxti  elem. 

Itaq;  dico  reftas  lincas.qum  a punito  1 ducuntur,  ipfi  ao  paralklasapparerc]Cne- 

eus  eod.  xlyu  ,n  otirerraa  rt  c l T*p«'/A»A«i 
ul  'ua'  t!  k huyopMoa  lege  ri  /9  l. 

Iunganturque  o f , p p , p :i  J Gracus  co- 
dex a)  i moQutfurao  ai  > (p.lcgcu* 

dum  autem  Uidetur  ait£t£,r.  £p. 

Quoniam  igitur  vt  u ad  l x , hoc  efl 
vt  L :t  ad  x h J Ob  fimilitudinem  triangu- 
lorum LIK.IKK. 

Ita  li  ad  f x J Efl  enim  vt  lk  ad  k i,  ita 
l n ad  n x,&  vt  l n ad  n x,  ita  lp  ad  ex, 
ergo  Vt  lk  ad  KX,  ita  lp  ad  px- 

Erit  angulus  1 f r f qualis  angulo  x f m] 

Defcribanturfeorf um  triangula  hb.fxii: 
dr  a retiis  lineis  F L,  F R ab  fundantur  aqua. 

Icsiptis  rx.FM,  quafint  e v , tf.  Itaque 
quoniam  fl,  fr  inter  fc  aquales  funt.item- 
que  p v , p v , quod  & ipfa  fx,fii  fiat  a. 
quales, erit  vt  e v adv  i,itap  r adr  r . qua- 
re vy  parallela  e/2  ipfi  lk,  «T  triangulum 
vfv  fimslc  efl  triangulo  L p r.  vtigieur  lf  Li 
ad  fv ,it*  lr  ad  vr.  Sedvt  lp  ad  fx  , 

F 4 *J"fl 


viiDti  uZ 
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Sit  Cnim  Horizon  a b h , tropicus 
aeftiuus  cc,  hycnialis  bh,  meridia- 
nus autem  aoe,  Zodiacus  bfg;& 
horizontis  polus  in  tropico  icftiuo, 
qui  (it  d.  Dico  in  vna  conucrfionc 
Zodiacum  b fc  fcmcl  efle  recura  ad 
horizontem  a b h . Quoniam  cnim 
in  vna  conucrfionc  pun&um  g cir- 
cumferentiam cc  pertranfit,  atque 
eam,  que  ipfi  continuata  cft  fub  ter- 
ra, & rurfus  ad  eundem  locum  re- 

det : in  hac  autem  conuerfionc  e fc-  t , , * 

mei  pcrucnit  ad  polum  d > & Zodia- 
cus pofitionem  fumit  in  kdl:  erit  is  fcmcl  ad  horizontem  reftus;  etenim  per  polos' 
ciustranfit.  Similiter  autem,  & fi  polus  horizontis  iit  in  hiemali  tropico,  vt  u Zo- 
diacus fcmcl  erit  rc&usad  horizontem . Confiat  cnim  duos  horizontis  polos  non  clfc 
in  tropico  fiuc  seftiuo , liuc  hyemali,  nam  diametrum  fphicra:  non  recipit  circulus  ali’ 

3 uis  minor  maximo,  quare  vterque  tropicorum  non  tranfiens  per  centrum  fphajrse, 
uos  polos  horizontis  non  recipit . punctum  igitur  e feb  terra  non  tranfit  per  alte- 
rum polum  horizontis , fcd  vterque  tropicorum  vnam  recipit  polum . Quoniam  cnim 
g per  diametrum  opponitur  ipfi  b,  atque  habet  e politione  ad  polum  n,  habebit. b 
fub  terra  in  tropico  hyemSli  alterum  horizontis  poliim  ipfi  d oppolitum.  Non  igi- 
tur in  altero  duorum  tropicorum  funt  duo  poli , led  vterque  in  vtrgque  tropicorum 


ij.  pnmi 
/phxric* 
Theod. 


exiftit , 
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f ; • • -t- * ** r»  f*  • . . . . • 

Sit  polus  horizoutis  inter  tropicos  % videlicet  H.  Dico  Zodiacum  bis* 
fieri  rc&um  ad  horizontem  in  vna  conuerfionc. 


I*  OJ  ' V 

' (414  * 1 ,4.  2 * "i  f/>»f  » • i #>  • 

"Deferibatur  cnim  Zodiacus 
bmgj  & fit  parallelus  circulus, 
in  quo  h fertur  uot.  Itaque 
puntto  t ad  h applicato  Zodia- 
cus bmc  pofitionem  fumem  in 
nux  re&us  fit  primo  ad  hori- 
zontem . Rurfus  cum  puntfium 
m circumferentiam  m o h per- 
tranficrit  in  conucrfione, atque 
ad  11  fe  applicuerit  , Zodiacus 
pofitionem  fumens  in  kiipg  re- 
atus fecundo  fit  ad  horizontem . 
folaenim  lm  pumfiaex  ijs,qug 
funt  in  Zodiaco,&  qua:  in  paral- 
lelo ml,  in  circulo  mo  l fe- 
runtur,& bis  tantumodo  faciunt 
Zodiacum  ad  horizontem  rc&u 
per  polum  h tranfeuntiain  vna 
Mundi  conucrfione, nam  vtrum. 
que  pun&orum  m l totum  cir- 
culum mol  percurrit -quare, & 

per  omnia  puntta  circumferentiae  circuli  in  vna  conucrfione  tranfeunt  ptiilfta 
ergo,  & per  u in  vna  conucrfione  vtrumque  punctorum  l m tranfibit . 


: - 


OiU£ 
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'I  l 

>i  , o 3 r 

'A  i(-C 


A Et  fit  parallelus  circulus  , in  quo  h fertur  mol]  Videlicet  paralleli  r , qui  in  vni 

conutrpone  dej  cr  ibitur  i polo  bori  pontis  , hoc  e(l  d punflo  H.  Crxcus  c<dcx  ico  XI  kaHJ  ffc* 
ftTcwrapA>Xil  A»  ai/xa»  to'  6 auprlor  »’ p k9  fcd puto  legendum  o'  pt*., 

B Icaquc  puntto  i ad  h applicato, Zodiacus  bmg  pefitionem fumens  in  nhx  rc&u» 
fit  primo  ad  horriontem  J Ex  1 5.  primi  fplutricorum  Theodosij , r#ra  per  polos  eius  tran» 

C ^ Sola  enim  lm  pun&a  cxijs,  quae  funt  in  Zodiaco,  & quae  in  parallelo  ml  in  cir- 
culo mol  feruntur  ] parallelus  enim  circulus  mol  fecat  Zodiacum  in  duobus  pundis 
ml-  quare  fola  ea  punda  Zodiaci  in  cmulo  mol  feruntur.  Cracus  codex  pera  ytf 
t i ao  npH*  iit  £h'  7»  ZoXi*x?  kvkm  &c.  legendum  autem  arbitror  pira,  yif  r*  Kp 
•'  rupti  a . 

In  duodecimo  theoremate  dicit  Euclides . Semicirculi  poft  Cancrum 
A xquales  circumferentia:  in  temporibus  inxqualibus  occidunt , & in  ma- 
ximis quidem , qux  funt  ad  contactus  tropicorum  , in  minoribus , quae 
deinceps  funt  * in  minimis  vero  ad  jrquino&ialem  . at  in  temporibus  ae- 
qualibus qua:  ab  aequinoctiali  aequaliter  diftant. 

Quieritur  autem  cur  de  occafu  harum  circumferentiarum  dicit , de  ortu  autem  no* 
itemTfupcrat  enim  quaefitum,  & coqucrticur  iji  orientales  determinationes,  tota  nam- 
oue  trafouio  huiufinodi  cft . Inuenire  habitationem,  in  qua  exempli  gratia  Cancer  in 
ijfdcm  temporibusjin  quibus  Leo  ad  fuperiora  afccodat . Hipparchus  autem  in  libro  de 
duodecim  fignorura  alcenfionc  per  numeros  oftcndit,non  perinde  vt  occidunt  squales 
circumferenti?  femicirculi  poft  Cancrura.quae  inter  fe  quandam  habent  temporis  cora- 
J r>a rationem >ita  etiam  ipfas  oriri,  etenim  quafdara  cfle  habitationes, in  quibus  ?quahum 
circumfercntiaru  femicirculi  poft  Cancru/cmpcr  ea,quc  aequmo&iali  propinquior  eft, 
■ in  maiori  oritur , quam  quae  ad  conta&us  tropicorum . quamobrem  &ipfe  in  us , quas 
SEOualitcr  diftant,  ab  «quinoftiali,  dixit  & in  temporibus  squalibus  exortus  fieri . illud 
autem  ex  dcmonftratione  in  phanomems  perfpicuum  eft . Simiistcr*  & in  fcmicirculo 
ooft  Capricornum  inquit, aequales  circumferenti?  in  temporibus  in?qualibusoriunttir. 
It  in  maximis  quidem,  qua;  funt  ad  conta&us.  in  minoribus , qu*  hasconfequuntur , m 
miniSb  vero  qus  ad  squino<ftialem.  at  in?qualibus  qu*ab  «quinoAiah  atqualiter  di- 
ftant^dc^cafu  autem  ipforum  nihil  dicit,  ratio  cmm  deraonftratioms  in  orientales  m- 
cid?t  determinationes,  atque  cft  traAatio  de  his  i Menelao  Alexandrino  confcnpta,dc 
ijua  pofterius  agemus.  . 
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»ni>  fisdii 
ni^nut 

£4  C-:ji 


Si  igitur  per  polos  parallelorum  fit  horizon,  ica  demonftrabitur 


• • 


iiij  tjifltf'?  -ai.  stx  Kos;;b' 


’Z3+  .f  .i 

: Dfl.JCrV 

rriuv.i-..  rq>iui,q-sM 
■'  r / ci ):  *irry? 


J 


Vw 


Sit  hori-  * 
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bic  norixon  per  polos  paralJcJo- 
ru  abcdbfh,  & fcmicirculus  Zo* 
duci  port  Cancrum  * x o:  maximui 
autem  parallelorum  fit  H x r , & di- 
uidatur  quadrans  n n x in  partes  x- 
quales  m punitis  m n , & per  a & 
vtrumque  m n maximi  circuli  de- 
Icribantur.  tranfibunt  vtique  etiam 
per  alterum  polum,  qui  fint  a m p, 
anf  . &.rurfus  per  mn  deferiban- 
tur  paralleli  circuli  cml  , dnk. 


il? 


Quoniam  igitur  vnufquifque  fetni- 
circulorum  a m f , ani.  congruit 
ipfi  a o i fcmicirculo  occidcntali,li- 
mul  enim  occidit  m circumferen- 
tia & circumferentia  cm  ; in  quo 
autem  tempore  .«o  occidit,  in  hoc 
m puniium  circumferentia  uc  per- 
tranfiuit:  fcquitur  vt  in  quo  tempo- 
re punctum  u pertranfit  circumfe- 
rentiam ac,  in  hoc  & mi  circum- 
rercncia  occidat  . Rurfus  circulo 

* feft  .'in  horiVonr!?'^"'™  a®JmePte«  pun.Ha  mp  fimul  in  horizonte  funt , & punfio 
«mfcrenria  ™ l’  ci«u®Teren“*  p n , « m iarn  occiderunt . fimul  enim  occidit  er-  I 
renciam  m p pertranfiuir'  ~ qU°aUtCm  tcmP.orc  scidit  np,  pun«um  s circumfe- 
hoccircumfcrenriu  f ?°  '"<-'1“°  tcmPorc  N circumferentiam  Ut  pertranfit,  in 
rentiain  x in  hnr  occlli,t  • Similiter  & in  quo  tempore  x pcrtranlitcircumfc- 
rumdcfcriDtifunr  Lv*  'lrCUm/"cn.tla  °'cidit.  Itaque  quoniam  per  polos  parallelo-  C 

rias,nuxinre^W,l-llC'rCUcfimi"abfande,'tcorumPar*lk‘urluncitcl,n-t‘:‘'cn- 

"“  lli  cum  e cnZTtUr'  ^ ‘g"Ur  eft  ^cumfcrenuaMccircumfcrcnti* 
aouales  funr^!!  ^ circumferentia  autem  nf  fimilis  ipfi  *r  . Et  quoniam  D 

quam  asU  RS  ! maior  "ana  *PerPol“raax,,ni<:ircu|id<:''cribuntUr,crit  n maior, 
tiam  o „ , * maior, quam  sx.  ergoinmaiori  tempore  punitum  r circuinfcrcn, 

^rtraPnSa^^nfta  S ‘™"*™tiam  sr^  pKTcircumicrenua^ 

R pcrtraniic  in  maiori  tempore, quam  pun&u  x circomfcrcnmm  « * ,n 

remb:nPOrepUn'lUm  * ««a™*™»*  r u pcrtranf.nnToc&punaumt  circ^  ' 3 

ssaar-tssrffn 

Simili  ratione.Sc  qu*  ^nTbfqua^nmtc;1  rad  rn  mTVU"m  M N > & in  minimo  * *t 

pore  oriri  , « , qii m Sfe  = dcmonftrabuntur . At  vero  in  maiori  tem- 

quadrans  xg  fimiliter,  vt  BX  in  punftis  on * n-fic  '"i"”  oftendcmus  ■ ftceturenim 
circuli  deferibantur  foa,  m .P  Eoj  ° p.cr  P0,J*m  *«5rpunfla  o*  maximi 
maior,  quam  fimilis  circumferenti!  rr  circumferentia  pr  S 

cumferentiatcirculorunjp^iJclormnmavf.nf^  et  ’ fqUam  fimlhs,Pfi  ^x,  & cir- 
quam  fimilis  circumferenti*  vo:5i  v o ma  or’  fuamfi^ 'v 'gltUr  ^ malorcft' 
ob  id punaum  n in maiori ^ajor , (juara fimilis  circumferenti*  rit  6c 

O circumferentiam  ov.&  punitu  o in^^r"^1"  A P'rtranfit , quam punitur* 
quain  x circumferentiam  *PT  Sed  in  arnfrem  tcrap°re  PcrtrWfit  circumferentii  o v, 
in  hoc  circumferentia  «G  nH,nr  q mp0re  * Pcrt«nfit  circumferentiam  n , 
oritur  circumferentia  o^Touo  x^vf'7  temporc  0 PWGc.ov  , ia  hoc 
igitur  tempore  circumferentia  auTmi  pCrtranflt  ”*  "?  «o  oritur  xo.  In  maiori 
ferentia  vero  Oo  oritur  in  maiori  temno  tHr’  t?uara  cj/cuitifereniia  Oo.  circum- 
temporc  vnaquzq;  circumfcrcntiaru  u f ^qua“^lrcunlfcr!:ntii  °>  ■ Sed  in  cedent 
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mn.ox  autem  In  eodem , inquo  nx,  hoc  enim  & . >n 

F ergo  in  maiori  quidem  tempore  oritur  circumferentia  »«,  m jmnon  autem 

G rcntu  m n , & in  minimo  circumferentia  * x oritur , 

(OMMET^TAl^irt. 

I*  Et  in  mai  imis  quidem  , qu*  funt  ad  contaflus  tropicorum , in  minoribus  ,qu*  dein- 

ceps  funt,  in  minimis  vero,  qux  ad  tequinoftialem  ] Gracus  codex  x,  •'  e“>‘r  **'•» 

VniaOaJt  rdu  9ftf*ixar  it  » *'  m‘1  * «•»'•/<»••  «mm*«  ex  'W® 

^ ir  «juirur  fifc-W -*mV  f #1/»*»«*  t«(  or«mx»*f,  «««»»*•<  1*  * •(  , " »*X‘C‘'i 

I*  tu  9f»(  'tj  Urutflti  , , . 

B Tranfibunt"viiquc  etiam  peralterum  polum  ] ft  ninvontranfcanl  per  alterum  fotum 
maximi  circuli  fefe  bifariam  ucn  jccabtnt , quod  eji  abjatdam.  ex  11.  primi  ffliancorum 

C^Ttloue  quoniam  per  polos  parallelorum  deferipti  funt  maximi  circuli,  limiicsab. 
feindent  parallelorum  circumferentias, qua:  inter  ipfosinteruciuntur  J Ex  io./rcWi 

D quonimn Quales  funt  1 u , m » , * x , & per  polos  maximi  circuli  deferibuntur , 

erit  bb  maior,  quam  n.s,&  ss  maior  quam  sx  ] Ex  6.  terti)  libri  fpbaruorum  Tbndo- 

E 5^’ Eodem  modu  dcmonflrabitur circumferentia  hy  maior , quam  iimilis  circumferen- 
ti* yt,&  yx  maior, quam fimilis  ipli  xii&  circumferentiae  circulorum  paralle- 
lorum maximo  3 Demor. fhabitur  enim  fiailtter ex  6-  tertij libri  fphancerumThcodosi),& 
ex  ai.  ha  mi  circumferentiam  by  maior,  <)uam  circumferentia  vr,  & rurjus  y T maior , 
euan  tx.  £(  cum  fim  circumferentia  eiufdem  circuli , erit  b Y manr  quam Jmilis  ip/>  Y T, 
yt  maior,  quam  fimilis  XX.  fed  circumferentia  qn  fmiiis  eji  circumferentia m»,  & 
circumferentia  v o fimilis  circumferentia  yt.  circumferentia  1 iitur  <*A  maior tH,  quam 
fimilis  circumferentia  \o,t!r  »0  maior  .quam  fimilis  ipfi  YT.  hat  i.ca 

t,  Hoc  enim  & in  elemento  demonllratumeftl  Demonflratur  etiam  ab  Euclide  boe  loco, 

circumferentias , qua  ab  aqutucOiah  aqualiur  diflant , mumf  oribus  aqualibus,  & occidere, 
& m fti  o 

r Ergo  in  maiori  quidem  tempore  oritur  circumferentia  r m , in  minori  autem  circum- 

' ferentia  m n , & in  minimo  circumferentia  n x oritur  3 Gratus  udex  *'*’*”■*•  «r»  » 
xir*  »'  ftA,  lf  ixaxlru  ti  i ei , fed  tortile,  arari».»  «>«  i»  »*«V* 
m buaprj  ti  ol  ?t,  it  i xaxitu  tl  i r(. 

Oftcnfum  igitur  cft  ex  xqualibus  circumferentijs  fcmicirculi  quidem 
poft  Cancrum  , eam  , qux  propinquior  cft  tropico  arftiuo  in  maiori 
tempore  occidere , quam  qux  remotior  eft  , fcmicirculi  vero  polt  Ca- 
pricornum, qui  propinquior  eft  hycmali  tropico  in  maiori  tempore  ori- 
ri , quam  qux  remotior . Si  vero  aliquis  qusdierir,  an  c contra  cueniat, 
vt  lcilicet  ex  arqualibus  circumferentijs  fcmicirculi  poft  Cancrum,  iem- 
per  qux  propinquiores  funt  tropico  xftiuo  in  maiori  tempore  oriamur, 
quam  qux  funt  remoriores . Dicendum  cft  non  in  omni  habitatione 
hoc  contingere  pofle.  fiquidem  oftendetut  in  aliquibus  horizontibus 
Virginem  re&iorem  afccndcrc,quam  Leonem,  & contra  Leonem  in  ma- 
iori tempore  oriri,  quam  Virginem,  & Leonem  retftius  alcenderc,  & in 
maiori  tempore  oriri,  quam  Cancrum. 
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THEOREMA  LVIII1  PROPOSITIO  LV1II. 


At  in  omni  elimate,  vbi  ortus,  &:  occa fus  effc  duodecim  fignis,  Vir- 
ginem rectiorem  alccndere , quam  Leonem,  ita  ollendctur. 

Sic  horizon  a 3 e,  tropicus  autem 
aeftiuus  dg  , in  primo  quidem  cafu 
contingat  horizontem  in  fccun  ’o 
aucc  fecct:  & polus  ipfius  fit  h : per» 
que  h & horizontis  polos  deferi- 
batur  maximus  circulus  ghb.  erit 
igicur  meridianus  & rc&us  ad  hori- 
z meem,  etenim  per  polos  ipfius  eft 
deferiptus . deferibatur  etiam  per  d 
Zodiacus  circulus  bdc,  & fit  bc 
circulus  a*quino£tialis,  vtcft.  Ita- 
que quonia  circuli  dg,  & bdc  fe- 
le coniungunt,  & per  contattumD 
& per  polos  vnius  dg,  videlicet  h 
dcfcriptusell  maximus  circulus  me. 
ridianusG  n DB.tranfibit  etiam  per 
polos  alterius  circuli  bdc,&  ad  ipsu 
rettus  erit,  quare,  & Zodiacus  erit 
ad  mcrid:anum  rcflus , & propte- 
rca  per  polos  cius  tranfibit . eft  au-’ 
tcm,&horizbn,3t  fqilinottialisper 
polos  meridiani,  ergo  & communis 
le&io  trium circuloru,  nempe  hori- 
zontis, & Zodiaci,  & aequinottialis 
funtpun&a  bc,  fecundum  diame-  • 
truiii  oppofica . aequinoctialis  igi- 
tur eft  circulus  . Diuidatur  dc  in 
tres  partes  squales  in  pun&is  pm 
& per  f vt  circuli  paralleli  deferi- 
bantur  afk,lmo  .erit  Cancri  qui- 
dem fignum  df.  Leonis  vero  fm, 

& Virginis  mc  . Cum  igitur  m e ori* 
tur,  Zodiacus  politionem  quan- 
dam  habebit,  habeat  eam,  quam 
fnx:  & cum  oritur  fm  Zodiacus 
pofitionem  habeat , quam  rko. 
ergo  per  n.theorcma  i.  libri  fph$- 
ricorum  Theodosii  Zodiacus  rettif- 
fimuscft,  videlicet  maxime  fubli- 
mis,quando  pofitionem  habet  bdc. 

Semperenim  . quo  propinquior  eft: 
conta&ui  sftiuo,  eo  minus  inclina- 
tur. rc&ior igitur  eft  pnx,  quam 
KKO.&NI  quidem  fignum  oritur, 

■quod  eft  Virginis,  Zodiaco  pofitTn- 
nem  habente  p n x t k o autem  Lcx>- 

nis  fignum  oritur  ZodiacoJfjyfoioncm  rko  habente  & quare  Virgoreftior  afeendit, 

3uam  Leo  iniis  habicationit^s-  , in  quibus  omnes  partes  Zodiaci  oriuntur,  &occi- 
unt , & manifeftuin  eft  politione  Zodiaci  refte  felltbcre  ex  i theoremate  2.  libri 
fph*ricorum,fimilcs  enim  funt  circumferentiae  dp,fs,mm,cx,  & «quales  ps,rk, 
sn,  ko,  ita  vt  conuerfa  fphaera  in  tempore  aequali  punfta  pun&is  congruant,  quem 
admodum  dcmonftratum  eft  ia  libro  de  fphaera  mota : & circumferenti® , quae  mtcrij- 
ciuntur , aequales  «qualibus , & circumferentia  item  intericcU  Zodiaci  circuli , opor- 
tet ad- 
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tct  autem  ciVeumferentia  aequalem  ipfi  mc  inter  cofdcm  parallelos  efie:  propeerea 
quod  afccnfjo  ipfius  m c eadem  fumitur,  quae  N x , non  procedit  autem  theorema  in 
maiori  clcuationc,  quando  horizon  contingat  maiores  circulos,  quam  quos  Zodia* 
cus  contingit  * 


COTdMET^T^T^lVS. 

A Erit  igitur  meridianus, & rc&us  ad  horizontein]  Ex  15.  primi  libri  fpbaricorum 
Tbcodosij . 

Itaque  quoniam  circuli  dg,&  bdc  fefe  contingunt,  & percontatum,  & perpo- 


B 


Josvnius  dg,  videlicet  h deferiptus  cft  maximus  circulus  meridianus  ghde,  tran- 
• iibit  etiam  per  polos  alterius  circuli , & ad  ipfum  rctus  erit  ] Ex  5.  fecundi ’ libri  fpha. 
ricorum  . Gr&cus  codex  irti  *r  »'  txfiy  ioa-artneu  dtfjikor . legendum  puto . W*  »r»  In 
fi  J'  y ifei-rroirtu  «MmA* r . 

C Ergo  & communis  fetio  trium  circulorum,  r.empe  horizontis ; Zodiaci , & «quino- 
tialisfuntpunta  bc  fecundum  diametrum  oppoiita]  Communis  {effio  ditiorum  circu- 
lorum e (l  retia  linea  bc,  qu*  i pfornm  diameter  ejt , cum  fefe  bifariam  fecent  • 

p Diuidatur  dc  in  tres  partes  aequales]  Grdeus  codex  fitpn&**  fytit  JV*7r*.  legen- 
dum puto  ttr  Tfia  ia a. 

j?  Ergo  per  21.  theorema  fecundi  libri  fphaericorum  Theodosi j Zodiacus  retillimus 
cft,  videlicet  maxime  fublimis,  quando  politionem  habet  bdc]  l\etiiffimum  dixit  pro 

minus  inclinato,  & fublimiort . 

j?  Et  manifeftum  cft  politiones  Zodiaci  rete  fe  habere  ex  io.  theoremate  fecundi  li- 
bri  fphaericorum  ] Gracus  codex  tJ  i fi  r?  fi  fed  legendum  puto  tti  ty. 

Q Et  circumferentia  item  interieta  Zodiaci  circuli]  Gracus  codex  % n%7*tv  ahiolptta. 
$ n tyfiaxf  xvx\t  c,  vide  ne  legendum  fit  Xj  afciflfM*  n'  t»  Juliano  . 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  LIX. 

Oporteat  autem  nunc  inucnirc  horizonrcs  habitationum,  in  quibus 
Zodiaci  figna,  qua:  redliora  afccndant,  in  minori  tempore  oriuntur  j 
quam  qua:  afccndunc  obliquiora. 


Exponatur  maximus  circulus 
aicd  pro  horizonte  , qui  per 
polos  parallelorum  tralit , fint- 
que  poli  a c , & per  ipfos  maxi- 
mus circulus  a 11  c , hoc  cft  mc> 

^ ridianus.  Sit  autem  aeftiuus  fe- 
micirculus  eg  , hyemalis  kf. 

Zodiaci  politio  interdum  qui- 
dem lit  b n f , interdum  vero 
ghk  • 3c  orientales  partes  fint, 

B quaeadpunta  gdf  . diuidatur- 
que  quadrans  b h in  figna  in 
puntis  l m . Quoniam  igitur  ho- 
rizon tranlit  per  polos  fpha:rar, 
hoc  cftaEquinotialis  ,ad  ipfum 
rctus  erit . quare  & aequino- 
tialiseft  ad  horizontem  retus, 

& per  polos  eiu«  tranlit . cft  au- 
tem , & meridianus  per  polos 
C horizontis,  quare  communis  fc-  • 4 ' 

tio  arquinotialis  ,&  meridiani  funt  poli  horizontis,  & per  ipfos  aquino£Vial is  conti-’ 
D nenter  fertur.  At  Zodiacus  fecundum  duo  pumfta  tantum,  quse  fune  principia  Arietis 

& Librae 


ili 


t 
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& Librae,  fertur  per  communes  fc&ioncs  jequino&ialis , & meridiani . ergo  circumfe- 
rentia ab  horizonte  ad  polum  eil^uadrantis^yidclicct  partium  nonaginta . Et  funt  in  E 
horizonte  pun&a  tropicorum  b (Twf  a quibus  ad  meridianum  cft,  quadrantis  circum- 
ferentia  . ergo  quadrans  cft  a pungis  eg,ki  ad  commune  pumftum  arqumcttialiscir-  F 
culi,  & meridiani,  & poli  horizontis , quod  cft  h.  Dcicribantur  etiam  per  lmh  paral*  G 
lcli  circuli  ln,mx,bkd.  eric  i tique  y p u aequinoctialis,  vt  ance  diCtum  cft  . poltrc- 
mo  deferibantur  per  polum  a , & per  vnumquodque  gunttorum  lm,  n \ maximi  cir- 
culi  a o,  a p,  a r,  a s . Et  quoniam  ex  i .$•  theoremate.*,  lphairicorum  , aquales  lunt  H 
circumfercntite  bl,cn,lm,nx,&  «k, x h .diuific^iutcm  funt  in  partes  arquales, 
erunt  & in  Agna  diuifa:,  & inter  lc  aequales,  atque  cft  punCtuqiB  principium  Cancri,  Jv 
prascedcns  fcmicirculum:  &pun£lum  g principium  C ancri  fvmicirculumfcquens.qua-1 
re  punCla  quidem  luh  fequuntur  b,  punita  vero  nxh  praccdunt  e,  adeovt  line 
figna  : & ile  punitum  h Arietis  fecundum  c,&  Librae  fecundum  e.  maior lgi-  L 

tur  cft  circumferentia  eo,  quam  op:&  oi'  maior, qu^n  p ii . Similiter  & ns  maior  M 
quam  sr:&  sr  quam  hh  maior  - quare  e hs  maior cric,q,uam dupla ipfius  phr  ,ho<j  N 
cil  fimil  itudinc  ln  maior, quam  dupla  ipfius  MX.fitL1!»  fimilitudine  dupla  h x : & per* 

♦ n maximps circulus deferibatur  q* , uz.  eritis  rectus  ad  ab.cd  horizoutem.  ete- 
nim punitum  h cft  horizontis  polus.  Itaq^dico  fi  conftituajiius  hofizontcm  ycl  Ol*h  z 
vel  elix,  qui reftiuum tropicum  eg  contingit , in  habitatione , qux  cadit  inter -Q.o, 
oftendecur  Virgo  rellior  afeendere , quam  Leo,  in  maiori  autiin  tempore  Leo oiiii  , O 
quam  Virgo  . Quoniam  enim  pofuimus  talem  horizonccm  maiprcs*circulol>  non  'e ora*-  P 
tingere,  quam  fint  circuli  tropici , conflat  ex  eo , quod  ante  dcmonftratum  cft  Virgi-  •- 
nem  reltiorein  afcendere,quam  Leonem . ponatur  primum  horizon,  g.h  k , <5t,  fit  ipfius 
oricntaJisfemicirculus  rk,  meridiano  exiflente  abcd'  ad  parallelos  & ad  e rk  reCto» 
tropicu-  igiturzeftiuus  bg  erit  circulus arClicus  horizontis  grk.  atque  erit  Cancri  liJ 
gnum  e l,  Leonis  lm,&  Virginis  mh.  circumferentia  autem  mh  rc£tior<cft,quam 
l m , & cft  mh  Virginis,  ergo  m h rcliior  afccndit,  quam  Im.  Dico  lm  tn  maiori  * 
tempore  oriri , quam  mh.  Quoniam  enim  dcmonftratum  clt  ln  fimilitudine  maio* 
rem  e fle,  quam  dupfam  ipfius  m x , & in  quo  quidem  tempore  punitum  L circumtcienr 
tiam  nl  pertran fit, oritur  lk, etenim  cum  l a punito  n orientis  incipiat pertranfire 
i N,afcendit  i.  h nainq;  h clt  in  horizonte  orietali,iri  quo  autem  tempore  punitu  m cii> 
cumferentiam  xm  pertranfit,  eadem  ratione  mh  oritur:  conflat  lh  in  maiori  tcm.- 
porc  oriri,  quam  lit  duplum  eius,  in  quo  oritur  mh  quare  maius  cft;  tempus  ortus  lm, 
quam  m h.  Si  enim  a tempore  ortus  lh  auferatur  tempus  j u minus,  quam  dimidium 

. quod  tempus  lh  fit  maius, quam  duplum, relinquetur  tempus  ipfius  lm  maius,  quam 

dimidium  temporis  lh  , maius  exiftens  tempore  m H , qued  cft  minus,  quam  dimi- 
dium lh.  Rurfusflt alter  horizon  q_+nz  meridiano  exiflente  ab cd  , rccco  ad  pa,- 
raliclos,&ad  q.*  hz  horizontem.  nam  cum  h fit  meridiani  p<  lus,  recti  ad  inuicem 
erunt.  Dico  in  maiori  tempore  oriri  lm,  quam  mh-  Quoniam  enim  abiacacfl  t* 
fimilitudine  dupla  ipfius  mx,  manifcftumeft  l$  maiorem  efie,  quam  dupiam  mv.  * 
nam  punctum  r cadit  inter  m x . fiquidem  conflat  h * q_  non  tranfire  per  m x,  fierent  Q__ 
enim  h m , x h maximorum  circulorum  diametri,  qua:  quidem  funt  minores  totis  femi- 
circulis  b m h r , g x h.k  . quod  fieri  non  poteft . Sed  neque  extra  m x , etenim  cranlibit 
ttiainper  *,  vtpofitum  cft:&per  n*  dcfcriptuscirculusrurfusfccabit maximos  cir-  v 
culas  BLF,GXKin  alio  puncto,  atque  erit  fcctio  minor  fcmicirculo , qua:  cft  in  pun- 
cto h,  quod  fieri  non  poteft.  cadet  igitur  punctum  v mter  mx.  Sed  in  quo  quidem 
tempore  punctum  l circumferentiam  *l  percurrit  incipiens  a puncto  ♦ orientalis 
horizontis , oritur  lh.  in  quo  autem  tempore  m percurrit  ym  circumferentiam,  in- 
cipiens a puncto  y orientalis  horizontis,  mh  oritur,  quare  pcrfpicuum  cft  in  maiori 
tempore  oriri  lm,  quam  m h ,vt  ante  dcmonflratum  fuit.  Eodem  tnodo  dcmonlira- 
bimus  circumferentiam  el  in  maiori  tempore  oriri , quam  lm.  & lm  circumferen- 
tiam Leonis  rectius  afeendere  quam  el,  qua:  cft  Cancri.  Dcmonftrata  igitur  lunt» 
quas  proponebantur . Secundum  Problema:urfi  vero  in  fpha:ra  recta  , & in  primo  cli- 
mate, & fecundo  concorditer . Cancer  in  maiori  tempore  oritur , quam  Leo.  fed  polt 
gr.  i<J.m.  *7.clcuationispoIi  fecundi  climatis  vfque  ad  tertium  in  maiori  tempore  ori- 
tur Leo , quam  Cancer , ita  vt  diferepantia  fit . Ac  Leonem  rectius  afeendere, quam 
Cancrum  dcmonftrabitur  rurfus  ex  * i . theoremate  fecundi  libri  f~ph<ericorum ; quem-  7 
bdmodum  in  antecedenti  lemmate . 
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C 9 M M EU  T U \ IV  i. 

'A  Sit  autem  aftiuus fcmicirculus  eg,  hyemalis  kf  ,]  Ter  afltuum  circulum  intcllige 
tropicum  Cancri,  & per  hjemalcm  tropicum  Capricorni, 

fi  DiuiH.-uurque  quadrans  b H in  ligna  in  punctis  lm]  Cneus  codex  ;£  fnfta*  rt‘  $t 
itrafrrpifitr  «V  t«'  Imitus  rd  Ap.  ego  legendum  puto  , Kf  id  Ape. 

C Quare  communis  lectio  aquinoctialis, & meridiani  funt  poli  horizontis.  ] Infpb et. 
ra  retia  , de  qua  nunc  \trmo  e /I,  aqumoRialts,  verticalis  1 /dem  funt , communis  autem  feu 

tlio  Verticalis , Q-  meridiani  efl  gnomon , Vt  fcnhit  Ttolemaus  in  libro  de  analemnate  cuius 
termini  funt  poli  horizontis . JedfortaJfe  hoc  dixit  Tappus  mtclhgeus  per  aquinoBialem , & 
meridianum  circumferentias  tantum  eorum  circulorum,  quaru m communes  fctfiones  funt  bo- 
rs^ontis  poli,&  eadem  ratione  in  antecedenti  theoremate  dixit  communem  ftRioncm  trium 
circul  orum,  nempe  horizontis , Zodiaci,  & aquinoBialis  effe puntla  b c fecundum  diametrum 
oppofita, 

j)  At  Zodiacus  fecundum  duo  puncta  tantum,  qua:  funt  principia  ArictisA  Libra:  fer- 
fur  per  communes  fcctioncsaquinoctialis,  & meridiani}  Crcccus  codex  corruptus  efl , 
re  reur  in  quo  legitur . t XI  ZuSiantc  £ foj»  »*  i utitur  itpir.  fed  *ide  ne  legendum  pe 
tld  t taiiSr  t rrir . 

£ Et  funt  in  horizonte  pancta  tropicorum  b c , s e , a quibus  ad  meridianum  efl  qua- 
drantis circumferentia  ] Et  hoc  loco  Cracus  codex  corruptus  efl , ni  fallor,  qui  ftc  habet, 
uti  Hir  tb'  t»  •" pilant  id  in  , «f  tria  t df  Sr  ruptio.  + ipriuur  tb'  + ptnpfp mV  ti. 
irafiipifiir,  tortajje  Vero  ita  corrigetur,  id  « n , * £ ena  nptUfliptiiKir,dt’fr  tb'  d pt» 
rupflpntr , Stc. 

p Ergo  quadrans  cft  a punctis  bg,  kf  ad  commune  punctum  sequinoctialis  circuli, 

& meridiani,  & poli  horizontis, qui  cft  h]  Quod  in  principio  pofuit  nunc  demoiijlrat , po* 
Juit  enimjupra  cu  quadrantem  effe,  cum  dixit  diuidatur  quadrans  eh  inpgnain  punBisi  m. 

G Dcfcribantur  etiam  per  lmh  paralleli  circuli  ln,mx,  bhd]  Cracus  codex  d,  tid 
Api  wapdrAtAu  yrypdotuoar  *S  i \prE.  lege  c ! Atf tf  . parallelus  autem  ln  quadrantem 
Zodiaci  GH  vapunBo  n fecet,  & «I  eundem fecet m X. 

H Et  quoniam  ex  1 j.  theoremate  fecundi  libri  fphmricorum  aquales  funt  circumfe»' 
rcnti.t  bl,gn,&lm,nx,&  mu,  xh  :diuifa  autem  funt  in  partes  aquales;  erunt, 
& infignadiuifa,  & inter  fc  aquales]  Qcadrans  111  diuifus  efl  m tres  partes  aquales  ,boc 
eji  in  figna  bl,lm,  mu.  Sed  sum  aquales  pnt  E l ,c  v,&  lm  ,n  X ,&  m h,  x h,  erit  & 
quadrans  gh  ii  totidem  partes  aquales  diuifus ; fideticer  in  figna , er  omnes  ha  circumfe- 
rentia inter  fe  aquales  erunt , Cracut  codex  vj  nutu'  tJ  iflu  ? tdiifo&c.  theorema  ilq 
tud  efl  rertiumdei  imum  fecundi  libri,  non  auodetimum , quare  fcnbendum  erit  ryu. 

JC  Atque  cft  punctum  b principium  Cancri  pracedens  fcmicirculum , & punctum  e 

v principium  Cancri  fi  micirculum  fcqucns]  TunBum  enim  r efl  principium  Cancri,!  prin- 
cipium Leonis,  m Prirgmis.&  11  Libra,  turfus  h efl  principium^trutis,  x principium  Taip 
ri,  M C’  mnior»»!  ,&  G Caucri . 

£ Et  Libra  fecundum  b ] Cracus  codex  vu  evtyya  t r*  t«’  • » Vel  legemus  «*•  tfvyi  Vel 

evffyu  pro  eodem  accipiemus . ...  .. 

M Maiori  igitur  eft  circumferentia  no, quam  of,&qp  maior,' quam  ph.  Similiter 
& ns  maior,  quam  sr,&sr  ,qua:n  rh  maior]  Ex  6.  ter  t fi  libri  fpbaricorum,  Vel  ex 
2 1- huius.  . . 

N Quare  o its  maior  erit,  quam  dupla  ipfius  phr,  hoc  cft  ftmilitudine  ln  maior} 
quam  dupla  iplius  m*]  Efl  enim  ex  10.  fecundi  libri  fpbaricorum  ln  fimilis  ipfis  olis 
M x flmitis  p u R.  _ t t 

O In  maiori  autem  tempore  Leo  oriri , quam  Virgo  ] Cracus  codex  it  istim  XI  pgtrlj 

rapti, u uraiitAur  fcd  legendum  if  1 Atteri  Xl  pgtrm  •'  A Io  lafilrt  dra.il  M«, 

P Qjioniam  enim  pofuimus  talem  horizontem  maiores  circulos  non  contingere  ] Grs£ 
cus  codex,  ivtlnp  if  lAeltri  pgtrt  yiteordptr  ifUftrra,  &c.  delenda  funt  ca  Verba  traAmP) 
pgdru,  utopsuor.  ai  , 

Siq.. idem  conflat  h*q  non  tranfire  per  m x » fierent  enim  u m , xu  maximorasd 
circulorum  diametri,  qua:  quidem  funt  minores  totis  fcpiicirculis  emh»,gxhk,  quod 
fieri  non  poteft . ] Trobas  punBum  y cadere, inter  mx.  nam  fi  non  cadit  inter  u X,Velcii, 
det  t»  ipfis  11 X punBis  ,pel extra,  cadat  primum  inpunRit  mx,  & quoniam  maximi  ch j' 

culi 


LIBER  SEXTVS.  'ij, 

culi  gxhkA*  hz  ftaatt  fefeinpunBo  u , & tnpunBo  \t  ,*el  x , vf  ponitur , erunt  iiin- 
Bt  hm,mx  femiiutmttn  maximorum  circulorum, & ctrcum  fetent  it  n u,  h x fcmtcircali, 
quod  circuli  maximi  bifariam  fefkcent,  atqui  h m,  h x funt  minores  fcmictrcults,  ponebantur 
enimfemicircuh  tott  circumferentia  bmhf(gx  k k,  quod  fieri  non  poteft . Si  autem  pimBii  y 
cadit  extra  x , maximus  circulus  Q*  H z fecabtt  maximum  circulum  c x H K in  alio  puuBo 
inter  xu.fecctin  se . ergo  iuntlo  h 2 diameter  ejl  maximorum  acularum, & circumferen- 
tia h te  femtcirculus,  qua  e[l  femicircuio  minor,  quid  eflabfulrdiim.  Quod  (i  y cadat  extra  M, 
rurfus  maximus  circulus  H z fec  tbit  m ttim  ra  circulum  e vi  h f in  alio punBo , quam  H , 
<ZT  idem  quod  prius  abfurdum  fequtf'.  Grxcus  codex, *t  opinor  . rorrup'us  rfl : ita  enim  habet 
oti  ft*r  ytf  &c.  yironeu  yy  Ttr  f**yieav  nuuKar  ai  «iioroMr  ytf  , cJPff.  iyti'  \ 

irxi  * «atra*  ri  i Ka^rnac  tpatvKkl»  n "i-n  ii  % artf  dtvraTt  ,Sta  fa.ie  lorngetnt  in  bmic  mo~ 
dum»  ylnrrcu  ytf  fix/atofoi  rZr  ju» ylcur  uv%*»rt&"c  u<tv«rir  yaf , &“C,  at*  »f«u  d r optii  r#'i 
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Sit  per  polos  Ipherae  circulus  abcd,  poli  autem  fphxra:  ab.  & fit  A 
alius  circulus  maximus  cd,  obliquus  quidem  ad  parallelos,  redus  Veto 
ad  circulum  abcd,  & diuidatur  quadrans  c q^in  tres  partes  aequales  ad 
pimdasr,&  per  ST c^dclcribantur circuli  paralleli : lintque  iploriim,&  . . 
circuli  abcd  communes  Ic&iones  cd,  kl,  nh,ef,  qua;  quidem,  B 
diametri  fiunt.  Sit  praeterea  ipfi  kl  parallela  cg.  vEftiuus  igitur  tro-  C 
picus  circa  cg  delcriptus  redus  cft  ad  circulum  abcd,  continget  enim  ■ 
in  c & iungatur  mg.  Dico  circumferentiam , qua:  cft  fecundum  redam  D E 
•lineam  xo,  habetque  bafim  ipfi  xo  .rqualcm  fimilitudinc  maiorem  ef- 
le,  quam  duplam  circumferentia:,  qux  cft  Icfuudum  redam  Pfcin  cu> 
culo  nh,  J ‘ 


vi  Intelligantur  enim  commu* 
nes  fe&ijncs  omnium  circulo- 
lorum . erunt  vtique  sx.tp.om 
perpendiculares  ad 
k l , n h , a f . Defcnbantur  per 
stc^&  per  a circulorum 
ximorum  circumferenti* 

,A  n , a Q_.  quare  a q feinicircu- 
los  artuinptos  parallelorum  cir- 
culorum bifariam  fccat".  Du- 
cantur etiam  a pundis  or  ad 
redos  angulos  ipfis  k l , nh  in 
planis  fcmicirculorum  o ¥ , k z; 
qiicE  erunt equales ipfis  xs,px. 
ergo  & circumferenti»  , fe- 
cuudum  redas  lineas  xo,  pr 
erunt  s i',  t z,  qft  igitur  circum-* 
ferentia  s*  fimilitudinc  maior 
quam  dupla  circumferentiae  t z 
quare,  & dimidia  circumferen- 
tia sA  fimilitudinc  maior  cft, 
quam  dupla  dimidiae  Tr.  Sed  circumferentia  quidem  sA  fimilis  efi  circumferenti®  L 
yq^,  circumferentia  vero  t<*  fimilis  ipfi  r<±_.  Similitudine  igitur  circumferentia  y Q,  M 
• O i ' Gg  i maio* 
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maior  cft , quam  dupla  circumferentia:  vq.,  quod  quidem  ita  fe  habet nam  circum- 
ferentia  s t aqualis  cft  circumferentia  x q . & per  p lum , & per  s x q^raaximi  circuli 
N deferibuntur . hoc  enim  in  fpharicis  demonftratum  cft . 


♦ 

COTAMET^T^HIVS. 


A Sit  per  polos  fpbara  circulus  abcd]  Hoc  theorema  videtur  quodammodo  fuperuaca- 
neum , qujd  enim  in  eo  demonftratur , fatis  fuperque  demonftratum  iam  fuit . 

B v Qyaquidem,  & diametri  fiunt  ] 7^am  cd  maxtmtcircult  cqd  diameter  ejl , u, 
nh  ,ep  funt  diametri  parallelorum  circulorum . Vi 

C Acftiuus igitur  tropicus  circa  cc  deferiptus  retfus  eft&ad  circulum  a*cp.  mn- 
tingctcnimin  c]  Gracus  codex  fic  habet  •*  <tp*  # yr  9 ep6o'e  J?i'  mp0\  r *£yf 
u yr  i^ct4*r«i  ytf  X?  to  y ego  fic  legendum  puto  o ' «/>*  cfex  ¥ yu  6 e‘pO»'f  fc'  ^9'f 
TtV  a&yf  »0*4*™  y*f  Xf  *•  y,  per  8 autem  videtur  fighifican  9i pirtt  irapdix *Atf , 
Videlicet  tropuus  aftiuus , qui  cum  boc  loco  inftarfit  circuli  arthti , vr  fupra  at  It  nn.  tjt,  nuri- 
fontem  in  c vel  c contingit. 

ID.  Etiungatur  mgJ  Crocus  codex  mendo  fe  habet  fi  r pro  ut. 

E Dico  circumferentiam,  qua  cft  fecundum  retfam  lineam  xo  ] Crocus  codex  fip ) 
f*  &c.  'ni  n 9 kvkw  , fortaffe  legendum  ent  *»  mS  r 9 xi/*a»  vel  rS  r 9 xvka», 

P Erunt  vtique  s x , tp  ,CLm  perpendiculares  ad  cd,  & kl,nh,  bj-j  Quoniam  enim 
circuli  cQd,ksl,ntii,eQT  rettifunt  ad  circulum  abcd,  communes  ipforum  fefi  tones 
dcctmi™  ad  d,&um  pl*™*»  perpendiculares  erunt  ex  i p.  vndetimi  ergo,  & ad  omnes  rettas  tinea , qua 
in  eo  exijlentes  plano  ipftas  contingunt . 

G Quare  a fcraicirculos  aflumptos  parallelorum  circulorum  bifariam  fccat  ] Ex  p. 
fecundi  fphetne orum  Tbeodosij . 

H Ducantur  etiam  a punftis  or  ad  re&angulos  ipfis  kl,nh  in  planis  fcmicircujoru 
iX  o*  ,rz,  qua:  erunt  aequales  ipfis  xs,pt]  Terpendiculares  enim  ct,  Rzfunt  iom . 
munes  fe&iones  diBorum  circulorum  ex  ip.  undecimi . quare  per  eorum  plana  tranf  aUf  ne- 

ccfleefl.&  quoniam  in  arculorefid  line*  aquales  funt,  qua  aqualitcr  d centro  di  flant  ex  14. 

tertii  elementorum  erunt  ,&  earum  dimidia  aquales . Grxcus  codex  iyQuoAt  /1  ^ £„,*  &e. 
»*  r • 0 t Kju  pa  fcd  cum  elemento  t fupra  Viatur  in  linea  »t,  vijnmen  pr*  r hoc  loco 
ponere  4*  mufitatum  enim  efl  ,& nonum  tn  eadem  figura  tdim  elementum  bis  /umere. 

K Eft  igitur  circumferentia  s*  fimilitudine  maior,  quamdupla  circum  fer  er  tia;  tz. 

■*  quare,  & dimidia  circumferentia  sil  fimilitudine  maior  eft, quam  dupja  dimidia:  1 *•] 
Sddpropofitum  demonftrandum  refolutione quadam  vtitur,  S 1 enim  ponamus  cinumftre »> 
tiam  si'  fimilitudine  maiorem  cfje , quam  duplam  circumferentia jz  , erit  dimidia,  cucum- 
ferentia  s A fimilitudine  maior,  quam  dupla  dimidia  t e . 

L Sed  circumferentia  quidem  s ti  fimilis  eft  circumfcrcntite  r o , circum/erem  in  vero 
tc  fimilis  ipfi  vq_.]  Tofi  qua  inGraco  codice  hac  teguntur.  V fi  v%  7»V  70'  ytetys  qua 

nos  delenda  arbitramur , m fi  forte  legendum  fu  0 fi  vx  rnt  <rX  b«(er-  • 1 ■ 

M Similitudine  igitur  circumferentia  y q. maior  eft,  quam  dupla  circumferentHs^vrt, 
quod  quidem  ita  fe  habet  ] Sequitur  hoc  ex  eo,  quod  ante poftitum  cft , & ua  Je  habet:  qua- 
re ,&  illud  ex  quo  Cequitur  neceffxrio  verum  erit . > } 

N Hoc  enim  in  fpharicis  demonftratum  eft  ] Videlicet  in  6,  tertii  libri  fpbaricorum  Vr 
i Tappoin  59. huius.  7 r 

Compofitio  autem  ita  fiet . 

Quoniam  entm  circumferentia  s t eft  aqualis  circumferentia  T Q , & per  polum  a , & per 
puntfa  st  Q^maximi  circuli  deferibuntur , erit  vv  maior,  quam  v q,  & ob  >d  y a*  maior 

f quam  dupla  v <^.  Sed  s ti  fimilis  eftipft  yQ.,  & t r ftmtlis  v <5^  ergo  s tl  fimilitudine  mal 
tor  eft j quam  dupla  re,&  ita  tarum  dupla , videlicet  s i’  ftmihtudiue  maior,  ciuam  dth 
fla  tpftus  x z 7 
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Et  illud, quod prxtermifTum  eft  in  duodecimo,  &:  rertiodccimo  theo- 
remate . 

Circumferentiarum,  qua:  funt  in  (cmicirculo  poft  Cancrum , qu.Tli- 
bet  in  maiori  tempore  oritur,  quam  occidit . Earum  vero,  qua:  in  reliquo 
femicirculo  poft  Capricornum  quarlibet  in  maiori  tempore  occidit, quam 
oritur. 

Sit  enim  in  fpharra  horizon  abc 
Zodiaci  vero  fciuicirculus  poft  Can- 
crum in  appareri  heraifpha:rio  adf. 

Ergo  a cft  principium  Cancri  prae- 
cedens fcmicircuJum  in  occafu  . Sic 
etiam  ^Itiui  tropici  portio  fupra  ter- 
ram ag,&  auferatur  quaedam  Zo- 
diaci circumferentia  de.  Dico  db 
in  maiori  tempore  oriri , quam  occi- 
dere. Dcfcrioantur  eipua  per  pun- 
ita o k paralleli  circuli  bdl,nhbx. 

Itaque  dl  maior  erit,  quamfimilis 
ipfi  b s, & em  maior , quam  (imilis 
de.  Cum  enim  o praecedat  oritur 
prius,quam  i , quod  fcquitur : & in- 
cipit o moucri  a pun&o  l , & g a 
punito  s.  cft  igitur  dl  maior,quam 
limilis  Es,quod,&  tempus  eft  maius. 

Et  quoniam  o prius  quam  e , occi- 
dit in  b,  incipiens  a d:  & e occidit,, 
in  n incipiens  ab  e,  erit  bd  minor, 
quam  limilis  ipli  en.  Dcfcribancur 
,per  s l circuli  maximi  contingen- 
tes circulum  \g,  qui  iint  h b >.i,  k l g. 

circumferentia  iguur  d.s  oritur  quidem  politionem  habens  jct,  quando  punitum  £ 
circumferentiam  k s pertranfieric  occidit  autem  politionem  habens  br  j quando  h per 
tranuerit circumferentiam  kn;  etenim pofitiones funt ciufdem  circuli  Zodiaci  adb, 
m b h , g l k , quae  liinilcs  circumferentias  concludunt  a g,  d l,  b k , CJt  m a , b id  , h e . qua- 
re dl  maior  cft , quam fimilis  bs,&  bm  maipr,  quam fnnilis  db,  vt  etiam  demon- 
ftratumfuit.  funt  praeterea  aequales  g k ,a  » vi  h . quod  vtraque  ipfa  um  mh,gK  lit 
aiqualis  iplis  ab.  & idcirco  congruunt  inter  lefe  adhuc  punfta  klg  fimul  pcrucniuht 
ad  eda,  (imiliter  & e o a ad  h b m j squales  enim  funt  & ia,  b d , h b . quare  & cir- 
cumferentiae. kl, e n>n e,  inter fe  congruunt.  Dico  ks  circumferentiam  circumfc-tl 
rentia  sh  maiorem clje . . Quoniam  cni  n dl  G, nilis  c.t  ipit  hk  , & d b ipfi  bh  , erit 
etiam  tota  lb  toti  hk  ftmilis»  S?d  lb  maior  cft  quam  fi  nilis  ns.  ergo  & hk  cft  ma.-  G- 
ior,  quam  fimilU.  ns.& Umt  ciufdem  ci  culi,  quare  kh,  quam  ns  eft  maipr . commu-  pj 
nis  auferatur  hs.  reliqua  igitur  ks  maior  eft,  quam  hn.  videlicet  tempus  ortus  cir-  jq 
cumfercnriaB  de  maius  tempore  occafus.  Et  quoniam  cx  vndccimo  theoremate  phae-  £ 
nomenon  Euclidis.  Aequalium  circumferentiarum  circuli  Zodiaci , & cx  diametrp 
oppofitarum,  in  quo  tempore  vna  oritur,  altera  occidit : & in  quo  tempore  vna_< -ca- 
dit, altera  oritur;  fi  ipfi.  de  fpmatur  aequalis  circumferentia  ex  diametro  oppolita  in 
altero  femicirculo  poft  Capricornum,  oftendetur  in  maiori  tempore  occidere , quam  ^ , 
oriri . tempus  enim  ortus  ajtcpu?  fcmipircu|i  maius  eft  tempore  occafus  . 
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Ijfdcna  pofitis  in  fecundi)  cafu  theo- 
rematis, lit  femicirculi  poft  Capricor- 
num portio  fusca  terram  a r s : & aufe- 
ratur circumferentia  quedam  de.  Di- 
co de  in  maiori  tempore  occidere, 
quam  oriri.  Congruantur  eadem.  Ec 
quoniam  a cft  principium  Cancri  fe- 
quens  fcmicirculum , «5c  r principium 
.Capricorni  icmicircuium  procedens, 
erit  r occidentale,  & a orientale,  er- 
go d b oritur  quidem  pofitionem  ha- 
bens bh,  quando  h circumferentiam  . i 
jij  nh  pertranucrit,  quare  & oritur  pun- 
cto d fcqucntc  quodammodo  circum- 
ferentiam de  in  ortu  fecundum  b:  & 
pun&o  b praecedente  fupra  terram  fe- 
cundum h:  cum  pcrtranlierit  circum- 
ferentiam m h ab  ortu  b . occidit  au- 
A tem  pofitionem  habens  k l , quando  k 
circumferentiam  ks  pcrtranlicrit.cr- 
O go&  occidit  pun&o  b procedente  cir- 
cumferentiam de,  cum  prius  occide- 
rit circumferentia  ks  & pun&o  d fub 
fcqucntc  in  occafu  L.  & prius oftenfa 
eft  circum  feretia  ?k  maior,  quam  cir- 
cumferentia n h • quare, & tcmpuscc- 
cafus  circumferentia;  de  maius  erit  > • 

tempore  ortus. 

Sed  hax  latis  in  librum  phaenomenon  Euclidis.  At  vero  ea,  quae  ad  ortus,  & occa- 
fus  fignorum  Zodiaci  pertineant, imperfedla  reliquifle,fe  non  ignorare  arbitror,  fingu- 
Ja  autem  horum  ex  libri*  a Ptolemaeo  de  hac  re  cunfcriptis , abunde , facileque  cogno- 
fcere  licebit  ♦ . : - 


(1 


• , ' t-  **inq  o Litmytip  j.3. 

C 0 7rt  M B H T jt  \ I V - •••  vdqrjui  , - tti  j.f. 


£ 


A Ergo  a eft  principium  Cancri  praecedens  fcmicircrilum  in  occafb]  Gmeus  codex  v* 
a ttp&  KttpKurov  * tiytu/Arov  79  v iputvtJ^ltv , Sed  puto  legendum  »*•  «V*  tta.pt.vrtu  o tfyti 

fitrtu  rflt  t [xt ttuKKtQv  cr  'Videtur  nota  illa  o figmficare  principium  figni  , quemadmodum  & 
in  omnibus  tabulis  apud  lati  nos. 

• Itaque  n l maior  erit , quam  firnilu  ipfi  & s , & b » maior , quam  fimilis  d»]  Hoc 
ipfe  deinceps  probat, 

Cutncniin  d praecedat,  oritur  prius , quam  e , quod  fcquitur&c.  [ Quoniam  enim  d 
prius  oritur  t quam  b,  incipit  autem  D wouen  d punfto  l,^b  incipit  d pundo  s , matus  erit 
tempus,  in  quo  pundum  incipiens  ab  i pernente  ad  d,  quam  tempus , tn  quo  pundum  inci- 
piens ab  s peru  nit  ad  e . ergo  d L maior  efi , quam  fimilis  ipfi  b s.  , 

Et  quoniam  d priufquam  n occidit  in  b incipiens  a d , & h occidit  in  n incipiens 
ab  e , erit  b d minor , quam  fimilis  ipfi  e n J Quoniam  d prius  occidit , quam  n , occidit 
autem  di»b  incipiens  d vi  & e occidit  m n,  incipiens  ab  b,  tempus  in  quo  n peruenit  ai 
B,  minus  erit  tempore , in  quo  B peruenit  ad  N»  quare  db  minor  efl  , quam  "vt  fit  fimilis 
ipfi  nv. 

Quae  fimiles  circumferentias  concludant  acd,  lbk,&ma,bd,he]  E*  i j. /ccm»- 
di  libri  fpbtericorum  Tbeodofij , 

Surit  praeterea  aequales  g k , a b,  m h ] Ex  eadem. 

• 'Sed  lb  maior  eft , quam  fimilis  ns]  Ex  io. fecundi  libri  fph uricorum  Tbtodoffi. 
Ergo&  hk  maior  quam  fimilis  ns]  Dtfiderabant  ur  b ac  in  gruco  codice,  qutenosrcfii - 

tuimus  ita  enim  legendum  erit  • i «Na/ i enie  re  (xtl^un  , jf  oputa,  KjiQv  dfA  **'  na 
iJiV  »v  tpoia  . 
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db  maius  tempore  occafus]  Cucus  codex.  Xtivu  a*pa  &c.  t di  tnu»'r  m fi  dtitipiJut 
ri  luent  X‘t>  *•*  8 r Sci  legendam  videtur;  •'  dt  «nxtttr  jgdttt  t »r  f<  t/uotpdee  ,-u 

1*7119  )£•**  T«'(  4».  . £ 

Et  quoniam  ex  vndccimo  theoremate  phrenomenon  Euclidis . Aequalium  circumfe- 
rentiarum  circuli  Zodiaci,  & ex  diametro  oppolitarum  J Cneus  cofiexjc,  •»«*»»  t* 
tu  tre.  it  J Xtr*  «i  irut  ■duoifuai  t?  tia/9tif,r  eeti,  i,  Z pedxu  &c.  Sed>ldene  legen- 
dum fit  , quemadmodum  in  Euclide  ipjo.  79  dff  £ttilmr  uiluxe  71 1 Jrar  Uj  UTtrutelsr  ercofi— 
(HUI  , it  Jpgttu  u iripu  a'»ai(M«  , u iripu  tittt. 

Quare,  & oritur  pUnito  d fcquente  quodammodo  circumferentiam  n n in  ortu  fe-  N 
eundum  n]  Grxcus  codex  corruptus  cft , vt  opinor,  qui  Jie  habet  det  ij  ararittn  7tiim'~ 
h,m  7u  l 1 mtiptU  °’t  tftirtt  mrtr  t«*  dra-rox*.  Sed  vide  ne  legendum  fic . det  u»  a,a. 
Tt>\»  rS  t ivo/xtnr  7«  t ■ efcifipd  * , & e. 

Ergo  & occidit  pun&o  e pnecedcntc  circumferentiam  db,  cum  prius  occiderit  cir-  ® 
cumfercntia  xs,  & punfto  n fubfcqucntc  in  occafu  l]  Grxcus  codex , & hoc  Ite t cor- 
ruptus videtur . det  vi  -lotii  tytuirti  re e ti  tfufipiiue  •tptfurtnr  rue  a»  mupilxs  79 
t 171/9199  ttete  Ep  rue  luent  ri  x.  Sed  farte  legendum  erit , det  vV  liuu  t»  • iyr/il- 
tu  eis  it  tfuqtptie*  mptlutietc  tuc  ue  «c<f  tywar , 71  i ixc/ulrtr  dtrit  *rd s ri  lutu 
I ? *»'*.  ' 
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tr*  itV  t a n?  rr^ *'»<»' • 4 *nr  *: 


Ocvs,  qui  vocatur  j hoc  cft  re(olutus,o 

Hermodorc  fili,  vt  lummadm dicam , propria  qua- 
dam cft  materia  poft  communium  elementorum.» 
conftiturioncm,ijs  parata,qui  in  geometricis  fibi  com- 
parare volunt  vim,  ac  facultatem  inueniendi  proble- 
mata,qua:  ipfis  proponuntur:  atque  huius  tantummo- 
do vtilitatis  gratia  inuenta  eft . Scripierunt  autem  hac 
de  re  tum  Euclides , qui  elementa  tradit , tum  A pollonius  Pergams,  tum  Ari- 
{heus  lenior . Qua'  quidem  per  relolutioncm , & com politionem  procedit. 
Relo.utio  igitur  elt  via  a quxfito  tamquam  conccifo  perca,  qua:  deinceps 
conicquuntur  ad  aliquod  conceflum  in  compofitionc : in  reiolutione  enim 
id  quod  quxritur  ta  mquam  facium  ponentes,  quid  ex  hoc  contingat , con- 
fideramus:&  rurlum  illius  antecedens,  quoufquc  ita  progredientes  incida- 
mus in  aliquod  iam  cognitum,  vel  quod  fit  b numero  principiorum . Et  hu- 
iufmodi  proceflum  relolutionem  appellamus,  veluti  ex  contrario  fadlam  io- 
lutipnem.  In  compofitione  autem  per  conuerfionem  ponentes  tamquam 
jamfa<ftumid,quod  poftremumin  reiolutione  iumpfimus:  atque  hic  or- 
dinantes lecundum  naturam  ea  antecedentia,  qua: illic coniequentiaeranti 
& mutua  illomm  facfta  compofitione  ad  quxfiti  finem  peruenimus,&  hic 
modus  vocatur  com pofitio . Duplex  autem  cft  reiolutionis  genus , alterum 
quidem,  quod  veritatem  perquirit , & contemplatiuum  appellatur : altcium 
vero,  quo  inueftigatur  id  quod  dicere  propoiuimus,  vocaturqj  problema- 
ticum . In  contemplatiuo  igitur  genere  quod  quxritur , vt  iam  exiftciis , 
vt  verum  ponentes  per  ea,  quas  deinceps  coniequuntur  tamquam  vera, 
qux  expolitione  iunt , procedimus  ad  aliquod  conceflum,  quod  quidem  ii 

r verum 
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Verum  fit,  verum  crir,  & quxlitum;  & demonfirntio,qua?  rcroiunoiii  ex 
conrraria  parte  rcfpondct»  Si  vero  Filio  cuiUcnti  occurramus  ,fiiltain  erit, 
quasfitum*.  In  problefnatfico  autem  genere, quod  propolitura  dtvc  cogni- 
tum ponentes,  per  ea,  qux  deinceps  conleqiiuijrur,  tamquam  vera  piocc- 
dimusad  aliquod conceflum , quod  quidem  fi  Heri,  compatinquc  poilit 
( quod  datum  vocant  mathepvatici ) etiani  illud, quod  propoHtuni  cft , fieri 
poterit,  & rurlus  demonftratjo  rtlolundnj  ex  con  aria  parte  relpondcns.  At 
iicuidcnti,  quod  fieri  non  poflir,  occurramus:  &:  problema  itidem  fieri 
non  poterit . Determinatio  autem  cft , qua:  declarat  quando,  & qua  ratio- 
ne, & quot  modis  problema  Feri  pollir.  H.tp  igitur  de  relolutionc.  Se 
compoiitione  didFa  lint, 

Dieftorum  aurem  librorum , qui  ad.re.Gii.tum  Io  cum  pertinent , ordo  ta- 
lis cft.  Euclidis  datorum  libervnus.  Apollonij  *•'>»  ferv*;»,  hoc  cft  de  pro- 
portionis lectione  libri  duo.  yjplr  , hoc  cft  de  Ipacij  lectior, e duo. 

imi,  hoc eft  taftionum  duo . Euclidis  ponlmatuni  tres.  Apolloni)  nJttut, 
hoc  cft  inclinationum  duo.  Eiuldem  «*»•»  fWJ»,  hoc  eft  planorum  lo- 
corum duo.  Conicorum  odio.  Aflftad  ».'«•»  «,»•»,  hoc  elt locorum  lo- 
Jidorum  quinque.  Euclidis  r,'**,  *f«V  #>■♦«««,  hoc  cft  locorum  ad  lupam 
dem  duo.  Eratollhcnls  de  medietatibus  duo.  Iraque  omnes  libri  lunt  nu- 
mero triginta  Se  vnus,  quorum  periochas,  vel  argumenta  vlquc  ad  Apol- 
loni) conica  tibi  expoluimus  ad  contemplationem,  & multitudinem  locc*- 
rum,& determinationum, &:  caluum  in  vnoquofy  libro.  Sed  etiam  lem- 
mata , qux  requiruntur.  Se  in  librorum  tactione  nullam,  vt  arbitramur^jup* 
ftionem  omifimus . ,■ 

I « .*(  Ii.  jJ 

De  datis  Eucltdis , 

Primus  autem  liber , qui  cft  datorum , theoremata  nonaginra  conti- 
net , quorum  primum  quidem  vniuerle  in  magnitudinibus  diagramma- 
ta X X 1 1 1 . vigefimum  quartum  vero  cft  in  rcctilincis  proportionalibus  fine 
politione . ac  qux  deinceps  lequuntur  quattuordecim  lunt  in  redis  lineis  po- 
firionc  datis.  Qux  vero  lequuntur  decem  in  triangulis  ipecic  datis  fine  po- 
litione , qux  lequuntur  lex  parallelogrammis,&:  applicationibus  Ipaciorum 
fpccie  datorum.  Eorum,  qux  deinceps  lunt , quinque,  primum  quidem 
eft  in  lineis;  quattuor  vero  in  Fpacijs  triangulis,  quod  diftcrcnrix  quadrato- 
rum laterum  ad  ipla  triangula  Ipacia  proportionem  habeant  datam.  Qux 
lequuntur  leptem  vlq;  ad  lepruagefimum  tertium  in  duobus  parallclogram- 
mis,  quod  ob  politiones  in  angulis  proportionem  inter  le  datam  liabeant. 
aliqua  autem  horum  epilogoslimilcs  habent  in  duobus  triangulis.  In  Ic- 
quentibus  vero  lex  diagrammatibus  vlquc  adlcpruagelinuim  nonum ; duo 
quidem  lunt  in  triangulis;  quattuor  vero  in  pluribus  re  ciis  lineis  proporrio- 
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tionalibus . Quae  deinceps  lunt  tria  in  duabus  redis  lineis  proportionalibus 
qua:  clarum  i pacium  continent . At  qua:  in  omnibus  odovlqueadnoua,. 
ginra in  circulis  oftenduntur,  vel  magnitudine  tantum  datis,  vcl^euam, po- 
litione, nimirum  redis  lineis  per  datum  pundum  dudis » A 

•a/PxTOj  'lr,  b*?iiffiix> 

De  Litrit  Apolloni]  *.’>»  W Vi  hoc  efl  de  :f 1 ,!T 

proportionis  feElione  • Ji  ^ 

• ' : r , b * i ibi  . ' 

s i i • • rii i */ 1 "i *■%  i • »i  *i  f i/j  r t 

Librorum  autem  de  portionis  ledione,  qui  duo  ftnt,  propofirio  eft 
vna  lubdiuila , quare  & vnam  propofitionem  ita  deferibemus . 

Per  datum  pundum  redam  lineam  ducere  lecantem  a duabus  re<5lis  li- 
neis politione  datis  ad  data  in  iplispunda  lineas,  qux  proportionem  ha- 
beant eandem  data:  proportioni.  v 

• ' 4 . - .j  lii  n,  < » r • r w f 

Contingit  autem  figuras  differentes  cfle  & numero  plurcs  ob  fubdiui- 
fionem  fadam,  & lineamm  datarum  inter  fe  politionem  j&diftcrentcsca- 
iuspundidati:&  ob  relolutiones , compolitioncfq;iplorum,&  derermi- 
narionum . Habet  enim  primus  liber  de  proportionis  ledione  locos  ieprem, 
cafus  vigintiquattuor,  & determinationes  quinque,  quarum  tres  quidem 
maximx,  dux  vero  minima:  lunt,  atq;  eft  maxima  ad  tertium  calum  quin- 
ti Joci  9 minima  ad  fecundum  lexti , & leptimi  loci . maximx  autem  ad  kx- 
tj,&  leptimi  quartos  cafus . Secundus  liber  de  proportionis  legione  habet 
locos  vigintiquattuor, cafus  fexaginta  tres, & determinationes  exprimo  li- 
bro , totus  enim  ad  primum  librum  refertur : lemmata  vjginti . Habent  au- 
tem duo  libri  de  proportionis  ledione  theoremata  centum  odoginta 
ynum.  led  fccundumPericlemeriamplura. 


■ v 
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De  Libris  x»pl*  TOfcrfV  hoc  efl  de 
fpacij  feciiont. 
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Libri  de  Ipacij  ledione  duo  lunt  j problema  aurem  vnum  bis  fubdiui- 
fum,&  vna  propolitio , qux  alia  quidem  habet  luperiori  limilia,  fed 
eo  tantum  differt,  quod  in  illa  oportet  duas  redas  lineas  abfeiflas  datam 
habere  proportionem , in  hac  autem  datum  Ipacium  continere . dicetur 
cnimlic. 

Per  datum  pundum  redam  lineam  ducere  fecantem  a duabus  redis  li- 
neis politione  datis  ad  data  punda, lineas,  qu§  (pacium  contineant  dato  fpa- 
cioxqualc.  Et  hxc  ob  eandem  caufam  multitudinem  habet  figprarum. 
Itaque  primus  liber  de  Ipacij  fedione  habet  locos  leptem , cafus  viginti- 
quattuor, & determinationes  leptem,  quarum  quattuor  maximx,  & tres  mi- 
nimae» 
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ninix,  & maximi  quidem  cll  a J fecundum  colum  primi  libri , ad  primam  , 
6c  Iccundum  calimi  quarci  loci,  & ad  lexti  loci  tertium,  minima  vero  ad  ter- 
tium calum  tertij  loci,  ad  quartum  calum  quarti  loci,  & ad  primum  (exti  loci. 
Secudusautem  liber  dclpacij  lectione  habet  locos  treidecim , calus  leptem , 
&c  determinationes  ex  primo  libro , ad  iplum  enim  refertur,  &c  continet  pri- 
mus liber  theoremata  quadraginta  odio , lecundus  ieptuaginta  fex . 

. . :: 

De  Libris  anfirphn  t«(u«  id  eji  determinat <e  ’•  ' 1 

feftionis,  ,v:.j 

- 

Poft  hxc  lequuntur  determinatx  fcdionis  libri  duo , quorum  fimiliter 
propofitionem  vna  dicere  licet,  atque  hanc  diliundam . Datam  infinitam 
redam  lineam  vno  pundoiccarc , ita  vt  inreriedarani  linearum  ad  data  ip- 
fius  pundja , vel  vnius  quadratum,  vel  redangulum  duabus  contentum  da- 
tam proportionem  habeat,  vel  ad  rcdangulum  contentum  vna  iplaruin 
interieda,  & alia  extra  data,  vel  duabus  inccricdis  contentum  pinetis  ad 
vtrafque  partes  datis . huius  igitur  velut  bis  diliundx,&  difficiles  determina- 
tiones habentis  demonftratio  per  plura  fiat  nccelle  ell.  dcmonilrauit  autem 
hanc  ruriiis  Apollonius,  in  nudis  redis  lineis  vfitato,  ac  pcmulgato  modo 
tcntans,vt  in  (ccundo libro  primorum  elementorum  Euclidis , & rudit*  eam 
dem  dcmonilrauit  ad  inllitutioncm  magis  accommodare,  & ingeniole  per 
lemicirculos . Primus  autem  liber  habet  problemata  lex,  epitagmata  lexde- 
cim,  S i determinationes  quinque,  quarum  quattuor  maximx,  atque  vna 
minima,  &lunr  maximx  ad  lecundum  epitagma  lecundi  problematis  y ad 
tertium  quarti  problematis , ad  tertium  quinti , & ad  tertium  epitagma  ter- 
tij problematis.  Secundus  liber  determinatx  lectionis  continet  problemata 
tria, epitagmata  nouem,&  determinationes  tres;  quarii  minhrtf  quidem  Itint 
ad  tertium  primi, & ad  tertium  lecundi;  maxima  autem  ad  tertium  tertij  pro- 
blematis. Lemmata  piimi  libri  linit viginti  leptem,  lecundi  libri  viginti 
quattuor . Theoremata  autem  duorum  librorum  determinatx  ledionW 
fmt  odoginta  tria . ••  • ni/xwd* 


De  Libris  ar«t£,  id  eji  tactionum . 

Deinceps  lequuntur  duo  libri  cadionum . Propofiriones  autem  inapfis 
videntur  elTc  plures , led  nos  vnam  poluimus , qux  fic  habet . Pandis,  &1 
redis  lineis,  &:  circulis  tribus  quibulcumquc  politione  datis  circulum  deleri ^ 
berc  per  vnumquodq;  datorum  pandorum,  qui  vnamquamq;  linearam  da- 
tarum contingat.  Huius  ob  multitudinem  datorum  in  politionibus  fimiliu,' 
vel  dillimilium  particulares  propofiriones  differentes  fieri  necellariuni  ell. 
extribus  enim  dillimilibus  generibus  triadis  diffcrentix  inordinarx  fiunt 
numero  decem ; vel  enim  data  tria  punda;  vel  tres  rede  linex ; vel  duo  puti» 
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etafr  reda  linca;vcl  dux  tcdq  linc?,&  pundu  ,vcl  duo  puda,  & circulus,vcl 

duo  circuli, & pundum,vcl  duo  circuli,  & reda  lineanti  pundu#  lcdali- 

nea,8i  drculusjvcl  duf  red?  lincj,  & circulus;  vel  tres  circuli . Horii  prima 
duooilenla  limt  in  quarto  libro  primoru  clemcntoru,qux  ab  cb  Icripta  limt: 
illud  enim,  tribus  datis  punctis,  qux  non  fint  in  reda  linea , idem  cl  1 , quod 
circa  datum  triangulu  circulu  dclcribcre.  at  illud  datis  tiibus  redis  lineis, qug 
non  fint  parallclx,led  omnes  inter  leconueniant,  idem  cll,  quod  in  dato 
triangulo  circulum  dclcribcre . etenim  li  dux  fiut  parallelx , & vna  incidat , 
cll  veluti  pars  lextx  lubdiuifionis.  Delcribuntur  in  his  omnia,  & lex,  qux 
deinceps  luntin  primo  libro,  duo  vero  reliqua , videlicet  duabus  daris  rectis 
lineis  in  circulo,  vel  tribus  datis  circulis  tantum , in  fecundo  libro . cum  au- 
tem ob  multas  tum  circulorum,  tum  redarum  linearum  inter  le  politiones , 
qux  pluribus  determinationibus  indigent,  homogenexq»  lunr,  ac  eiulHem 
naturx  cum  prxdidis  tadionibus , multitudo  quxdam  oriatur  problema- 
tum, fadumclljVt  ab  ijs,  qui  libros  digcllemnt,ommilla  luerit  in  boc  lecun- 
do  libro , a nonnullis  autem  priori  libro  addita  Iit . Erat  enim  breuis , ir.tro- 
dudionique  imprimis  accommodatus , in  coque  ablolucbarur  vniuerlum 
genus tadionum.  Rurliis autem  vnica  tantum  propolltioneomniacom- 
pledar,  qux  quidem  hypotbclia  prxdida  deficiat,  epitagroate  vero  abun- 
det . cll  autem  huiulinodi . Ex  pundis,  & redis  lineis,  &c  circulis  quibulcum- 
que  duobus  datis  circulum  deicribcrc  magnitudine  datum , qui  per  datum 
pundum,  vel  data  punda  tranicar ; contingat  autem  vnamquamq;  datarum 
linearum,  hxc continet  problematum  Ipecies  numero  lex  : ex  tribus  enim 
dillimilibus  generibus  dualitatis  dilfcrentix  inordinatx  fiunt  numero, lex. 
nam  velduobus  datis  pundis,  vel  duabus  datis.rcdis  lineis,  vcLduabus.daris 
circulis , vel  pundo,  & reda  linea,  vel  pundo,  &i  circulo , vel  reda  linea , Si 
circulo, datum  magnitudine  circulum  dclcribcre,  vt  didumdl.  hxc  au- 
tem rcTolucrc,  & componere,  Sc  determinare  lecundum  datum . 

Itaque  primus  liber  tadionum  habet  problemata  leptem.  Secun  us  pro- 
blemata quattuor,  lemmata  autem  duorum  librorum  iunt  vigintiunum; 
theoremata  lexaginta. 

De  Porifnxuiltus , 

Poft  iplas  autem  tadiones  lequuntur  Euclidis  porifmara  tribus  volunaini- 
bus  contenta  opus  quidem  artificiofilsimum,  ac  perutile  ad  rclolut.onem 
oblcuriorum  problematum,  ac  eorum  generum,  qux  haud  comprehen- 
dunt cam,qux multitudinem  pnjbet  naturam,  nihil  vero  additum  cll  ijs, 
qux  Euclides  primum Icripfit, prxterquam quod nonnuUj  inepti,  qui  ante 
nos  fuerunt , lccundas  dcldriptiones  paucis  iplorum  addiderunt.  Et  cum 
vnmnquodq,i numerum demonftrarionis prxfinitum  habeat,  quemadmo- 
dum ollendimus,  hi  voam  folummodo  profinguUs  porilmatibus  ex  Eu- 
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clicfc  dcmonftrationem  apponentes  eam  maximi  obfcurarunr . Ac  vero 
haec  lubtilcm,  naruralcmque  in  (e  habent  contemplationem,  Se  neccflariam , 
& admodum  vniucrfalem  ,6i  ijs,  quihxc  valent  pcrfpicerc,  atque  inucfli- 
garc,  etiam  luaucm . Horum  autem  (pccics  omnes  nec);  theorematum  fune, 
nccj;  problematum,  fcd  mediam  quodammodo  inter  bxc  formam, ac  na- 
turam habent , ita  vt  eorum  propofitioues  formari  po  ffi  nr,vt  theorematum 
vel  vt  problematum . quo  facium  di , vt  ex  multis  Geometris  alij  quidem  ea 
genere  efle  theoremata , alij  vero  problemata  opinati  fine, dum  ad  lolam  tan- 
tum propoficionis  formam  refpiccrcnt.  Horum  autem  trium  differentiata 
veteres  multo  melius  cognoui Ile  ex  definitionibus  porlpicuum  di . dixerunt 
enim  theorema  efle, quod  proponitur  in  ipfius  puopofiti  demonllrationem. 
Problema , quod  affertur  in  conltruitioncm  propofiti . Porifma  vcro,quod 
proponitur  in  poriimum,  hoc  cfl  in  inuenrioncm,  & inudligationcm  pro- 
pofiti. immutata  autem  di  hxc  porilmatis  defiuicio  a iunionbus , qui  ne- 
queuntomniainuettigare,  fcd  his  elementis  vtuntur , Se  aitendunt  lolum- 
modo  quod  hoc  di,  quod  quxrirur , non  autem  iljud  apium  inuefligant . 
cumque  Se  ex  definitione  ipia,  & ex  ijs,  qux  nobis  tradita  iiint,  redargueren- 
tur ab  accidente  fic  porifma  definienint.  Porifma  ei  t quod  hypochdi  defi- 
cit a locali  theoremate . Huius  autem  generis  porilmarum  loci  ipliiunt  vna 
fpecics;  atque  de  hac  i pftabunde  tractatur  in  icfoluto  loco;  fcorliim  autem 
a poriimatibus  collecta , inferiptaq;  ac  tradita  fune , quod  magis  diffufa , 6c 
copiofa  fit  exteris  fpedebus . Locorum  igitur  Ipeciesfunt  decem : fiquidcca 
alij  fune  planomm,  alij  folidoru,  alij  linearium : 6e  in  ijs , qux  ad  modiotariK 
pertinent . Sed  & hoc  poriimatibus  contingit,  nempe  propoCtiones  habere 
difledtasob  difficultatem  multarum  rerum , qux  iubintclligi  conlucucruuc, 
itavt  complures  Geometr?  aliqua  exparte  ea  aflequantur,  qux  vero  magis 
ncccflariaiunt,  fignificata  ignorant,  facillimum  autem  clt  mulca  in  his  vua 
propofitione  complecti , propterca  quod  Se  ipfc  Euclides  non  multa  de  v na- 
quaq;  pofucrit  fpccie , fcd  caufla  of tendendi  multx  copix , in  qua  pauca  ad 
principium  primi  libri  poluit . confimilia  ab  vberima  illa  lpccic  lo- 

corum, vt  numero  decem,  quare  cum  hasvna  propofitione  comprehendi 
pofleintclligeremus,  ita  dckripfimus . 


S*  in  tria  punita  in  vna  reita  linea , vel  parallela 

alia  data  fint , reliqua  vero  praeter  vnum  tangant  politione  datam  reitam  li- 
neam, &:  hoc  politione  datam  reitam  lineam  tanget . hoc  cft  quattuor  qui- 
dem rcitis-lincis  tantum;  quarum  non  plures,  quam  dux  per  idem  punitum 
tratifamt;  ignoratur  autem  in  omni  propofita  multitudine  verum  quod  in 
eaincftficappcllamm.  Si  quotcumque  rcitxlincxfcfe  mutuo  fecenr,  non 
plnres , quam  dux  peridem  punitum , omnia  aurem  in  vna  ipfarum  data 
fint,  & vnumquodq;  eorum,  qux  fime  in  akera  tangat  politione  datam  rc- 
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£hm  lineam , vel  vniucrialius  hoc  modo . Si  quotcumque  redlx  linex  Icfc 
mutuo lccent, non  plurcs  quimdux  per  idem  punctum,  omnia  autem in 
vna  iplarum  data  fint,&  reliquorum  multitudinem  habentium  triangulum 
numerum,  huius  latus  lingula  habet  pundia  tangentia  redam  lineam  poli- 
tione datam, quorum  trium  non  ad  angulum  cxiltcns  trianguli  ipacij  vnum- 
quodq;  reliquum  punctum  rectam  lineam  politione  datam  tanget . Eucli- 
dem vero  non  verillimile  elt  ignorare  hoc,  led  principium  dumtaxat  ltatuc- 
re,& in  omnibus  porilmaribus  apparet  principia,  & leminaria  lola  multa- 
rum, ac  magnarum  multitudinum  ab  eo  iacta,  quorum  vnumquodq,  non 
iuxta  politionum  differentias  dillingucrc  oportet,  led  iuxta  differentias  ac- 
cidentium, & quxfitorum . Et  politiones  quidem  omnesinter  le  differunt, 
cum  Ipccialiffimx  lint . accidentium , vero  & quxfitorum  vnumquodque 
vnum,  & idem  exiftens  multis  politionibus  differentibus  contingit, eo  quod 
genere  lint  eadem . Itaque  in  primo  libro  hxc  genera  quxfitorum  in  pro- 
poiitiombus  llatuere  oportet,  in  principio  quidem  leptimi,  diagramma 
lioc.  Si  a duobus  datis  punctis  ad  redam  lineam  politione  datam  rcctc  li- 
neae inflectantur , ablcindat  autem  vna  ^ redta  linea  politione  data  ad  datum 
inipla  pundhim,  ablcindct,&  altera  proportioncra  habens  datam.  In  ijs 
autem,  qux  fequu  ntur . Quod  hoc  punchim  tangit  politione  datam  redam 
lineam . Quod  proportio  huius  ad  hanc  data  elt . Quod  proportio  huius 
ad  aptomen.  Quod  hxc  politione  data  elt.  Quod  hxc  ad  datum  pun- 
itum vergit.  Quod  proportio  huius  ad  aliquam  ab  hoc  vt  dato.  Quod 
proportio  huius  ad  aliquam  ab  hoc  duitx , Quod  proportio  huius  Ipacij  ad 
id , quod  data  rcCta  linea,  & hac  continetur . Quod  huius  Ipacij  alcerum  qui- 
dem elt  datum , alterum  proportionem  habet  ad  aptomen . Quod  hoclpa- 
cium,  vel  hoc  vna  cum  aliquo  fpacio  dato  elt,  illud  aute  proportionem  ha- 
bet ad  aptomen . Quod  hxc  cum  qua  ad  quam  hxc  proportionem  habet 
datam,  proportionem  habet  ad  aliquam  ab  hoc,  ytdato.  Quod  id  quod 
lub  dato,  & nae  xquale  elt  ei,  quod  lub  daco , & ab  hoc  vt  dato . Quod  pro- 
portio huius , & huius  ad  aliquam  ab  hoc  vt  dato . Quod  hxc  ablcindit  a 
politione  datis  datum  continentes. 

At  in  lecundo  libro  politiones  quidem  alix,  quxfitorum  autem  plurima 
eadem  lunt,  qux  in  pr.  lib.  Eximia  vero  hxc . Quod  hoc  Ipaciu  vel  propor- 
tione habet  ad  aptomen,  vel  vna  cum  dato  pro  portione  habet  ad  aptomen . 
Quod  proportio  jiuius  lub  his  ad  aptomen.Quod  proportio  huius  lub  vrro- 
que  horu,&  vtroruq;horum  ad  aptomen . Quod  hoc  lub  hac,&  vtraq,  hac: 
& huius  ad  quam  hxc  proportionem  habet  datam : & hoc  lub  hac , hac 
ad  quam  hxc  proportionem  habet  datam  ad  aptomen..  Quodvtriulq;  pro-, 
portionis  ad  aliquam  huius  vt  dati . Quod  datum ftib datis.  In  tertio  li- 
bro plurcs  liin  propofitiones  in  lemicirculis  pauce  autem  in  circulis,  & cir- 
culorum portionibus.  Quxfitorum  autem  multa fimilia  lunt  autediefis, 
JEximia  vero  hxe.  Quod  proportio  huius  lub  his  ad  hoclubhis./Qflbd 
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proportio  huius  ab  hac  ad  apotomcn . Quod  hoc  fub  his,  huic  fub  daro , & 
ailumpta  iub  perpendiculari  vique  ad  darum . Quod  vterq;  & ad  quam  hxc 
proportionem  habet  datam , proportionem  habet  ad  apotomcn . Quod  cil 
aliquod  datum  punctum,  a quo  iundx  ad  datum  continent  lpccie  triangu- 
lum . Quod  eit  aliquod  datum  pundum,  a quo  iundx  reda;  linea:  ad  hoc 
aequales  allumunt  circumferentias . Quod  qua:  in  parathef  1 erit,  vel  vna  cum 
aliqua  reda  linea  ad  darum  punctum  vergente  datum  continet  angulum. 
Habent  autem  tres  libri  porilmatum  lemmata  38.  ipia  vero  theoremata 
iunt  101.  , 

vi  ! ; 1 iif  'i'  • 'i*  r-  * ^ •!  "1  i‘*A 

:!/. • De  locis  planis 

Locorum  omnium  alij  lunt  «?«*>■«•: , hoc  eit  in  ic  ipfis  tanmm  confi- 
ftentes,  de  quibus, Se  Apollonius  ante  propria  elementa  dicit  pundi  quidem 
locum  dic  pundum,  linee  locum  lineam  ; luperficici  luperhcicm , &'iol)di 
f olidum  , alij  autem  *»{***« , hoc  clt  leic  extra  tendentes,  vt  puncti  locum 
lineam j kiicrlupcrficietn, iupcrliciciiolidum.  locorum  autem,  qui  in  re- 
lolutolocoalij quidem politione  dati  ««nui  linit,  alij  autem  plani  didi, 
& lolidi,&  lineares : vero  luntpundorum  ,&  ahj.ad  lupcihcies . 

mtirpta,)  ouidem  pundorum , , autem  linearum . lineares  loci  ex 

ijs  qui  liint  ad  luperficics  demonllrantur . dicuntur  autem  plani  loci  tum 
hi*  dc  quibus  agemus , tum  vniucrie  quicumq  jfunt  redx  lineae , vel  circuli. 
Solidi  loci  quicunmq;  iunt  conorum  icdiones,  parabolae , vel  clliplcs,  vel 
hypcrbolx . lineares  loci  quicumq;  linea:  liint , neq»  redx , neq;  circuli , ne- 
que aliqua didarum  coni  ledionum . loti  autem  ab  EratollhciK  inlcripti  ad 
mcdictatcsexprxdidisgenereluntaproprictatc  hypothdeon  in  illis.  An- 
tiqui igitur  horum  planorum  ordinem  rtipicicntes  elementa  tradiderunt» 
quem  cum  negligerent  polleriores , alios  appoliierunt , tamquam  non  in- 
finitos multitudine , fi  quis  velit  alcribercqux  ordinem  illum  conlcquantur. 
itaque  ponam  propofiti  quidem  policriora  ordinem  autem  priora,  vna  pro- 
pofitionc  comprehendens  hoc  modo . Si  dux  linex  agantur,  vel  ab  vno  da- 
to pundo,  vel  4 duobus,  &c  vel  in  redam  lineam,  vel  parallelx , vel  datum 
concinentes  angulum,  vel  inter  lc  datam  proportionem  habentes,  vel  datum 
comprehendentes  fpacium:  contingat  autem  terminus  vilius  locum  planum 
politione  datum , & alterius  terminus  locum  planum  politione  datum  con- 
tinget, interdum  quidem  ciuldcm  generis,  interdum  vero  diucrfum,& in- 
terdum fitnilitcy  politum  ad  redam  lineam,  interdum  contrario  motio. 
Hxc  autemfiunt  iuxtadifFcrentiasfubiedorum.  Ac  propofita  in  principio 
quidem  terrij  libri  a Charmandro  his  congruunt . Si  redx  linex  politione , 
datxvnus  terminus  datus  fit  ,& alter  circumferentiam  concauam  politio- 
ne datam  continget.  Si  a duobus  pudis  datis  infledantur  redx  linex  da- 
tum angulum  continentes  commune  iplorum  pundum cotiuget  circum- 
ferentiam 
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ferentiam  concauam  politione  datam  . Si  trianguli  ipacij  magnitudine 
dari  balis  podtionc , & magnitudine  data  fit , vertex  ipiius  redam  Jincam 
politione  datam  continget.  Alia  autem  huiulmodi . Si  recta:  linea;  magni- 
tudine dat. e,  & cuipiam  politione  data;  squid  ii  tantis  vnus  terminus  contin- 
gat redam  lineam  pofirionc  datam,  & alius  terminus  rectam  linfcam  poli- 
tione datam  continget.  Si  4 pundo  quodam  ad  pofirionc  datas  duas  re- 
das lineas  parallelas , vel  inter  le  conuenicntcs  ducantur  reda:  lineae.  iu  dato 
angulo,  vel  datam  habentes  proportionem,  vel  quarum vna liraul  cum 
ea,  ad  quam  altera  proportionem  habet  datam , data  fuerit , continget  pun- 
dum  redam  lineam  pofirionc  datam  . Et  fi  fine  quotcumque  reda:  linea: 
politione  data: : atque  ad  iplas  a quodam  pundo  ducantur  reda:  linea:  in 
datis  angulis , fit  autem  quod  data  linea , &:  duda  continetur  vna  cum  con- 
tento data  linea , & altera  duda  aquale  ei,  quod  data,  & alia  duda;  & re- 
liquis continetur  pundum  fimiliter  redam  lineam  politione  datam  contin- 
get . Si  ab  aliquo  pundo  ad  politione  datas  parallelas  ducantur  reda:  linea; 
in  datis  angulis , qua;  ad  punda  in  iplis  data  ablcindant  redas  lineas,  vel 
proportionem  habentes,  vel lpatium  conrinentesdatum , vel  ita  ve  lpccies 
ab  iplis  dudis  vel  cxcelEis  lpccierum  squalis  fit  Ipacio  dato , pundum  con- 
tinget politione  datas  redas  lineas. 

• lll.il  • .;:;nr;;  ...fr:  : : ,:nt;  i ■' 
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■ Secbndus  autem  liber  hsc  continet . Si  a daris  pundis  reds  lines  infleda» 
tur,  & lunt.qus  ab  iplis  fiunt  dato  Ipacio  differentia,  pundum  politione 
datas  redas  lineas  continget . Si  fint  in  proportione  data  vel  reds  lines  vel 
circumferenti* . Si  fit  politione  data  reda  linea,  in  i pia  datum  pun- 

dum , d quo  dlicatur  qusdam  linea  terminata,  a termino  autcmipfius  du- 
catur & ad  politionem  , & fit  quod  fit  a duda  aquale  ei,  quod  a dara,& 
ablcifla , vel  & ad  datum  pundum,  vel  ad  alterum  pundum  datum,  vel 
ad  alterum  datum  in  linea  data  politione,  terminus  ipiius  politione  dararri 
circumferentiam  contingere . Si  d duobus  pundis  datis  reds  lines  infle- 
dantur,  & fit  quod  ab  vna  efficitur  eo,  quod  ab  altera  dato  maior,  quam 
in  proportione, pundum  politione  datam  circumferentia  continget:  Si  a 
quoreumq,  datis  pundis  ad  pundum  vnum  inflcdantnr  reds  linee:  & fint 
lpccics,qu£  ab  omnibus  fiunt  dato  Ipacio  squales  puridu  continget  politio- 
ne datam  circumferentia . Si  d duobus  pundis  daris  infledantur  reds  li- 
nes; a pundo  autem  ad  pofirionc  datam  lineam  ablcilla  d recta  linea  po- 
litione data  ad  datum  punctum  ,&  fint  lpccies  ab  inflexis  squales  ei,  quod 
d data , & ablcilla  continetur , punctum  ad  inflexionem  politione  datam 
circumferentiam  continget . Si  in  circulo  politione  dato  fit  datum  punctum 
perque  iplum  agatur  qusdam  recta  linea,  & in  ipia  punctum  extra  lunantur ; 
fi  autem  quod  fit  d linea  ducta  v(q;  ad  punctum  intra  datum  squale  ei, quod 

a tota  ,&  extra  lumpta , Vel  foli , vel  vna  cum  eo , quod  duabus , qu.r  intra 

circulum 
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circulum  portionibus  continetur:  punctum  extra  fumptum  pofinonc  daT 
tam  rectam  lineam  continget.  Et  fi  hoc  quidem  punctum  contingat  pofu 
tionc  datam  rectam  lineam  circulus  autem  non  ponatur , qua:  iunc  ad  vtrafqj 
partes  dati  puncti  contingent  pofitionc  eandem  datam  circumferentiam . 
liabent  autem  planorum  locorum  duo  libri  theoremata,  vel  diagrammata 
centum  quadraginta  ieptem , lemmata  autem  opto , 

• mi.*  ' . * t » Jp1  t 

De  inclinationibus 


Inclinare  dicimr  linea  ad  punctum,  fi  producta  ad  ipfiim  peruenit  •,  vni-  i 
uerfc  autem  idem  eft  fiuead  aliquod  punctum  inclinare  linea  dicatur,  fiuc 
'aliquod  in  ipfa  fit  punctum  datum,  iiue  per  datum  punctum  exiffat.  In- 
fcripfcrunr  aurem  nare,  inclinationes  ab  vno  eorum, qua:  di&a  fune . Et  cum 
hoc  fit  problema  vniucrlale.  Duabus  lineis  pofitionc  datis  inter  iplas  po- 
nere rectam  lineam  magnitudine  datam, quae  ad  datum  punctum  pertingat: 
in  hac  particularibus  fubiccta  differentia  habentibus,  alia  quidem  erane 
plana,  alia  folida,  alia  vero  linearia.  Ex  planis  au  rem,  quae  ad  multa  vti- 
hora  funt eligentes  problemata  hxc  offenderunt . Pofitione  dato  fcmirircu- 
lo,&  recta  linea,  ad  rectos  angulos  bafi  fit  duorum  femicirculoium  in  di- 
reemm  bafes  habenrium  inter  duas  lineas  ponere  rectam  lineam  magnitu- 
dine datam , quae  ad  femicirculi  angulum  pertingat . Rhombo  dato,  & vno 
latere  producto  aptare  fiib  angulo  exteriori  magnitudine  datam  rectam  li- 
neam, qux  ad  oppofitum angulum  pertingat.  Circulo  pofitionc  dato  apta- 
re rectam  lineam  magnitudine  datam,  qux  ad  datum  punctum  pertingat* 
Hdrum  autem  in  primo  libro,  quod  in  vno  femicirculo,&  recta  linea  often- 
(iim  eft,  quaruor  habens  cafus,  Se  quod  in  circulo  duos  habens  cafus, $ quod 
in  rhombo fimiliter  duos  cafus habens.  At  in  fecundo  libro  in  duobus  fe- 
micirculis  pofitione  decem  cafus  habente . In  his  autem  iubdiuif  Iones  plu- 
res  determinantes  caufa  magnitudinis  recta:  lineae.  Hxc  igitur  in  refoluto 
loco  plano,  hoc  cftqux,  & priora . offenduntur  icorfiima  medieratibus  Era-: 
toffbenis : etenim  illa  pofferiora  lime . Polf  plana  folidomm  ordo  contem- 
plationem . folida  autem  vocant  problemata,  non  qux  in  folidis  figuris  pro- 
ponantur jfcd  qux  cum  nonpoflmt  oitendi  per  plana , per  conicas  lineas 
offendantur . quare  de  his  prius  feribere  neccflarium  eff . Erant  igitur  coni- 
corum elementorum  primum  Ariffei  fenioris  libri  quinque; veluc  ij$,qui  hxc 
percipere  pofTent  cum  breuitate  conferipti , Iraque  inclinarionu  m libri  duo 
liabent  thoremata,  vel  diagramaraccntum  vigintiquinqnc , lemmata  autem 
triginta  octo. 

De  Conicis  Apollonij . 

‘ Euclidis  libros  quattuor  conicorum  cum  Apollonius  expleuiflet,  ac 
quattuor  alios  adiunxiflcc , octo  conicorum  libros  confecit.  Ariitxns  au- 
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fem , qui  Icribit  ea, qux  ad  hoc  vique  tempus  tradita  fune,  (olidorum  loco- 
rum libros  quinque  conicis  cohxrcntes  vocauit.  Et  qui  ante  Apollonium 
fuemnt  trium  conicarum  linearum,  vnam  quidem  coni  acnrianguli,  alte- 
rum redanguli,  tertiam  vero  obtufiangulj  coni  ledionem  appellarunt. 
Quoniam  autem  in  vnoquoq;  horum  trium  conorum  differenter  fcdorum 
Ires  linex  fiunt , dubitans , vt  apparet  Apollonius , curuam , qui  antcle  hanc 
tradationem  explcucrant,vna  quidem  acutianguli  coni  ledionem  vocaue- 
runt , qux  potert , Se  redanguli , Se  obtufianguli  coni  ede ; alteram  redan- 
guli  ,qux  poteft  & in  acuti  angulo,  Se  obtuliangulo  cono  reperiri ; tertiam 
vero  obtuliangulo,  qux  & in  acutiangub,  & rcdangulo  cono  in  eflepo- 
reft,  mutatis nominibus , 'qttf quidem  acutianguli  conifedio  nominatur, 
ellipfim  appellat,  qux  redanguli  parabolen , qux  vero  obtufianguli  hy- 
perbolen , vnicuique  ab  aliquo  proprio  accidente  nomen  imponens  Ipacitim 
enim  quoddam  ad  lineam  quampiam  comparatum  in  acutianguli  con.  fc- 
dionc  deficiens  fit  quadrato,  in  obtufianguli  coni  ledionc  quadrato  exee- 
dens  ,•  in  redanguli  vero  vni  ledionc  neque  deficiens,  neque  excedens . Hoc 
autem  illi  accidit,  quod  non  confidcrauit  iuxta  vnum  dumtaxat  caltim  plani 
conum fccantis,  Se  tres  lineas  gignentisinvnoquoqueconorum  aliam  ne- 
que aliam  fieri  lineam,  quam  a coni  proprietate  nominarunt.  Si  enim  ie- 
cans  planum  ducatur  vni  laterum  coni  xquidiflans , vna  tantum  ex  tribus 
lineis  efficitur  lemper  eadem,  quam  Ariftxus  illius  Coni  ledionem  appclla- 
uit.  Apollonius  igitur  qux  contincntab  iplo  conlcripti  conicorum  odo  li- 
bri, dicit,  fummatim  colligens  in  prooemio  libri  primi,  hoc  modo . Conti- 
netautem  primus  liber  generationes  trium  coni  lediOnum , & earum , qux 
oppofitx  dicuntur ; itemque  principalia  iplarum  accidentia  a nobis , Se 
vbcrius,&  vniucrTalius,quamabalijs,  qui  de  ea  rclcriplemnr,  elaborata; 
Secundus  liber  tradat  ea,  qux  attinent  ad  diametros,  Si  ad  axes  lcdionum,- 
fc  ad  lineas  illas,  qux  cum  ledione,  non  conutniunt,qux  a Gr?cis  ./ 

appellantur,  tum  de  alijs  differit,  qux  &:  generalem , Se  ncceffariam  vtilita- 
temad  determinationes  afferunt,  quas  autem  vocem  diametros,  & quos 
axes  ex  hoc  libro  cognolccs . Tertius  liber  continet  multa,  & admirabilia 
theoremata  , qux  vtilia  erunt  & ad  (olidorum  locorum  compofitioncs,& 
ad  determinationes,  quorum  complura,  &c  pulcherrima,  Se  ncua  (iint. 
Hxenos  perpendentes  animaduerrimus  non  pofitam  cflcab  Euclide  ra- 
tionem componendi  loci  ad  tres,  & quatruor  lineas,  verum  ipfius  tnntum- 
piodo  particulam  quandam,  atque  hanc  non  latis  fixlicitcr : non  cn.m  fieri 
poterat,  vt  ea  compofitio  rede  perficeretur  ablque  ijs,  qux  i nobis  inucnra 
funt.  Quartus  liber  tradit  quot  modis  conorum  lediones  inter  fele,  & cir- 
'culi circumfcrentix occurrere poflinc,&  multa  alia  ad  pleniorem  dodri- 
nam ; quorum  nihil  ab  ijs,  qui  ante  nos  fuemnt,  inemorix  proditum  cft; 
Coni  ledio,  & circuli  circumferentia,  & pppofitx  lediones  ad  quor  punda 
pppofiris  fcdionibus  occurrant , Reliqui  autem  quattuor  libri  ad  abundan- 

tiorem 
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tiorem leicnriam  pertinent.  Quintus  enim  de  minimis,  & maximis tjw- 
gna  ex  parte  agit.  Sextus  de  aqualibm,  & limilibustonile&ionibus.  Se- 
ptimus continet  theoremata,  quae  determinandi  vim  habent . Octauus  pro- 
plematacomca  determinata  , Et  hxc  quidem  Apoiloliius.  Quem  autem 
dicit  in  tertio  libro  locum  ad  tres , & quatuor  iincas  ab  Euclide  pcrfedtuin 
non  efle,  neque  iplc  perficere  poterat,  neque  aliquis  alius  ••  ied  neque  paulu^ 
lum  quid  addere  i js,  qua:  Euclides  Icriplic  perca  tantum  conica,  qua:  vlqu® 
ad  Euclidis  tempora prarmonllrata  iunt , ve  etiam  iplc  tcilatur  dicens , Heri 
non  polle  vt  locus  perficeretur  ablquc  ijs , qua-  ipfe  lcriberc  coactus  I re . Eu- 
clides autem  Iccutus  Anilium  Icriptorcm  luculentum  in  ijs , quxdc  conicis 
tradiderat:  neque  anccucrcens,  neque  volens  eorum  tractationem  delcrucre, 
cum  mitillimus  edet,  &:  benignus  erga  omnes,  pradertim  cos, qui  mathema- 
ticas dildplinas  aliqua  ex  patee  augere,  & amplificare  pollent,  vtparelt,& 
nullo  modo  infenlus,  led  accuratus,  non  atrpgans,vclut  hic, quantum  ollcn- 
di  potuit  de  loco  per  cius  conica  memoria  prodidit . non  addens  poiectum 
illud,  ablolatumque  efle ; tunc  enim  neccflario  reprehendi  pollet  i nunc  ve- 
ro haudquaquam  illud  faciendum  cit ; liquklcm  & ipfe  in  conicis  plarraquc 
imperfeda  relinquens  non  littis  ea  valet  tueri . Adijccrc  autem  loco , qua 
deerant,  facile  potuit,  animo  comprehendens  ea,  qua  ab  Euclide  de  loco 
icripta fuerant,  Se  dans  operam  Euclides  dilcipulis  Alexandrif  longo  tempo- 
re, ex  quo  adeo  excellentem  in  mathematicis  habitum  clt  aflecutus , neque 
vlquam  deceptus  elt.  At  locus  ad  tres,  & quattuor  lineas,  in  quo  magni- 
fice Icia&at,  8e  oilentac  nulla  habita  gratia  ei,  qui  prius  Icriplcrat , cfl  huiuf- 
modi . Si  politione  datis  tribus  rectis  lineis  ab  vno,&  eodem  puncto  ad  tres 
lineas  in  daris  angulis  reda  linea:  ducantur, & data  fit  proportio  roilanguii 
contand  duabus  dudtis  ad  quadratum  tcliqux:  punCtmn  contingit  politio- 
■c  datum  lolidum  locum,  hoc  eft  vnam  ex  tribas  conicis  lectionibus . Et  fi 
ad  quattuor  reiStas  lineas  politione  dacas  in  datis  angulis  linei  ducantur ; St 
re&anguli  duabus  ductis  contenti  ad  contentum  duabus  reliquis  proportio 
data  (it:  Similiter  pundtum  datam  coni  ledtionem  pofitionecontinget.  Si 
quidem  igitur  ad  duas  tantum  locus  planum oltenlus  clt . Quod  liad  plurcs, 
quam  quattuor  pun£tumcontingcc  locos  non  adhuc  cognitos,  led  lineas 
tantum  dictas ; quales  autem  lint,  vel  quam  habeant  proprietatem,  non  con- 
flat. caram  vnam, neque  priraam,& qui  manifeftiflima  videtur, compo- 
fiieruntjoftcndentcs  vtilcm  efle . propolitiones  autem  iplarum  hj  lunt . 

Si  ab  aliquo  pundtumad  politione  datas  tedtas  lineas  quinque  ducan- 
tur redtz  linea:  in  datis  angulis,  & data  fit  proportio  lolidi  parallelepipedi  re- 
itanguli,  quod  tribus  dudtis  lineis  continetur  ad  lolidum  parallelcpipcdum 
redtangulum,  quod  continetur  reliquis  duabus,  & data  quapiam  linea , pun- 
itum politione  datum  lineam  continget.  Si  autem  ad  lex, &. fit  data  pro- 
portio {olidi  tribus  lineis  contenti  ad  lolidum , quod  tribus  reliquis  conti- 
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netur  ; rurius  pundum  continget  politione  datam  lineam.  Quod  Ii  ad 
plures  quam  lex,  non*adhuc  habent  dicere,  data  ht  proportio  cuiuipiam 
contenti  quattuor  lineis  ad  id  quod  reliquis  concinetur . Quoniam  non  clt 
aliquid  contentum  [Sluribus  quam  tribus  dimenfionibus.  Acquielcunt  au-» 
tem  his , qui  paulo  ante  talia  interpretati  lunt . neque  vnum  aliquo  pado 
pmprchcnlibile  fignificantes  quod  his  continetur , licebit  autem  percon- 
unctas  proportiones  hxc,  & diccrc, & demonftrare  vniuerlc  indictis  pro- 
portionibus, atque  his  in  hunc  modum , Si  ab  aliquo  pundo  ad  politione 
datas  redas  lineas  ducantur  reda:  linex  in  datis  angulis,&  data  fit  propoitio 
coniunda  ex  ea,  quam  habet  vna  dudarum  ad  vnam , & altera  ad  alteram, 
& alia  ad  aliam , & reliqua  ad  datam  lineam , li  iint  leptcm ; li  vero  odo,  & 
reliqua  ad  reliquam  ; pundum  ccnringet  politione  darasliueas,  & liniili- 
ter  quotcumque  fine  impares , vel  pares  mulcirudine , cum  fixe  vt  dixi , loco 
ad  quattuor  lineas  relpondcant,  nullum  igitur  potuerunt  ita  vt  linea  nota 
Ut.  nxerelpicientes  minime  extolluntur,  quemadmodum  antiqui,  & vnul- 
quilque  eorum,  qui  meliora  conlcribunt . Ego  autem  & & principio  in  ma- 
thematicis verfatus , & in  materia  quxftionum  a natura  pfopohta  videns 
omnes  commotos  erubui,  cum  & multo  meliora  offenderim,  & qux  mul- 
tam afferant  vtilitatem , Sed  ne  vacuis  manibus  difficultati  huic  ceffiUc  vi- 
dear hxc  legentibus  tradam , Perfedorum  vtrorumque  ordinum  propor- 
tio compouta  eft  cx  proportione  amphilmatum , & redarum  linearum  II- 
militcr  ad  axes  dudarum  a pundis , qu<e  in  ipfis  grauitatis  centra  lunt  \ Im* 
perfedomm  aurem  proportio  compoffra  eft  ex  proportione  amphilma- 
tum , & circumferentiarum  & pundis , qu£  in  ipfis  lunt  centra  gra- 
uitntis , fadarum , Harum  circumferentiarum  proportio  diuidirur  in 
proportionem  dudarum  linearum  , &C  earum , quas  continent  iplarum 
extrema  ad  axes  angulorum,  continent  autem  hunc propontiones 

fere  exiftentes  vna  multa,  & varia  theoremata,  & linearum,  & lupcrficie- 
ram , & folidorum  omnia  llmul  vna  demonftratione , & qux  nondum  dc- 
monftrata  funt,  & qux  & in  duodecimo  libro  horum  clemcnto- 

tum , Itaque  habent  omnes  libri  conicorum  Apollonij  theoremata,  vel  dia- 
grammata quadringenta  odoginta  feptem , lemmata  vero  qux  in  ipla 
funt,  nonaginta. 
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PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  I. 


Data  re£tam  lineam  in  datam  proportionem  (eque 


Sit  data  quidem  reda  linea  as  data 
autem  proportio,  quam  habet 'e  ad  d: 
& oporteat  fccare  a b in  proportionem 
C ad  n . 

Inclinetur  ad  as  inquouis  angulo  re- 
da linea  as,  & ipfi  c «qualis  abfeinda- 
tur  af,  ipli  vero  d «qualis  fg ; & iun- 
da  sg,  ducatur  fu  ei  parallela.  Quo- 
niam igitur  vt  a h ad  h b , ita  eft  a f ad 
roi  eft  autem  af  «qualis  c,  & fg  ipli 
otcritvt  ah  ad  uijita  c ad  d.  ergo  ab 
feda  cft  in  puncto  u . quod  facere  oporte- 
bat . 


PROBLEMA  .II.  PROPOSITIO  II. 

Tribus  datis  retiis  lineis  ab,bc  & D,  inucnirc  vt  ab  ad  BC,  iu aliam 
tjuandam  ad  d. 

• # * ‘ «.  ^ s!l< 

Rurfus  inclinetur  ad  ac  reda  linea  ch  inquo- 
tiis  angulo, & abfeindatur  cf  «qualis  d,  iundaque 
B f , ipli  parallela  ducatur  a g . ergo  rurfus  vt 

ab  ad  bc,  ita  erit  gf  ad  fc,  hoc  cft  ad  r : 

.•■m  «A  C*  m « 1 1 FF  i-  A r fl  h m 


ab  ad  bc,  ita  erit  gf  ad  FC,hoceftadn.  inucn- 
ta  igitur  eft  f e . fimiliter  & £ reda  detur  , quartam 
inueniemus. 


THEOREMA  I.  PROPOSITIO  IIK 

Habeat  ab  ad  bc  maiorem  proportionem,  quam  DE  ad  ef.  Di- 
co , & componendo  ac  ad  cb  maiorem  proportionem  habere,  quam 
DF  ad  FE. 


Fiat  enim  vt  ab  ad  bc  ita  alia  quzdam  c ad 
sf.  ergo  g ad  bp  maiorem  proportionem  ha- 
bet, quam  os,  ad  kf  & proptcrca  maior  e qua 
de  ponatur  ipli  e cqualis  hi.  Quoniam  igitur 
vt  viad  e c i ita  cft  hk  ad  df;  erit  componendo 
vt  ac  ad  cE,itaKFad  fi  fcd  hf  ad  fu  maio- 
rem proportionem  habet, quam  o f ad  f e.  ergo: 
& ac  ad  cb  maiorem  proportionem  habebit, 
quam  df  ad  fi. 
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Sed  hf  ad  fb  maiorem  proportionem  habet)  quam  pf  ad  fb.]  Ex  8.  quintior 
cus  codex  fic  habet  7*  /1  fi  £ «poV  r»  pojl  qua  Verba  bete  odienda  fnnt*  Mtifitru  a*' 

r.'  Io.  ' 
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THEOREMA  II.  PPROOSITIO  IV. 

Rurfus  a b ad  b cminoicm  proportionem  habear,  quam  de  ad  ef 
A Dico&  ac  ad  cb  minorem  habere  proportionem , quam  DE  ad  fev 
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H 
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B 
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Rurfus  enim  quoniam  'ab  ad  bc  minorem 
habet  proportionem ; quam  d b ad  b f , ii  fiat  * 
vt  ab  ad  ?Ci  ita  alia  quaedam  ad  bf,  qua  fit 
r u;  erit  ea  minor, quam  d b,&  vt  a c ad  e»,  J)| 

ita  erit  hf  ad  fb.  Sed  hf  ad  fb,  minorem 
habet  proportionem,  quam  d'f  ad  fe.  crgo& 
ac  ad  e b minorem  proportionem  habebit,  quam  df  ad  fi, 


eo  m * s ii  t n i rs: 

A Dico  & a c ad  cb  minorem  habere proportionem>quam  df  ad  f 13  intellige  eo m- 
p tuendo. 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  V.„ 

Habeat rarfus  ab  adfic  maiorem propomoncm,quam  de  ad  ef.  Di-, 
eo  & permutando  ab  ad  DE  maiorem  proportionem  habere,  quam 
B c ad  ef  • 


B 
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D B 
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Fiat  enim  vt  a b ad  b « > ita  alia  quaeda,qux 
fit  o b ad  ef.  manifefium  eft  eam  maiorem 
eflc,  quam  d b . quare  permutandq  vt  a b ad 
o f.  , ita  cft  b c ad  b f . habet  autem  a b ad  d a 
maiorem  proportionem  , quam  ab  ad  gb, 
hoc  eft,  quam  b c ad  b f . ergo  a b ad  d e ma- 
iorem proportionem  habebit , quam  b c ad  e f . * 

Eadem  ratione  & fi  ab  ad  bc  minorem  habeat  proportionem)  quam  db  ad  Bp,fc. 
quetur  etiam  permutando  ab  ad  db  minorem  proportionem  habere)  quam  bx  adEP. 
A Erit  enim  vt  ab  ad  bc»  ita  alia  quasdam  ad  £F,  qua  minor  fit,  quam  de.  reliqua 
vera  eadem  erunt.  1 

C O 24 
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^ Quae  min^r  fit , quim  d b 3 Gracus  codex  y*t  \xd«»r*  7»  1*  vide  ne  legendum  fit 
’ tn  *AA«wr  78  1 1 . Miram  autem  Videtur  Tappum  hoc  loco  diuifiuam rationem  fratcrnififje , 
cum  profer ttm  caf ape  vtatur  ,nip  forte  temporis  iniuria  interciderit , quod  credibilius  tfis 
hos  igitur  eam  fup  flere  aggrediemur. 

Habeat  ac  ad  cb  maiorem  proportionem , quam  sx  ad  FS.  Dico  & diuidenio  An  ad 
n c maiorem  proportionem  habere, quam  de  «d  bf. 
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fiat  VtjiV  ad  f e, iVi ilia  quapiam  oc  ad  cb, 

Eritvtique  gc  minor,  quam  ac  *&crit  di  inden- 
do gb  ad  b c,  W de  e f»  Sed  ab  adzcma- 
iorem  proportionem  habet,  quam  g*  ad  b c . ergo 
& ab  ad  b c maiorem  habebit  proportionem  , 
quam  t>  l ad  bf. 

Habeat  rurfus  ac  ad  cb  minorem  proportionem , quam  df  ad  fb,  & iiuidendo  a % ad  . 
bc  minorem  proportionem  habebit,  quam  db  ad  e F. 

f/4f  enim  rurfus  Vt  n f ad  f f.  , ita  alia  qua- 
dam gc  ad  cb.  erit  g c maior,  quam  A c . atque 
erit diuidendo  gb  ad  zc,vt  db  ai  ef,  Sed  ab 
ad  b c minorem  habet  proportionem , quam  gb 
ad  bc,  quare  fjr  minorem  habebit j quam  d R 
ad  % f . 
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THBOREMA  IV.  PROPOSITIO  V,l. 
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Habeat  A c ad  c B maiorem  proportionem,  quamDF  ad  pe.  Dico 
per  conuerfioncm  rationis  ca  ad  ab  minorem  habere  proportionem , 
quam  FD  ad  de. 
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Fiat  enim  vt  ac  ad  cb  , ita  df  ad  aliam  a 
quandam.  erit  vtique  ad  minorem , quam  f e.  ~ 

Sit  autem  fg:  quare  per  conuerfionem  ratio- 
nis, vt  ca  ad  As,itacrit  fd  ad  dg.  Sed  fd  p 
ad  dg  minorem  proportionem  habet,  quam 
fd  ad  de  . ergo  & ca  ad  ab  minorem  habebit  proportione,  quam  fd  ad  b. 

Similiter  autem  & A ac  ad  cb  minorem  proportionem  habeat,  quam  df  ad  fb, 
habebit  per  conuerfionem  rationis  c a ad  a b maiorem  proportionem, quam  f d ad  » a. 

Erit  enim  vt  ac  ad  cb,  ita  df  ad  maiorem,  quam  fb.  reliqua  vero  manifeJU 
erunt.  > 


I.  quinti. 
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Ergo&  ca  ad  ab  minorem  habebit  proportionem,  quam  fd  ad  db]  ride  ne  hae 
in  Grxco  codice  dcftdcrencur . kj  Jtf*  «piV  t»'  */S  ia  ictura.  ai>if  *Xh  > rr  £ j* 
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THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VII. 

*^y.  'f  • •'  > . jy i ^ 41 

Habeat  rurfus  ab  ad  bc  maiorem  proportionem  , quam  d e ad  ef 
Dico  conuertendo  cb  ad  b a minorem  proportionem  habere,  quam  fe 
ad  ed. 

'O 

Fiat  enim  vt  ab. ad  bc,  ita  de  ad  aliam 
aliquam , erit  ad  minorem,  quam  bf,  vt  ad  A* 
eg  . conuertendo  igitur  vt  cb  ad  ba,  ita  efl 
ge  ad  ed.  Sed  gb  ad  bd  minorem  propor- 
tionem  habet , quam  f b ad  e d . ergo  c b ad 
b”a  minorem  hafc«bit[proporcioncm,  quam  f e ad  b d . 

Similiter  autem  & A a b ad  b c minorem  proportionem  habeat , qu3m  db  ad  bf»  C 
conuertendo  cb  ad  ba  maiorem  habebit  proportionem , quam  fe  au  ed. 

Erit  enim  vt  a b ad  b c,  ita  db  ad  maiorem , quam  bf,  reliqua,  quas  loquuntur 
pcrfpicuafunt.  - 
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Ex  his 
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Ex  his  autem  conflat  /i  ab  ad  bc  maiorem  proportionem  habeat,  quam  de  ad  s*; 
orpB  ad  ed  n^iorcra  habere  proportionem,  quam  e*  ad  ba.  Qucdfi  A r,  a<|  BCmj‘ 
norem  proportionem  habeat , quam  db  ad  kf,  & f?  ad  bd  minorem  habebit  pro 
portionem , quam  e s gd  b a . 


COHMET^Tjl^ir  S,. 
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Vtad  eg]  Gratus codex  *r»  <*»eV  w'm  ego  legerim  Se  mfft  fStn, 

Ergo  cb  ad  ba  minorem  habebit  proportionem,  quam  fb  ad  bd1/«  Graea  ccd.  hae 
4e fide  Tari  videntur  . k, re'? & Wo'f  „«*  g*  *a«  «#r*  A»>*r  5**,  Crt?  ta'£i  »<f  - 

ounuitcr  autem  o fi  a b ad  b c ininortm  proportionem  habeat,  quam  db  ad  ei  J 

G.  ! co*ex  x"  **  « **««"'*  Ae>#r  Sed>idefyrlebndk».  ififoe  <T« 

mir  ?•  T.»  *•*, 


theorema  vi/propositjo.viii. 

Habeat  ab  ad  D E maiorem  proportionem , quam  bc  ad  e f.  Dico 
& ab  ad  dh  maiorem  habere  proportionem  quam  ac  ad  df. 

Pi-ir  #*ntm  trf  . ..  ..  J _ _ : J - 1' 1 


B 

»1« 


Fiat  enim  vt  a f.  ad  de,  ita  bc  ad  aliam, 
erit  vtique  ad  minorem, quam  sf,  fit  ad  bc. 
tota  igitur  a c ad  totam  n c , cft  vt  a b ad  de. 

Sed  ac  ad  dg  maiorem  proportionem  habet, 
quam  ad  n f • ergo  & a b ad  d c maiorem  ha- 
bebit proportionem,  quam  ac  ad  df. 

Et  manife/himeft  totam  ac  ad  totam  df  minorem  proportionem  habere,  quam 


B 

-i* 


e 

-i* 


- ; — — IIWIVMI  yk 

B ab  adDBfQtji  minor  fit  proportio  partis,  totius  maior  erit , 

cothmetxt^^ivs. 


B 

-4- 


A Tota  igitur  a c ad  totam  d g , eft  vt  a b ad  d e . J Ex  ix.  quinti, 

B.  Et  fi  minor  fit  proportio  partis,  totius  ma- 
ior erit  ] i{oe  efl  fi  au  ad  n b minorem  propor • A 

tionem habent , quam  bc  ad  ef  , habebit  ac  ad  ■* — *“ 

D f maiorem  proportionem,  q*am  ab  ad  de.  Fiat 
enim , vt  a b ad  d b,  ita  b c <td  aliam,  qua  fit  f.  g. 
frit  igitur  cb  maior, quam  bf.  atque  erit  ac  ad 
DO,  w a 8 ad  D B . Sed  a c ad  ne  minorem  pro- 
portionem  habet,  quam  ad  df,  ergo  & ab  ad  D B minorent  hibebit  proportionem , quam 
Ac  ad  d f ; & orope  erra  * c ad  nv  maiorem  proportionem  habebit , quam  a n ad  o n . c»\e« 
tus  codex  *ctr  tkaamr ro*  (Jpte  fjiiitpr  tAnt , qua  Verba  fortafje  dcprauat*funt,&  ita  refit* 
futnda,adf  iKterm/.er»  , fwigfr  tktif , 

THEOREMA  VII. 


W/j 


PROPOSITIO 

i-i1*  I&iaKwiK 


IX. 


'aer 


Habeat  rurfus  tota  a c ad  totam  D P maiorem  proportionem , quam 
ab  ad  De.  Dico  & reliquam  bc  ad  reliquam  e F maiorem  proportio- 
nem  habere , quam  a c ad  d f . 

i.  Eiatenimvt  ac  ad  t>f, ita  ab  ad  dg.  er* 
go&  reliqua  bc  ad  reliquam  cf  cft  vt  Acad 
b f . Sed  n c ad  b f macorem  proportionem  ha- 
bet, ciuam  ad  f e.  ergo  & Bf  ad  bf  maiorem 
habebit  proportionem,  quam  ac  ad  nr« 


n 

-i- 


G 


B 

-4- 


upuj  UUJIVIU)  quali»  * 

vero  totius  ad  totam  fit  minor  proportio*  reliqua  minor  erit  • 


LIBER  SEPTIMVS 


u ..t 


tj7 
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Fiat  enim  vt  ac  ad  df  ,ita  ab  ad  DgJ  tn  Croco  codice  bxc  depdcrantur , utrtafom  A 

Yt  4i  4 *y  <*'<  m’r  R 

Sed  acad  h t nuiQicm  proportionem  habet,  quam  ad  fc)  In  Croco  codice  nonnulla  ** 
deUdcrantur.  quare  ita  reflitucndus  ent . »“  JJ  ty  FflV  t»V  • £ Aoyrr  »'»y  a( 

r/»V  H»  f * • ... 

Si  vero  totius  ad  totam  fit  minor  proportio , reliqua  minor  erit  ] Cneus  codex  iar  ” 
t)  i An  rpte  rir  «‘Air  !a«aj«f  , »'  acixi  pi.'£,r.  Sed  legendum  fato  lar  Jl  *'A»r  wpnt  hV  »‘a«» 
ixdcear , >'  Atm'  ixactar.  Si  enim  tota  ac  ad  totam  df  minorem  profortioucm  habeas  , 
quam  ab  ad  du  & reliqua  ec  ad  hr  minorem  habebit , quam  ac  ad  vt. 


THEOREMA  V1JL  PROPOSITIO  X. 


Sit  ab  maior,  quam  c,  d veto  aqualis  e.  Dico  ab  ad  c maiorem 
habere  proportionem , quam  p ad  e , 

Ponatur  enim  ipfi  c aequalis  bf-.  «fligitur  a f b 

vt  « f ad  c , ita  d ad  a . Sed  a a ad  c maio  Jl 

rem  proportionem  hjbet , quam  bf  ad  c . er-  c i 

go  8t  ae  ad  c maiorem  habebit  proportio»  — 

nem , quam  d ad  i.  . 

Et  maniteftum  cftft  a b fit  minor,  quam  c,  . — .. 

A s ad  c minorem  proportionem  habere, quam  j 

• ad  b,  obconucrfamfcilicetrationcm  . R 

.rueeRmun-  * .>  •.  'f#8ska,i  . .. '(«iumIm 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  XI. 


Sed  fit  ab  maior,  quam  c,  & de  minor,  quam  F.  Dico  ab  ad  c A. 
maiorem  habere  proportionem , quam  D E ad  f . 

Quod  quidem  patet  fine  Jeinonftrationc , a b £ 

Si  enim  aquali  exiftente  ob  ipfi  f,  ab  ad  c — 

maiorem  habet  proportionem  , quam  d e ad  c 

f,  eo  minori  exiftente  multo  maiorem  pro-  — 

portionem  habebit.  Ob  demonftrationem  ve-  s ■ D s 

rohoc  modo.  

Quoniam  enim  maior  eft  a b quam  c , fi 

fiat  vt  a b ad  c ita  aliaquxdamad  f . erit  ea  , 

maior , quam  f . quare  & maior , quam  de. 

Sit  igitur  ipfi  aequalis  g»  . erga  c b ad  f maiorem  proportionem  habet , quam  d b ad 
f.  Sed  vt  gb  ad  f , ita  ab  ad  c.  ergo  & ab  ad  c maiorem  habebit  proportionem, 
quam  n b ad  f . 

Et  maniteftum  eft , vbi  minor,  femper  minorem  habere  proportionem , & reefiangu- 
lum contentum  ab  & f maius cflcco, quod-  c & db  continetur . quippe  cum  ipfi  ae- 
quale fit  reftangulumcx  c St  ug,  quod  quidem  reilangulocx  c & de  eft  maius, 


( 0 M Jd  E H T -A  R,  l y S' 

' Sed  fit  a n maior,  quam  c , & d e minor , quam  f . Dico  a b ad  c maiorem  habe-  A 
re  proportionem,  quam  de  ad  f.]  Crocus  codex  inaanr  ti  t'  t i S (i  n‘n  ire.  inp 
h*  t T(o't  rt'  0,  f ei  legendam  «A««»i>  tl  »•'  (i  ii  iti,  &c,  *•'  h repi  s rt'  (, 

Kk  Quod 


41.  . 


B' 


pappi  math.  coll.  ' # 

B Quod  quidem  patet  fine  demonftratwnc]  Gratus  codex  f#ryer>«r  /r' v>' Xm' 

legendum  autem  $ anZ  r,  nam  paulo  pojl  ita /tribu  ha  «T» 

C *T£t  Vanifcftum  eft  vbi  minor , femper  minorem  habere  proportionem  ] Si  xtftt  mi - 
nor, quam  c,  non  propterta fquiturVt  * t ad  c minorem  habeat  proportionem , quam  de 
adr,  niftuel  oh  Jit  maior , quam  r , vel  ipfi  squalis . 

D Quippe  cum  ipfi  ?equale  fit  re&angulum  cxc&bg]  Ex  \6*  fexti  libri  elemen - 

torm  • ■ ’ ■ m * 


THEOREMA  X.  PROPOSITIONI!, 


• 7 /VS 

.r.irli; :r* 


Sit  re&a  linea  ab, & feccturin  pun&o  c . Dico  omnia  quidem  punn 
<fta,qux  fiint  inrcr  A & c,  diuidere  ab  in  proportiones  minores  ea,  qu^ 
eft  ac  ad  c b , omnia  vero  , qux  frnt  inter  c &:  b diuidere  eandem  in 
proportiones  maiores , 

* ***'  * vU  T £«.  * ’ . * / *„  «“  - • ••  - . •*»  y . 

Sumantur  enim  punfta  ex  vtraq, 

parte ipfius  c,  qua;  iint  de.  Quo-  a d c b B 

niam  igitur  d a minor  cft,quam  c,  r 1 ’ T ■' — *■* — 1 * ' 

A maior  autem  DB,quam  bcj  habe- 
bit da  ad  ac  minorem  proportio*  . • 

B ncm,quam'DB  ad  r>c,  quare  permutando  ad  ad  db.  minorem  habebit  proportiorfem, 
quani*c  ad  cb.  Eodem  modo deinonftrabitur  in  omnibus  pungis,  qus  funt  inter  a 
m*  ante.  « c,  Kurfus quoniam  ba  maicreft,  quam  ac,  minor  autem  eb,  quam  rr,  habe- 
cedente’  bebit  ba  ad  ac  maiorem  proportionem,  quam  eb  ad  bc.  ergo  permutando  at  ad 
f,  huius.  EB  maiorem  proportionem  habebit  j quam  ac  ad  cb.  fimiliter  demonArabijims  & in 
reliquis  pun<ftis,qu*  inter  c & b fumuntur, 

C 0 M M E ^ T m V s, 

• 0.  ■ * • •» 

A Habebit  d a ad  a c minorem  proportionem  ,quam  d b ^d  b c ] fequitur  boc  ex  ijs , 

qua  proxime demonflrata  funt.  Gracus  c dex  n ll  t * wf*'r  nr  diy  Ixaortraxlyrr  iZHp&c, 
•Videtur  legendum  «'  S a Tfot  xnr  a,y, 

B Quare  permutando  a d ad  db  mim  rem  habebit  proportionem  , quam  ac  ad  cb  ] 
Ex  J.  butus  , Gracu s codex  i * f *f*'t  rnt  SedUgtnaum  puto  \ra»>*$  *+*, 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XIII, 

* * . • ' . T,'.  ' \ \ 

Si  fit  reda  linea  ab  , quae  bifariam  in  punfto  c fecetur  , re&angu* 
Jum  , quod  punctum  c ablcindit  , videlicet  acb  maximum  eft  om-* 
nium , qux  a quoquam  alio  ablcindantur , . 


m 


Si  enim  fumatur  pun&um  d,  erit 
reftangulum  adb  vna cum  quadra- 
to cx  cd,  squale  quadrato  cx  ac, 
hoc  eft  a cb  rc&angub)  : quare  re- 
ftangulum  acb  eft  maius  , Eadem 
fcquentur,  & ad  alteras  partes, 

• v,W  > •'V  V*  * 1 ■ S t yi 

.•JKT.  a-*  Tr^,*lxv  * d. 


% 

A 


B 

_1- 


rt  -J  0 


' 

- ' V.' 


. / 


D 

—1- 


•y  i VcainV  '5  fi*  Siiitif 


THEO- 


B 

-I- 


C 


UBER  SEXTVS. 

, • THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XIV. 

Dico  inlupcr  pun&um , quod  ipfi  c propinquius  cfi  , lemper  maius 
Jpacium  efficere  co,  quod  elt  remotius. 

Sumatur  enim  aliud  pun&um  e in-  . te  1 

ter  a,  & d . oftendendum cft rcftan-  a 
gulum concentum  adb  maius  cfl'c  eo,  ~ 
quod  abb  continetur.  Quoniacnim 
reftangulum  adb  vna  cum  quadrato 

ex  ne  axjualeeft  quadrato  ex  ac:  cft  autem  & rc&angulum  abb  vna  cum  quadrato 
ex  f.  c aequale  quadrato  ex  ac:  erit  rc:u  angulum  adb  vna  cum  quadrato  ex  dc  ae- 
quale rc&angulo  abb  vracuqi  quadrato  ex  cb.  quorum  quadratum  ex  dc  minus  cft  j 
quadrato  ex  cb.  reliquum  igitur  rciftanguluin  adb  rc&angulo  ahb  cftmaiu$. 

THEOREMA.  XIII.  PROPOSITIO  XV. 

Si  enim  fit  a vna  cum  b xquale  ipfi  c vna  cum  DE  , fit  autem  DE 
maius,  quam  Bj  erit  a ipfb  c maius. 

i i , ‘ : / J S - • **;’'»■  » 

• • • 

Ponatur  ipfi  b aequale  d f . eTgo  a vna  cum 
df  «quale  cft  de  vna  cum  c . commune  aufera- 
tur df  .reliquum  igitur  a cft  aequale  ipfis  c &fb, 
ac  propterca  a quam  c maius  erit. 


* A 

•i»*  1 

• V vt  ••  1 

QS c 

9 ...  F 

* li- 

' htfe 


Quorum  quadratum  ex  dc  minus  cft  quadrato 
ex  CE]  Gracus  codrx  corruptus  eft  tn  quo  legitur.  2r 
<ri  tn  ixxerir  Jfa  rav  tn'  yt.  fed legendum  «r  ro'  tn'  fy'. 

Sit  autem  db  maius,  quain  *,[erit  A ipfo  c maius)  l»  Grxeo  codiee  aliqua  defideratC 
tur,  qui  jic  habet . n*l$r  **  yirarra  fi  * r.S  y.  legendum  autem  fn  hanc  fent entium 
£r  ylrtn»  T*  t*  rav  fi,  Sti  pi/£*r  To  <t  7*  v y. 


THEOREMA  XI V.  PROP  OS  ITIO.  X VI. 


liv  3nub 
Ao  s a :Ti 
td  A 


Habeat  a ad  b maiorem  proportionem  , quam  c ad  D.  Dico rc&aii- 
gulum  contentum  re&is  lineis  ad  maius  efie  eo  ? quod  ipfis  BC  conti- 
netur. * 


a 


Fiat  enim  vt  a ad  b , Ita  c ad  b . ergo  c ad  b 
maiorem  proportionem  habet , quam  ad  d , & • 
idcirco  h quam  d cft  minor  . kaque  fumpta  a 
communi  altitudine  erit  rcftangulura  ex  a e mi- 
nus rcctangulo  ex  ad  • fed  rcftangulum  ex  ab 
re&angplo  ex  bc  eft  «quale.  rc&angulum  igi- 
tur ex  bc  minus  eft  re&angulo  ex  ad:  & ob  id 
re&angulum  ex  a d rcftangulo  ex  b c eft  ma- 
ius. 

Similiter  etiam  fi  minor  fit  proportio  re&an- 
gulum  rcAaDgulo  minus  erit. 

Sed'rurfus  fit  rc&angulum  ex  Aoreftangula 
ex  b c maius.  Dico  a ad  b maiorem  proportio- 
nem habere,  quam  e ad  d, 


VT  X 


- t •'  >•  4 

• ;v,. 


IfH: 


v ; . • *. 


r> 


Kk  i 


Pe- 


PAPPI  MATH.  COLI. 

Ponatur  enim  redangulo  ex  ad  aequale  re* 

A dangulum  ex  bb  erit rcdapgulum  ex  tx  maius  

B eo,  quod  ex  bc  . quare  & u maior,  quam  e.  vt 
C autem  a ad  »,  ita  e ad  d.  fcd  e ad  d maiorem 
P habet  proportionem , quam  c ad  d . ergo  & a 
ad  b proportionem  maiorem  habebit  quam  c 
ad  d. 

• • 

C 0 7H  M E “H  T A \ l V s. 


A_ 

B 


C 


B 


D 


« 


A Erit  redangtihim  er  is  maius  eo, quod  ex  bc  ] Qrscus  todex  . ylmu  Sp<t  fiittye  p)r 
tS  v»'  r£f  fi  • Too  xan  i£r  fi  y ftd  legendum  yirtreu  ctpct  fjt-u^of  fdr  nro'  xxn'  iZ»  fit , 

[B  Quare  & e maior,  quam  c ] Gtscus  todex  t «u  » fi  rnc  y . Ugt  rfc*  xgt 
n • rue  y phgvr , 

c Vt  autem  a ad  b,  ita  b ad  d]  Ex  \6.  fexti elementorum . Grscus  autem  codex  corru- 
ptus videtur  , r?o  ita  relhtuendum  puto  tSt  Si  n « <%>pV  T»r  fi  . dortte  d t «**#V  onr  S n'  Si 
* <*foV  tx‘»  J1  fjh^ora  A$'yer  '»/;« , «Vty  »’  ^ ««o'f  t»V  S.  rjt*  u ot  i a.  orpo't  nir  fipuQrtt.  A »• 
• >#r  » »**■•?  x*  ? *po'f  txV  / . ird  illud  idem  aptius  ,brtuiufque  lomludi  puteil  non  mu- 

tata priort  figura  boc  modo  . Tonatur  reClangulo  ex  b c squale  reQ  angulum  ex  ab.  erit  b 
minor,  quam  o,&Pt  a ad  t,  ita  erit  c ad  e.  Sed  c ad  e maiorem  babet  proportionem,  quam 
ai  D.  cr%o'&  a ad  b maiorem  proportionem  babebit,  quam  c ad  d, 

P Ergo  & a ad  b proportionem  maiorem  habebit,  quam  c ad  i>  ] Eodem  modo  , fi  re* 
Clangulumex  ad  minus  fit  red angulo  ex  bc,  demonfir  abitur  a ad  b m tuorem  habere  pro- 
portionem» quam  c ad  d,  . i n 

• • • 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XVII. 


Sine  du«  re&a:  linea:  ab,  B c , & inter  A b, bc  media  proportionalis 
fit  bd,  ipfique  ad  arqualis  ponatur  de  . Dico  rc&am  lineam  ce  effe 
cxceflum  , quo  vtrreque  ab  , BC  excedunt  eam  , qua:  potpil  id,  quod 
quater  ab,  bc  continetur.  < ; • - " «» 

. C ••  •’?  . .»  ver  : 1.  \~s  «TiVr  * -> 


Quoniam  enim  vtraeq;  a b , b e exce- 
dunt vtrafq;  ab,  gb  reda  linea  ce,  e*  h d c-i  b 

rit  c a exceflus,  quo  vtrreque  ab,  b c v-  - 1 ■ ■ ■*  ■ <»  t*-  — 

A trafquc  a b,bs  excedunt:  vtraeq-e  aute 
3 'A*B , B b . Axnt  du&  bd  : St  avx  t d pof* 
fiunt  id,  quod  quater  continetur  ab,bc. 

ergo  ce  eft  exceffus,  quo  vtrajque  ab,  bc  excedunt  eam,  quae  poteft  id,  quod  quater 
ab,  bc  continetur, 


C 0 M M.E  H T *A  l V S , 


A Vtraequc  autem  ab,  b b funt  duae  t d.  ] 7^-jw  >trsque  a b , b e fiunt  squales  his  tru 
bus  ad,  db,  bb  „ dusperb  fd  fiunt  squales  rpfis  bd  , bb  , bd  , quarum  eo  efl  aqualis 
tpfi  ad;  Qu,mam  igitur  Vtraque  ab,  bb,  & dux  bd  eifdem  fiunt  squales , & inter  /e> 
squales  (tnt  neceffe  efl . 

B Etduar  bd  p-ffuntid,  quod  quater  continetor  ab,  bc  ] Cum  enim  bd  fit  media  pro- 
portionalis b inter  ab,  b c , erit  eius  quadratum  rcftangulo  a b c squale.  .\Sed  quadratum  du-> 
plsipfits  bd  quadruplum  c(l  quadrati  ex  bd,  boc  eftrtff  anguli  abc.  ergo  dux  bd  po fiunt 
quadruplum  re&angult  abc,  ptielieet  id , quod  quater  ab,  bc  continetor. 


k £% 


THEa 


UBER  SEXTVS. 


Z6  i 


theorema  xvi.  pr;opositio  xviii. 

Sit  rurfus  ipforum  ab  , bc  media  proportionalis  bdj-&  ipfi  a d x-  A 
qualis  ponatur  d e . Dico  c e conftarc  cx  vtrilqnc  A b , bc  , & ca  , qua: 
potcit  id , quod  quater  a B , b c continetur . 


Quoniam  enim  ce  conflat  ex 
cd,Idb,  atquecft  ad  xqualis  di  a c b d 

conflabit  c a ex  a d , d c,  hoc  eft  — 1 .. 1 

cx  vtrifque  ab,  bc  &duabus  bd. 
dux  autem  bd  poflunt  id  , quod 

quater  continetur  ai,  bc.  ergo  ce.  conflat  ex  vtrifque  ab,  bc,  &ea,  quxpotefl 
id,  quod  quater  ab,  bc  continetur , 

COMMET^T^t^irs, 

Sit  rurfus  ipfanim  ab,  bc  inedia  proportionalis  bd}  Hoc  loco  bd  »0»  abfc  inditur  A 
cbipft  ab,  fucmadmodunt  ut  Jupcriori,fat  extra  tpfumf oimrifr,  in  figura  cpporet. 

THEOREMA  XVII.  propositio  xix: 

Rnrfos  ipf.irum  a e,  bc  media  proportionalis  fit  bd  , & ipfi  cD  po- 
natur  aqualis  d E . Dico  a e cflc  cxccfllim  , quo  verique  a b , B c exee- 
dunt  caua,  qui  poteft  id,  quod  quater  ab,  bc  continetur. 


Quoniam  enim  vtrxque  ai,  bc  exee. 

dunt  vtrafque  ii,bi  ipfa  a e , vtrxque  a e n c A 

vero,  EB  , «c  funtdux  bd  hoceflqux  — _i . i_ . , * b 

poteft  id,quod  quater  continetur  a b , b c. 
ergo  a b eft  exceflus , quo  vtrxq;  A B,  ac 
excedunt  eam,  qux  poteft‘id,  quod  quater  ab  , ic  cofltmctur. 

COMMEAT  At^irs.  ' 

U.*/t.r«q,UnVn  ° f“m  du* l: 0 J «'"•*«»  I « , B C fdnt  dtjualet  bis*  A 

VUcliccc  b D , d c , & iupU  c b j dtet  ver»  b d 4 juilcs  fune  inpU  dc,  & duttU  c B A 

VZio*{ic°;  ******  ED'  DC-‘  .o  ,Vd«  .t  inter  fi 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XX. 

; J : i"  -A  • -V  Cii 

Rurfus  ipfarum  ab  i c media  proporrionalis  fit  bd  , & ipfi  cd  i-  i 
qualis  ponatur  d e.  Dico  A e conftarc  cx  vtrilquc  Ab,  kc  , Si  ea,  qui 
poteft  id , quod  quater  ab  , bc  continetur. 

Cuin  enim  a e conflat  cx  a b , d e , fitq;  d b 

Squalis  cd, conflabit  a b,  cx  a d.dc, hoc __  r -■>  - 

vtnfq;  ,,,Bc.&duabusEn.  AtduXBDpof-  a c , ' 7, T 

funt  id  quod  quater  cotinctur  ti,tc  ergo  a e * 

conflat  ex  vtnfquc  ab,bc,&  ea,  qux  poteft  id,  quod  quater  a«,.c  continetur. 

Hxc 
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^ yrf.  h#c  fumuntur  ad  feftioncm  proportionis , h<ec  autem  ad  fpacij  feflionem,  differeft- 

^ ^Vroblema  ip  fecundum  de  feAionc proportionis,  vtile  ad  cpilogum  tertijdecmu  iocu 

terror  tS  k • 

PROBLEMA  Iit  PROPOSITIO  XXI, 

Paris  duabus  redis  lineis  X b , b c & produda  A d , fpmere  datum  pun- 
ctum D faciens  proportionem  bd  ad  da,  eandem,  qua*  cft  ipfius  cd 
ad  exceflum , quo  vtrarque  AB,bc  excedunt  eajn,  qu*  poteft  id, quod 
quater  A B , B e continetur, 


D B 


A 

-1- 


'A  Sed  aliter  conftitui  non  poteft , 
nifi  vtrarque  n b , a c aequaies  fint 
Ciceflui  e a.  totaque  da  toti  At, 

& adhuc  ea,ac,cb  inter  fe  pro* 

portionem  habeant , quam  uumc  r i 

ius  quadratus  ad  quadratum  numerum  &bc  ipfius  d e fit  dupla. 

„ Faftum  iam  lit,  & exccfius  fit  a b . ex  ijs  cnun  qu§  fupenus  difta  funt  ipfum  tnueni- 

S mus  cft  igitur  vt  bd  ad  d a , ita  cd  ad  a b : & permutando,  diuidendoque  ent  fpa- 

C ciuin  fpacto  c.quale, videlicet  rc&angulum  contentum  bc,b  a aquale  reflangulo  cde, 
datuin  autem  cft  reftangulum  ex  » b a . ergo  & reftangulum  c d i ent  datum . & ad 
datam  rertam  lineam  c b applicatur , excedens  figura  quadrata,  datum  igitur  cft 

D punftumn* 

Componetur  autem  hoc  pafto.  ...  , ~ .. 

Sic  exceflus  b a ,& rtAanguloex  »c,ba  aequale  applicetur  ad  reftam  Irneam  cb, 

, excedens  figura  quadrata  , quod  fit  e d b . Dico  d punftum  quafitum  effc . 

E Quoniam  enim  retfanguluro  ex  bc,ea  aquale  cft  rctangulo  cde,  erit  obpro- 
porti  -nem,  & componendo,  permutandoque,  vt  >d  ad  p*,ua  cd  ad  b a , quat  qut. 

rdem  cft  exceffus . . . , . , „„ 

Eodem  modo  fiet,  fi  velimus  fumere  pun&um  faciens,  vt  bd  ad  da,  ita  cd  ad  re- 

• Aam  lineam , conflantem  ex  vtrique-  a b,  > c , & cx  ca,  qua  poteft  id , quod  quater  a b , 
* «c  eopunerc.  l;  . 


C O TdTd  U %T  A B^lV  5 . 


i • carm 


Sed  aliter  conditui  noq  poteft , nifi  vtraqut  d i , a c aquales  fint exccffui 

A ouc  da  toti  a b,  & adhuc  ea,ac,cb  imerfc  proportionem  habeant , quam  numerus 
quadratus  ad  quadratum  numerum,  & bc  fit  ipfius  db  dupla  ] Terror  nebft  ab  aliquo 
'ddiiia  fint , oo*  enim  tidco  cur  problema  aliter  conftitui  non  poffit . , • 

B Et  cxccflus  fit  t r.j  ex  Ijs  emen,  que  fuperius  difla  funt  .pfum  inuenimus]  Ex  17. h mus. 
C Et  permut»qdo,  diuidendoque  er.t  fpaciim  fpacio  squale  l 

DA,  tta  ejl  c d ad  ab,  erit  permutando  vtuuad  d c , ita  d a ad  ab.  & di  id  ndo 
ad  cd,/m  db  ad  ea.  ergo  rcEla  ngulum  cx  bc,ba  aquale  e(l  reti  angulo  CUB. 

D Datum igiturelt pun&unt  d] E X'y9,libri datorum,  ‘t  , _ 

E Et  rc£langgulo  ex  b c , s a aequale  applicetur  ad  rc&am  lineam  c e , excedens  figura 
nuadrata.  quod  fit  cde]  Ex  zy.fcxtihbri  elementorum.  • 

f q Erit  <,b  proportionem , & componenda , permutandoque  vt  id  ad  d»,  ita  c n ad 
. .*  qux  quidem  cft  cictfius ] EU  tn,m  su  «d  CD.  tl,  di  «f  e*  er  comf onend.  a»  ad 
nr  'Ut  da  ad  a E , permutandoque  vt  bd  ad  D a , ita  CD  aa  a e . 

G Eodem  modo  fiet,  fi  velimus  futuere  punftum  faciens  vt  bd  ad  da,  ita  c d ad  rcdlam 
Jincam , &c.  ] Q^anamftt  reSta  linea,  qua  conflet  ex  vtrifque  a b , b c C Texta,  qua  pptefl , 
quod  quater  a b , b c continetur,  apparet  ex  1 8.  butus . 

jrimus  liber  de  proportionis  (c&ione  habet  locos  feptero,  cafus,  vigintiquattuor . & 
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determinationes  quinque,  quarum  tres  funt  maximx,  & dux  minimae,  atque  clima  s 
xima  quidem  ad  tertium  cafum  quinti  loci,  minima  vero  »d  fecundum  cafuinfcxtiU;ci,  , 
&adcundcinfcptiini.  maxima  etiam  cft  ad  quartos  cafusfcxti,  & feptimi  loci . 

Secundus  liber  de  proportionis f^ionc  habet  locos  feptein , cafus  vigimiquattuor 
& determinationes  feptem,  quarum  quattuor  funt  maximae,  & tres  minimx,  & maxi- 
ma quidem  cft  ad  fecundum  caluin  primi  loci  .&  ad  primum  quarti  Joci,  & ad  tertium 
tertii,  & ad  quartum  quarti  ,6r  ad  primum  fexti . 

Secundus  Jiberde  fpaci)  feitione  habet  locos  tredccim , cafus  feptem , determinatio- 
nes quattuor  ex  primo  ,in  idem  reducuntur  . 

Quxrct  fortaflealiquiscur  fecundus  liber  de  proportionis  feitione  habet  locos  qua- 
tuordecim,  fecundus  autem  dcfpacif  fedionc  habet  locos  tredccim : habet  autem  ob 
hane caufam.quod  feptimus locus  in  libro dcfpacii  fedionc  t.unquaminanifcflus omit- 
titur. Nam  fi  vtrxquc  paralJcJxliuexin  terminos  cadant , qualcfcumquc  ducantur 
fpacium  datum  abfeindunt,  etenim  xqualc  cft  contento  redis  lineis  ,qux  inter  tcrnji- 
nos,  & vtraruinquc  linearum  a p>  incipio  politione  datarun  coogrcfluui  interijeiun- 
tur.  in  libro  autem  de  proportionis  fedionc  non  adhuc  fimi  luet  contingit . obhoc  igi- 
tur excedit  loco  vno  in  fecundum  lccuudi,&  reliqua  ....... 


De  determinata  Jcclione  liber  primus. 

L E M M A I. 

Vtile  ad  primum  prxeeptum  quinti  problematis, 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXII. 


trhty  . 


<**• 

LRM.I. 


Sit  reda  linea  A b,  Se  in  ipla  fumantur  tria  punda  e DE,  fitque  A ne 
rcdangulum  redangulo  BDE  xqualc.  Dico  vt  bd  ad  de,  ira  efle  re-, 
dangulum  a«c  ad  rcdangulum  aec. 


Quoniam  enim  redangu- 

lum  ancxqualeeft  idib-  ac  d b 

dangulo , erit  vt  ad  ad  n b,  „4  * 

ita  bd  ad  dc.  .tota  igitur  A 

a e ad  totam  ne  cft  vt  bd  B 

ad  ne  : & conucrtendo  . rurfus  quoniam  redangulum  ad  e redangulo  edis  eft 
xqualc,  vt  ad  ad  db,  ita  erit  bd  ad  dc.  ergo  tota  ab  ad  totam  cb  eft  vt  bd  _ 
ad  dc.  erat  autem  vt  ic  ad  ae,  ita  en  ad  db.  quare  proportio  compofitacx  ^ 
proportione  as  ad  e b,  & ex  proportione  bc  ad  a f eft  eadem,  qux  componitur  * 
ex  proportione  bd  ad  D e,  & proportione  e D ad  n b . Sed  proportio  quidem  compo-  ® 
fita  ex  proportione  ab  ad  e r,&  ex  proportione  ic  ad  a e cft  rcdanguli  ab  e ad  aec 
redangulum:  proportio  vero  compotita  ex  proportione  bd  ad  dc;&  ex  proportio- 
ne cd  ad  de  cft  ca,quaiababct  bd  ad  de.  Vtigitur  bd  ad  DB.ita  abc  redangu- 
lum  ad  rcdangulum  a s e , quod  dcmuuftrarc  oportebat . 


ALITER.  Ll 

Quoniam  rcdangulum  adc  xqualc  cft  redangulo  BDB,ob  proportionem, & tota  E 
adjotam  ,erit  vt  a e ad  «e,  ita  ad  ad  db.  componendoquc  vt  vrrxquc  a - e : ad 
bc,  ita  ab  ad  bd.  quod  igitur  continetur  vtrifquc  ae,cb,&  bd  a;qualc  cft  redan-  F 
gulo  esc.  Rurfus  quoniam  cft  vt  a D ad  DB,ita  ab  ad  dei  & tota  a u ad  totam  >c 
eft  vt  bd  ad  oci  quare  conucrtendo,  coraponcndoquc  id  quod  continetur  vtrifq;  a e, 
en,  & 1 0 cft  xqualc  redangulo  abc.  oftcnfumautemcft  , quod  continetur  vtrifquc 
a b , e b , & b d xqualc  cfTc  redangulo  abc.  permutando  igitur  vt  rcdangulu  contcn-  E 
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JH*tuni  vtrifque  n ,cr  &i  pd  ad  <-(.ntemum  vtrifque  ab,c  »,  & di,  hoc  eft  vt  i»  ad 
di  iia  crii  ruftangLlum  abc  ad  a i c reQapguluin . 


COMME^T^^t^S. 

A Eritvt  ad  ad  db,  ita  ed  ad  ncl  Ex  tq.fexti elementorum. 

B Tota  igitur  a b ad  tutam  ited  vt  b n ad  dc]  £ni>  quinti  elementorum . Hae  au- 

tem  umnta  nos  reflituimus.  que  deerant  tn  Grxeo  codice . quire  ita  legendum  erit  x,  *A»  «>*  « 
»0  ufit  «Avr  T«»  >1  Ri»  it  1 1 Uftt  /y. 

C trai  antein  vt  t c ad  ai,  ita  c d ad  n a ] demonflratum  etenim eft totam  ai  ai  totam 
B c eJJi  , >r  ed  ad  rc  quare  conucrm.ic , vt  bc  ad  ab,  ita  erit  c D d Dt.  Cracut 

toicx  ¥ /l  i ij  oie  i fi  t rptt  itr  ea,  legendum  • fy  »f*e  tat  t « , 

T>  Sed  propoifio  quidem  coiupofitaci  proportione  ab  ad  ce.  & ex  preportione  bc 
ad  a e cftrcflanguli  abc  ad  aec  rcftangulum]  Ex  xj.fextt  elementorum. 

E Quoniam  rcflangulum  a d c a quale  eft  reftangujo  b de  , ob  proportionem , & to- 
ta ad  totain,  erit  vt  a b ad  bc  ,ita  a d ad  no  j Eft  enim  ex  iq.fexttvt  ad  ad  Dt  ita  ed 
ad  dc.  quare  ex  11.  qt-tun  vt  a f ad  bc  , ita  eft  a d ad  D b . 

F Quod  igitur  continetur  vtrifque  ae,cb,&  bd  aquale  eft  rcfiangulo  abc]  Ex  i<$ 
ftxti . ’ 

C Permutando  igitur  vt  rcfiangulum  contentum  vtrifque  a e,  c b & b d ad  contentum 
vtri'quc  ae,CB,&  DT  G-acus  codex  manus  eff  . que»,  nos  ita  reliittrmus  . it  ifa 
yttnai  dt  T»'  dmu'  eurafcfrlfr  T»t  ai,yf£*Se  fi  / Uftc  niapfnlfU  rir  * •, } « 

% *f»  t* 

H lloc  eft,  vt  bd  ad  ni]  /{eUangulaeqim  , quorum  eadem  eft  altitudo  ita  f e habent  ficati 
hafet  ex  prima  fext  elementorum . 


aliter: 

J.  E M.  In  primum  praereptum  quinti  problematis , premonftrat  is  tamen  duobus,  quat  dein, 
cepsctponcntpr. 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXIII. 

Sit  reda  linea  ab  xqualis  CD,&  in  ipfr  CD  limatur  quoduis  pun* 
dum  E.  Dico  redangulum  acd  xqualc  cile,  & rcdangulo  aed,  & 
redangulo  bec. 


Secctur  b c bifariam  in  t . ergo 
reAangulum  acd  vna  cum  qua- 
drato ex  cf  aquale  eft  quadrato 
exFD  eadem  ratione  rcflangulum 
aed  vna  cum  quadrato  ex  fe  *- 


quale  eft  quadrato  ex  fp.  quare  rc&aneulum  acd  vna  cum- quadrato  ex  cp  aquale 
cftrefHlngulo  aed  vna  cum  quadrato  ex  fe.  hr  c eft  vna  tum  rcflangulo  bbc,&  co, 
qi.odfttcx  cf  quadrato,  conimuneaufcraturquadiatumex  cf.  reliquum  igitur rer 
{Ungulum  acd  aquale  eft reflangulo  aed  & reftangulo  bec. 

X Ergo  refUngulvm  acd  vna  cum  quadrato  cx  cf  aqualecft  quadrato  ex  fdJ  Kx 
q.  fecundi  elementorum . 

B Hoc  eft  vna  cum  eftangulo  b i c , & co  quod  fit  ex  cf  quadrato]  neliangulum  emm 
" »ic  V Matum  quuuretocx  c i aquale  eft  quadrato  ex  fi  per  6.  ciufdctn  . 


THEO- 


QlfjiliZOHj 
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THEOREMA- XXI.  PROPOSITIO  XXIV. 


LEM- 


* IjftJcm  pofitis  fit  pundum  E extra  lineam  a d . Dico  nirfus  redangu-  W 
lum  bec  rcdangulo  a e d , & rcdangulo  bdc  arqualccfle . 


8 

-l- 


V 

-1- 


J: 

•U4 


D 

-1- 


A* 

S 

B 


Secetur  rurfus  bc  bifa- 
riam in  pun<fto  f.  erit  re-  * . 
ftangulum  bec  vna  cum 
quadrato  ex  e f cqualc  qua- 
drato ex  fb.  ergo  reflan-  * . 
gulum  eec  vna  cura  quadrato  ex  cf  surale  eft  rc&angulo  abd  vna  cum  eo,  quod 
titex-DF  quadrato,  hoc  cft  vna  cum  re&angulo  bdc,&  quadrato  ex  e f.  commune  H 
auferatur  quadratum  ex  er.  reliquum  igitur  rectangulum  bec  aquale  erit  rc&angu-  E 
lo  aio  , & rc&angulo  bic« 


l T 

C 
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v Dico  rurfus  re&angulqm  bec  re&angulo  aed,  & rc&angulo  bdc  squalc|cflc]  A 
Crocus  codex  o’t*  TAKir  rt  yan  </fu'  (It  y /r»r  ni  ■vire*  fed  legendum  Videtur  nji 

MVB1  Tgl  A I f*  . 

Erit  rettangujum  bec  voa  cum  quadrato  ex  cf  squale  quadrato  ex  fb]  E.r  fexta  B 
fecundi  elementorum  • • 1 ' 

Ergorcttangulum  bec  vna  cum  quadrato  ex  cf  squale  cft  reftangulo  aed  vna  C 
cum  eo,  quod  fit  ex  df  quadrato  J i\i  8 angulum  enim  aed  pna  cum  quadrato  (X  d (t-  '* 
militer  aquale  efl  quadrato  ex  F e • per  Jextam  fecundi  elcmentorum.Gracus  codex  /ror  ib  ni 
tS*b'  a It  fed  legendum  ni  wo'  * • t1 . 

. Hoceft vnacumrcftangulo  bdc,  & quadrato  ex  cfj  Efl  enim  rcftangulum  bdc  D 
pna  cum  quadrato  ex  C f aquale  quadrato  ex  d t per  fextam  riufdem . ' Gratus  codex  rar&Jr 
rpj  liuo'  /8  y f Kf  t*  *n'  y £ ego  legendum  puto.  TxrZb  rS  <an  &_$y  , £ 7S  5l w'  y £ . 

Reliquum 'igicurre^angulum  beo  equalc  erit  reftangido  a e redtangujo  b d c)  E 
Graeus  codex  ni  \tn  jff  a f'  t fed  legendum  ni  ■vW  $>’.  a i X . 

THEOREMA  XXII.  PROPOS'iTmXXV. 

• • | i O ? ii  v » > • r • 

, t r ir 

His  pra:mon (Iratis  oftendandum  cfi:  fi  redangulum  a b c xqualc  fit  y 
rcdangulo  db  e^  ve  db  ad  be,  ita  cllc  redangulum  adc  ad  aec  re-  A 
danguium,  • 


ItlL, 


TiV 


et 

a 


A 

-t- 


C 


B 


. Ponatur  ipfi  cf.  squalis  f(a,  . 

Quoniam  igitur  rcttangulu  aec  p 
squale  cft  repagulo  d b A,  com-  — 
mune  apponatur  rc&angulum  * 
fbe  ergo  totum  rC<ftanguluin  ex 

DF,be  squalqcft  rcdtangult»  fbb,  & rcttnpgulo  abc.  Jisc  autciq  ex  antecedenti 
squalia  fuht  rcdtangulo  fc  e , hoc  cft  reftangulo  a r e . alfumatUr  extrinfecus  re>5tan- 
gulum  fdb.  ergo  vt  rcctanguluin  fdb  ad  rectangulum  ex  fd,bb,  videlicet  vt  de 
ad  rb,  ita  rectangulum  fdb  ad  rectangulum  a e c . & eomponcndo  vt  db  ad  bp,  ita 
rectangulum  fdb  vna  cum  rectangulo  a * c ad  rcctangulym  abc  fed  rectangulum 
fdb  vnacumrcctangulo  aec  squale  cft  rectangulo  adc  ex  antecedente , vt  igitur 
db  ad  bb, ita  rectangulum  adc  ad  reqtangulum  Atc.1  . ■ . r ^ . 


: 2 o. 

i*  a . 

3 


R 

r/ 

D 

E 

F 
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K 


C O M tf  t^T  A H.IV  i' 


'A  Vt  d s ad  * b , '*»  efle  reftangulum  a d c ad  a i c refilangulum  ] Grtcus  codex  yh, 
* trra,  mt  « X/3  ty- fcdlegendum  M.  „ 

B Ereo  totum  reftangulum  cibf,  bb  «quale  eft  reftangulo  t»«  , « reflangulo 
a»  cl  Reft  insutum  enim  ex  df  , «b  ,*qualc  ejl  duobus  reSanguhs  D»B  ,«T  ttt  cx  prim* 
fecundi  elementorum . Gruem  codex  . c*.»  df*  t • «*»•'  t {<  »«»  ,fl  T#T‘  cjrf>  legendum 
autem  e/l  .*Aw  r*’  ««'  X£  * • <«»  •«  r£rs  &c. 

C Hecautem  ex  antecedenti  «qualia  funireQangulo  »ch  J«r  xj.bwus. 

D Hoc  e fi  rc&angulo  aec]  Quoniam  cmm  r A faRae/l  aqualis  ci , fi  addatur  vtnqucj 
communis  a c , ent  r C aqualis  ais,  & ideo  ex  p rima  fexti  elementorum  rcOaugulum  FCI 
rcftangulo  a bc  efl  aquale. 

E Videlicet  vt  di  ad  bb]  ex  prima  fexti  elementorum. 

F Ita  reftangulum  f d b ad  rcdlangulum  aec,  & componendo , vt  de  ad  >b,  ita  re- 
ctaneulum  fde  vna  cum  rcftangulo  a bc  ad  reftangulura  aec.  Sed  reftangulum 
ide  vna  cum  reftangulo  aec  «quale  eft  reftangulo  adc  ex  antecedcte]  Hunc  heu 
tt*  reflituendum  cenfutmusjn  Graco  enim  codice  fic  legebatur  ot»  i,  <im' W*  ty  hd  t.'  *ft~ 
wr,.ri...  in,  «i'  « \m  W *ty,/ed  forte  it*  re/htuetur . dru  n'  <m'  & (t , rnric 
v»»'  «•>  ntUm  df*  •>  » X*  vf  t * /S i ,»•»•«  r»*W  ^(X«  <a >V««» 

r,,'f  T1  W *r«.>X,A«  r«'  o*»'  ifS  {Xf  («f*T  w # u»  X«ri'e-tn»f«H<iw  Im 

fe'  mf  W W » 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVK 

LVI.M  Si  fit  triangulum  abc,  & dux  rc&x  Iincx  ducantur,  vt  ad,  ae, 
ita  vt  anguli  bac,  dae  duobus  redis  fint  xqnalcsjcrit  vt  rc&angulum 
B cD  ad  rcdangulum  BED,  ita  quadratum  cx  c A ad  quadratum  ex  A E. 


Si  enim  circa  triangu- 
lum aed  circulum  de- 
feribamus , fit  lineas  ea, 
c a producamus  ad  pun- 
yi  £ta  io,  transferetur  re- 
ftangulum  quidem  ecd 
ad  reftangulum  o c a , rc- 
flangutum  vero  b e d ad 
R reftangulu  f b a,  fit  opor- 
tebit permutando  qu«- 
rere  fi  eft  vt  reftangulum 
cca  ad  quadratum  ex 
c a ita  reftangulum  f e a 

« J ...  _ . I - 


c a iw  rc£langulum  f e a - 

C ad  quadratum  ex  ba.  hoc  autem  idem  eft, ac  fi  quatratur , fi  eft  vt  cc  ad  ca  , ita  im 
D ad  b a.  fi  igitur  gf  parallela  eft  ipfi  oc,erit  vt  oc  ad  c a ita  fb  ad  ba.  parallela  ett 
t p autem.  C?ioniam  enim  anguli  bac, dae  duobus  redis  funt  «quales,  ent  dab  an- 
G eulus  «qualis  ipfi  bac.  Sed  angulus  quidem  dae  eft  «qualis  angulo  fbd  extra 
H quadrilaterum;  angulus  vero  bag  «qualis  angulo  bfg  . angulus  igitur  fb  d angulo 
K bfo  «qualis  erit  i fit  funt  alterni,  ergo  gf  parallela  eft  ipfi  bc.  hoc  autem  eft  quod 
quaerebatur. 


COMMEATU 


a Transferetur  reft angulum  quidem  bcd  ad  reftangulum  gca»  reftangulum  vero 
BSD  ad  reflangulum  eha  ] Hoc  e/l  reff angulum  cca  ent  loco  rett  anguli  icd,  vtpote 
ipCi  aquale,  & rcllangulum  fba  locortilanguli  beo  ex  }6.tcrtij  eltm. 


I 
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Ht  oportebit  permutando quarrere,  fi  eft  vtrccftangulura  ac  a ad  quadratum  ex  c a,  B 
ita  rcdangulum  FEA  ad  quadratum  cs  ia]  Si  enim  uoc  aemon/lrukmjherii , jiqut  tur 
permutando  Vt  reti  angulum  c a.  a ai  re  ii  angulum  r b A , boc  efl  Vt  reUangulum  r c L>  ai  re. 
eiangulum  B B u , ita  effe  q uadratumex  ca  ad  quadratum  rx  ab,  quod  demoujirare  op  net. 
Gratus  codex  i,*  vV;  >V  rt' <mt'  i-  nya.  ego  legenda  arbitror  opttirtt  truA- 

A*f  furori  ti  Hir  ut  it'  w'  + »»«• 

Hocautcmidcmeft.acitqureratur,  fieftvt  gc  ad  ca,  ita  pn  ad  ea]  Vt  cunttre  C 
d angulum  c C a ad  quadratum  ex  c +,  /M  c c ad  c a : Cr  Vt  reti  angulum  r tu  ad  quadratum 
ex  B a , ita  f e ai  B a ex  prima  /ex ti  elementorum . 

Si  igitur  gf  parallela  eft  ipfi  Bc,crit  vt  cc  ad  c a , ita  fe  ad  b a ] Fient  tmmtfian-  D 
gula  a r G , a B c inter  fe  pmilti . quare  >f  g a ad  A F , ita  erit  c a ad  ab,  j?  pti mutando  Vt 
oa  ad  ac,  ita  fa  ad  ab,  tomponendrque  Vtcc  ad  ca  ,na  fe  ad  i:.A . 

Erit  vt  gc  ad  c a,  ita  FE  ad  E a J Hac  nos  addidimus  , qua  m Grxco  codichicn  erant , E 
quare  ita  legendum  erit  ti  ttpa  ibi  d > £ wopuiiAnAtt  si  fi  y ylrntu  ■ y u/it  $ y m 
n'  opi t t«>  • a £Ji*  U, 

Erit  dae  angulus  squalis  ipfi  bagJ  Suat  enim  & anguli  gab,bac  aquales  duobus  p 
redis,  ergo  dempto  c mmunt  angulo  bac,  f nt  reliquus  i>  a i:  reliqua  bag  aqualis . 

Sed  angulus  quidem  dae  eft  sequalis  angulo  fbd  extra  quadrilaterum  ] Hoc  nos  q 
flqiicnti  lemmate  demondrabimus.Sit  qn  inrilaierum  abcd  m ttrculo  dejtriptum.gf  ad  ad  £ 
producatur.  Dico  angulum  cdb  angulo  abc  aquale  effe  • 

Sunt  enim  anguli  abc,  adc  opp  litis  duo- 

— e 


bus  redis  aquales  tx  u.  terti f elemento/ um  , 
Sed  & anguli  a d c,  c D & /iinr  aquales  duobus 
redis  .dempto  igtturcommuui  angulo  adc, 
relinquetur  angulqs  cdb  angulo  abc  *. 
qualis  . Eodem  modo  in  reliquit  angulis  demo u- 
(1 /ratio  fit t . 

Angulus  vero  BAoequalU  angulos  fsI 
fx  »1  tertij  elementorum , 

Et  funt  alterni  ergo  o f parallela  eft  ipfi 
bcI  Ex  17.  primi  elementorum . Grtcusco* 
dex  i,  iteir  ir»>A«|  ipa.  Sbir  drc.  legendum  9 
fifir  ir «M«;  rrupa  MiAte  ipa,  ir/f. 


H 

K 


THEOREMA  XXIV.  PROPOSITIO  XXVII.1 
ALITER. 


Sint  in  triangulo  abc  anguli  bac,  da  e duobus  redis  :r  quales.  Di-  A 
co  vt  redangulum  cbe  ad  rcdangulum  c de,  ita  dic  quadratum  cx  p A 
ad  quadratum  ex  ae,  • • 

Ducaturpcr e ipfi Acpa-.  a 

rallela  e f.  atqualis  igitur  B 

tft  angulus  d a b angulo  apb  p.</ 

& propterea  rcAanguluin  \ n.  q 

fbg  quadrato  ex  as  efl  at-  / \ \ N. 

quale  • Itaque  quoniam  vt  / X. \ U 

ac  ad  fb,  ita  eft  cp  ad  bb.  / d/_ \\f  \ r 

Vrautcm  ca  ad  GB.itaco  g 

ad  d e,  erit  proportio  cora-  p 

polita  ex  c a ad  p b .&cx  c a ad  g e eadem , qua;  componitur  ex  cb  ad  be  ,&r  cx  cd  G 
ad  db.  Scd: proportio  compofita  ex  ca  ad  fe,  & cx  ca  ad  ca  eft  quadrati  ex  ca 
adrcAangulum  Frc.hoccftad  quadratum  ex  ak.  compofita  vero  cx  proportione 
cb  ad  k h ,&  cx  proportione  cd  ad  de  eadem  eft,  quafreiftanguli  oke  ad  cdb  re- 
ftangulum . eft  igitur  vt  reftangulum  cb  e ad  rcftangtiluni  c u b , ita  quadratum  cx  c a 
ad  quadratum  cx  ae, 

L 1 % 


LEM. 

V1L 


COM- 


PAPPI  MATH.  COLL. 


2.68 

I 

C07>tME?iT^J{irS*  ' 

A Dico  vtrc&anguium  cjf.  adrc&angulum  cdb,  ita  elTe  quadratum  cx  ca  ad  qua 
dratum  cx  At]  Crocus  codex  01 1 ylmm  it  ro'<o»'  yfi  <f  «r#V  ire*  <*n  fi  1 f fed  leger, dum 
clt  9 7i  ylrtrai  it  70  \ssn‘  yfit  ^fot  r«'  •&»'  y J'#,  rt  ex  conctufione  apparet . 

B Aequalis  igitur  dl  angulus  d a e angulo  a p b ] jinguli  enim  bac,  d a e funt  aquales 
duobus  retiis , vt  pofutmus  . Sed  & anguli  b ac  , a p e aqualis  funt  duobus  retiis  ex  pri- 
mi elementorum . quare  fubiato  communi  angulo  bac,  relinquitur , angulus  dae  tpft  ajb 
aqualis  • 

C £t  propterca  rcftangulum  fig  quadrato  cx  abcA  aequale  ] Quoniam  enim  triangu • 
li  AGE  angulus  GAB  e}l  aquahs  angulo  a f e,  trianguli  mb,&  angulus  aef  efl  Ptnque 
communis ; erit  & reliquus  reliquo  aqualis,  triangulumqut  triangulo  fimtle , quare  Vt  f e ai, 
EA  , Ita  efl  a E ad  bg  rctlangnlnm  igitur  feg  quadrato  ex  ab  aquale  erit . 

D Itaque  quoniam  vt  A c ad  f e ita  cft  c c ad  e e J Ob  triangulorum  abc,fbb  fimi  itu • 
dinem . 

E Vt  autem  CAad  GE,ita  cd  ad  deJ  Ob  (fmilitudincm  triangulorum  adc,gde. 

F Erit  proportio  compotita  cx  c a ad  i b,&  cx  ca  ad  ge,  &c.  ] Gratus  codex  • it* 
avinnnirot  7kts  iS  rSt  ya-tr^f  £ i *vri  nt  yf  nt.  Scribendum  autem  juu’t#7»V 
y * '•fit  nt , 

G Sed  proportio  compofitacx  ca  ad  fe,  & ex  CAad  gb  clt  quadrati  cx  ca  ad  rc* 
fctangulum  fbg  &c.  ] Ex  x}.  fexti  elementorum . 


THEOREMA  XXV,  PROPOSITIO  XXVIII. 


L E M 

V1IJ.  Sic  rurlus  vterque  angulorum  baij,  gad  re&us,.  Dico  vt  reftangu- 
lum  bc e ad  rc&angulum  BDE>  ita  efle  quadratum  cx  ca  ad  quadratum 
cx  A d , 

e ' 

^ 5*  ^ - Ii  1^3  b 

Ducatur  per  d ipfi  ac  paral-  ■ va«,  tWa 

lcla  f c . & in  quo  punfto  conue- 
A niteum  au  fit  g;  rc&us  igitur  cft  / 

angulus  Aftp.  Sed  & reatus  cft  ’ 7 * **\ 

B f A g.  ergo  rectangulum  f d g qua- 
drato ex  d a eft  a.*qualc,&  vt  qua- 
dratum cx  c a ad  quadratum  cx  <■  , f \ 

, ' a n,ica  quadratum  ex  cA  ad  fdg  . _ , ■.  n t 

rectangulum  .Sed  proportio  qua- 
drati  ex  c a ad  rectangulum  f do 

fcompofita  oft  ex  proportione,qua  f ■ 

C habet  c a ad  DGjhoc  cft  cb  ad  ed,&  ex  proportione , quam  ca  habet  ad  fo,  hec 
j)  cft  cb  ad  bd  . proportio  autem  compofita  ex  proportione  c.?..ad  tr,&'  cx  propor- 
tione) cb  ad  bd  eadem  cft  ,qufrcctapguli  bce  ad  rectangulum  *de.  Vt  igitur  re- 
ctangulum bcb  ad  rectangulum  b pe,  ita  cft  quadratum  cx  ca  ad  quadratum  ex  ad. 


COMMET^T^J^iyS, 

. / * ^7  1 *'*  # 

, -.  v • : - ..  . ; \,t;  - • 

Rectus  igitur  eft  angulus  adf]  Ex  »9*  primi  elementorum  parallela  enim  funt  ac,fg, 
& angulus  D ac  cflrcBus . , 

Ergo  rectangulum  spQ  quadrato  cx  da  eft  aequale]  Ex  8.  17.  fexti  elemento- 

rum, 

Q Hoc  cft  ce!  ad  bd]  Ex  4,  fexti  obpmilituiintm  triangulorum  aec,deg,  . 

j)  Hoc  eft  c b ad  b d J S imita  tum  Junt  triangula  a b c , f b d . 


I 


UBER  SEPTIMVS, 


X6  9 


THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXIX. 


LEM. 

IX. 


Quod  cum  ita  (it  antadidum  lemma  aliter  dcmonftrabimus . videli-  A 
cet  vt  b d ad  D E,  ita  efle  redanguium  a b c ad  redanguium  AEC» 


,n 


& 


B 


Erigatur  a pundo  n qu$- 
uis  reda  linea  pf,  A re- 
dangulo  a ne  xqualc  po- 
natur quadratum  es  df; 
iunganturq;  \f,cf,ef,  bf. 

Quoniam  igitur  redangu- 
lum  adc  aiqualc  eft  qua- 
drato ex  df,  erit  angulus 
ero  angulo  a aqualis.  Rur- 
fus  quoniam  redanguium  bdb  atqualcefl  quadrato  ex  df  , angulus  pp  e angulo  b q- 
qualis  erit.  Sed,  & angulus  cfd  arqualiscft  angulo  a.  totus  igitur  angulus  cfb  an- 
gulis aicU  aqualis,  anguli  autem  ab  \na  cum  angulo  afb  duobus  redis  aquales 
lunt  .ergo  & anguli  afb,cfe  funt  aquales  duobus  redis,  eft  igitur  ob  lemma  pra-  C 
cedens  vt  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  ex  ^b,  ita  redanguium  abc  ad  rcdan-  O 
gulum  abc.  Sed  vt  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  ex  Et,  ita  eft  bjl»  ad  de.  Vt 
igitur  b o ad  d e , ita  a * c redanguium  ftd  redanguium  aec. 


. ,** 


Quod  cum  ita  didum  fit  ante  didum  lemma  aliter  dcmonftrabimus  ] Lemma  illud  de-  A 
mon{tratumcJlmzi.  huius.  Sit  enim  rcfta  linea  ab  , in  qua fumantur  tria  punffa  cbe,.W 
fit  redanguium  adc  aquale  rcffangulo  b d b • ent  Vt  b d ad  o e , ita  redanguium  abc  ad 
aec  rtda  g'lum.  . . • ) 

Quoniam  igitur  redanguium  adc  sequalc  eft  quadrato  ex  df*  erit  angulus  cjd  p 
angulo  a aequalis  ] Eli  enim  ex  iq.fexti  eUmentorum}Vt  a n ad  n i,lta  f D -ad  D C . qua-  -j 
re  triangulum  adi  fimilt  efi  triangulo  f D c i quod  angulus  c D F fit  vtrique  communis,  & 
circa  ipfum  latera  proportionalia  . angulus  igitur  cfd  angulo  daf  aqualis  eru.  & eadem 
ratione  colligitur  angulum  dee  angulo ;dbf  effe  aqualem,  # 

Eft  igitur  ob  lcm.na  praiccdens  vt  quadratum  ex  bf  ad  quadratura  ex  pe,  it^  re*  C 
danguium  abc  ad  redanguium  aec]  Ex  io. huius.  i ■ , •.  _ 

Sed  vt  quadratura  ex  bf  ad  quadratum  ex  f e,  ita  eft  id  ad  p a]  Quoniam  enim  D . 
triangulum  bdf  fimile  efl  triangulo  p de,  erit  ve  b d ad  D r,  ita  fd  ad  de  & ideo  Vt  pri-^  ‘ 
ma  ai  tertiam  , ita  quadratum  prima  ad  fecunda  quadratum , boc  cfiyt  Bo  ad  bf. , *ta  iua~  (Cxti*. 
dratumex  id  ad  quadratum  ex  df*  fei  rurfus  XJt  bd  ad  de,  ita  pp  ad  fe  ob  fimilitudi->  +iicxti. 
nem  eorundem  triangulorum  bdf,fdb,  & Vt  quadratum  ex  bd  ad  quadratum  ex  DF.ita 
quadratum  ex  bf  ad  quadratum  ex  p e .-ergo  Vt  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  a x pe  , ita 
B D ad  D B.  Gracus  codex  duC  df  7»'  rd  ^ea'  £ t ,irof  o«ir  d /3 1'  *fdf  $ • . pofi 

qua  hac  leguntur  irtr  df«.  in  7«'  )8<Pi  tJ  ierp*  qua  omnino  delenda  funt . non  enim 

illud  ex  antcdiBis/cquitiir^uod  inpnniipiopoHtbatur . ,/* 

* . ' 1 .C  . i ; i . UT 

LEMMA  vtile  ad  fecundum  praeceptum  ciufdem  problematis . 

. . • E X I J A 

THEOREMA  XX  VtI  I.  PROP  OS  ITIO  XXX.. 


■»/ 


LEM. 


Rurliis  cum  aequale  fit  redanguium  a de  redangUlo’  b d c , ofien-  X. 
dendum  cit  vt  bd  ad  dc,  ita  efle  abe  redanguium  ‘ad  redanguium 


EGA. 


Quoniam 


i7«  PAPPI 

A Quonianl  enim  eft,  vt  b d ad  d i 

B ita  *.ad  dc,  erit  tota  ia  adto- 
C tam  ct,  vt  tu  ad  ui.  Rurfus 
quoniam  vt  a d ad  d a , ita  t v ad 
~ d - , ent  rciiqua  a e ad  reliquam 


MATH.  COLL, 


£ a c , vt  10  ad  i>  c . erat  autem , & vt  a d ad  de,  ita  a a ad  ea , ergo  proportio  com- 
potita ex  proportione , quam  habet  a d ad  ua,  & e«  ea , quam  a d habet  ad  ne,  que 
quidem clt  proportio  id,dc,  eadem  eft , qua:  componitur  ex  proportione  ab  ad  ce, 
ijfnti.  i proportione  eaad  ac  :qua:  eft  proportio  rcdlanguli  Aia  ad  rcftangulum  ECA,vt 
p igitur  bd  ad  oc,  ita  erit  redUngulum  abi  ad  pca  rc&angulum  , quod  dejnonftra- 
rc  oportebat , 


ALITER, 


14.  (citi.  Quoniam  eft  vt  ad  ad  di  ita  cu  ad  di,  erit  reliqua  a c ad  reliquam  eb,  vt  ad 

iv.qumti  ad  o & componendo  vt  vtracque  ac,  a b ad  ei  , ita  ab  ad  bd.  ref (angulum  igitur, 
iB.fcxti.  qu.xl  continetur  vtrifquc  a c,  eb,&  a o aquale  eft  rcftanulo  abe.  Rurfus  quoniam 
G vt  au  ad  ua  , ita  eft  luaduc,  erit  rciiqua  ie  ad  reliquam  ca,  vttBaduc.  & 
componendo  , vt  vtrieque  ca,  ac  ad  ac,  ita  ec  ad  cu.  ergo  rcAangulum  , quod 
H vtriiquc  bb,ac,&  cd  continetur,  rcdlangulo  eca  eft  aquale.  Oflcnfum  autem 
eft  rcftangulum  contentum  vtrifquc  & an  sequalc  cile  reflangulo  abe.  vt 

igitur  rclUngulum  contentum  vrrifque  ac,bb,&  bd  ad  contentum  vtrifquc  ac,  e e, 
& c d , hoc  eft  vt  ao  ad  oc,  ita  eft  rcfiangulum  abb  ad  reitangulum  eca.  quod 
oftendercaoportebat , 


C0MMK7^TU\irS, 

A Quoniam  enim  cft,vt  id  ad  sB.ita,  ad  ad  ds]  Ex  14.  fexti  elementorum . 

B Erit  tota  a a ad  totam  CE,vt  auadDBj  Ex  11.  quinti  elementorum . 

C Rurfus  quoniam \t  an  ad  DA,ttasDad  dc.]  Ex  iq.fexti elementorum . 

D Eritrcliqua  au  ad  reliquam  AC.vt  tuadUc]  Ex  i9.qnintt elementorum. 

E Ergo  proportio  componta  ex  proportione,  quam  habet  »u  ad  ub,  & ex  ea, quam 
bd  habet  ad  dc,  quae  quiderii  eft  proportio  bd  ad  dc]  Troportio  enim  compifita  ex 
proportione  iuiIde,^  ex  proportione  *d  ai  nc,  e f proportio  rcBanguli  aut  ai  re- 
Singulum  CDt,bore/l  ar>  ti  ne. 

jr  Vt  igitur  fD  ad  do]  Gruens  codex  ffer  ste  •*  fi  f ( W f /•«  legendum  autem  mdc» 
tur.  Rir  JfU  ie  »'  fii  mt>t  rit  tf. 

G Eritrcliqua  be  ad  reliquam  ca,  vt  ip  ad  dc]  Grucus  coiex  *«»»  if*  » fit  *r>t 

AarritV  tit  y » Xbr  it  it  & *•'>•*  it  i li  «'»  *7-  Sei  uoi  Verbi  illi  it  it  W 

Imymr  cr.nl  ullo  omijimus  tamquam  juperuatenea,  dr  ab  aliquo  add/M. 

H Oftenfum  autem  eft  rcflangulum  contentum  vtrifquc  »c,ii,Jiiu  «quale  effe  re- 

ftangulo  abe.  Vt  igitur  reflangulum  contentum  vtrifquc  ac,b«,&  bd  ad  con- 
tentum . &C.  ] In  Gutto  c iicc  htc  i-fii'  rantur  It»  ni  -*n  t J 

ftf  OfLt  trlf*  rit  t y 1 fi  t Kf  t it  fi  t nfit  « &c. 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXXi; 

ALITER. 

Hoc  autem  oftcnfo  fit  ab  squalis  CD,  & fumatur  pundhim  aliquod 
Oltendendum  eft  rc&angulum  aso  rcdangulo  acd,  & rcctangu- 
BSC  xquajc  effe. 


LIMi 

XII. 


E. 

Io 


Secetur 
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Secetur  * c bifariam  in  > 

punito  p.  erit  rectangulum  A > ■ p c d 

no  vna  cum  quadrato  cx  . - — i . .1  i ■ . i-  - — . — 

bp  zquale  quadrato  ex  df: 
rcdtangulum  autem  acd vna 

cum  quadrato  cx  cf.  eft  xqualc  ei  quod  fit  ex  df  quadrato,  ergo  rcdtangulum  afo 
vna  cum  quadrato  ex  ep  zquale  eft  rcdtangulo  acd  vna  cum  quadratocx  cp,  hoc 
eft  vna  cum  rcdtangulo  bec  & quadrato  ci  i(.  commune  auferatur  quod  fitex  tr 
quadratum,  reliquum  igitur  rcflangulum  abd  rcdtangulo  aco  & redtangulo  esc 
zquale  erit.  * 


THEORE-MA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXII. 


lEM. 

XIII. 


Hoc  demonftrato  fit  rc&angulum  abc  xqualc  rcdangulo  D bh.  Di-  A B 
co  vc  DB  ad  be,  ita  ellc  adc  rectangulum  ad  rectangulum  aec. 


Ponatur  ipfi  c n zqualis 

a p,  erit  ob  antecedens  redlan  ' i 1 t 1 

gulum  p e d zquale  redtangu  ' a e » c ° 

lo* co,  & rcdtangulo  a b c.  _ C 

Quoniam  autem  rcdtangulum  abc  rei!  an  gulo  dbb  eft  zquale, quodeumq;  eoru  aufe- 
ratur a rcitangulo  fbd,  reliquit  erit  rcAangulu  t co,  hoc  eft  adc  xqualc  rcdtangulo  D E 
ex  db,&  f h.  Rurfus  quoniam  rectangulum  abc  eft  zquale  rcdtangulo  dbb,  erit  F 
ob  proportionem,  & diuidendo  vt  a b aa  t b , ita  nc  ad  cb  , hoc  eft  f a ad  bc.  tota  G 
igitur  pb  ad  totam  gc  eft  vt  ab  ad  bb  , & propterea  rcdtangulum  fbi  eft  zquale  .♦. leni» 
rcdtangulo  cea.  oftenfum  autem  eft  rcdtaugulum  cx  pe  & id  zquale  rcdtangulo 
adc.  quare  permutando  vt  rcdtangulum  cx  b b & bd  ad  rcdtangulum  fbb,  hoc  eft,  i.feici. 
vt  a s ad  i b , ita  rcdtangulum  a d c ad  a b c rcdtangulum . 

N COMMtUTUUirS. 


Sit  rcdtangulum  abc  zquale  rect.ingulo  tibs.  Grecus  codex  *•’  vmf  fV  a$ > A- 
in,  -nS  \m'  1 1 legendum  au.  em  mi  vrt'  W $t  i. 

Uico  d* p ad  b g , ita  efle  adc  rectangulum  ad  rectangulum  a f c ] Grtcus  codex  B 
tn  Mr  lira  t»'  »t#'  «i  J“.  fed  fcnbcndum  imu  it'  Crt  dft  nty  mytt  r«*  «’»•'  dft  ««  y. 

ciuodtumquc  c ,rum  auferatur  a rcctangulo  p b d , reliquum  erit  rectangulum  ex  d j C 
Demon  Irarum  etenim  eft  reBanguium  f B D aquale  duobus  rcBangul.t,  Videlicet , rcBangulo 
ABC.Cir  rcBangulo  F C D.  „ 

Hoc  eft  a D c 1 Qjtippe  cum  a p p tp  a pt  aqurlit  ipfi  cd  . D 

Aequalis  rcctangulo  ex  db  & fb]  t^am  reBanguium  pbd  ex  prima  fecundi  efl  aqua-  E 
le  duobus  retiinguhs,  reBtngulo  fe  lices  ex  Di  & f d & rcBangulo  dbb.  quare  ablato  re- 
Banguto  dbb  relinquetur  rcBangulum  ex  db  & fb.  reBanguium  igitur  pcd,  boc  eft 
ADC  rcBangulo  ex  DB  & pb  aquale  erit.  • 

Erit  ob  proportionem  Scdiuidendo  vt  ab  ad  eb,  ita  nc  ad  cb]  Eft  enim  *t  ab  ad  P , 
B B , ita  D b ad  B c quare  dtutdcudo  Vt  a b ad  bb  , na  nc  ad  D f. 

Tota  igitur  p b ad  totam  ac  cftvt  ab  ad  bb]  exii,  quinti . G 


THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXIII. 

LEM. 

Hoc  prxmiflo  idem  aliter  demon^rabirur.  *iV* 

Sic  criangulum  a b c, & intra  ducantur  rtclx  linex  AD,AE,qu$vtrum-  b 
que  angulorum  abe,  cad  retium  efficiant.  Dico  vt  redangulum  bCe 
adrc&angulum  BDE,itacfic  quadrarum  cx  CA  ad  quadratum  cx  ad. 

Defert-  , 


4 


i7i  PAPPI  MATH.  COLL, 

C Tcfcribatur  circa  abe  triangulum  cir- 
culus affg,&  fc»  iungatur.  Quoniam 
igitur  rcftus  efl  vicrquc  angulorum  bak, 

D ca  o ,crit  vtraquc  be,fg  circuli  diameter. 

E quare  centrum  cius  cftpun&um  h.  &cum 
fh  fit  arqualis  ne,  erit  vt  ac  ad  cg,  ita 
a n*ad  n >• : & conucrtcndo . Sed  vt  o e ad 
c a,  ita  elt  rc&angulum  a cg  ad  quadratum 
E ex  ca,  hoc  cft  rt ^angulum  bcb  ad  id, 
quod  ex  ca  quadratum : & vt  f n ad  da, 
ita  rc&angulum  f da  ad  quadratum  ex  da 
Q hoc  cft  rc&angulum  >in  ad  quadratum  0 

ex  da,  permutando  igitur  vt  bcb  rcftangulum  ad  reftangulum  »dh>  ita  erit  qua- 
dratum ex  ca  ad  quadratum  ex  ad, 


!>' 

F. 


COMMETiTa^lVS.  ’ 


* 

Mt  S 


« 

• . <- 


. Hoc  praemi  flo  idem  aliter  demonftrabitur  ] Hoc  fcilitet  quodfequitur . 

Sit  triangulum  ab,c>&  introducantur  reflat  line«e  a d,  a c,  qus  vtrumque  angulo- 
rum b a b , c a i > reflum  efficiant.  J Qpirtct  autem  angulum  b ac  vbtufium  ejje  alloqui , 
quod  proponitur  fieri  non  po/Jct . 

Dcfcribatur circa  abe  triangulum  circulus  a bfc]  Hoc  eft  circa  triangulum  adb 
defcnbatur  circulus , Cfi  produci  a a p tpfum  in  punSo  f fecet ; refila  Vero  linea  ac  fccct 
tn  c . 

Erit  vtraque  bb,fg  circuli  diameter]  %x 31. (ertij elementorum , 

Et  cum  f h fit*qualis  hg  , erit  vt  ac  _ a_  * 

ad  cg,  ita  ad  ad  df]  Ducatur  d punBo 

G ad  b n rcfta  linea  GK  , qua  tpfi  ad  fit  pa-  / / / 'Os?  ' 

rallela  fient  triangula  Dfh,HOK  inter  fc  fi"  / / ~/  Sx. 

milia ; anguli  enim  ad  verticem  dh  f,g  h k j Z'  / / / \\ 

aquales  fiunt,  itemque  aquales  <fb  lineas  paralm  Hx  K/  \e 

Wll  DFH,HGK,er  HDFfHKO.  quOTCl>t  l / v'  J 

u f ad  f d . »/<*  u.c  ad  gk  & permutanda  \ //  J 

Vt  fh  ad  u g,  ita  d e ad  gk.  fiunt  autem  /.  , 

aquales  f h , H g ergo  <&•.  df,gk  aquales  • e - 

erunt : & idtovt  ad  ad  GKt  ita  au  ad  u?.  

Sed  Vt  ac  ad  cg,  ita  ad  ad  gk  ob  trian - •'  . r ' n' 

tulorum  acDjGck  fimilitudinem  1 Vt  igitur  ac  *d  cc,tf4  ad  «dDF. 
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COMMEUTJUirS, 

QjjoJ  cum  ita  fit  antedidum  Lemma  aliter  dcmonftrabitur  ] Hoc  ff  jt.  huius.  Sit 
enim  reti  ulmea  A i , m quajumaut  ur  tria  funda  en  E , ttaV  redangutum  a da /it  aquale 
retlangulo  boc.  Dtcovt  *'n  ai  n e , ita  rfp-  rcllangulum  abi  i acu  refianjulum.  Gra- 
tus codex  itu  ra'  w a $ y mps't  t.  v»»'  a y s . /e  i legendum  tt  usrt'  Jff  a$s  *yic  rt 

■ Erit  vterque  angulorum  >ri!,crt  redus]  ixconuerfa  otlaua  texti  elementorum . 

Vtauterii  quadratum  ex  d r aJ  quadratum  ex  re  , ira  eft  >d  ad  dc]  Sunt  enim  tres 
retlx  linet  proportionales  s D , D r , n c . quare  ex  corollario  io.  fexti , Vt  quadratum  ex  id 
td  quadratdm  ex  df,  ite  eft  «d  «d  ne.  SedVt  s n ad  n i , ita  tjl  ur,  ad  re  ob  triangula- 
rum bof/bfc  flmihtudtucm  , &■  ob  idvt  quadratum  ex  id  adquadratumex  D F , tta  qua- 
dratum ex  BF  ad  quadratum  tx  FP*  Vt  igitur  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  ex  re  , it* 
frit  bd  ad  dc. 


IN  PRIMVM  prsccptum  fexti  problematis . 


THEOREMA  X.XXII.  PROPOSITIO  XXXV. 

Sit  redta  linea  ab,  & in  ipfa  tria  puncta  cdf  , Atque  rcdangulum 
abe  aequale  redbngulo  cbd.  Dico  vt  ab  ad  B£,it4  DAC  redtangulum 
ad  redtangulum  ced, 

Quoniam  enim  rectangulum  abe  cft.s- 
quale  rcctangulo  cbd,  erit  ob  proportio-  A ‘ d e i- 

nem,  5t  reliquum  ad  reliquum,  5t  per  con-  - j _ - , , 

ucrfioncm  rationis,  vt  excelfus  ipfarum  a c 
di  ad  a e,  ita  da  ad  ab.  ergo  rectangu- 
lum, quod  continetur cxceffu  ipfarum  ac,  do, & a b eft  aquale  rectangulo  cac. 
Rurfus  quoniam  vt  ac  ad  db,  ita  ei  ad  se,  erit  diuidendo  vt  cxccftus  ac,  d b ad 
de,  ita  ob  ad  es.  quod  igitur  continetur  exccflu  ac,  r>*  & Ib  rotangulo  cbd  eft 
aquale. oftcnfum  lutem  eft  rectangulum  contentum  «ce (Tu  ac,  m S:  ab  squale 
rectangulo  dac.  ergo  permutando  vt  rectangulum  tomentum  cxccftii  ac,  nr,St 
ab  ad  contentum  exceflu  ac,de,&  ei,  hoc  eft  vt  a b ad  B b,  ita  d a c rectangulum 
ad  rectangulum  cbd.  ii 

a 


ALITER  per  coniunctam  proportionem. 

Qupniamcft  vt  ah  ad  b c,  i?a  db  ad  r e , erit  reliqua  a n ad  reliquam  cb  vt  a b ad 
bc.  Rurfus  quoniam  vt  a k ad  b d , ita  c b ad  b e . reliqua  ac  ad  ob  reliquam  eft  vt 
ce  ad  be  . quare  proportio  compofita  cx  proportione  ab  ad  bc,  6f  proportione  Ob 
ad  s B,qu*  quidem  eft  proportio  ab  ad  . e,  eadem  eft,  qus  componitur  ex  propor- 
tione ad  ad  cs  ,&  ac  ad  db,  qus  eft  rcftanguli  □ i c ad  rcdangulum  cbd  . 


ALITER, 


Dcfcribatnrin  reda  linea  ab  femicirculus 
ape,&  ducatur  contingens  bf,  iungantur 
que  ai,cf,of,bf.  Quoniam  igitur  >b  e qui 
dem  circulum  contingit, fecat  autem  *A,rc 
dangulum  abe  squale  eft  quadrato  ex  i 
Sed  rc  tangulum  abb  redanguloc  bf>  equa 
le  ponitur.  ergo  reda ngu lum  cbd  quadra 
focx  bf  squale  erit.  & ideo  ifd  angulus  squalis  eft  ang 
. M m 


angulus 
B F E eft 


A 


B 

C 
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H 

K 

L M 


crgovt  rc- 
v e. 

BB, 


t_j  PAPPI  MATH.  COLL. 

o m eftxqualisipfi  fac.  reliquus  igitur  dfb  reliquo  afc  eft  cqualis.  ergovi 
P ftangulum  dac  ad  rcflangulum  cid,  ita  quadratum  ex  a f ad  quadratum  cx 
Sed  vt  quadratum  ex  af  ad  quadratum  cx  fb,  ita  eft  ab  ad  bi.  vt  igitur  a*  ad 
ita  erit  dac  rcflangulum  ad  rcflangulum  cbd, 

C Q MM  T A \ l ? s". 

A Erit  ob  proportionem,*  reliquum  ad  reliquum,*  per  conucrfionem  rationis,  vt  ey 
ceffusipfarum  ac,  de  ad  ac,  ita  da  ad  a e]  iconum  euim  reSangulum  *u  aquate 
retlangulo  c » d , Vt  a i ad  b c , ita  efi  D » ai  » a . ergo  reliqua  a d ai  ai  reliquam  c . , W 
ut  ai  Iic- & per  conucrfionem  rationis  Vf  ad  ai  excefum  ipfarum  A D,  ce  , boc  clt  ip]a- 
rum  AC,  Iia,  IU  IA  ai  ac:  conuertcnioque,&  permutando,  yt  txeefius  ififaeum  ac,  pe 
ai  AC,  «4  DA  ai  A b.  G ratus  ecdex  R.r  «V*  « ?,!  ut»  -ror  «>  ->, 

,■  p*  r*V  «f . Sei  legendum  Videtur  fbr  «V*  *'*  »'  ^ * > « * ^ 1-*,r,X"  *r* r 7,r  *■>> 

irme  e"  f * »f»'f  teV  a fi  * . 

B Ergo rcflangulum, quod  ccntinetur  cxceflu  ac,  os,  & ab]  Gracnstoiex  t.  d>» 

ivi'  ofi' a y,i  t lege  n' i >•»'»•  dP  *»,«*•  _ , 

C R u, Ius  quoniam  vt  a c ad  n e , ita  c b ad  b f ] ^urfus  enim  em  rcltangulum  a b e re- 
Clangulo  cbd  fit  aqualt , erit  Vt  ab  ai  m »f4CB  ad  bb  ergo reliqua ac  -d  p E , W 
CB  ad  E.  Gracus  codex  «'ad  It«  ie  , ..  ^.r  tu»  sf  Irgr  « d *>  ** 

Aliter  per  coniunfta.n  proportionem]  Grxcu, codex  iAAuc  « *rr,  rgo 

letcndum  arbitror  IhXmt  t/  dfi/r#'  /<*  t»  «rt/m/dfdii# . 

Dcfcribatur  in  refla  linea  ab  femicirculus  afe]  Maneant  autem  eadem,  quafupra, 
t>t  fcilicetreBaignlum  ab  b rcBangul»  cb  D ftt  aqualt. 

iunganturque  af,cf,df,bf]  Gracustoicx  u,  tviQu  yt.oar  i *C>  *C-  -** 

ieninm  y £ . 

Secat  autem  u]  Gracutcoiex  fi  i tt  corrige  » fs,  , , 

Sed  rcflangulum  abb  reflangulo  cbd  «quale  ponitor  ] Cr«c«s  codex  «“»•  s** 
• /Si  tJ  \»i*  yPt.  lege  isxi  n'  w'  »4«  ?»•»  “¥  VB’  *'  . • - 

Ergo  refla  ngulum  cbdj1:i««i  eoiex , % n iwi  fiyt  if*.  Scribe  « u«  >ff. 
Et  ideo  b f d angulus  cft  aequalis  angulo  bcf]  Siuomam  enim  reSangulumc  bd  etf 
aquale quairato  cx  % f , W cb  «d  b F , ito  rrre  F B «d  b d . rtgo  triangulum  c B F fimile  efi 
triangulo  F BD.eir  propterea angulus  bfd  angulo  bcf  efi  aqualis. 

Quorum  angulus  b f t cft  «qualis  ipfi  fac]  finrfns  quoniam  reClangulnm  a b b qua- 
firato  ex  B F efi  aquale,  VI  AB  ai  B F,  ita  efi  F b ai  B B triangulumigttur  A B F pmur  r/1  «rw». 
Fwio  fbb  i CT  angulus  o Kb  ,hoc  efi  fac  aqualis  angulo  bfb,  - 

Reliquus  igitur  dfb  reliquo  afc  eft  squalis  j Erenim  angulus  bcf  exterior  efi  aqua- 
ti, vtnfque  interioribus,  & oppofitis  Caf.afC,  qua, eft  ab  angulo  bcf  auferatur  caf  re- 

liliusrnt  kvc  nn^nlus , . , 

Ergo  vt  rcflangulum  dac  ad  rectaogulum  cbd,  ita  quadratum  ex  af  a qua- 

dratumex  fb]  Ex  n.fexti  libri  huius.  . . . . ■ 

Sed  vt  quadratum  ex  af  ad  quadratu  cx  ri,  itael»  ab  ad  be]  *»»"» 

A b r fimile  triangulo  Itt.Vt  iemonfiratum  fuit . quare  >t  B A ad  A F , ita  efi  b f ai  t b . dr 
permutando  ut  Lai  B F,  Ita  a?  ai  r*.  ergo  V<  quadratum  ex  ab  ai  quadratum  atF 
Ua  efi  quadratum  ex  af  ai  quadratum  r*  fb.  Rurfus  *t  ab  ai  bF  , Ita  eft fb  ai  pe.#'* 
igitur  quadratum  ex  ab  ai  quadratum  ex  bf  , ioc  efi  Vt  quadratum  ex  Af  ai  quadratum  ex 
fu,  ita  erit  ab  ad  IB. 
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LEM. 

X1  a Lemma  vtile  ad  primum  praeceptum  primi  problematis. 

B Rurfus  cum  rcftangulum  ab  e xqualc  fit  rcdangulo  cbd,  offen- 
dendum eft  vt  cb  ad  bd,  ita  elsc  rcdangulum  ace  ad  rcdangulum 

ADE, 

Qgoniam 


/ 
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* • / LIBER  SEPTIMVS. 

Quoniam  enim  vt  aI  . 

ad  b d , ita  eft  c s ad  b e , A c 

erit  reliqua  a c ad  reli-  . . .**.  ...  .*.■ 

quam  dh,  vt  cb  ad  b b. 

Eadem  ratione,  & reliqua 

ad  ad  cb  reliquam  erit  vt  d b ad  *b.  & conuertcndo . proportio  igitur  compofita 
ex  proportione  eo  ad  bb,  & proportione  eb  ad  b D,quae  quidem  cftpropoitioci  ad 
b d,  eadem  eft,  quse  componitur  ex  proportione  ac  ad  de  & ex  proportione  cb  ad 
ad,  quae  eft  proportio  rc&angul  i ace  ad  rc&angulum  a de.  ergo  vt  cBadap,  ita 

trit  ac  a re&angulum  ad  rcctangulum  apb.  * . 

# ...  r • « ' . 


. )V 

e. 

D 

E 

P 

Gr 


ALITER.. 


cb 


Quoniam  vt  ab  ad  itn,  ita  eft  cb  ad  be,  erit  reliqua  ac  ad  reliquam  de,  vt 
ad  b e , & per  conuer/toncm  rationis , vt  a c ad  cxccflum  ipfarum  a e , d bJ,  ita  e b ad 
eu.  rectangulum  igitur  aci  eft  squale  ei,  quod  continetur  cxccflu  ipfarum  ac,  db 
&bc.  Rurfus  quoniam  reliqua  ac  ad  reliquam  de,  eft  vt  ab  ad  bd,  erit  diuidendo 
vtcxccfl&s  ac,  de,  ad  de,  ita  da  ad  d b . ergo  rcctangulum  adb  eft  aequale  rcctan- 
gulo  contento  cxceflu  ac,ue,&  db.  vt  igitur  rcctangulum  contentum  exceflii  ac, 
db,&  bc  ad  contentum  excefsu  ac,db, & DB,lioccft  vt  cb  ad  BD,ita  ace  rcctan- 
gulum ad  rectangulum  adb* 


LEM. 

XX. 

H' 

i6»  fcXtt 


K 

i.  letri. 


LEM. 

XXI. 


aliter; 

Deferibatur  in  recta  linea  c © 
fcmicirculus  cfd,  & ducatur 
contingens  ir,  iunganturque 
af,cf,df,bf.  itaque  cum  re* 
dtangulum  abi  aequale  /it  re* 
ttangulo  c * d , rcctangulum 
autem  cbd  aequale  quadrato 
contingentis  if  ,&  rc&angulq  > ' 

abi  quadrato  contingentis  bf  aequale  erit,  angulus  igitur  bfe  eft  aequalis  angulo  a'.  N 
fed  & totus  angulus  bfd  aequalis  eft  toti  fcb.  ergo  icliquus  bfd  reliquo  afc.  vt  O 
igitur  quadratum  ex  cf  ad  quadratum  ex  fd,  ita  rc&angulum  a ea  ad  adb  rettan-  P 
gulum.  Sed  vt  quadratum  ex  cf  ad  quadratum  ex  pd,  ita  e*  ad  bd.  ergovt  cBad 
b d , ita  a c b re&angulum  ad  rc&anguium  adb,  -E 


Lemma  vtile  ad  primum  praeceptum  primi  problematis  ]■  FVwar  ne  locus  corruptus  K 
fit,  fuperius  enim pofuit  lemmata  vtilia  ad  primum,  & fecundum  praceptum  quinti  proble- 
matis, ' . 

Rurfus  cum  rc&angulum  'a bb  aequale  iit  rc&angulo  cbd]  Manentibus  fcilicet  ijjdem  E 
que  fupra . ' > . ’ t r 

Erit  reliqua  ac  ad  reliquam  db,  vt  cb  ad  &b.  ] Gracut  codex  a trri  ifo. S2»p  me 
W xotwZt  , tSt  n y fi  mroc  t»V  d «•.  ‘l' 

Eadem  ratione  & reliqua  ad  ad  cb  rcliquaitfcrie  vt  nn  ad  bb,  & conuertendo  ] L> 
j \urfns  enim  quoniam  efl,vt  ab  ai  s c ,ita  d b ad  b b,  erit  roliqua  ad  ad  c u,Vt  b D adi  p 
quare  conuertendo  vt  cb  ad  ad  ua  eb  ad  bd.  ' 

Proportio  igitur  compo/itaex  proportione  cb  ad  bb]  Gratus  codex  *Sr$  •'  rvrgppt-  £ 
r$r  x u*%e . corrige  koyte . 

Qua:  quidem  eft  proportio  cb  ad  bd]  Gnfcus  codex  .ii  •*■«»  dur er  nS  rne  y fi  t/mV  F 
riir  fi  t lege  e 7 nr  fii . 

Et  ex  proportione  cb  ad  a d}  Gratus  codex.  1 t,  i fiy^or  vir  Ai  legendum  efl  £ n Q 
y«  *»V  *»>  *• 1 

Mm  1 V Vt 


1*  1* 


* 
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H Vt  ac  ad  cxccflum  ipfarum  ac,  db,  ita  cjb  ad  cb  ] Gr^cus  codex,  «V  d «t>  «r»V 
r*r  «r»V  rdf  tty  l, 

K Vt  igitur  redangulum  contentum  exccflu  ac.de,  &c.]  Gracus  codex  boc  loco  man. 
CMS  ed,  in  quo  legitur  tSe  ip<t  7 »'  •vjwo'  nUt  fff  afi^yl  -vSs^o^bV  >y  *nf  l legendum  autem 
*!(  *P*  t*'  iW  7|'(  ^ *>,  (T 1 <g!foxit  Kf  7Uf  fiy  <n »»•'*  t»‘  *■*'  t«V  «t  > , ^ » v*p«X*V  & 

r*>  <P/?. 

L Et  ducatur  contingens  bf]  Gracus  codex  lowr» ftinr  " >£  feribendum  »'  j8£. 

M lunganturquc  a p , cf,d  1',ef  ] Gracus  codex  x)  ixetft/^Wjer  « Sed  feriben- 

dum ai 

N Angulus  igitur  bfe  eft  squalis  angulo  a]  oi  fimil  itudiuem  triangulorum  abf,  fbb. 

O Sed  & totus  angulus  bfd  aqualis  eft  toti  f c b 3 Ob  fimtlttudmcm  triangulorum  c b f 

FBPf 

P Ergo  reliquus  bfd  reliquo  ap c]Efl enim  angulus  fqb  aqualis  vtrifque  interioribus 
f!r oppofitis  caf,0*  apc. 

Q_  Vt  igitur  quadratum  ex  cf  ad  quadratum  ex  fd,  ifca  redangulum  yics  ad  ade 
redangulum  J Illud  autem  boc  lemmate  oflendemus.  h I 

Sit  triangulum  orthogonium  a B c retium  habent  angulum  ad  b,  <b*  ex  parte  quidem  a 
ducatur  vtcumque  extra  triangulum  re 8 a linea  bd,  exparte  autem  c ducatur  fmtliter  extra 
triangulum  reda  o % ,tta  vt  angulus  c b e (it  aqualis  angulo  db  a . Dico  vt  quadratum  cx 
ab  ad  quadratum  ^ ac,  ttacjje  red angulum  dab  ad  rc [langulam  pes» 

Fiant  rurfus  intra  triangulum  aljjduo 
anguli  pradidis  aquales , nempe  du£fis  re- 
tiis lineis  1 F,  bg,  videlicet  angulus  a p F 
aqualis  angulo  d b a , & angulus  , c bc 
aqualis  ipfi  c b p . erit  ex  ix.  fexti  libri 
fjuius,*t  quadratum  ex  ab  ad  quadratum 
ex  b c > ita  retlangulum  g a f ad  redan- 

- gulum  F c G f Et  quoniam  trianguli  a * g 

* angulus  ad  b retlus  eft , & angulus  g b c efl  aqualis  angulo  ca  e , erit  ex  ijs » qua  nos  demon- 
ftrauimus  in  commentar  ijs  m 51.  fexti  libri  huius , »f  ab  ad  bc, ita  aq  ad  g$  , & caqtm 
ratione , Vt  cd  ad  pA , ita  cf  ad  f a-  quare  conuertendo  erit  Vt  ad  ad  dc,  ua  af  ad 
t c ? proportio  autem  red  angui  i ca  f ad  redangulum  fcg  componitur  ex  proportione  af  ad 
f f , proportione  ag  ad  c c»  Sed  af  ad  t c erat  Vt  Ap  ad  vq  : & a g <id  g c.,  vr  ab 
*d  ec.  proportio  Igitur  compofitacx  proportione  ad  ad  PC  , & proportione  a b ad  tc,  qua 
eft  red anguli  dab  ad  redangulum  DC  b , eadem  r/1, 9114  componitur  ex  proportione.  A f ad  tQ 
& proportione  ag  ad  gc.  quare  redangulum  d ab  ad  redangulum  pch  efl  Vt  red  angu- 
lum gap  ad  redangulum  > cc.  fed  red  angulum  g Af  ad  redangulum  fcc  efl  vt  quadra* 
tum  ex  a b «d  quadratum  ex  b c • Vt  igitur  quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  *c',  ita  efl 
Redangulum  D a e ad  redangulum  P ce.  quod  demonfirandum  proponebatur , -■>  . 

A Sed  vt  quadratura  cx  c f ad  quadratum  cx  fd,  ita  c b ad  b d j Efl  entm  ob  fmilitudi * 
nem  triangulorum  cbp,  fbd,  w cf  ad  rp,  ita  bc  ad  b*  . & vt  quadratum  ex  cf  ad 
quadratum  ex  f d,  ita  quadratum  ex  c b ad  quadratum  ex  bf-  purjus  vt  cb  od  bf,  ita  b r 
ad  b d . ergo  vt  quadratum  ex  c b ad  quadratum  ex  b f , boc  efl  vt  quadratum  ex  c F ad  qua * 
dratum  ex  fd,  ita  c b ad  ip; 


4.  !o 


i E Mi 


THEOREMA  XXXIV.  PROPOSITIO  XXXVlJ, 


sit  rc£b  jinca  ab,&  in  ipfa  fumantur  duo  puu<5hi  cd,  fit  autem  vt 
‘AB  ad  bc  , ita  quadratum  cx  a d ad  quadrarum  qc  DC.  Dico  jc&angu- 
lum  ABC  quadrato  cx  bd  xquale  ellc, 


* i 


'K/J. 


& 

-i- 


D 
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JCJm  r< 


Ponatur  ipfi  cd  squalis  db. 

B diuidendo igitur  vt  ac  ad  c z,  ita  A 
redangulum  cab  ad  quadratura  _ » 

cx  cd  j hoc  eft  ad  redangulum 
C sDcvtautcm  ac  adcB,  ita  furo” 

pta  communi  altitudine  ai,  redangulum  cab  ad  redangulum»  quod/a,CB  conti- 
netur 
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neturi  ergovtre&angulum  cab  adrc&angulum  bdc,  ita  rc&angulum  cab  ad  rc-  D 
ftangulum  contentum  af.,cb.  rc&angulum  igitur  contentum  ae,cb  rc&anguloa  dc  9 -quinti, 
e-ft arqualc . quare ob  proportionem  componcndoquc  vt  au  ad  de,  hoc  cft  ad  dc,  £ 
ita  erit  di  ad  bc,&  tota  ab  ad  totam  bi>,vc  db  ad  bc.  ergo  r exanguium  abc  a-  i*.  quin. 

quaie cft quadrat» ex  id, quod demonftrare oportebat . • 

• *-  ’ ' • 

fOWME^  T A V S. 

' • 

Sit  autem  vt  ab  ad  bc  ] Gracus  codex  corrigendus  efl,  in  quo  legitur . teuft  it  i nfl  A 
*fo'r  thV  fl  f . lege  iit  /3  > , 

Diuidendo  igitur  vt  ac  ad  cb,  itare&angujum  cae  ad  quadratum  cx  cujioccft  ^ 
ad  re&angulum  une]  ironiam  enim  kab  ad  uc,tta  quadratum  ex  ad  ad  quadratum 
ex  dc  ,ent  diuidendo,  vt  ac  ad  c B,  ita  exceflus, quo  quadrat um\  ex  ad  fuderat  quadratum 
M dc  ad  tofum  quadratum  cx  dc.  quadratum  autem  ex  ad  fuperat  quadratum  ex  oc  boc 
efl  quadratum  ex  de,  quadrato  ex  a e,  & duplo  reci  anguli  a e d , boo  efl  reti  angulo  abc.  * ■> , 

efl  enim  ed  Aqualis,  dc.  Sed  quadrato  ex  au  & retlangnlo  aec  aquale  efl  rettangulum 
cab*  fugitur  ac  ad  ce,  ita  rcttangulnn  cae  ad  quadratam  ex  cd,  boc  efl  ad  rett  an- 
gulum bdc.  Gracus  forfex  c irruptus  efl  , qui  fic  habe  i iit*  to'  w'  yS'  ofot  r*  Sai  yS' 
corrige  it»  r»  ‘wn’  y «t  t r®‘  Sn  yf,  ’ * . 

Vt  autem  ac  ad  cb,  ita  fuinpta  communi  altitudine  ab,  rettangulum,  &c.  ].  L 
Gracus  codex  *?i  *o /r»r  'rapuAngOianr  t nt  a t.  fed  forte  legendum  efl.  trme  „ 

atlri  vi-et  TapaAnfQient  rnt  *$  , 0 

Ergo  vt  rettangulum  cab  ad  rettingulum  bdc-,  itarcttangulum  c ae  ad  rettan-  D 
gulum contentum  ab,cb]  InGraco  codice  hac  defidirantur  it»  t«*  <a->  & y*%  «ysV 
»•’  * 
Quare  ob  proportionem , componcndoquc  vt  ad  ad  db  hcc  cft  ad  dc,  ita  erit  E 
db  ad  bc.}  Quoniam  enim  rett  jugulumjx  A*i&  cb  efl  aquale  rcflanguto  sdc,  erttvt 
ab  ad  bd,  ita  dc  ad  c b : & componendo  vt  ad  ad  d b,  boc  efl  ad  dc  , ita  d»  ad  tc. 

Ergo  rettangulum  aec  aquale  cll  quadrato  ex  bd  J Ex  17 .fexts elementorum, Gra-  F 
tus  autem  codex,  Jw  SJ»  lege  mi  Sm'flf. 


THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO  XXXVIIL! 

Sic  rurfus  vt  ab  ad  bc>  ita  quadratum  cx  ad  ad  quadratum  ex  dc, 
Dico  rc&angulum  abc  quadrato  cx  b d aequale  efle. 

Ponatur  ipfi  cd  aequalis  db. 

erit  diuidendo  vt  ac  adci,  A cb  d b ^ 

hoccft  vt  rettangulum  e ac  ad  . ....  — i.. — .1— » •-  „1 
reftangulujB|,  quod  b a,  b c con- 
tinetur -f  ita  b a c rettangulum 

ad  rettangulum  cde  . rettangulum  igitur  contentum  ia,bc  rettangulo  cde  aqua- 
le erit.  &obpropdrtionem,diuidendoquevt  ad  ad  de,  hoc  efl  ad  dc,  ita  db  adec.  g 
ergo  & reliqua  ab  ad  bd  reliquam  cilvt  db  ad  bc.  rettangulum  igitur  Ascquadra- 
to  cx  bd  iltjiquale,  ‘ ‘ ^ ; 

■ »;  t ■ .. / ' ^ v*  ' 

C 0 M w C *{’T  Jl  l{  1 y $ . 

• - • . 

_ a - * 

Prlt  diuidendo  vt  ac  ad  cb,  hoc  eft  yt  rettangulum  e ac  ad  rettangulum,  quod  A 
b a , b c continetur : ita  a a c rettangulum  ad  rettangulum  eoo]  Erit  enim  diuidendo  vt 
ac  ad  cb,  boc  efl  vt  reti  angulum  bac  ad  rettangulum  ex  ea,  bc,  itaexcejjus , quo  qua- 
dratum ex  ad  excedit  quadratum  ex  dc,  boc  efl  bac  rettangulum  ad  quadratum  ex  bc, 
boc  efl  ad  rettangulum  cde-  quomodo  autem  hoc  fequaeur , nos  proxime  oflendmus . 

Et  ob  proportionem,  diuidendoque  vt  a d ad  p e , hoc  cli  ad  d e , ita  d b ad  B c,  cr*  B 
goftt  reliqua  ab  ad  bd  reliquam,  eft  vt  db  ad  tc.]  Efl  enim  vt  ab  ad  id,  ita  pc  *d 

c.t:& 
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THEOREMA  XXXVI.  PROPOSITIO  XXXIX. 


Sit  re£b  linea  ab,  & in  ipfa  tria  puncta  cde.  Sit  autem  vt  rc&an» 
gulum  bae  ad  redangulum  bde,  ita  quadratum  ex  AC  ad  quadratum 
cx  cd.  Dico  vt  rcdangulum  abd  ad  redangulum  AED,itacflequa- 
dratum  cx  bc  ad  quadratum  cx  c E,  < 

A Sumatur  enim  squalitatis  punftum 

f,  ita  vt  reftangulum  afd  reflangu-  A e „ B b 

B Jo  »n  fit  aquale.  Vt  igitur  af  ad  1 — _i — . — i , -i  . 

id,  ita  eft  reftangulum  iae  ad  re- 

ftangulum  edi.  eft  enim  lemma  in  • 

C determinata  feftionefcdvt  reftangulum  bab  ad reftar%ulum « »e, ita eft  quadratum 
ex  ac  ad  quadratum  ex  cd.  ergo&‘vt  APad  m,  ita  quadratum  cx  ac  ad  quadra. 

D tum  ex  cd.  reftangulum  igitur  afd,  hoc  cft  reftangulura  bfb  quadrato  ex  fc  cft 
| F squale  . ergovt  bf  ad  fb,  ita  quadratum  ex  bc  ad  quadratum  cx  cb:  Sed  vt  bf  ad 
9 f b , ita  eft  reftangulum  abd  qd  reftangulum  a b d . vt  igitur  reftangulum  abd  adre- 

ftangulum  abd  ita  quadratum  ex  bc  ad  quadratum  cx  cx, 

A I.  \ T E R,  * 

A 

Defcribatur  in  reftis lineis  ai,  db  fen»i- 
circuli  afb,dpb;  & iungantur  a f,  f c,  f d, 

G FB,FB.  Itaque  quoniam  anguli  a fb,  dfb 
duobus  reftis  funt  squalet , vt  reftangulum 
bae  ad  reftangulum  bdb,  ita  erit  quod  fit 
ex  af  quadratura  ad  quadratum  ex  FD.Sed 
vtrcftangulum  bae  ad  reftangulum  bdb, 
ita  eft  quadratum  ex  a c ad  quadratum  ex 
cd.  Vt  igitur  quadrarum  ex  ac  ad  qua- 

quarc  angulus  afd  Dinraiu  • prodtfta  bf 

, angulus dpi  squalis  cft  angulo  gf  a.  totus  igitur  Btc  angulus  tou 
M N cfc  eft  saualis.  creo  vt  b c ad  cs , ita  cft  bf  ad  f i . & Vt  quadratum  cx  bc  ad 

O quadratu, nex  ce,  it!  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  cx  f e.  Vt  a^rmqundratum 
ex  bf  ad  quadratum  cx  fb,  ita  reftangu  Ium  abd  ad  reftangulum  _quarc  vtre- 
ftangulum  abd  ad  reftangulum  abd,  ita  quadratum  cx  bc  ad  quadratum  cx  cb, 
quod  demonftrare  oportebat , 

C 0 M M Z H T H I f $ • 

A Sumatur  enim  squalitati,  punftum  f , ita  vt  reclangulum  A FD  reftangulo  »7 1 fit 
squale  1 Secetur  BD  aipuuBum  F .in  proportionem  eam,  quam  habet  ai  db,  ex  «o. 
fMitlemeutorum.Vel  exprtma  butus.dr  futium  tam  ertt  H»oi  proponebatur . ^uouumeutm 
efiyttot*  a,  ai  totam  db  ,ita  bf  ai  F D , ertt  reliqua  a f ai  reltquav ee.M  ao  ai  no 
boc  eff  >r  b F ai  F d . reSangutum  igitur  a f d rcBuugulo  E F B ctl  aquale . 

B Vt  igitur  a f ad  f n , ita  cft  reftangulum  * * * ad  reftangulum  * d B , cft  emm  lem. 
ma in determinata feftione } yiielictt exii, hutut . ^ 


ad punAum  c, 
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‘ Sed  vtreftangulam  b a b ad  re^aiigulu  a b n e , ita  eft  quadratura  ex  as  ad  quadra-  G 
tum  cx  cu  •]  Ex  pofieione  . Gratus  codex  de  ^ *»  'W'  fts*  T!  ***  • 

TO  MOTt  /3  «T  i # « 

Rc&angulum igitur  afd,Iioc  cft  rcdlangulura  bfb  quadrato  cx  fc  eft  squale  j D 

^Ergo  vc  bf  ad  rE>  ita  quadratum  cx.bc  ad  quadratura  cx  ce  ] Ex  eonucrfa  j8.  E 

^Scdvt  bp  ad  fe,  ita  eft  reftangulum  abd  ad  re&angulum  aed  ] Ex  1.2, &«»{«. 

Itaque  quoniam  anguli  afb,dfh  duobus  redii*  funt  squales  J Juguli  enim  a Pa, 

D P b vtrique  rcthfunt , quod  in  f, emtcirculo , & angulus  o v a-  ei  *?*«• « 

D F b.  b f B . ««ere  angulus  a f a >«<*  f «w  duobus  angulis  d f e,  a F b c,l  squalis  duobus  retiis. 

Sed  ‘angulus  afb  eft  aqualis  angulo  afe  »b<j  cum  angulo  efb.  anguli  igitur  afb,  dfb 

duobus  rchis  squales  pntncccffe  cft . ...  , ’ 'tr 

Vtrcdlangulum  r ab  ad  rc&angulum  bdb,  ita  erit  quadratum  ex  af  ad  quadra,-  n 
tum  ex  n n ] Ex  i 6,  huius,  in  GrSco  codice  multi  dfidtrintitr , Vt  i.M  legend  im  [it*.  <K*r 
2?-“«!  L'  .f.  +.'•  w » *»',  *t  TV  r.-  W f#.  «**  »'  <*• 

-UfiOf  7«‘  VV*‘  £<P  • , »T*r  *>  ro'  **o'  <t>  *!»»'*  T»'  *»  ><r.  . i _ 

P . Ouare  angulus-  afd  bifartanffc#us eft  redta  linea  fc  ] Ex  q.  fexti  elementorum.  K 

ATorodudla  bf  adpundluin  g angulus  Dt  a squalis  eftangulo  gfa]  J ngult  enim  L 
afb  o f e duobus  retiis  fune  squales , Vt  demonftratiim  efl,  fcd  & duobus  retiis  squales  fune 
aeb'  afg.  quare  dempto  communi  angulo  afb  reliquus  dfe  reliquo  gi-a  squalis  erit. 

Ergo  vt  bc  ad  ce,  ita  bf  ad  pe]  Secetur  angulus  efb  retia  linea  f u.  ent  angu-  M 
lus  bfh  squalis  angulo  afc.  eft  autem  angulus  afb  ih  femicir  culo reti  us  , cui  quidem  *- 
quales  fune  duo  anguli  ap  c , cfe.  Sed  angulus  bfh  eft  squalis  ipft  af  c. ergo  & duo  «f- 
iuli  c F e , b f h V/n  reffa  funt  squales : ac  propter  ea  c p h angulus  retfus  eft, 

Itaque  quoniam  triangulum  c fh  ortbogo*  ~ 


5 


N 


ninmeft,  & angulus  BFH  eft  squalis  angulo 
H fb  , eric  ex  ijs , qus  nos  demonftrauimus  ad 
5 1 .fexti  libri  liuius , Vt  cb  ad  bh. ita  cb  ai 
BHjCjr  permitando.Vt  bc  ad  ce .ita  bh  «d' 
hb.  SedVf  bh  «d  hb»  ita  bp  ed  fb  ex  ter- 
tia  fexti  elementorum.  Y\  igitur  BC  ad 
ffd  erit  bf  ad  Fi. 

Et  vt  quadratum  ex  ic  ad  quadratum  ex  . . ,r  , , - 

cb,  ita  quadratura  ex  b p ad  quadratum  cx  fe]  Grscuseodex  corruptus  efi.quijic  habet. 

' dt  T • S»  «'  Wcfrc.  legendum  autem  £ *'t  t»  xw  £>«  vpV  7*  *»  7*  v» 

^ i % j v 

y tautem  quadratum  cx  bf  ad  quadratum  cx  FE,itarc(ftangulumASDadrc<ftaa- 
gulum  abdJ  Ex%6. huius. 

THEOREMA  XXX; VII.»  PROPOSITIO  XL.] 

Sit  rurfiis  vt  rcdtangulum  A CB  ad  rcc5hrt*giilum  afb,  ita  cjuadracum 
.cx  cd  ad  quadratum  cx  de.  Dico  vt  rcedanguium  E ac  ad  rectangu- 
lum  CBE,  ita  efle  quadratum  ex  AD  ad  quadratum  cx  D B. 

Sumatur  rurfus  squalitatis 

pun<ftum  f , vt rcttangulum afb  a g c d e b p 

reftangulo  cfb  fit  squale . cft  ■ — - — i— «t  ■ . . 1 1 — *■  • 

igitur  vt  c f ad  fb,  ita  rcftan- 

gulum  acb  ad  abb  rcftangu-  . ' ^ ...  n 

luin.  Vtautcmrcftangulum-ACB  adreftangulum  a hb  , ita  quadratura  ex  cd  adid,  v- 
ouodfitex  de  quadratum,  aequale  igitur  cft  rcdtangulum  cfb,.  hoceit  afb  quadra-  E) 
to  cx  f d . quare  vt  a f ad  f b , ita  quadratura  ex  a d ad  quadratum  cx  o b . Sed  vtAP- 
ad  f b , itaeft  rcilangulum  b a c ad  cr-a  rc&angulura.  eft  igitur  vtrcdaagulura  bac 
ad  rc&angulura  c b * , ita  quadratura  ex  a d ad  quadratum  cx  d b . 


.t 
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. Defcribantur  circa  a b , c i fcmicirculf 
AT  a,  c f e , & iungantur  a f , c f , d f,  k f,  > f, 

• C erit  angulus  ak  angulo  ifb  aqualis.  eft 
H igitur  vtrcftangulum  acb  ad  rcftangulum 
a ab,  ita  quadratum  ex  c f ad  quadratum 
ex  pb.  Vt autem  rcftangulum  ac»  ad  rc- 
ftangulum asi,  fic  erat  quadratum  cx  cd 
ad  quadratum  ex  d b . ergo  & vt  quadratum 
ex  cd  ad  quadratum  ex  De,itaquadratum 
K cx  cf  ad  quadratum  ex  fi.  aqualis  igitur  cft  angulus  cfd  angulo  df  i.  Sed  & an, 
gulus  afa  aqualis  cft  angulo  b p e . ergo  totus  apd  angulus  toti  s fd  cft  aqualis,  ac 
L propterea  vt  quadratum  ex  AF.ad  quadratum  ex  f»,  ita  quadratum  ex  ai  adqua- 
M dratumex  db.  Vtautcm  quadratum  cx  af  ad  quadratum  cx  f»',  ita  rcftajigiiLm 
bac  ad  rcftangulum  cbb.  ergo  vt  refiangulum  n c ad  cis  rcftangulum,  ita  qua- 
dratum ex  a d ad  quadratum  ex  d b , quod  oportebat  dcmonltrarc . 

fM/Vf  KT  I\!  r S, 

v,  . - - . - ••  .•  • e 

A Sumatur rurfus  squalitatis  punitum  f,  vt  rcftangulum  af»  rcftangulo  c f e fif 
aquale  J Sumatur  later  a c punflum  c,  itavtee  fit  aqualis  ipp  b t .*  fiaique  vt  ac.  a d 
c c , it*  a f ad  t p.  Cr  faflum  mm  erit  quod  proponebatur . Quoniam  fnm  cli  Vt  au  ti  c c 
ita  A E ad  E F i ent  componendo  vt  a c ad  c c , hoc  tfl  ai  h B , Ita  a f ai  1 1 . ergo  reliqua 
CF  «d  r B eritvt  af  ad  fb  , ac  propterea  rcflangulum  afb  reflangulo  tfk  efi  aquale. 


P 


««  Atf  ita  bc  aa  ct  . rctf-tngmitm  i£it*r  tomemnm  *u,  ur  eji  Atjuaie  rcuaHgMlu  acb» 
/{nefas  quoniam  vt  ac  ad  te,  ita  eff  ai  ad  f e , erit  diuidendo  vt  a g ad  b b , ita  au  ad 
B F.  ergo  retlangulum  contentum  aG,bf  cft  aquale  reti  angulo  a bb.  erat  autem  nef  angu- 
lum contentum  a o,cp  aquate  retf  angulo  ACB,  quare  Vt  retlangulum  contentum  ac,c  t 
ad  rrfl  angulum  acb,  ita  contentum  A G , f i ad  retlangulum  a eb:  (V  permutando  ut  re- 
fJangulum  contentum  ao,cp  ad  contentum  ac,bf  ,boe  eflvt  cf  ai  f >,  uateflaugulum 
ACB  ad  reftangulum  AII, 

Vtautcm  rcftangulum  acb  ad  rcftangulum  a sb,  ita  quadratum  ex  cd  ad  id,  quod 
fit  ex  de  quadratum]  Ita  enim  ponffur  ex  quibus  Confiat  vt  cf  ai  fb,  ita  efle  quadratum 
ex  cd  ad  quadratum  ex  db, 

I Aequale  igitur  cft  reftangulum  cfb,  hoc  cft  reftangulum  afb  quadrato  cx  fo] 
Quoniam  enim  ih  refla  linea  cf  fumantur  dnopnnfla  de,  c/tquc  vt  c f ad  Fb,  ita  quadra- 
tum ex  cd  ad  quadratum  ex  pb  ; erit  ex  37»  bntus  re  fl  angulum  cef,  quadrato  « PD  «• 
quale. 

Quare  vt  af  ad  fb,  ita  quadratum  cx  ua  a<f  quadratum  ex  db]  hoc  nos  fequenti 
lemmate  demonfirabtmus , 

Sit  refla  linea  af  ,&  inipfa  fumantur  duo  punflavi,  fit  que  pt  re  fl  angulum  a fu  quadra- 
to cx  fd  aquale  . Dico  Vt  a p ad  fb  ,ita  e(fe  quadratum  ex  a d ad  quadratum  ex  do. 

Tonatur  ipfi  to  aqualis  D r. , & quoniam  re- 
fl angulum  A F B f/1  aquale  quadrata  rar  r d , Vt  A c d b f 

■ A F ad  F D , ita  erit  df  ad  fi,  & diuidendo  Vt  ..  „ . 

e fexti  ^ D “d  Dr  • D * * 1 • permutandoque  *t 

quinti.*  ad  Di,  hae  ad  dc,  , ita  df  ad  F0,&rur/us 
1,  fexti . diuidendo , w a o ai  c D , ita  D B ai  B E . retlangulum  igitur  contentum  a o , B B r/2  aquale 
reflangulo  c D R » quare  >f  retlangulum  i A G ad  retlangulum  contentum  A r.,  E s,  uatcUan- 
gulum  baq  ai  oni  rethngulum . Sed  W refl  angulum  o ac  ad  comemum  ac,,i  p , tta  e fi 
A B ad  b e , Vt  igitur  a*  ad  r.  B , ita  B a G reflaugntum  ad  retlangulum  c n B , boe  eH  ad  qua. 
dritum  CX  C D .e(l  tntm  n n io  G n u dtamlis  . rcil.in/ulo  atndtm  « a n rfi  . 


>4. fexti 


).  lecon 


. AD  n n , im  dau  • «m  u l»  fl  » UUt  r/lair  (Jita- 

dratumex  CD,efitntm  dd  ipfi  db  aqualis , & reflangulo  quidem  bac  r/J  aquale  quadra- 
tum ex 


1 


S6 

- f 
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tum  ex  a G >na  cum  redangulo  age:  redangulo  autem  age  aquale  tfi  duplum  red  anguli 
a G u . c rgo  W ii  ad  tr  , ira  quadratum  ex  A o Vna  eum  duplo  rcBanguli  ac,  is  ad  quadra 
tumeX  DO,&  componendo  »t  ai  ad  fb,  itaqnadratacx  ac,  CD  una  cum  d-plo  rccfan- 
gnh  aGU  ad  quadratum  ex  nes  .quadratis  autem  ex  a g,  g n vnacum  duplo  retlanguh  .*  c D 4.f;coo. 
aquale  efl  quadratum  ex  ad  ,>tigttur  ai  fi,  ita  quadratum  ex  ad  quadratum  ex' 

D g hoc  ejl  ad  quadratum  ex  »i. 

ScJ  vt  a f ad  f b , ita  eft  rcdangulum  eac  ad  cbe  rcdangulum]  Ejj?.  buiut . F-i 
, etenim  inreda  linea  af  fumuntur  ena  puncia  en  B,  a queefl  re(iattgu!um  a-fb  aquale  re- 
dangulo cie.  ' * “ f 

Erit  angulus  afc  angulo  Brr.  aqualis.]  EU  enim  redas  angulus  ape  aqualis  redo  ® 

CF  b . quare  dempto  communi  angulo  c.  p b,  reliquus  afc  reliquo  e F n aqualis  erit . ' •'  ‘ 

Eft  igitur  vt  rcdangulum  ace  ad  rcdangulum  aea,  ita  quadraruin c.r  cf  adqtia-  H 

dratumcx  FB]  Ex  dcmonftram  anebis  ad  qt>.  huius. 

Aequalis  igitur  cft  angulus  cfd  angulo  D f E ] Ex  5.  fexti  elementorum,  fcquiim  ® 
enim  ex  ante  didit,  &xa  fixu  >t  c n ad  u b , ita  cfle  t:  r ad  f e . * 

Ac  proptcrca  vt  quadratum  ex  af  ad  quadratum  cx  fb,  ita  quadratum  cx  Acad1^ 
quadratum  cx  db.  ] Aponum  enim  angulus  a 1 d eflaqualis  angulo  epd  ,*t  ad  ad  no,  J'fcrt" 
Ita  efl  A v ad  p B , quare  ex  ji.  [extiyt  quadratum  cx  af  ad  quadratum  ex  fb,  ita  quadra- 
tum tx  ad  ad  quadratum  ex  db. 

Vt  autem  quadratum  cx  af  ad  quadratum  cx  FB,ita  rcdangulum  eac  ad  redan-  M 
gulum  c be  .J  Ex  11. fixtilibri  huius.  , .. 

LEMMATA  in  Secundum  librum  dc  determinata  fcdione . . ”> 


THEOREMA  XXXVIII.  PROPOSITIO  XLI. 


Sit  reoh  linea  ab,  in  qua  fumantur  tria  pundh  cce,  ira  vt  redhn- 
gulum  A dc  (it  icjuale  rc&angulo  bde:&  vtrilquc  a e,  cb,  xqualis 
ponatur  rcdla  linea  f.  Dico  rechngulum  quidem  fad  rcclanguio  bae  a’’ 
arqualc  cfsc.  rcdangulum  autem  fcd  xquale  rcdangulo  bce,  redan-  ® 
gulumque  fbd  rcdangulo  abc,&  rcdangulum  fed  redangulo  aec 
xqualc . 


LEM- 

I. 


Quoniam  enim  rcdangulum  Aoeredan-  > ** 

gulo  bdb  cft  aquale,  erit  ob  proportionem,  ■ ^ 

& conucrtcndo,  6c  tota  ad  totam,  componen-  ’ , 111  T ' 

doque  vt  bc,  ab  , hoc  cft  r ad  a b , ita  b a t 

ad  a d . rcdangulum  igitur  f a n cft  aquale  e D 

redangulo  b a b . Rudus  quoniam  tota,  a e ■ ■ — — i — E 

ad  totam  cb  , cftvt  bd  ad  bc',  erit  compo- 
nendo vtvtraquc  a<,'cb  ad  ct,  hoc  cftvt  f 

ad  cb,  ita  cb  ad  cd.  ergo  rcdangulum  fcd  rcdangulo  bce  aquale  erit  l Eodem  V 
modo  in  reliquis  tient  igitur  quattuor , vc  didum  cft . ',-r 

" • . d 

C 0 M E H T A H 1 V S. 

Dico  rcdangulum  qui  lem  fad  rcdangulo  b ab  aquale  e de]  Gracuscodex  in  >*-,  A 
yirn  t»'  pie  wi'  dff  £ a 9 itet  r#'  sW  fi  ut  ,fed  legendam,  ioi  ylrerae  r • per  \m'  rft(ett. 

Rcdangulum  autem  fcd  aquale  rcdangulo  b c e , rcdanguluinquc  fbd  redan-  B 
gulo  ab  cf,  Si  rcdangulum  ffd  redangulo  aec  aquale]  Gracus  codex  corruptus  cti , 

&■  in  eo  multa  dtfidrran  videntur,  quific  Isabet . re'  li  \m'  aV(yf  Iter  re'  <etn'  -Ha  a fiy 
are' ti  ■ure'  (t  i ad  <me'  uty  legendum  autem  erit , >f  opia  r.  ve'tl  xuA'  aff  (ytieer  ad 
yue  fiy  e,  re'  tl  vn'  (fi  f ad  \an'  esfiyt  t»'  X)  -iuu'  ( 1 1 at!  <oe'  niy. 

Quoniamenun redanguluin  adc  redangulo  edb  cft  aquale,  erit  ob proportio-  C 
■ N n nem 


*6> 
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jicmi&GonuertcndoA  tota  ad  tota, componendoqjvt  bc,  ab  hoccft  r ad  a e»  ica  ha 

/ ad  a D J 2yam  cum  retlangulum  ADC  aquale  fit  reti  angulo  bde,  erit  Vt  a d ad  d b , /w 
id  ad  dc,& eonuert endo t vt  bd  ad  da,  ita  cd  ad  pt fcomponenioque,vt  ea  «d  ad, 
i>4  cb  ad  bd,  permntandoque  & conuertcndo  vt  sc  ad  ab  ita  bd  ad  da  , rurfus  com- 
ponendo vt  b c . a e A»or  t/2  t ad  ab,  ita  b a ad  ad.  Gratus  codex , Wtl  ytf  % J tW  * 7 J4 
Jlw  -r^f  v**'  fi  l iTfed  legendum  W*t  ytf  70  iW  W a ly. 

P Re^anguJum igitur  r ad  eft  aquale  ri&angulo  bae  ] Ex  1 6,  fexti  libri  elemento- 
rum . Grxcus  codex  r»  dp*  w'  rfu  Wer  & jff  xzn'  fi  f $ . lege  jesr  & 75J  w/ 

B .Rurfus quoniam  tota  ab  ad  totam  cb  e#  vt  bd  ad  dc  ] Quoniam  vts  a ad  ad,  ita 
c b ad  b p , & permutando  vt  a e ad  cb,  hoc  efi  vt  tota  ad  totam , ita  ad  ad  db,  hoc  e(l  ipa 
pars  ad  partem,  erit,  & reliqua  BD  adreliquam  DC,  Vt  tota  AB  ad  totam  CB.  Crxcus  co- 
dex •!(  w 1 f mfif  7 «V  «7.  /gc  ntftf  rnr  t 7, 

J?  Eodem  modo  & reliquis  J /(«>/*;  quoniam  Vt  At  ad  bc,  ita  ad  ad  db,&  componen- 
do Vt  At,  b c , boe  efi  f ad  tc,  ita  ab  adt  D;  reti  angulum  f b d f/?  rtttangulo  a b c. 

Denique  quoniam  vt  tota  tc  ad  totam  ab,  ita  bd  ad  d a,  erit  reliqua  cn  ad  reliquam 
D b ,vt  tota  BC  ad  totam  a e : &•  componendo  vt  b c , a b , boc  efi  f ad  ab,  ita  cb  ad  bd. 
reti  angulum  igitur  fbd  reti  angulo  aec  efi  aquale. 


EM, 

r* 


. J 


THEOREMA  XXXIX.  PR OPOSITIO  *XUI. 

v * \ 

Sit  rurfus  nunc  re&angulum  adc  squale  rcttangulo  bde,  & vtrilq; 
AE,cb  squalis  ponatur  re&a  linea  f.  Dico  rurlus  quattuor  licii,  vide- 
licet rcC-langulum  quidem' f AD  squale  reclangulo  p ah,  redangulum 
vero  fcd  re&angulo  bgh,  squale  j redtangulumque  fbd  redangulo 
ab  c,  & re&angulum  F E plre&angulo  a e c , 

* . " 1 ' *•  i " 1 * * **■ 

Quoniam  enimjre&angujum  adc  aequale  eA  rc.  t ; ... 

dlangulo  s d b , erit  ob  proportionem,^  conuerten- 
do,&  reliqua  ad  reJiquam>couiponcndoquc  * t verte- 
que  aejcb  ad  de , ita  ba  ad  ad.  vtrtcquc  igitur 
ab.cb  aequales  funt  ipfi  f.  ergovt  f ad  AB,ita  ba 
ad  a d : & ideo  redtangulum  f a d equalc  cft  rcAan- 
gulo  bae.  Rurfus  quoniam  vt  ad  ad  db,  ita  bd 
ad  d c , erit  reliqua  a e ad  reliquam  cb  , vt  ed  ad 

ad  dc<  quare  componendo  vt  ae, bc,  hoceftvt  f ad  bc,  ita  bc  ad  cd.  reflangu- 
lum  igitur  f?d  reftangulb  £ce  aquale  erit.  Eadem  & ia  duobusreliquisuflendc- 
rnus , quattaior  igitur  fient , vt.propcnebatiu: . 4 . ... 


B 

-1- 


D 

-1- 


C 

-U 


l ■ 


| r - .*• 


r~  I" 


i3( 


Sit  rurfus  nunc  redtangulum  a»c  aequale  re&angulo  bd 
■*a ir  7«'  Cw,1  -Pjf  * 7 i *iw njl  &c.  lege  <rd  vV«'  jff  afy, 

_ r • , * • . • • 1 . _ 1 _ . 1 f-. 


* ”•  1 - •*  . . n h p 

D B ] Grsxus  codex  lc»  rvr 


» vV  r»r  &C.  # 

C Quoniam  enim  redangulum  aec  squale  cft  reilangulo  bpf.,  ent  ob  proportio. 

'i-  ncm,&  conucrtendo,  & reliqua  ad  reliquam»  componcndoque  vt  vtrsque  a b , c b ad 
a B , ita  b a ad  ad]  Quoniam  rctfangulum  adc  aquale  <(1  retlangulo  bde,  Vt  ab«Idb 
ita  erit  ed  ad  dc  , & c\nuertendo  Vt  p D ad  d A , ita  c d ad  de  . ergo  reliqua  cb  ad  ab 
rthquam  vt  B D ad  da  er  componendo  vt  c b , a b 4d  a e , ita  b a ad  a p . 

P Re&angulum  igitur  fcd  rc£aj)gulo  b c e squale  crit  3 Ptracus  codex p'9.  fiyt  w*fl- 

'*****  *•»•  '('•  ' ---  1 ‘Eadem 


J 
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Eadem  & in  reliquis  duobus  oftendemus  ] t\ur[ta  cnirn  quoniam  Vt  ad  ad  totam  o»,  E 
ELI  ai  Of,  reliqua  ah  ai  et  reliquam  erit  ,Vt  AD  ai  Df  ;& componendo  AU.CB,  boc  e/l 
r ad  ea,  vt  ab  al  i n . erga  red  imulum  f B D cfl  aquale  rcBangulO  abc.  poHnmo  quo- 
niam vt  ad  ai  DE,  ita  ED  ad  dc ,&  convertendo  vt  ed  ai  da, tta  cd  ai  de ,entreli- 
qua  bc  ad  ab,  vt  en  ad  de.  CT  componendo  vt  ic,  A E boc  eft  r ai  ab,  ita  e 8 ai  id, 
ex  quibus /equitur  redangulum  rpD  rcdangvlo  aic  aquale ejfo.  * 


T H EO  R EM  A XL,  PROPOSITIO  X.LIII. 


* L EM. 

▼ III. 


Sit  autem  pundum  extra  totam  lineam , &:  fit  redangulum  a n e t-  a B 
quale  rcdangulo  bde.  Dico  rurfus  fi  linearum  a e,  cb  excellui  xqualis 
ponatur  f quattuor  fieri . vidcli  u redangulum  ‘quidem  fad  xqualc 
rcdangulo  bae,  redangulum  vero  fcd  xqualc  rcdangulo  ne  E,  re-  c- 
dangulumquc  fbd  rcdangulo  ab  e,  6 e redangulum  ede  radangu- 
lo  a e e. 


• hn 


Quoniam  enim  reftangulurri  adc  xqualc 
re&angulo  bdb,  erit  ob  proportionem, & re- 
liqua ad  reliquam, & per  couiuprlionem  ratio-  ; 

nis.  eft  igitur,  vt  «e  ad  exceftum  linearum 
AEjcn, ita  da  ad  ab.  Sed  ipfarum  al  , es  r 

cxcclluseft  r.  ergo rcdlangulum  fad  cft*-,  

quale rcltangulo  ba b.  Rurfus  quoniam  re- 
liqua ai  ad-reliquam  bc  eft  , vt  e d ad  dc,  . f 

erit  diu  idendo,  vtcxceffus  linearum  ae,  b«  ad  bc,  ita^c  ad  cn.rcaangulum  igi- 
tur contentum excclTu ipfarum  a»,  bc  & cd,  hocclt  rcftanguluin  fcd  eft  xqualc 
reRangulo  bcs.  Eadem  & in  reliquis  duobus  oftendentur.  fiunt  igitur  quattuor  ea, 
quz  proponebantur  . 


D 


Sit  autem  punitum  extra  totam  lineam  ] Crocus  codex  tl  iimni  Imf  W eu-  A 
H*"  • forlaffe  autem  legendum  erit  T4  v«f4"*  pajjunt  enim  extra  lotam  lineam  a b ej]e  tria 
funda  HCD,  itcmque  dao  en. 

Et  fitreflangulum  adc  xqualc rcltangulo  bd  G- acus  codex  3 )«•»  t,'  dan'  rir  B 

fay  nt  •*»’  rir  fitt,  ero  legendum  arbitror  . i tr»  t,'  Jrt'  rir  at  y itor  rrS  uwi  t it 

Uti.  ■ * 

Rcltangulum  vero  fcd  xquale  rcltangulo  cca]  Gracus  codex  r,'  tl  dr>'  fyt.  C 
fei  legendum  re'  J“i  «>«'  rir  {ylrj  utro'  t >i . 

Quoniam  enim  rcAangulum  iuc  xqualc  e It  rcftangulq  bde,  erit  ob  proportio-  D 
nem , St  reliqua  ad  reliquam, St  per  conucrfionem rationis , cft  igitur  vt  ae  adex- 
ccftuin  linearum  AB,CB,ita  da  ad  abJ  Quoniam  enim  redangulum  adc  aquale  cfire- 
B angulo  p n u , erit  Vt  ad  ai  De, ita  bd  ai  ne.  ergorehqua  au  ai  te  reliquam  e/l,  vt 
ad  ad  ne.tr  per  converflonem  rationi,  vt  ab  ad  exceffum  ipfarum  A e,  b c,  ita  da  ad  a t. 

Eadem  St  in  reliquis  duobus  oftendentur J Quonam  ab  ad  ec  ellvt  ad  ai  br,i huf-  E 
denio  cxccQus  ipfarum  As,ic,  boc  cfl  b ad  e c erit  Vt  ab  ai  «n  . redangulum  igitur 
F b D ell  aquale  reBangulo  abc.  Rurfus  cum  fit  ab  ad  ec,vr  bd  ad  dc,  erit  per  coouer-  , 
ponent  rationis,  Vt  a B ad  excetfum  ae  ,lc,  boc  e[t  ai  r , ita  ut  ai  a c , & propterea  rc- 
(langulam  fdb  reBangulo  abc  aquale  erit. 


JaTH&OREMA  H-l.  PROPpSiTIO  XL;iV, 

Hoc  autem  demonfUjuo  facile  iimcnicntur , qux  in  primum  dc  dcT 

Nn  i termi. 


LEM. 

IV. 


*► 
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terminata  {e&ionc  ijfdem  pofiris  in  hunc  modum . 

A Dico  vt  b d ad  d e , ita  cflc  re&angulum  a b c ad  itcfcangulum 

Quoniam  enim  demonftratum 
eft  rectangulum  quidem  fbd  re-  A 

dtangulo  abc  aquale  , re&angu- 
Ium  vero  fdb  aquale  rc<ftangulo 
aecj  erit  vt  rc<ftangulum  prDad 
re&angulum  fde,  hoc cft  vt  bd  ad 
db,  ita  reftangulum  a bc  ad  a hc 
rc&angulum . 


B 

— i- 


c 

— 1- 


AEC 


Ift  l • ' 

T 


* ^ 

Ai** 
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Dico  vt  b 
dex  mancus 


sd  ad  rt)  ita' cflc  re&angulum  abc  ad  re&angulum  aec]  Cracus  eo- 
e(i , in  quo  legitur  Htv  to  i/W  r»r  g.ty.  legendum  autem  frr  t#  uno  t«f 


»oV  r«'  vV#  t Aiy* 


LEM, 

V. 


IN  PRIMVM  PRAECEPTVM  PRIMI  PROBLEMATIS. 
THEOREMA  XLII.  PROPOSITIO  XLV. 


A Sit  rurfus  rectangulum  adc  aequale  rc&angulo  bde  , &:  quoduis 
punCtura  F . Dico  fi  vtrifque  A E , cb  ponatur,  xqualis  G,  reCtangulum 
A f c excedere  re&angulum  bf  E,  re£t  angulo  g d f . 


i ‘tt.* 


B Quoniam  enim  prius  demonftratum  cft 
reftangulum  Gdb  aquale  re&angulo  a e c, 
C commune  auferatur  rettangulum  g f e . re- 
liquum igitur  rc&angulum  GDF-cft  excrf 
fus, quo rcftangulum  aec,  excedit reftan* 
D gulum  g f e • Q^o  autem  rc^angulum  abc 
ipfum  q f b excedit,  ablato  communi  rc&a- 


c 

4- 


D F B 


communi  rcitangujo  cfe,  couem  rcctangujum  a » v --  . 

ctangulum igitur  afc  ipfum  bf*  excedit  rectangulo- cdf.  quod  demonffcarc  opor- 
tebat. u * ”W 


*s< 


c o m m e t r s 


a. 


A Sit  rurfus  rectangulum  a d c aquale  rectangulo  b n e j Crac us  codex  mancus  ef^tn  quo 
tegitur . Um  no! hir  iror  r»  uno  nSr  /3ii.  /fd  legendum  . na  hir  iror  -ro  nr»  & 

t S »«'  rSr  dft'  ■’  . 

B Quoniam  enim  prius  demonftratum  cft  rectangulum  g d b aquale  rectangulo  a e cj 

videlicet  in  lemmate  primo  vel  tn  41.  huius.  . 

^ Reliquum  igitur  rectangulum  gdf  cft  cxceflus,  quo  rectangulum  abc  cxcc  it  rc- 
Ctaneulum  cr  B^am  fi  dreSangulo  Gdb  auffratur  re8  angulum  c n , relinquitur  gdf 
reft  angulum,  ergo  reflangulum  gdf  eft  etiam  exceJJus , quo  rcttangulum  aec  ipfum  gfb 

D Quo  autem  rectangulum  abc  ipfum  cfe  excedit  , ablato  communi  rectangulo 
abf,  eodem  rectangulum,  quod  continetur  ab,cf  excedit  rectangulum  con  m 
bc,  ef]  g eftangulom  enim  abc  eft  aquale  reffangulo  abf  vnacum  reClangu  o o n o 
ab,  c* ex  prima fecundi  elementorum»  & eadem  ratione  reti  angulum  gfb  eltuqua  e rc- 
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Ba  ngnlo  aif  V«4  f*»i  rcBanguto  contento  ic  , fe  , ponitur  euim  a Vtrifque  utltc 
aqualis.  Itaque  fs  ireBangulo  abc  auferatur  reBangulum  aef,  relinquitur  rcBangulurru 
conttmnm  \ c.,  cr  : & /ii  reilangulo  CDF  idem  A e c auferatur, reliquum  e(l  reBangulum,  ' 
quod  bc,  fc  continetur,  reBangulum  igitur  contentum  a&,  fc  eodem  cxcc/Ju  (uperat  re.  I 
tlangulum  contentum  v c i e V • quo  reBangulum  ABC  ipfum  cef  [operabat  : Gratus  co- 
dex ut  XI  vti  fiyjt  ni  &t.  TFT»  'urlfljrn  lio  tini  rit  a ty  £ ni  <sm  rSt  tj£  •«.  fcd  le- 
gendum  e fi . uc  XI  u»i (lyn  ni  &c.  riorii  irofix»  n t*»'  l“'  *•»  ■«•»'  *»r  iyti. 

£t quoreccanguluuicx  ab»  cf  excedit rccungulum ex  bc,  f b»  ablato copinuty  E 
rcciangulo  cpb, eodem  rcctangulu  afc  excedit  rcctangulu  b fb]  l^am  reBangulum 
contentum  Ae,  Cf  e/1  aquale  re  {longulo  cfe  vna  eum  rcciangulo  a f c ex  prima  fecundi 
elementorum  & fiinihter  re  tlangulum  contentum  bc,ef  ejl  aquale  rt-B  angulo  c f e Vna  cum 
reilangulo  bfb,  ablato  communi  reilangulo  cfe,  rrltquum  reti  angulum  afc  eo  em  illo 
exi  e fu , videlicet  reB  angulo  c of  reliquum  reBangulumnm  excedit  Grxcus  codex  corru- 
ptus ejl,  in  quo  legitur  Kttriu  ieoiftSi,7,r  nio  uni  nir  $ &e.  ni  ipa  imi  nir  a^n  n io 

drc.  legendum  autem  elt . natrio  aearpiSlrtcr  nio  i-ri  nir  i ire.  ri  ipa  ini  nir  aX/y 

nio  &C. 

Aliud  in  tertium  tertij . 

THEOREMA  XLIII.  PROPOSITIO  XLVI.  ‘ 

Sit  inter  E b pundhim  f . Dico  rectangulum  afc  vna  nim  rcckan- 
gulo  EFB  arqualc  cflc  redtangulo  gdF. 

Qjjonjam  igitur  ante  oftenfum  eft  rc- 
ilangulum cdb  reilangulo  a e c aquale,  c D e f e 

comune  apponatur reilangn Iu  obf  .totu  ' i i i 

igitur  reilagulu  cdf  aquale  elt  reilagulo  C 

a b f rcciangulo  abc,&  reilangulo, quod  c ' 

bc,  b f continetur.  Sed  rcilangulum  a bc  — - — -■  ■ 

vnacum  rcciangulo  aef  eft  totum  rc- 
ilangulum tomentum  ai,cf.  Keilan-  : * D 

gulum  igitur  gi:f  eft  aquale  reilangulo  contento  ae  ,cf,  Sr ei , quod  contineto» 
c b , e p . At  rurfus  rcilangulum  contentum  c b , e f eft  aquale  reilangulo  c f b , 4c  re- 
Hangulo  bfb:  rcilangulum vero  ex  ab,  cf  vnacum  reilangulo  cfb  eft  totum  rc- 
ilangulum afc.  Sed  habebamus  etiam  re&angulum  bfb.  ergo  rcilangulum  cinJt- 
qualc  eft  reilangulo  a f c & reilangulo  bfb. 

i 

» -a#:  . . j, 

COMMETAT  A\l/S. 

» ' * $»v.  • 'I  . 

Sit  inter  hb  punitum  p.’  Gracus  eodex  ttv  /ima  t»'  rrprltr  nir  «jS  t«*  f.  f rd  legen - A 
dum  puto . 'ita  rnfttltr  fUT«|u'  ni  i/S  ri  f.  • - - » 0 

Dico  rcitanguhjm  afc  vnacum  reilangulo  bfb]  Gracus  codex  in  ri  <mo>  nir  a £X  B 
lege  ini  no'  imi  nir  a£y. 

Torum  igitur  rcilangulum  cdf  aquale  eft  reilangulo  abc,  rcilanguloquc  aef,  C 
& rcilangulo,quod  bc,  bf  continetur.  ] Ejl  enim  totum  rcilangulum  ct>F  aquale  duo- 
bus reti  angulis  videlicet  reBangulo  ODE,  & reB  angulo  cef  , reBangulum  autem  cef 
aquale  itidem  c[l  duobus  ,rcB  angulo  fcilicet  aef,  Cr  et  quod  continetor  c n , bf.  etenim 
c Vtrifque  ab,  cb  aqualis  ponitur.  Gracus  codex . i‘t»  ifa  ri  imi  rit  ot{  lege  t.' 

•vW  r«e  »Xf . D 

Rcilangulum  igitur  cdf  eft  «quale  reilangulo  contento, &c.  ] Gracus  codex  ii  ro'  / 

orti  « f X lege  ni  uro  » X 


Xt-* 

*“  -rt 


b.  . 
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* 


1 N Primum  Prxccptum  terti)  problematis . 


THEOREMA  XLI V.  PROPOSITIO  XLVIL 
LEM.  ' . 

VII.  * • 

A Sir  rurius  punctum  p extra  lineam  a b,  Oftendendum  clt  r octangu- 
lum a f e excedere  rcdtangulum  E f b roftangulo  gdf, 

® Quoniamcnimredlangulum  gdb  eft  sc- 
_ quale re&anguio  *ec,  commune app  na-  . A 
L tur rc&angulum gbf. totum  igitur  rceftan-  _ 

gulum  gdf  a;qualecflrcitanguloiBc,rc- 
ctanguloque  gbf,  hoc  cft  rectangulo  con- 
tento a e, bf,&  rectangulo  cbf.  rcctan-  ■ ■ ' — — * — . 

gulum  autem  a no  vna  cum  rectangulo  ■ ' 

ei  F cft  totum  rcctangulum  , quod  a f,cb 

D continere,  ergo  rectangulum  micli  aquale  reftangulo  contento  af,cii,&  con- 
E tento  AE,ii.  Sed  rectangulum  C'  ntentum  ap,cd  vna  cum  contento  ae,*f  cftex- 
ccflub , quo  rcctangulum  a fq  excedit  rectangulum  efb.  rcctanguhqn igitur  cdf 

. • eft exccffus, quo  afc  rectangulum ipfum  efb  excedit, 


D 

-a— 


C o m M IH T K I Y # < 


A Sitrurfus  cunctum  f extra  lineam  ab.]  G raent  codex  in  rds.it  «'  etfeelut  &>  iit 
It  d T«'  J,  Jcd legendum  puto  eeet  rdon  re  npelen  letet  rue  ab  te  f. 

B Ciuomain  cmm  rectangulum  gbo  eft  aquale  rectangulo  abcJ  quod  in primo  (em. 
mate  demonliratum  fuit . 

C Totum  igitur  rectangulum  ode  aquale  cft  rectangulo  a b c , rectanguloque  gbf 
hoc  cft  rectangulo  contento  ab,  bp,  & rectangulo  cbf]  Eft  eum  rcBaugulum  gdf 
t aquate  reBanguto  gdb  una  cum  rcBangulo  gbf  , tr  tcBangulum  cbf  rurfus  aquale  re • 
t ctangulo  contento  a e , B F & reti  angulo  cbf,  quod  e Vtrifq,  AE.cifl  aquulis . reOan- 
gulum  igitur  gdf  aquale  eft  rcBangulo  bbc  tua  cum  rectangulo  contento  a t . e f , tT  te- 
li angulo  cbf.  Cracus  codex  ?T»h  ajre  ure  at , £ ai  uri  fi  ( . lege  u,  -n?  ure'  yt£, 

D Sed  rectangmum contentum  af,cb  vna  cum  contento  ab>bf  cft  cxccflus,  quo 
rcflaneulum  a fc  excedit  rcflangulum.  J \amrttf  angulum  af  c eft  aquale  ntl  angu- 
lo i amento  a F ,cb  yna  cum  reti  an  gulo  a F b , hoc  r/J  vna  eunt  reBaugulo  contento  a f.  , bf, 
0-  reti  angulo  bfb,  reBangulum  igitur  afc  excedit  reBangulum  bfb  rcBangulo  contento 
AF  A b inacutn  contento  «e,  Bf . praeut  codax.  <*ey_u  &r  u w f l* 

T » <mi  V efi  t.  fed  legendum  r.'  W V M •(*. 

g Kedtaugultufl  igitqr  qd  f cft  cxcclhis.quo  a f c rcftangulum  iplUffl  efb  excedit  J 
Cracus  codex  pro  • t £ babebat  1 1 £.  * 


I N fepundura  praccptum  eiufdcm  problematis , 


THEOREMA  XLV.  .PROPOSITIO  XLVIII. 

LEM.  jyL 

Viil.  - le^an^]l)m  ^D c aquale  rciftangdlo  EDB,  ficquc  pun£ttlRi  F in- 
ter  D c , vcrifquc  a e , c b xqualis  ponarur  G . Dico  rcctangulum  efb 
ccderc  rcctangulum  afc  rectangulo  gdf,  , 


pu 


Quoniam 


t 
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Quoniam  enim  re&angulum  s d e squale  ^ 

cft  rc&angulo  b ce,  commune  auferatur  re-  * * d » e ■ ^ 

ttangulum  gfc.  reliquum  igitur  rc&angu-  ■ 'ir 

lujn  gdf  eftcxceflus,  quo  sci  roftanguluin 

excedit  rciftangulum  e,  t c . quo  autem  rciftaq-  e 

gulum  e e b excedit  rei&ngulum  gpc  , com-  ■ 

muni  ablato  re&angulo  sap,  eodem  rectan-  A 

gulum, quod  bf,cb  continetur,  cxccditre-  . 

ftangulum  contentum  ae,fc.&  quo  rcftangulum  contentum  jf,«b  excedit  con- 
tentum ab,  fc  addito  communi  rciftungulo  «te,  eodem  rcftangulum  bf»  excedit  n e 
rciftangulum  afc.  rcftangulu.il  igitur  b f b excedit  ipfum  a f c reitangulo  e D f . yK 


e o m ta  e."n  t J \ i r s. 


Eodem  rc&angulura , qftod  ar,ct  continetur,  excedit  reftangulum  contentum  A 
AE,Fc]  Graeuseodex  t»t»  r«'  va»'  TM  i £,1'0  t*  itn  rSr  i£ , yg  r » »W  rmr 

>%>}*&*  **  W t«r 

Addito  communi  rcftangulo  tFc]  Gracus  tadex  auri  itai/Mer*  ri  u x«'  i£y.  sed  B 
ratio  cogit,  Vel  legatur  mftt  orni  Tilirror  «£>. 

E idem  rcftangulum  in  excedit  rcftangulum  afc  1 Gracas codex  nra  <b»Ixh  n’  C 
vwi  r»  »V  a i > lege  rt  vW,  • £l8. 

1 IN  fecundum  prsceptum  fecundi  problematis  • 


THEOREMA  XLVI.  PROPOSITIO  XtIX.  i.  - 

.^4*  tav  ■ • 

, eA  *«*;  - 

Sed  fit  punctam  p. ititer  cb  . Dico  rcytangalum  afc  vru  cum  re- 
ctaugulo  b E E atcjuale  efle  rc^tangulo  gdf.  ia% 

Quoniam  enim  rcftangulum  e ne  squale 
eft  reflaagulo  bcb,  commune  addatur  re- 

«angulum  a cf.  totum  igitur  c df  cft  jqua-  

lc  reftangulo  ice  vna  cum  rciftangulo  oe  F, 
hoc eft  vna cum reftlngulo contento  «i,cf, 

Bcrcftangulo  bcf.  rcftangulum  autem  e t»  — — ■■ — - 

vna  cum  reftangulo  ic  f eft  totdm  quod  ef,  J‘ 

c i continetur . ergo  rcftangulum  contentum 

bf.ce  vna  cum  contento  Atncf  eftsBqualcrcctangulo  enti  Sei  rcctangulum  qui- 
dem contentum  ef  , ei  cft  squale  reftangulo  bfc,  &rectanguIo  efe.  rcctangu- 
lum  autem . ttc  vna  cum  rectaugulo  contento  ae,gf  cft  totu.u  rcctangulum  afc. 
rectangulum  igitur  afc  vnacu.n  rcctangulo  bf  b cft  squale  ipli  o df  rcctangulo. 


LGM' 

IX. 

A 


c P 

-M. 


ivi 

ai 


-Vi' 


e o it  m e n t a m r s. 


Dico  rectangulum  afc  vna  cum  rcctangulo  ife  aequale  efle  rcctangulo  gdf]  ^ 
Gracas  todtjf*. n ytroraa  W- «W  r»  7m  «£•  lege  /ait«  7»  «V»’  flf*. 

Ergo  rectangulu  n contentum  ef,  cT  vna  cum  contento  ie,ca]  Gracas  codex  g 
yttu  ir  ti'  •’«'  «{,>#  tiro'  • £ ,y£,  &c.  lege  /and  r i daV  «»,  y£. 
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IN  fecundum  prxceppum  tertij  problematis. 

THEOREMA  XLVII 


]LEM. 

X. 


; ni,T  n._  i:a  nUannyp 
*-V  - » si» 

PROPOSITIO  L. 

lt&u\  r-***™» 


Sit  pandtum  f extra  lineam  ab  . Dico  redtangulum  a fc  excedere' 
re&artgulum  efb  rcctangulo  gdf. 


ii! 


I'#1 


A Quoridni  enim  rcctangulum  e u r.  cft 
B atqualc  rcctangulo  a se,  commune appo*  ' B D 

natur  rcctangulum  e bf>  totum  igiturour  - — i — 1~ 

cft  aequale  rcctangulo  a.b  <:  vna  cum  re-  i • 

ctangulo  e»  i,  boc  eft  ena  cum  fcctangu-  o e 

io  contento  ab,  . f,  & rcctangulo  cbf.  — ' — 

. rcctangulum  aqtcm  ab  e,  vna  cum  rcctan  

C gulu  C' f cft  totyra,  quod  AF,c»  cooti-  . .. 

netur  , erg  . rcctangulum  contentum  af,cb  vnacuin  contento  ab,  bf  cft  atqualc 
£ rcctangulo  cor.  Sed  pontentum  af,  cb  vna  cum  contento  AEjtr  cft  cxccllus,' 
quo  rcctangulum  a ire’ excedit  rcctangulum  bfb.  rcctangulum  igitur  apc  excedit 
. rcctangulum  ttt  rcctangulo  cdf.  quod  dcmonftrilrfc  oportebat. 

, f'  • ‘ ' * v 1,1.  *T  >1,  ,kIV  ‘B*  >1 


coMMt^rduin, 


•Si' 


j ; , , 


i . 

* 


A Quoniam  enim  rcctangulum  e d b cft  aequale  rcctangulo  a bc  ] Ex  tertio  lemmate . * 
B Qvnnjunf  annonatur  rcctangulum  oif.  totum  igitur  g d B,  fitfp  p,  Grecui  codex 
. ,MnV  xptirxnAu  r.%  Jw  iit  nt  (.{ei  Icgenfnm  puto.  »«"*'  wfuin  &•  io'  vV.  rit  ot(. 

• Kar  ifo.  7o  uto  r ut  . i ( . 


P 

R 


il  totum,  quod  A i , ce  continetur]  Gtacus  codex  fut  «r  «' vr«  »«,  yfi 

iilt  iquale  rcctan^To  cnr]  Graens  codex  Jror  8»  rS «w  n « £ lege  rS  voro  i l ( . " 
Sed  contentum  o,ci  vna  cum  contenti  E,  bf  eft  exccifus,  quo  icctajigujum 
a f e excedit  rcctangulum  bfb]»  l\eSangulnm  eunti  A F e ejldquate  iuobks  rr3xdgmis, 
nempe  reilanguloconuntu  af,Qb,  & rccfangulo  aFb,  {Ubium  rcJangulum  afb  e fl  iti- 
dem xquile  re&xngulo  contento  At,  b f & reSanguio  t F b,  rctlnngulum  igitur  a f e ex cc- 
Ht  reti  angulum  bfb  reUangnlo  contento  a!’,6b  Q"  contento  a.s_,bf, 

• m — • ■ . . . . 1 - 1 g*  -y 

IN  tertium  prteccptum  pnmi  problematis,  n , , r rf  , . ,,,. 

i-  •.  i.  ulugtudl-.  \-4  ..ralinfiiioo  a , 

• • TH  I?6' R E b|A-  X LV I IJ  PRO  P O S>IT*40  -LL  ■ - v 


L EM. 
XI. 


' 


' Sic-  rcctangulu  m adc  rcctangulo  b D r.  > tcqualg:,&;.  cxc,cflui  linc-rruiiv, 
A e , b e xqu.ilis  ponatur  G:  ium.uurquc  F punctura  inter  eb.  Dico  rc- 
dtangulum  a*  e cxccdcrp  {cttr\nguJuin  efb.  rcctangulo  gfd.' 


A Quoniam  danim  rcctangulum 
r.Bo  cll  xqualc  rcftjogulo  a bc  , 
; commune  apponatur  rcctangu, 
Ium  c»i,  totum  igitur  gfd  ae- 
* quale  cft  rcctangulo  o e c -vna  eu 
rcctangulo’  gbf,  hoc  cft  vna  cum 
^rcctangulo,  quod  cxccfsu  linea- 
rum n,ic  & bf  continetur 


, .*»  tT  V 

i v iT»v  - 

^ i » ^ # 


» 

rii.JiKJ  i.  i 
P*v  ^ ^ 


C jj  ula;  rimr'.  r*-'CI 

+ 1 

n.eyj'3 

\x  «« (rtij 


Sed  rcctangulum  abc  eft  id , quod  continetur  af,bc  vna  cum  rcctangulo  fbc.  rc- 
ctangulum igitur  gfd  cft  xqualc  rcctangulo  contento  af,  bu  vna  cum  rcctangulo 


# 
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c 8 f , & co, quod cxccfsu ipfarum  ab,bc,&  b f continetur  . rcctangulum autem  cb  r B 
vna  cum  co,  quod  excefsu  au,  bc,  & bf  continetur  totutn  cft  rcctangulum  conccn* 
tum  a h , ergo  rectangulum  g f d eft  aquale  rectangulo  contento  a f , b c,  & conccn-  C 
to  ae,fb.  Sed  rcctangulum  af,bc  contentum  vna  cum  contento  ab,fb  clicxcef-  D 
fus  quo  rcctangulum  afc  excedit,  rcctangulum  efb,  rcctangulum  igitur  afc  exce- 
dit rcctangulum  e f b rectangulo  gdf.  quod  demonUrare  oporteuat . 


COMWEUTjlt^lVt. 


Quoniam  enim  rectangulum  gbo  eft  aquale  rectangulo  abc.]  Ex  tertio  lemmate  A 
Gr&cns  antem  codex . itn  yif  it  tlW  t St  u0i  'ieop  7 £ Cwo'  ecy0  lege  ttS  ore  *0y. 

Rcctangulum  autem  cbp  vna  cum  co,  quod  cxccfsu  a e,  bc,  & b f •continetur  to-  B 
tum  eft  rcctangulum  contentum  a e,  fb  ] Eltemm  a e aqualis  exccjjui , quo  ipft  excedit 
BC  t>nacum  bc,^  propterca  rectangulum  contentum  ae,fb  e/i  aquale  rtft  angui»  crf> 
Vna  cum  eo,  quod  excejfu  ipfarum  a b , b c,  & b f continetur  G acus  codex  7»  Ji  der»  y 0,  $ £ 
ftiTcL  7 2 vV«‘  *r»7f  rSr  tty,  y 0 fe^nc  tf  r»f  0%,  cA«r  ob  re'  "utre'  «»«£.  lege  70  f*  \gn 
y 0 > 0 £ ftirct'  r*  W reSr  **,>/?  <&pex*t  $ ite  0 7 2 1 jW  «ai  £0  . 

Ergo  rectanguium  gfd  cit  aquale  rectangulo  contento  af>  bc]  Gracus  codex  C 
re'  t/W  n £1  J aer  5Ji  mire  &c.  lege  to'  tiro  »£<f  iftt  /aer  5?»  tbJVi  , &C. 

Sed  rcctangulum  ap,bc  contentum  vna  cum  contento  ae,fb  eftexccflus,quorc-  D 
ctanguluin  afc  excedit  rectanguium  efb]  Quomodo boc  fequatur  nos  proxime  expli - 
equimus , 


IN  primum  praceptum  fecundi  problematis . 


THEOREMA  XLIX.  PROPOSITIO  LIi; 


LEM. 


Ijldem  pofitis  fic  pundtum  f inter  b c . Dico  re&angulum  afc  vna  XIi* 
cum  rectangulo  efb  xquale  ellc  ei,  quod  G & fd  continatur. 


Quoniam  enim  rectangulu  g c b 
squale  eft  rectangulo  eci,  com- 
mune apponatur  rectangul  um  g f o 
totum  igitur  gfd  eft  aquale  re- 
ctangulo'e c b ,*&  rectangulo  g f c. 
Sed  rcctangdlum  quidem  gfc  eft 
id,  quod  cxccfsu  ipfarum  a f,  b c , & 
fc  continetur,  rcctangulum  au 


E 

-»l- 


F C 
~l— 1- 


B 


t em  ecb  cft  rectangulum  bcf  & contentum  hf,  e c.  ergo  rcctangulum  gfd  aqua- 
le eft  rectangulo  contento  bf,'cb,  rcctaoguloquc  bcf  & ei  quod  cxcefsu  a e,ec 
& c f continetur . rcctangulum  vero  contentum  exccfsu  ab,bc,&cf  vna  cum  re- 
ctangulo bcf  eft  totum  rcctangulum  contentum  au,  cb.  rectangulum  igitur  gfd 
eft  aquale  rectangulo  contento  a e , c f , «St  contento  uf,  cb.  At  rettangulumqui-p 
dem  contentqm  b f , b c cft  re&angulum  b f c , & rc&angulum  e r b i rc<2angulum  au- 
tem n f c vna  cum  contento  ah,  fc  cft  totum  rcctangulum  afc.  Sed  habebamus 
etiam  rc&angulum  efb.  re&angulum  igitur  afc  vna  cum  rc&angulo  bfb  aquale 
eft  re&angulo  gfd, quod demonftrandura proponebatur . 


C 

D' 


• «L 


COMmET^T^l^lVS, 


Commune  apponatur  rc&angulum  gfc]  Gracus  codex  tener  Tfeettl&u  re'  *V«'  * £.  A 
lege  ts'  0V0'  u£y . 

Totum  igitur  gfd  eft  aquale)  re&angulo  bcb]  Gracus  codex  Intoyet  if*  ego  le - B 
gendum  puto  o*a er  «/>* . 

Oo  Rctfan- 


\ 


c 

D 

E 
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Rc&angulum autem  bcb  eft  rectangulum  *cf,&  contentura  Bc]  Hoeeftre • 
& angulum  t cb  </?  aquale  reU  angulo  tcf&  contento  b f , B c . 

ErgorcctanguJ1.n1  f.  f n ttquae eft rectangulo  contento  ef,bc]  Gracuscodex  yi- 
yorir  ir  70  vwo'  n£i  iecr  TtS  Coro'  1 g/t , lege  7U  Coro'  » £,  /8  y . 

Rectangulum  vero  contentum  cxccflii  ae,jc,&cf]  T^onfuntbae  in  Gracocodi • 
ce  , qua  tamen  delidrrari  Videntur  , Vt  tta  legendum  fit  70'  it  doro'  rnt  7 Sr  atyfiy  ■v^o^kV 
x)  ***  nt7<t  7 5 Coro  o*At  r Ifo  70  Coro  *.,>£.  ell  autem  reti  angulum  conuutum 

Au,cf  «qude  rectangulo  contento  excefiu  ipfarum  ab,  b c , & CF  vna  cum  rtftanguln 
B c r , quoniam  a e i fi  aqualis  excefiut , q to  excedit  C e , Cf  ipfi  c B , Vt  fupenus  ditium  fuit • 

At  rcftangftlum  quidem  contentum  bf,bc  eft  rectangulum  ifc  . & rectangulum 
B F e J Hoc  ell  reil  ngulum  contentum  a F , » c e/l  aquale  rcttangulo  ifc  Vna  cum  rehangu- 
lo  f F B • Grac  -s  autem  codix  Corruptus  e fl , qui  fic  habeat  70  filr  Coro  i £,  & y 70  ro 

Coro  •(>£?&■ $1»  Coro  Qy,  y &.fed  tegendum  puto  70*71  Cro  • £,  ty  *Ji  x,  ro  Cor *' 

ftc&  mgulum  autem  bfc  vna  cum  contento  af,fc  eft  totum  rectangulum  afcJ 
Oratus  udex  70'  Ji  C*o"  fi  £y  finoC  7 i Cro'  y ouKoi  o(i  70  uro'  ay  corruge  ro'  ii  Coro' 

4 £y  /x  17*'  t*'  •”A*r  SJ»  70'  voro  «£>. 

1 N Tertium  Prajccptum  terti;  problematis . 


IEM. 

Xili. 


THEOREMA  L.  PROPOSITIO  UII. 

Sitmrfus  punAiim  f inter  cb.  Dico  re&angulum  afc  minus  cfTc, 
quam  rectangulum  efb  rc&angulo gfd. 


b 

-1- 


B 

-I- 


C 

-l- 


r 

-4- 


Quoniam er.iin rcctagulum  c co 
eft  aquale  rectangulo  icr. , com-  A 

mune  auferatur  gcf  rectangulum  - 

reliquum  igitur  cfi>  eft  exccflus, 
quo  rectangulum  bcb  fuperat  rc-  G 

A ctangulu  gcf,  hoceft  id,  quod  ex- 
JJ  ccflu  a b,b  c & c Fcotentu.Qooaute4 
rectangulum  tci  fuperat  rcctan- 

C gulum conccncuni  cxccfsu  ab,bc,  & cf,  addito  communi  rectangulo  fcb,  eodem 
rectangulum  contentum  ef,bc  fuperat  contentum  a e , c f . & rurfus  communi  ad- 
dito e fg  rectangulo , eodem  rectangulum  ars  fuperatipfuw  afc.  ergo  rectangu- 
Ium  afc  minus  eft,  quam  rectangulum  bfb  rectangulo  gfd. 


r COM  M E V S. 

. Hoc  eft  id  , quo  cxccflii  a e , B c , & c f rontinctur  ] Gratus  codex  TrSb  7»  Cwo  Cff 
oti  ,y@  \sxp»yit  £ t»,  y lege  rro2»  rS  Coro  7 at  r£r  *»,yfi  \afo%nt  jy  7 ir  y£. 
g (utra  ut  cui n tfhguluai  bcb  fuperu  rectangulum  contentum,  &c.j  Gracus codex 
Cii  70  Coro'  lege  ro 

q bjde.ii  rcctangulu.u  contentum  b f , bc  fuperat  contentum  ab,  cf  ] rectiangulum 
enim  t>  t,  • c contentum  e(l  aquale  rectangulo  e c B vna  cum  reCf  angulo  fc  b,  & rtQangulum 
contentum  as,cf  rurfus  efi  aquale  rectangulo  contenta  excefiu  ab,bc,  Cr  cf  vna  cum 

rcttangulo  f a c . 

IN  Tertium  prasccptum  terti;  Problematis  ^ 

r * THEOREMA  LII.  PROPOSITIO  LIV. 

^y  ’ Sed  fit  pun&um  y extra.  Dico  rurfus  rectangulum  afc  luperarc  rc- 
• &angulum  efb  rcttangulo  gdf. 

Quoniam 


I 


UBER  SEPTIMVS. 

Quoniam  enim  reftanguluin 
6Cd  cftxqualcreftagulokct 

vtraquc  auferatur  a re&angu-  t . t . . . 

locor,  reliquum  igitur  odx 

cft  exccfliii  , quo  c c f rcAan-  c 

gulum  fuperat  ipfum  ac  b , & — 

communi  addito  rcAangulo 
te  f , eodem  cxccflu  ro3angu- 

lum contentum  ab, e»  fuperat contentum  bf ,bc  , etenim cucelfiis  n,ci  vna  euin 
bc  cllipfa  a t . Quo  autem  rurfus  rcftanguluni  contentum  a e , cf  fuperat  conten- 
tum e f,  b c , addito  communi  rtcUngulo  e pe,  eodem  refbanguluni  aic  fuperat  ip- 
fum  e F*,rcftangulum igitur  afc  fuperat  reitangulum  sfb  rcftangulo  sdi  . 


C 0 M 14  E T^T  Ji  H l V S . 

Reliquum  igitur  onr)  C necas  coebe  fote  if*  ti'  \t*i  n X £ fei  ego  fetius  legendum  ^ 
cenfeo  Ainrir  ifa  re  i it*  o f £. 

Etenim  cxccllus  a i , c>  vna  cum  bc  cft  ipfa  ab]  Grxeus  codex  i «>«  ■V  at,  yfi  K 
■isiff/ji  fii-ra'  rus  fi  y n ut  inr  egopottus  tegerem  ■ yt f iit  ut,  yfi  <ssff/u' , dre . ludetur 
enim  reddere  rationem,  cur  reti  angulum  contentum  A L,  c t jit  aquate  rellangulo  UCt , boc  efl 
re  (longulo  contento  excejpt  Irnearum  a e , c B .cf*  er  *na  tum  redaugulo  e c f ,quaiu  iioifir 
fra  attulimus . quare  opportuni me  ftetUee  Tappu i , fi  boc  in  Undecimo  lemmate  exphcajjet . 

IN  tertium  prXeeptura  tertij  problematis. 


THEOREMA  LII.  PROPOSITIO  LV. 

Sit  punftum  r innr  a e . Dico  rcdangulum  afc  vna  cuni  redan- 
gulo  efb  xqualc  efle  redangulo  GFD . 

Quoniam  enim  rcilangulum  gid  squale 
efl  rcftangulo  abc,  commune  addatur  rC-  A F B b c t> 

Aangulum  gif.  totum  igitur  o f c cft  jqua-  1 \ 1 — , — . 

lc  rectanguloquc  abc  & re&angulo  GBr.Scd 
«Aangulum quidem  abc  xqualc  cft  re  an-  o 

gulo  contento  «r,  se,  & reftaugulo  sic;  — — 

rc&anguluin  vero  contentu  cxccflu  a e , » c, 

& fi  vna  cum  re&angulo  c e f xqualc  efl 

re&angulo,quod  ai,bf  continetur.  At  rcAanguluin contentum  a b , b f efl  rcctan-  C 
guluin  bf  b , oc  rectanguiuin  a fb  , quod  quidem  us  vna  cum  eo  , quod  continetur  D 
af  , ne  efl  rectanguiuin  afc  , ree. angulum  igitur  afc  vna  cum  rectangulo  iib 
xqualc  cft  rcctangulo  e fu  , quod  dcuionflrarc  oportebat. 


LEM. 

XV. 


B 


C 0 M M E 7^  T A g I V 5. 

Totum  igitur  ofb  cft  xqualc  rcAanguloque  a-bc  , & rectangulo  cbf  ] Hoc  cft  A 
aquale  reS.ingulo  abc  Uud  cum  eo,  quod  continetur  extefiu  linearum  \B,  te,  & »F. 

Rcftangulum  veri)  contentum  cxccflu  ae  > bc  , & bf  vna  cum  rectangulo  cbf  ■“ 
xqualc  cil  reflangulo  , quod  A B , t F continetur]  Efl  enim  ai  aqualis  exceffui  , & 

tpfi  c b.  o r 

At  rcitangulum  contentum  ab  , bf  cft  rectanguiuin  >n.«  rectangulum  afb]  ^ 
Gracus  codex  corruptae  cd,&  mancus, m quo  legitur  dfu  io  t»ti  ia»'  # £y  j r*'  drt'  *£fi 
fortaffc  veri  itartflltueJur  . rt  *>*’  atfi£.  ifU  io  t»'  ti  «Vi‘  fi ( ■ £ r»  »n'  * £fi  , Vel 
boc  modo  t»'  X«  »'»•’  Utfi{  io  rt  71  »’»<  fi£i  &c. rectangulum  cmn c on tentum  ai,  bf 
efl  xqualc  retf  angulo  bfe  yaicumreffaugulo  aPb  er  prima  fecundi  elenteutcrum. 

Oo  z C^uod 


vrCqod 


1*1  PAPPI  MATH.  COLL. 

D Quod  quidem  a f b vna  cum  eo , quod  continetur  «F)tc(l)  redtangujum  a f c 3 
Grtcuscodtx  e' perd  riv  w'»«’  ul  0 iri  11  iji'  ugy.  Scilegeuium  puto  i neri  reu  in' 
* g 0 y Iri  t*  »n'  ugy, 

I N tertium  pratceptura  tertij  problematis , 

THEOREMA  L III.  PROPOSITIO  LVI. 

LEM.  Sit  rurlus  pundum  f extra.  Dico  rcdangulum  afc  minus  e(Ic, 
XVL  quam  rcdangulum  efb,  rcdangulo  gfd. 


Quoniam  .n.  rc&angulum  g a d 
eft asqualc reftangulo  hae,  com- 
mune apponatur  reflangulu  cur.  

totum  igitur  redianeulum  c d r 
eft  «.quale  rcctanguloquc  b a a , c 

& rcctangulo  contento  cxceflu  ■ — . 

At)  tc  & af.  Rurfus conununc 
apponatur  reftagulum, quod  fa, 

i u continetur.  Sed  rcftangulum  quidem  contentum  exceffu  ai,ic  & af  vna  cum 
contento  fa  > bu  aquale  clt  rcdtangulo  fab.  rcAangulum  vero  bae  vna  cum  rc- 
(ft.ingulo  f a e totum  cft  rcdlangulum  contentum  f b,  ab.  quod  igitur  pb,  ab  conti- 
netur aequale  eftreAanguloque  odf  & rcdlangulo contento  fa,  bc.  quare  gdi  cft 
excefsus,quo  rcflangulum  contentum  fi,  af  fuperat  contentum  fa,ic.  Sed  quo 
rcdtangulum  ex  fi,ae  fuperat reilangulum ex  fa,bc,  addito  communi  rcftangulo 
i f a,  eodem, & rectangulum  sfb  fuperat  rcdlangu  lum  cfa  .rcctangulum  igitur  i i e 
fuperat  rc&angulum  cfa  rc<2angulo  cdf.  Quare  cfa  rectangulum  minus  cft  quam 
reftangulum  b f b re&angulo  cdf.  quod  oportebat  dcmonltrare. 


C Q M B H T U \I  r s. 


A Commune  apponatur  rcctangulum  gaf  ] Gruent  taitx.  pr»  uug  meniofe  hebe- 

bat  u a t . , 

JB  Rurfus  commune  apponatur  rcflangulm  ,quod  fa,  bc  continetur  ] Grncu  t codex 
corruptus  eft,  & mancus,  mcfkO  legitur  n iio>'  amtii  re  iri  g u /1  y rrfi  re't'urn- 

eum  puto  tnhant  [cntcHttam  toah  jttjrcV  rreextldu  ri  iri  gu  $ y , ri  fit  ire'  rot 
rur  ut,  0y  'oOF*X”f  eoi  T“f  ug  /*iri  79  iri  gu,fly  irer  71 J iri  g u 1 r.’  XI 

Utri  r»  iri  gue  eKee  in  r i iri  fjf.kl  re  Jpa  ire  g 0 ,ue  in,  in  rin  ire‘ni'g  eae 
■ni iri  y m,  0 y,  irt  ri  ire'  ut  g » irir  ff-(. 

C -Sed quo  rcdtangulum  ex  fb,ae  fuperat  rcAangulumcx  fa,  bc  addito  communi 
rcAangulo  bf  a , eodem  & reftangulum  bfe  fuperat  reftangulum  cfaI  Guttus  codex 
inU  Tf'  uVo'  g0,ue  7»  ire  g»,0y  . Aeni  uteertiinec  7!  iri  0gee,  7.7»  \sfrt . 

X"  • K9*  7,  0 £1  7»  iri  ygu  /rrf Umendum cenfeo.  itxi  i,  re'  ire'  gt, ut  rt  ire  g ttt 
0y  \uif iX",  *"’*  Xilirret  75  ire'  ftgu,  7.7*  -u oo'iX"  <ui  re'  0 gt  79  uri  y gei. 

D Quare  cfa  rcctangulum  minus  cft,  quam  reftangulum  «fa  rc6angulocDF . 
Gnccus  codex  uct  7i  iri  y g uri  79  iri  0ge  /ege  7.'  iri  yg*  re  \tn  0gi. 


IN  Tertium  prcccptum  primi  Problematis. 


LEM.  THEOREMA  LIV.  PROPOSITIO  LVII. 

XVII- 

Sit  a b xqualis  ipfi  cd, & quoduis  pundum  e inter  bc  pund3.  Di- 
co rcdatigulum  aed  fuperare  rcdangulum  bec  recUiigulo  acp. 

* Quoniam 


Quoniam  enim  refiangulum  aed  squa-^ 
leeft  re.rangulo  uc,&  reOangulo  con* 
teneo  a e,  en  , quorum  reltengulum  aec 
rurfus  eA  squale  rc&angulo  bec,  & re- 
ilangulo  contento  ab,  ec;  erit  re&angu- 

1 • • m 1 • r.  /n  1 n A . I _ __  _ . 


UBER  SEPTIMVS. 


*93 


* 

-I- 


B C 
1- 


C 0 M M E 7^ 


T P^l  V S, 


Sit  a o squalis  ipfi  en]  Gracus  toiex  • ir»  « a d na  y J'  fortajjc  addtndum  erit  Verbum  A 
•Tr»  , Vel  j'ub int eiliged u m,  & ftmtlturin  lemmate  , quid  (equitur . 

Quoniam  enim  rc&angulum  aed  squale  eA  rctfangulo  abc,  & re&angulo  con-  B 
tento  a a,  cd,  quorum  rcctangulum  aec  rurfus  eA  aquale  rectangulo  bic  & re- 
ctangul.J  contento  a b ; e c J hac  nos  perfptcuitatis gratia  latms  explicavimus . 

Rcctangulum  igitur  aid  fuperat  rcctangulum  bec,  &'c.]  Gracus  codex,  ro’  if&  C 
viro'  a y f r/  vxo  /3  i , • y lege  AfA  vxo'  a i , c 1 7»  vto’  fit,ty. 

'■  r . cctangulo  contento  a b , c o ] Gracus  codex  x**  t»*  vxo'  ay,  yf*.  lege  kpj  irj  uti’  r) 


em 

viro 


Sed  rcctangulum  ecd  & aontentum  a e,  en  funt  totum  rcctangulum  aco]  Grx * § 
s codex  mineus  efl  hoc  loco  ,&  fortafsc  ita  redimetur  «tW  7o%  xoit  v*o  t y , y / <*'  ro' 
o'  a i , y S1  ylmai  fKot  7%'  vxo'  Ay,yt. 


1 N Tertium  praeceptum  primi  problematis . 

THEOREMA  LV.  PROPOSITIO  LVIII. 


r/*! 


LEM- 


Sit  ab  squalis  cd,&  lumatur  punftum  e inter  cd.  Dico  rc&angu-  XVllI 
lum  a b d vna  cum  rc&angulo  bec  squale  eile  rc&angulo  acd.  A 


B 

-i*- 


C 

-I- 


s 

-J- 


Quoniam  cnimrettangulum  aed  squa- 
le cft  re<Aangulo  contento  ac,ed,  & re- 
ftangulo  ea  d comune  apponatur  retfan- 
gulum  nae.  redtangulum  igitur  aed  vna  ‘ ' | 

cum  redUngulo  bec  eA  squale  rc&angulo 

contento  ac,ed.  retia  n guloque  cb  d,  & reftangulo  brc,  fed  re&angulum  quidem  ® 
cbd  vna  cum  rcftangulo  bec  totum eArc&anguium contentum  bd, en, hoc cft  acb 
squales  enim  funt,  & tots  lines  ac,bd.  rc&angulum  vero  contentum  ac,ed  vna  C D 
cum  rc&angulo  ace  eA squale re&angujo  acd. 


,A  Itl  \ 1T7' 


C O 7i  TA  E 7%  T A \ I V Sl 


<ao'  -ffj'  a y , i i , m 7 iS  \m'  y $,t  l xo /r*r  Xf-o  exuSt*. 

Sed  retfangu  lum  quidem  eo  vuacum  rc&angulo  bec]  Grecus  codex  £ 

>*,*/}  (ege  7«  /xir  vw>’  >«,#/. 

Aequalis  enim  funt  ,&  t'  ts  lines  ac,bd]  T^amcum  ab,  cd  aquales  ponantur , ad-  G 
daturque  communis  y,  c , em  ac  ip(i  bd  nat J^arto aqualis . 

Re- 


l94  PAPPI  MATH.  COLL. 

D Rcftaneulum  vero  contentum  ac,  in  vna  cum  reftangulo  a c i efl  «quale  reftan- 
gulo  acd  J Cracus  codex  t.'  H tini  ti  <«»  «i»  -m 

ago  legendum  arbitror  pard  *•  ,,,r  if'  V v** 

I N Monachos  pruni  feoun  di,  & tertii  Epitag^atii . 

THEOREMA  LVI.  PROPOSITIO  LU. 

L E Semicirculo  exiftente  A h B , & diametro  A b , cxiftentibufquc  perpen- 
dicularibus cb,df,  & dudia  reda  linea  r.FG,&ad  iplam  perpendicu- 
lari BG,  tria  porro  contingunt,  videlicet  rcdtangulum  quidem  cbd  x- 
quale  e(Tc  quadrato  ex  BG;  rcdangulum  vero  contentum  ac,  bd  qua- 
' drato ex  f G , & contentum  ad,cj  quadrato  ex  H G . 


Iunganturenim  gc,gd,af,ad, 
ag,f«.  Quoniam  igitur reftus  ell 
angulus,  qui  ad  f,  & perpendicula- 
ris pd,  erit  angulus  dfb  angulo 
ba  p «qualis  • Sed  angulus  quidem 
DFB  Cll  «qualis  angulo  dgb.  an- 
gulus vcrOBAF(iun&as*)efl  «qu* 

C lis  angulos  b f,  hoc  cft  angulo  bcg. 

angulus  igitur  dgb  angulo  bcgx- 

” «t»..* 

E lc  quadratocx  bf.  reliquum  igitur  quod  ac,  de  continetur  cft  aquale  quadratocx 
,g!  rurfus  quoniam  reflangulum  a b c «quale  cft  quadrato  ex  bb,  ftuoru,“^^nSu_ 
F lum  cid  ell  «quale  quadrato  ti  jg,  erit  reliquum  contentum  ad,  cb  quadratocx 
b o «quale . contingunt  igitur  tria , qu«  proponebantur . 


C 0 M M m T U V 

Sed  angulus  quidem  dfb  eft  «qualis  angulo  dgb]  Qjtoniaus  w»! 

PG  duo  anvuh  oppojiti  FDB.BGF  rea.fuu,  ,eruut  reliqui  duo  aquales  du bus  rtOts, nam 

quadri  lateri  eumfque  anguli  quattuor  rcllis  funt  aquales , tum  m duo  ‘"flflmftrtntio  eiuf 
ergo  ex  eouuerfa  s j.  tertij  elementorum  quattuor  punOa  F e,  B c fu 

demeircuh  angulus  igitur  DFB  angulo  DGB  ell  aqualis . rereti  elementorum. 

Angulus  vero  »af  ( iunfta  bi)  cftxqualisangulo  bbf  ] Ex  • Vm  T tqlix. 
Hoc  cft  angulo  bcg]  *J»od  eodem  modo  demon\lr  abimus , quo  fup  g r 

Itm  ejfe  angulo  D G . . SuntemmnirfuspunSa  bc.bg  tu  ttufdm 

£t  propterca  rcfiangulum  cbdcH  «quale  quadratocx  bg]  -^  reliquus 

oul,  c b c angulus  bcg  efl  aqualis  angulo  b g d , & angulus  ad  t rctlus.  erit  & reliquus 

reliquo  aqualis, &triangulumtTiangulofmile  . trgort  cb  ad  bc,  t a c[  , , 

ex  prima  fecundi  elementorum, quadratum  *cro  ex  fb  aquale  </f  q 

«. .. «,»i«  i rr--:~zzr 

uncrttlangulu m ab  e aquale ejircClangulo  cbd  Vna  tumeo  ,quod  ad,cb  continetur. 


IN 


LIBER  SEPTIMVS.  • 19J 

IN  Monachum  tertij  Problematis.  ' 

THEOREMA  LVII.  PROPOSITIO  I.X: 

Sit  triangulum  A B c , & ducantur  ad,  b f , c f , fitcjjc  a d perpendi-  x x. M 
culatis  ad  B c , & puncta  A F , G F lint  in  circulo  . Dico  anoulos  ad  F £ a 
rc<5tos  efle . 

Producatur  enim  AD,&ipfi  eu  aqualis  po- 
natur dh.  iunganturque  bh,hc.  aqualis  igi- 
tur eft  angulus  h angulo  b g c , hoc  clt  ipli  f g g. 
fcd  angulus  fg  B.vna  cum  angulo  a aqualis  eft 
duobus rc£tis . ergo , & bhc  angulus  vna  cum 
angulo  a duobus  rectis  eft’  aqualis.  In  circulo 
igitur  funt  ab,  ne  puncta  A ideo  angulus.BAG 
aqualis  eft  angulo  bch,  hoccft  e en.  /unt  au- 
tem, & anguli  ad  e fecundum  verticem  inter  Ic 
aquales,  reliquus  igitur  angulus  ad  nu  aqua- 
lis reliquo  ad  f.  fcd  angulus  ad  n eft  rectus, 
ergo  & rectus , qui  ad  f . Eadem  ratione  A an- 

feopo«cbatd  **  ^ rcctus,anguli  *Situr  ad*s  puncta  recti  funt,  quod  demon  ftra- 


CO^tMS7iT\A^irS. 

. ' : I 

Et  puncta  af.ce  fine  in  circulo  ] in  Graco  codice  legitur . i*  «&*.  /i  id  . A 

fcd  puto  legendum  ta  nu**.  ^ ‘ 

Aequalis  igitur  eft  angultUH  angulo  bcg]  Quoniam  enim  trianguli  cod  duolatera  B 
GD,nc  funt  aqualia  duobus  lateribus  hd,dc  trianguli  chd,  & anguli  ad  n reff , erit 
CT  bafts  e c bafi  c h aquali' , dr  angulus  o o-C  aqualis  angulo  une , er  eodem  modo  de - 

monftrabttur  angulus  bgd  aqualis  angulo  bhd  . totus:  igitur  angulus  bgc  toti  bhc  c(l  <*. 
qualis  • 

Sed  angulus  FC  . vna  cum  angulo  , aqualis  clt  duobu.  rectis]  ex  > t.  tertii eUmn-  c 
torum , Gracus  codex  «Wut  nn‘  vn  £*  • [ege  » vVe 

Ci  U ' ° ,®l^Ur  ^Unt  *B,ac  punccaj  Ex  conuer  fa  it.  tertij  elementorum . Gracus  q 
codex»  KUKAa  «,<*  T«  * ty  09(i£a  legc 

NEx  ii.  tertij  elementorum . E 

/ege  aoitu'  *^tt>1w,UJ'an^U  Ui<1^  ° ®<lua^s CH reliquo ad  f]  Gracus  codex  A,nr»V  <t f»  i b p 

^nngUJUs>  9u|ad  e eft  rectus]  Gracus  codex  hd  id  dura  <*>'  g 
tw  • . lege  ksu  * ‘Ofot  i ut, 

~ l\  4 iv.  K 

Monachus  primi  problematis  terti;  Epitagmatis . 


THEOREMA  LV1II.  PROPOSITIO  XLI.  LEM. 

XXl 

Tribus  datis  rectis  lineis  ab,  bc,  cd  fi  fiat  vt  rc<5tangulum  abd  ad 
rechngulum  acd,  ita  quadratum  ex  b e ad  quadratum  ex  E c,  lingula-  A 
rls  proportio,  Se  minima  ell  rcdtanguli  aed  ad  rectangulum  bec.  Ita- 
que dico  eandem  ede,  qua:  clt  quadrati  ex  ad  ad  quadratum  exccfliis, 
quo  recta  linea  , qua:  potell  rcftangulum  contentum  ac,  bd  cxccdir 
eam,  qua:  potell  contentum  ab,cd. 


Deleri- 


B 

C 
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Dclcribitur  circulus' circa  ad,  & 
i f , cu  perpendiculares  ducantur. 

Quoniam  igitur  cft  vt  rcctanguJutn 
a bd  ad  rectangulura  a cd  , hoc  cft 
vt  quadratum  ex  e f ad  quadratum 
ex  c e ita  quadratum  ex  bb  ad  id  , 
quod  ex  ac  quadratum,  erit  etiam 
longitudine, vt  bf  ad  cc,  ita  bb  ad 
eg  , ergo  recta  linea  cft,  qua-  per 
f u e trarJit,  fit  f f.  g , & c g ad  h pto- 
ducatur;  iuncta  vero  m producatur 
jj.huius.  K>  atque  ad  ipfam  perpendicula- 
ris agatur  dk.  ergo  per  antecedens 
lemma  rectangulum contentum  ac, 
bd  eft  aquale  quadrato  ex  fk:  rc- 
ctangulum  vero  contentum  a b ,co  quadrato  ex  hk  aquale,  reliqua  igitur  fh  cft 
exccllus , quo  recta  linea , quae  poteft  rectangulum  contentum  ac,  bd  excedit  eam , 
qua:  poteft  contentum' a b,cd.  ducatur  per  centrum  f hj.  iungatur.  Itaq;  quo 
niam  rectus  angulus  fhi  cft  aqualis  recto  bcg,&  angulus  adl  aqualis  ei,  qui  ad 
D g ; aequiangula  erunt  triangula  , & ideo  vt  l f ad  fu  hoc  eft  vt  a d ad  f ii,  » ira  g b ad 
E kC.  ergo  & vt  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  ex  fh,  ita  quadrarum  ex  gb  adqua- 
F dratumex  ec:&  rectangulum  gbf,  hoc  cft  aed  ad  rectangulum  bec.  eft  autcin 
jr«r«tx*V  rcccanguli  quidem  aed  ad  rectangulum  bec  fingularis  & minor  proportio ; fh  ve- 
""  ro  cft  cxceflus  , quo  recta  linea,  qu*  poteft  rectangulujn  contentum  ac,  b d , hcc  cft 
quadratum  ex  fk  , excedit  eam  , qua:  poteft  contentum  ab,  cd,  hoc  cft  quadratum 
G ex  hk.  ergo  fingularis,  & minor  proportio  eadem  cft,  qua:  quadrati  ex  ad  ad  qoa- 
au  r*X*e  dratum  cxceflus , quo  recta  linea,  qu*  poteft  rectangulum  contentum  ac,bd  excedit 
eam,  quae  poteft  contentum  ab,cd. 


COMMEAT 


A Singularis  propo,tto,&  minima  eft  reftanguli  aed  adre&angulum  bec]  Cneus 
codex  f fto»*x#r  W «A*x<«V  l?»  • v»  «.«X  +?e'f  w'  vwt>'  qtubus  verbis 

quid  (ignificetur , quidque  per  monaebos , & epitagma  tu  bis  lemmatibus  intel ligat , fatis  per- 
cipi non  poteft , cum  ^ipollonij  libris  canamus , in  quibus  ea  confcripta  funt . 

B Ergo  rc&a  linea  cft , qua:  per  f b g tranfit  ] Iungatur  p g fecans  retiam  lineam  a d m 
puntlo  m.  Quoniam  igitur  anguli  f m e , e m c ad  Verticem  funtxquales , & angulus  ad  b 
reiius  aqualis  retlo  ad  c,  erit  & reliquus  reliquo  aqualis , & triangulum  mfb  triangulo 
'f.  fexti , m G c fimile , ergo  vt  f b ad  b m , ita  g c ad  c m : & permutando  vt  f b , ad  g c , ita  tu  ad 
m e • erat  autem  vt  f b ad  gc,  ita  b e ad  b c.  quare  & vt  B e ad  e c . ita  eft  b m ai  m c & 
componendo  vs  B c ad  ce  , ita  se  ad  cm»  ergo  cu  ipfi  ce  eft  aqualis,  puntlum  m idcmt 
quod  s retia  igitur  linea  tfl , qua  per  Feg  tranfit. 

C lun&a  ve;o  fh  producatur  ad  k,  atquc'ad  ipfam  perpendicularis  agatur  dk  ] Gra- 
tus codex  ovit XI  *T  £ 9 'Au  Sh  7 0'  1»  rgi  ax' «U7ti'r  KuQtnrtr  n^fie»  n X 11 . fed 

pro' a hoc  loco  reponendum  eft  k , & ita  inferius  • 

D Et  ideo  vt  l f ad  f h,  hoc  eft  vt  a d ad  f h.  ] Cracus  codex  inr  *p*  «*V  * * £ *fo'f  t»'f 
0 £ tege  tlt  ti  a£  r»r  8 £ nam  cum  lf  per  ceutrum  tranfeat  t circuli  diameter  erit  ipfi 
AD  aqualis. 

■t  E Ergo  S;  vt  quadratum  ex  ad' ad  quadratum  ex  fh,  ita  quadratum  ex  ge  ad  qua- 
dratum cx  bc]  Ex  ii.  fexti  elementorum . Cracus  codex  mancus  eft , m quo  legitur.  <#«' 
M etpu  ro'  ilw'  «X  «pe'r  7C  Tao*  I»  mpi c 7%  W •>,  lege  njfi  <t*pa  70'  £re'  «X  70 
W 0 £,  »7Wf  Te  Src'  I « re  S»»1  ty. 

» F Et  r exanguium  gbf,  hoc  cft  a bd  ad  rc£langulum  bec]  T^amquc  Vt  quadratum 
ex  G E ad  quadratum  ex  s C , ita  eft  rctlangulum  G E f au  aeftangulum  bec,  quod  mox  offen- 
detur . ergo  vt  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  ex  fk,  ita  reti anguium  gbf,  boc  cft  re - 
tlangulum  aed  ad  rctlangulum  bec.  Quoniam  enim  triangulum  a g c fimile  tfi  triangulo 
E F B , Vt  G b ad  e F , ita  eft  c e ad  e b . Sed  Vt  o b ad  e*,  ita  quadratum  cx  c E ad  reti  an- 
gulum gbf;  Vt  autem  ce  ad  m,  ita  quadratum  cx  qb  ad  ceu  rei!  angulum  quare  >c  qua- 
dratum 
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iratum  cx  c E ad  refiangulum  g e f ita  quadratum  ex  c B ad  refiangulu  m c B b , & permu- 
tanti ut  quadratum  ex  o £ ai  quadratum  ex  e c,  ita  re  fi  angulum  G i * ad  refiangulum  c» 

Vereor  tamen  ne  mgraeo  cadite  nonnulla  defidereutur . 

Ergo  lingularis , & minor  proportio  eadem  cft  , qux  quadrati  cx  * n ad  quadratum  Q 
exceflus,quo  recta  linea  qux  poteft  rc&ingulum  contentum  a ,1  d exc  dit  can  ,oi.x 
poteft  contentum  AB,CI>]  Crrecut  codixaet  •*  /rorare  u*  ixaarur  uuyi  / «uti  fitimf 
inxie  at  arte  in!  ia'  rie  xmro^ne  t u’  u n’  d»»'  afi  y t .ivtf  iigenCUno 

autem  • turafilra  T%  d*»'  « y , d t rue  lurafAne  TI  \mt  afityt  0V1  f. 

Menaeus  terti)  Problematis  fecundi  Epitagmatis.  . • , > 

• » / * X 

THEOREMA  LIX.  PROPOSITIO  LXII. 


LEM. 

Rurlus  tribus  datis  rctflis  lineis  ab,  bc,  cd,  fi  fiat  vt  retflangulum 
adb  ad  xtclangulum  ACB,  ita  quadratum  ex  de  ad  quadratum  Oc  ec, 
lingularis, & ininor  proportio  eadem  clt,qua:  quadrati  redi  a:  linea:  con- 
flantis ex  ca,  qux  potefl  rctflangulum  contentum  ac,bd,  & cx  ea, qux  <( 
potefl  contentum  A d ,b  c ad  quadratum  cx  dc. 

Ducatur  a punAo  e ipli  ad  ad 

re&os  angulos  b f , & producatur,  X • 

fitq;  rcftangulo  a o b xqualc  qua-  />\ 

dratumex  iu,&ipfi  fd  paralle- 
la ducatur  gc.  Quoniam  igitur, 
vt  rcfUngulum  a d b ad  reftangu- 
lum  a c b,  ita  eft  quadratum  cx  n g 
ad  quadratum  cx  ec,  hoc  cft  qua- 
dratum ex  df  ad  quadratum  ex 
cc;  atque  eft  refiangulum  ad 
quadrato  cx  fo  xqualc:  erit, 
refiangulum  aci  xqualc  quadra- 
to ex  cg.  lungantur  af,i  b,ag, 
cb.  Itaqne cum  refiangulum  adb 
fit  xqualc  quadrato  cx  df,  angu- 
lus bfd  xquali  eft  angulo  fab. 
f A autem,  & bgc  angulus  angulo 
* ao  xqualis.  Sed  & angulus  bfd 
angulo  bh g,  anguli  igitur  bhg , . ** 

bg  h , hoc  eft  (i  producatur  ci  angulus  kbf  xqualis  eft  angulo  lak.  quare  in  c>rcu-  K 
lofunt  a l ,bk  punita, & per  antecedens  lemma  anguli  ad  kl  punita  reiti  funt.  Du-  L 
catur  ad  fd  perpendicularis  be<,  & iunfia  d ■*  ad  x producatur  • perpendicularis  M 
igitur  cft  ad  it,&  ipfi  ol  parallela.  Ruifus  autem  iunita  cc  producatur  ad  o.  N 
ergo  perpendicularis  ad  bn;  cft  enim  ru  ad  bm  perpendicularis  Quoniam  igitur  O P 
reitangulum  acb  xqualc  cft  quadrato  cx  co,  critangulus  bgc  angulo  gac  xqualis  Q_ 

Sed  angulus  quidem  bg  c xqualis  cft  angulo  ckb  in  circulo,  angulus  autem  g»»  x-  R 
quali;  cft  ipfi  bdn  in  parallelis,  erg  & angulus  b a c angulo  itv  eft  xqualis,  ac  S 
propter  A rcctangulum  d b c xqualc  eft  ei , quod  fit  cx  b n quadrato . .Quoniant  au-  T V 
tem  in  triangulo  edf  acta  cft  perpendicularis  d n x , & inflexx  funt  ad  ipfam  PN,N  e> 
ent  quadratorum  ex  fd,db  exceffus  xqualis  exccfliii  quadratorum  ex  fn,ni.  ftd  X 
cxccfliis  quadratorum  ex  fd,db  eft  a b d rcctangulum  . ergo  & quadratorum  ex  F^t 
1,1  cxcefsus eft  idem  rcctangulum  abd  eft  autem  & rcctangulum  dbc  xquale  qua* 
dratoex  m.  quare  nf  poteft  rcctangulum , quod  ac  ,bd  continetur.  Rurfus  quo-  Y 
niam  quadratorum  cx  ng.gb  exccfius  eft  xqualis  excefsui  quadratorum  ex  sc,c«» 
quadratorum  autem  ex  nc.cb  excelsus  eft  res  rcctangulum,  erit  quadratorum  cx  Z 
nc,gr  cxcefsus  rcctangulum  bcb  atque  eft  rectangnlum  ah  xquale  quadrato  ex 
*g.  ergo  ng  poteft  totum  rectanguluin,  quod  ad.bc  continetur.  Sed,  & fn  po-  • 

Pp 
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y ttft  rectangulum  contentum  ac,id.  Itaque  quoniam  rectus  cft  angulus  f R c & per* 
7, quioci,  pcndicuiaris  a b,  erit  rectangulum  abb  rectangulo  fbg  aquale . ergo vtrcctangu 
Ium  a u b ad  rectangulum  chd , ita eft  rectangulum  fec  ad  rectangulum  cbd,  vt 
1 autem  rectangulum  fbg  ad  rectangulum  e tu,  ita  quadratum  ex  fg  ad  quadratum 
ex  eu.  & vt  igitur  rectangulum  aeb  ad  rectangulum  cbd,  ita  quadratum  ex  h,  ad 
quadratum  ex  c d . ellquc  rectanguli  quidem  a bb  ad  rectangulum  c h p vnica,  & ini- 
• nor  proportio , recta  vero  linea  feg  conftatcx  ea , qua:  poteft  rectangulum  contcn- 
£ tum  ac,bd,&  ex  ea, quas  poteft  contentum  a n,o  c . proportio  igitur  vnica,  & mi- 
nor, eadem  eft,  quae  quadrati  recta:  linese  conflantis  ex  ea,  quas  poteft  rectangulum 
; . contentum  ac,  BD,&exca,  quae  poteft  contentum  ad  , t c ad  quadratura  ex  cd. 


• • M Mi  • 
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Rurfus  tribus  datis  re<f>is  lineis  ab,bc,cd,  fifiatvt  re&angulum  adb  ad  refiar- 
gulum  a c b , ita  quadratum  ex  de  ad  quadratum  ex  eC  J Crxcus  codex  t*r  ylrtruaSe 
78  v»*'  a i £ «)»oV  t «'  •u*»’  aty  lege  ietr  yirn  t«  £t  7»  vo®'  *■  f fi  '35*#  t to'  \tn'  uy  fi. 

Quoniam  igitur  vt  redlangulnm  a db  ad  rectangulum  Acn,ita  cft  quadratum  ex 
db  ad  quadratum  ex  ec  ] Crxcus  codex  'vxti  ir  pfrr  «St  r»'  a.  f fi  xsn'  ufiy  lege 
«for  Tf  ayfi. 

Hoc  cft  quadratum  ex  d f ad  quadratum  ex  c c J Eft  enim  tb  fimilitudmcm  tnangul o- 
rum  d ef,  cbg,  vt  de  ad  ec,  ita  df  ad  cg, 

Atque  cft  rc&angulum  a db  quadrato  ex  fd  asqualcerit,  & re&angulum  ac  b ae- 
quale quadrato  cx  c g J Ex  14.  primi  libri  elementorum  . 

Itaque  cum  rectangulum  adb  aquale  ftt  quadrato  cx  df,  angulus  bfd  aequalis  cft 
angulo  f a b ] Quonam  enim  rcftangulum  a d b eft  aquale  quadrato  ex  df,  erit , ex  1 7« 
fexti  elementorum>Vt  a d ad  d f,  ita  r d ad  db  : & funt  circa  angulum  a df  latera  pro- 
portionalia• triangula  igitur  adf,idb  in. er  fe  limilta  erunt : ideoque  angulus  bfd  aqua- 
lis erit  angulo  f a.  D. 'i 

Eft autem  & bgc  angulus  angulo  bao  asqualisj  Rurfus  quoniam  reB  angulum  acb 
aquale  eft  quadrato  ex  cc  ,vt  ac  ad  cg,  ita  erit  cc  ad  cb  ex  eadem  17.  Jcxn  . & circa 
angulum  acg  funt  latera  proportionalia,  ergo  triangulum  bcg  fimile  cft  triangulo  gca, 
angulufq <*e  bgc  angulo  cag  aqualis. 

Sed&angulus  bi  d cft  aequalis  angulo  bho]  Ex  29,  primi  elementorum,  produff  a ni- 
mirum r.  c.  neque  ad  1 f i'<  h ; fafta  eft  enim  g c ipfi  f d parallela : Gracus  codex . 
i v»®'  lege  i \an'  fi  £ S1 , 

Anguu  gitur  b hg,  b gh,  hoc  eft  fi  producatur  gb,  angulus  kbf  «cqualis  eft  angu- 
lo LAK  j T^tmcum  dcmonftratum  fit  angulum  bfd  aqualem  efte  angulo  fad,  ttemqnc 
angulum  BGC  angulo  bag,  erunt  duo  anguli  bfd,bgh.  boc  eft  duo  anguli  b hg,bgh  a- 
quales  duobus  angulis  fa  D,  r.  a g }boc  eft  angulo  lak,  qui  cx  his  conflat , [cdprodufia  c.c 
angulus  kbf  efl  aqualis  duobus  interioribus  oppofitis  bhg,  bgh  ex  32.  primi  elemen- 
torum. angit  u s igitur  k F angulo  lak  aqualis  erit  • 

Quare  in  circulo  funt  al,bk  puncta]  Quoniam  enim  angulus  kbf  eft  aqualis  angulo 
LAK&  anguli  k b F , K B L aquales  funt  duobus  retiis , erunt  quadrilateri  akbl  anguli  1.  a k 
kbl  oppofitis  duobus  reftis  aquules . ergo  ex  conuerfa  12  .terti)  elementorum . quattuor  pun - 
ff<a  albk  m circuli circumferentia  fit  ncceffeeft. 

Et  per  antecedens  lemma.anguli  ad  kl  puncta  recti  funt  ] Videlicet per huius • 
Etiuncta  dn  ad  x producatur,  perpendicula*  igitur  eft  ad  fi,  & ipii  ol  paral- 
lela ] Hoc  nos  fcqucntt  lemmate  demonftrabimus , 

Sit  triangulum  ac  uttangu  tum  akc,&  ducatur  perpendicularis  ad,  d punclo  autem  b ad 
AC  rurfus  perpendicularis  ducatur  bi  fecans  ad  m r:  & iunfta  CF  «»c  producatur . Di- 
co cg  ad  a b perpendicularem  effe . Ducatur  enim  i punfto  a ipfi  ab  adreftos  angulos  a k, 
"i  terti*  & producatur  bb  ,itaVt  cum  aK  in  k punfto  conueniat  ,feceturque  fe  bifariam  in  »1,  C7* 
centro  quidem  m,  interuallo  autem  mp.  circulus  fec  defcnbatur  ,qui  tranftbit  per  u:  an- 
ji.tcrtij:  gnlus  enim  fec  reftus  c(l . fimthter  fatta  ak  bifariam  in  l,  centro  l interuallo  autem  lk 
alias  circulus  defcnbatur  ab  c,  qui  per  b tranftbit . lungatur  lm,  qus  Utdem  traufiht  ptr 
jB. primi.  B punffumtx  13.  terti j.  Denique  a punSis  lm«(1bk  perpendiculares  ducantur  ls,mu, 

qux 
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qutc  inter  fe  paraleU  erunt . aqualis  igi • 
turefl  KN  //>(?  NB,e^  m Ipfi  OF.  JM- 
9«e  quoniam  angulus  meo  efl  aqualis  an- 
gulo len  ,aduerticem  enim  funt  ,&  an- 
gulus m o b reff«* aqualis reflo  lnb,  e* 
rie  & reliquus  reliquo  aqualis , trian- 
gulum  e o m triangulo  bnl  aquiangu- 
lum.  quare  Vt  lb  ad  em  , im  ne  ad 
eo,  permutando  Vt  lb  ad  f.n,  ita 
mb  ad  eo.  /ci  M nb  ad  ek  e»#r  d«- 
piam  j^tt£  o e ad  b f eius  duplam  ex 
aquali  igitur  Vt  le  ad  a K , ita  m b 
bf.  & funt  circa  aquales  angulos  kel 
f e M faffra  proportionalia  , triangulum 
igitur  emf  triangulo  blk  aqutangulum 


19) 


j.tcrrif. 


4*  fcxti. 


4 


f.fetri . 
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eftidr  angulus  bf  m angulo  ukl  aquatis , ideoque  fm  ipfi  lk  e/2  parallela.  Sei  kA  per-  2^Pr‘mi 
pendi  culans  cfl  ai  ia.  ergo  & cg  ad  eandem  perpendicularis  erit , quod  oportebat  demon - 
flrarc . j-i 

Rurfus  autem  iunfta  gc  producatur  ad  o,  ergo  perpendicularis  eft  ad  bn;]  yitqui  N"  . 
prius  dubia  efl  gg  cum  facta  jit  ipfi  fd  parallela , & pro  dubia  efl  ad  bf  W h , alloqui  non  efl 
fet  angulus  b n c aqualis  angulo  b f d , vt  diflum  cfl  Vel  igitur  bac  corrupta  funt , Vel  intel- 
ligeudim  gc  produflam  fecare ipfam  bm  ad  re  flos  angulos  , atque  io  punito  o , propterea  19. primi 
quod  f D , qua  ipfi  parallela  cfl,  eadem  ad  reflos  angulos  fecat . 

Eftcniin  FDad  bm  perpendicularis.]  TSfamque  dubia  e/2  ai  fd  perpendicularis  bm.  O 
Cracuseodex  habet  x,  ytf  * *|  it.'  t»V  r fi,  fed  opinor  legendum  jaf  » £/  iri  riV  »| I. 

Quoniam  igitur  reftangulum  acb  aquale  eft  quadrato  ex  ccj  Hoc  enim  fuptnus  P 
demon flr  at  um  fuit . 

Erit  angulus  bgc  angulo  g ac  aqualis]  Qjia  ratione  hoc fequitur  nos  proxime  expli-  Q__ 
canimus. 

Sed  angulus  quidam  bgc  aqualis  eft  angulo  cn  b*  in  circulo  ] Quomodo  anguli  R 
bgc,cnb  aquales  fint  in  circulo  confiderarc  poffumus . namque , & -aliter  idem  ofltndcrq 
producatur  nc  Vfquead  bg  in  p.  & quoniam  in  triangulo  bgn  dubia  funt  perpendicula- 
res, ad  bn  quidem  00  adso  vero  b B,e«f  ex  qs,  qua  proxime  demonflrata  funt,  a e si,  ai 
bg  perpendicularis  quare  angulus  cpg  r e flus  cfl  aqualis  reflo  con  , atque  ed  pcg  angulus 
aqualis  angulo  ocn  cum  (in- aduerticem ; reliquus  tgttur  pgc  reliquo  onb  efl  aqualis. 

Angulus  vero  g a b aqualis  eft  ipfi  b d n in'  parallelis  ] Ex  15.  primi  e/2  enim  a g ipfi  S 
D N parallela  quod  fupra  demonflraun  . 

Ac  propterea  rcctangulum  dbc  aquale  eft  ei,  quod  fit  ex  bn  quadrato]  Quoniam  T 
tnimangnlus  bnc  aqualis  e;l  angulo  bdn  ,vt  oden [um  fuit,  atque  efl  angulus  nbc  vtnquc 
communis,  erit,  & reliquus  bcn  reltquo  bnd  aqualis,  & triangulum  bnc  aquale  trian- 
gulo bdn  . ergo  vt  bd  ad  bn,  t a ef  n f ad  r r : &\b  id  nbtangulum  dbc  efl  aquale 
quadrato  ex  bn.  Gracus  codex  70'  «>«  v'r»'fity  inr  Sb  £0'  fi  9 n ifaydy*  lege  r» ' Jtfa, 
vt*  / fiy. 

Quoniam  autem  in  triangulo  bdf  a&a  eft  perpendicularis  dnx,&  inflexa  funt  ad  V 
ipfam  fn,nb,  erit  quadratorum  ex  fd,db  cxcclTus  aqualis  cxceflui  quadratorum  ex-* 

F N , N B ] Efl  enim  quadratum  ex  v D aquale  duobus  quadrans  ex  f X , X D , & quadratum  cx 
v b aquale  quadrans  ex  b x , x d quare  fublato  communi  quadrato  ex  D x , erit  cxccffus,  quo 
quadratum  ex  f n fuperat  quadratum  ex  db  idem,  quo  quadratum  ex  F x fuperat  quadratum 
ex  b x & fimlli  ratione  cxccffus , quo  quadratum  ex  fn  fuperat' quadratum  ex  nb  idem  quo 
quadratum  ex  f x fuperat  quadratum  M ex.  exceffus  igitur  quadratorum  ex  f D,  D B eft  idem 
fiue  aqualis excejjui quadratorum  ex  fn,nb.  , 

Sed excefsus quadratorum  ex  fd,db  eft  aed  rettangulum]  Tofitum  efl  enim  qua.  X 
iratum  ex  fd  aquale  reflangulo  a d b ,refl  angulum  autem  ape  aquale  efl  reflangulo  abd 
Vna  cum  quadrato  ex  h d ex  tertia  fecundi  elementorum,  quadratum  igityir  ex  r D fuperat 
quadratum  f*  bd  reflangulo  abd. 

Quare  nf  poteft  rc&anguluin,  quod  ac,bd  continetur}  Quoniam  enim  quadrato-  y 
rumex  fn  ,nb  cxccffus  cfireflangulum  ab  d,  & quadratum  cx  r>N  efl  aquale  rcflaiigulo 
dbc  ,erit  quadratum  ex  p*  aquale  rebiangulo  abd  v na  cum  dbc  reflangulo . fed  reflati- 
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gulo  A b d >na  cum  redangulo  dbc  aquale  eflredangulum,quod  AC,»D  continetur  ex  pri- 
nu  fecundi  libri  elementorum . quadratum  igitur  ex  Ps  efl  aquale  redangulo  contento  ac,cd 
ideoque  reda  linea  fn  poicfl  redangulum  quod  AC<  BO  cont nntur, 

Z Quadratorum  autem  ex  n c,  c b 
exccfliu  cft  ici  rectaogulum ] 

Quoniam  enim  triangulum  obtufi- 
angulum  efl  NBc,e>-  a fundo  N 
ad  tc  protradam  duda  tfl.  per- 
peudicul  ars  N s , erit  quadratum 
tx  » c mmul  , quam  quadrata  ex  ‘ 

»t>  bc,  re  d angulo , quod  bit  bbc 
continetur , vt  nos  dcmonftrauimus 
ad  ij.  fecundi  libri  elementorum , 
ergo  quadratum  ex  nc  >na  cum  re- 
ti angulo,  quod  bit  e r c continetur  efl 
aquale  quadratis  ex  N b,  b c , bocejl 
aquile  ted angulo  DBC,  & ei  quod 
fit  ex  i c quadrato  . demonfiratum 
etenim  efl  red angulum  DBC  quadrato 
r*  N»  aquale  ejfe.  fed  red  angulo 
duc  tfl  aquale  red  angulum  Det  >na 
cum  quadrato  ex  ic  per  3.  fecundi 
elementorum,  'redangulo  autem  bbc 
ejl  aquale  red  angulum  b c b una  cum 

quaintoex  xc.  quadratum  igitur  ex  hc  vni  eum  duobus  quadratis  tx  bc,  & e»,  quod 
iis  Bci  continetur  efl  aquale  duobus  quadratistx  bc,  & redangulo  dcb.  quare  fui  latis 
ytrmquc  duobus  quadratis  ex  BC.  crttreltnquum  quadratum  ex  nc  Vna  cum  eo,  quid  bis 
B c B contiUetur  , aquale  redangulo  D b c . >cl  igitur  bc  efl  aqualis  s D , Vel  maior, vel  mi- 
nor. Sit  primum  aqualis  ,Vt  m prima  figura  ,dr  quoniam  redangulo  dcb  aquale  efl  red  an- 
gulum b c B Vna  cum  eo  , quod  at>,»c  continetur , hoc  efl  Vna  cum  quadrato  ex  tc,  Jubla- 
cuodi  “ ex  Vtrifque  redangulo  ict , erit  quadratum  ex  NC  vna  cum  redangulo  *cb  aquale  qua- 
drato ex  b c • cxcejfut  igitur  quadratorum  ex  nc,  ct  efl  redangulum  ici.  fed  fit  bc  ma- 
ior, quam  BD,*t  infecunda  figura, &ipfi  di  addatur  BQ.,ita  >t  d olit  aqualis  bc,C fi  >pfi 
Qjs  aq talis  ponatur  hr.  Dico  quadratorum  ex  KC»ci  excejfum  cjje  redangulum  RtB. 
Quoniam  enim  quadratum  exue  una 
cum  eo , quod  bis  bcb  continetur , tfl 
aquale  redangulo  DCB  Vt  proxime 
demon flratuitt efl-,  redangulo  autem 
dcb  aquale  efl  redangulum  Q_c 
Vna  eunt  eo , quod  continetur  D 
& B c,  boc  efl  vna  cum  quadrato 
B t)  & reddnglilo  bcb  aquale  efl,— 
adi  dangulum  f>CB,  & id,  quod  bQ,bc 
continetur  ,fublato  Cumani  esc  t reda 
gulo  eritt  quadratu  ex  N c Vna  eum 
redangulo  e c b , & eo  quod  contine, 
tur  n * , B c aquate  ei  quod  exte  qua- 
drato, fed  redangulum  r c b efl  aqua- 
le rett angulo  bci,  & ei  quod  BQ, 

6« c efl  re,  & ct  continctiP 
dratu  igitur  ex  bc  fugerat  quadratu 
ex  n c,  redangulo  R c b , ideoque  re- 
d angulunt  r bc  efl  cxceffus  quadra- 
torum ex  HC,  exf  Toflremo  fit  BC 
minor , quam  P.n,  & ab  ipfa  B D ab- 
fciniatur  d <1  aqualis  1 c , ponatur- 
que  B R ipfi  b n_aqualis , & ipfl  c b aqualis  H s , 
bcb  aquate  ei , quod  bis  bc»  continetur.  Dicornrfus  _ 

[e  redangulum  r c b . ■" ■ ' ' 

•K«o- 
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Quoniam  enim  rurfus  quadratam 
ex  n c vna  cum  eo , quod  bis  conti- 
I utar  eci  hoc  c(!  »iu rxm  r^ftangu- 
lo  SCI  aquale cjl  re ft angulo  nriit 
rcft  angulo  i>  c c cjl  aquale  rcftangu- 
lum  Qju  ana  cum  co , quod  DQ.d’ 

B c continetur  , hoc  efl  Vna  cum  qua- 
drato » tc,  reti  angulo  autem  seu 
efl  aquale  rcftangulum  icij  & id, 
quod  bc  continetur , [ablato 

communi  reti  angulo  Q_ct  , relinqui- 
tur quadratum  ex  N c vna  cam  eo', 
quod  'i_s.ee  continetur , hoc  efl  una 
cum  rcQangulo  R c B aquale  quadra- 
to cx  »C  . quadratorum  IgitUr  (X 
nc,  cb  cxccffits  eft  reSangulnni 
BCb  . 

Atque eft  rectangulum  ae»  aequale  quadrato  ex  bg  ] njttfus  quoniam  bco  hrtm-  • 
gulum  obtujiangulum  cjl , & ad  b c protroftam  ducitur  perpendicularis  c e , erit  quadratum 
ex  cc  mutas  quvn  quadrata  tX  CB.BG,  reftangulo,  quod  bis  eBc  continetur , ergo  qua-  i 
dritUnttx  ce  una  cunireft)nglllo,  quod  bis  Concinetur  m:  aquale  efi  quadratis  cx  cb.bg. 

Sed  quadrato  tx  <5  c aquale  erat  rcft  angulum  Ati,  reftangulo  nutem  A ct  efl  aquale  re  8 an- 
gulum abc  una  cum  quadrato  ex  BO.  ergo  reti  angulum  a B c Vna  tum  quadrato  ex  bc, 
eo  quod  bis  bbc  continetnreft  aquale  quadratis  ex  cb,'ro.  dempto  igitur  communi  quadrato'! 
ex  Bc,  relinquere  reti  angulum  ABC  vna  cum  eo,  quod  bis  continetur  B Bc  uquale  efl  qua- 
drato cx  tc.  Siuod  fi  ni  fit  aqualis  « t , fitque  tt  ipftns  « e dupla , Vt  iu  prima  figura  ap- 
pJnt,  rcftangulum  abb  quadrato  cx  tt}  aquale  erit,  tum  fit  aquale  reftangulo  a « c , Ven 
tum  eo,  quod  bis  bbc  continetur  . illud  vero  uos  hoc  modo  demonflrabtmus  rfi  enim  rcllangw 
lum  abb  aquale  reff  angulo  aci  mna  tum  quadrato  ex  hi,  & rcBaugotum  abb  aquate* 
rcftangulo  abc  . Vuacum.quodfitcx  ab  & e*.  FJtrfus  quadrato  cx  bb  aqualia  funt  qua. 
irataex  bc.cb  Vna  cum  eo,  quod  bis  hcb  continetur . -dt  ex  altcrd  parte  reff angulum  bis 
contentum  bbc  efi  aquale  ci , quod  bis  bcb  continetur,  (*■  duobus  quadratis  ex  bc.  quo- 
rum re  a angulum  a b c , & tdquodbis  continetur  bb  c , quadrataev^que  ex  bc  vrn/que  com- 
munia funt . reliquum  efi  , >t  ofiendamus  rcftangulum , quod  fi;  ei  AB.CB  Ana  cum  quadra- 
to ex  ac  aquale  e Te  ei , quod  ex  cb  quadrato  fecetur  bc  bifariam  in  punfto  Q_.  Itaq;  quo- 
niam bc  bifariam  fefta  efi  in  QjUquc  ipfi  adijcttnr  Q e terte  rdfUngnlum  Bbc  una  tum  qua- 
drotocx  aquale  quadrato  cx  qja.  fcd  reti  angulo  quidem  BBC  efi  aquale  illud - quod  fit 
tx  a B , c B , quadrato  autem  ex  C qjtquale  quadratum  cx  C 8,  & denique  qUidtatd  cx  c 8 , A 
aquale  ex  bc  quadratum, namque  p fita  efi  M aqualis  bb  ,&  bc  ipfius  ce  dupla.  teB  angu- 
lum igitur  quod  fit  ex  ai.cb  Vna  eum  quadrato  ex  ec  aquale  efi  quadrato  ex  co,  tdeoque 
rectangulum  a bb  efi  aquale  rectangulo  abc  Vna  cum  co  ,qind  bis  BBC  continetur , hoc  efi  y 
aquale  quadrato  ex  bc  quod  oficndcidum  erat . Videtur  autem  "Pappi  demonfiratio  congrue- 
re in  eo  tantum  cafu  ,m  quo  a b ,ci  aquales  funt  ,itcmque  aquales  inter  fc  bc.bd.ct  ip- 
fius c e dupla , vt  in  prim  i figura . 

Ergo  no  poteft  totum  rcftangulum , quod  a n ,b  c continetur  ] Quoniam  enim  ra  $ 
ftangulu  m esc  efi  exceffns  quadratorum  cx  NG,GI,  erit  quadratum  tx  nc  aquale  retlan- 
gulo  abb  dempto  cx  eo  prius  bbc  tc(langulo,qued  quidem  eft  aquale  rcft  angulo  quod  ad.Bc 
continetur  hoc  efl  rcftangulum  contentum  ad,bc  vna  cum  rcftangulo  ecb  eft  aquale  reti an- 
gult  a E B,  Vt  demonft  rabitur  eft  eUim  exantedlftlt  rcftangulum  A BB  aquate  & rcftangulo  t_ 
ABC  vna  cnm  co , quod  fit  ex  A » ,C  i , & quadratis  ex  ec.ca  vna  cum  reftingult,  quod  btc 
ECB  continetur,  RnrfusreftduguIhpsconttUtum  Ati.BC  eft  aquale  reftdagul»  abc,  qHa-  .i 
dratoque  cx  »(.,&  rcft  angulo  RGB,  Vna entn  eo,  qadd  EU.IC  teugflnetur.btt  eft  vna  tuM 
quadrato  ex  tc.  quibus  addatur  excefius  .Videlicet  rcftangulum  EBC.  eorum  autl  omnium 
rectangulum  quidem  abc,  quadratumque  ex  Bc  ,& td , quodbts  EBC  continetur  Vtrifque. 
funt  communia , rectangulum  Vero  , quod  A continetur  ece  vna  cum  quadrato  cx  bc  tam 
dcmonUratum  fuit  aquate  quadrata  ex  bc.  quare  omnia  omnibus  aqualia  funt . cx  quibus  fc- 
qnltur  quadratum  ex  N o aquile  efte  rittangUlo , quod  fit  CX  a t) , B C . proptertaque  ipfam 
nc  pofierectauguistM  ifUsd  ad.ic  coAUnttut,  • c . - 

Itaque  quoniam  reftus  eft  angulus  f kc,&  perpendicularis  a e,  erit  rcftangulum  » 
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A b b rc&angulo  fbg  aequale  J T^am  cum  angulus  ad  k rccius  fu  squalis  recto  ad  b , &> 
angulus  k b a ad  Verticem  squalis  angulo  e i r. , ertt  & reliquus  reliquo  squahsy&  triangu- 
lum a k b funile  triangulo  g e b . fed  & triangulum  abf  Jimile  ell  triangulo  a k b ,c(l  cmm 
angulus  k a b rtnque  communis,  & rectus  abf  squalis  recto'  \ kb,  quart’  & reliquus  reli- 
quo squalis  • triangulum  igitur  a e i-  fimile  ejl  triangulo  g b » > & Ut  a e ad  a r , ita  ell  ce 
ad  BBt  ideoque  rectangulum  abb  squale  eftrectangule  feg. 

P W autem  re&angulum  feg  ad  rcftangulum  ced,  ita  quadratu»  ex  fg  ad  quaJ 
dratum  cx  c G ] Quoniam  enim  rects  lines  f d , g c parallela  funt , & iu  ipfas  incidit  r c , 
angulus  e f D squalis  cd  angulo  egc,  eftquc  angulus  fhd  reQus  squalis  recto  cec.  ergo 
€?■  reliquus  reliquo  squalis %&  triangulum  efd  triangulo  sc  c fimile,  vt igitur  fb  ad  eg, 
ita  ejl  de  ad  b c ; & permutando  yrt  f b ad  e d,  ita  g b ad  e c , quare  ex  1 2*  quinti . w fb 
ad  e d,  ita  e g ad  cd.  fturfus  quoniam  "ut  r b 'ad  eg  yita  d b ad  bc,  erit  ex  t,d(fin,  fexti 
rectangulum  fbg  fimile  rectan gulo  d e c • Jimilia  autem  polygona  in  dupla  funt  proportione 
homologorum  laterum,  ergo  rccrangulnru  fec  ad  rectangulum  DEC  duplam]  balet  propor- 
tionem eius  , qus  e [i  re  ad  B d , boc  efl  f g ad  cd,  fed  & quadratum  ex  F c ad  quadratum 
ex  cd  duplam  proportionem  babet  eius , qus  efl  r g ad  c d.  Vt  igitur  rectangulum  fbg  ad 
rectangulum  ced,  ita  efl  quadratum  ex  fg  ad  quadratum  *x  cd.  Crscus  codex  *!r  fi  r#' 
vti'  £•»  rt  W yi  f , t»  in»  tnt  yf,  lige  iru  79  in'  'xJr  £»  Tf>»s  70'  Sre' 

rie  yf. 

ii  e&a  vero  linea  fbg  conflat  exea,  quae  poteft  re&angulum  contentum  ac,  bd, 
& cx  ea,  quas  potcil  contentum  ad,  bcI  Grscus  codex  » »£>i  ■ nym/Jm  im  7*r 

fvrtftirnt  70'  v**#‘  afi.yf.  lege  n fi  £1»  d n /yxet/xir»  turt  tXs  furs/xirm  7 % v»s'  a.  >,  fi  f 
ty  7» e fvtsftlrnf  t»'  «.W  af,fiy. 

Proportio  igitur  vnica,  & minoi*  eadem  cft , quar  quadrati  redlae  lincte  conflantis  ex 
ea,  quae  poteft  rcttangulum  contentum  ac,b  d,&  ex  ea,  quae potcfl contentum  ad, 
bc  ad  quadratum  ex  cd]  G>scus  eodn r c’  upa.  tb  £ *a*  «r«r  Ac'j-»r,  0'  svrer  fb 

nj  im'  rXt  avfKH/Jtirnr  tK7i  7 Zf  fvHtfdrnr  7t'  vt»  sy,  1 fkiyHVtjo  vto  a fi,y  f To'ixo* 
•rir.Kf,  tege  «tpa  fb  w.%cr  y tKsormr  \»‘yf  »'  aktoV  oJj  tJ  iao'  7»f  rvyKH/Jnir  i*t* 
rir  fvrafxbnf  7 • dm  sy ,fift  y Tue  fvtmptnf  n •'  vt»  a f , fiy  mf*'r  7»  rnt  yf. 

' - : t,~f.-^  Xt,  >'■  t*  , «!  * 4>.  V-aa;  • ► ’ " , . ,,w. 

v In  tertium  Epitagma  tertij. Problematis. 
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LEM.'  Sit  AB  quidem  arqualis  c D,  rc£angulum  autem  beg  re&angulo  abd 
^ maius . Dico  re&aiigulum  bac  (uperarc  re&angulam  AEDipio  bdc 
re&angulo.  ■ V ..i  • 

B Quoniam  enim  rcftangulum  ■ ..i  , 

bbc  aequale  cft  & rc£tangulo 

C bc  b,  & quadrato  ex  ec,  hoc  cft  . .. .!  j ■ j-  . Cir.‘, 

D & rcftangulo  c e d vnacumre-  A B c D E % 

ftangulo  e c d y rc&angulu  aute 
b c a \ na  cu  b c d reftagulo  tutu 

E F eftreguliiquadBD,cE  continetur,  hoc  cft  reflangulura  ac  b ierit  re&angulum  bec  ae- 
G quale  rc&anguloquc  ach  ,&  rcftangulo  ced.  Sed  rectangulum  ace  a:qualecft& 
H reftangulo  * quod  continetur  AC>BD,&rcctangulo  Acnire^angulum  vero  conten- 
tum a c , e d vna  cum  rectaogulo  ced  totum  cft  abd  re&angulum.  factum  igitur  eft 
X reAangulum  bbc  ajqualcre&anguloque  a b d , & reAangulo  Acn,quodeftre<ftangu- 
lum  bdc, quare  BHC4vrc&angulumfuperatre£angulum  aid  re<ftangulo  bdc. 

COilTaEKT^^IVS.  • r' 

. ■ a -4*^  ■ . 

Dico  rectangulum*  e c fuperate  rectangulum  abd  ipfo  bdc  re<ftangulo]  Grscus 
COdcx  iri  t*1  vse'  &*y  79  »W  ai  f txI  vto 1 0 yf . lege  mi  »W  fi  fy- 
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^ ox-t  i iivi  y.j.  5O3 

Quoniam  enim  re&angulum  b b c aequale  eft  & reftangulo  b g e , & quadrato  cx  n c]  B 
Ex  q%  fecundi  elementorum . s 

Hoc  cft  & reftangulo  cbd  vna  cum  re&angulo  e c d ] Ex  2 .eiufdem . C 

Ke&angulum  autein  «ci*  vna  cum  bcd  rcftangulototumcft  rcctangulum , quod  D 
b d , u;  continetur  ] Ex primi  eiufdem  • 

Hoc  cft  rc&angulum  a c b ] enim  ab  ell  aqualis  c d , addita  vtrique  com  mu-  E 

ni  bc,  erit  ac  ipji  a u aqualis , ergo  ref& angulum  aci  eft  aquate  et,  quod  bd,cu  conti- 
netur. 

Erit  rcctangulutn  bbc  aequale  rc<ftanguloquc  ace,  & rcctangulo  crd]  Grat*s  F 
codex  r • ifu  uw»  fty  «rer  S?»  T»ri  uw»  yai,  ^ tiS  vto ' yt  f . tbIti  vW  <tyt  ^ •>  J 
t<Vo  >- « <P . 

Sed  rcctangulum  ace  aequale  cft,  & rcctangulo,  quod  continetur  ac,fd,  & rc-  G 
ctangulo  ac  1)  ] Er  pnmaCrcwidi  elementorum  . Grxcus  Codex  *aa*  7»  pir  vW  f yt  ‘iaor  ? 
*<*  tuti  «?t«'  *)  r^f  i/ro'  *>,>*  / ege  £>\<l  7»'  fxir  vro'  ayt  'i<ray  Sb  7J71  ur»  ay 

* i*  ^ Taf  u*o'  a,  y , y J* . 

Rcctangulum  vero  contentum  ac,  ed  vna  cum  rcctangulo  cbd  totum  cft  a e n H 
rcctangulum]  Ex  eadem. 

Quod  cft  rcctangulum  bdc]  Eflenim  m>  i$ti  ac  aqualis  ,vtfnperius  ditium  efl  .Gra-  K 
cu-s  codex  0 S2»  10  u'iro'  fi  a,  ly  lege  to'  vW  fi ' , <T  > , 
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* 


AC* 


*>  'Hh 


Tribus  datis  reddis  lineis  ab,  cd,  de,  fi  fiat  vt  re&angulum  aud  ^ 
ad  rcctangulum  a g d , ita  quadratum  cx  b E ad  quadratum  cxec,  fin- . 
gularis  & maxima  proportio  cft  rc&anguli  aed  ad  rc<ftangu!um  bec. 
Dico  eandem  efle,  qua:  quadrati  cx  ad  ad  quadratum  redbe  linea:, qua:  B 
componitur  ex  ea,  qua:  poteft  rrdtangulum  contentum  ac,bd,  & cx 
ea,  qua:  poteft  contentum  ab,  cd. 
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Defcribatur  in  re&a  linea 
ad  fcinicirculus  af,go:  &ad 
rc&os  angulos  ipfi  a d agan- 
tur b f , c g . Quoniam  igitur 
fa£tum  cft  vt  abd  rettangu- 
lum  ad  rectangulum  \cd,  ita 
quadratum  cx  b a ad  quadra- 
tum cx  ecj  rectagulo  autem 
abd  aquale  eft  in  feraicircu- 
lo  quadratum  ex  bf  , & rc- 
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ftangulo  acd  aquale  quadratum  cx  cg:  erit  vt  quadratum  cx  ef  ad  quadratum  cx 
cc  , ita  quadratum  ex  b b ad  id  , quod  fit  cx  ic  quadratum , & longitudine  vt  bf  ad  E 
cg,  ita  bb  ad  hc:  funtqoc  bf,cg  parallela,  ergo  recta  linea  eft,  qua  per  ree  tra-  F 
fit.  & producatur,  atque  ad  ipfam  agantur  perpendiculares  ah,  dk.  Quoniam  igi-  i 
tur  lingularis  & maxima  proportio  cft  rcctangu.li  aed  adrcctanguIuBEC,  rcctangu-  G 
lum  autem  f bg  rectangulo  abd  cft  aquale  j erit  lingularis  & maxima  proportio  ca-  H 
dem,  qua  rcctanguli  f e g ad  rectangulum  bi?c.  vt  autem  rectangulum  e b g ad  rc-  K 
ctanguium  bbc,  ita  eft  od  lineas  parallelas  quadratum  cx  ge  ad  quadratum  cx  bc; 
hoc  clt  quadratum  ex  a e ad  quadratum  cx  eh,  in  circulo  enim  funt  puncta  hAjCg*  L 
cum  anguli  ad  hg  recti  fint.  Vt  autem  quadratum  cx  a e ad  quadratum  cx  bh  , ita  N 
cft  quadratum  cx  ad  ad  quadratum  cx  kk  ob  parallelas*,  lingulari  igitur, & maxima  O 
proportio  eft  quadrati  cx  da  ad  quadratum  ex  hk.  fed  hg  quidem  poteft  rectangu-  p. 
lum  contentum  a c,  bd,  g k vero  poteft,  quod  ab,cd  continetur . quare  lingulam, 

& maxima  proportio  eadem  cft,  qute  quadrati  cx  a d ad  quadratum  reet*  line* , quas 

; . • “"cu/u- 


M 


• 1 


'V'* 

304  PAPPI  MATR  COLL. 

componitur  ex  ea,  qu*p>  teft  rcctangulum  contentum  ac,  id,  & ea,  quae  poteft id, 
quod  Ab ,(.1  continetur. 

■ ^ Tribus  datis  rectis  lineis  ab,  cd,  di,  fi  fiat  vt  rcctangulum  abd  ad  rcctangulum 
ac”,  ita  quadratum  ei  te  ad  quadratum  ex  ec]  Grtcus  codex  hebet  vfitr  telurSr 
ivtirir  vir  afi.yt,  af  «panfo/ulrar  urii,  ic,  yirneu  de  vi  bn'  afit  «I»'*  Ta'  -in  iyt. 
•»t«  r>  Saa'  t • «r»'r  ri’  W iis.  (rd  legendum  yt opinor  vfiir  talurur  iutnCr  vir  ai 
y l,  1 1 , 1«,  yirtraa  ai/  f»*  v»a'  *.  £ X ^.aV  Ta'  vat’  «>  / , ai?T»  Ta' 'im'  fio\vfit  Ta'  W ay. 
Vcrbe  a .itui  y ^aaritspiaaf  vire  » , tamquam  [uperuacauea,  & ab  aliquo  addita  omijjirnus. 

£ Dico  eandem  clle,qu:e  quadraticx  ad  ad  quadratum  recta:  linea: , qua:  componi- 
tur ex  ea,  qu®  poteft  rcctangulum  contem um  >c,id,  & ex  ea , qute poteft  conten- 
tum \ B,  cn  J Creci s C'dt x a1>«  tu  tv.  i auroV  iei  vi  ivi  tue  ut  ofle  ave  rue  *•«/>• 
uwr.iruc  kti  Tic  tvraplne  Ta'  bn'  vir  ut  £ X , rue  tuiufeirue  Ta'  W afi  yt.  lege  a»- 
vi  ri  e lota/alrre  vi  ivi  vir  «.  y £X,  vir  tuia/elmc  ri  in  ut  y t. 

C Quoniam  igitur  facium  eftvt  abd  rcctangulum  ad  rcctangulum  ac  r , ita  quadra- 
tum ex  »1  ad  quadratum  ex  bcj‘  Gracus  codex  ma>  eui , quem  nos  itu  rcflttuumus . W ir 
yiyinrui  de  ri  ivi  afit  ve  i e vi  ivi  ayl  ivvu  10  bn  £ • vpi  e vi  W a y. 

X)  Recunguloau-em  abd  aquale  cft  m fcmicirculo  quadratum  ex  b r ,&  reftangulo 
acd  xquale  quadratum  ex  cg  j Ex8.&  sy.frxti  libri  elementorum  ,c8cnim  bf  medie 
proporti, melis  inter  ab,  id;  itemque  cg  mciia  proportionalis  inter  ac»  cd. 
j Et  longitudine  vt  b F ad  c G,  ita  b b ad  1 c ] Ex  12.  fexti.  Gracuscoiex  tantum  be- 
bet, £ pinee  nos  autem  perfpicuitatis  caufia  ita  Vertendum  cenfuimus . 
p Ergor  &.1  linea  cft, qux  per  bgb  tranfit.  Ex  emmate  quod  nos  in  41. huius  oficndimus. 
q KeAanguluin autem  r ro  rcAangulo  af.d  cft  xquale]  Ex  corollario  ?«.  tertii  ele- 
mentorum . G-acns  codex  i». e vi  -in'  faa  i ifa  &c.  [cd  legendum  duei  Ta'  bn'  {a* 

. iret  SJi  ij  vaa'  net.  i ifu  &c. 

jj  Ei  it  lingula,  is,  & maxima  proportio  eadem,  qu®  rc&anguli  fbg  ad  rcAangulum 
r a C J Gruens  c drx  i ctfa  pera\e'e  «u  piyiSBf  Aeyee  a'  axrre'e  R,  vj  rf  J 1 » mre'c  rc'\mt 
0 • > lege  1 i b unce  Ri  mi  10  bn'  £a  « ^*a'r  Ta'  lim'  fity. 

£ Vt  autem  icflanguium  fbg  adrcflangulum  1 r c , ita  cft  ob  lineas  parallelas  qua- 
dratumex  ge  ad  quadratum  ex  bc]  Sunt  enim  reBaugula  r bg  , b b ejtnter/c  fimilia,cum 
ob  limihtudincm  tneogulorum  feb,  gbc,  Vt  fb  ad  bg  , ita  fit  bb  ad  ec.  reOe  linea 
autem  figura  fimiles  in  dupla [ tnt  proportione  homologorum  laterum . ergo  rcBangulum  fbg 
aircBangulum  BBC  duplam  habet  proportionem  eius,  quam  ge  htbetad  hc, [cd  ey  eandem 
habet  quadratum  ex  GB  ad  quadratum  ex  EC.  >t  igitur  redargutum  fio  ad  rcBangulum 
B B C , Ha  e/1  quadratum  tx  c B ad  id,  quod  « bc  quadratum . Gratus  autem  codex  corruptus 
& manens  c>l  qoi  ita  rrflltuetlir . de  /1  ri  ivi  faa  vfie  si  bui  fi  ■ y ,ivue  R,  plr  vaf *A- 
AaAai  Ta'  avi  01  mei  e ri  in'  a y. 

J,  Hoc  cft  quadratum  ex  a b ad  quadratum  cx  eh  ] Ob  triangulorum  a b h , c E c fimtli-  , 
tudtncm  uaa  cumpunBa  ha,cg  fini  in  circulo , cric  angulus  ahe  in  [cmicirculo  rcBus 
aqualis  rcBo  g c e ; c!  que  angulus  ad  b ytriq,  communis . reliquus  igitur  hae  reliquo  c c e 
aqualis , dr  triangulum  triangulo  fimile  frit  quare  Vt  ct  ad  BC  . ita  A E ad  UH  ,&  Vt  qua- 
drarum -x  cn  ad  madratum  rx  b c , ita  quadratum  r.r  AB  ad  quadratum  tx  tu.  Gracus  ct. 
iex  rerth  re  W a a «far  Ta'  aW  a X lege  a**.'r  Ta'  ivi  1 S , 

In  circulo  enim  funt  punfta  n a cg  . cum  anguli  ad  h g rcifti  fint]  Ex  cor.ucr[a  a j 
tertii  elemcxto  um . quoniam  enim  quadriiattri  H A ,c  G anguli  ai  BC  retlifunt,  cruut  re- 
liqui duabus  reBis  aquales . 

K V t autem  quadratum  ex  a e ad  quadratum  cx  e h,  ita  cft  quadratum  ex  a d ad  qua- 
dratum ex  hk  ob  parallelas]  T^am  cum  DK  fit  perpendicularis  ad  h B,  erit  angulus 
D x B «r  tertior  aqualis  interiori, & oppoftto  ahe.  quare  D K parallela  efi  ipfi  XK;&  trian- 
gulum KBO  fimile  triangulo  abh.  yt  igitur  At  ad  B II , ita  de  ad  ex.  & quoniam  ut  ro- 
ta ad  totam,  ita  pars  ad  partem . erit  C reliqua  ad  ad  reliquam  HK,  Vt  At' ad  tu,&  ideo 
quadratum  ex  ad  ad  quadratumex  h K efi  Vt  quadratum  ex  au  ai  quadratum  bh. 
q Singularis  igitur  & maxima  proportio  cft  quadrati  ex  d a a^  quadratum  ex  Hk] 
Gratus  cod  x a"  ifu  luraiie  tal  pbyrns  Aeyti  ajrr  a'  vi  ivi  ta  meis  vi  ivi  (a.  lege 
uuit  Ta'  ivi  tu  dr  najiipra. 
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Sed  hs  quidem  poteflreflangulumcomemum  *c,»d,c«  ve  io  potc°ouoi  ai, 
tff  continetur  ] E.r  19.  huius  fretus  codex  »'  ti  I * iri»  «'  furaci»»  t»’t«  aW  V »>,  S f, 
*)  t»  vn'  *#>.  legendum  autem  yt  opinor  »"  f 1 in  iri»  »"  t»'  v •»’ 

»j»'  »'  »*  iri»  » /»»«»«*»»  r»'  w’ 

DE  DETERMINATA  SECTIONE. 

■ * ! «t 

Pnmu»  liber  de]  determinata  feflione  habet  problemata  fex , praecepta  fcxdecim, 
determinationes  quinque,  quarum  maximx  quidem  quattuor,  minima  vero  vna  , & 
funt  maximx  hxc  videlicet  ea , qux  ad  fecundum  prxeeptum  fecundi  problematis , & 
qux  ad  tertium  quarti  problematis,  & ad  tertium  quinti , St  ad  tertium  fexti . minima 

autem,  qux  ad  tertium  prxeeptum  tertii  problematis . 

Secundus  liber habet  problemata  tria . prxeepta  noucm , & determinationes  tres , 
minirax  quidem  dux  , maxima  vero  vna,  & funt  minimae,  qux  ad  tertium  prxeeptum 
primi  problematisA  qux  ad  tertium  fecundi  maxima  autem, que  ad  tertij  problematis. 

IhlCLlNATIONVM  LIBER  PRIMVS,. 

LEMMA  vtile  ad  primum  problema . 
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THEOREMA  LXII.  PROPOSITIO  LXV. 

Sic  ab  niaior,  cjuam  cd,  & rc&angulum  aeb  rcdangulo  cfd  li- 
quata. Dico  A E maiorem  efle,  quam  cf, 

Secetur  vtraque  ipfarum  bifa- 
riam in  punflis  o h . manifefto  A Q B B 

conflat  c b maiorem  efle,  quam  - 1 — - 1 . - . 

hd.  Itaque  quoniam  reflangu- 

lum  a bb  xquale  cft  reflangulo  c h p f 

cfd,  St  quadratum  ex  gb  qua-  — • 1 1 = J'  1 1 “ ■ — • 

drato  ex  ho  maius  i erit  refun- 
gulum  a e ■ vna  cum  quadrato  ex 

cb  maius  reflangulo  cfd  vna  cum  quadratoex  hd.  fed  rcflangulum  quidem  aei 
vna  cuin  quadrato  ex  gb  xqualecfl  quadratoex  g e,  rcflangulum  vero  cfd  vna  cum 
quadratoex  h d xqualc  quadratoex  11  f.  quadratum  igitur  et  gb  quadratoex  hfcA 
maius . St  ob id  refla  linea  gb  maior , quam  refla  hf  . ell autem  St  ag  maior, quam 
c h . ergo  tota  it,  maior , quam  tota  c f . fim  iter  autdm , St  fl  minor  fit  a b , quam 
c d i rcflangulum  aeb  reflangulo  cfd  xqualc , erit  tota  a b , quam  tota  c r minor , 


COUM  H(  T Jd  \ l y'  S. 

Erit rcftangulum  aeb  vna  cum' quadrato  ex  ci  maius  reflangulo  cfd  vna  cum  A 
quadratoex  cd)  Crocus  codex  pm^,»  *»*  «1  r«'  <mt'  b i jS  Utri  7 ! dwt'  8 f.  fed  legen- 
dum imi  t»  dw»  1$,  t»  vn’  it*  7»  «’»«'  tt. 

Sed  rcflangulum  quidem  abb  vna  cum  quadratoex  gb  xqualc  cft  quadrato  cx  p«  I B 
Ex  tS.Jicundi  libri  elementorum  . 


■ THEOREMA  LXIII.  PROPOSITIO  LXVI, 

Sit  ab  niaior,  quara  cd,&  fccctur  CD  bifariam  in  puncto  e.  Con- 
flat igitur  fieri  pofle , vt  ad  redam  lineam  A B applicetur  rcdangulum 
arquafe  rc&angulo  CEp.  etenim  rcclangulum  ced  quadrato  ex  CE  ell 
aiqualc, & quadratum cx  CE  mjnus  quadrato  dimidia  ipfius  ab.  Appli- 

’ ■ ' ' ' ' Q_q  cetur 
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cctur,  fitque  rc&angalum  afb,  & af  fit  maior,  quam  fb . Rurfus igi- 
tur confiat  maiorem  efle  af,  quam  CEj&  bf  minorem, quam  ed. 

v < g "vCs  Ifrj  x ^ ^ in/  If  rilUATiL  tl  n^C  » w • 4 r 

A Eft  enim  a f maior,quam  dimidia  ma« 

B ioris,&  ei  minoris  eft  dimidia,  vr  au-  A f b 

C tem  a f ad  ce,  ita  HDad  fb.  minor  — l“ 

igitur  eft  fb,  quam  bd.  quod  demonp  e h d* 

ftrare  oportebat.  ; — — . — — 


C 0 M M E T I{  I V S , 


A t Etenim  a f maior,  quam  dimidia  maioris,  & ce  minoris  eft  dimidia  ] Gnecusco • 

n pir  ytf  a Q 7»  t pn(erot  icir  n picti*,  u‘  Si  y t 7 it  lAa-r/c  tot  n piati*  e.  ego,  Yel  na  It» 
genium  puto, vel  in  hanc  fcntentiant  n'  pir  yy  * ( out  pt'(ent  pnTt*t  is ir  if  *' plena,  St 
yi  rnt  ntarjoref  icir  ripleu* , 

B Vtantem  af  ad  CE,ica  eo  ad  fb]  \eftangulum  namque  af  b ponitur  Aquale  re  61 an- 
gulo  e h d . ergo  vt  a f ai  cb,  ita  b d ad  f b , & cum  a f fit  maior , quam  c b , int , & 
B Di*  Uam*  B Via'°r  >ex  *is>  HUA  demonflrauimus  in  16.  quinti  elementorum» 

C Minor  igitur  eft  F b , quam  b d ] Httc  nos  adiiiimus  perfpicuitatts  caufa . 

THEOREMA  JLXIV,  PROPOSITIO  LXVII. 

Sit  rurfus  afb  recfiangulum  retfiangulo  chd  aquale,  & a b mitior, 
A quam  cd  : fitque  de  minor  j quam  ec,  & bf  minor  quam  f A.  Dico 
B & af  minorem,  quam  ce,  & FB,quam  ed  maiorem  efle. 


H 
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Secentur  a b , cd  bifariam  in  pun<ftis  * 

h c . minor  igitur  eft  a h , quam  cg  , & 
quadratum  ex  a h quadrato  ex  cg  mi-  A 

nus.  Sed  quadratum  quidem  ex  ah  eft 
aquale  re&anguloque  afb  & quadrato  c 

cx  hf;  quadratum  vero  ex  cg  aequale 
re<ftangu]oque  ced, & quadrato  ex  gb,  * •.  , . 

ergo  reftangulum  a f b vna  cymquadra- 

ex  hf  minus  eft  reftangulo  c-po  vna  cum  quadrato  cx  g e,  quorum  rc<ftangulum  afb 
ponitur  squale  reftangulo  c ed  , reliquum  igitur  quadratum  cx  hf  quadrato  ex  ca 
eft  minus,  & ob  id  re&a  linea  hf  minor,  quam  ipfa  c b.  erat*  autem  & ah  minor, 
quam  cg.  tota  igitur  af,  quam  tota  cb,  eft  minor,  & reliqua  i;b  maior,  quam  re- 
liqua BD. 


c o 7>t7nE?^T^i{irs, 


A ^ Sitquc  ns  minor,  quam  bc,&  bf  minor,  quam  fa]  Cracus  codex.  £ aVi  «a acevr 
' ptr  n iff  *y  'ici  Si  n’  fi(  iSt  (a  fed  forte  legendum  erit  • k,  Sei  iidarot  ph  St  vnety 

* St  /?£  rne  (a, 

B Dico  & af  minorem, quam  cb,&  fb,  quam  ep  maiorem  efle]  Gracus  codex  Sn 

* *'  >»  i^aorur  in,  fed  hac  addenda  jtmt , vt  opinor,  * Si  (fi  iSr  tS  p*(*r . In 

conclufione  enim  Vtraque inferuntur . 

C Mirior  igitur  eft  ah  quam  co,&  quadratum  cx  ah  quadratocx  co  minus]  G 
cut  codex  'nitear  afa  ici  usu  11  a 9 WV  7»  ir»  k,  t?  , &c,f[ed  Verbum  illud  «f*  de/e»- 
dum  puto,  tamquam  fuperuacaneum . 

D Sed  quadratum  quidem  cx  au  eft  squale  re&anguloqu<i  a pb  & quadraro  ex  k.f, 
quadratum  vexo  ex.ee  squale  reetan^uloquc  ceo,  & qpadtatoex  ob yCnteuseo* 
(tfX  d Mu  ro  ptv  )Un  *(  £f*  tear  tci  7i/ri  'bm*  ytS  rju  rj  nt.  fed  corruptus  efl , & 
* — ^ mancus 
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mineus,' quifortaffc  ita rtflitucntur  JW  r«'  pir  xm'  *B  Inf  &»'  *££ 

Qfi  ii  **•'  /ror  Wt»  vb»'  *)to’  *o'  »•. 

Et  reliqua  pb  maior,  quam  reliqua  Bjo}  Gratus  codex  »*  <fi  aoiwi»1  t#V  Atrrnr  E 

Sed  nos perfpicuitatis  caufla  tuvertendum  duximus . 


THEOREMA  LXV.  P-ROPOSITIO  LXVIII. 
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* Sic rurfus  AB  maior , quam  cd,& (ccetur  CD  in  pun&o  e,  ica  vc  db> 
non  fh  minor, quam  ec.  manifeftum eft fieri  polle,  vc  rc&angulo  ced  A 
aquale  applicetur  ad  re&am  lineam  a b deficiens  quadrata  figura . Quo- 
niam enim  d e non  eft  minor  quam  e c , vel  ipfi  squalis  crir , vel  maior,  & 
fi  quidem  squalis  re&angulum  ced  minus  eft  quadrato,  quod  fit  a B 
dimidia  ipfius  ab.  Si  autem  maior,  mulco  minus  erit,  etenim  minus  elt  eo 
quod  a dimidia  ipfius  cd  efficitur,  poteft  igitur  recftangulo  ced  squale  q 
deficienfquc  quadrata  figura  ad  redhlm  lineam  ab  applicari-.  Itaque  appli- 
cetur, & fit  redt angulum  afb.  & ipfius  ab  maior  portio  fit  af  . Dico  D 


UT 


/lI 


F 

-l- 


rr  1 


ci?* 


7 3pl 
■arte  (V 


' * • 


E 


tlMlt' 


— I- 


F 

-1- 


F B minorem  efle , quam  c E 
Quoniam  enim  d e non  eft  minor, qua 
sc , vel  aqualis  erit,  vel  maior,  fitpri-  ,.fy 
mum  squalis,  & cum  a b fit  maior, quam  - - 

co.fitque  af  quidem  maior,  quam  di- 
midia ipfius  ab,  db  vero  ipfius  e d di-  c - * 

tnidia  , erit  af  maior,  quam  db:  atcjuc 
eft  vt  af  ad  d b , ita  ce  ad  f b.  maior  * ‘ ' 

igitur  eft  cb,  quam  » b , ac  propterea  FB,quam  ce  minor. 

Sit  deinde  maior  de  quam  ec,  & fe-  , m:.' 

cetur  cd  quidem  bifariam  in  pun&o  g , A 
a b vero  bifariam  in  h fecctur . Quoniam  — . ■«— , 

Igitur  maior  eft  ab,  quam  cd,  ipfius  au-  n \ F 

tem  ab  dimidia  eft  hi,  & ipfius  cd  di-  c * qt  . ° • 

midia  co, erit  hb, quam  c« maior; ideo-  ' ’v  i 

qnc  quadratum  ex  hb  maius  quadrato  ex  -r  . :’j' : - 

e g : fcd  quadratum  ex  h b «equale  eft  reftaneulo  a f b,  & quadrato  cx  fh,  quadratum 
vero  ex  cg  sequalc  re&angulo  ced  & quadrato  cx  ac.  ergo  re&angulum  afb  vna- 
cum  quadrato. cx  fh  maiuscft  reftangulo  cbd  vna  cum  quadrato  cx  bg, quorum  rc^ 
&angulum  afb  aequale  eft. ipfi  cbd  rcftangulo.  reliquum  igitur  quadratum  cx  hf 
maius  eft  quadrato  cx  10 , & ipfa  h f maior , quam  eg  . cft'autcm  & a h maior , quam 
» g . quare  tota  a f , quam  d b eft  maior , atque  eft  vt  a f ad  d f.  , ita  c e ad  r r. . maior 
igitur  eft  ce,  quam  FB,obdd  FB,quam  ce  piinor  erit,  quod  oportebat  dcmonftrarc. 

C 0 M M E ^ T A I{  I V S . 
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Manifeftum  eft  fieri  pofle , vtrc&angulo  cbd  aequale  applicetur  ad  re£him  lineam*  A 
AB  deficiens  quadrata  figura  ] Grxcus  codex  c«tnjo'r  fdr  it  »ri  'i, e/  ttS  &s' y * i 
*«/>«'  T»v  a fi  T Af*  fiAXtt  tA«7Tjr  Itvfayutot , fcd  Videtur  Ugendum  ori  fur&rtr  JJr  tj  xo* 
ifffyti  iret  <w  a fi  *ApAfia.\iir  tMnvtr  ti  rfvyutyr. 

Et  fi  quidem  squalis , rc&angulum  cbd  minus  eft  quadrato,  quod  fit  «i  dimidiaip-  B 
fius  ab,  fi  autem  maior , multo  minus  erit;  etenim  minus  eft  eo , quod  a dimidia  ipfius 
C e F efficitur  ] GrtCHS  coirx  xjJ  *!  (*ir  /r«r,T«'  xsn'  to  T»/  j»f  pini  ut  in  a fi  n 
D ftn  '(*?  toMo!  tKAcsttit  Sit  70  xm'  yif  7»  W 7»t  n fiiettA t 7ne  a (l . y rS  Xjra'  7 ntn 
fiUTHi.f  , Jcd  > ciendum  opinor . •*  ptr  icn , ro'  \ao'  ytl  7$  7ne  %'fuetidr  rnr 

a fi  ir<r  ti  ii  (tricat,  rtM»  *Aft  <aot  ir<  to’  -ir>'  yti  ri  i-re  7nt  n pnattAf  Tn t a - 

'it  ytt  t»  SV  T»f  v’  (uvituf , t^c, 

•;  1 "ii  Qj  \ Poteft 
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C VoteU  igitur  rcAarrgula  eno  aquale,  deficicnlque  quadrata  figura  ad  rectam  li» 

rieam  ab  applicari]  Ex  iti.  fexti  elementorum  , Gruens  eodex  XI  dfa.  Ut  -nl  vsri  W >tX 
/»»  »««  T»r  * £ srofotuAM  liXHsnr  mtiyuttt , fed  Videtur  tegendum . tumeor  dfn  lh  -rj 
W ^ y i X Uir  erufu  rur  « 6 srufabnUMr  htunsno  tft/i nytltu . 

D Dico  fb  minorem  cflc  quam  ci  J Gruens  eodex  iit  XI  'txnrtnr  }rn  n t0  era  Uten- 
dum puto  in  X«'  Cre. 

E Atque  eft  vt  * r ad  » n , ita  c f ad  fb  ]' Ex  14.  terti]  elementorum . 

E Ipfius  autem  ai  dimidia  eft  hi,  & ipfius  cd  dimidia  cc  ] Gracus  codex  >y  SJt  x«r 
ftlw  n-0  dfu  i 60,  fit  XI  yX  dfn  d yn  corrige  i,  in  +»r  ptr  »0  dptrua.  i I 0,7ut  Xi  y/ 
iftunu  d yu, 

] Creent 
XtW{» 


Quadratum  vero  ex  c c zquale  cft  reftangulo  cbd  , fit  quadrato  ex  te  ] 

eodex, ri  X)  £«  T#'  Hin'  yn  irn  Ri  tCt»,  ©-f.  delenda  fults  verba  illa  v»’. 

d Ergorc<ftangnJum  »n  vna  cum  quadrato  ex  fb  maius  cft  reflanguio  em,  vna 
cum  quadrato  ex  ap  ] Gratus  eodex  peit.s  X>«  B>  t.*  <m'  at0  uni  r»  ^4,' 
• « X frge  r»  Vat’  y*X, 

IC  Atque  eft  vt  k\  ad  na,  ita  ce  ad  eb  ] Gracus  codex  ivi  5nr  Uf  d ut  ipV  nV  XI 
truf  n u0  m"c  nr  {filent  frnt  d yt  *fit  rir  £0, 
f,  Maior  igitur  eft  cb,  quam  fi,  & ob  id  fb,  quam  cb  minor  erit]  C 
/«%"  % » * • T‘‘  (*>  »’«■•  iA«««  Jnr  d tl 8 fis  «1  letcpAtor  ita  A X 

f‘f»  fXutrnr  Sp r n’  ( 0 rnt  y 1 , 


Gracus  eodex 

7*  rit^0, 


LEM, 

Ve 


JN  fextum  Problema , 


THEOREMA  LX VI.  PROPOSITIO  LIX, 


'inin  «< 

TltJWp 


Sic  minor  quidem  ab,  quam  cd,  aequale  autem  rc&angtttom  AEB 
re&angulo  c F D,  Pico  AE,  quam  CF  minorem  cflc, 

’ ‘r  **  y it* 

Scccntur  ab  1 (d  bifariam  in 
puftis  Hc.erit  HB  minor,quam  • 

o o . quoniam  igitur  ’ r c£Ungu»  - , * * „ A 

Xdioindi  lum*FD  «quale  eft  redangulo 
ffJoeuadl  A1t>  quadratlJnt  autem  ex  h*  c 

minus  quadrato  ex  cd,  erit  re-  — ■ 

dtangulum  aeb  vna  cum  qua- 
drato ex  u 1,  hoc  eft  quadratum 

ex  h « , minus  re&angulo  c f d vna  cum  quadrato  ex  c i> , hoc  eft  minas  quadrato  ex 
er.  ergo  h t , quam  cr  eft  minor,  eft  autem  & au  minor,  quam  cc  -toraigitur  ai 
^ «inorent,  quam  tou  c F.fimiJitcr  autem  fi  tota,  quam  tota  maior  fuerit. 


o 


( 0 M M E T^r  U H l V s, 


■ a s Jb-iu;ia 


X Similiter  autem  fi  tot»,  quam  tota  maior  fuerit]  Gracus  codex  / pime  ait  psilas  d 

F*A»  !•(  «*A»f.  Jtdv  rcorue aliquadifidcrentur iubancfenccntiamfimilitcr fi tocapfuum to- 
ta metor  fuent , hoc  efifi  tota  CV  ponatur  metor,  quem  tote  ab  ,demonftrabttnr  cd,  quem 
A*  maiorem c/Jc.  quamquam  ego  non  pitpr , fed  itafaens  libentius  legerem , vt  efiet  qnafi 
antecedentis  conuerfa  . 

I N oftauum  Problema  • i f , • 


THEOREMA  LSVII,  propositio  LXX, 

I.EM, 

V,’A  Rhombo  exiftente  ad  , cuius  diameter  bce,  fi  ipfarum  B E , E c fu- 
matur media  proportionalis  EF , & centro  quidem  E,  interuallo  autem 
■ - ?P'  - EF  cir- 
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circulus  FGrt  dcfcribatur,  producaturque  LCG;erit  fc£.I 
per  punita  gkb  tranfibic. 

Jungantur  enim  b o , e k , b it , 
kg.  Quoniam  igitur  angulus 
bcf  eft  squalis  angulo  ECK.fit 
■ex  vrraque  parte  diametri  cir- 
culi funt  lc.ck  interfe  squa- 
les, quod  lemmate  demonftra- 
tuin  eft, fit  squalis  le  ipfi  sK; 
erit  angulus  cli  aqualis  angu- 
lo c k b fed  c t r angulus  squa- 
lis cft  angulo  cos.  angulusigi- 
tur  coe  angulo  cke  cfl squa- 
lis. eft  autem  fit  angulus  cke 
Squalis  angulo  cm  .ergo  & c s it 
Squalis  eft  ipfi  coi.  fed  fit  angulus  gce  squalis  angulo  bck  angulus  igitur  cbc  an-  E 
gulo  ckb  squalis  erit  .fed angulus  cec  vnacum  angulo  ckg  squaliseft  duobus  re-  F G 
Ais . ergo  fit  c K b vna  cum  ipfo  ckg  duobus  reftis  eft  squalis . fit  ob  id  refla  linea  eft , <+•  pnmi. 
flus  per  s x c pu&a  tranfi t , 


fOMMEUrdUIH' 


Si  ipfarum  be.Ic  fumatur  inedia  proportionalis  kf:J  Grxcus  codex  1«»  dfr  #i,  ty  A 
(An  drakryt  Ktojn  i t { Jed  ego  legendum  arbitror  » • £ frnpter  ea  fM  fequunsur,  2 

Jungantur  enim  bg,c  k,  KK,KG  J Grecus  codex  irnfflvxlurar  ytf  *1  kt,  •*, .8*.  u.  B 
legendum  tutem  puto  ei  tn , i n , fl  n ,n  n etenim  »i,i«  qua  contincnrurm  faleribus  r bom- 
bi, tamd.  a « funt.  . 

Quoniam  igitur  angulus  k ce  eft  squalis  angulo  fci  , fit  cx  vtraque  parte  diarac-  6? 
tri  circuli  fuut  l c , c k interfe  squalcs>  quod  lemmate  dcmonft.atum  eft  ] »ii  lioc  te m- 
ma  fit , nndum  comperi . [edbotperfpicne  apparere  potcfldu&a  ut,  qua  diametrum  fecet  m 
punClo  M.  Quoniam  enim  B c B diameter  eft  rhombi,  erit  angulus  'l  b b angulo  KBB  aquatis 
Jed  trianguli  hlm  duo  latera  L B , a M funt  aqualia  duobus  lateribus  Ki,l»  trianguli  e K M - . . 
ergo  (f  baftt  u eft  aqualis  bafi  u*i& anguli  ihi,imk  vtnqne  redi  funt . nurfus  cum 
trianguli  cut  duolatera  lm,m  r.  aqualia  fint  duobus  lateribus  Kit,  uc,  cntCrhafts  ct 
bafi  cK,<!r  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales . 

Eft  autem  fit  angulus  ckb  squalis  angulo  cis]  Quoniam  enim  circuli  fgii  Jertfdh^J) 
meter  media  proportionalis  eft  inter  n b , u c , erit  vt  b E ad  E K , ita  kb  ad  i c , quat  e tnan- 
gulam  I C » triangulo  B K a fimile  erit,  & angulus  c K s angulo  K B B aquahs,  , ® 

Sed  fit  angulus  oci  squalis  angulo  bck  ] Angulus  enim  LCi  eft  aqualis  angu-  R 
lo  KCB  .Vticmonftratum  eft,  atque  aquans  ipft  gce,  qui  eft  ad  yertteem . crgoGr  angulus 
K c b angulo  c c b eft  aqualis . 

Angulus  igitur  cec  angulo  ckb  squaliscriti  Videlicet  reliquus  reliquo  aqualis  hoc  F 
autem  uos  addidimus,  qua  m graeo  codice  d-  fiderari  videbantur  , yt  ita  restruendus  fit,  atton. 

*F.  • ''*•  »y*  et  vtr>'  fiyn  ien  Zb  , ts ut  iW  yin  mfa  ien  Sb  et  \W}xJ3, 

Sed  angulus  cbg  vna  cumanguio  c kg  squaliseft  duobus  J Ungulus  euim  bbg  Vna  G 
eum  angulis  igi.,gib  eft  aqualis  duobus  rectis . fid  angulo  egb  aqualis  eft  angulus  bkg.  M.pnmi. 
& ungulo  a t e aqualis  bkl.  anguli  igitur  c B g ,;b  k g duobus  redis  aquales  erunt . 5’  Primi  • 

LEMMA  vtile  ad quartum  problema  faciens  eadem  iqus  Rhombus. 

THEOREMA  LXVJIJ.  PROPOSITIO  LXXI,  ^.4  «... 

* ’ ' ^ t Ml 

Sit  quadratum  AD,  & ducatur  BGE,  atque  ipfi  ad  reflos  angulos  E F.  VII. 

Dico  quadrata  cx  cd,  ge  quadrato  cx  DF  xqualia  efle. 


Duca 


«BIOS 


f 


310 


A Ducatur  per  * ipfi  «d  pa- 
rallela » h • rccftus  igitur  cft  an- 
s.  gulu$  c e h ■ cft  autem  & rcftus 
A f B G . ergo  & angulus  c u c an- 
gulo fi  h cft  squalis.  Sed  & 
reftus  angulus  1 u u squalis  cft 
C re£to  idC!  atque  cft  ih  squa- 
D lis  e D.f  qualis  igitur  eft  sr  ipfi 
■ c • Quoniam  autem  quadra,» 
tum  ex  it  cft  aquale  quadratis 
ex  1 e > by  , quorum  reftangu- 
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CX  Btp  n r > tjuui  uui  it-tmugu- 

lum ex  e f , en  squale  eft  rcftaugulo  becj  incireulocnlm  funtDPSG  punfia  , erit 
reliquum  r.  r d squale  re&angulo  s e g , & quadrato  ex  e f , hoc  cft  quadrato  ex  a u. 
Sed rcftangulum  eig  vna  <um  quadrato  ex  ig  cft  rciftangulum  bbg  vna  cum  qua- 
drato cx  e g . reflangulum  igitur  sfd  cft  squale  rcctangulo  eig,  hoc  eft  »r  d , & 
X quadrato  ex  g b . Commune  auferatur  rectangulum  bcf.  ergo  reliquum  quadratum 
I cs  tD  quadratis  cx  bd,  gb,  hoc  eft  quadratis  cx  Cd,c|  cft  squale. 


C 0 M M f H T Jl  m V 9. 


'A  1*  ducatur  * 0 e . atque  ipfi  ad  rectos  angulos  b b ] Intelligatur  reBa  linea  ice  fetat* 
et>  inpunBo  o,  & ac  produBimtn  e,  rcBavcrbhuca  bf  fetare  »D  prodaQam in  r. 

S Ergo  & angulus  c b g angulo  f b g cft  squalis  J Dempto  namque  tomiauni  angulo  G e u, 

rehauus  c B G reliquo  f B U aqualis  erit. 


fum  eft,  litque  ipS  c ec  aqualis  gid,  eris  & G fi  d ipfi  feh  aqualis . atque  eft  rtBus  100 
aqualis  reflo  f 11  8 . ergo  & reliquus  reliquo  , & triangulum  fi  D o triangulo  B H F fimilc.  yt 
igitur  he  ad  bf,  ita  di  ai  bg:  & permutanto  vt  h B at  no,  ita  1 f at  m.  eft  autem  he 
aqualis  fit».  ergo&  E F ipfi  tc  efl  aqualis- 

£ Quorum  rectangulum  ex  bf,  is  squale  cft  rcctangulo  bbg]  ex  jtf.  ttrtij  clcmcnl 
eorum  - 

P In  circulo  euim  funt  d F e c puncta  ] ex  conuerfa  n.tertij  elementorum , quoniam  angu- 
li oppoofiti  GDI,  fbg  rcBi  funt,  quare  & reliqui  D G B , B F D iuobus  rcBis  funt  aquales. 
Gracus  eotex  Ir  m'*ju»  ydf  tn  ra-i  f I » mplia  [et  legeuium  f f • ». 

G Erit  reliquum  bfd  squale  rcctangulo  »eg,  &quadratoex  bf]  Quoniam  enim  qua- 
iratum  er  fi  r aquale  cll  iuobus  quairatis  ex  1 e , s_F , quadrato  aute  ex  B F aqualia  funt  vtra- 
quereBangula  FBD,BFD,er  X.  fecundi  elementorii ; & eadem  ratione  quadrato  cx  B E aqua- 
lia vtraque  rcBanguta  oig  , BBG  , erunt  rcBangula  FBD  , bfd  aqualia  rcBangults  beo, 
eeg  & quadrato  ex  ef,  quorum  rcBangulum  ttD  efl  aquale  rcB angulo  ebg.  reliquum  igi- 
tur bfd  reliquo  bbg,  6"  quadrato  cx  bf  eft  aquale. 

JJ  ' Sed  rectangulum  bbg  vna  cum  quadrato  ex  bg  cft  rectangulum  bbg  vna  cum  qua- 
drato ex  bg  J Hoeefl  rcBangulum  bbg  vna  cum  quadrato  er  bg  eft  aquale  rcBangulo  Vna 
tum  quadrato  er  F G . e/1  e»im  rcBangulum  b E c aquale  reBangule  b G e vna  cum  quadrato  ex 
Ec  er  J.fccuud:  elementor.  quare  rcBangulum  bbg  vna  cum  quadrato  ex  tc  cft  aqualcrc- 
Bangulo  bge  Vna  cum  duobus  quadratis  ex  bg,ge«  & fimiliter  rcBangnlnm  bbg  vna  eum 
quadrato  ex  eg  aquale  eft  reB  angulo  bge  Vna  cum  quairatis  ex  bg,  cs.  ergo  cum  eifiens 
fiut  aqualia,  & inter  fe  aqualia  erunt. 

K Commune  auferatur  rectangulum  b d f ] Gracus  codex  corruptus  efl,  i»  quo  legitur . -r  1 
vn’  B(t,  cum  legendum  fit  r»  -u»»' 

J.  Ergo  reliquum  quadratum  cx  fd  quadratisex  sn,cx,  hoc  cft  quadratis  cx  cn,  ge 
eft  squale  ] ift  eum  er  tam  diBis  rtBaogulnm  bfd  aquale  reB  angulo  bdf  & quadrato 

f* rv'  “ ' 


Pro- 


f 1 -ms. 
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Problema  vt  Heraclitus.’ 

PROBLEMA  I.V.  PROPOSITIO  LXXII. 


LEM. 


Quadrato  exlftcntc  ad,  producere  ac  in  e,  & facere  E F datam  qui  VIII. 
ad  punitum  b pertingar.  A 


Fafilum  iam  illud  fit , fit  i 
punfito  bipfi  b f ad  re&os  an- 
gulos ducatur  ic. Quoniam 
igitur  qua  JTatacx  cD,EBte- 
qualia  fiunt  quadrato  ex  dc. 
fit  data  fiunt  quae  cx  cd,fb 
quadrata, etenim  vtraque  ip- 
sarum magnitudine  datur.da- 
tum  igitur  eft  quadratum  cx 
dg.  quare  fit  ip(a  dc  ,6t  to- 
ta b c magnitudine  data  cft.  ... 

Sed  ,& politione,  ergo fcmicirculusin  rcfila linea  «c  dcfcriptus  pofitionc datur ; fit 
tranfit  pcrpunfilum  b.  ergo  punfilum  b politione  circumferentiam  contingit.  Sed  fit  D E F 
pofitionc  refilam  lineam  as.  datum  igitur  cft,  fed  fit  b datum. .quare  refita  linea  "f  G H 
pofitionc  dabitur. 


Componetur  autem  hoc  modo. 

Sit  quadratum  quidem  X d , data  autem  reta  linea  h . fit  quadratis  ex  cn  fit  h at- 
quale  fit  quadratum  cx  dg.  maior  igitur  ell  g d i quam  dc  . quare , fit  rcfilangulum 
cm  maius  cft  quadrato  ex  d c . fit  ideo  ficmicirculus  in  rcfila  linea  b g deficriptus  tran- 
fibit fiupra punfilu.il  c . dclcribatur,  fit  fit  bk ,bg > prbducaturquc  ac, ad  s,6t  »t,ta 
iungantur.  ergo  quadrata  ex  cd,bf  aqualia  fiunt  quadrato  cx  dg.  Sed  quadrato  cx  K 
dg  ponebantur  aequalia  quadrata  cx  cqn.  quadrata  igitur  cx  ct>H,  quadratis  cx 
cd,bf  fiunt  aeifualia . fit  ob  id  quadratum  exii  aquale  cft  quadrato  ex  ei, fit  rcfila  li-  . 
nea  h rcfila:  bi  aqualis  . eft  autem  bf  data,  ergo  Bft  problema efficit . ltaauedi- 
co  cam  folam  hoc  efficere,  duratur  enim  altera  quadam  linea  8l;  qua  fi  problema 
efficit,  erit  kl  aqualis  tt.  maior  autem  cft  re,  quam  ni  tota  igitur  i i minor  ell;  L 
quam  |i  quod ticri non poceft ; cft  enim  bl  etiam  maior  non  igitur  bl  problema  AI 
efficit , fed  iola  b b . 

Vt  autem  cognofcamusvtra  ipfarum  maior  fit,  demonftj-abimus  hoc  pafilo .. 

Quoniam  maior  cft  bi  , quam  be,&  bf  maior,  quam  BN-,crurcIiqug  nl  maior,  N 
quam  f e , fit  manifeftuin  cft  cam , quapunfilo  c propinquior  cft , remotiore  fiemper 
minorem  ede.  ....  ... 

Quadrato  exillentc  a d producere  a c in  b , fit  facere  b f datam , qua  ad  punfitum  A 
B pertingat]  Grscus  cotlt  r nrsues,  efl'.  & corruptus , »r  opinor , in  quo  legitur.  nifayiri 
iret  tiro  t «'  .11  fireu  ftiiiear  tu  f * t riuausAf  £n  7 a'  fi  fortaff^  autem  ite  relUtaansar  r*. 
ifaytire  in»  li  * t , iafidis.ui  i>  ty  rtidr  ttlsleaf  i»'t  • £,  rtunrur  lia  ii  fi  % 

E . dem  forma loquendi  vfusrjl  Tappus  i» problemate  xvl.  ti.l.J  libri  bis  Verbis,  fllro  JiJV- 
ftirur  f(j  4 fi  1 a y ape.  yfir  waed  fleti  vir  i • , y vaidr  f nitear  itr  f t. 

Fafilum  iam  illud  Iit,  ficapunfilo  11  ipfi  » 1 ad  rcfilos  angule»  ducatur  ir|  Crecit  B 
codex  corruptas  eji , ttl  quo  legitur  ysyiri  -n!  y 1 ri  • r»|ii /b  t»  fis  cpbtytlnt  ialila.  jap 
iyiu  a’  ia  fed  forte  legendum  erit . ty  «V«‘  vi  t et  fuit  Ipba 

Quoniam  igitur  quadrata  ex  cd,fi  aquama  fiunt  quadrato  cx  dg]  Cretem  co~  C. 

de x 


B - 


V 


i 


D 

E 


• • 

r 


F 

G 


H 

K 


L 

M 


N 


■M, 


/ fi 


5 1 1 PApPl  MATH.-CQLL. 

dcx  ini  i r*  an'  JfS  yi,  £ « ri7/«>»r*  Sn  7J  */x*'  <f  p fed legendum  tfl 

>a>V«.  /r<t  iri  irJ  «x.',CSPr.  . . 1 .•_.  ,7 

£t  tranlit  per pun&um  e]  Ex  jt.  tertii  elementorum,  vel  eius  conuerfa. 
Ergooundhim  r pofitionc  ciic.umfcrcntum  contingit  J Grxcus  codex  t**  • ipo.  Biru 
i-rrna»  . ego  legerem  'dstptffldr  «Vrfxai . * •*  . 

Sed  & pofitionc*  rc&ainjincam  ai.  J Cneus  codex  & Heu  »9  **/«,  «u'  6g„„  iu 
Bria  7nt  at.  lege  t)Ai  mu'  01  <th  iuOiiac  rnt  a.if 

Datum  igitur  eft]  Ex  15.  datorum  Euclidis  • GrttchiVoiex  ftOtiea  «f*  *hr , /cd  fotte 
legendum  fair  cupa  SJ>r. 

Quare  reda  linea  b e pofitionc  dabitur  ] Ex  z6.  datorum. 

Ergo  quadrata  cx  cd,bf  aqualia  firnt  quadrato  cx  no]  Ex  antecedenti  lemmate . 
Grxcus  codex  v*e  dpa  «Vo'  > f , t £ 7nj «5»r«r  , i»or  SJ»  7af  «W  m l itTpayuTu  . fed 
legendum  arbitror , 7 a'  dpa  axe'  jff  ^/}  i£  Tf«r«}«V«  J*«  J?j  tiJ  «Ve'  «i*  jtTfaymru» 

Erit  N L cCqualis  bf  ] Grxcus  codex  ir«  ien  *?  »A  tiT  /rgc  «*  r A tiT  »£* 

Eft  enim. n L etiam  maior]  Secet  enim  bl  circuli  circumferentiam  in  punflo  m.  erit 
bm  maior,  quam  be  ex  ijs , q<s  nos  dcmcnflratonms  in  offauam  proportionem  libri  Archi- 
medis de  lineis  fpiralibus,  ergo  u i,quxm  e t multo  maior  erit,  potefl  etiam  illud  aliter  de- 
monJlrari,  »t  fnftrins  apparebit - 

Qupnum  maior  eft  b l,  quara  bb,  & bf  maior  quam  bn,  erit  reliqua  hi  maior 
quam  f c ] Eli  emm  quadratum  ex  s L aquale  duobus  quadratu  ex  b a , a l ; quadratum  au- 
tem ex  b b squale  quadratis  ex  B a , A E . & cum  quadratum  ex  a L fit  maius  qnadrato  cx  a E, 
quod  al  maior  quam  a e;  erit  quadratum  ex  bl  maius  quadrato  e*  bb  ,&  ideo  bl,  quam 
bb  maior  . purfus  quadratum  ex  bi  squale  el l duobus  quadratis  ex  bd,  df,  & quadratum 
6X  b n itidem  squale  quadratis  ex  BD  , dn  . Quod  cum  df,  ve  maior,  quam  dn,  erit  qua- 
dratum ex  bf  matus  quadrato  cx  BN,cJr  ipfa  bf,  quam  bn  maior.  Similiter , er  in  alift 
idem  contingere  dcmonflrabimus . Iraquscum  il  fit  maior  t quam  bb,  & bf  maior , quam 
B M , fcquttur  n L , quam  f b multo  maiorem  effie . Grxcus  codex  Vt  opinor  corruptus  efl , qui 
fic  habet . ixii  pi/£*r  tbr  h'  (uir  «/f  f»  r 1 1 *'  Xl  Wv  fit  , amxh'  Jp « b'  r a rnt  £r 
S?t  fcdlegcnd  .m  puto  ix»i  /uij£«r  icit  n ftir  fi  A jit  P * n' ’ /8  ^ rnt  fi  r Aorrn  £p*  w*  v a 7«"r 

82t.  up 

- L -•  v*  # #».4  4 1«  . F»  .X4t 


LEM. 

IX. 


LEMMA  vtile  ad  determinationem  noni  Theoremati* , vt  in  antiquis  f , 

THEOREMA  LXIX^  PROPOSITIO  LXXIH. 


m.g.rji 


Sit  B a arqualis  ac,  & (beetur  $ c in  pun&o  b’  (Difaiiatb . Dico  b c mi* 
nimam  efle  omnium  retiarum  linearum,  qux  per  d ducuntur. 


Tv>I: 


i... 


nutu 


& 


Ducatur  enim  altera  quidam  bf.  _ 

a.b  ad  r producatur  . ^rit|  v f • - *-is  - 


A 

B 


A C 


. ' . 


p fi 


maior*  quam  cb.  Quoniam  ciiim 
anguis  abc,  videlicet  angulus  c 
maior  efl  angulo  b f b , poterimus 
ab  angulo  c auferre  angulum  ipfi 
b f b aequalem,  fit  ei  arqualis  dcq.  . 
eft  igitur  vt  fd  ad  db,  ita  co  a*d’ 
dc.  Sed  pd  maior  eft,  quam  dbv 
ergo&  cd,  quam  dg  maior.  Ita- 
que quoniam  maior  eft  fd,  quam 
d b , hoc  eft,  quam  d c,  & d g maior, 
quam  dg,  erit  fd  omnium  reaxi» 
ma,  & dg  minima,  fitquonia  quat- 
tuor rettae  linea:  proportionales 
flint  fd,bd,  nc,DGi  atque  eft  ma- 
xima quidem  f d , minima  vero 
Dc,erit  fg  maior, quam  sc.ergo 


1 rc  ••5  rs  rqf  v • ^ 
itititi  •siit»  . v L-i  1' 


; n wir> 
.<>»  ?>  \ t :’3iha 
ij/.iur.  3 Y 
!i!  StthiUijQ 


$>*.•  4 ® c r .. 

.«U*  ilAtfli"'  T 

Vtss  uvf  J»\j>  N - , - * * 

• tti  y»  ,ill  biilU 

•,  • • T.  '-T  ^ 


«r  V' 


i-.X  j .v4**'*  £ . b « ' «i-i?-.  1 

bg  cum  fit  mutor  4 quam  f g,  multo  muior  erit,  quam  *f.  Similiter  dcmonftrahimus 

b c mino- 


M,  10 

X\ 


rtk. 
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b c minorem  e fle  omnibus  rcifcis  lineis,  quae  per  puuftum  d ducuntur.  Dico  infuper 
propinquiorem’ lp(l  uc  remotiore  minorem  efle.  ‘ 

Ducatur  enim  alia  quaepiam  hk,  & angulo  k aequalis  confticuatur  dhl.  illud 
enim  fieri  poteft . Rurius  maior  cft  kd,  quam  dp,&  uo,  quam  d l maior,  quare 
tota  k l maior  cit , quam  b f , & proptcrca  k h , quam  e b inun-o  maior  erit . minor 
igitur  eft  bp,  quam  uk.  fex  quibus  /equitur  ic  cfie  minorem  omnibus,  quae  per  d 
ducantur  t & qu*  ipfi  propinquior  eft , femper  remotiore  minox  em  ede . # 

THEOREMA  LXX.  PROPO.SITIO  LXXIV. 

Quod  cum  ita  fit  manifefh  erit  determinatio. 

. Si  enim  exponamus  rhombum  a b,cd, 

&iungentcs  a^d,  ducamus  ipfl  ad  reit  is 
angulos  BF,qu^ cum  ipfls^AC,  ab  in  pun-  . , 
itis  ef  conucniat,  oportet  determinare, 
vtrum  maxima  fit , an  minima  omnium  . ( , 
rcitaruin  linearum,  quae  per  punitum  d 
ducantur  , & quoniam  diagonios  eft 
ad,  &ipfi  ad  perpendicularis  a f,  fattum* 
erit  triangulum  xequicrure  eaf,  habens 
latus  ba  ipfi  ap  a;qualc . ergo  per  ante: 
cedens  lemma  fit  ef  minor  omnibus  rc-  . ..  4 

itis lineis  ,qu* per  d ddeuntur ; &ipfi  propiAquior  femper  remdtiore ‘minor  cft . 


(V 


LEM. 

X. 


u 


c 0 7u  m e r n 1 r s,  : 


•r  » hv&i  .v:  ' jW ’<  vi;.  X- 

EiHgiturvt  fd  ad  db  , ita  cd  ad  dg]  Ex  4.  fext i elementorum.  T^am  curfi dn~ 
gulus  d c c fit  aqualis  angulo  bbd,&  angulus  c d c ad  Verticem  aquilis  ipfi  bdt  re- 
liquus reliquo  aqualis  ,&  triangulum  triangulo  (imile  erit . 

Sed  fd  maior  cft,  quam  db]  Ex  i 9»  primi  angulus  enim  abc  exterior  maior  eft  inte-  £ 
riori  efd.Ct  eadem  ratione  angulus  f b D maior  efl  angulo  a c r. , boc  e fi  ipfo  abc.  angulus 
igitur  fbd  angulo  bfd  multo  maior  efl , & ideo  a maiori  latere  fnb'  cuditur . 

Erit  f b omnium  maxima  ,&  do  minima]  Hac  nos  addidimus , qua  i nCr  aco  codice  C 
non  erant , fed  tamen  aliqua  m eandem  fententtam  iifiderari  videb  int «*•  fic  enim  in  eo  legitur» 

3fh  Ir  p,ti]^tr  ieit  d £1  t«V  IPyTO-fti  iit  fy>  u*  fy  fie  S2jp  dr  ?****- 

f*t , &c.  ftrtajfc  Vero  bac addenda  erunt.  / utylen  Jpa,  Sfrr  u’  <ty)en  n tn 

Erit  po  minor,  quam  bc]  Sequitur  boc  ex  Vitima  quinti  libri  elementorum . confiat  D 
namque  f g ex  maxima , & minima  ; b c Vero  ex  reliquis  duabus . 

Ergo  bc  cum  fit  minor,  quam  fo,  multo  minor  erit,  quam  ef]  Gracus  codex  det  E 
m fi  y tKutrur  Sh  rnt  £«  r»  >\S  ikdaruv  JQr  t nr  1 £.  fed  vide  ne  legendum  fit  de*  v fiy  *A<r- 
rmr  ia*,  rir  £0,  tkdarur  *ei  rie  • £. 

Similiter  demonftrabimus  bc  minarem  efle  omnibus  rcitis  lineis,  quae  per  punitum  ^ 
D ducuntur  ] Tofi  bac  ingraco  codice  nonnulla  leguntur , qua  nos  confulto  omifimus  ve- 
luti parum  neceffaria. 


Inelinationum  liber  Primus. 


iit  J- 


ffuciar. 


THEOREMA  LXXb  PROPOSITIO  LXXV. 


Sit  femicirculus  in  ab,  & ducanir  quxuis  rc&a  linea  de  & ad  iplam 
perpendiculares  ad,  be.  Dico  df  ipfi  ce  squalem  ede. 
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I. 
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-'  .1  Bqj  'pk  '£S‘ 


Rr 


7p. rrj  .1*.:  . 


Sumatur 
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• M V 71  C)  .'1  HI 


Et  a puntto  g? ducatur  cbJ  Intellige  cb  [ecare.  _ A 

Et  quoniam  para-llelaftint  a b y h k } £*  ^8 . primi  elementorum  \ cflcitim  ditg^l  as  abc  B 
in  femte  nento  refius , c^*  qui  furit  ad  li  rclli  ponuntur. 

•uta  . l»  i jujwou  (i  a iVii  :&  z «l,o  & A ilu^ihitnalool)  Hii?, 

*ci  thror.Bma  Lxjyy,  propositio  xxxvu^  ^ 


Vj. 


Sine  ruriiis  (emicirculi  abc,  def:  &:  a pundfco  c 

micirculum  def  contingat, de  ad  b producatur. 

Jemefle.  .^nTUrrn 

/ ,\  • *v 

d \ • • 

Cum  enim  ad  lic  aqualis  ?c,‘ 
conftat  firmicirculos  circa  idem  ccn-  . 
trum  cllc  • fumatur  rurfus  eorucen- 
trum  g , & iungantur  e b , a e an- 
gulus igitur  ad  b rc&uscft,  fcd  6c 
rc&us  , qui  ad  s.  ergo  a r 'ipfi  eg  - $ 
eft  parallela  , atque  eft  a g aqualis 
e c aqualis  igitur  cft  «e  ipfi  e c. 


••  * «ZW  n j 

. K-x  * -UV; 

« l ' plh  isr® 

THEOREMA  LXXV.  PROPOSITIO  LXXIXT 

LEM. 


IN  SEPTidM.VMo>.o-,.iioj  ii  'V 


Sint  rurfus  (emicirculi  abc, def,  & fit  A t>  arq^aJis  F 
autem  maior  circulus,  & per  F ducatur  q&xdaiii  rfc&a 
be  ipfi  FG  arqualcm  cfle  . 

Sit  cenrrum  h , & ab  eo  ad  b « per-  ‘-J 
pendicularis  agatur  hk.  ergo  bk  cft  ^ 
aqualis  kg.  Itaque  iungatur  ed.  Et 
ejuonia  db,hk  inter  fe  parallela  funt  - 
atque  cft  dh  aqualis  HF,crit,  & bk 
ipfi  kf  aqualis,  cft  autem  & tota  bk 
aqualis  toti  k c - reliqua  igitur  b u re- 
liqua  fg  aqualis  erit.  Conftat  etiam  ‘ 

8F  ipfi  bg  aqualem  clTc. 

. H \*  .V.  t : I . 


.I2XX24  OITK^C^OiT1!  -inv: 


fioaiiT 


f o M M £ y.  r A K l y 

Et  per  f ducatur  quadam  rc&a  linea  «e  ] Graens  codex  £ fu'  t*  f £ t«f  • /3»  A 
lege  Xj  fui  r5  £. 

• Erit  & b K ipfi  k f aqualis ) Grxeus  codex  «*a»  ytf  tn  £ • « * tu  * £ ego  l cgrudumtJi 
puto  in  apa.  trt  z,  tf  (x  t»  x£,  quamquam  illud  per  f$  patet  ex  %.tcrtq  clemcntorkm,  adeo 
vt  adpropofitum  oitcndeudum  minime  opus  fit  ducere  retiam  Irneam  BD.  lenoniam  enim  a 
centro  h ad  bg  perpendicularis  attaefl  H k,  erit  & bk  squalis  kg  ,&  eadem  ratione  EX 
squalis  k f . reliqua  igitur  b e reliqua  f g e/2  aqualis , quod  demonflrarc  oportebat . 

* Rr  x IN  • 


«lilV 
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LEM. 

VL 


IN  NON^M. 

; THEOREMA  LXXVI.  PROPOSITIO  LXXX. 


Sint  duo fcmicirculi  a B c,  D ef,  & ipfi  ad  arqualis  ponatur  F G . du* 
&a  autem  bc  £ pundo  g ad  ipiam  perpendicularis  agatur  gh.  Dico 
BE  ipfi  Kji  aequalem  efie,  , ^ 1 


r mn 


L _ 1 t J.. 

Sumatur  centrum  fcmicircul?  d h f,  1 

3uod  fit  l,  & a punfto  l ad  bk  perpen, 
icularis  ducatur  lm.  aequalis  igitur  efl 
bm  ipfi  mk.  & quoniam  a d cft  aequalis 
jGy&c  d l ipfi  lf,  tota  al  toti  Lo  «qua- 
lis  erit . funt autem  tres  parallela:  ab,lm, 

GHrergo  bm  eft  aequalis  mhj  quarum  bm  *£— d l 

aequalis  eft  mk.  reliqua  igitur  bb  reliquae 
k a eft  aequalis . manifeftum  quoque  eft  b k ipfi  b k «qualem  e fle . 


LEM.' 

yn. 


THEOREMA  LXXVII.  PROPOSITIO  LXXXI.  ‘ 


A Ijfdcm  politis  contingat  Bc  femicirculum  DBF.  Dico  rurlus  b e ipfi 

EH  efie  xqaalem.  * 

r T . ■ nn; , j t * . 

•V  . B 

Rurfus  fumatur  centrum  fcmicir- 
culi d e 1,  qu&d  fit  L,&iungatur  lb. '* 

Ijhtertij.  perpendicularis  igitur  cft  ad  bc,  & a'  i ttWlif 

fa^ae  funt  tres  parallelae  ai, t e, oh,  / L 'j  ( ^ 

atque  eft  al  aequalis  lg.  ergo&BE  • /.  1 ” 1 % 

\ ipfi  e h aequalis  erit . 


>94« 

,1*  fjjq 

uHUJUb 


'A  lifdem  pofitis  contingat  bc  femicirculum  Crocus  codex  W ivvf/  <mxttiA*riir 

\ftnrrirtu  i /3y  vi  1+^  nfutuixl* , lege 


iViilu 


I N O C T A V V M. 


THEOREMA  LXXVIII.  PROPOSITIO  LXXXIH 


LEM, 


•YI11,  Sint  duo  fcmicirculi  a B C , D e f f & fit  ad  minor , quam  cf,  ipfi  ve- 
ro ad  aequalis  ponatur  CG,  compleaturq;  circulus  bak«,&  du&aquae- 
uis  rc&a  linea  bk,  a pun&o  G ad  ipfam  perpendicularis  agatur  GH  • Di- 
co be  ipfi  HK  aequalem  efie. 


k >t  i « 


. ■ 

i 


1 rSKsr 

. -■ 

* ' 7? 


. 

'tvrvj  pfi. 


Sumatur 
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Sumatur  centrum  circuli  abc, 
quod  lic  l,  & a punAo  l ad  b f per-  { 

pendicular  is  agatur  l m . squalis  igi- 
tur elt  em  ipli  hk.  quoniam  autem 
ALclt  squalis  lc,  & a d ipli 
erit  reliqua  dl  reliqu$  lg  squalis, 

& funt  tres  parallelae  db,lm,gh. 
ergo  m cft  squalis  mu.  cft autem 
tota  bm  squalis  toti  m k.  reliqua 
igitur  bb  reliqus  h k eft  squalis, 
pcrfpicuum  autem  eft , & bh  ipii  bk 
cfle  squalem . 


♦ 


i 


, COTHME^TA^lVS. 

'i  : ' i ' 


Ergo  b m cft  squalis  m h ] Quoniam  enim  vt  d l ad  l f , ita  efi  n m ai  m p , & vt  t p A 
ad  fu,  it  a ut  ad  e 14,  ob  triangulorum  lmf,  ghf  (imihtudinem ',  erit  cx  squali  Vt  dl 
ad  fg,  ita  bm  ai  fu.  Rjtrfus  quoniam  Vt  lf  ad  fg,  ita  m f ai  fu.  erit  componendo  , 
conuertcudoque  »c  fg  ad  g l,*V<*  fu  ad  km.  ergo  rurfus  ex  aquali  Vt  dl  ad  LQ,ita  iu 
«i  mu.  elt  autem  0 L aqualis  lg.  ergo&  bm  ipfi  mh  aqualis  erit ; - 1 


IN  DECIMVM  SEP  TIM  V M* 

ir  ‘iri 

'i  V • ‘ ■' 

THEOREMA  LXXIX.  PROPOSITIO  LXXXIII. 


iip 


LEM< 

IX. 


Ij(Hcm  pofitis  fit  ad  maior,  quam  fc,  & ipfi  aequali» 
du&aquc  bch  ad  ipliun  perpendicularis  agatur  ch.  Dic 
aqualem  ede. 


Sumatur  centrum  fcmicirculi  ■; 
ntF, quod  fit  c,&abeoad  ek\'> 
perpendicularis  agacur  LM.er-  '•■> 
go  (m  eft  squalis  mk.  Et  quo» 
num  i n elt  squalis  f c , & dl 
ipli  l f , erit  tota  al  toti  l g s. 
qualis . & funt  r urfus  eres  paral- 
ie^ sA,Mi,iiH.  squalis  igitur 
cft  bm  ipli  mh  , quarum  bm  cft 
squalis  mk.  ergo  reliqua  bb  rc- 
liqus  kh  eft  squalis,  raanifcftum  autem  eft  & bk  ip/I  eh  squalem  cfsc. 


COMMET^TJtHirS. 

* 0*)  *• 


Dico  b e ipfi  kh  squalem  efsc  ] Cracus  codex  tn'  *m  Shr  u Ha  ri  k I lege  •n  Jr»  ^ 
oji»  u fi»  rn  k fl  . 

Aequalis  igitur  eft  bm  ipfi  mh]  Hoc  eodem  nodo  detnonjlrabttur,  quo  fuprademoajlra  ^ 
tum  eft  em  ipfi  mh  aqualem  effe.  ) 

THEOREMA  LXXX.  PROPOSITIO  LXXXIV.  * • , 

• j 

'Ijfdem  pofitis  contingat  bc  icmicirculum  def.  Dico  b e ipfi  e h 
aqualem  eilc. 


Suma- 


j 1 8 PAPPI  WATH.  COLL. 

Sumatur  rurfus  fcmicirculi 
dbf  centrum  & li  iunga- 
tur . ergo  perpendicularis  clt  ad 
b h i & ob  id  tres  parallela  funt 
a b , l b , G H,  atque  cft  a l aqua» 
lis  lg.  aqualis  igitur  dl  bb  lpfl 

BH. 


Problema  vtiicad  compofitioncm  decimi  fcptiml. 


7^ 

»';.7 


4 r. 


i Vt? 


PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  LXXXV. 

« 

T C \>T 

X1#'  ' Semicirculo  pofitione  dato  ab c,&  dato  pun&o  d,  deferibere  per 
A D fcmicirculum , qualis  clt  def,  ita  vt  li  ducatur  contingens  bc,  fiat 
AD  ipfi  BE  a:quali». ' 

Faflum  iam  ile . er go  vt  v 
ad  ad  ec,  ita  cft  be  ad  ac,  .. < 

& vt  quadratum  ex  a d ad 
quadratum  ex  bc.  ita  quod  i 
ex  au  quadratum  adquadra- 
B tum  ex  e e v yrt  autem  qua. 
dratumex  BBad  quadratum 
/.ex  b e . fu.npto  fcmicirculi 
i d f.  f centra  e , & iunfla  ,g  b»  , j 
ita  eft  quadratum  ex  ag  ad  • 

C qiiadracum  ex  e o . Sed  quadratam  ex  sc  eft  excdfstis  quadratorum  ex  bg  jGC.  cft 
D igitur  vt  quadratumex  ad  ad  excelsum  quadratorum  ex  dg,  cc  ita. quadratum  ex 
ag  ad  quadratum  ex  cc.  ponatur  ipfi  da  aqualis  ah,  & fecctur  dc  bifariam  in 
punfto  k.  Itaque  quoniam  vt  quadratum  ex  a e ad  quadratumex  cc,  ita  eft  qua- 
E dratum  ex  a d ad  cxcefsum  quadratorum  ex  dg,gc;  erit  reliquum  > videlicet  retf  an- 
gulum d g H ad  reliquum  quadratum  ex  gd  : hoc  cft  hc  ad  gd;  vt  vna  proportio- 
F nuin,  nempe  vt  quadratumex  ad  ad  cxcefsum  quadratorum  ex  do,  gc,  hoc  cft  quod 
bis  D o & l continetur  ad  id.quod  bis  continetur  d c,  g k datum  autem  cft  quadratura 
ex  a d . ergo  & id,  quod  bi&  continetur  re  & l & quod  femcl  continetur  catum  erit. 
G atque  cft  data  dc.  ergo  & l data.  Quoniam  autem  eft , vt  hg  ,gd,  ita  quadratum 
H ex  ad.  hoc  cft  quod  bis  contiuctur  dc  & i.  ad  id,  quod  bis  dc  &ck  continetur;  hoc 
K cft  vt  l ad  ex  . rcflangulum  igitur  hck  rcflangulo  contento  t & ep  cft  aquale, 
L & funt  tres  refla  linea  data  hd,dk»l.  ergo  deduflum  cft  ad  determinatam  feflio- 
M nem.  Datis  tjibus  reflis  lineis  hd,  dx,i(  fteare  dk  inpunflo  g,&  facere  propor- 
N tionem  reflaiYguli  h gk  ad rcflangulum  lcd  aqualis  ad  aquale  . hoc  autem  manife- 
O ftoconftat,&  eft  indeterminatum  • ergo  datum  cft  punflum  g,  & fcmicirculi  def 
P centrum,  politione  igitur cftjfcmicirculus, & a dato  punflo  c refla  cft  contingens 
Q c . quare  politione  eft  b c . 

£ . \ » - ' sfi.:  • -f  . ..no  i.  ..  : iV?i  > t;M . 

- • 1 "iU  * f . ;t  ^ „ ,/y 

* Idem  autem  congruet  fi  pandum  infra  fumatur . ’ ,*  ; . >A 


M 1 
«3«. 


Componetur  autem  problema  hoc  paflo.  Sit  fcmicirculus  quidem  abc,  datum  au. 
tem  pu  Aftunt  d >.&  oporteat  facere  id,  quod  propoli  tum  cft . 

"’v  r - ...  9 • . -/  > 

hh  ii  * •$'£  osiff  • 1-5(1  ^ ffi 
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Ponatur  quadrato  ex  * n aequale  id,  quod  bis  dc  & l continetur,  ipfi  vero  da  ae- 
qualis ponatur  ah  , & Dc  bifariam  in  pun&o  k diuidatur . Itaque  datis  tribus  refiis 
lineis  hd,dk,l,  fcectur  n*  in  c.  vt  faciat  proportionem  rcftanguli  ex  t & dc 
ad  refUngulum  hgk  aqualis  ad  aequale,  & circa  ccntrluu  c fcniicirculus  nat  deferi- 
batur.  Dico  femicirculum  oee  problema  edicere,  ducatur  enim  ac  femicirculum 
contingens . erit  ad  ipfi  b e squalis . Nam  cuinrcdlangulum  net  squale  fit  rcfban 
gulo  ex  l 6t  g d , vt  h o ad  o d , ita  cric  l ad  r.  k . Sed  vt  h g ad  g d , ita  eft  rcftan  • 
gulum  h g d ad  quadratum  ex  od,  hoc  eft  exccfsus  quadratorumex  ga,ad  ad  qua- 
dratum ex  gd.  Vt  autem  l ad  gx,  ita  id,  quod  bis  continetur  l & dc  adeonten- 
tumbis  o c,gk,  hoc  eft  quadratum  cx  ad  ad  excelsum  quadratorum  ex  do,gc.  Vt  * 
igitur  quadratorum  ex  ga,ad  cxcefsus  ad  quadratura  cx  ot , ita  eft  quadra  tum  ex  ad 
adexcefsum  quadratorum  cx  dg  , g c . ergo  vt  quadratum  cx  a o ad  quadratum  ex 
gc,  ita  quadratum  a ex  n ad  excefsum  quadratorum  ex  ijc  ,gc  , iioc  eft  ad  cxccf-  T 
fum  quadratorumex  cc,gh,  hoe  eft  ad  quadratum  cx  ec.  Vt  igitur  quadratum  ex 
ag  ad  quadratum  cx  oc  , ita  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  cx  ac.  Sed  vt  qua- 
dratum ex  ac  ad  quadratum  cx  gc,  ita  cftquadratum  ex  b i ad  quadratum  cx  ec. 
ergo  vt  quadratum  ex  bb  ad  quadratum  ex  ac , ita  quadratum  cx  ad  adid , quod 
ex  bc  quadratum,  quadratum  igitur  ex  a n squale  eft  quadrato  ex  be  , idcoquc  re- 
fla linea  ad  ipfi  bc  eft  squalis  .fiemanifeftum  eft  be  maiorem  efse  , quam  e e . ete- 
nim vt  hc  ad  g »,  ita  erat  quadratum  cx  ad  ad  quadratura  cx  bc.  maior  autem  eft 
ii  g , quam  g d.  ergo  5t  quadratum  cx  ad  maius  eft  quadrato  cx  e c : ac  proptcrca  a d 
quam  ec  eft  maior:  St  multo  maior,  quam  ec.  Semicirculus  igitur  dee  problema 
efficit . Dico  autem  eum  folu.n  hoc  efficere . Dcfcri  ator  enim  alter  fcmicirculus 
d m m , Sc  ducatuf  contingens  cmx.  Itaque  fi  dmn  etiam  problema  efficit,  erit  ad 
squalis  six,&  fumptofcmicirculi  dmn  centro, quod  fit  o,  iungatur  om.  ergocon-  Z 
eruentur rcfolutioni,  rectangulum  uox  squale  erit  rcftangulo  ldo  , quod  eft  ab-  » 
surdum  i nam  in  determinata  fcffioncdcmonftratum  fuit  maius  eile  non  igitur  feraicic- 
culus  dmn  efficit  problema  . Similiter  oftendemus  neque  aliud  vllum  efficere  prstcr- 
quamipfum  dii.  ergo  dee  folus  problema  .efficit.  Vt  autem  cognolcamus  vtrum  t 
ipforum  maius  abfeindet  ita  oftendemus . Quoniam  enim  in  detemmata  fieftione  de- 
roonftratum  eft,re£Ungulum  ldo  minus  rc&angulo  mok,  habebit  l ad  ok  mino-  > 
rem  proportionem , quam  ho  ad  od.  Sed  vt  L ad  ox , ita  eft  quadratum  ex  ad  ad  t 
exccftum quadratorum  ex  oo,oc  quod  oftenfum  eft.  vtaiitein  ho  ad  on,  ita  ex  • 
ccflus  quadratorum  ex  oa  ,aD  ad  quadratum cv  ou,  ergo  quadratum  ex  ad  ad  cx  £ 
cefsum  quadratorum  ex  uo,oc  minorem  proportionem  lubcbit,  quam  cxcefsus  qua. 
dratoruinex  oa,ad  ad  quadratum  cx  on.  & omnia  ad  omnia  maiorem  habebunt  • 
proportionem,  quam  quajlratum cx  a d ad  excefsum  quadratorumex  do,oc,  hoc 
eft  ad  quadratum  ex  cm.  quadratum  igitur  cx  ad  ad  quadratum  cx  cii  minorem  pro- 
portionem habet  r quam  quadratum  cx  ao  ad  quadratum  ex  ac,  hoc  eft  quam  qua- 
dratum cx  x m ad  quadratum  cx  uc , & proptcrca  xm,  quam  ad  eft  maior  . Non 
aliteroftendemus  , St  oinnes  reflas  lineas,  qu*  inter  a & t interficiuntur , maiorscf- 
fc  /quam  a d i qus  vero  inter  a & c efse  minores . Si  enim  rurfus  deferibaraus  firmi-  * 
circulum  d p k , contingcntcmquc  ducamus : & eadem  qus  prius  conftruantur,  erit 
centrum  femicirculi  der  videlicet  t ad  alteras' partes  pumSi  c.  & m fc&ioncm dc-  * 
terminata  rcflangulum  hgk  maius  erit  rcflangulo  htk.  atque  eadem  ratione  ad, 
quam  si-  erit  maior,  ergo  femicirculi , qui  accedentes  ad  a imeas  contingentes  ha-  * 
bcnr.mtiorcm  faciunt  eam.  quam  ad.  qui  vero  remotiores  funt,  faciunt  minorem, 
fieri  igitur  potes,  vt  pcrpunflum  d deferibantur  femicirculi,  ita  vt  linea;  contingens 
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Vnumquemqueipforum  protrafta  ad  circumferentiam  maioris  fcmicirculi  faciat  eam» 
qua:  inter  conta<flum,  & di&am  circumferentiam  interijcitur,a:qualcm  ipfi  a d . & rur- 

fus  maiorem,  & faciat  minorem . 

* 
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A Ita  vtfidqcatur  contingens  ec,  fiat  no  ipfi  *e  aequalis]  I ntellige  bc  contingere 
fcmtcirculum  def  i« punfto  b . 

B Vt  autem  quadratum  ex  bb  ad  quadratum  ex  ec  ,/umpto  femicirculi  def  centro 
. . g , & iun&a  o i , ita  ell  quadratum  ex  ag  ad  quadratum  ex  g c 3 fi  enim  tungatur  a b 
imprimi.  pardiltl4crittpli  gf,  quod  angulus  aBC  in  ft  micirculo  reftus  efi & rctlus  cec.  ergo  Vt 
»g.ieri,J*.  bb  ad  Ec,'ta  ag  ad  G c , & ob  id  quadratum  ex  bb  ad  quadratum  ex  bc.  ita  quadratum 
a*iex*»».  rx  ag  ad  quadratum cx  g c.  Cracus  autem  codex  tncudofe  habet . to'  ire*  te  >apo'r  70'  ire' 
cum  legendum  fi  1 to'  ire ' «•«  <3poV  ro'  ire'  u y. 

C Sed  quadratum  ex  b c eil  exccfsus  quadratorum  cx  e g ,g  c 3 7^am  quadratum  ex  c c 
Aquale  efl duobus  quadratis  ex  gb*,ec  exqq.  primi  elementorum.  Cracus  codex  Jfoa'  're* 
ire'  • y e tfu  ire1  te  ,ey  xxftX*  lege  7»*  fi»'  1 y,  . 

,'T)  Eil  igitur  vt  quadratum  ex  ad  ad  cxcefsum  quadratorum  cx  do,gc,  &c.]  Quo- 
niam enim  quadratum  ex  *c  efi  ex  ce  fi  as  quadratorum  ex  bc  , cc,  atque  efl  Dc  aqualis 
G e , erit  etiam  exctfius  quadratorum  ex  D c , G c . ergo  Vt  quadratum  ex  B B , boc  efi  Vt  qua- 
dratum ex  ad  ipfi  aquale  ad  excefium  quadratorum  ex  eg,gc,  ita  quadratum  ex  ag  ad 
quadratum  ex  cc. 

E Erit  reliquum,  videlicet  rettangulum  dch  ad  reliquum  quadratum  cx  cd,  hoc  cft 
H g ad  c d , vt  vna  proportionum,  nempe  vt  quadratum  ex  a o ad  exccfsum  quadra to- 
j-  rum  ex  dg,gc]  T^am  cum  fit  vt  totum  quadratum  ex  a g ad  totum  quadratum  ex  c c,  ita 
quadratum  ex  ad  ad  excefium  quadratorum  ex  dg,gc,  videlicet  pars  ad  partem  erit  reli- 
quum rettangulum  dgii  ad  reliquum  quadratum  ex  gd  ,Vt  quadratum  ex  ad  ad  excefium 
quadratorum  ex  dg,gc  efl  enim  quadratum  ex  a g aquale  quadrato  ex  At>y&  reff  angulo 
6 fecundi  HGD » quoniam  retia  linea  hd  bifariam  Jocatur  in  a,  atque  ip fi  adi  ungitur  dc.  quadratum 
autem  er  g e efl  aquale  quadrato  ex  b c,  qui  efl  exceffis  quadratorum  ex  dg,gc,&  qua • 
47  orimt.  dratocx  G E,  boc  efl  gd.  fcdvtrcQ  angulum  hcd  ad  quadratum  ex  cd  , ita  efl  hg  ad  gd. 
i.lcxti.*  ergo  He  ad  gd  efl  Vt  quadratum  ex  ad  ad  excefium  quadratorum  ex  dg,  gc.  Gracus  c » 
dex  a«/tb  t»f»t  A*ifer  ifa.  re'  Jid puto  legendum  a tfinlr  */>«•  ro'  \mf  f » 6 «poV  aoi- 

rrir  to'  ire'  n f* 

F.  * Hoc  eft  quod  bis  nc,&i  continetur  ad  id,  quodbis  continetur  dc,  gk]  Fiat  qua. 
dratoex  ad  aquale  id , quod  bts  continetur  dc,  vt  ah*  quadam  linea , qua  fit  l • CT  quo- 
niam df  bifarum  fecatur  in  g,  atque  ipfi  adi  ungitur  fc,  erit  recf  angulum  dcf  >na  cum 
quadrato  ex  cp  aquale  quadrato  ex  gc  . fcdreft  angulo  dcf  aquale  efl  id  , quodbis  conti- 
netur dCiCk;  cum  fc  fit  dupla  ipfius  g#  ,*t  mox  ofien  demus . ergo  quodbis  nc,GKfo«- 
tinctur , efl  cxccfius  quadratorum  cx  fg  , GC , boc  efi  dg,gc»  efl  igitur  hg  ad  gc,  >t  qna- 
dratum  cx  ad  ad  excefium  quadratorum  cx  dg,g  c,  boc  efl  quod  bts  continetur  dc  l ad 
id , quodbis  l)c,gk  continetur . M*ero  fc  ipfius  gk  duplam  efie  perfpicuc  apparet  efl 
. . enim  dc  dupla  ipfius  ck,  & df  dupla  fg.  ergo  dr  reliqua  FC  reliqua  gk  dupla  erit. 
ip.tjuilo.  Qracnsrodex  corruptus  efi,  & mancus  , in  quo  legitur . rib^t  to’  fit  vm'  fyA  forlr. 

/1  to'  ire'  a f Igofic  reflitucndum  ccnfco  ?* 5?»  TO*  tfr  'fsn  fyA  mfoc  7o’  Sit  voe'  Sy,  mk 
% Sedit  fi  to'  ire'  <tl.  _ , 

* , q Atque  cft  data  c d . ergo  & i.  data  ] Ex  57.  datorum  Eucljdis . 
u Hoceft  vt  l ad  gk]  Ex  prima  fexti  elementorum . 

■lt  Re&angulum  igitur  hgk  rc&angulo  cx  L & gD  eftaequalc^  Ex  \6.fextielem. 
j Ergodeduftum  cft  ad  determinatam  feftionem  ] Cracus  codex «Vmxtou  iit  iiupicplrne 
fed  >1  de  ne  legendum  Iit  irrtvtai  «V  fta>piop.ivir  >t  inrclhgatur  rtp.it . 
w Datis  tribus  rc&is  lineis  h d,  dk  , l fecare  dk  in|punfto  o & facere  proportionem 
rc&anguli  hck  ad  rcftangulum  lgd  aequalis  ad  squale,  hoc  autem  manifefio  con- 
diat 3 Illud , Vt  opinor tmanif efl  um  tunc  erat  ex  demonfiratis  ab  Apollonio  in  libris  defeflio* 
ne  determinata,  bis  autem  temporibus  non  nem , cum  « 4.  polion  q libris  careamus.  quare  nos 
problema eiufmodi  explicare  tertiabimus . boc  pa8o. 

Sint  data  reSa  linea  h d , d k , L oportet  ipfam  v k ita  fecare  in  fundo  g,  *t  red  angulum 
n Gk  aquale  fit  ra£t  angulo , quod  l & dg  continetur • 
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liber  septimvs: 

jtdijctitHr  retis  lines  h d * 

tinea  b m , qus  fi:  squalis  t » & , «-  . _ 

abipfa  hm  abfemdatur  »n 

r>K?  fi  atque  do  squalis 
nu,&  fi  quidem  d m fit  minor , 
flMara  dk  , vt  in  fecunda  figura, 
fiat  k P squalis  m d . d 

dp>mK,ho  inttf  fe  squales , 
o p squalis  hd. 

29.  fexti  elementorum  ad  re - 
<M» linea  o D rcttangulo  hdk 
squale  reti  angulum  applicetur , 
excedens  figura  quadrata , quod 
jit  o c;  q . Z)/co  d k //i  g J etiam 
ejfe } vt proponebatur,  Quoniam 
enim  reti  angulum  uc^.  hoc 
e fi  ogd  cfi  squale  reti  angulo 
ii  d ic , erit  ex  \ 4.  fcyti  elemcn- 
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titietur . illud  autem  eH  quod  facere  oportebat . , - - »,  . 

Etcft  indeterminatum  J Cum  enim  problematum  alia  d(  terminata  fint,  alia  indetermind-  Jyf 
ta,hoe  ex  eorum  numero  ed,qus  indeterminata  appellantur , quod  ut  neri  polfint  nulla  indi- 
gent determinatione . , . J* , H V 

Politione  igitur  cft  fcmicirculus  ] Ex  6.  definitione  libri  datorum  . 

Quare  politione  cft  b c ] •‘tqonfolkm  data efl pofitionc  bc ,'fed & magnitudine  ex pi.  li- 
bri datorum. 

, Mcm  autem  congruet,  fi  punctum]  . . . . * . . . . . Q_ 

* * • * • • • \ ^ 

Vc  hg  ad  gd,  ita  erit  l ad  gK]  Ex  14*  fexti  elementorum  . Grscus  codex  de  n 9 VsV  R 
t»‘k  11  i irut  6?i  riir  n k.  lege  drte  Sbr  n A -Wr  tjiV  h*  . 

Vc  autem  l ad  ck,  ita  id,  quod  bis  continetur  L & nc  ad  contentum  bis  d c ,g  kJ  S 
Grscus  codex  «r  J1!  n n A rnr  » k , eji  ro*  iit  vo 's^«Vto'  <fir  W fj»,»* 
legendum  autem  puto  de  ii  u'  a <ap» t thV  « * , Ifcr  r»  un'  a <Ty  -^oV  t«'  <Nr  ■vW 
i y,  w * . • { - 

Ertjo  vt  quadratum  cx  ag  ad  quadratum  ex  gc,  ita  quadratum ex  ad  ad  cxccf-  T 
fum  quadratorum  cx  dg,Oc]  Ev  1 i.  quinti  elementorum.  Omnia  enim  antecedentia  ad 
omnia  confequcntiafunt , vt  vnum  antecedentium  ad  vnum  confequentium . 

Etenim  vt  hg  ad  gd,  ita  erat  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  cx  ec)  Grscus  co*  V 
dex  *^o^t*i'  ytf  de  tu  r S n <sy>»  r m'r  » i , *t «r  t#‘  £75'  <t  ^ -o^sV  ro‘  Sre'  e 7.  poli  qus  fcquun • >• 
turbsc  ctya(3cutvti  it  ibfKirrofuror , qua  Juperuacanea  videtur  & ob  firiptoris  ncgligcit- 
tiam  inferia . 

^Er^o  &’ quadratum  ex  ad  maius  cft  quadrato  ex  p c Grscus  codex  ] t#'  si  X 

'ii  iL-n  ty  <&c.  ego  legerem  fif<£or  itpet  t 0'  isra'  a.  i t S Jfca'  ty. 

Et  mulco  maior , quam  fc]  Intcihgatur  apuntto  n ab  dc  ducia  perpendicularis  ev,  Y 
erit  yc  maior,  quam  fc.  fcd  cum  ec  maiori  angulo  fubteudatur,  maior  e fi,  quam  v c , ergo 
f- n,  quam  fc  multo  maior  erit,  vide  tamen  quorfumlise,  4 

Ergo  congruenter  reiolutioni  redtanguJum  iiok  aquale  ei  ic  reflanguJo  ld  0.3  Si  Z 
ponatur  mx  squalis  ad,  eodem  modo,  quo  fitpra  m refolutionc  demonfiratum  fuit  reilan- 
gulum  hgk  squale  recl  angulo  ldg.  demon  lirabitur  quoque  reELwulum  Hl)  k reEfanguI» 

L d G squale , Grscus  codex  tceu  duoKSrue  tiT  ttra.Kv'Ai  1»  'Isn  ni  9 ia  ivor  ni  voo*  ty  a.  i 0, 
tg6  legendum  cenfeo sio'&n'  ty  Ook  J ror  ni  <an'  tyK  i*.  * 

Q^odcfl  abfurdum nam  indeterminata  fe£iione  demonftratum.fuit  maius  c(l'c  . J * 
Eficnintreftangnlum  iiok  mqjus  rell angulo  hgk«  14. huius  l^iri  fcd  rcftangulum  ldo> 
minute  fi  reti  angulo  ido,  quod  do  fit  minor , quam  do.  ergo  rc£l  angulum  ku  reti  an- 

Sf  > gulo 
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gulo  l do  multo  maius  erit , Qracustodex  ir  i n tiupijpm  ti$"xraj jiti&r  lege 

||  Ergo  dcf  folus problema  effici?  ] Grxcus codex  70'  e Sit  peVor  »•/«  70'  ‘OfofiKnpa, 
7*'  /£*  f»«r«r  rtifi  7*'  ^»'/3a 

^ Habebit  l ad  ok  minorem  proportionem , quam  Hoad  00]  ex  16.  huius, 

/ Sed  vt  i ad  ok,  ita  cft  quadratum  ex  ad  ad  exceflum  quadratorum  ex  do  ocj 
Gratus  codex  #6aVV  ph  nuo  mfot  a $7  oh  po  7#'  &»'  af  rpot  *n»V  ft  W <t  0 ,ex  \ssfiX,< r 
legendum  autem  puto . 11 AAVV  f***  »*  A ««poV  e*.  j?7p>f  SJ»  to'  «V»'  ft  J ^>oV  tbV  -^T  aVo'  <T« 

• 7 , 

l Vt  autem  h o ad  o d , itaexccfsus  quadratorum  ex  o a , a d ad  quddratum ex  00] 
Grxeus  codex  «St  Jf  V 6«  «v«V  0 f , prut  SJir  »*« W «' a«T  <opo'f  70'  #W  cet  /fge  (w f ii  0» 
«5*o'f  e i > »Tttf  SJir  »*  fJ5T  «Ve'  « «t , « i vape^rr  «»!»  r 7o*  aVo'  e i . 

£ Ergo  quadratum  ex  ad  ad  excelsum  quadratorum  ex  do,oc  minorem  proportio- 
nem habebit, &r, ] Grtecus iodcx  k,  rp'  «W  <ti  «’/>«  «7*7  r#r  •#/*  *’»*'  J*>  w®X|>V 

/ege  «foV  7»V  «W  ie , 0 > va^o^ar. 

* Et  omnia  ad  omnia  maiorem  proportionem  habebunt , quam  quadratum  ex  a d ad 
exccfsum  quadratorum  ex  do,  ocj  Videlicet  omnia  antecedentia  ad  omnia  coufequentia, 
boc  ejl  excejfus  quadratorum  ex  o a , a d Vna  cum  quadrato  ex  a d ad  excejjum  quadratorum 
ex  do,oc  yna  cum  quadrato  ex  od  maiorem  habebunt  proportionem  , quam  quadratum  ex 
au  ad  excejfum  quadratorum  ex  D o , o c ex8.  huius  libri  fed  excejfus  quadratorum  ex  o a , 
a 6 efl  reflangUlum  hod,  re%angulum  cutem  hod  Vna  cum  quadrato  ex  An  ejl  aquale 
quadrato  ex  ao,  Rurfus  excejfus  quadratorum  ex  no,  oc,  hoc  ejl  mo>oc  e(l  quadratum 
mc,  quod  Vna  cum  quadrato  ex  do  thoe  efl  mo  ed  a quale  quadrato  ex  oc.  quadratum  igi. 
fur  ex  ao  ad  quadratum  ex  oc  maiorem  proportionem  habet , quam  quadratum  ex  a d ad 
quadratum  ex  MC.  'Gratus  codex  1 £ rana  rrot  rutra  * lr  to  aro'  a i rplt  7 tir  ft  aro 
y t /o  i \stfpoySv . lege  i,  r atra  rpop  rana  p Hfyret  At yor  tyju  \df>  7?' *Vo’  «i  rpot  rnt 
ft  aro  yo  y 0 i v^ojj&V. 

f Quae  vero  intei-  b c interficiuntur,  efscminorcs]  Grxeus  codex  tu  i*  pira*\i  ft  fi%. 
lege  ft  fi  y, 

# Et  in  feftionc  determinata  rc&angulum  hck  maius  erit  reftangulo  htk]  G^cuus 
codex  h ii  7»  liupioptt»  ptiQ/t  fr«4  7o’  -&r»'  a ay  79  9 t d ego  legendum  puto  r«*  v«'  0 * * 

v*7*  vn  8ta, 

a Ergo  femicirculi,  qui  accedentes  ad  a lineas  contingentes  habet  maiorem  faciunt 
eam , quam  a 0 , qui  vero  remotiores  funt , faciunt  minorem  ] Gracus  codex  r*'pli 
iyytea  t»  % &c.  pulfora  r*i « 7 it  # i forte  legendum  erit  pugora  roiii  71 *V  * I - 


PEM, 

XU. 


IN  PECIMONONO, 

THEOREMA  JLXXXI.  TROPOSITIO  LXXXVI. 


A 

B 


Sint  rurfus  fonicirculi,  maior  autem  ad,  quam  cf,  &:  ipfiADa:- 
qualis  ponatur  cg,  du<5taquc  bef  a pundVo  G ad  ipfam  perpcndiculai is 
agatur  gh  , & compleatur  circulus  ABC,  producaturquc  BF  vique  ad  k. 
Dico  bh  ipii  fk  «qualem  eflc< 


t - 


Sumatur  centrum  circuli  a b c , 
quod  fit  l , & ab  eo  ad  b k perpen- 
dicularis ducatur  l m , ergo  b m eft 
squalis  m k , Itaque  quoniam  a l eft 
aequalis  tc  ,&  ad  ipfi  gc, erit  re- 
liqua dl  reliquae  i.g  *equalis,& 
funt  tres  parallelie  db,lm,gh. 
quare  b m cft  aequalis  MH.eft  autem 
i tota  nm  aqualis  toti  m k . reliaua 
jgitur  ee  reliqua:  hk  cft  aequalis» 
ex  quibus  conftac  5t  b«  ipfi  bk  *v 
qualem  efsci  . 


m 


a[ 

^0 

c. 

Coirt- 
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DucUque  eef  apun&o  c adipfara  perpendicula  t is  agatur.cm]  Cwus  codex  w 
ittyjiieni  7»c  /3  tu  T»v  p i w‘  durSr  • Lge  *»*  7?r 

llt?  Ctrc,  inferius  cxra  addic  rjfi  \ic£i$AMtr9m  i»  /3  £ i*i  7o’ *. 

£c  compleatur  circulus  abc  ] Gracus  coaex  ««'  *i»sr  *mTewMj/>»V0(u  7«  /3  > ^ 

tui* . ego  tegendum  puto  w*  *r*e  avuTixKppvjQi*  «’  */3  > jty*Aor. 

EritVeliqua  dl  reliquae  l<;  aequalis]  Grxcuscodtx  ty«r»  «>*  » *a  ao/ti»'  t*>  Aqj.rir 
7*»  /ege  a«t»  <fy«  iT  ^ a a#/to  7«  a«  er/r  tau,  , , .iM  t , 

O . ’ * • 7 » l-  • i ‘1  t.  •«  ■ 1 '•»  • ntaAV.h 

Problema  in  idem.  • v * 


B 


PROBLEMA. VI.  PROPOSITIO  LXXXVII.  ;i< 

v*  y , * " " • *•  • ’ " • % •«  , ^ » V * I ' j * 1 

Semicirculo  cxillcnce  abq  , & pim&o  d , dcfcribcrc  in  ac  per  D Ic- 
micirculum , ita  vt  fi  ducatur  contingens  fb,  fit  ad  ipfi  FB  zqualis. 


LE 

XI 


.NL 


Faftum  iam  fit  . & quoniam 
ad  cft  aqualis  fb,  erit  & qua- 
dratum cx  ad  quadrato  cx  f?, 
hoc  eft  reftangulo  a fc  fqualei 

Si  igitur  quadrato  etf  ad  a:-  / 'J - \ B 

quale  applicemus  ad  re&am  li- 
neam a c deficiens  figura  qua-  1 
drata  , vt  afc  , pcrpendicula- 
remq;  ducamus  f»,&  in  d r fe- 
micirculum  def  deferibamus; 
linea  bf  femicirculum  contin- 
get,atq;  erit  aequalis  ipfi>  9.  hoc  • r 

autem  fit,  quando  ad  minor  eft,  quam  dimidia  ipfius  ac.  Itaq>  hoc  inuento  fi  per  d 
alijfemicirculi  deferibantur  vt  dch,  dkl  , & contingentes  ducantur  hm,  is.  erit 
hm  quidem  maior,  quam  ad  , lm  vero  miner:  Qu^riiam  eniih  ad  minor  cft,  quam  F 
dc  , erit  hm  inter  Dc,  & per  f quidem  non  tranfibit , accidere^  enim  ad  ipfi  f.C  O 
aqualem  efle:  quod  eft  abfurdum.  & muko  minus  erit  inter  1 c.  quOhiain  rurfus  acci-  H 
deret  a d minorem  cfle,  quam  fc,  quod  itidem  cft  abfurdum.  cft  enim  & maior,  vt  in  K 
problemate,  quod  a principio  pofitum  cft.  quare  punftum  h erit  inter  fd.  maius  au-  L 
tcmcftrc&angulum  AHG.hoccftquadratumcx  mh  re<ftangulo  afc,  videlicet  qua- 
drato cx  fi.  ergo  & maius  quadrato  cx  a d , & proptcrca  k m , quam  a d cft  maior, 
rcfta  vcr6 linea  l n cft  inter  fc  , quoniam  rc<ftangulum  al  minus  cft  quadrato  cx 
ad,  quod  & minus  flt  re&angulo  afc.  quadratum  igitur  cx  l n minus  eft  quadrato 
ex  ad.  quare  ipfa  ln  quam  ad  eft  minor.  Similiter  & omnes  rctfa  linea  qua  funt  . 
ad  partes  c •&  generaliter  femicircul  is  quidem  ad  pundtum  c accidentibus,  linea  con- 
tingens  minor  cft,  quain  a d i recedentibus  autem  ab  eo  femper  cft  maior,  pofluinus 
igitur  in  ac  per  d femicirculum  dcfcribcrc,  vt  rc&a  linea  contingentes  interdum 
quidem  aquales  fint  ipfi  a d , interdum  vero  maiores,  & interdum  minores,  ^ 


Jl 


C 0 M 7U  E 7%  r Ji  H l V $ 


m i 


nV 


, , 'w. 

Factum  iam  fit  ] {{efolutto  problematis,  q:ix  breuifflna  c(l,compo(itio  enim  Vt  Videtur  in-  A 

eipit abeo  loco , Si  igitur  quadrato  ex  ad  aquale  applicemus  ad  retiam  lineam  ac  deficiens 
figura  quadrata,  &e. 

Si  igitur  quadrato  ex  ad  aquale  applicemus  ad  rectam  lineam  ac  deficiens  figura  B 
quadrata,  vt  a f c ] Hocfiet  per  xS.fextihbri  elementorum. 

Linea  bf  femicirculum  cpntinget  ] Ex  i6.tertij elementorum.  C 

Atque  erit  aqualis  ipfi  ad}  Cum  enim  bf  fif  media  proportionalis  inter  af  » fc,  erit  D 
quadratum  cius  aquale  reft angulo  afc,  boc  cfl  quadrato  ex  ad:  idtoque  bf  ipfi  ad  eft  r 

aqualis • ...  _ . 

Hoc  autem  fit  quando  a d minor  eft,  quam  dimidia  ipfius  ac]  T^amfi  a d -pel  dt»ii«  b. 

itrJi  Ss  2 0 du  •• 


woo 


3M  pap  m math,  coll 

dia  fit  ipfius  a b , Vel  maior , quam  di/qidia , re  fis  lincte  contingentes  fe  mi  circulos , qui  per  d 
tranfeunt  femper  minores  erunt , quam  Ati.' 

F Quoniam  enim  ad  minor  eft,  quam  dc,  erit  hm  inter  nc.  ac  per  f quidem  non 
tranfibit,  accideret  enim  a d ipfi  F c aequalem  efle , qOod  eft  abfurdum  ] Ego  arbiti or 
hunc  locum  corruptum  cjfe  , non  enim  Video , eur  ctufmodi  verbis  opus  fit , cum  propafiimn,, 
quam  expedit  ijjime  concludi  pojfit  boc  paSo . 

' Itaque  boc  inuentofi  per  d femicncuh  dcfcriluntur  , Vt  i»OH,  DHL,  & contingente f 
ducantur  h m , L N , neceffc  efi  pun£la  h l , Vel  cadere  inter  n F,  Vel  inter  fc.  St  emina', i- 
quodeofum  caderet  in  f effet  idem  ftmicirculus,qui  Dt,  quod  non  ponitur.  Cadat  igitur  pun. 
{Ium  H inter  df,  & punftum  L cadat  inter  fc.  Dico  hm  maiorem  effe , quam  ad,  «$• 
t N minorem.  Quoniam  enim  rctf  angulum  ahc  maius  efi  reftangulo  afc«t  i q.buius,  at- 
que eft  reclangito  ahc  aquale  quadratum  ex  Hfi,  & rc£tangulo  afc  aquale  quadratum 
ex  f b , erit  quadratum  ex  h m quadrato  ex  r b , boc  efi  quadrato  ex  Kh  maius  ,&obid  t cfta 
linea  hm  m nor  , quam  ad.  Ejirfus  quoniam  reti  angulum  a 1.9  minus  efi  rc£l  angulo  afc, 
hoc  efi  quadratum  ex  ln  minus  quadrato  ex  F t,  erit  quadratum  ex  ln  quadrato  cx  Ah  mi- 
nus , & ipfa  L N minor  , quam  a d . Similiter  , omnes  rett*  linet,  &(, 

G Ac  per  f quidem  non  tranfibit , accideret  enim  a d ipfi  f c aqualem  cjfTc , quod  eft 

abfurdum]  Vide  ne  legendum  fit,  accideret  enim  hc  ipfi  fc  aqualem  efle,  quod  al/furdum . 
H £c  multo  minus  erit  inter  fc,  quoniam  rqrfus  accideret  ad  minorem  efle , quam 
f c , quod  itidem  eft  abfurdum  J Et  fortajfe  boc  loco  legendum  efit , quoniam  rurf «i  accide- 
ret nc  minorem  ejjc  , quam  fc,  quod  itidem  efi  abfurdum  • 

K Vt  in  problemate , quod  a principio  pofitum  eft]  . . • • • 


L Maius  autem  eft  re&angulum  ahg,  hoc^ftquadratupiex  mh  rcftangulo  a f £ ]£.r 
14 , huius  libri. 


IN  VIGESIMO, 
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THEOREMA  LXXXII.  PROPOSITIO  LXXXVII> 

• 3 • ' 

> . • ’ *>  7 'Mi  T 'J  .< l Ji  , ..  . • 

Sint  fcmicirculi  abg,  pef:  & ipfi  cd  xqualis  ponatur  ag,  du&a 
b ad  eam  perpendicularis  agatur  gh.  Dico  h'b  ipfi  ke  xqua- 


. • 

« 


U4fip  * t\'K 

r>w:p  .an  r-i 

r7j  fj 

lorffft  f:fl,;£Ub 

xjinicnrsh.i 
d 1 a* i i~» » y . ' * y 


fumatur  centrum  fc|nicirculi  a b c , qupd  fit  l , & pup&fl  % ad  b f perpendicularis 
ftycatur  l m . ergo  b m aqualis  eft  m k ; Quoniam  autem  c a eft  aqualis  c d,  & a l ipfi 
tc  s erit  tota  g l toti  t d aqualis  t funtqpc  tres  parallela  g h , l m , d b.  ergo  h m eft 
aqualis  mb,  quarum  bm  aqualis  eft  mk.  reliqua  igitur  hb  reliqua  re  aqualis  erit, 
contet  etiam  hk  ipfi  be  cfsc aqualem. 


• r 


LE  M,- 
XV, 


THEOREMA  LXXXIII*  PROPOSITIO  LXXXIX,  ? 

% ,a  ( ^ ‘.  f - r «#*  fi  • 1 • r * * * 

Ijfdcm  exiftentibus  contingat  bf  in  b*  Dicorurfus  hb  ipfi  pe  xcfua- 
lemeiTc,  ^ • ‘ 


IJlUBP  >>.  <1^ 1: 


Suma- 
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fiumatur  enim  rurfus  centrum  femicirculi  * b c , quo)  (it  t,ic  iungatur  ic  b,  perpen- 
dicularis igitur  eft  ad  b p . Et  quoniam  in  tribus  parallelis  g h , k b , u s squalis  cft  c >c 
ipfi  k D , & H B ipfi  B B squalis  erit . 


IN  VIGESIMOTERTIO. 


^4,1 


THEOREMA  LXXXiy.  PROPOSITIO  X C. 


Sint  Semicirculi  abc,def,Sc  ponatur  ag  squalis  c-Dr,<Judh  autem 
EH  ad  eam  perpendicularis  agatur  gh  . Dico  h b ipfi  k d asqualcm  cflc.  A 

■>>  4»’  s nr  <|r  ii  <r,r;  t «.  »1  wjtfljoMlij» 

auicaub 

3 


lem. 

XVI. 


0 A anisa 


<!  A 


crrr,i  n ;:oup 
lu-^i  -rti-  „ , ijtua  « 


aupjmu 


fi  v.a-.p  ,<io  m 
s • l.-.luuibnsrp-q 
d j.j  . a m tilcup 
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{jitmqtur  femicirculus  abc  centrum  l,  & ducatur  t».  perpendicularis  :’ergq 

nn  Vi  eil  squalis 'cVV&  ift  ipfi  Ccv  em  tota 'gc  sqtmiis  1 


B 


eft  squalis  mk,&  quoniam  . ...  . ,. 

toti  ld, Sciunt  parallcls  ch,lm,ef.  squalis  igitur  cll  & hm  ipfi  m fi,  quarum  tM’i 
ettsqualis  m.  ergo  reliqua  m rcliqus  k u squalis  erit.  C 


CO»MEJ(rdl(I/S. 


Dico  111  ipfi  kd  squalem  e fle  ] Grxcuscoicx  /n  'm  iftr  »8»  t»'  *i  fei  legendum  A 
puta  ori  Itu  f&r  u’  8 0 Tt  * t . 

Et  quoniam  g a cltsqualis  co, Sc  al  ipfi  lc,  crittota  cr.  squalis  toti  1 plGrn-  B 
tui  codex  ith  'itn  inr  t'  ptiVa*  t»  »'  J)  *A  70'  Ky  , i'm  «p*  »'  »A  «A»  t»  «f.ir/r 
J«  comte  5w«  i»»  «r<r  »'  puir  »*  7»»  »'  /1  «A  7»  A>,  • M «p*  »'  »A  7»'  Af , 

5r/r  }»» . 

F.rqo reliqua  H»  reliqus  kd  squalis  erit  ] Grecus  toitx  xuwn'  »V  •’  • < aw*»‘  r«  /p 
ti  Srrr  5r*  te?f  xom  rf  t t Strr  'm  ooflhxc  ingrtco  coduc  leguntor.  *)  ipirrna  0 

r<f)\  i jtf  Hcn'  dff  t»  tineo  tTnQvyittrt.  H i r»r  «f«'f , nor,  e?  fiiperoocaaea , nilntqoc 

ni  rem  pertinentia  omittenda  dnximm . 


5r&  PAPPI  MAfH.  COLL. 

IN  VIGESIMO  QVARTO. 

THEOREMA  LXXXV.  PROPOSITIO  XCI. 

Sint  duo  fcmicirculi,  vt  abc,  def,  fitque  ad.  squalis  DC,  & duca- 
tur fb  . Dico  & be  ipfi  eg  squalem  efle. 


Jt  V 

3 Mtrt  Ij.  Hoc  autem  perfpicue  conflat ; fi 
^ 3. tertij.  cn;m  jungatur  n*  , erit  angulus 

pbf  in  femicirculo  redtus,  atque 
#,  cft  di  a centro  fcmicirculi  abc. 

ergo  be  ipii  eo  eft  sequali?. 


.0«  A 


IN  VIGESIMO  OBVENTO. 

THEOREMA  LXXXVI.  PROPOSITIO  XCII. 

r » 

IjlHcm  exiftentibus  fit  AD  maior,  quam  dc,  & ipfi  dc  squalis  po- 
natur ag,  ducaturquc  gh  ad  bf  perpendicularis.  Dico  bh  ipfi  EKS- 
qualcm  efle. 

Quoniam  enim  maior  cft  ad  quam 
dc,  centrum  fcmicirculi  abc  cft  in- 
ter gd,  quod  iit  l.  & rurfus ducatur 
perpendicularis  lm.  ergo  tu  cft  se- 
quatis m k . Et  quoniam  a r,  quidem 

£ aequalis  cft  ne.  At  vero  ipfi  l e,  erit 

^ reliqua  et  ipfi  id  squalis,  funtque 

tres  parallelat.CH,  lm,  de.  ergo j-tst  • «iit 

■ 11  m eft  aequalis  me  .erat  autem , & tptp  tu  squalis  top  ai  k . re  q g re  t- 
gus  us  aqualiscrit. 

IN  VIGESIMO  SEPTIMO. 

THEOREMA  LXXXVII.  PROPOSITIO  XCIII.' 


LEM. 

XIX. 


Sir  ad  minor,  quam  DE,&  ponatur  CG  ipfi  AD  squalis,  ducatur 
qqc  perpendicularis  gh.  Dico  be  squalem  efle  ipfi  kh. 


M».,  t 


4 • 


Quoniam  enim  minor  cft  a n a 
jmjam  ne,  erit  centrum  femicirculi 
abc  inter  dc.  Sit  i.&apundlo  L 
ad  r»  perpendicularis  ducatur  lm. 

A squalis  igitur  eft  bm  ipfi  mk.  Et 
quoniam  ad  aequalis  eft  eo,  & At 
ipfi  te  reliqua  di.  reliqua:  o L eft 

mquali' • & funttres  parallelae  db,  . , 

U lm,gb.  ergo4t  tu  eftatqualis  MU,  fcd&tota  lm  toti  Mkl  reliqua  igitur  be  reli- 
quas kh  «qujllis  erit . * . 

• COM- 


J % 


t’ 


UBER  SEPTIMVS, 
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vi j 


♦ ’ 


Et  quoniam  ad  aequalis  eft  cg,&  al  ipfi  tc,  reliqua  dl  relique  lg  eft  aqualis]  A 
Grjtcus  c >dex  hnc  l>c  > mancus  eft  ,in  quo  Irgitur  W*i  irn  tr/r  »'  af  rn  An  (educendum 
eft  farn'  li  »*  e,f  tu  yn,  dfi  #A  a y.  a oit»  *Y*  »'  ^ a a®  /t»‘  rn  An  io-»  SJj. 

Sed  & tota  bm  toti  mk]  Grxcuscod.  irt  fi  £ «*An  n tp.  «ai»  t»  h x.  ian  lege  $ o“a n » B 
£/*  p'a«  t»  ft*  «on  . In  grxcis  codicibus  Jequumur  duo  lemmata  y qux  cum  iubil  aliud  conci- 
neant , mfi  quod  in  duobus  prae  edentibus  demonftratur , fuperuacane a Vifa  funt , quare  nos 
ea  con fulte  omifimus , 


THEOREMA  LXXXVIII.  PROPOSITIO  XCIV. 

Sint  temicirculi  abc,  def.  & fitDC  maior,  cf,  ipfi  vero  ad  sequa- 
Iis  ponatur  fg,  &c  circulus  DtF  compleatur  j Ducaturque  bch,  &apun-  A 
dio  g ad  bc  perpendicularis  agatur  GH.  pacet  igitur  gh  extra  circulunl  3 
cadere,  etenim  ipfi  parallela  AB  extra  cadit.  Dico  bf  arqualcm  cile  kh. 


«9-«  0 xi/xAof  fed  farte  legendum  q'|(  £*  xvaaoc  -uri»  fiquenti  lenmac « miW ngpndum 
autem  t[lrc£tam  lineam  boh  fetare  cuculum ;«  ptmffis  e k . 


Circuli  dep  centrum  erit  inter  cd]  Grtcus codex  0 rS/t(  fyikvuti»  siriprp  ir*.^ 
*«y  T^os  circuli  potius , quam  femtcircull  centrum  Vtnere  maluimus  : non  enim 

fcmieirculus  mane: , fed  completus  cll  circulus . . 

Ergo&  bm  eft  aequalis  mhJ  Cur  hoc  fcquatur  ex  parallelis  diximus  fupra  in  cornmen-  E 
tanjs  in  81,  huius , 


y.  THEOREMA  LXXXIX.  PROPOSITIO  X CV.  LE 

. , ; • * p ■ * • \ • • f • • 7 ^ " A JL1 

Sint  rurlus  fcmicii  culi  abc,def1&  maior  t) c , quam  c F , ipfi  autem 


IN  trigesimoqjtarto. 


Quoniam  dc  maior  eft 
quam  cf,  circuli  def  cen- 
trum erit  inter  c n . fit  t ; & 
perpedicularis  ducatur  l m . 


Quod  cum  a o quidem  fit 


C 


aequalis  pg, dl  vero  ipfi  lf 
erit  tota  a l toti  l g aequa< 
lis.  & funt  tres  parallela  a b 
l m , g h . ergo  & b m eft  ae- 
qualis mh  , quarum  t m ae- 
qualis eft  m k . reliqua  igitur 
» e relique  k h aqualis  erit, 
conftat  praitcrca  bk  ipfi  e h 
aqualem  efle , 


D 


i|  > _ i V*  * v ■ ■ * *-  • ^ 

Et  circulus  dhf  compleatur,  ducaturque  bch]  Gracus codex  «poV  «ntxiTAnp»-.  A 


, - - - -) — • - < m uii pru  vwtittk  jeriuenuurn  utror  irixrrtt  ruei  tuent 

fignificat . 


AD  po- 


3*8  PAPPI  MAtH.  COLL. 


A, ad  ponatur  arqu^lis  fg.  compleaturcjue  defk  circulus;  & du&a  e BK 
a puncto  G ad  cam  perpendicularis  agatur  gh.  patet  igitur  gh  cadere 
intra  circulum , ejuoniam  & ab  ipfi  parallela  intra  cadit.  Dico  eb  xqua- 
/ lem  ede  H K . 


Sit  enim  centrum  l , & 
rurfus  perpendicularis  lm. 
erg  > e ,.i  cft  aqualis  m m . Et 
quoniam  in  tribus  parallelis 
a b , l m ,a  h aqualis  cft 
ipfi  l g > erit , & g m aqua- 
lis  m h.  cft  autem , & tota 
em  toti  mk  aqualis  . reli- 
qua igitur  e e rejiquas  h k 
aqualis  erit . 


? commea  sl 


♦ 


A Etdufta  e b k a pun&o  o ad  eam  perpendicularis  agatur  g»]  Ducatur  a punito  \ 
ad  circumferentiam  jfcmu  trculi  a r.  c , retia  linea  \ e qua  circulum  d b r k fecct , & tuntta 
C producatur  ,Vt  eundem  circulum fccet  in  punitis  ek. 

B Et  quonia  n in  tribus  parallelis  ab,lm,gh  aqualis  cft  a i ipfi  te , erit  & b m a- 
qualis  m h J Ducatur  per  L ipfi  tH  parallela  N L x , ve  retiam  lineam  a b fccet  in  punito 
N , & G H praduitam  in  x . erunt  triangula  anigu  inter  fe  fimilia , Pt  igitur  At  ad 
h n , It  a G L ad  L x : & permutando  Vt  a l ad  L G , ita  n l ad  lx.  Sed  a l «fi  aqualis  t g. 
ergo&  nl  ipfi  lx  f hoc  cft  em  ipfi  mu  aqualis  erit. 


Primus  liber  inclinarion.um  habet  problemata  nouem . determinationes 
tres , & linit  tres  minores , videlicet  qua:  ad  nonum ; fecundus  liber  inclina- 
tionum habet  problemata  quadraginta  quinque,  & determinationes  tres,  vi- 
delicet, qux  ad  leptimum  decimum  problema ; ad  vndcuigcfimum,&  vige- 
fimum,  & lunt  tres  minores.  ; . 

>*  # 9 \ . ‘ • * XU 
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THEOREMA  XC.  PROPOSITIO  XCVI. 


Sint  duas  rc&x  linea:  ab,cd,  quas  contingat  circulus  EF,  in  EF  pun- 
O:\sySc  iungatur  ef~.  Dico  eam  circuli  ef  diametrum  ede. 


Sumantur  in  circumferentia  circuli  pun- 
4a  e -i , St  e c, , g f , fu  , u e iungantur  • 
Quoniam  igitur  a b quidem  eontingit,  fccat 
A auccn  e f , erit  \ b r angulus  aqualis  angu^ 
lo,  qui  confiftit  in  alterna  circuli  portione, 
videlicet « h c . & eadem  ratione  angulus  n f e 
aequalis  eft  angulo  f g e , qui  -in  altera  por» 
B tione  confiftit.  ergo  angulus  bhf  angulo 
C gp  cft  squalis,  & funt  aquales  du  ;bus  re- 
ftis . quare  vterq;  ipforum rc£lus  cft;  & vter* 
quefemicirculus  ehf,hof.  diameter  igitur 
D cft  Ef  ipfius  bf  circuli,  quod  'demon/trare 
oportebat . 
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UU.ttV'1  ,i  A 'T  iVc  “i**  i*  f \ |<*  i>«  ^ *i. 

Erit  asf  angulus  aqualisangulo,  qui  confiftit  in  alterna  circuli  pofitione,  videli- 
cct  e h f.  & eadem  ratione  angulus  dfb  aqualis  eft  angulo  fce,  qui  in  alterna  por- 
tione confiftit]  Ex  jz.  tertij  elem.  Gracus  autem  codex  Irn  ipA.lfot  jxm*  <t  t ( yurto.  -rStt 
ntS  t «r«AA«£  Tyny&ri  yav!&  lege  it  -ni  i n-yiyArt  yt»r>iA}&’  paulo  pojt  /ari»  S2»  7»  \m' 
i raAXecf . tege  irn  S&  r S it  ttS  Er«Mct£  Tjj.iy.itrt  yurl a t»  van'  £*e. 

Ergo  angulus  eu  f angulo  ugf  eft  aequalis J E[t  enim  angulus  abf  aqualis  angulo  B 
D f b ex  29.  primi  elementorum . 

Et  funt  squales  duobus  rc&is  ] Ex  22.  tertij  elementorum . 

Diameter  igitur  eft  e f ipfius  ei-  circuli]  Huius  conucrfa  ab  ^Apollonio  demonfiratur 
in  zy.  fecundi  libri  conicorum , nonfoliwi  tjt  circulo , fed  etiam  in  elUpfi . 


THEOREMA  XCI.  PROPOSITIO  XCVII. 


Sic  circulus  abd,  quem  contingant  reda:  linea:  b c , c A ; &c  angulus  c 
bifariam  iecccur  reda  linea  cd.  Dico  in  cd  circuli  abd  centrum  confi- 


Here . 

Iungantur  da,  a e,  db,be.  Et  quo* 
niam  contingit  quidem  ac,  fccat au- 
tem co,eritre£langulum  dcb  aqua- 
le quadrato  ex  c a. ergo  angulus  dac 
eft  aequalis  angulo  abc.  & eademra- 
tione  angulus  dbc  angulo  bbc.  Sed 
angulo  bac  aqualis eft  angulus  ebc. 
angulus  igitur  dae  angulo  DBEcfta- 
quailis . ergo  re&us  vterque  ipforum , 
& de  diameter  eft  circuli  abd.  Ex 
quofequitur,vt  inipfa  cd  circuli  abd 
centrum  confiftat . 


Jl  TIEO  <10/1  <1 
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Quem  contingant  re<fta  linea  bc,ca]  >Ap*n8o  c procedentes  reSla  lineae  a,  Cb  A 
circulum  contingant  inpunftis  a b . 

Iungantur  da,ab,db,be]  Gracus codex  j£  iut^tuyjurut  « i*,  ««,/£, £1.  Ego  B 
legendum  puto  irt£tvx8*a<i.r  fine  particula 

Et  quoniam  contingic  ac,  iccac  autem  cd,  erit  rcflaqgulum  dcb  aquale,  qua-  C 
dratocx  ab]  Ex  36* tertij  elementorum  . 1 

Ergo  angulus  dac  eft  aqualis  angulo  abc]  Videtur  hic  lotus  in  Gr  aco  codkc  totus  D 
e orruotus  effe  , qui  fic  habet  irn  JpA  in  ksu  » \an  £ &y  y»vi*  7*  <an'  a y f yetrla.  lia.'  taCta 
3y  n vaw*  I'  a t yttria  'mi  efi  Tif  vn'  0 y S'  «Ma  rn  van'  Ayfiev  o? it  * ■'*’*  0yl  y*rlA  , ne- 
que enim  anguulus  dac  aqualis  eft  angulo  a cd  , neque  dae  ipft  b-c  d.  Sed  forte  legendum, 
erit  hoc  pallo . *m  mpo t *2»  xjv  »*  W {'a  y yeifla  rn  •vjss*  * « yyettlA.  <T/ct  tavta  Wl  n W) 

1. iy  yetvtA  rn  \sm'  0 ty  «M«'  r»  tW  ««  > I rn  <Qir  n i/Vo'  t0y  ■>«*/* . Vereor  tamen,  ue 


mulca  defiderentur . / 

Angulus  igitur  dab  angulo  dbe  eft  aqualis]  Ego  hoc  ita  dcmonflrarem  .Quoniam  ca  E 
quidem  circulum  contingit , cd  Vero  fecat , erit  reftangulum  dcb  aquale  quadrato  ex  ca. 

& eadem  ratione  idem  rectangulum  dcb  aquale  erit  quadrato  M cb.  quadratum  igitur  ex 
c a aquale  e(l  quadrato  ex  c b . tdcoq\  recta  linea  c a rern*  cb  ffl  aqualts  ,Scd  angulus  a c B 
aqualis  eft  angulo  ucn  . ergo  & balis  a a bafi  eb,  & reliqui  anguli  reliquis  angulis  aqua- 
les: videlicet  angulus  cae  angulo  cbb,  & angulus  aec  ipfi  bb.  R^urfus  quoniam  re- 
ctangulum  dce  aquale  e(l  quadrato  ex  c.A,vt  d c ad  c a , ita  e Jl  ac  ad  cb,  & funt  circa 

Tt 


<• 
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aquales  angulos  latera  proponi -naha . triangulum  igitur  c * e fimile  efi  triangulo  cd*.  Et 
eodem  modo  demonfirabitur  triangulum  cbb  fimile  triangulo  cm.  ergo  angulus  dac  eft*- 
qualts  angulo  abc  , er  angulus  ntc,  angulo  nc  ,&obid  angulus  dac  aqualis  efi  angulo  * 
Oie.  Sfi  angulus  uc  rft «/«4/11 angulo  bbc,  vt demonflratumfuit . reliquus  igitur  an- 
gulus uai  reliquo  u > e efi  aqualis . 

IN  DECIMO  SECVNDO. 


THEOREMA  XCII.  PROPOSITIO  XCVIII. 

Sint  duo  circuli  ab, bc, fele  contingentes  in  pundo  b,&  ducatur  re- 
da linea  a bc,  fitque  in  ea  centrum  circuli  ab.  Dico  & circuli  B c cen- 
trum in  ipla  abc  conliftere. 


theorema  xciii:  propositio  xcix: 

LEM.  3 . - 0 -J  ... 

I' v’  A Sint  mrfus  a b , b c circulorum  diametri . Dico  drculos  ab,bc  fe  in- 

‘ uicem  contingere . 


Ducatur  rurfus  m,  quae  circulum  ab 
contingat,  rc&us  igitur  eft  angulus  abd. 
E & qui  deinceps  dsc  cft  reflua,  atque  eft 

in  ipfa  »c  centrum  circuli  »c,ergo  de  cir- 
culum bc  contingit.  Sed  & contingit  ab 
circulum  in  b punclo  . circulus  igitur  ai 
circulum  bc  in  punfko  * contingat neccl- 
fe  cft  in  eadem  figura. 


Ducatur  dbb,  qusvtrumquc  circulum 
contingat  . reftus  igitur  eft  angulus  abd 
& quidem  deinceps  angulus  dic  eft  ro- 
ftus  ; contingitque  de  circulum  bc.  cen- 
trum igitur  circuli  bc  in  ipla  bc  confi- 
dit . Similiter  & centrum  circuli  ab. 


'C07& 
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Sint  rurfus  ab.bc  circulorum  diametri  ] Graas  codex  !Wm  m'a»  ai  • fi,  fiywd.  \ 
*A ur  fed  forte  addendam  erit 

Atque  cftin  ipfa  ■ e centrum  circuli  uc]  Crtnns  codex  corruptus efl,  io  quo  legitur , B 
n,  thr  UoTtfo  tififtr  u fiy. 


THEOREMA  XCIV.  PROPOSITIO  C. 

Sint  duo  circuli  ab,  bc  icfc  in  puiitfio  B contingentes,  & ducatur 
ACB,  Ctque  in  ea  centrum  circuli  ab.  Dico  & circuli  8 c centrum  d- 
ie  in  ipia  bc. 

Ducatur  circulos  contingens  de  . Quonia  5 . 

igitur  d & circulum  a b concingit,&pcrccn. 
trum  ducitur  ab;  erit  angulus  duc  reflus 
duit.i  autem  edataftu  se.  ergo  in  ipfa  bc 
centrum  circuli  bc  confidit.  Sed  & illud 
idem  condat  hoc  modo. 

Si  enim  ducatur  ere,  & cf , ao  iungan- 
tur,  fiet  angulus  ntt  .equa  lis  vtrique  iplo- 
rum  bag,bcf  . ergo  angulus  cfb  ed  aqua- 
lis angulo  age.  atq, etl angulus  acb  rc&us; 
retlus  igitur  cft  & bfo,&:  idcirco  in  ipfa  bc 
ed  ccmrum  bc  circuli.  Eadem quoq, ratio- 
ne fi  ponamui  centrum  circuli  bc  ede  in  linea  A 
ab  centrum  in  ede.  > 


LEM. 

V. 


A B 


CO  M MET^T^tl^iys 

Ducatur  circulos  contingens  di  J Tr.vifiliit  eaueccffario  per  punitum  r,  alio  ani  Vtrof.  A 
que  circulos  non  contingeret . 

Quoniam  igitur  di  circulum  ab  contingit,  & per  centrum  ducitur  ab  3 Gratus  B 
codex  m »»  «.Vm*  »•  fi  iu  <»  udum  t,d  ui„ r,  a fi,  t.dtne  legendum  fu  tsa 

ai  ri  rinfr  i a fi  , Vei  y itu.  ei  ulrofu  n’  a fi,  » 

DufUautcm  clt  a tattu  se  .^ergo  impia  bc  centrum  ciculi  'e  confidit]  Grxeus  C 

codex  x,  mutui  tnr  tm  r donr  Tu  t fi  i . fo  rnr  fiy  to'  utirfzr  up u ilei  tm  fiy  udum . "fed  for . 
taffe  legendum  erit • ty  mutui  Fin  rnr  done  n fiy  forne  fiy  usa  tm'  uirrfnr  fo  ii  fiy  uu- 

AAo». 

Sienimducatur  bfg,&  bf,ag  iungantur,  fiet 'angulus  dif  aqualis  vtriq;  ip-  D 
forum  bag»bcf.  crgo&angulus  cfb  ed  atqualis  angulo  agbI  Gracus  ad.  corruptus 

eflttjm  ne  bibet  u *YP  hux^n  m fi£i  ir-trifiySaieuf  y £ , an  ytrurt  ur  trn  n' •un'  l fi  £ 
ynrla  nuaTtpa  rf  iSum  itfy,aufi  ynna,  forttijje  autem  bn  pati  o refluae'  ut  tl  ytp  ituyfin 
« filfn,  x,  inilftu  yQueup  ai  ylf,an  , yieono  e£t  irn  n'  vsx'  ifi  £ ynrla  euarlpa  eft  \m'  dff 
fiao , fiy  tf  ,'ien  apa  fo  usu  u y£fi  yu  na  tu  au  fi,  angulus  erum  UBI,  er  ja.  lertif  cie* 
nent  trum  aqualis  ell  yinfquc  tpjoru  n bao.  BCf.  V quoniam  angulus  ad  b eji  cornmu • 
ms  ■ptnfquc  triangulus  a «e , c B F , erit, ^ reliquus  cpd  aquatis  reliquo  a g n aquatis , 


THEOREMA  XCV.  PROPOSITIO  CI. 

Sed  turlus  fiirt  ab,  bc  circulorum  diametri.  Dico  circulos  fele  imii- 


LEM. 

VI. 


ccm  contingere. 


Tt  i 


Duca-  * 


I 
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Ducatur  relta  linea  dbb,  qua  circulum 
a b contingat,  erit  angulus  ajbh  rectus,  at* 

A que  eft  diameter  bc.  ergo  Dh  circulum  bc 
B contingit  in  punito  b . Sed  & contingit  cir- 
culum a b in  eodem  b punito  . Circulus  igi- 
tur ab  circulum  * e in  punito  b contingit, 
in  eadem  figura. 


;#wp?A 
ii  «74  *% 


COMMET^T^HirS, 

A Ergo  Dfl  circulum  te  corttingtin  punito  b]  Gracus  Codex  *T «*V*e  learn[xt,n  7f  0y 
xv xa>  naret  ro'  0 tnptHtr  ego  legendum  arbitror  » XI  ipa  ipetTTtreu  ti  0y  xt/KAjr  tara  rr 
0 mpiitr.  pofleafequuntur  hac . « yif  ixfiAnOnu  tf  y£  Ut  t»'  X,  ylrcn$  dr  rt'\m>  'yf£  irtr 
rj  W a 0 hi  To'  ep$»r  ytn&cu  rir  <*rt't  tJ  £ yuriar  i<rnt  rSt  mfo'r  fitfaf  , qu«  nos 
Velun  fuperuacanca  omtfimus. 

B Sed  & contingit  circulum  ab  in  eodem  b punito]  Cracns  codex  «W  yy  £ ri  *fi 
xvx K»  libentius  legerem  dsxa'  £ ri  a.  0 *v*a». 


LEW. 

VII. 


IN  VIGESIMO  SEXTO. 
THEOREMA  XCVI.  PROPOSITIO  CII. 


n:?l 

:d 


Sint  duo  circuli  abc,  deb  fe  inuiccm  contingentes  in  ptmdto  & 
per  b ducantur  cbd,  abe,  iunganturque  ac,  de.  Dico  retias  lineas 
ac,  DE  inter ie  parallelas  cfle. 


Ducatur  enim  relta  linea  f c circu- 
• lo$  contingens  in  b punito.  Et  quoniam 
bf  quidem  circulum  contingit,  ba  vero 
fecat;  erit  angulus  abf  angulo  aci®* 
A qualis:  Et  eadem  ratione  angulus  obb 
B Qualis  angulo  e dp.  angulus  igitur  acb 
3 > .terti j.  angulo  edb  aqualiserit.  & lunt alter- 
ni . ergo  a c ipfi  d e eft  parallela  .quod 
dcmonftrare  oportebat  • 


iSf < 


tVdffczMk 
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A Et  eadem  ratione  angulus  gbh  aequalis  angulo  edb]  Gt&cus  codex  tn  r*<*n 

9 fi  n yrla . lege  rn  4m'  tlfi  yurU, 

B Angulus  igitur  ac»  angulo  edb  aqualis  erit]  Etenim  iqualcs  funt  abf,gbe  an- 
guli ex  primi  elementorum.  Cneus  autem  codex . «u  a0y  upa  & e.  lege  ts*  n 

<m'  * y fi  . 


THEO. 
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THEOREMA  XCVIL  PROPOSITIO  CHI. 

...  IEM. 

Sit  circulus  abc,  lunganturquc  AB,BC,Ac:&a  pundo  a ducatur  Vili. 

reda  linea  ae,  ita  vt  angulus  b angulo  eac  fit  xqualis.  Dico  DE  cir-  ^ 
culum  A b e in  pundo  a contingere . 

Sit  refla  linea  ac  tranfit  per  centrum. illud 
manifefte  patet  j fit  enim  angulus  eac  reftus, 
cum  reflus  fit  angulus  ad  b.  hoc  autem  dtmon- 
ftratum  cft . Si  vero  non  tranfit  per  centrum  fit 
centrum  f,  & dufta  a f producatur  ad  c iun- 
gaturque  bg. 'reflus  igitur  angulus  abc.  Et 
quoniam  angulus  quidem  eac  angulo  abc  cft 
aqualis,  angulus  vero  gac  in  eadem  portione 
cft  aqualis  angulo  gbc;  erit  totus  eag  angu- 
lus aqualis  angulo  abg.  Sed  angulus  abc  eft 
reflus.  reflus  igitur  & e ac,  atque  cft  af  femi- 
diameter,  ergo  de  circulum  a bc  contingit, 
hoc  enim  demonftrammeft. 


f 0 M M E H T Jl  A / T Sl 

lunganturquc  ab.bc,  ac]  Grtcut  eodrx  *jS«£.i/£9»  ego  legendum nufeo *. y.  A 

Ita  vt  angulus  b angulo  b ac  fit  aqualis]  Cucus  codex  ‘mt  «V«  vir  y yttUr  B 
v»'  w>'  •*>  yttU  lege  r»r  0 yurltr. 

Dico  os  circulum  abc  in  punflo  A contingere]  Cucus  codex  iri  >'<Vr<r<u  » it  C 
vi  u 0 uvuAt  lege  t S a.  $y  x»ea». 

Ergocirculum  abc  contingit]  Ex  l6.tertij  elementorum.  Cucus  tutem  codex  i»*-  D 
WTt/tbo  dfU  d it  legendum  Vt  arburor  i**VriT<u  i fu  »*  it. 


THEOREMA  XCVIII.  PROPOSITIO  ClVi  LEM. 

IX. 

Quod  cum  ita  fit  praecedentis  conucrla  dcmonftrabirur, nempe.  Pa- 
rallelis cxiltentibus  ac,  de  circulos  abc,  DBEfc  inuiccm  contingere  in 
pundo  b. 

Ducatur  rurfus  refla  linea  t a , cir- 
culum abc  contingens,  ergo  angu- 
lus a bp  cft  aqualis  angulo  c.  Sed  an- 
gulus a b f eft  etiam  aqualis  angulo 
uso.  angulus  autem  d angulo  c al- 
terno cft  aqualis  ;&  angulus  gbe  an- 
gulo d.  quare  cx  eo,  quod  proxime 
dcmonftratumcrt , refla  linea  fg  cir- 
culum d b e contingit.  Sed  & contin- 
git circulum  abc  in  punflo  b.  circu- 
lus igitur  abc  circulum  dbe  in  pun- 
flo b contingit. 
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PROBLEMA  IN  IDEM. 
PROBLEMA  VI.  PROPOSIJTIO  CV‘, 


A Circulo  abc  politione  dato,  Se  datis  duobus  pundtis  DE,  ab  ipfis  D I 
fi  inflectatur  d.be,  & producatur,  facere  ac  ipli  OE  parallelam. 

B Faflum  iam  fit , St  ducatur  cotingcns  ea. 

Quoniam  igitur  a e parallela  eft  ipli  de, 
angulus  e angulo  e de  eft  aqualis  . fcd 
etiam  eft  aqualis  angulo  far,  etenim  fa 
circulo  contingit , St  ab  fecat  angulus  igi- 
C tur  f * e aqualis  eft  angulo  e r i , ac  pro- 
pterea  in  circulo funt  asdf  punfla.  ergo 
recta ngu lum  aes  rcflangulo  fed  eft  a. 
quale,  datum  autem  eft  rcflangulum  aeb 
qaod  aquale  fit  quadrato  linea  contingen- 
tis, quare  & rcflangulum  en  eft  datum, 

D & «lata  d b . data  igitur  & e f . Sed  St  politione , atque  eft  datum  punflum  e.  ergo  St 
E ipluin  f.  A dato  autem  punito  p . dufla  eft  refla  linea  f A,  qua  circulum  abc  poli- 
tione datum  contingit.  ergo  St  f A politione, St  magnitudine  datur  .&  eft  datura  pun- 
flum f.  datum  igitur  St  a . WSt  e,  datum,  politione  igitur  eft  ab.  eft  autem.  St  cir- 
culus  politione . ergo  St  punflum  b.  at  datum  eft  vtrumque  ipforum  db.  vtraque  igi* 
tur  d b , b b politione  erit  data . , 

Componetur  aurem  problema  hoc  modo . 

Sit  circulus  quidem  a se:,  data  autem  duo  punita  d b.  St  quadrato  refla  linea  con- 
tingentis ponatur  aquale  id , quod  o e,  St  alia  quadam  linea  ti  continetur,  dcin. 
de  a punito  f ducatur  refla  linea  f a,  circulum  abc  contingcns,St  iungatur  ae.  du- 
fla vero  os  producatur  ad  e.  St  ac  iungatur.  Dico  a e ipfi  de.  paralleli  efle.  Quo- 
niam enim  rcflangulum  fed  aquale  eft  quadrato  refla  linea  contingentis,  & eidem 
A aquale  eft  rcflangulum  aeb;  erit  abb  rcflangulum  reflangulo  f e d aquale . In  cir- 
culo igitur  funt  fa.bd  punfla,  ideoque  eae  angulus  aqualis  eft  angulo  bdi.  Sed  ot 
angulus  eae  aqualis  eft  angulo,  qui  in  alterna  circuli  portione  contiftit,  videlicet  ipli 
a e b . angulus  igitur  a c b . angulo  b d e eft  aqualis,  & funt  alterni . ergo  a e ipfi  d b 
parallela  fit  neccflc  eft. 

COMMtt{TU\iyS. 

A Circulo  abc  politione  dato.  St  datis  duobus  punftis  df.  ab  ipfis  dr  fi  infleflatur 
DBE,  Se  producatur,  facere  ac  ipfi  de  parallela]  Greens  codex  «■»«  X.Mrr.r 
t»  oSy  k,  Id'  tMrrar  W X« , «»X»W  » X /6  • , x)  MmIo  T«f<flA»Aor  tiTf  »jn 

X i rj  ni  locus  corruptus  Videtor,  C fortoffecnm  IM  leflituemns  ei  rn  tMnte  xt-Vur , &c. 

M K,  TM«r  A.r  w *>  T»  x.  . Eodem  enim  loquendo 

Itodovlxs  ill  Tapput  mquorto  libro  pnpofi.ione  jg.  61c«  »'  X/«  dff  «y  w>  W'  X«Jlrr«r 


1 f 


Erit 
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Circulo  abc  pofitionedato,&  datis  duobus  puntiis  de  inutnire  in  circuli  circumferentia 
puntium  b,  ad  quod  fi  ducatur , eb,db,  & producantur  in  ac  pnntia,  tunganiurque  ac, 
db,  retia  tinea  kc  fit ipfi  D B parallela . * , R 

Fattum iam (it , & ducatur  contingens  fa]  Cracus eodex  ytyorir*  «u  ° 

fur»  £•  lege  n £<* . a , C 

Ac  proptcrca  in  circulo  funt  ab,df  punfta  ] Quoniam  enim  angulus  fab  ejt  aqualis  ^ . 

angulo  bvb,&  duo  anguli  bdb,bof  funt  aquales  duobus  retiis  ; erunt , & anguli  fab, 
iBDf  duobus  reti  is  aquales  . ergo  quadrilaten  ab  , d f reliqui  anguli  afo.  db  \ duobus  re- 
tiis aquales  funt:  ex  quibus  fcquitur  per  conuerfam  iz,  tertij  elementorum  punti  a ab,  d F in 
circuli  circumferentia  effe.  ' J x _ 

Data  igitur  & ef  fVidtlicct  magnitudine  ex  5 3.  datorum.  Cracus  codex  ScQhca  »pa  x,  D 
ufi£./egc£u  • £. 

A dato  autem  pundko  f duftacft  refta  linea  pa,  quae  circulum  abc  pofitione  da-  E 
tum  contingit  ] Cracus  codex  >£re'  ftfo/Arx  9*^0  rS  £ Sim  jxi/xA»  *r«  rtfiy 

ifttTTtvcu  *po't  io9««r  »xr •«  »*  £*r.  Sed  legendum  puti  ire'  X«  XiXoftir*  r*  £ 0*- 

ch  XiJVir*  ivkkb  ti  rtfiy  «fctirTofdrw  ivOeltt  n*K7eu  n"  £*. 

In  circulo  igitur  funt  fa,  bu  puntfa,  idecque  fab  angulus  «qualis  eft  angulo  F 
iTdb]  Ex  conuerfa 36.  tertij  elementorum  fcquitur  quattuor  punttar  A,  teD  vi  circuli  cir± 
cumferentia  effe . ergo  anguli  fab,bdp  funt  aquales  duobusrttiis  exzx.  tertij , fed  & duo-  r. 
bus  retiis  aquales  funt  anguli  B D f,  b d E dempto  igitur  communi  angulo  BDt^eliquus  fae 
reliquo  b d b aq»ahs  erit . Cracus  a rtem  codex  corruptus  efi  & mancus-,  qui  fie  habet  u vu. 

-mku  <tpct.  Sbr  n’  van'  £**  yutU  rn  ymrl*.  (ir  f >rtaffe  ita  rrfittuetur  ir  xv*A« 

sj,  T*  A fi,  X f 9Hfrria  in  if*  *?»r  »'  £«  « yurla^ru  \»o'  $?•  y»rU\  ^ 


vi 


ulJN.  D 4CI  M-0  Q. 


TO.  V’  1 


. liiu.’ . 
t r atx&Sti 

1 .. 


THEOREMA  "XCIX.  PROPOSITIO  CVI. 


>■  = »:,! . E EM. 

• XI. 


r rrt*>ici 


Oll.lR 


)t*5 


Sint  duo  circuli  abc,  ad  e,  qui  (e(e  in  pundo  a contingant, & a pun- 
cto a ducantur  reda:  linea:  adb,  a£c,&  de,  bc  iungaiitur . Dico  DE 
ipfi  bc  parallelam  cfle.  / 


Ducatur  i pun&o  a redta  linea  cor^ngens 
p g . angulus  igitur  fab  vtrique  a c b,  a b d eft 
sequalis,  & obid  acb  angulus  aequalis  eft  an- 
gulo aed.  ergo  db  ipfi  bc  eft  parallela  .Sed 
lit  parallela  db  ipfi  bc.  Dico  circulos  abc, 
a de  fe  mutuo  contingere  . Ducatur  enim  rc- 
&a  linea  fg,  qua:  circulum  abc  contingat, 
ergo  fad  angulus  eft  aequalis  angulo  c.  Sed 
angulus  c aequalis  eft  angulo  e .angulusigitur 
*p  ad  angulo  a eft  aequalis,  ideoque  fg  circu- 
lum a d e contingit ; hoc  enim  ante  demon- 


luiu  n 1/  « - — ---  — — — 

ftratum  eft*  circuli  igitur  abc»adh  in  punfto  a fefe  contingunt. 


iiatY 


O 

* r 

£ 

B 

V 

C 

D 
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o. 


E 

P 


j*  4 ■ * % . •.  *»  n • *t  tl  fi  1 1 u vr  t ; vi  • 

Ducatur  a punfto  a re^^  linea  contingens  fgJ  Hoc  eH  ducatur per puntium  k retia  A 
linea  contingens  fg.  ’ ...  '■ 

Angulusigitur  fab  vtrique  acb,abd  eftaequalisl  Ex  3 utertif  elementorum . B 
Ergo  d h ipfi'  r c eft  parallela  ] Ex  z 8.  primi  elementorum . ^ 

Sed  fit  parallela  de  ipfi  bc]  Defiderantur  bac  in  grxeo  codice . quare  legendum  puto  D 
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'ira  n it  in  fiy  oTt  tQttvTttTM  ,&c. 

® Idcoque  fg  circuJum  adh  contingit , hoc  enim  ante  dcmonftratum  cft]  Inpropo- 
fitiont  ioj.gr  lemmate  8.  ex  procidentibus . 

^ Circuli  igitur  ajc,ade  inpun&o  a fe  mutuo  contingunt]  Hae  efl  principalis  eon- 
clufio,  quam  grato  cadite  defiaeratur . 

PROBL-EMA  IN  IDEM.  " 


LEM. 
XII. 


PROBLEMA  VIII.  PROPOSITIO  CVII. 


A Cirailo  pofirione  dato  abc»  & datis  duobus  pun&is  de  inflexere 
dae,& facere  b c ipfi  d E parallelam . 


3 x.  terti  j. 
B 

ip.primi. 

C 

9 6.  rercij. 
f}  dator, 
ts.dacor. 


D 

E 

F 


Fa&utn  iam  fit,  & a pun&o  ducatur  contingens 
bf.  . Itaque  quoniam  contingit  quidem  bf,  (ecat 
autem  &o,crit  angulus  fbc  hoc  clt  dpb  squa- 
lis angulo  a.  In  circulo  igitur  funt  ab,bf  pun« 

£ta,&  ideo  rettangu  lum  adb  rctfangulo  hdf  cft 
aequale,  datum  autem  cft  adb  rcctangulum, 
quod  aequale  iit  quadrato  contingentis . quare , & 

&re3angulum  bdf  eft  datum,  & data  de  ergo, 

& d f . fed  & politione , & datum  \ umftm  d . da» 
tum  igitur , & f . a dato  igitur  punfto  f ad  cir- 
culum politione  datum  coniingen» du&a  cft  pb. 
ergo  fb  pofitionceftdata,&  datum  puntlum  b. 
fed  & r>  datum,  pofitione  igitur  eil  bd  . quod 
cum  circulus  abc  pofitione  fit,  datum  ent  & 
pun&um  a.  cft  autem  & c datum,  vtraque  igituriftarum  da»  a e pofitione  data 
erit. 


i«W'( 


Componetur  autem  problema  hoc  modo. 


-f  | 


k‘  Sit  circulus  abc,  data  vero  pun£U  d b & quadrato  contingentis  aequale  ponatur 

rettangulum  edf  atque  a pun&o  f ducatur retta linea  fb , quj circulum  abc  con- 
tingat i iunftaque  db  ad  a producatur,  & iungantur  ab,bc.  Dico  fc  ipfi  de  pa- 
rallclamcflc.  Quoniam  enim  rc&angulum  f squale  eft quadrato  contingentis, & 
eidem  squale  eft  re&angulum  adb,  erit rclftigulum  adb  re&angulo  bdf  squale. 
In  circulo  igitur  funt  pun£U  ab,fb.  idcoque  angulus  a,  hoceft  cbf  cft  squalis  an 
gulo  bfdj  etenim  bf  circulum  contingit,&  bc  iccat  & funt  anguli  alterni;  ergo  bc 
ipii  de  eft  parallela. 


G 

H 

fi 

K 
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.A  Circulo  pofitione  dato,  & datis  duobus  pun&is  db  infleftere  da  b,&  facere  bc  ipfi 
db  parallelam  j Gracus  codex  6«*»  Siot  ri  t»  ivo  ioMtrur  <fff  i t,u\* t 

io T»r  i m.  a xji  ereme  'r«tp«AA»»Aor  it.  Sed  ex  ijs  qua  tn  antecedenti  dicta 

^ jkni  fo/te  legendum  ent  boc  modo,  ivo  ioOirrur  <?SS  it  xac^Iw  erit  i at  xju  tro  mty&c, 
htceffe  enim  eflinHcnire  punctum  b,  itant  ducta  dba,ae,  & t anctis  bc,  de  fit  bc  ipfi 
db  parallela • 

B In  circulo  igitur  A bFf  pun&a]  Quoniam  enim  angulus  dfb  efl  aqualis  angulo  a , & 
funt  anguli  dfb,bfr  aquales  duobus  rectis , erunt  C"  quadri  lateri  a b f e anguli  b a b , b f b 
oppofiti  aquales  duobus  rectis , puncta  igitur  a b , f c in  circulo (int  nccejfc  efl  ex  conuerfa  xx. 
ttrtu  elementorum . 

C Datum  autem  cft  ad  b rc&angulum,  quod  squale  fit  quadrato  contingentis  ] Gra • 
x f cus  codex  corruptifsimus  efl,  in  quo  tegitar  t*Mr  ii  rt'  vV»*  a*  !nr  ytf  n S t*\ t Hi  J1*- 

dttri » 
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8tm  ego  l flendum  puto  X«91»  /i  to'  <sn'  fi,  tnt  ytp  «J  rSt  fi  { ifeirrofxinif  vel 
Jffor  ytp  ttS  £ts'  rnt  fi  £ «fefittVwr. 

Politione  igitur  cltuo]  Ex  z 6.  ditorum.  Grtcus  codex  lir«  £f<t  Srm  »‘al.  ego  te-  D 
gerent  » fif. 

Datum  erit  & pundtum  a]  Ex  25.  datorum  •Gracus  codex  fodir  *ptt  to*  i /rge  ?«'*•  £ 

Vtraquc igitur ipfarum  da» au  politione  data  erit]  J?.rz6.  duorum.  Gutcm  codex  F 
ap a ieir  itmrlp*  <?ff  f a. t*  t r«  fi lrn  lege  faOti**  £pA  ietr  , 'Gre» 
lundtaquc  D8  ad  A producatur  J Gracus codex  1»  Ifiy  tKfitfixnAa  th  to'  G 

a Ic^e  rj*'  »t*£1 uy8oi  n ffimd  ir.fiifati' tb  ro  a . 

Quoniam  enim  rcdtangulum  edf  aequale  cft  quadrato  contingentis, & eidem  equa-  H 
]c  cft  rcdtangulum  ad  b,  erit  rcdtangulum  adb  rcdtangulo  edf  aequale  in  circulo 
igitur  funt  pundta  a b , f b)  Hoc  l ) co  in  Grato  codice  multa  defiderantur « >t  forte  relhtuen- 
dus  ftt  tn  hanc  fententiam  er«  yxp  ro‘  -Co*'  » X*  £ J ror  SJi  7 J W Tnc  <?«7r«fdr»f,  «Taa«  na* 

To'  \xn'  a ffi  Jtoo  SJi  rcS  tbV  ifATTopilriir , ipa  &Jt  to*  *iSw'  <t  X'  /3  -r*J  van'  1 X ir 

kuk\o  dpA  <&  TCL  A@,£e  evpLtit t. 

Et  funt  anguli  alterni,  ergo  ac  ipfi  db  eft  parallela]  Ex  zy.  primi  elementorum  • K - 
Grxcus  codex  <jm  Heir  ir«M«£  £f*  thf  d fiy  id  <T » lege  esi  nV/r  «r**A*^.  wUpocMijAof  £pa> 

Jfrr  n fiy  t»  It. 


PROBLEMA  IN  XVIII.1 


L E M< 

PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  CVIII. 


XIII. 


Circulo  abc  pofitionc  dato , & datis  duobus  pundbis  DE» 
inflexere  das, & & facere  bc  ipfi  DE  parallelam. 


Fadtum  iam  fit,  & a pundto  b duca- 
tur redta  linea  bf,  circulum 
tingens,  ergo  angulus  fbd  c: 
angulo  c,  hoc  cft  angulo  b. 

Io  igitur  funt  bpab  pundta . quare  re- 
danguium  boa  cli  aequale  rcdtangulo 
fde.  datum  autem  cft  «da  redtangtr* 
lum  etenim  a pundto  dato  a ad  re- 
dam lineam  [politione  datam  adtacft 
adb,  quae  datum  angulum  efficit. er- 
go & rcdtangulum  fdb  cft  datum;  at- 
que eft  data  db.  data  igitur  & fd:  eft- 
que  datum  pundtum  d,  ergo  & f , a da-  • ’■>:  *•*«  ■'»  ‘ 

to  igitur  pundto  f dudta  cft  fb,  qua:  circulum  politione  datum  contingit,  ergo  po-  * 
fitionc  cft  f b , ac  propterea  pun&um  b datum . fed  & d pofitionc  igitur  d t . cft  au- 
tem, & circulus  politione . ergo  pundtum  a eft  datum,  fed,  & vtrutnque  pundtum  G 
de.  vtraque  igitur  ipfarum  d a , a e pofitionc  data  erit . 


Componetur  autem  problema  hoc  modo. 


Sit  circulus  abc  pofitionc  datus  l data  autem  duo  pundta  de,&  ducafur  reda  li- 
nea adb  vteumque,  & redangulo  adb  ponatur  aequale rcdtangulum  edf,  hoc  eft  H 
ducatur  bf  circulum  abc  contingens,  iungaturgue  a ac.  Quoniam  igitur  angulus 

Vu  fbd 
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riD  eA  aqualis  angulo  ad  e.  in  circulo  enim  funt  uef  punita,  fed&  irts  angulus 
angulo  e eA  aqualis, contingit,  namque  fb,  & ba  fecat,  erit  &angulus  e aqualis, 
ergo  te  ipfiott  eA  parallela.  • 


e o w m e r a nir  s- 


A Ab  ipfis  di  infleflere  da  t ,&  facere  bc  ipfi  oe  parallelam  1 Gratus codex  W 
X 1 ,«  A «V  X<5«  7»'r  a At,  £ » 7»r  /t  i«/o»«Atr  7»  £>•  lorlafic  autem  legendum  me 

Jwt'  •ffft  t «A»‘fi  7»'r  fala)  7,/dr  t«i  /3  > vaftH.rf.tr  7«  X i . 

B In  ciiculo  igitur  funt  bf,ac  punita:  £*  comtrrfa  1 1,  irrftf  elementorum . 

C Quare  rcftangulum  bda  eA  aquale  rcitangulo  fdi.  ] £ar  35.  terti/  elementa - 
rum. 

D Etenim  a punito  dato  a ad  rcitam  lineam  politione  dat maita  eA  »r«.  qua  dj- 
tum  angulum  edicit.  ] Creteus  codtx  imo'  ff  Xe4i»7«  ri  « Ut  t)rn  ttttftlnr  >»r Itr 
tidarv  »'  «Xg.  Vide  mc  aliqua  defiderentur  [equitur  autem  ex  1 rige  limo  datorum  ledam 
lineam  a D B datam  cjjc  p optione . ergo &'lmagniludine  ex  i6.eiufd  m re  d angulum  igitur  adi 
datum  erit, 

E EAque datum  punitum  oergo&F]  Craeus codex mancus ejl , in  quo  legitur  tui  ik 
X,4<>  »•'  X adde  tt 41»  a?B  i/  rt'  £ • 

P A dato  igitur  punito  f duita  eA  r b , qua  circulum  portione  datum  contingit  ] In 
Grxco  eodtee  nonnulla  defiderentur,  fie.enin,  habet  ai aa»  rff*  »»7«,  *'fg.  hi  re» 

diluendus  etl  in  hanc  fententtam  ivi  tu'  XtXofitr»  rufuit  ri  £ isrn  X«X«f»ir*  ninfn  ifn- 
wtfetru  inraj  »'  £g. 

G Sed  & vtruinquc punflum  n b,  vtraaue igitur  ipfarum  da.ac  politione  data.crit  ] 
•£x  76.  da  iorum  Craeus  index  R,  XI  ixnrifn  ff.‘  It  X«8triw  X,45,  «[«  Ifiif  tnmtfa  tft 
t a «17«  Itrn  lege  S?i  XJ  tui  inmlfir  rff  X*  X«4,f.  ttiiaa  «f«  in»  ««.tIj»  eff  In,  at 
vi  llm, 

H Hoc  eA  ducatur  bf  circulum  a*c  contingens,  iungaturque  aic  ) Craeus  codex 
T.riri  ri  «g>  ninAu  itu*Tiplrii  irim  u'  tui  «"  >t«,  mereor  tamen  ne  alt- 

qna  de  fidere  tur . 

It  Contingit  namque  fb,8cba  fecat]  Crteutcodex  J*  w os  ta- 

men perfpicmtatis  taufja  ita  Vertere  maluimus . Hae  autem  ma^ts  ptrjpnua  effent , fi  in 
■7]  hunc  modum  explicarentur . 

Ducatur  per  fundum  D reda  linea  Vtcumque  ano,  & redargui 0 adb  aquale  po- 
natur rtdangulum  edf.  Dnda  igitur  fb  >el circulum  aic  contingit , vel  non.  Siqui- 
dem contingit,  inngatur  ai,  & producatur  m c.  Sin  mmus  , ducatur  a pundo  r aha 
reda  linea  f b circulnm  contingent  m B , & rurfus  ducantur  bda,  a i.  Itoniam  igitur 
nc&uer-  redangulum  fdi  efi  aquale  reti  angulo  bda,  erunt  punda  a , Et  1»  circuli  etreumfe- 
«$,  ternj.  r entia , & idcirco  angulus  fba  aqualis  angulo  rtA,fed& aqulis  efi  angulo  bca:  ton- 
**-tefiij.  tingit  enim  fb,  & Jecat  «a.  angulus  igitur  bca  aqualis  efi  angulo  Ua.  quare  bc  ipfi 
imprimi.  »B  ejl  parallela . 

- vl « ;-■  • 
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H fo  X"t  esu  1 3’nagtE  ' vi  ,nj& 

> 10&  iW.ov  1 ai  r ■ ••  • 
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PROBLEMA  IN  XIX.' 


PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  CIX. 


Circulo  abg  pofitione  dato,  & datis  duobus 
D a E,  ita  vt  bc  ipfi  d e fit  parallela . 


Fc^umiamfit  ,&  ducatur  refla  lincacircu- 
lum  cuntingcns  bf.  erunt  igitur  rurfusin  cir- 
culo a f b e punfla,& rcflangulum  adb  reflan- 
gulo  b d f aequale  erit,  datura  autem  eft  adb 
rcflangulum . ergo  & i plura  e d f . & data  eft 
de.  data  igitur  & df.  Sed  etiam  pofitionc.da- 
tum  eft  punctum  d . quare  & f . pofitione  igi- 
tur eft  ii  r.  Sed  & circulus,  ergo  punflum  r.  eft- 
datunv,&  data  de  punfla.  vtraque  igitur  ipfa- 
rum  da,  ab  data  erit,  quod  fimiliccr  atque  fu- 
pra  demonftrabimus,  & compofitio  fimiliter 
erit  eadem,  quae  fupra  . 


IN  VIGESIMOQVARTO: 


THEOREMA  C.  PROPOSITIO  CX 


Contingant  (e(c  duo  circuli  ab,bc  in  pun&o  b,  & fumm 
rum  centra  de,  iunganturq;  ad,db,ce,eb.  Sit  autem  ad 
rallela . Dico  rcdfcas  Tincas  efle , qua:  per  d b e , a b c tranleunt . 


Ducatur  enim  refla  linea  fg  , circu- 
los a b , b c contingens . ex  centro  au- 
tem eft  db.  ergo  angulus  obe  eft  re-, 
flus  ,&  eadem  ratione  reflus  eftangu- 
lus  f b e . refla  igitur  linea  eft  , quas 
traofit  per  dbb  . Itaque  quoniam  ad 
eft  aequalis  d b , & c b tpH  e b , erit  vt 
ad  ad  db,  ita  ce  ad  as, Se  funt circa 
aequales  angulos  db  latera  proportio- 
nalia , angulus  igitur  dba  eft  squalis 
angulo  cbb, atque  eft refla  linea  dbb. 
ergo  etiam  refla  eft, quas  per  abc  tran- 
fit , quod  oportebat  demonftrarc . 


!•*  v«. 


.".VN 


Angulus  igitur  dba  eft  aequalisangulo  cbb]  Sequitur  enim  ex-j.  fexti  triangulum A ; >V 
adb  triangulo  cbb  fitnilc  efle.  - v 

Atque  eft  refla  linea  db  * erga  etiam  refla  eft,  qua:  per  abc  tranfit]  Jugulus  E 

V u a\  f ' nantr 


v * 
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namque  aiD) boc ctl  DBB,C»  a fiant  aqnales inobutredis aquare  fer  14.  primi  elemento- 
rn  m reda  linee  efl  a 1 c . 

IN  VIGESIMO  QUINTO. 


LEM. 

XVI. 


THEOREMA  CI.  PROPOSITIO  CXI. 

j£qua!e  exiftentc  ab  ipfi  bc,ad  vero  ipfi  de,&  parallela  exiftente  de 
ipfi  bc,  oltuidciidum  clt  redam  lineam  efle,  qua:  per  aec  cranfit. 


Iungantur  a e,  bc,  & ipfi  ae  parallela 
X ducatur  b , & 10  ad  f pi educatur.  ergo 
df  cft squalis  db.  cft  autem  & ad  ipfi  de 
«qualis,  tota  igitur  ab  toti  fb  «qualis 
cnt.  Sed  a p cft  «qualis  tc,  & tc  igitur 
B ipfi  fb  eft  «qualis-atquc eft  parallela  refla 
igitur  linea  cft  aec,  quod  manifefto  con- 
flat. 


C O M M E ^ TU  V $: 

£ Ergo  d r eft  «qualis  d » ] Quoniam  enim  f b parallela  efl  ipfi  A i , fient  triangula  a d b 
b d f fiimiha  inter  fie  .quare  >»  a d ai  u b,  ita  id  ai  df.  Sei  ad  p<  fita  efl  aqualis  db  er- 
go bd  ipfi  df  aquatis  ent  ex  ijt,  quxnotiemonflrauimns  ai  16.  quinti  eliment  orum  . 

B Atq;  eftparallelatreaaigiturlincacft  Atc  quod  manifcfioconflat  ] Anguli  .b.  r ce 
Cl  F fiunt  duabus  retiis  aquales,  & angiint  STB  ejl  aqualis  angulo  BCB  • Seiefl  tttam  *qna- 
lisipji  dea  ob  triangulorum  fhnilitni.nem . angulus  igitur  dea  aqualis  efl  angulo  tct,& 
iico  anguli  dec,dea  iuabus  rdtis  aquales  fiunt . ergo  reda  linea  efl  bac. 


IN  TR1GESIMOPRIMO. 


LEM. 

XVII. 


THEOREMA  CIL  PROPOSITIO  CXII. 

Si  fit  circulus  a b g , & ducantur  duic  redae  lineae  B D , dc  ,quae  aequa- 
les fint,  Si  contingat  bd.  Dico  etiam  DC  circulum  contingere. 


LEM.  THEOREMA  CIII.  PROPOSITIO  CXIIIi 

XVIII. 

Sint  duo  circuli  ab,bc,&  per  b ducatur  quaedam  reda  linea  abc,& 

-•  duas 
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duce  parallelx  a D,  e c , qux  a centra  circulorum  pcitincanc . Dico  circu- 
los ab,  Bc  leie  contingere  in  pun&o. b . 


Sumantur  circulorum  centra  d*b,  & 
d b , d a iungamur  . rc&a  igitur  linea 
cft,qux  per  d b a tranfit  parallela  enim 
funt  a u , b c : & vt  a d ad  d »,  ita  cft 
'Ce  ad  eb.  fiunt  autem  duo  triangula» 
vnum  angulum  vni  angui  ojcqualcm 
habentia  , videlicet  angulum  a .ipfi,  c » 
& circa  alios  angulos  rt  latera  pro* 
portionalia,  tequiangula  igitur  trian- 
gula  funt,&  angulus  ,mn  angulos bb 
cfta:qualis . atque  cft  re^a  linea  abc 
refla  igitur  & ore.  Itaque  quoniam 
refla  jfnca  cft » qua:  per.  centrum  circu- 
lorum, & cpntaflum  nanlit : circuli 
ab,  ne  fele  in  punflo  r contingunt, 
quod  opoi  tebat  dcmonftrare . 


A 
. B 
C 

imprimi. 

7.UXCJ. 


\ \ • * 

1 xuerti  j. 
D 


CO  7tt  M.E  T Jl  \ l V S. 


Refla  igitur  linea  eft , quae'per  d b b tranfit  ] Hoc  apparet  ex  i jt , qu*  deinceps  feqnun-  A 
t ut,  non  a utere  ex  antecedentibus . 

Parallela; enim  funt  ad,  se]  Greeeus  codex  r<t/>dM>fA«r  *f<t  «n»  *'  l ru  yt  fed  ar~  B 
bitror  legendum . •o-afeirxnKot  ytf  boc  enim  ante  pofitutn  tft . 

Ec  vt  ad  ad  db,  ita  eft  ce  ad  eb]  Gr&us  codex  £ 1 ven  mf*e  *fl.  lege  At  Q 
* <1*  -ars t 

Atque  eft  refla  linea  abc.  refla  igitur  & dbe]  Sunt  enim  anguli  dba,dbc  agua» D 
les  duobus  eeclif , bocvjl  anguli  c b b , c & d . ergo  dbe  retia  li  ne  a erit . 


THEOREMA 


CXIV.  PROPOSITIO 


'A'  jtfs  V 


cxiv; 


Apprimi* 


COTit- 


; LEM. 

1 XIX. 

Sit  ab  quiaem  parallela  CD;  ac  vero  ipfi  bd  xqualis , angulo  acd 
obtulo  cxiltcntc , & bdc  acuto . Dico  A D parallelogramum  cllc . 

Quoniam  enim  obtufus  cft  angulus 
acd,  acutus  autem  b d c , fi  punflis  a b 
ad  ipfain  c d perpendiculares  ducatur,' 
luidctn  , qua:  a punflo  a ducitur  cx« 
tra  r cad.t,  qua:  vero  a punflo  b cadit 
intra  d.  itaque  cadant,  & fint  db,  bf.' 
panllcla  igicureft  ab  ipfi  bf  ipfi  bp. 
fed  & as  ipfi  c d,  & funt  anguli  ad 
ef  rccli.  crgo»  & fd  cft  a:qualrs  ec, 
totaque  bf  toti  cd.  xqualis  igitur  cft 
& ab  ipa  cd* 


\ 
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C 0 TA  7H  E H T U * l V S. 


A 

B 


fyt. 


,-.p:  m 


Acutus  autem  edc]  Graeus codex  i(nu  tl  i <au'ay  t lege  i ■ . 

Ea  quidem  ,qu*  a punito  a ducitur  extra  c cadit , qu®  ver6  a pumilo  i cadit  in- 
tra o 3 Gracus  codex  » W tu  a iuTlctiy  Jti  Sw’ 7*  ^ *rrt  , tj  j Videtur  dtfidtrart 
Verbum  atururi  . 

C ErgoCt  m cft  xqualisBC}  Quoniam  enimparallclafunt  ae,ip,  itemque  a » , cd , 
erit  af  ydraLelogrammum  ,&  At  aqualis  ef  , quod  cum  anguti  ad  bf  reflifiut,  quadra- 
tum ex  ac  aquale  ent  duobus  quadratis  ex  ab,bc.  C5"  eadem  ratione  quadratum  ex  tu  *- 
, quale  quadrans  IX  bf,FD.  quadrula  igitur  ex  *B,1C  quadratis  ex  bf,  F D aqualia  June, 
pone  bantur  enim  a c,  * D inter  ft  aquales . ergo  demptis  vtrinque  aqualibus  quadratis  ex  A », 
b f , reliqua  quadrata  rx  t c , F D aqualia  erunt ; & id.o  t C ,FD  inter  fe  aquale . CrAtUJ  «■- 
tem  codex  in  «>»  Sb  u,u  fit  rS  *y  .ego  legendum  puto  d tu  ty. 

THEOREMA  CV,  PROPOSITIO  CXV. 

Sint  duo  circuli  a b,cd  inter  lc  arejuales , & per  centra  ducatur  ad, 
ipfi  verb  cd  parallela  ef  . Dico  EF  produci  ara  etiam  circulum  AB  ic- 
carc. 


a!  ii 

0 

\a  c/  c. 

'o 

fll  / i f\  ’ 

D dufta  enim  cadet  inter  1 1,  quemadmodum  at  mter  ck  continetur. 

C O Jt  itf  E ?(  T J K1  ^ S‘ 

ad  reftos  angulos  ipfi  a d ducantur  c e ,hi  . ergo  r.K  cft  aqualu 
Hl!  S«.  d- finitione  tertq  lemeutorum . Cracus  autem  codex corruptus efi , 0 m ars. 
rusXTm^  •-tuendum  puto . W »0  «*«>  t»  . t •>«-  « -*»  **  "* 

B frfic«  cft  xqualis,  & parallela ] £*  3 fr'"‘  tUmenmum.  cracus 

a-umerdx  $ i .»  Ti  w,  «»’  «f.1».»»  fedfortaBc  legendum  ejl  * . u A 

»»  *f  <n  «<  ef>  cjrcu]um  cn  contingit,  contingere  etiam  circu- 

C i ” S^cgendumarbitror 

D ‘T^u^  CMC,“ 

' (tdexboolotocorruplilfimuiefi,q»tt»‘i<>'«‘^fent{a,,4nreli‘,Ke”iK"a^ 


THEO-  • 
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/■ 


THEOREMA  CVI,  PROPOSITIO  CXVI, 


LEM. 

XXI. 


Sit  DA  quidem  «qualis,  a e;  bd  vero  maior 
tur.  Dico  de  productam  cum B e conuenirc. 


Ponatur  ipfi  cb  jequalis  df,  & 
cf  iiingatur.  ergo  cf  parallela  eft 
ipfi  db,&  conucnitcum  nc,&;  pg 
igitur  gura  8 e conucniet». 


C OHMETlTJtHlV  S: 

e 


Ergo  ep  parallela  eft  ipfi  db]  Ex  i.  fexti  elementorum.  ' A 

Et  db  igitur  cura  bc  conueniet  J Ex  demonfiretis  a Troclo  in  commentor ijsim&pri*  & 
mi  libri  "lomentorum , & a Vite  Ilione  in  $ . propofitione  primi  libri  • 


PROBLEMA  IN  IDEM 


PJROBLEM A XL  PROPOSITIO  CXVII.  L 

■ • n-  x: 

Circulo  abg  pofitione  datojA:  daris  tribus  punCtis  def  in  reCta  li-  A 

nea,  infleCtere  dae,&  facere  Bcin  direCtum  ipfi  cf.  ^ 

i ■ yi.io . •>.  ■#  \ t 

Faftura  iam  fit  ,&  per  b ipfi.  df  parallela  du*  ' ■ * 

catur  ij e , & iunfta  «cad  h producatur . angu.  r a g 

lus  igicur  bg  e,  hoc  eft  angulus  \ eftjequafisan» 


Componetur  autem  problema  hoc  modo. 


Sit  circulus  quidem  abc,  data  autem  in  rcfta  linea  tria  pun<fta  dbf’,  & quadrato  H 
eius  lineae , qua:  a punfto  b dufta  circulum  contingit,  asquale  ponatur  re&angulum 
DBH.&  datis  duobus  pun«£Us  hf,  ab  ipfis  in  circulum  infleflacur  hcf*  ita  ve  bg  X 
parallela  fit  hf.  iunftaquc  hc  ad  a producatur.  Dicore&am  lineam  effe,  qu*per  L 

ABD 


344  PAPPI  MATH.  COLL. 

abd  tranfit*.  Quoniam  vnumquodque  quod  rettangulorum  abc,  dbr  aequale  eft 
quadrato  linea;  a punfto  b contingentis,  erit  rcflangulum  abc  squale  reftanguio 
M dbh.  In  circulo  igitur funt  pun&a  dii»  c a.  & quoniam  angulus  bgc  angulo  chp 
eft  squalis,  angulus  autem  bgc  squalis  angulo  bac  injcirculo,  erit  angulus  bac 
N squalis  ipfi  chb  :&funtin circulo  a chd  punita  ergo  ab  in  eadem  rc&a  linea  con~ 
* ftituitur,  in  qua  eft  bc.  * 1 , * 


C 0 M TA  E 7^r  Ji  11  / V $. 

/ ' • •{r  r 

A Circulo  abc  politione  dato,  & datis  tribus  punitis  def  in  reita  linea,  infleitere 
dae,&  facere  bc  in  dire  itum  ipfi  cf.]  Gratus  codtx  fmt  xvxav  tZ  a fiy, 
ffivt  foOir  Jff  anptivr  i w\u9i*a(  Kat  fiBura-f  ThV  <T  x l , ngl  vtiur  ivtvBmtt  7*’*’ 

fiy  y£,  l-a  fone  legendum  erit  ex  tjs , qua  ante  difia  funt  9iru  feret  xuk A»  ni  a.  fi  y» 
Hgl  rpiur  Mterur  repetur  •$?  I e £ »»’* uOn'xe  t xAct£<u  t n'r  lat,  ttgi  rroietr  ierUvBetttf  rnv 
» fiy  i*  >£• 

£ Angulus  igitur  bgc,  hoc  eft  angulus  a eft  squalis  angulo  chf.  ] cingulus  enim 
B g c ex  a i.  tertii\  elementorum  e(l  aqualis  angulo,  a . Sed  & aqualis  eft  angulo  chf  ex  19, 
primi  elementorum  . 

C Ergo  in  circulo  funt  achd]  Ex  conuerfa  xi.  tertij  elementorum . Sunt  enim  anguli 
chf  , chd,  boc  eft  anguli  dac,ciid  duobus  reffis  aquales . hac  autem  nos  addidimus,  qua 
iv  Graco  codice  defideran  videbantur,  legendum  igitur  erit . Jn»  *p*  inr  n'  i3o*'  (S  ny  yurU, 
?iir 1 * a,  t»  iW  y6£  yutU.  ir  yJuxKot  fftt  tri  ta’  *y,&  f rupei*  re  if*  Kah*  &C. 

P Ac  propterea  rcctangulum  aec  squalccft  rectangulo  dbh.  ] Ex  36.  tertij  cie* 
mentorum . 

£ Datum  autem  eft  rectangulum  abc,  cum  squale*  fit  quadrato  eius  lines,qusa 
puncto  e ducta  circulum  contingit]  Ex  eadem  36.  tertij . reflavero  linea  ex  punflo  b 
circulum  contingens  data  eft,  tum  politione,  tum  magnitudine,  quod  datum  fit  punctum  b,  & 
circulus  a B c fit  pofitione  datus  , 

F Itaque  a duobus  punctis  datis  hf  inflexa  eft  Hcp,itavt  *c  ipfi  hep  fit  par.illcla] 
Grac  iS codex  corruptus  ridetur , qui  fie  habet • >l>»n  fnpei  &>’  tuo  ZoBlrrur  ffif  *A. 
ir  y reinr  oraptCHaiKer  rnr  furi,  0 • £,  fed  forte  legendum  yiyert  hipot  Sm' t de.  Minor 
fff  9 £ *Aft  'tfcu  n'r  $y£,  £ rreiir  *a.p*>A»K»r  rn'  fi  n ru  $ t 

G iiyc  aute.n  te  demonftratum  eft  J in  lemmate  io-  ex  antecedentibus . 

H Et  qu  virato  cius  lines,  qu*  a puncto  b ducta  circulum  contingit]  Gratus  codex 
£ mS  T»t  ifaTreptrtir  *ror  x«$w  -r»'  ytn'  t «9 . fed  videtur  legendum  , Vt  infra,  $ iri 
W r«f  f ti?  » ipeurrtpirnt  J rer  x« t * 9 . 

K.  Et  daris  duobus  puncris  hf,  ab  ipfis  in  circulum  inflectatur  hcf.]  Gracus  cod'x 
£ tue  torirrvr  enpZetr  W 9 £ Ut  ¥ xwxAor  Jire  W 9 £ xtr-Ubu  iu9tU  Jn  wafMMUn  TJ 
rnr  fi  n re  9 £.  fed  forte  legendum  erit , W 0 £ x*xA d£t*  0 y £ *V* , &c.  * 

I,  luuctaqu . e c ad  a producati/r  ] Hat  defiierantur  iu  Graco  coitce , qua  nosfupplcut- 
mus.  itaque  ieiendum  erit  nsu  lrrt£tu&»  i ey  mu  tt&efi\n&o>  tb  ro'  <t. 

M In  circulo  igitur  funt  puncra  uhc  a]  £x  conuerfa  36.  tertij  elementorum» 

N Ergo  ab  in  eadem  recta  linea  conftituitur,in  qua  eft  bd  ] Quoniam  enim  angulus  bac 
eft  aqualis  ipft  c h e,  erunt  angui  i b a e,  c r o aquales  duobus  reRis,0"  funt  in  circulo  adhc. 
quadrilaterum  igitur  eft  \ D H c m co  defcrtptum  , ex  conuerfa  a.  tertij,  & propterea  recta 
linea  eft  abd  fi  quis  enim  contendat  non  effe  abd  Vnam  reffam.  lineam , fed  duas  & quiu - 
quelaterumeffe  abdhc,  ducta  recta  linea  ad,  erit  angulus  dac  Vel  minor  , vel  maior 
angulo  bac,  & idcirco  quadrilateri  a d anguli  dac  ,chd  oppofiti  minores  erunt , >el  ma- 
iores duobus  rectis , quod  minime  effe  poteft . pofl  bac  in  Graco  codice  nonnull  a leguntur , qua 
fortaffe  [up  eruat  anca  funt , neque  enim  quid  fibi  velint  fatis  intclligcrcpoffum . 


At  vero  ABD  redam  lineam  efle,  etiam  aliter  oftenderc  licet,  hoc 
modo. 


v • -** 


- 1 .m, 

'•  yh-  ■ * *:• 


Ducan - 


. LIBER  SEPTIMVS. 

Ducantur  du*  neu  linea  ak,  bl 
circulum  \ r c contingentes  in  punctis  . k 
a b , qua  connentant  tn  k , erunt  a K, 
kb  inter  fe  aquales  , quod  mantfefto 
conflat  ex  3 6 . tertij  elementorum  ergo 
angulus  K a B cfl  aqualis  angulo  K b A, 
hoc  cfl  angulo  lb  d ad  Ver:  u em.  fei  yj  t(  ^ f j 
angulo  k a b aqualis  efl  angulus  aci, 
etenim  ak  circulum  contingit, & ab 
/«« . anguli»  ij/w  iin  • 

a c b cfl  xquahs . angulo  autem  b a c 
aqualis  eftatogulus  cxL.nami ttan-  11,  ip  j;>r;  f 
git,  dr  b c fccat.Scd  tres  anguli  hac,  ,p- 

A c b , A b c funt  aquales  duobus  rectis  * •-  , , 

angulus  vero  cbd  cfl  aqualis  duobus  angulis  b ac  >acb  *ergo  anguli  c ft  a >c  b d duwMSrc • 

His  funt  xquales'cx  quo  pattt  KfD  rcctamlineamcffe.  ir.vjcd  A 

i t «ii  av  U 

/ • ««#.  i 3 ‘ * 

/ . vj;*jft 


ut# : 


THEOREMA  CVII.,  PROPOSITIO  CXVIII. 


AB 


Sint  duo  circuli  ab,  cp,  & producatur  ad  ad  c,  fiacque  vtEdad  A.B 
G F , ita  femidiameter  circuli  a b ad  circuli  c D lemidiametrum . Dido  re- 
cani lineam,  qux  a pun&o  educta,  fccac  circulum  CD,produttam  cir*  <i 

, r « . «a;»:..  • . > X3 

culum  quoque  ab  lecarc. 

* • 

• • 

Sumantur  enim  circulo-.  t 'X  \ a T 'j+  'a  te.  Vf.  C "5 

rum  centra  pun-  \ . • 

&o  o ducatur  g h , circu»  / \ 

lum  cd  contingens  , iun-'.  rsjn .\i«  i/;w  >,  uO  [ \~.i  \ ' /rr*^,i  iir}i*t  nTT 

tini  , &.  ipfi  pa-  ; 


gaturque 
rallela ducatur  bk.  Quo- 


A‘  bfoilp  tU^IUrtHl.  .>  UU 


«7  jritAU.Wrp  i.x  Jd 


A 

a 


niam  igitur  cft  vt  acad  tr.jf*  V-UtpnczslmpJt  ,Vuii^i  i' 

g f , ita  b K ad  p h,  rc&a  c ; 
linea  eft-' duae -pe^. cek.vv»^ 

tranfir,  & cft  angulus  are*,  c •.  v.  — Afftrxah  »1.  vj  , da  . i.v.UmV 

£jtus r rc&us igitur^cft& k*  . ..  \j  . * • . Munctw 

quare  fi  refta  linea  dutt%a  , , u '• . o < ' ••  , $1 

pundlo  g fccat circulum  cd,  produ&a  etiam  ab  circulum  fccabit.  fed  fecantes  cin- 
culum  eo  funt-  inter  »n..  ergo  producas  in^cr  kB  erunt,  atque  cft  contingens  gk.  q 
fecat  igitur  qua:  cft  inter  b.k,i5  h , Sed  eadem,  & circulum,  a a fccat.  rc£jta  igi^r  fe# 
cans  circulum  cD,^t  a b circulum fccabit , ii  a punfto  g ducatur.'  ‘ « 

• 

* ‘r  - • > . 1 /.  V 1 1 r v : Yx  t 

C01*TAE^TJ.\lVS. 

» fe»  >j  .*  . ,%■  ■.  tr»'j3r  * ■ . - * . 0 , '--..-x-  - 

Et  prodqcatur  ab  ad  “G  3 Cracus  eodek i g n*  * f Vide  nc\didendum  fit  ib  A 

T#'  » . 


l7llCili^cnuu/n  mdffifi  wir  hw  ijjg  temirru  y ifiuvu  ij/jc  puio*"  *r*j  * 9 * * 

‘ Reda iineacft,quiU per  ghk  tVanfirj  Tdrjpicutm boc  efl,  fed  fumennos lemmate. Q 
iimus  in  commvniarqs  in  1 o.  libri  Archimedis,, de  ijs , qua  i»  aqua  vehuntur  » , . \ ljn[jrj  $ 

PRIMVS  Liber  taftionum  Habet  Problemata  leptemi*'^  « l-'i  2liIl-OXi>  • 


SECVNDVS  Problemata  quattuor  . 


-r. 


-i* 


Xx 


i*r 
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# * 1 • * 

PLANORVM  locorum  liber  fecundus . * „ 4 

• * • ^ . , 

• '•♦t  ji»/’  4 kl  • 

IN  primum  locum  fecundi  libri . 


* , 


\ 


4 U J»«  UlA' 


EM. 

KIV. 


THEOREMA  CVIII.  PROPOSITIO  CXIX. 

• • * • LA  I f >t  ' *«.  5 . * , 'AV.  ) *|  <1  • 4P'I  L 

Sit  triangulum  ab c,  & clueatur  vtcumque  redta  linea  AO.  firque  vt 
BD  ad  dc,  ita  quadratum  ex  B a ad  quadratum  ex  ac.  Dico  re&angu- 
!um  B D c quadrato  ex  A d a:qualc  cfle . ^ ' t 4 ^ 


j. 


A Ducatur  per  c ipfi  ab  parallela  cn.eft  igitur 
B vt  bd  ad  dc  , ita  a b ad  c t • & ita  quadratum 
cx  ab,  ad  re&angulum>  quod  ab  & cb  conti- 
netur. Vt  autem  bd  ad  dc,  ita  erit  quadratum 
ex  ba  ad  quadratum  cx  ac.  ergo  rc&angulum 
i.  /.contcnrum  ab  & ch  quadrato  ex  ac  cft  squa- 
C lc  . ob  proportionem  igitur,  & circa  squales  an- 
gulos altcrnds.  quare  angulus  cad  eft squalis 
D angulo  b,  & proptcrca  rectangulum  bdc  «qua- 
drato ex  a d squale  erit . huc  autem  manifc/lo  patet ... 

^ *.  £ ...  n-  a ,<  t; 

* • ■*# 

, » • • 
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i j i.J uio 


TVi\ 


A Eft  igitur  vt  bd  ad  dc,  ita  AB'ad  ce]  Ob  (imilitudinem  triangulorum  abd.bcp, 

B Et  ita  quadratum  ex  a b ad  retfangulum  quod  a b & c e continetur  ] Ex  lemmate  t» 

decimi  elementorum . " .* 

C»  Ob  proportionem  igitur,  & circa  squales  angulos  alterncis,  &c.  3 ironiam  enim  re* 
ctangulum  contentum  ab.cb  aquale  eft  quadrato  tx  AC,Vt  ba  ad  ac,  ita  erit  a cad  c*. 
& cum  cnca  aquales  angulos  alternos  b a c,  a c e latera  proportionalia  fint,  triangulum  b a c 
ftmleefl  triangulo  ace,  & angulus  abd  aqualis  angulo  cad.  Sed  angulus  d ejl  commu- 
nis utri  que , ergo  & reliquus  reliquo  aqualis , & triangulum  b ad  triangulo  acd  elt  Jimt- 
le  > , Vt  b d <jd  da,  ita  ad  ad  dc  t rectangulum  igitur  bdc  quadrato  ex  a d ejt 

D ^ EV^propterea*  rectangulum  bdc  quadrato  cx  ad  squale  erit]  Cracus  codex 

lirir  in  n <m'  B*?  JWh  /fgff  xm'  S<t, 

» ’ ylfi  il  -r  ' ‘t  ' t !>  A*” 'i.V  -ly 

IN  SECVNDVM  LOCVM.  • 


.'Ut  Sni'  THOREMA  CIX.  PROPOSITIO  CXX. 


.##3 


A SirniWulum  ABC,  & perpendicularis  ad.  Dica  cxccflum  quadra- 
-C  rorum- ex  ba,  AC  quadratorum  cx  AD,  Dc^cxccflui  aqualem  efle. 
B quod  fi  bc  bifeiam  licetur  in  pun<3©  '*>  erit  quadratorum  cx  ba,  ac 
• excefliis  id , quod  bis  b c , & E D consuetur. 


, n&jtf&Si o'  t JixnbldbVI  2YCT  vf  V 


i£TI 


■ 'Z 


/ 
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Exccffumigiturquadratorumcx  ba,ac  aqua- 
lem efle  cxccffui  quadratorum  cx  ad  , dc  per- 
fpicucconllat.cftenim  quadratum  quidem  ex  * r. 
aquale  quadratis  ex  sd,  da  .quadratum  vero  ex 
ac  quadratisex  ad,dc  aquale.  Quo  igiturqua- 
dratum  ex  a*  excedit  quadratum  ex  ac  , eodem 
quadrata  cx  «d,db  excedunt  quadrata  cx  ad, 
pc:  & dempto  communi  quadrato  ex  ad  , quo 
reliquum  quadratum  cx  id  excedit  quadratum 
cx  dc  , eodem  & quadratum  cx  ai  quadratum 
cx  ac  excedet,  quadratorum  autem  cx  id,  dc 
exceflus eft  id,  quod  bis  ic,  id  continetur  . er- 
go & quadratorum  cx  ab,  ac  exccflusidemcriti 


At  vero  quadratorum  cx  bd  , dc  cxccflum  ede  id  , quod  bis  conti*  f 
netur  bc,  ed,  hoc  modo  demonftrabimus. 


Quoniam  enim  bb  squalis  eft  bc  , erit  bd  squalis  vtrifque  ce,  bd:  & quadra- 
tum  ex  id  squale  quadrato  vtrarumque  cit,  ed.  Sed  vtrarumque  cs  , ed  ^UJdra-  r 
tum  excedit  quadratum  cx  cd  co,  quod  quater  continetur  c F.  d , hoc  eft eo,  quod  bis 
continetur  bc,  ob  . exceflus  igitur  quadratoium  ex  b d , dc,  eft  id,  quod  bis  bc  ,de 
continetur.  . 


COMMET^T^tllirS' 


Dico  exceflum  quadratorum  cxia,ac  quadratorum  cx  id  , pcexceffui  squa-  A 
lem  efle  ] Craeus  codex  tri  ph  a rir  «V»  fit  , ay  »iV»X*  ^ic  ■ n" 

Quod  Ii  ic  bifariam  fecetur  in  punfto  ■,  erit  quadratorum  cx  ia,  ac  exceflus  id,  B 
quod  bis  B c , & e d continetur  ] Creem  codex  ter  t i u fiy  Xlx«»>iJ»  T*  1 * T*"  *T* 
ttUi  f'  tu  ivi  fiy  it.  lege  Ut  ti  i fiy  tiXur^utt  r£  • •\ri'  dr.  # « , « > «V.,.- 

!n  r • tie  tri  fiy , it . pojjct  ellam  tegi  «'  Ivi  fit,  ly  »»if«Xi  . [cd  illud  magis 
f lucet • 

Eli  enim  quadratum  quidem  cx  ai  [Gracus  codex  «r!  yaf  n'  p}t\mt'  t mt  * fi,  lege  C 
(A»r  d»»'  r!  mfi  , vel  potiat  t«*  fsir  dos'  a.  fi. 

Quadratorum  autem  cx  bd,  dc  exceflus eft  id  q lod  bis  ic  , bd  continetur]  Hoc  D 
deinceps  probit  G'*cutcodrx  v£r  t\  -an'  fit , t y , t»‘  flr  5*»'  fi  y,  >t  .fcdlcgendampu- 
to\  rSt  tl  <wt  fi  t , ty  d^ifX»  tes  nt' tlc  <mt  fiy  , *t , r r a ' 

Ergo  & quadratorum  ex  ab,  a c exceflus  idem  erit  J Hac  et I cone  lupo  fecunde  par-  E 
tis,  qua  pendet  exeo,  quod  proximi  demouibatur.  , , 

Et  quadratum  cx  bd  squale  quaJrato  vtrarumque  ce  , ed]  Gr ficus  codex  j,  t»  r 
■ima'  • t apm  lege  i,  Tt  <ma'  fi  t apm  . 

Sed  vtrarumque  ce,  ed  quaJratum  excedit  quadratum  ex  cd  co,  qued quater  ia 
continetur  c E d ] Ed  enim  quadratam  vtrarumque  ci,  bd  aquale  quadratis  ex  c e , b r, 
&ci,quodbis  c B D eontiaetar  . ex  q.  fecundi  elementorum  . quadratum  auctm  ex  CE  «r- 
fus  eft  aquale  quadraris  ex  c D,  DE,  &ei,  quodbis  cde  continetur,  fedex  j.  etufdem  re. 
{langulum  ced  e(l  aquale  reQ  angulo  cdb,  & quadrato  ex  BD.  Quadratum  igitur  vtra- 
rumque c B,  ed  aquale  erit  ei , quod  quater  continetur  cbd  Vnd  eum  quadrato  ex  CD.  ac 
propterea  excedet  quadratum  ex  cd  eo, quod  quater  cid  continetur. 

Hoc  eft  eo,  quod  bis  continetur  bc,de  ] iftenim  bc  ipfius  c e dupla.  H 


Xx  i 


IN 
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IN  EVNDEM  SI  NON  SIT  PROPORTIO  AEQVALIS. 

* AD  AEQVALE. 


THEOREMA  CX.  PROPOSITIO  CXXI. 


LEM.  Sit  triangulum  abc  , & quadratum  cx  ba  quadrato  cx  ac  iic  dato 
\ maius,  quam  in  proportione  . datum  autem  e : & proportio  fit  bd  ad 
B dc.  Dico  redi  angulum  dbc  ipatio  E maius  efie. 

* i-  ■!'»  - 


D Auferatur  enim  datum  fpacium, 
quod  fit  a bc:  rcJiqui  igitur  videli- 
cet rectaguli  bac  ad  quadratum  ex 
E ac  proportio cft  data ,nep&  eadem, 
qua  bd  ad  DC.p.  natur rcfetangulo 
bac  aquale rettangulum  fac. erit 
F rurfus  reliqui  rettanguli  f a c ad 
quadratum  ex  a c.  hoc  cft  re&ali- 
neg  fa  ad  ac  proportio  eadem,  qug 
G b d ad  p c . ergo  a d ipfi  b b eft  pa- 
H ralJclaj  & idcirco  angulus  f cft  ae- 
K qualis  angnlo  cad.  Sed  angulus  r 
aqualis  cft  angui  o a c c . quare  an- 
gulus a g c angulo  Cad  cftequalis. 
L atque  cft  angulus  a d h maior  angu- 
lo c a d.  angulus  igitur  a d h eft  ma- 
M ior angulo  a cc.  ergo rc&angu Ium 
dbc  reftangulo  abg,  hoc  eft  dato 
fpacio  b maius  erit. 


A 


r A R / v si 


/ [ Et  quadratum  ex  b a quadrato  cx  a c fit  dato  maius , quam  in  proportione 1 Magni» 

tudo  magnitudine  dato  maior  eft , qnam  m proportione  ,cum  ablato  dato  reliquum  ,ad  idetn  pro « 
por'iO'te>a  datam  habuerit  ex  defiitionc  j 1.  libri  datorum  Euclidis  « 
g Datum  autem  b,  & proportio  fit  bd  ad  dc]  Gnaeus  codex  «f $Ur  /Ar  t»  • <Js 
r£  rnf  01  «i ?et  t»»  icdiegtndumcjl , Vt  puto  , [ait  ri  t , toyot  J*  d rir  0 f 
*ro't  7 nr  <f>>.  i . r " . 'ct 

C Dico rcftanguluin  pbc  fpacio  b maius  cfle  ] Grxcus  codex  in  <u*£or  ««  t#'  vV»’ 
0 £y  rtv  i %aiplau  . tege  Vt  Infra  , 7»'  v®*’  i fiy  rou  t XayUv, 

D Reliqui  igitur,  videlicet  rcftanguli  bag  ad  quadratum  cx  ac  proportio  eft  dataj 
Er  definitione  i.tm  dict.i . Sunt  enim  reQangula  a -1  g , r.  a g aqualia  quadrato  ex  b a ex  z-  [e- 
eundi  elementorum  Gr  acus  autem  todex  a«toV  *?/>«■  rou  v«*'  0 an , legendum  arbitror  . am- 

rtv  apu. 

E Ncmpi  eadem,  quae  bd  ad  dc  ] Gracus  codex  • «Vt*V  rei  ut  0.1  mfie  r n'r  *y»  le- 
ge «fit  rir  iy.  t 

F Erit  rurfus  reliqui  rc&anguli  fac  ad  quadratum  ex  ac]  Gracus  codex ; torro  r £(* 
reo  ut»'  £«.  y v/>o't  7»’  i *y  & hoc  loco  legendum  arbitror . toiro'u  ipa . 

G £rgo  ad  ipfi  bf  cft  parallela]  Quoniam  enim  fa  ai,  ac.  edvt  bd  ad  dc,  erit  di- 
nideudo,  vt  f c ad  c a , ita  t c ad  c D , permutandoque  Vt  f c ad  cb  , ita  a C ad  c D.  & 
fnnt  tirca  aquales  angulos, qui  ad  verticem  latera  proportionaliajriangula  igitur  f c b , a c D 
aquiangula  [unt,  & angulus  cbf  e fl  aqua  hs  angulo  cda,  ideoque  ad  ipfi  bf  eft  paralle- 
la ex  iy.  primi  elemen  torum. 

H Et  id  circo  angulus  f eft  aequalis  angulo  cad]  Ix  ip.  eiufdem  quamquam  ad  hoc  pro- 
bandum no  nccejje  habemus  vti  lineis  parallelip.  ex  fimilitudinc  enim  trianguloru  f c b , a c d 

rV*\  [equi • 


Dig 
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[equitur  (r  angulum  ca  F angulo  cd  *.  & anguium  fbc  angulo  c ad  aqualem  ; & obii 
rcttam lineam  a d refla  bf  parallelam  ejfc . V 

Sed  angulus  f squaliscftangulo  acc]  Sipouiam  rrftangulum  t*G  efl  cquale  rcllan.  K ,\i 
gulo  f At , cruue  quattuor  punCla  gb  fc  M etrcumfeteutia  circuli,  ex  couuerfa  } 6.  terti/  ele- 
mentorum , & idcirco  quadtllateri  c F BC  anguli  appuli  Ii  tcc,lFc  [uat  aquales  duobus  re- 
tiis, [ci  CT  anguli  bcc,cga  duobus  retiis  aquales  funt.  dempto  igitur  commum  angulo 
BSCi  reliquus  s F c reliquo  e G a ei  tqual  t . 

Atque  cit  angulus  a dh  maior  angulo  c ad  J Ex  16.  primi  elementorum.  L 

Ergo rc&anguluin  dbg  rtflangulo  abg,  hoc cft dato fpatiu  r maiuscrit.]  M 
cum  angulus  agc  minor  Jit  angulo  a oh  , fiat  ipfi  aDH  aqualis  angulus  Alt.  itaque  que- 
drilateri  A G K D anguli  oppoftti  a g k , A D k aquales  funt  duobus  retiis , & A g , k D puntla 
m ctrcult  circumferentia  erunt,  ex  couuerfa  13.  tertij  , ergo  rctlangelum  abg  reflanguto 
Dit  eji  aquale  . [edretlangulum  r ic  maius  ejl  reti  angulo  n b k , quod  CB  fit  maior,  quam 
bk.  rectaugulum  igitur  u a c rtcttngnlo  abg,  Videlicet  [pacto  B dato  eil  maius . 

IN  TERTIVM  LOCVM. 

THEOREMA  CXI.  PROPOSITIO  CXXII.  e EM. 

IV. 

Sit  triangulum  abc,  & ducatur  quxdam  rcdla  linea  ad,  qtix  i piam 
BC  bifariam  fccct.  Dico  quadrata  cx  b a,  ac  quadratorum  cx  ad,  DC 
dupla  efle . 


Ducatur  perpendicularis  a e . erunt  quadrata 

A 

A 

ex  b e , t c , quadratorurum  ex  b d , D b dupla . cft 
autem  & quadratum  cx  a b bis  fumptum  vna  cum 
quadrato  cx  de  bis  fumpto  duplum  quadrati  ex  ad 

B 

& quadrata  cx  b b , e c vna  cum  quadrato  ex  a e 
bis  fumpto  quadratis  ex  b /,  a c funt  jqualia . Qua- 

/ 

/ 1 
/ i 

\ 

V 

C 

D 

drata  igitur  cx  ba,  ac  quadratorum  cx  ad,dbj'~  / 

hoc  cft  quadratorum  cx  a p , d c dupla  erunt . / 

/ 

\ 

t 

D 

• * . •••'**-'  /-  i j 
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c» 

r c 

■ 3 

"*  a 

Erunt  quadrata,  it  br,rc  quadratorum  cx  to.ni  dupla!  Ex  g.  fecundi  elemento-  A 
tum  Gratus  codex  t*  Xi  Xn'  A'  u 1 , 1 y Ttrfayur a.  tinum*  Zfr'  dff,  &c.  ego  legendum 

pUCO  TU  tl  S»’  tfT  P • , « > TMfdyur*  . 

Eft  autem  & quadratum  cx  ab  bis  fumptum  vna  cum  quadrato  ex  de  bisfuinpto  3 
duplum  quadrati  cx  ad]  Quadrata  eum  ex  ai(bd  quadraro  cx  ad  funt  aqualia tx  47. 
primi  elementorum  ex  quibus  [equitur  per  1 q,  quinti  quadrata  tx  BF,BC  Vna  cum  quadra- 
tisex  \ E,  BD  bis  /umptis  quadratorurtf  ex  >d,iii,ad  dupla  1 ffi.  quorum  quadratum  ex 
E D bis  fumptum  duplum  ejt  quadrati  ex  B D.  reliqua  igitur  quadrata  ex  tfi, Ec  vna  tum  qua- 
drato ex  At,  bis  fumpto  quadratorum  cx  ap.db  (uni  dupla. 

Et  quadrata  cx  bb,  bc  vna  cum  quadrato  cx  a e bis  fumpto  quadratis  cx  ia,  ac  C 
funt  aiqualia  | Huadrata  enim  ex  B t , e a aqualia  fune  quadrato  ex  no,  quadrata  Vero  ex  , 
a B , E c quadrato  ex  ac  funt  aqualia  ex  47.  primi . 

Quadrata  igitur  cx  ba  , a c auadratorum  cx  ad,  db,  hoc  cft  quadratorum  cx  ad  D 
P c dupla  funt  ] Gracus  todex  rd  ipu  dor,'  P*,*y  tnruumu  Za  A'  dor,'  ut,  i t m *•«- 
ytrut , ttHi  A'  dat'  y t , 1 u ■tti(uydru,  . /cd  legendum  arburor  lexhdmu  Sh  Jff  dw,'  u X 
Xft  rtotuydrur,  tuEb  A'  dw,'  > 1 , l u xirtuyurut . 


n % U »Jt  JV  » «Xt»  X \«  H 
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THEOREMA  CXII.  PROPOSITIO  CXXIII, 


Proportione  exiftente  ab  ad  bc,  & lpacio  cA,  ad  contento  fi  ipfa- 
rum  db,bc  media  proportionalis  B e iumpta  fuerit , oftendendum  cft 
quadratum  ex  a e quadrato  ex  ec  maius  efle  quam  iH  proportione  ab 


ad  bc  re&angulo  cad. 


d 

-j- 


Fiat  enim  vt  ab  ad  bc,  ita  a» 

A lia  quaepiam  fb  ad  bc.  ob  pro» 
portionem  igitur  , & diuidendo, 
vt  ac  ad  c , ita  cft  fc  ad  ce. 
quare  & tota  af  ad  totam  ee  di 

C vt  ac  ad  ea,  & permutando  vt  fa  ad  ac,  ita  eb  ad  bc  vt  autem  bb  ad 

i i /*  i»  • • • *•  * . 


e 

— i- 


F 

-J- 


BC,  !ta 


v v f»  v uu  »*  •'  J ^ I ^ ^ M ^ » fc  ftMIVEU  B D D V.  j 

db  ad  nc,  quod  ee  fit  inedia  proportionalis . vt  igitur  fa  ad  ac,  ita  cft  db  ad  ec, 
" & fpacium  fpacio  aequale . ergo  quod  continetur  a f,  bc,  aquale  eft  contento  ac,  de. 
E led  quod  af,  bc  ccntinetur  excedit  rctf  angulum  abc  rcftangulo  fbc.  & quo  re- 


~ - ' ------- — - x o v,  . ^ quu  1 C “ 

Itangulumex  ap,bc  excedit re&angulum  aec,co&  redangulum  ex  ac,db  idem 
rc£angu  lum  cxccdit.  rc&angulum  igitur  cx  ac,  db  maius  cft,  quam  rcftangulum 
® aec  re&angulo  fec.  fcdquorc&angulum  cx  ac,  de  excedit  re&angulum  abc,co 
& quadratum  cx  a e reftangulum  cad  excedit,  ergo  quadratum  cx  a e maius  cft, 
quam  re&angulum  cad  rcilangulo  fec:  rc&anguium  autem  fec  ad  quadratum  ex 
b c eandem  pre  portionem  habet , quam  ab  ad  bc  . quadratum  igitur  cx  ab  quadra- 


to cx  ec  maius  eft,  quam  in  portione  ab  ad  bc  rc&angulo  cad. 


C 0 TA  U E H T A HI  V S. 


B 

C 


D 

E 


Ob  proportionem  igitur  ,&  diuidendo  , vt  ac  ad  cb,  ita  cft  fc  ad  cb]  Quoniam 
enim  vt  ab  ad  b c ita  cft  ? e ad  e c , erit  diuidendo  Vt  a c ade  B , ita  f c ad  ce. 

Quare,  & tota  af  ad  totam  bb  cft  vt  ac  ad  cb]  Ex  i 3 .quinti  libri  elementorum . 
Vt  autem  eb  ad  bc,  ita  db  ad  ec,  quod  bb  ftt  media  proportionalis]  Faftaefl 
enim  bb  proportionalis  media  inter  db,©’  bc»  quare  vt  db  ad  be  , ira  eb  ad  bc,  diut- 
dendoque  Vt  de  ad  f b , ita  b c ad  c B ; & permutando  Pt  de  ad  B c , ita  bb  ad  bc. 

Et  fpacium  fpacio  asquale  ] T^am  re  £1  angulum  contentum  f a , a e aquale  eft  ei , quod 
A c ,d  e continetur  .cx  16.  fexti  elementorum  • 

Sed  quod  af,  ec  continetur  cxccdit  re&angulum  aec  re&angulo  fec]  an- 
gulum entm  contentum  a f,bc  ex  fecundi  elementorum  e(l  aquale  duabus  rett  angulis , vi- 
delicet retlangulo  aFC,  & rcitangulo  fF. c.  quare  re  8 angulum  abc  cxccdit  rcEiangulo 
FEC.  Creteus  codex  10'  rtifitut  vso'  a £,  y 1 t»  £-re'  tt  t y tt S <xn'  £*>•.  fcd  Vt 

opinor  legendi  m erit  rro  J1!  \ssn  * y t nS  "Coo  aty  va ^b/t*  tJ  vW  £17. 

F Et  quo  re&angulumcx  af,ec  excedit,  rcctangulum  a nc,  co  & rc&angulum  cx 
k,h  idem  abc  rcdtangulum  cxccdit  rcttaneulum  mirur  cx  ac,  de  maius  cft, quam 
rcftangu  fn  c rettangulo  fbc]  Creteus  codex  J'*  v®,>’ 

(tifor  ttS  <an'  yt  $ . fcd  in  eo  multet  diftdcran  <uid  nmr , vt  fortaffe  ita  rcftltuen- 
d-  s fit . u fi  •&Sriyjn  T#'  ‘v^*'  * C»  ? * T*  A 1 7 > 7*  ’ni  'wsf  *;  7t'  «•  yft'  *,  tb 

vsV  (t  e 5.,  t«’  «f*  ct  > , i » 7i  \W  (t  * j-  e?,'  t&T  aJs»*  £1  y. 

] Sed  quo  re&angulum  cx  ac,  db  cxccdit  retfangulum  aec,  co  & quadratum  cx 
a e re&angulum  cad  cxccdit.  ergo  quadratum  ex  a b maius  cft  >quam  rc&angulum 
cad  reftangulo  fbc.  rcftangulum  autem  fec  ad  quadi  atumex  bc  eandem  pro- 

_ • « 1 ■_ _ „ . 1 _ 1 ...  . — ^ _ 4 r » \ . I .«  . 1 f.  ^ • * 


portionem  habet , quam  ab  ad  tcl  Creteus  codex  « -iafixn  r»xm'  ty,}*  rS  tiro 
«•>, ri  tJ  <sdf>i~xjn  xj  ro'  uro'  ut  i»  «?»•* 


TO  JcTi  TI9f<X}»W  . t»  uro  yttd 

%b  Ttl  Ao'yor  « > t*  «utoV  *r&f  a fc  tofoc  r»?r  j8>.  fed  mtudo/c . Vr 

Opinor , fortafje  Vero  ita  legendum  eft  . tS  fi  -i r*’  «>W  « > , ft  7»  oro'  nty.7*  -rw 
'CsafiX*1  'b  T*  vere'  X 7»'  a/i*  Sm'  «t  i/Vo’  j-aJ'  *2> 

t*  > . 7«'  fi  uri  ft  y xo'yt  t tyjumfit  70  ’ foror  nrj  iZf  ttft  t »’r  fty,  quam- 

quam 
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q «<*w  bot  mutti  deeffc  ture  merito  cxHjimatt  potefl . non  enim  fatis  aperte  quod  profofitum  efl  4 - 
concludit : ejjet  autem  tllud  mamfejlum  boc  modo.  * *»1’ 

intoniant  enim  rellangulnm  ex  ac,  de  aquale  cflrcEl  angulo  c*af,ec,  rectangulo  au-  . %"  4 
/fw  «ac,db  aquate  efl  rectangulum  a e o c«w»  rectangulo  dhc,&  rectangulo  ex  a $ i.fccundi 
b e rurfus  ejl  aquale  rectangulum  ex  v d , a c U«<*  cum  duobus  rectangulis  o a c , re  c,  qbla^ 
to  communi  deo  relinquetur  rectangulum  akd  aquale  rectangulo  ex  a d,b  c pna  cum  fuc 
addatur  ptrique  rectangulum  a ad  . erit  rectangulum  abd  pna  cum  ea  d,  boc  efl  quadra*  i.fecundi 
dr  acum  ex  a e aquale  rectangulo  cx  a n,  ao  .pna  cum  rectangulis  a a d , fuc.  Jed  rtcuu. 
gulo  ex  a d | a c Pna  cum  a ad  aquale  e/I  cad  rectangulum , quadratum  igitur  ex  au  » 
quale  ejl  rectangulo  ca  d Vna  cumipfo  pb  e;  ac  propterea  maius  eji,  quam  rectangulum 
cad,  rectangulo  fbc.  rectangulum  pero  fbc  ai  quadratum  ex  e c efipt  p b ad  ac  , f 

licet  Pt  ab  ad  b c.'  crjo  quadratum  ex  au  quadrato  e.r  b c maius  ejl t quam  m proportio - '*■ CXt'  *r  ( 
nfi  a a ad  bc  rectangulo  cad  , quod  dcmonjlrare  oportebat»  ‘ " . 

• ; *'  v;  ' * '«  " * * ''  * w*  1 
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THEOREMA  C*XI II.  PROPOSITIO  CXXIV. 


Sit  proportio  ab  ad  bc,  fpactum  vero  contentum  .cad  . fi  ipfarum,  ^ 
D B,  b c media  proportionalis  i uniatur  b e . Dico  quadratum  ex  a e quadra-  B 
to  ex  ec  maius  dic,  quam  in  proportione  ab  ad  bc,  rcdangulo  cad  v 


LEM. 

VI. 


• « 


Fiat  enim  vt  ab  ad  bc  . ita  alia 
quadam  f a ad  bc.  deuidendo  igi- 
tur & reliqua  ad  reliquam,  eft  vt  fa 
ad  b b , ita  a c ad  c b . & permutSn « 
do  vt  a ad  a c , ita  e b ad  b c. 


& 


t* 


c 
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D 


ijjf? 


vt 


autem  bb  ad  bc,  ita  d e ad  ac.  crgo&vt  fa  ad  A\c,ita  de  ad  b c ; &c  fpacfam  fpa:  p 
cio aquale.  Quod  igitur  fa,cb  continetur  «qtlals  eft  conterito  ac,  de:  commii-  G jr 
rc  apponatur  rcdtangulum  abc  vna,  cura  rcttangulo  cad.  quare  totum , videlicet  r 
quadratumex  ab  eft  «qua.le.toti  re&angulpja.c  ynacum^AD,  quadratum  igiruPV” 
cx  ab  quadrato  ex  ec  maius  eft,  quam  in  proportione  ab  ad  bc  rc&angulo  cad, 
cteniradEc  reftangulum  ad  quadratura  cx,  v.  e eandem  proportionem  habet . ^\4 

■ • •-  *?  'Vr  2%rmro  ’ *©.»:,  -i  .0 

•’  t.o  m m e 7r-T  Wiei  v s:  ; . * 

,r,'. -ry 


t « 


• Ljfcfii 


Si  ipfarum  db,  bc  media  proportionalis  fumatur  bh]  Graeus codex  i*r  W lu,  «t  fi- 
ttian  xrdAtffor  k»^h'  n pt  legendum  puto .Ur  dff  S~ Q Py  uMn  druAoy*  d totfn  d P%. 

Dico  quadratum  cx  ab  qriadi*ato'  ci)c'bc  maiusefie,  quam  iri  proportione  ab  ad  3 
I C rc&angulo  cad]  7«  Graco  codice  pre  AtcP  mendo fe  Vt  opinor , legitur  P*t . 

Ftateaiin  vt  ab  ad  bc»  ita  alia  quasdam  ad  f.c]  Graeus  codex  ivuc  «^aah  <nV  »4  n , 
tyWCT*,  yp.  fed  Pidetur, legendum  jfr«r  «M»  rh  n (i  *,-o'e  rnr  ty.  ■ -i  9 

Diuidcndo  igitur,  & rcliquaad  reliquam  eft  vt  fa  ad  ua  ita  a cad  cb]  R«o»j<w«  £) 
enim  ve  a b ad  b c ,iea  f e ad  b c , erit  diu/dendo  WAC«rf  cb,  wfe  ad  ce-,  quare  rc ^ 
liquit  fa  ad  reliquam  n&cftvt  ac  *d  crI  Graeus  podex  ^isaiiti  uP*  £$01*»'  awtBi 
•<tr  *r  n (y  <sf9(  n-  y t fed  legendum  puto  »e  n’  £«  Wr  * p t . £ 

Vc  autem  f b ad  b c , ita  d e ad  u c ] Erat  enim  vt  d b ad  b p „ fta  as  ad  bc.  quare  pj 
per  iz.  quinti  elementorum  db  ad  bc  efl  ut  bb  id  Bc  Guttus  codex  m meus  efl,  inquo-le * 
gitur  utus  , # ty.  legendum auten efl . dt  St  » « p ¥*,  * Py>ir*s  i tl  +»'e  1 ‘ 

T«r  ty. 

Ergo&vt  fa  ad  ac,  ita  db  ad,  e c , & fpacium  fpacio  «quale]  Sequitur  enim  ex  p 
1 6. fexti elementorum f reilang„lum  contutum  ia,  ce  aquale  e[fe  ei.  quod  ac,  de  conti, 
netur  Graeus  codex  $ «><t  »4  £*  Vr  si*  «>,  ires  i jty  * yt.  lege  iru r i lu 

t r y t , . * 


•?* 


Qand igitur  f a , c b continetur  «quale  efteontento  vc,  db]  Graeus  codex  £u*  G 

£ a j y t /fer  Q,  ^ vaotty.legc  rj  <an  ti,*.ym;  i . i ~ 


Communc apponatur  reclandlulum  abc  vna  ?um-rc&yjgulo  ca®  qu^re  toruift,  H 

videli- 
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videlicercuadrStum t*  ab  ift  squale  toti  refiangulo  Fac.vnl  cum  a#:]  jyfla»- 
tulnmcntm  cx  a c , n Kfulf  etlreOaupulo  a so.Ct  rectaupulo  acb.  Sadnaaupuloeput. 
itm  AC^VnaxumreBauputa  CAD  efl  aquale  quadratum  ex  ac.  reBaupuia  autem  a C E Vfttt 
.^drato  cx  AC  aquale ejl  rcllanpulum  iac:  & duabus  rcflanptilK  e a l,  A»o»f»j- 
drtumer  ab  cftutqualt;  T^rfbsdnobus  rtRangulis,yidelicetreBanpulocontcalo  a.ci, 
Ait  AflwiV  eft  rcetaupulum  JEC.  quadratum  ipitur  tx  ab  rctlaupulo  f t c_  >»a  f»m 
tiffauTulo1  c a’  aqua  rnn.Crtcus  codex  tenta  #>■»*>•  »’*d  f «>  t*'™’™  t-V. 

,-Atr  «>«  »•’  So  X i i#»  *b  •*#•;  l<&'  *•<"’  «*•«•'*•  «'««i  *«  > <<•«'  »i"  »n.(»»X 

,*A«,  Jfa  n W «•  WRi  h*,  (Xfi 
**  „ « v ^ f * * 

dTIJEORliMA  CXIV.  PROPOSITIO 'CXrXV. 

»'  , '*  * 1 : * » ► _ f N 

* ••  '•'*■'  / ■ . • * • tl 

Sit  re£h  linea  ab ,Sc  duo‘punfta  CT>.  Dico  fi  quadratupi  ex  ad,  & 
A id,  quftd -ad' 'quadratum  cx  D B eandem  proportionem  habet,  quam  ac 
'■  ’ ad  c B , componantur  > fieri  Si  quadratum  cx  AC,  & id,  quod'  ad  qua- 
dratum Wc  B eandem  habci  proportionem , quam  a c ad  c B , «f?  i»lu- 
a.^cr  id  , quod  ad  quadratum  cx  cd  eandem  , quam  ab  ad  BC  propor- 
tiortem  1 rabet. 

* * , # * 

£ Fiatcnim  vt  ac  ad  cb  ,ita  r«  ad  ■ • 

C P»-  ergo  & componendo,  & reiiqua  a . » e d e , , 

' ad  reliquam  erit,  ai  ad  reliquam  co,  < ■ - >■■■  T'  ‘ — 1 — T 

Jioccftrcaangulum  contentum  A-?r  t 

cd  ad  quadratura  cx  cn,  vt  ab  ad  . i 

Bjc  -Quod  ieitur  ad  quadratura  cx  ue  eandem  proportionem  habet , quam  ac  ad  c», 
eft  rcttaneulum  rrt.&  quod  ad  quadratum  c»ct  eandem  habet  proportionem  . 
auam  ac  ad  cb'  eft  rcftanqulum  acb.  Sed  ad1  quadratum  cx  e u proportionem  ha- 
E bens  eandem,  quam  A»  ad‘rC  eft  id  , qU.od  a rxci)  continttur.  Itaque  dico  quadra- 
tum  ex  , d vna 'cilm,-  /eflangtilo  r b t a-quaje  effi  rtflrfngrdo  B a o vnactljn  co , quod 
c iftZi  coiitinerur.  anTerattth^nfhilcomidurte  rt£ang(ilirtn  cad.  DiW  i«iquupt 
a d c rcflat^ilu^vna  cum  fDkatjthfc  effc  ci,  quodlbuilhbtur *e,  m ****** 
C contento •af,cd.  Rurfuscommyne  afferatur  reflangulunt  , qtiod  a r ,icD  contine- 
tur Dico  rurfus  rcftanguljjm,  » ixc  amicum  r n n , ,bou  eft  totum  quod  continetur 
H i b Ci  xqualc  efle  contento  ac.bd.'  quod  quidem  ita  Ic  habet.  furit|cmm  quattuoi 

rc&slines  ac,cb,fd,db  intcrfepropoitionalcs.  * ... 

r *t  ji  • , . q : (f*  • p n «ii  -4 

, ’ 1 u Y * it  £ ^ T ^ /I  r r sf’ ; 

i <»  »#  ^ - vc.i.  41  y \ ' «;*  •'  * ‘ 

•.  DirolTqnadrantm  cx  ad.&  id,  qutrtadquadracum ex  oB  candemp^rtioncm  ■ 
^ habet, quam  vC  ad  componatur  , ficti  & quadratum  ex  ax,  ^ 

#T,T.  fo'  uuTtttu  X«t  uyar.fnf  yi  »"  « . 

!.xx.  ut  de  ut  Icgindiivr  Iit  >u  iVnW.  <tt,i  •Wf'*' 


Ergo  St  compoi  endo,  & rciiquUd  reliquam  ,erit  a f ad  reliquam^co , hoc  eft  r<> 
Oangulum  contentum  a f , c d ad  quauratum  cx  c n , vt  a b ad  n c ] ; 

ad  CTjfWA/i  B D ad  DI,  erit  componendo  ut  a B ad  BC,  .ta  «-!»». 

«4  af  adwtquam  ct>  efl>t  ab  ad  >c.  Sed  ut  KT  ad  cB,  «ra  reti  anulum,  9«d^F, 
«tMructurviqxadMum  cx  cd.  tr  ff »?«/«.»  rj»r«r  centonum  aT,oo  aA^Jdr 
w c b eandem  praportioncmbakt.quarn  etadvf.  Ctdcus  codex  ty  eoa  Meo  at  a, a.  j 
ra'  A Huu.  frd  tependum  arbitrar  9 aarifrri  df«  9 »a>.  a.hm.  . . 

Qi  od  igitur  ad  quadratum»  cb  eandem  proportionem  habet  , qtiam.At  au  , 

eft  rcftaDguluSM  P *.  & quod:4d  quadratum  ex  e t eandem  habet  ptnpcr^itmc  , 
•"-nxuir.'  *’* 


* 


f 
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quam’ ac  ad  cb  eft  reftangulura  acb  j Vtcnim  ac  ad  ce,  ita  fd  ai  db,  & vt  f d 

db,  ita  fdb  rcft  ingulum  ad  quadratum  ex  nn.  reftangulum  igitur  fdb  ad  quadratum 
cx  D b cfl  VC  a c ad  cb.&  eodem  modo  offendet  ir  reftangulum  acb  ad  quadratum  ex  cb 
ttaeffe , vt  ad  cb.  Gracus  codex  to'  Xl  Ao‘ytr  *Xtv  *P°'f  7*  W yj§  ici  t«'  \*o'  uy &. 
Vide  ne  legendum  fit • t#1  Xl  A»>i>r  ii^sr  v/>or  r»'  Sw*  > /3  r»'r  aun-o/  irS  rue  ay  ■xp*t  rn  f 
yfi  Ut  t«‘  va,  *yfi. 

Itaque  dico  quadratura  ex  ad  vnn  cum  reftangulo  fdb  aequale  efle  reftangulo 
bac  vna cura co, quod  af,cd  continetur]  Tro  quadrato  ex  ac,  & reftangulo  acb 
affumpfit  reftangulum  B ac  , quod  ipfis  efi  aquale  ex  j.  tertif  elementorum • Grxcus  codex . 
• f*  Te'  W «t  X ptird  r*'  <»■»  •v5»o'  fy£*tr$v  $c t,Cpc,  lege  dvt  ir  7»’  in'  et  X pn<t'  r» 
iS*®'  £X/?  J«r  S?t  , <2rc. 

Dico  reliquum  adc  reftangulum  vna  cum  fdb  squale  efleei , quod  continetur 
ac,di  vna  cum  contento  af,  cb]  T^am  fi  a quadrato  ex  ad  auferatur  reft  angulum 
dac, relinquetur reftangulum  adc  « i.  fecundi  elementorum ,&  fi  a reft angulo  bac 
idem  reftangulum  dac  auferatur , reliquum  erit  quod  db,ac  continetur  , ex  pnmaetuf- 
dem « 

Rurfus  commune  auferatur  reftangulum ,quod  af,cd  continetur,  Dicorurfus 
reftangulum  fdc  vna  cum  fdb,  boc  cft  totum,  quod  continetur  fd,  cb  squale 
efle  contento  ac,db]  Si  enim  a reftangulo  adc  auferamus  id , quod  a f , co  contmr- 
tur  , reliquum  erit  reftangulum  fdc, Gracus  codex  in  «>*  nt  <an  £<ty  gerdii  W£X 
fi  m.  ylrtTAi  t*\ir  ro'  £X,  yfi.  fed  legendum  puto  dn  »f<c  it'  \m'  £X  ^ fetr*  orS  \su a' 
£X4  yfrneu , &c. 

Quod  quidem  Ita  fe  habet.  Sunt  enim  quattuor  rcfts  lines  ag,cr,fd,db  inter 
fe  proportionales . ] Quoniam  efi  vt  ac  ad  ce  ita  fd  -k/  db,  reftangulum  contentum 
AC.db  aquale  efi  ei , quod  c b , f d continetur , ex  quo  veluti  per  rcfoluriontm  confiat  verum 
effe  illud,  quod  initio  proponebatur.  videlicet  quadratum  ex  ad  vna  cum  reftangulo  fdb  a- 
quate  efle  reftangulo  8 ac  vna  cum  cd,  quod  af,cd  continetur  pojfumus  etiam  illud  per 
compofinonem  concludere  hoc  modo . 

Quoniam  re ft angulum  contentum  cb,fd  aquale  efi  ei , quod  continetur  ac,  db;  addi- 
to vtrique  communi  reftangulo  ex  af,cb,  erit  reftangulum  adc  vna  cum  fdb  aquate 
reftangulo  ex  ac,  db  vna  cum  reftangulo  cx  AF,cn,eJr  rurfns  addito  communi  reftangu- 
lo q ad  fiet  quadratum  ex  ad  Vna  cum  reftangulo  fdb  aquale  reftangulo  bac  Vna  cum 
eo,  quod  af,cd  continetur.  Idem tttam continget , fi  punftum  d extra reftam  lineant  ab 
fumatur • 
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THEOREMA  CXV.  PROPOSITIO  CXXVI. 


LEM» 

VIII. 


Sit  rc£la  linea  ab  poficionc  data,  & datuiyi  ejuoduis  pundhim  c in  ^ 
ipfa  A b . Dico  quadratum  cx  A c , &c  id , quod  ad  quadratum  cx  c B da- 
tam proportionem  habet , ecquale  cfle  dato,  &:  ei,  quod  ad  quadratum  b 
redtai  lincx  interiere  inter  datum  pundum  c,  & illud,  quod  rectam 
lineam  A b in  datam  proportionem  diuidic,  proportionem  habet  datam.. 


Fiat  enim  proportio  ad  ad  de  ea- 
dem , qus  proportio  data  . ergo , & 
proportio  a d ad  de  data  erit,&  pro- 
pterea datum  cfl  punctum  d.  Itaque 
quoniam  rcfta  linea  eft  ab,  & duo 


o 

-1- 


, c 
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W & 


E 


un&a  d c,  quadratum  cx  ac,  & id  quod  ad  quadratam  cx  cb  proportionem  ha- 
ec eandem,  quam  ad  ad  db,  squale  erit  quadrato  ex  a d;  & ei,  quod  ad  quadratum 
ex  db  eandem,  quam  ad  ad  db  proportionem  habet,  & prstcreaei,  quod  ad  qua- 
dratum cx  dc  eandem  habet  proportionem , quam  a b ad  bd.  quadratum  igitur  cx 
ac, &idqud  ad  quadratum  ex  cb  proportionem  haVc,  eandem , quam  ad  ad  db, 
hoc  cft  datam,  squale  eft  quadrato  ex  a d , & propo  tionem  habenti  ad  quadratum 
ex  db  eandem,  quam  xn  ad  db,  hoc  cft  squale  reftangulo  bad,  videlicet  dato , & 
ad  huc  squale,  ei  quod  ad  quadratum  ex  dc  eandem  habet,  quam  ab  ad  bd  propor* 

-C  r Yy  tionem 
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tionem,  nimirum  datam.  Similiter, & fi  ditum  punftuw  c iit  extra  rcftam  lineam 
k b,  eodem  dcmonftrationis  modo  vtemur.  ■ > 


C 0 M M tUT  A \ l V i. 


Ji  Sit  refta  linea  a b politione  data , & datum  quoduis  punftum  c in  ipfa  a r . Dico 
quadratum  ex  ac,&  id,  quod  ad  quadratum  ex  cb  datam  proportionem  habet  ae- 
quale effe  dato,  &c.  ] Gratus  codex  (Ira  »'  «4,  toxtt  rt'y,  in  in  iirlr  tb' 
fit  * t , wrt  t • «»•'  « >»  i n'  »•')«  »X*r  •/•’»  *•’  Sn'  T»V  >•£  i«9i,  irtr  Sh  tabir  . Sci 
legendum  /ulpicor  (ira  «v(h«  »'  « fi  % ruX*''  Tl'  > ('•(**  ifc  afi.  fn  rr  &.*  <>,  } 
n'  mV  !*•'»  yi'in'  > ( Ml,«  w«  Ri  Mlm, 

fi  Et  ei  qujd, ad  quadratum  reftseline*  interiefla:  inter  datumpunftum  c & illud, 
quod  reftara  lineam  ab  in  datam  proportionem  diuidit,  proportionem  habet  datam} 
Hoc  ck  ci,  quod  ai  quadratum  rc8x  Ime»  CD,  Tat  infra  apparebit , datam  habeat  proportio- 
nem. bac  antemnas  fuppleuimus , nam  greens  codex  corruptus  ,&  mancus  eli.in  quo  tegitur 
£ n'  xiyt  t^i,r<  uftt  n' ) in  rit  pira.ru  ri  fcihnt , j ri  <m'  y t tiiimt . Sed  qu o- 
moio  legcndwnlitsfitdiuinare  nunc  non  licet  • 

C Itaque  quoniam  refta  linea  eft  a b , & duo  punfta  cd,  quadratum  ex  ac, &id quod 
ad  quadratum  ex  cb  proportionem  habet  eandem,  quam  ad  ad  o b , arquale  erit  qua- 

dratocXAD]  Ex  antecedenti  lemmate . ... 

Et  ci, quod  ad  quadratum  ex  db  eandem,  quam  ad  ad  di  proportionem  habet. 


o yir  IX.1’11  

Af«v  t.'W  ty  t «I/T.V  nj  rue  «4  T,it  nrft.  X^A  nero  ftquuntur  in  Graco  codice  Vf- 
que  ea.  t«'  tfa.  in'  ay  &c.  fupcruacama  ridentur.  . , , 

Quadratum  igitur  ex  ac, & id  , quod  ad  quadratum  ex  cb  proportionem  habet 
eandem  ,quam  ad  ad  db  , hoc  eft  datam,  «quale  eft  quadrato  ex  ad,  & proportio- 
nem habenti  ad  quadratum  ex  d»  eandem  quam  a d ad  db  , hoc  eft  tequalc  rcflan- 
gulo  b a d , videlicet  dato,  & adhuc  «quale  et , quod  ad  quadratum  ex  d c eandem  ha- 

P _ i .Iranom  nimirum  1 C.rscui  coda  corruDlus*  C?  man» 


LEM.  ’ 

b. 


PORISMATON  LIBRI  III. 

IN  PRIMVM  PORISMA  PRIMI  LIBRI. 

THEOREMA  CXVL  PROPOSITIO  CXXV  II. 


Sit  deferipta  figura  abcdefg,  firque  vt  AF  ad  Fp,  ita  ad  ad  DC, 
& HK  iungatur  • Dico  HR  ipli  a c parallelam  efle . 


Ducatur 


I 


LIBER  SEPTIMVS 


:<  tuT  ‘t  «p  ju  i » 
'IT  « I V U.«.\A 


* ,M|  -p  j fj  a * 

» • 5<  , A ^ t‘*  f 

4TO  «,}*  »«? 
r!qi  x h >Lp<?rbi 
. !!  > '• 

oL.van atjrwj  i.  ‘ 

ir..r^  [ 3 , b A. 

* *w  A (T  VJ1  •? i* 

t»2*x0  . 0 5 


r!  >!Is:c 


‘‘  F : *lJ:  5nmB:\  i ;>  i»;;  h z 

v wtt1  •••?«  t i ■ tn.  . a uit 

uv-»A  . . jf  Uyv  $3  *rn.  *ii  ta  tf  % 

i .•■  -•.  •.  ;;.\,v.\ 

i ‘i  j 403  ~tj •iiToani^ 

•'  rJlin-  «qffjoo  xdp  t Jfc>  ffiabsa 
X'  ^ r.  jr  a oiVtoqptq  <!>.  . <.u\-u>3 

! V ' :j  f 15  br.  >is  R«>V\ , a*hb 

_ VH  i I Q in  <1  a 4yj  ivjd , i j it> 
*i  • &\S\a<p#tt3.  Qrti*$oxq  ivt» 
. 5>.  -A  -.roiiv.  j^wuir.qnsrj 


«me 


Per  compoficam  vero  proporriohcrr\  lVdc  7pa<5to  l'  03  H - 


'Quoniam  eft  vt  ap  ad  FG,ita  Ai/ad  dc,  conuertendo  erit  vt<jp:.ad  ba  , ica\£D  jg 
ad  d a :&  componendo,  permuta  doque,  & per  ctpiucrfioncm  rationis,  vt  \d  ad 
ita  a e ad  cg.  Sed  proportio  ad  ai  df  compofita  cfi  cx'proportiohc  a b adJn  b , 8c  O1 
proportione  ek  ad  hg.  proportio  igitur  competa  ex  proportione  a' r.  ;td  b bI,  3ilH 
proportione  bk  ad  kf  eadem  cfi,<jua:  componetur  ex  proportione^  a b ad  bf,  & pro- 
portione eh  ad  hg  communis  au  teratur  proportio  rA  n ai  bh  rcliqqa  igitur  propgr-  K L 
tio  b k ad  kf  eadem  eft,quxprop  artio  eh  ad  hg  qupe  -uk  ipli  «r.  par^ailda .<& - ; i filM 

i A .•  ' ! 1 - iUiii^O  Jf>  . "^ftoub 

v i\i  bs  oat  esi  v ta  J>i  3 
; sb  'hp,  \13  '!\6'  }.!i  s oo  'pfc 
' gt5.'!tl^bucufcvvv  uqtchncj  r> 

Sit deferipta  figura  ab  cdefg,  fitque  vt  af  ad  re,  iea.-AP  flAjfai  ^.hr  iungjijjA 
tur  ] Tnnfla  acdfg  ponuntur  in  eadem  refici  linea , /jn*  e/i  (rt anguli  a <j  u fofo  - Sed  pM»r, , 

(Ium  b fumi  tur  in  ab  etiam  ex  Vtraqut  parte  protrafiu.  vbirero  con  ponunt  u g $ b e ifWvo  (J 
nitur  m;  & *bi  conucniunt  ef,b o.ponitur  k.'  ..'ilnJi; 

Eritvt  n*  ad  ap,  hoc  cft  in  lineis  parallelis  ve  ba  aJ  al  ] Zuonlav  eniip  fl  paral-  B 
lelafafUeflipfi  db  Vt  df  ad  »a  , itaeji  bl  ad  L a.  er’a  & componendo  t>:  da  ad  af, 
ita  b a ad  a l • 

Ergo  lg  ipfi  b e parallela  z^]^ct.fexti  elementorum » * C 


e o ai  w e t A n i r s':i.  : 'V 

v . V'-  :i  »r>  • 


►di 


e i* 
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3j<5 
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V t igitur  a s ad  t l , ita  parallelis  r k ad  K f . 8t  t h ad  h o . quare  vt  b k ad  k f . 
jta  cft  t H ad  no]  Cutem  codex  ttn  •/*  Se  n • 0 *r*'e  rtr  t A»  **T«r  » ir  rf 


«x  *rt't  7 * f , ^ »V  it*  i «*  «r«Y  t»V  *t/,&c.  fed  tegendum  erit  ir/r  .>*  »7  »’  %0*f'e 

T»r  0 a , *‘tm  » •»  ■rofoMAm  n'  i n.  mf\  m «{,  fi' •!  q>i’f  n>  •».  <>*  » • » *f»V 


LX  * • 


»»r  *£,  eJ-c. 

ldcoque  hk  ipfi  AC  eft  parallela  ] Ex  i.fexti tfl enim dimdtndo  tt  bf  ad  fk,  «4  eg 

4i  G H . 

Et  componendo , permutandcque,& per  conucrfioHem  rationis,  vt  ap  ad  t>r,ita 
AC  ad  cg]  Quoniam  cuimcflvt  c t ad  p a , ita  cu  ad  d a,  rrir  compotiendo,  permutatu 
doque  vt  DA  ad  \t, ita  c a «d  xc:&  per  conuerfionem  rationis  W ad  ad  df,«j  »c  <d 
CO . Gruens  codex  oorliui  x)  it*efl4*tfi  ?r<»  St  • *S  apif  ni»  *(.  iim  i 

*f  wftt  ra>  tege  St  t'  *t  trftt  7*  t »'•>  »f»Y  r"  d I, 

Sed  proportio  a d ad  df  cohipofita  cft  ex  proportione  ab  ad  ff,&  proportione 
eh  ad  hc]  F.d  enim  tt  ap  ad  Df, ita  At  ad  nL,ob  lineas  parallelas  db.fl.  S<d  propor- 
tio ab  ad  B L componitor  ex  proportione  ab  ad  bb,  C proportione  eb  ad  bl.  f r autem 
tt  ad  bl,  ita  eh  «d  hc  . proportio  igitur  At  ad  n,  bocefi  proportio  ad  ad  df  cotnp». 
(ita  efl  ex  proportione  ai  ad  b e , & proportione  eh  ad  hc. 

Proportio  igitur  comp<  lita  ex  proportione  ab  ad  b e > & proportione  bk  ad  ef 
eadem  eft,  qua:  componitur  ex  proportione  ab  ad  bb,  fit  proportione  l”h  ad  hc] 
ftnrfus  enim  proportio  ab  ad  t L , componitur  ex  proportione  At  ad  tt,  & proportione-  f.  b 
ad  bl  ,fed  tt  eb  ad  ti,  ita  e/l  e k ad  rr  obtineas  parallelas  t k,lf.  proportio  igitur  ab 
ad  B L , hoc  efl  a d ad  D F componit  nr  ex  proportione  a b ad  b e , & proportione  e h ad  k f, 
ergo  proportio  tompofita  ex  proportione  ab  ad  B e , dr  proportione  bk  ad  kf  , eadem  eft,  qua 
tomponttur  cx  proportione  a r ad  bb  , & proportione  bh  ad  hc.  K trear  tamen, ne  ante  hac 
tn  Croco  codice  multa  dcpdtrentnr . 

v*  Communis  auferatur  proportio  ab  ad  bb]  Crocus  eodex  u?  x'  <**•» • rtr  *§ 
A Wfee  rn'r  $i  A.'>.r  corrige  k°  ir.ttr.fi*  &t,  nam  per  notam  K°  fignifieatur  wtit  i 
tommunis  , W mframuius  tn  loe  t . 


H 


hoc  t (1 


Lv  *•*  U 


M 


tod 

*t 


Reliqua  igitur  proportio  bk  ad  kf  eadrjncft»  qua:  proportio  fh  ad  hc]  Cro  nt 
i x Aaiv.V  *r*  • t»Y  ■ a *f't  7tr  n £ nipee  Ut  tJ  tue  ib  TH t Ta'f  )«,  lege  Ae/TiV 
* • t ne  i * o fi  r*V  » £ A»‘*«  adurar  IS» . mi  rne  1 t rf*  t ra*a  8 a , 


Quare  hk  ip;i  Ac  parallela  eft  J Ext.  frxn  elt  mentorum . Crtcns  codex  xtyue  «>* 
>)i.  qg» corngendtm  puto • **fiAiAct  Sf*  Rtf  • 9»  rV  »y. 


E EM. 
II. 


IN  SECVNDVM  P0R1SMA,  ' ' 

THEOREMA  C^yit  PROPOSITIO  CXXVIH-' 


^ Sit  deferipta  figura  abcdefgh, & fit  af  parallela  ipfi  db,  Vc  au- 
tem a e ad  ef,  ita  fit  cg  ad  gf  . Dico  rc&am  lineam  cfle  cui  ptmdla 
HKFtranfic, 


i-xf 

W*" 

s*.. 


Ducatur  per  c refla  linea  gl  pa- 
rallela db,  & iunfla  hk  ad  l pro-, 
ducatur.  Quoniam  igitur  tft  vt  a 
R ad  b i , ita  c c ad  c f , vt  autem  a a 
ad  c g , ita  eft  e k ad  c l ; 6 c permu* 
C tando,  quod  duae  duabus  fint  paralie, 
las.  Vt  igitur  bf  ad  fg,  ita  bh  ad 
ol.  atque  eft  bh  parallela  ipfi  ol, 
P ergo  refla  linea  cft,  quse  per  hki» 
tranfit. 


«h  i;', 


COM- 


: 


. 


tlBERi  SEPTlMVS, 


31  Zr. 


C 0 M m E H T A ^ IV 


Sit  dcfcripta  figura  abcdefch]  funda  aecg  t fanuntur'  in  eadem  reda  linea  »•  in  A 
qua  confidunt  bafes  triangulorum  a b c , e d g . fundum  autem  tf  vbi  o a fecat  tpfum,  a 
K vbi  dg  fecat  sc> 


Vt  autcui  a b ad  cg  , ita  efl  bk 
ad  gl]  Ducatur  per  a recta  a m pa- 
rallela ipfi  c b * vt  cum  k H producta 
ctfnutntat  tnpunflo  m.  erit  trapezium 
m a e h fi  mile  trapezio  K cg  l » vt  mon- 
flrabimus,  fimiles  autem  reetthnra  fi » 
gura  in  fi  milia  triangula  diuiduntur 
quare  t uncta  cl  fiet  triangulum  c lg 
fimile  triangulo  a h B > & ideo  vt  ab 
ad  bh,  ita  erit  c g ad  g L j Itaque  con- 
fiat ob  lineas  parallelas  trape^ij  maBh 
angulus  angulis  trape^ij  kcgl  aquales 


B 


ejfc.  At  vero  latera  , qua  funt  circumaquales  angulos  tandem  inter  fe  proportionem  habere , 
hoc  modo  demonfirabitur.  Abfcindatur  ab  bh  linea  hn  aqualis  LG;  & ab  hm  abj  c indat  <r 
hp  aquahs  lk.  deinde  a puncto  n ducatur  no  parallela  ipfi  ab,  c 'T  a puncto  v ducatur 
parallela  ipfi  m a,  qua  cum  no  in  puncto  o conueniet.Couement  autem  m linea  ah.  cfl  .n.  vt 
bh  ad  h N,ft4  ap.  ad  os:  & flmiliter  vt  mh  ad  H p,  ita  UAadp  .ergo  ex  lemmate, quod 
nos  confcripfimus  m i o.  propofitioucm  libri  Archimedis  de  ijs , qua  m aqua  Vehuntur , recta 
linea  efl,  qua  per  aoh  tranfit . Dico  trapezium  poxh  aquale  effe , C fimile  trapezio 
kcgl.  n m cumcirca  aquales  angulos  , qui  ad  h L latera  sh,hp  proportionalia  flnt , tmmo 
yero  aqualia,  lateribus  gl,lk,  erit  triangulum  phn  limite  triangulo  klg.  quare  vt  hp 
ad  rs  r ittet  L k ad  k g , & permutando  irt  h p ad  l k , ita  p n a d k c . ftd  h p efl  aqualis 
LK*  ergodr  pn  ipfi  kg  aqualis  em  , & parallela , quod  angulus  hpn  aqualis  fit  angulo 
L K G & i N P ipfi  L g K • non  aliter  demonflrabitur  triangulum  mwe  fimile  triangulo  klg» 
cJr  mb  parallela  kg,  hoc  efl  ipfi  p N.  furfus  quoniam  po  parallela  efl  M a , videlicet  ipfi 
K c , erit  angulus  n p o aquahs  angulo  g k c,&  eadem  ratione  angulus  p n o aqualis  ipfi  k c c. 
reliquus  igitur  reliquo  efl  aquahs,  & triangulum  triangulo  fimile  . ergo  vt  np  ad  po»  ira 
gk  ad  kc  i & permutando,  fed  np  efl  aqualis  gk,  Vt  demonfiratum  efl  quare , & po  ipfi 
K c aquahs  erit , & eodem  modo  demonflrabitur  n o aqualis  c g . efl  igitur  hn  d no,  w 
h b ad  e a ; & n o ai  < i p , vt  b a ad  a m , & denique  op  ad  PH,vtAM  ad  MH,  quod  ip~ 
fum  iemonflrare  oportebat . 

Quod  dux  duabus  fint  parallela:]  Vereor  ne  hac  ab  aliquo  addita  fint  . non  enim  duu  ^ 
duabus  parallela  funt » nifi  forte  iutelligat  dictam  c L , quod  mihi  non  placet . 

Ergo  rcfta  linea  eft,qux  per  hklp  tranfit]  Ex  eodem  lemmate  in  xo*  Archimedis  de  ^ 
jjs,  qua  tn  aqua  vehuntur » 


•t  ‘ 
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• ♦ 


THEOREMA  CXVITt  PROPOSITIO  CXXIX*  *' 


t EM. 
III. 


Jn  tres  re&as  lineas  ab,  ca,  ad  ducantur  dux  re&xftncx  hh,  hd, 
Dico  vt  re&angulum,  quod  continetur  he,gf  ad  contentum  hg,fe, 
ita  efle  re&angiuum  contentum  hb,bc.  ad  contentum  hd,  $c« 


'i-V, 


Ducatur 


« 
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Ducatur  per  h quidem  linea  •. 

K l parallela  ipfi  fca,&  » a , a b 

cum  ea  conucniant  in  pun&is  k l ; 

per  i vero  ducatur  l m parallela  \‘r' 

d a 6c  cum  b h conucniat  in  m . 
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LIBER  SEPTIMVS. 

Itaquequonlamvt  bp  ad  fa,  ita  eh  ad  Hi.vtautem  ap  ad  po,  ita  tH  ad  hm,A  ' 
etenim  ■<  k & ho  ad  parallelas  rcflai  lineas  terminantur ; erit  cx  aiquali  vt  b f ad  fg  B 
ita  b h ad  h u . reAangulum  igitur  contento  n i , o f aquale  eft  contento  a p i h u . C 
Sed  aliud  reftangulum  eft,  quod  hf,gh  continetur,  ergovt  rcOanguiumcx  bhjGf  D 
",  j •..  . jtJcxci. 

tJtixfl  .‘{'i.tyfj  a/tiitiy.t;  ....  . ■ . ' -u  .^0  I 


ad  reflangu lura  ex  ef  j c h , ita  eft  rtftangtihim  ex  bp,hm,  adreftangulumex  ep, 
gh;  hoc  eft  ukad  hc;  hoc  eft  lh  ad  iri:  Eadem  rarione,&u  Kh  ad  hi,  ita  erit  E F 
re&angullim c5t  u t> , bc  .adrcaangulum1  et  iit,  cd.  ergo,  & conuertendo  vt  LHad  G 
u k , ita  rc&angulum  cx  hr,  cd  ad  re<3angulum  cx  hd,bc.  Scdtt  l h HK>ita  H 
offendimus  effc  reftangulum  ex  bh.gf  ad  rcftangulum  ex  bf,gh.  Vt  igitur  reft  an- 
gulum cx  bh.gf ad  rc<ft  angulum  exs  f ,c  h , ita  erit  redangulum  ex  a b , n c ad  re. 
dlangulumex  hd,bc. 


Per  compofitam  vero  proportionem  oftendetur  hoc  modo. 

Quoniam  proportio  reff  anguli  cx  n b,g  f ad  reAangulumex  hg,fe  compofita  eft 
iex  proportione,  quam  habet  he  ad  bp,  & cxca.quara  fc  habet  ad  gh  atquccft  vt  *• 
BB,ad  bf,  ita  hl  ad  fa,  vt  autem  pc  ad  oh, ita  fa  ad  h*:  erit  proportii  reflan-  r, 
gulicx  h b,g  f ad  rcftangulum  ex  hg,fi  compofita  ex  proportione,  quam  habet  hx 
ad  f a , & ex  ea  , quam  habet  f a ad  h k . 

Sed  proportio  compofita  ex  proportione  h i ad  f x , & proportione  p a ad  h k ■ea- 
dem eft, quse proportio  lh  ad  Hi.clt  igitur vtrcftangulum ex  he,  gp  ad  re&angu- 
lum  ex  h c , f e , ita  l h ad  h x . 

Eadem  ratione,  fitvt  rcftangulum  cxmd,  bc  ad  redangulum  ex  hb,cd,  ita  eft 
kh  ad  h l , & conuertendo  vt  rc&angulum  cx  hf.cd  ad  redangulum  ex  up,sc,  ita 
LHad  he.  Vt  igitur  reftangulum  ex  n b,g  f ad  reiftangulumex  HO,FB»itareftan- 
gulumcx  hi,cd  adrefiangulumex  hd,ic. 


COMTdET^TjtHirS- 

Itaqucquoniam  vt  bf  ad  ea,  ita  eh  ad  hl]  Exq.fexti  elementorum  ob  pmilitudi-  A 
nem  triangulorum  e a f,b  l h . 

Vtautem  af  ad  fg,  ita  lh  ad  hm]  Similia  enim  funt  triangula  fag.hlm. 

Etenim  n x , n c.  ad  parallelas  redas  lineas  temvnantur } Itura  namque  m h g,  l h k C 
funt  inter  parallelas  u i , c x . Grecus  coirx  y ytf  »'  S * *f«  rir  in  it  waf«.M»A» . fcd  for- 
te legendum  c(l  i)  ytf  »'  8 ■ ty  i 9 K tr  tra/aMaA* . 

Ergo  vt  reflangulum  ex  bh,gf  ad  red  angulum  ex  bf,gh,  ita  eft  rc&angulumex  D 
s f , h ei  ad  rc&ingulum  ex  e f , g n . ] Er  7.  quintt  elementorum . 

Hoc  eft  M H , ad  H G J Ex  prima  fexti  . 

Hoc  eft  lh  ad  hk]  ob  (imilieudmem  triangulorum  iilm.hkc. 

Eadem  rttione , 6c  vt  Kh  ad  hl,  ita  erit  redangulum  ex  n d , 1 c ad  redangulm 

CX  Hl 


'H:  A 


c 


1ML***! 


t . >r  - 
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cxhb,cd]  etenim  k h ad  h l if*  efl  reSangulum  contentum  kh  , c A «i  contcjttnmf  d\ 
H L,  fcdexij.  fexti  elementorum  proportio  rcSanguhcx  KH , c a ad  reSangulum  ex  C a ‘ 
U l componitur  ex  proportione  k h ai  c a * & proportione  ck  ai  hl.  Vt  autem  K h ad  c a» 
ira  hd  ad  pc  obfimihtudinem  triangulorum  dkh,dacj  & jpi.  ca  ad  HL,ita  cb  ai  tfHr- 
triangula  enim  dac,b  lh  fimi  Ita  funt.  ergo  reSanguli  ex  Kh,  ca  ad  reSangulum  ex  c a 
h i.  proportio  componitur  ex  proportione  u d ai  d c,  & proportione  c b ai  b h . ex  quibus 
etiam  compofita  efl  proportio  reSanguli  ex  h d , b c ad  reSangulum  «hs,dc.  Vt  igitur  re. 
H angulum  ex  kk,ca  ad  reSangulum  ex  ca,H  l ,boc  cd  Pt  kh  ai  HL,  ita  erit  reSangulum 
ex  h d , b c ai  reSangulum  ex  h b , c d . 

H Ergo  & conucrtcndo  vt  lh  ad  hk]  Cracus codex  araksytr  ipa  yinw  tt  **a6  *f»V 
*tbV  0 k ► ftd  puto  legendum  tirimjOkir  tp*  yimtu , 

K Arque  clt  vt  Ht  ad  e f , ita  h l ad  p a ] Ob fimilitudinem  triangulorum  e l h , t \ f * 

L Vt  autem  fg  ad  gh,  ita  fa  ad  hk  ] Etenim  triangula  fag,hkg  fimtltafunt. 

M Sed  proportio  compofita  cx  proportione  hl  ad  fa,  & proportione  fa  ad  hk  ea- 
dem cflt , qua:  proport/o  lh  ad  hk]  Eadem  enim  e(l  qua  proportio  reSanguli  ex  hl,  fa. 
ai  reSangulum  ex  v a , h k . . 

N Eadem  ratione , & vt  reSangulum  cx  hd,bc  ad  reSangulum  ex  hb,cd,  ita  clt 
k h , ad  h l ] Troportio  enim  reSanguli  ex  h d , b c ad  reSangulum  ex  h b , c d , componi - 
tur  cx  proportione  hd  ai  dc,  & proportione  cb  adBH.  fedvt  h d ad  dc,  ita  k h ad  k a: 
&Vt  cb  ad  BH,  ita  ca  ad  hl.  quod  fuperius  explicatum  efl.  Vt  igitur  reSangulum  ex 
H d , b c ad  reSangulum  ex  h d , b c ai  reSangulum  ex  h b , c d , ita  efl  reSangulum  ex  k h, 
C a ad  reSangulum  e x c a , h l , hoc  edita  k h ad  h l . 

Vt  igitur  reSangulum  cx  hh,gp  ad  reSangulum  ex  hg  , fb]  Graeus  codex  tnefc 
£ «V  r»*  W 9 $ , £»  »/>*V  r»'  •fm"  dff  0 u,  lege  *c  ipa  r»’  fff  6 • , £»  t/*V 

y i Ca\  • c\ 

.THEOREMA  CXIX.  PROPOSITIO  CXXX. 


* 

«r* 


Sit  deferipta  figura  ab cdefghklmnx  , fitque  vt  re&angujum 
quod  continetur  af,ic  ad  contentum  ab,  fc  ita  re<Sfcangulnm  quod 
continetur  a f , de  ad  contentum  AD,  EE»  Dico  reftaro  lineam  eflc# 
qux  per  punda  HGF  tranfit# 


Quoniamenimeftvtreftangulumcx  ap,bc  adrc&angulumtx  AB,Fc,itare£lan*  i.fexti» 
gulum  cx  af,db  adre&angulumcx  a d,bf;  erit  permutando  vtre&angulumcx  af, 
bc  adre&angulumlex  af,de,  hoc  cft  vt  bc  ad  de,  ita  reftangulum  cx  ab,cf  ad 
re&angulumex  ad,  hf.  fcd  fi  per  k ipfi  ad  parallela  ducatur  km,  proportio  bc  B 
ad  db  compofitacric  ex  proportione  bc  ad  kn,  & proportione  kn  ad  km  , & in- 
fuper cx  proportione  km  ad  de.  proportio  autem  rettanguli  ex  ab,cf  ad  rjc&an-  C 

) . . m av  i n e P m V ■>  i /i  J a r»  Xr  nrnnm*Mr\np  /">  C _ *\A  t c 


gulum  ex  a d , b f corapofi  ta  cft  ex  proportione  ba  ad  ad,  & proportione  c f,  ad  f*, 
communis  auferatur  proportio  b a ad  ad  eadem,  quaj  proportio  nk  ad  km,  erit  re-  p 


liqaa  proportio  c f ad  f a compofita  ex  proportione  b c ad  k n » hoc  cft  c h ad  hx  ,1 P 
& proportione  km  ad  db,  hoc  eft  kg  ad  gh.  refta  igitur  linea  cft,  quseper  hc.f  t’  G 
tranfit . namfiper  b ipfi  hc  parallela  ducatur  bx  , & iun&a  kg  protrahatur  ad  x,  * 
proportio  quidem  kg  ad  ce  eadem  cft , qute  proportio  ku  ad  hx  . proportio  autem  H K 
compofita  ex  proportione  c h ad  h k , & proportione  h k ad  f.  x tranlmutatur  in 
i.  Zz  propor- 


t 
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L proportionem  c»  ad  bx .&proportio  cp  ad  fe  eadem cft,qu*  ch  ad  ex,  cura  eu 
M ipfi  bx  parallela  fit.  refla  igitur  linea  cft,  qua:  tranfitper  hxf.  hoc  enim  manifefle 
confiat . ergo  & refla  efi , qua:  per  h o f tranfit . 


e 0 MM  ETiT  M\ir  S.  p.j 

■ ■.*  v -T.  iy„' 

A Sit  deferipta  figura  abcdefghklmnx]  Crocus  codex  uantyfttou  » * 0 y t , r,  I 

’ »» X ego  legendum  puto  » tfi  y i ■ £ ■ 9 * r J . 

•B  Sed  fi  per  k ipfi  ab  parallela  ducatur  km,  proportio  e c ad  na  corapofita  erit  ei 
proportione  b cad  x n,& proportione  k n ad  k m,  & infuper  ex  proportione  k m ad  d i,j 
Trofortio  enim  bc  nd  de  afiumpta  media  linet . c I) , componitur  ex  proportione  r c ad 
CD,  & proportione  c D ad  de.  fed  rurfus  proportio  bc  ad  e D,  hoc  efi  ad  K m , affumpta 
medio  kn  componitur  ex  proportione  bc  ad  k n,  & kn  ad  km.  proportio  i >unr  tc  ad  an 
compofita  efl  ex  proportione  b c ad  K N , & K N ad  x M , & infuper  ,x  proportione  c D , hoc 
tfl  Ku  ad  de.  Crocus  codex  t».i  plr  rue  0 y sr/tr  rnr  tt  nnm  / trytt,  Ur  iit  ? , 
n a f «*0»  u tt,  imi  i i T«'e  0?  mete  *•,$  r»'r  «.  »,V  tu,  £ Wri/ 

upti  io,  fed  videtur  legendum  itu  oie  0 > xf.V  ab,  £ t.~ r ir  tfir  k p , j£  in  ii 

T 01  UH  TflV  ti. 

C Proportio  autem  reflanguliex  ab,cf  ad  reftangulumex  ad  ,no  compofita  efi  ex 
proportione  ba  ad  ad,&  proportione  cf  ad  fe]  Exig.fextt  elementorum. Groeut co- 
dex £ T»  TU s y £ TfSt  ivr  l l lege  STftt  ;» 

; X)  Communis autcratur proportio  b a ad  ad  eadem,  qu«e  proportio  kk  ad  km]  Hy 

efl  ex  una  quidem  pane  auferatur  proportio  b a ad  ad,  ex  altera  vero  auferatur  pnporiio 
N K ad  x m | quo  eadem  efl  ob  fimihtudir.em  triangulorum  A L b ; x L N . <9-  triangulorum  A L n, 
K,L  M . Crocus  codex  X»  ittitftAu  i ove  fit  rr/te  tl  t'  toris  J ref  iit  1 1 w/tc  up.  lege 
• dtvr$'f  Ht  »i Tt  r*  wp't  f-  fd  .J 

E Erit  reliqua  proportio  cf  ad  f b compofita  ex  proportione  bc  ad  kn  hoc  efi  ch 
ad  b(J  Ob  ftmintudmem  triangulorum  bhc,  n»K.  Crocus  codex  im  rfi  tie  fiy  rf>t 
rir  AB  lege  rfe's  r i,  tr. 

F Erit  proportione  km  ad  de, hoc  efi  xs  ad  gi]  Similia  enim  fuut  triangula  xom> 
eod.  ;v 

G Refla  igitur  linea  efi , quae  per  h g f tranfit  ] Quomodo  hoc  fcquatur , deinceps  offendit  • 

Crocus  codex  iu0««  i/t  n iit'  dV  t tt  legi  iit  A’  6« f. 

H Proportio  quidem  kg  ad  ce  eadem  efi,  qute  kh  ad  bf  ] Quod  triangula  x h g , E x G 

fimtha  fiut . 

K Proportio  autem  compofita ex  proportione  ch  ad  h k,  & proportione  hk  ad  ex 
tranfmutatur  in  proportione  c H ad  ex]  Tropofitio  emm  compofita  ex  proportione  c H 
ai  k H , & proportione  n x ad  i x eadem  eff  , quo  proportio  c H ad  ex,  nempe  affumpta  me- 
dia HK. 

L Et  proportio  cf  ad  fe  eadem  efi  qua:  ch  ad  bx  ] Superius  enim  demonflratun  efl 
proportionem  cf  ad  FE  componi  ex  proportione  c h ad  h k ■ & proportione  kg  ad  CE,  fed 
proportio  x g ad  g B eadem  efl , quo  x H ad  B X . proportio  igitur  c F ad  F E compofita  etl  ex 
proportionibus  ch  ad  hk  ,&  hk  ai  tx,ex  quibus  etiam  componitur  proportio  cH  ad  RX 
ergout  cf  ad  Pt,ttac(I  c H ad  EX.  Crocus  codex  $ •"  T»'r  f£  srf§,  j*  a ,’ytt  i torvtvf 
tu  e yS  srftc  in,  0£  lege  vfit  rur  «f . 

M Hoc  emm  numtcfic  confiat  J Ex njffro  lemmate  in  io.  proportionem  libri odrcbimedls 
it  SfS,  qup  in  aqua  vehuntur . 

LEM.  THEOREMA  CXX.  PROPOSITIO*  CXXXIi  **  . 

Ve 


Si  fit  figura  ABCDEFK  H,  fic  vt  AD  ad  DC,  ita  ab  ad  bc.  fit  igitur, 
vt  ad  ad  dc,  ita  ab  ad  bc.  Dico  redam  lineam  efle,  quiper  agh 
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Ducitur  per  o tpd  ad  paral- 
lela k l . Itaq;  quonia  vt  a d ad 
Dc,ita  An  ad  ic,& vt  Asad  «c. 
ita  ne  adoiu.  Vt  autc  \ d ad  d c, 
ita  g l ad  o m : erit  vt  cl  ad  lm 
hoc  cft  ad  ad  dc. quare permy 
tando , vt  a D ad  o L,  ita  c o ad 
iM:hoccft»Gadiu.atq;c(lG  u 
parallela  ipfi  ad.  rc&a  igitur 
lineaeft,qua;tranfic  per  agh,- 
hoc  enim  manjfefto  conflat . 


C O M M E *LT  H 1 r s. 

Vtautem  ad  ad  dc,  ita  ct  ad  lm]  Ob /im'Hiudinem triangulorum  ane,  cRi.,eh  A 
triangulorum  chd,mhl*  Grteus  eodix  iaa'*,  psls  u «t  mpee  ruV  Syt  drue  i y * rp ! t 
edi  am  fed  lege  udum  puto  frui  i ia  w(>r  f Uft. 

*■  EtitYt  ci  ad  L ita*  K g ad  c»]  Ex  ii.  quinti  elementorum  pop  qut  io  Grteoeodice  E 
btc  leguntur  tsu  A.ir,  • ia  srpec  Korrn  V t»  , A , tjir  me  » K/t  rps\  rwr  A pt . Sed  nos  ea, 

Vli corrupta,  0- /uperuacanea  omifimus . 

Hoccft  ad  ad  dc]  E/lenimvl  kg  ad  gm,  ««ab  ad  bc  ob  limilitndinem  triangulo - C 
rnm  k b u , A b b , & triangulorum  ghm,  b b c . Vt  autem  ab  «d  b c , ita  ponitur  cfle  ad  ad 
p c . Grteus  codex  ?r«.  «V  » « t 7«',  «, . lege  wp,',  qur  ty.  r 

Quare  permutando  vt  ad  ad  gl,  ita  cd  ad  tu  j Grteus  codex  «rcA,y,V  >bf  eie  «'  D 
*f«V  eoo  < I , »T«  »'  j>  d r»  a 1* « vide  ne  legendum  (it  iem  *V  i mtepte  ’ 

t»»  «A  irue  » yt  srpae  t«f  kfi. 

Hoc  cft  d h ad  11  l ] Ex  quarta  fexti  elementorum , quod  triangula  c h b , m h l pnt  E •'  * 
Jimilia . 

Refit  igitur  Jincacft,qua:tranfit  per  agh,  hoc  enim  manifeflo  conflat]  7{am  p P 
pungatur  ah  tranfibir  ea  per  q , aitaqui  fequcrttur  partem  toti  aqualem  e (Te  i quod  nos  lem- 
mate autedido  ojlcndimus , 


THEOREMA  CXXI,  PRpPO$ITIO  CXXXII. 


Rurfus  fi  fit  deferipta  figura , & df  ipfi  ac  fit  parallela,  erit  a q a>  ^ 
qualis  bc.  Sit  igitur  sequalis . Dico  df  ipfi  ac  parallelam  elle,  ■ 


Quod  quidem  ita  fe  Kabct.nam 
fi  ponamus  b h tequalcm  ipfi  g b, 
& a n,  k c iungaiuus,  fiet  a h,cg 
paralie  Ingram  dium  , ac  propte- 
rea  vt  ad  ad  de  , ita  ci  ad  fe, 
vtraque  enim  diltarum  propor  • 
tionum  eadem  cft , qua:  propor- 
tio h g ad  g b . ergo  u e ipfi 
cft  parallela . 


Rurfusfi  fit  deferipta  figura,  & db  ipfi  ac  fit  parallela,  erit  ab  tequalk  >r]  7^**  A 
"H  •»  demenflratur  bee  a Tappa , jed  eius  conuerfups  demon/lrabirur  autem  h oe  modo, 

Z 2 a Sit 


•»taCJH)tB> 


J*4  PAPPI  MATH.  COLL. 

Sk  triangulum  ATC,&if(i  ac  parallela  dutatur  D r, iungaturqu'  kT,vc  f'f'  in  pug. 
00  c (ecan:cs,&i"i(1a  CG  »'« it  producatur.  Dico  ab  ipft  ne  aqualemejfe. 

Triangula  enim  i)  a F,  pc  r iuter  fe  funt  aqua- 
lia ex  17.  prini  elementorum,  & ablato  communi 
triangulo  DCf,  relinquetur  agd  triangulum  aqua • 

■ le  cor,  Vt  autem  ad  ad  de,  ita  triangulum  agd 
•I'*"*  ad  triangulum  dgb  ,&fimtlittryt  er  ad  fe.im 
, " triangulum  cgf  ad  triangulum  fgb  fed  Vt  AD 

ad  d e 1 ita  e f ad  r a , utraque  enim  proportio  ea- 
dem efl,  que  bk  ad  KH.tn  igitur  triangulum  agd 
ad  triangulum  dge,  ita  triangulum  cgf  ad  gfs 
triangulum  ; & permutaud  . triangulum  autem 
A o Dell  aquale  triangulo  cgf.  ergo,  & triangulum  dge  triangulo  foe:  ac  pro  pier  ea 
totum  triangulum  afg  toti  ceg  aquale,  ^dt  triangulum  aec  ad  triangulum  age  e(l  Vt 
A c ad  G t ,&  Ita  triangulum  c E G ad  triangulum  cob.  quare  Vt  triangulum  aec  ad  trian- 
gulum age,  ita  triangulum  CEG  ad  triangulum  ad  ipfum  ceu:  & permutando  triangu- 
lum igitur  a g b efl  aquale  triangulo  c c *,&  ob  id  reda  linea  ab  ipfi  bc  aqualis. 

Nam  fi  ponamus  bh  «qualem  ipfi  bg]  Cracus  codex  Ur  yr  fit  • # ,iu  ntnt  ‘irnr 
jj,  fl  9 . fed  legendum  efl  . iy  W 1 « »•*  ■ •*  ‘,n  tde  H. 

C Et  AfljHC  iungamus,  fiet  ahcg  parallclogramum  ] Quoniam  enim  duo  latera  ab 
BF  aqualia  funt  duobus  lateribus  ca,isg,&  angulum  anu  efl  aqualis  angulo  ad  verticem 
c B G . erit  & bafis  ah  aqualis  btft  cc  totumque  triangulum  toti  triangulo,  & reliqui  an. 
gnli  reliquis  angulis  aquales,  quibus  aqualia  latera  fubtenduntur . angulus  Igitur  aHb  ipfi 
,in,-  aqualis  angulo  bc.c  > ideoque  retia  linea  ah  rcBt  cc  parallela  efl . Eodem  modo  demonflra- 
7 **  bimus  c k parallelam efle  ipfl  ac. 

D Acproptcreavt  a”  ad  ng,ita  cf  ad  n,  vtraque  enim  di&arum  proportionum 
eadem  efl, qu*  proportio  hc  ad  ci]  Cum  enim  dgc  parallela  fit  ipfi  ah  erit  ad  ad 
CI|fi  «g  41fGE.ee  eadem  ratione  cum  parallela  fit  agf  ipfi  HC»  V Hc  ad  CB,  ita  erit 
j7,uioti  c?  ad  f b.  tt  igitur  a D ad  D B, »»«  CE  ad  r B . quare  ex  i.  fexti  D f ipfi  a c parallela  erit . 


«.testi» 

i.fcxtj . 

B 


A-  *» 

t . 


LEM. 

VII. 


THEOREMA  CXXII.  PROPOSITIO  CXXXIU. 


A Sir  deferipta  figura , & ipfarum  gb,  js  a fumatur  tertia  proportionalis 
bd.  Dico  fg  ipfi  ac  parallelam  efle. 


Producatur  bb  , & per 
a ipfi  d f parallela  duca' 
tur  a K,  & kc  iungatur. 
Itaque  quoniam  efl  vt  ce 
ad  b a , ita  a b ad  b d , vt 
autem  ab  ad  bd  , ita  k» 
ad  B h ; erit  & vt  c b ad  B A 
ita  k b ad  b h . ergo  a h 
c parallela  efl  ipli  k c . Rur- 
fus  vt  at  ad  fb,  ita  cc. 
G ad  gf,  vtraque  enim  difta- 
rum  eadem  efl , qus  pro- 
portio k h ad  n e . quare 
rcipfi  efl  parallela. 


P 


c 

D 

E 


C JlK.IV  S. 

'A  Sit  deferipta  figura , te  ipfarum  c b , * a fumatur  tertia  proportionalis  1 d . Dico 
TC  ipfi  ac  parallelam  efle  J Sit  triangulum  aec,  ducaturque  adbafimvtcumquerctlati- 
nea  b b , & Vt  c B ad  b a , ita  fiat  a b ad  1 d . pqflea  ducatur  a G , qua  fecet  t B in  pkhBo 
Du  ai  1 producatur  ,inngatnrque  rG.  Dico  ig  ipfi  ac  parallelam  effit.  Crscks 

codex 


1 
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tadex  i rt  k<lt<£  $j'  a fi  , fiy  ft)r»  **<t’ Koytt  *r»  » a i* . /ei  legendum  puto  ir» 

»' , Kf  -fff  y fi , /3  « TfiTi»  <tr*Ao>9.’r  iro  »*  «t  /8  , 

Producatur  hb  & per  a ipfi  df  parallela  ducatur  ak!  Gracus  codex  ixlAodwrct  »*  B 
a fi , Kj  Pid  t»  * e^c.  ego  legerem  ixfiifiKii&*  n'  t fi.  * 

Vt  autem  a b ad  bd,  ita  kb  ad  bhJ  ob fimi  itudinem triangulorum  abk,deh.  O 
fcrit,&vt  cb  ad  BA,ita  kb  ad  bh]  Gracus codex  9 »V  */>*  » yfi  *po'e  *Vr  fi\  lege  D 

3T/#V  T*'»  fit.  • ■ 

Ergo  a h parallela  eft  ipfi  k c ] Efl  enim  vt  c b ad  3 a , /M  KB«d«H:e*r  permutando,  £ 
Ut  c b ad  B R , ita  KB  ad  b k , & funt  angu.tad  b Aquales . triangulum  igitur  c b k triangu- 
lo abh  aquungulnmeft , & angulus  bck  angulo  bah  aqualis . quare  ah  ipfi  kc  eft  pa- 
rallela * Gracus  codex  mtpccwwAof  cfyct  ibr  n yQ  ri  * y t lege  n'  a 9 tu"  *>. 

Rurfus  vt  af  ad  fe]  Gracus  codex . Shr  ir  -rim  «V  » * £ »p«V  «V  £>  /ege  */*V  V 

vir  r . 1 ^ 

Veraque  enim  diftarum  eadem  eft,  quae  proportio  k h ad  ke]  far  b.  /earf/.  Gracus  G 
Codex  pro  b t habet  fi  9 . 


THEOREMA  CXXIII.  PROPOSITIO  CXXXIV. 


LEM. 

VIII. 


Sit  bomilcos  abcdefg,  fitque  di  ipfi  bc  parallela:  & eg  pafalfe-  A 
Ia*BF  • Dico  DF  ipfi  CG  parallelam  cfle.  " 4 . ‘ 


Iungantur  be,  dc,  fg.  erit  trian- 
gulum dbr  sequale  triangulo  dcb. 
commune  apponatur  triangulum  dae 
ergo  totum  abb  toti  cda  cit  aequale. 

Rurfus  quoniam  bf  parallela  eft  ipft 
bg  triangulum  bfb  sequale  eft  trian-  :i  . 
gulo  bfg.  auferatur  commune  abf. 
reliquum  igitur  abb  reliquo  agf  ae- 
quale erit,  fed  triangulum  abb  eft  ®- 

quale  triangulo  a c n . crgo&  ACDipfi  . : . 

a h g aequale,&  communi  appofito  triangulo  a e «,  fiet  totujn  triangulum  c P G aqua- 
le toti  CFG.&eft  in  eadem  cg  bafi.  quare  ce  ipfi  df  eft  parallela* 


Sit’ bomifeos  abcdbfo]  Hiufmodi  figuram  idcirco  filante  appellauit 


odit  aris  imaginem  referat . 


THEOREMA  CXX1V.  PROPOSITIO  CXXXV. 


LEM. 

IX. 


*«■ 


Sit  triangulum  abc,  in  quo  ducantur  rcdbe  linea:  ad,  a 
bc  parallela  ducatur  fg,  & infle&atur  fhg.  fit  autem  vt  B 
ita  d h ad  h e . Dico  k L ipfi  b c parallelam  efle . 


Quoniam  enim  eft,  vt  bh  ad  Hc,itaon  ad 
ad  hb,  erit  reliqua  bd  ad  reliquam  afc*ve 
d h ad  h e • fcd  vt  ad  b n ad  bc,  ita  fm  ad  n g 
vt  igitur  fm  ad  ng, ita  dh  ad  Hn.&perrau* 
tandovt  fm  ad  dh,  ita  ng  ad  kb.  vt  autem  ’ 
fm  ad  dh,  ita  in  lineis  parallelis  fk  ad  kh:‘,& 
yt  ng  ad  h b,  ita  g l ad  ih.  ergo  vt  f k ad  k h, 
ita  gl  ad  lh.  parallela  igitur  eft  kl  ipfirG, 
4c proptcrca ipfi  bg. 


*.  fexti . 
jo.primi 
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r»  Et  inficiatur  fhg]  Cr<ecus  codex  ^ a»aa<*£<v  n’  £i>.  V iie  ne  legendum  fit  £ *ncA«ifr» 
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r Vt  autem  f m ad  d h , ita  in  lineis  parallelis  v k ad  x h : & vt  n c ad  h e , ita  g i ad 
ih]  Obfimilitudmemfcilrvet  triangulorum  f k m,d kh  iitemquctrwgutornm  nlc,hle. 


LEM* 

X, 


.Hi 


THEOREMA  CXXV\  PROPOSITIO  CXXXVI. 

In  duas  redas  lineas  b a e,  d ag  dux  redae  lifiex  ducantur  ph,  hf., 
fitque  vt  redangulum  quod  continetur  dh,  bc  ad  contentum  pc,  bh, 
ita  redagulum  contentum  hg  , F E ad  contentum  H E ,F  G • Dico  redam 
lineam  cfle , qux  per  c a f punda  tranfit , 

Ducatur  per  h ipfi  c a parallela  k l , quas 
cum  lineis  ab,  ad  in  pundis  kl  conueniat,& 
per  l ipfi  ad  parallela  agatur  LM,producatur- 
que  eh  ad  m.  deinde  per  k parallela  ipfi  ab 
A ducatur  kn,  & oh  ad  n producatur.  Itaque 
quoniam  ob  lineas  parallelas  fit  vt  dh  ad  h-n, 
ita  d c ad  c b , erit  redangulum  contentum  d h, 
cb  aequale  contento  d c,  h n . Sed  aliud  aliquod 
redangulu  eft,  quod  d c , b h continetur,  ergo  vc 

reftingulu  contentu  dh,bc  ad  contentu  dc,  n -mu*™ 

ita*contentuci>,HN  ad  contentu  oc, »«,  hoceft  Hwad  H t.*Sed  vt  raftangnJu  quidc®* 
contentum  h d , b c ad  contentum  d c , b h , ita  ponitur  efie  contentum  h c,  f b ad  eo0" 
JB  C tentum  hb.fg.  Vtautcn*  nh  ad  KB>ua*U  ad  hl.Jioc  eft  in  lineis  parallelis  gh  » 
hm,  hoccft  redangulum contentum  ad  contentum  km,fe.  ergo  vt  conten- 

tum h g , f e ad  contentum  he,  f«,  ita  contentum  «c,  fe  ad  contentum  hm,  i e- 
p redangulum  igitur 'contentum  h b,fg.  aquale  eft  contento  h a,M?t  quare  vt  w h ad 
"•  h b , ita  g f ad  fe  , componendoquc,  & permutando,  vt  via  ad  eo»  ita  n i ad  sf, 

Sed  vt  m #ad  bg  , ita  eft  e ad  e a«  & vt  igitur  lb  ad  ea,  ita  h f.  ad  ef  , & ideo  a f 
y parallela  eft  ipfi  f l.  &ed  & c a . ergo  rc#a  linea  eft , qux  per  e a f punda  tranfif , 

quod  oportebat  demon  ftrar  e.  , 


jquTf. 


JfJ 


'JJ 


m 


j i. 


C07H7ifE?<{T>4l{iyS' 

A Itaque  quoniam  ob  lineas  pardllelas  fit  yt  dh  ad  hn  , jrg  d c ad  cp]  ytenho  pe  ad 
BN  , ita  dc  ad  c b.  Vtiaque eutm  Jpftrnm  e.  dem cjl , qu<e  proportio  D a ad  ak:  & ptnr.Uw 
tando  Tat  B D ad  dc,  itu  BN  ad  CH»  pt\9fftem  omniaad  omuta  ytfapnuw  ad  vn.um  e.tgovt 
n d ad  dh,  ita  bd  ad  nc.  C5*  per  fOHuerJfjnemratioms  ,>t  dn  ad  nu,ita  do  ad  nc  di' 
uidendoque  Vt  D H ad  H N > ita  t:  p ad  c b « 

B Vt  autem  n h ad  h b , ita  x h ad  h l J Similia  tnimfunt  triangula  khn,lhb. 

C Hoc  eft  in  lineis  parallelis  c h autem  n m 1 Ob  timtliiudinem  triangulorum  ki>h»imh 
Crxcus  codex  ?tRjf  »r  n r 9 ?p»f  r»V  0f*,  lege  n'  n 0 rppr  t $ /a. 

D Redangulum  igitur  contentum  h e,  pg  xquale  eft  contento  h m,  fb  quare  vt  m h 
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LEM. 

Vi. 


Qua:  rero  ad  cafus  ipfius  pertinent , fimiliter  arque  anredi&a  often-  A 
demus,  quorum  c(l  conuerfum,  videlicet.  Sit  triangulum  abj,  Se  ipfi 
B e parallela  ducatur  ad  .Se  ducta  de  conueniat  cum  bc  in  puntto  l, 
Dico  vt  rcdangulum,  quod  concinetur  de,fg  ad  caritcqcum  ef,  gd,  B 
ita  efle  cb  ad  b e>  * . K>.  1 u 


Dueaturperc  ipfi  db  parallela  cu,ic  AS  gJ  h producatur.  Jtaque quoniam eft  C 
vt  e*  ad  ao,  ita  ch  ad  cf,  & vt  e*  ad  *g,  it^  ao  ad  qG/qr)t  vt  i d ad  pe, ita  D 
c b ad  f g , ac  propterca  redtangulum  contentum  e h , pe' «quale  cft  coptcnto  i d, 
fo.  Sed  aliud  aliquod  rcftangulutn  eft , quod  sf,  gd  continetur  ergo  vt  rc&angu- 
lum  contentum  ds,fg  ad  contentum  dg,  u,  t#epptcjuam,cu>DG  ad.contcntum 
d g , b f , hoc  cft  ita  c h ad  a f , hoc  cft  c b ad  t a.  Ex  quibus  {pquitup  vt  rc&angulutn  ^ i* 
captentum  ub.fg  ad  c9f,t?ntum  #f,g  o,  iijacfle  e b ad>tu  Eadem  ratione,  & fi  p 
ad  alteras  partes  agatur  parallela  ad,  atque  a puncto  d extra  c,  veniit  ad  t Juca- 
tqr  db,  vt  rc&angulum , quod  continetur  db,fg  ad  contentum  b f , g u , ita  demon- 
ftxahitw  efle  # c ad  c a . 

V' -ti 


C OM  M Etf  T Jl  / V S.  ' 


Qua  veri  ad  cafus  ipfius  pertinent,  fimilitcr  atqueantedi&a  oftcndimus,quorum  cft  A 
conuerfum  ] Gratar  ebdtx  rJ  1)  «vtoc  Ijxiiut  t?«  mri^iypapciiltnt , «7  i irir  it* 

tr/iti"  quibui  verbtt  quidfiguifi.  ctur  fidat  mtcUigcrc  non  poj ]umus,cum  potijmatum  libris  > 

larramm. 

Dico  vt  redtanguTum,  quod  continetur  d b,  f'g  ad  contentum  kf,  gd,  ita  efle  er  B 
ad  bb  J G>fc ut  codex  «Vixw  .V  «'  fi,  ■*»',  T.'  if  , »a  Itgeu *.V  r.'  «W  ' 

•f,  »*• 

Itaque  quoniam  cft  vt  ca  ad  Ag  , ita  eu  ad  e F 3 Ob  fimilttudincm  triangulorum  C 

em,  G A F. 

Et  vt  ca  ad  a o , ita  e d ad  d g ] Obpmihiudiuem  triangulorum  ce  b , A g d . D 

Hoceft  cb  ad  bb]  Similia  enim funt  triangula  ese,  ebf.  E. 

Ex  quibus  fcquitur  vt  retftangulum  contentum  de.fg  ad  contentum  bp,g  i]Gra-  p 
tus  codfx  tt  11  it  tlt  ti  uti  fi , £1  *fi  ( ai  »W  if,  m . Itgc  mrt'c  ti'  vW  if>  at. 

Eadem  ratione  , & fi  ad  alteras  partes  agatur  parallela  ad,  atque  i pun&o  nex-  G 
tra  c vclutad  b ducatur  db,  vt rcdtangulum , quod  continetur du,  fg  ad  conten- 
tum B F , o D , ita  dcmonftrabitur  efle  ite  ad  ca.l  Gracus  crjrx  rnrrHt>t"StH.  & tpancus, 

>r  vidrtur  , qui  fit  habet  .'fi  t'  tu- r.  ...  rJ  U,ta  *.>«>».*  ,'«I  »«,«•»..»  v.  L » 

*•  "**  * l*n'r  *’  M rf  y fi*  V*  wKt»  . vide  ne  tegendum  fit' 4’  in' 
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Itiquequonlamvt  b»  ad  fa,  itaiH  ad  iit.vtautem  AF  ad  »o,  iu  ih  ad  hm,  A ' 
etenim  it  k & hg  ad  parallelas  reftai  lineas  terminantur  ;erit  e*  a:quali  vt  bf  ad  fg  B 
ita  bh  ad  hm.  reftangulum igitur  contento  111 , of  xquale  eft  contento  av  ,hu.  C 
Sed  aliud  reftangulum  eft , quod  bf,gh  continetur,  ergo  vt  reftangulum  ex  bh,gf  O 

.*  j • ■ ' • 1 i * ■ :j  K. 


16,  fexti, 


i 7V* 

pul  • 


n' 


ad  reftangulum  ex  iFjcH^ita  eft  rtftangnhrtr  ex  bf»hm>  ad  reftangulum  ex  ep, 
ch;  hoceft  m it  ad  hc;  hoceft  lh  ad  htb:  Eademratione,&it  bh  ad  Ht,  ita  erit  E F 
reftangulum  ei  11  n , »c  , adreftangulum'  et  iit,  cd.  ergo,  & conuertendo  vt  l h ad  G 
h k , ita  reftangulum  ex  h*,cd  ad  reftangulum  ex  bo,ic.  Scdvt  lh  ad  iik  , ita  H 
oftendiraus  effe  reftangulum  ex  ih.gf  ad  reftangulum  ex  bf,gh.  Vtigitur  reftan- 
gulum ex  bh.gf  ad  reftangulum  ex  e f,ch,  ita  erit  reftangulum  ex  h»,dc  ad  re- 
ftangulumex  hd,bc. 

Per  compofitam  vero  proportionem  oftendetur  hoc  modo. 

Quoniam  proportio  reftanguli  ex  hb,gf  ad  reftangulum  ex  hg,pe  compofitaeft 
«x  proportione,  quam  habet  ne  ad  bf,  & ex  ea, quam  fg  habet  ad  gh  atque  eft  vt  li- 
na,ad  bf,  ita  ut  ad  fa,  vt  autem  fg  ad  oh, ita  fa  ad  hk:  erit  proportii  reflan-  L. 
guliex  h b,g  f ad  reftangulum  ex  hg,fx  compofitacx  proportione,  quam  habet  hi 
ad  f a , & ex  ea  , quam  habet  f a ad  h k . 

Sed  proportio  compotita  ex  proportione  h i ad  f a , & proportione  f a ad  h fe  ea- 
dem eft,  qua:  proportio  lh  ad  Hn.cft  igitur  vt  reftangulum  ex  hh,gf  ad  rcftangu- 
lumex  Kc,FB,ita  lh  ad  hk. 

Eadem  ratione,  &vt  reftangulum  cxh  n,  bc  ad  reftangulum  ex  H»,  CD,  ita  eft 
kh  ad  h l , & conuertendo  vt  reftangulum  ex  hf,c  d ad  reftangulum  ex  hd,  bc  , ita 
mad  hk.  Vt  igitur  reftangulum  ex  u b,g  f ad  reftangulum  ex  HG,F«»itareftan- 
gulumcx  hb,cd  ad  reftangulum  cx  hd,ic. 


COMiaE^Tjll^iyS. 

Itaquequoniam  vt  bf  ad  fa,  ita  bh  ad  uij  Exq.  fexti  elementorum  oh  (tmtiiiudi-  A 
nem  triangulorum  b a f,b  l h. 

Vtautcm  af  ad  fg,  ita  lh  ad  hm]  Similia  enim  fient  triangula  fac.hlm. 

Etenim  h k,  h g ad  parallelas  reftas  lineas  ternvnanturl  Line*  namque  mhg.lhx  C 
fnnt  inter  parallelas  '11,01.  Cr acus  rod’ x j ytf  « 9*  w/it  vir  *•  1»  **f  »m»'a»  . [ei for- 
te legendum  e/?  % ytf  »'  8 > £ * 8 * ir  *»/*>, ku, . 

Ergo  vt  reftangulum  cx  bh,gf  ad  reftangulum  cx  bf,gh,  ita  eft  reftangulum  cx  D 
x f , r m ad  reftangulum  ex  e f , eu.]  Ex  7.  quinti  elementorum . 

Hoceft  MH,ad  H G J Ex  prima  fexti  • 

Hoc  eft  L h ad  h k ] ol>  fimi/ituJinem  triangulorum  h l m , H x c . 

Eadem  ratione  ,&  vt  Xh  ad  kl,  ita  erit  reftangulum  ex  h d , * c ad  reftangulm 
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Quoniam  enim  eft  vt  re&angulum  ex  a p , b c ad  rcctangulum  tx  a b , f c,  ita  redan*  *•  fcxti» 
gulum  cx  a p , d b ad  reftangulum  ex  a d , b f ; erit  permutando  vt  re&anguliim  ex  a f , ‘ 
bc  adre&angulumjex  af,de,  hoc  eft  vt  bc  ad  de,  ita  rettanguluin  ex  ab,cf  ad 


reftangulumex  ad,  bf.  fcd  fi  per  k ipfi  ad  parallela  ducatur  km,  proportio  bc  B 
ad  db  compofitaerit  ex  proportione  bc  ad  kn,  & proportione  kn  ad  km,  & in-  ^ ;>* 


■x 

m 


fuper  cx  proportione  km  ad  de.  proportio  autcin  rettanguli  cx  ab,cf  ad  r.c&an-  C 
gulum  cx  ad,bf  compofita  eft  ex  proportione  ba  ad  a d/&  proportione  cf,  ad  fe, 
communis  auferatur  proportio  ba  ad  ad  eadem,  quae  proportio  nk  ad  km,  erit  re-  I? 
liqua  proportio  c f ad  e b compofita  ex  proportione  b c ad  k n , koc  eft  c h ad  hx  , £ 

& proportione  km  ad  db,  hoc  eft  kg  ad  c b . rcfta  igitur  linea  eft , qua:  peritor  -f  G 
tranfit . nam  fi  per  b ipfi  hc  parallela  ducatur  bx  , & iun<fta  hg  protrahatur  ad  x," 
proportio  quidem  kc  ad  c e eadem  eft,  quae  proportio  k ii  ad  hx  . proportio  autem  H K 
compofita  cx  proportione  ch  ad  hk,  & proportione  hk.  ad  bx  tranimutatur  in 

/ Zz  propor- 


*A.  ' •' 

'V  • : ' 
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L proportionem  ch  ad  h x .& proportio  cp  ad  pe  eadem efhqua:  eu  ad  ex  , tum  tu 

M ipfi  ex  parallela  fit.rcflaigiturlinea  eft,  qua:  tranfitpcr  iixp.  hoc  enim  manifefle 
conflat,  ergo  & refla  eft , quse  per  hgf  tranlit. 

tOMMEl[T^n/r5.  v ' 

A Sit dercripta figura  ascdefciiklmnx]  Grecus  ccitx  ua.iaypau.on  »' 

' /»A  ego  legendum  puto  u afi  y t a {ut  u npir£ . 

•B  Sed  fi  per  k ipfi  a b parallela  ducatur  k m , proportio  »c  ad  n b compofita  erit  ex 
proportione  » e ad  x n,& proportione  k n ad  x m,  & infuperex  proportione  k m a<i  d u] 
“Proportio  enim  »c  nd  db  ajjumpta  media  linea  .cd,  componitur  ex  proportione  r e ad 
CD,  & proportione  e D ad  de.  fed  rurfus  proportio  B e ad  cd,  hoc  efl  ad  K m , affumpta 
media  K N componitur  ex  proportione  t e ad  x N,  & k n ad  x m . proportio  iiirur  » e ad  an 
tompofita  eft  ex  proportione  te  ad  K N ,&  K N ai  iM,t>  tnfuper  ,x  proportione  eo,  hoc 
efl^KM  ad  PE.  Cracus  codex  a’a\*  pir  rue  fi  y wpat  rrt  i i nimia  i r.iyer , ia»  /«'  ? x 
n a { wapdlMKar  a^tu  u au,  ini  tu  “rue  fiy  wpa'i  an,j£  rut  au  repo  e up>  dj  aiaia' ine 
m /e  wpat  t • ■ fed  videtnr  legendum  ixri  tue  fiy  rpa'e  xr,  j£  ii  e x t wpie  i/n  ^ u 
tat  a /x  wpat  1 1. 

C Proportio  autem  reflanguli  ex  ab,cf  ad  reftangulumex  ad  iBG  compofita  eft  ex 
proportione  ea  ad  a d,&  proportione  cf  ad  fu]  Ex  xj.fcxit  elementorum.  Graeut  co- 
dex 9 t » rdc  y{  wpie  iit  1 1 lege  wpa't  iit  {t. 

i jj  Communis  auferatur  proportio  n ad  ad  eadem , qua:  proportio  nx  ad  km] 

eft  ex  una  quidem  parte  auferatur  proportio  ba  ad  ad,  ex  altera  >ero  auferatur  pr  punio 
V x ad  x m | que  eadem  efl  obfimilitudir.em  triangulorum  A l e ; x L N . & triangulorum  A L D, 
K,L  M . Cretus  codex  K»  initia.  »«",  f » rpV  at  a'  avrlt  ti  itf  iit  uu  wpat  up.  lege 
#*  aut#  V iSr  iit  m wpa't  x p .] 

E Erit  reliqua  proportio  c f ad  f b compofita  ex  proportione  » c ad  k n hoc  eft  c n 
ad  HK  J Ob ftmuitudinem  triangulorum  BHC,  NHK.  Creent  codex  i«T»  ri  iit  fiy  wpa't 
lir  KU  lege  wpo't  lir  »»• 

F Erit  proportione  x m ad  d b , hoc  eft  x 6 ad  g i ] Similia  enim  fune  triangule  xou. 
x o d . " r* 

G Refla  igitur  linea  eft , quae  per  H g f tranfit  1 Quomodo bocfry natur  , deinceps  oflenii»  • 
Creem  codex  iutua  ipa  u tia'  dfi  t u u legi  hd  ffit  6 n {. 

ti  Proportio  quidem  x c ad  g b eadem  eft, qua:  k n ad  E f ] Quod  triangule  x h g , b x c 
fimiba  fint . 

X Proportio  autem  compofita  ex'  proportione  c k ad  hk,&  proportione  h x ad  ex 
tranfmutatur  in  proportione  ch  ad  ex]  Tropoftio  eum  compofita  ex  proportioue  ca 
ad  k u,  (fi-  proportione  ii  x ad  E x eadem  eft  , que  proportio  ch  ad  ix,  nempe  affumpta  me- 
dia HK. 

L Et  proportio  cf  ad  F B eadem  eft  quz  c H ad  ex  ] Superius  enim  dcmonjlratu-u  eft 
proportionem  c F ed  F e componi  ex  proportione  c H ad  h k , & proportione  u c ad  g b,  fed 
proportio  x G ad  ce  eadem  eft , que  x H ad  B x . proportio  igitur  c F ad  F E compofita  ell  ex 
proportionibus  ch  ad  hk,&hk  ad  ex  • ex  quibus  etiam  componitur  proportio  c H ad  f x 
ergo  W cf  ad  f f , ita  eft  c H ad  e x . Creent  codex  Xj  •'  iit  r { wpat  {a  A ayat  a'  evia't  itf 
“rut  y i wpit  lir  i { lege  wpat  iir  » { . 

M Hoc  enim  nunifefte  conflat  ] Ex  njftro  lemmate  in  i o.  proportionem  libri  Archimedis 
de  t/t,  qnp  m aqua  vehuntur . 

LIM.  THEOREMA  CXX.  PROPOSITIO*  CXXXI1 

yc  . \ 

Si  fit  figura  abcdefkh,  fit  vt  ad  ad  dc,  ita  ab  ad  bc.  fit  igitur, 
vt  ad  ad  dc,  ita  ab  ad  bc.  Dico  redam  lineam  ede,  quxpcr  agh 
tranfit. 


Duca- 


UBER  SEPTIMVS. 

Ducitur  per  c ipfi  ad  paral* 

Jela  kl. Itaqjquonii  vt  ad  ad 
ct,ita  ab  ad  ic, & vt  ab aJ  bc» 
ita k c;  aJoM . Vc  aute  a Dad  dc, 
itaGtadiiM.-crit  vt  gl  ad  lm 
hoc  eft  ad  ad  dc. quare  pcrmu 
tando , vt  a d ad  c l,  ita  c d ad  ■ 
t m:1ioc  eft  d c ad  h l.  atqjeft  o u 
parallela  ipfi  ad.  reda  igitur 
linea  eft,  qua;  tranfit  per  agH  , • 
hoc  enim  manifc fio  confiat , 


5«J 
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Vtautem  A D ad  dc,  ita  cl  ad  lm]  Ob  fimHitudincm  tri  angulorum  /ikc,  CBt,(h  A 
triangulorum  c H d,  M 11  L . Crocus  codtx  /ulr  d <c  t «v«V  r»V  t y,  irit  a'  y_o.  xpl s 

odr  a /a  feihgenium  puto  drut  a'  a A wpt\  f ky. . 

Erityt  ct  ad  LM,  itaVc  ad  om]  Ex  i i.  quinti  elementorum  pofl  qut  in  Grscocodice  E 
bac  leguntur  rj*  A uro  d nk  xpde  a.itaV  tb'f  A y , Sor  «7  a'  a/a  vpae  tb‘,  A/a.  Sed  nos  ea  t 
Vti  corrupta,  & jupcruacanca  omijimus . 

Hoccfi  ad  ad  dc]  Ellenimvt  kg  ad  gm,  ha  ab  ad  bc  ob  timilitxdinern  triangulo-  C 
rum  KHG|ARB,eJr  triangulorum  c,  u m , n s c . Vt  autem  ab  ad  bc,  ita  ponitur  c fi  no  ai 
DC.  Crxeus  codex  Trib  dt  dat  x/.'r  7,’,  a y . lege  a/i'f  7a'r 

Quare  jjermutando  vt  ad  ad  gl,  ita  cp  ad  lm  J Cracus  codex  *',**•>•'»  Jfcr  a It  d D 
• t rpt'r  jtr  a t , ,‘r»f  a’  }>  f tr/pV  rnr  a y.Vide  Ut  legendum  fit  ir»  »7  a’  aIt/ii 

tama  a‘i»r  a’  J-t  Tf,’,  TB,  A /A. 

Hoc  cfi  dh  ad  hl]  Ex  quarta  fexti  elementorum , quod  triangula  c h d , m h t fint  E ■- 
fimiha . 

Red . igitur  linea  eft,  quse  tranfit  per  agh,  hoc  enim  mani  feflo  confiat]  7{am  (i  F 
jungatur  ah  traufibtt  ea  per  a,  ahoqut  fcquerttur  partem  toti  aqualem  cfi ; quod  nos  lem- 
mate antedtSo  oflcndtmus , 


THEOREMA  CXXI,  PRpPOSITIO  CXXXIIJ 


LEM 

Vi. 


Rurfus  fi  fit  delcripta  figura , & df  ipfi  ac  fit  parallela,  erit  Afl  x-  /s 
qualis  bc.  Sit  igitur  squalis.  Dico  df  ipfi  ac  parallelam  ellc. 


Quod  quidem  ita  fe  Kabet  ,nain 
fi  ponamus  b h tequalcm  ipfi  g b, 
& a h,kc  iungamus, fiet  a h,cg 
parallclograinihum , ac  propte- 
rea  vt  a d ad  n c , i ta  c f ad  f e, 
vtraque  enim  didarum  propor 
tionum  eadein  eft , qua;  propor. 
tio  H g ad-  g B . ergo  d f ipfi 
cfi  parallela . 


f oMMMwrjKirs, 

Rurfus  fi  fitdeferipta  figura,  6c  df  ipfi  ac  fit  parallela,  erit  ab  ecqualis  »c]  Tfen  A 
Houdemon/lratur boeaTappo,fed eius conuerfupt demonfrabitur antemhoc  modo» 

Z z 2 sit 


tfcxti  • 


3tf4  PAPPI  MATH.  COLL. 

Sit  triangulum  Atc,&tpfi  ac  parallela  ducatur  d p,  iungaturque  Af.pc  f'fc  in  pu». 
Cio  e fecanrcs,  & inuda  cg  in  r producatur.  Dico  ab  ipfi  ve  aqualem  e jjc. 

Triangula  emm  D A F , D e F inter  fc  funt  aqua- 
lia ex  yj.  primi  elementorum,  & ablato  communi 
triangulo  dc(,  relinquetur  A G D triangulum  aqua- 
le ce,  f ,Vt  autem  ad  ai  d R,  ita  triangulum  A G D 
ad  triangulum  d G e , fi"  fimilncrvt  cf  ad  fe,  ita 
triangulum  cgf  ad  triangulum  Fer;  fed  Wad 
ad  de,  ita  e F «i  r t,  viraque  enim  proportio  ea- 
dem  efl,  qua  dk  ad  tE.vt  igitur  triangulum  agd 
ad  triangulum  dge,  ita  triangulum  cgf  ad  gfb 
triangulum  : & permuiaud  , triangulum  autem 

A G Dell  aquale  triangulo  cgf.  ergo,  & triangulum  pge  triangulo  fce:  ac  propterea 
totum  triangulum  afc  toti  ceg  aquale,  -dt  triangulum  une  ad  triangulum  f,  er,  efl  Vt 
A e ad  G e * & ita  triangulum  ceg  ai  triangulum  cgb  . quare  vt  triangulum  msg  ad  trian- 
gulum A g r , ita  triangulum  e B G ai  triangulum  ai  ipfum  e G i : & permutando  triangu- 
lum igitur  agb  efl  aquale  triangulo  e e n,  & ob  id  refla  linea  ab  ipfi  bc  aqualis. 

Nam  fi  ponamus  bh  squalem  ipfi  e<;  ] Gruens  codex  iar  ytf  -t«,  tfi  , tu  nt  «A  ;#»r 
T«r  (S  #.  fed  legendum  efi.iy  W b • a»  » .*  <»»*  rdr  fib. 

Et  An,nc  jungamus,  fiet  ah  eo  parallclogramum  ] Quinioni  enim  duo  latera  ab 
et  aqualia  funt  duobus  lateribus  eo  ,re,&  angulum  as»  efl  aqualis  angulo  ad  yerticem 
e B G • erit  & bafis  a ii  aqualis  bafi  ce  totumque  triangulum  toti  triangulo,  & reliqui  an. 
guli  reliquis  angulis  aquales , quibus  aqualia  latera  f obtendunt  ur , angulus  igitur  «ut  ipfi 
aqualis  angulo  bgc,  idcoquc  refla  linea  ah  refla  e e parallela  efl.  Eodem  modo  demonflra- 
bimus  ck  parallelam cjjc  ipfi  ac. 

D Ac  propterea  vt  »1  ad  na,  ita  cf  ad  fb,  vtraque  enim  difUrum  proportionum 
eadem  eft.qus  proportio  hc  ad  ea]  Cum  enim  dgc  parallela  fit  ipfi  ah  erit  ad  ad 
sAiti.  DB,w  hg  ad  gb.  er  eadem  ratione  cum  paralltlafit  agf  ipfi  HC,W  Hc  ai  CB,  ita  erit 
11. quinti  et  ad  fb.  Pt  igitur  ad  ad  db,  ita  cf  ad  wus  quare  ex  i.  [exii  df  ipfi  ac  parallela  erit . 


aUnti. 

B 


AT.pnm . 


L EM. 
VII. 


THEOREMA  CXXII.  PROPOSITIO  CXXXI1I. 


A Sit  deferipta  figura , & ipfarum  CB,  b a fumatur  tertia  proportionalis 
B d . Dico  f g ipfi  a e parallelam  cflc . 


Producatur  eb  , & per 
a ipfi  d f paralkla  duca- 
tur  a K , & kc  iungatur. 
Itaque  quoniam  cft  vt  ea 
ad  b a , ita  a b ad  b d , vt 
autem  ab  ad  id  , ita  kb 
ad  b h ; erit  Se  vt  e b ad  b a 
ita  k b ad  b h . ergo  a h 
p parallela  cft  ipfi  ne.  Rur- 
fus  vt  it  ad  fb,  ita  eo 
G ad  gf,  vtraque  enim  difta- 
rum  eadem  cft , qua:  pro- 
portio k h ad  11  e . quare 
f g ' ipfi  eft  parallela. 


9 


C 

D 

E 


C 9 It  M T ji  \ l V 9. 

'fi  Sit  deferipta  figura,  & ipfarum  c«,  ba  fumatur  tertia  proportionalii  bd.  Dico 
jc  ipfi  ac  parallelam  ede  J sit  triangulum  aec,  ducaturque  ad  baftm  Vtcumque  re  fla  li- 
te a B b ,dr  vt  e B ad  t a,  ita  fiat  ab  ad  id.  poflea  ducatur  a G , qua  fecet  * B in  pknflo 
B tiuuffa  dii  «d  f producatur , tnngatnrqne  fg.  Dito  fc  ipfi  ac  parallelam  c[ft.  Coracis 

codex 


LIBER.  5EPTIMVS.  j<?y 

xadex  lr«  lutrrf  rff  a.  $ , 0y  /An  «Aij»  «r»  V »#.  fed  legendum  puto  Jr» 

xuiaypaou  dV  y h $*  Ttitn  iraxayor  err  S a0. 

Producatur  ib  & per  a ipfi  df  paralleli  ducatur  ak]  Gracus  codex  Ufi/.  *9«r»  «*  B 
»0,  ij  tii  t»  * drc.  ego  legerem  ixMxn&u  a'  et.  ’ 

Vtautem  a b ad  bd,  ita  Kft  ad  bh  J obfimi  itidinem  triangalarum  afk.deh.  C 
Erit , & vt  e b ad  i a , ita  k b ad  b h J Creetis  codex  *)  «V  apa.  d yt  upte  nt  i a /<•£*  D 

urpit  Turpa..  , 

Ergo  a H parallela  cft  ipfi  k c ] EU  enim  vt  e b ad  a a . ita  k b ad  b h : & permutando,  * 
<ue  e u ii  B K , ua  A B ad  b h , & fient  angu.  i ad  b aquales  . triangulum  igitur  c B K triangu- 
lo abh  aquiangulnm  e(l , & angulus  bck  angulo  baii  aqualis . quare  ah  ipfi  kc  eli  pa- 
rallela . Grecuscodex  srapas \»A»r  ip*  «'  } I ti  « r i lege  »'  »1  tu'  ny.  '• 

Rurfiis  vt  af  ad  «BJ  Grtcns  codex . icir  ir  rixtr  <St  n * £ xpet  tbf  (y  lege  vptt  F 
vir 

Vtraquc enim  diaarum  eadem  cft, qua; proportio  k h ad  ke]  Exi.fexti.  Grecus  “ 
codex  pro  9 * habet  0 9 . f , 


THEOREMA  CXXIII.  PROPOSITIO  CXXXIV. 


LEM. 
VIII. 

Sic  bomiicos  abcdefG,  fitque  BK  ipfi  BC  parallela:  & EG  paralie-  A 
Ia*BF • Dico  DF  ipfi  CG  parallelam  efle. 

' - '-mi 

Iungantur  se,  dc,  fg.  erit  trian- 
gulum dbi  i-qu.ilc  triangulo  dcb. 
commune  apponatur  triangulum  bae 
ergo  totum  Ati  toti  cda  clt  «equalc. 

Rurfus  quoniam  bf  parallela  cfi  ipfi  ;<  «1;  ; ij.primi 

bg  triangulum  bfb  aquale  cll  trian- 
gulo bfg.  auferatur  commune  abf. 
reliquum  igitur  abb  reliquo  aof  ae- 
quale erit,  fcd  triangulum  abb  cft  se- 
qualc triangulo  ac  d.  ergo  & a cd  ipfi  . ...  - 

afg  atqualci& communi appofito  triangulo  i cb( fiet totum triangulum  cbc  squa- 
le toti  CFG.flceft  in  eadem  cc  bafi.  quare  co  ipfi  df  cft  parallela* 

•e  , r.1  -.>q  SJ,  :jfi- ,sa  (ii  ilurtao:  i ■ ■>  , u inuJq.JOOi 

COMTdEUTJ^iyS.  , 

< "T. 

Sit’ bomiicos  abcdbfo]  Hiufmodi  figuram  idcirco  appcllauit,  quod  parui  A 

nAltarts  imaginem  rt ferat . s , n * 

t ■ ■ • ? 


THEOREMA  CXXIV.  PROPOSITIO  CXXXV. 


LEM. 

IY 


Sit  triangulum  abc,  in  quo  ducantur  rcdbe  linea:  ad,  ae:  ipfique 
bc  parallela  ducatur  fg,  & infle&atur  fhg.  fic  aurem  vt  B Had  hc,  a 
ita  d h ad  h f.  . Dico  k l ipfi  b c parallelam  dic . 


Quoniam  enim  cft,  vt  bh  ad  h c>  ita  dh ad 
ad  he,  erit  reliqua  bd  ad  reliquam  s fc/vt 
d h ad  h i . fcd  vt  ad  b o ad  b c,  ita  f m ad  n g 
vt  igitur  fu  ad  NG,itaDH  ad  nn.& permu- 
tando vt  f m ad  d h , ita  n g ad  h a . vt  autem 
fm  ad  d H , ita  in  lineis  parallelis  fk  ad  k 
vt  bc  ad  HB.ita  GLad  lh* ergovt  fk  ad  kh, 
ita  ol  ad  lh.  parallela  igitur  cft  kl  ipfiro, 
At proptcrca ipfi  bc. 


>•  fexii . 
jo.  primi 


eo  *u 


.<•  i » 

3«5 
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■ . ' t\  . t • . ■ . ■ r-Vl  * 

COMHE'HT>A\lVS 

-«  Et  infleAatur  fhg]  Crxctts  ccicx  £ ninudUu  »’  £».  Viitte  legendum  fit  £ «**%£* 

#'  £8», 

b Sed  vt  * D id  E e > ita  P M ad  w c , vt  igitur  F M ad  K c , ita  D H ad  H t ] Cr«m  r«- 

itx  mancus  efl , an  quo  legitur  ut  H >01  urit  t ly,  irut  KJir  u'  f»  meat  r • , V»»f  «5>r 
»'  tS  trfif  # 8«,  legeniun  autemtli  ut  ti  «'  0 f mif  # •>■1  »t«  8m  >'  {l1  mri r r,‘  i 

•V  djf*  »'  «•••’*  »«>  *rut  tjr  »'  tt  *f'i  ¥ 8«,  ■ ) 

c Vt  autem  t m ad  d h , ita  in  lineis  parallelis  r a ad  sh:&  vt  n c ad  h e , ita  0 l ad 
lhJ  Obfimilituiincmfcilnct  triangulorum  fhm.dkh, itemqut trta-gu.orum  slc,hle, 

LEM.  THEOREMA  CXXV,  PROPOSITIO  CXXXVI. 

X. 

In  duas  redas  lineas  bae,dag  duae  redae  linei  ducantur  dh,  HF-, 

• fitque  vt  redangulum  ejuod  continetur  dh,  bc  ad  contentum  dc,  bh, 
ita  redagulum  contentum  HG , F E ad  contentum  H E , F G • Dico  redam 
lineam  ellc , qux  per  c a f punda  tranfic » 

Ducatur  per  h ipfi  c*  parallela  kl,  quas 
cum  lineis  a > , * d in  punflis  K l conucniat , St 
per  L ipfi  ad  parallela  agatur  L u.producatur- 
,u_  que  tH  ad  m.  deinde  per  k parallela  ipfi  a» 

A ducatur  kn,  & o n-ad  n producatur.  Itaque 
quoniam  ob  lineas  parallelas  fit  vt  dh  ad  h-n, 
ita  d c ad  c b , erit  reflangulum  contentum  d h, 
cb  aquale  contento  dc,  hn  . Sed  aliud  aliquod 
reflajigulu  eft,  quod  d c , b h continetur.  ergoVc 

reftingulu  contentu dh,e  c adconttntu  _ 

ita  conteniu  c d,h  n ad  contentu  dc,»h,  hocqft  HHad  HB.Sed  vt  «Aangulu  qnide» 
cont.ntum  hd,bc  ad  contentum  dc.bh,  ita  ponitur  efle  contentum  »ig,fb  ad  co"* 
' B C tentum  hb.pg.  Vt  autem  n h ad  kb  ,itq  * 11  ad  u l,  hoc  crt  in  lineis  parallelis  g h » 
hm,  hoc  eft  reflangulum  contentum  h<!,ff  ad  contentum  hm»fh.  ergo  vteonten’ 
tum  hg  , f e ad  contentum  h e , fu,  ita  contentum  h c , f e ad  contentum  11,1,11* 

30  redtatogulum  igiturcontcntum  h»,fg  aquale  eft  contento  ha,h,  quare  vt  uh  ad 
h b , ita  G F aj  f e , compontndoqtic.  St  permutando , vt  p a 3a1  e g > ita  111  ad  & p , 
Sed  vt  Mifad  eo,  ua  eft  b ad  ea.  Sevt  igitur  lb  ad  ba,  ita  hf.  ad  cr  , St  ideo  ap 
parallela  eft  ipfi  il.  Sed  St  c a . ergo  refla  linea  eft , qua-  per  c a f ppi.fla  tranlit , 
quod  oportebat  Jcin°,’"r'lrc  * 

rO!»MEJ(  r.dH/FS' 

A v.3If ; 'fit  rj?"  ‘v  *•  '■  t * ^ 

A Itaque  quoniam  oblinens  parallelas  fit  vt  dh  ad  HN,  it»  dc  ad  er]  rtenhu  nr  ti 

B N , ttn  D c ad  c b • 1'tiaquecuim  rpfitrum  e dt meji , qua  proportio  Daji/as:  & ptrtr.u. 
tanio  yt  bd  ad  pc,  lt«  BN  ad  ch.  yt  tutem  omnia  ai  umuit,  na  muta  ti  vauqi  trgovt 
nd  ai  DH,  Ita  id  ad  PC.  & per  (onttetfijnemretionis ,*t  dn  ad  N 11 , tu  di  ad  ne  di* 
uidendaque  Vt  D h ad  11 N , ita  r c ai  c», 

B Vt  autem  n h ad  h b , ita  k ii  ad  H t J Similia  enimfunt  triangula  khn.lhb. 

C Hoc  eft  in  lineis  parallelis  gh  autci»  n*10b  (imilitudinem  triangulorum  kgh.lhh 
Gratus  ccicx  fathi  ir  rtft»ajto  »'  r 8 r/»V  t»V  8hi  lege  n'  «8  wfit  t 9/t. 

D Rcftangulum  igitur  contentum  h e,  p c aquale  eft  contento  hm,fe  quare  vt  mh 
ad  llB,ita  r.  f ad  r b]  Ex  9.  quinti  elementorum.  Graeos  eodrx  m sucus  r/1,  m quo  Ir  tlur 
tnr  ift  H»f  ut  «'  ( p «r»'f  t»'f  ii  1 irut  *'  » f uf°<  r»V  Seieum  itiirrHit*'’U'‘i  U‘f 
•tr*Rt«ri'vn'  <«,{*  ajl  W8fi , Jl.  ^ ut  ip*  b'  8 /*  yf*t  TiV  ihSrutnrHwfB!  Tn,f(t 


M N 


iU-QsL 


Mi 


'A. 
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LEM. 

VI. 


Quae  vcroad  cadis  ipfius  pertinent  , fimiliter  atque  antcdi&a  often*  A 
demus,  quorum  e(l  conuerfum , videlicet.  Sit  triangulum  ab  e,  & jpfi 
B e parallela  ducatur  ad  . & du&a  de  conucniat  cum  Bcin  punCto  E, 
Dico  vt  rcdangulum , quod  concinetur  DE,FG  ad  coiiteqcum  ef,  cd,  B 

V-U  • ‘ .WV.UiUuV.-.x  ••  ..  . . . 


iq  die  cb  ad  fi  E. 


•3U  ui  r.;. >t 


• .•  ••  '»>•;* »- 

& AB  ad  H producatur.  Itaque quon 


Ducatur  per  e ipfi  de  parallela  en, 
vt  e a ad  ag>  ita  ei 


h ad  cf,  ot  ve  e a ad  ag,  na  bd  ad  o e /erit  vt  e n ad  do,  ita  D 
ch  ad  fg,  ac  propterea  rcftanguluai  contentum  ch  ,n:c'a:qualjc  eft  copccnto  ed, 
fg.  Sed  aliud  aliquod  rc&anguluin  eft  ^ quo4  fF».cD  contjneLUj;iVcrgo  vt  re&angu- 
lum  contentum  de»pg  ad  contentum  dg  , sr,  lt^^onteniinn  <jh,  dg  ad  concentum 
dg,hf,  hoceft  ita  ch  ad  BF,hoceft  cb  ad  aa.  J£x  quibus  ifqu^uj- vt  rc£angul,um  E 
contentum  o a,  e g ad  <#tt$tfum  a f , e d , itja  e fle  e b aci  aal  Eadqm  ratione , & fi  G 
ad  alteras  partes  agatur  parallela  ad,  aeque  a.  puncto  n extra  e,  vclutad  e duc^- 
tqr  db,  ve  re&angulum,  quod  continetur  db,fc  adeonteptum  a f , e o , jta  demon- 

Jb)j>itwcft«c«4<«..  • -r  v-fli ' /*> :* 


Quae  vero  ad  cafus  ipfius  pertinent,  fimiliter  atqueantedi&a  oftendimus,quorum  eft  A 
conuerfum]  Gracus  cbiex  t 1 i\  Trurnd  dviov  tyStbt  rcit  vrayiypapplraif , St  inr  <tr- 
trpaft at  quibus  verbis  quid  /igniji.  ctur  plane  Pttetllgere  non  poJJumus,cum  ponjnutum  libris  » 
earramiis. 

Dico  vt  rettarigulum,  quod  coritjnetur  de,’  fg  ad  contentum  rf,  gd,  icaeflc  er  B 

ad  BE  } G» acus  COdt‘X  • Ut  Va  vva  J'  t , £j,  ufat  ia  vt 0 t £ , h A lege  vf  a' e T*' 

«f,  nl. 

Itaque  quoniam  eft  vt  e a ad  Ag  , ita  eu  ad  gf  J Ob  fimilitudinem  triangulorum  C 

C A H , GA  F. 

Et  vt  c a ad  a g , ita  e d ad  dg]  ob  (imiliiudincm  triangulorum  cgb,  agd.  D 

Hoc  eft  cb  ad  bb]  Similia  enim  funt  triangula  cbc,  ebf.  R, 

Ex  quibus  fcquitur  vt  rc&angulum  contentum  db.fg  ad  contentum  bp,gl]Gi-<-  F 

CHS  codex  teit  it  ut  to*  vva  it , £«  Tfa  V To*  vvi  •£,  n A . lege  t>fa't  7«'  vwa'  i ^ >/, 

Eademrationc , & fi  ad  alteras  partes  agatur  parallela  ad,  atque  a puncto  D<ex-  G 
tra  c velutad  b ducatur  db,  vtrc&anguium,  quod  continetur  de,  fc  ad  conten- 
tum 


»41 
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>rf»  y Jt  JW  t«’«  f *•  reliqua  Uero  qua  ia  Graea  codice  defiderantur  nos  in  ean 

feuteutiam  reflitacnda  teufemus.  & demnjiratio  eadem  erit. 

Sit  triangulam  »r,c,  & ipti  ac  ad  alterat  partes  parallela  agatur  ad,  >r  wp ubtcBafi- 
gura  apparet,  duBaque  de  fjr*M  c couuemat  cum  tc  inpunBo  a.  Dico  Vt  reB  angulum, 
quod  continetur  di,  rc  ad  contentum  bf,  om,  ita  ej[c  nc  ad. e «, 

Ducatur  per  b ipfi  P R parallela  Eli,  & ac  ad  11  producatur.  Itaque  quoniam  efl  vt  Bf 
ac,  ftd  ih  <«d  GFj  Vt  autem  an  ad  ac,  itu  ed  ad  dc  , erit  Wb  d ad  dg  ,«•'«  bh 
4d  ic,ts-retf  angulum  ex  eb.fo  reB angulo  ex  bh,  d aequale.  Sed  aliud  reBaogulum 
efl  quod  continetur  ar,  GP.r<  igitur  reti  angulum  ex  ed,.fc  adreSuugulum  oxu  t . 
od,  ita  reti  angulum  tx  r.  rf,  06  ad  red  angulum  ex  sf,dc  , boctft  bh  ador , hoc  efl  bc 
ad  cb.  ergo  nt  recl  angulum,  quod  continetur  db,  fg  adreBangulum.coUteutum.tti,  gd^i 
ita  erit  bc  ad  ce. 


LEM. 

.XII. 


THEOREMA  CXXVII.  PROPOSITIO  CXXXVIII. 

His  autem  dcmonftratis , nunc  oftcndendutti  clt , fi  paralleli  fint 
ab,  c d,  atque  in  iplas  incidant  quidam  redi  lirtci  ad, af, bc  > bf, 
& ed  , ec  iungantur  , redam  lineam  cfle  , qui  per  gmk.  pundU 
tranfit. 


•% 


Quoniam  enim  triangulum  eft  daf  , iplique 
d r parallela  cft  ab,  &dudla  cft  nc,  conucniens 
cum  df  in  c,  erit  ob  antecedens  lemma,  vt  dp 
ad  fc  ita  rcdtangulum  quod  continetur  ce,  ch 
ad  contentum  cg,  hb.  Rurfus  quoniam  triangu- 
lum efl  cf,  & ipfi  cb  parallela  eft  be,  ducitur- 
que  bd  conucniens  cum  cf  in  b , fiet  vt  cf  ad 
fd.  ita  rcdtangulum  contentum  db,  i k ad  con- 
tentum DK  , lb  , & eonuertendo  vt  df  ad  Fc,  r J 

’ ita  redlangulum  contentum  dk  , le  ad  conten-  , . 

tum  bi.iK.  fedvtDr  ad  fc,  ita  erat ‘redUngulum,  quod  continetur  cb  , ch  a<l 
contentum  cg,  hb:  igitur  rcdtangulum  contentum  ck,  gh  ad  contentum  cc,  hb, 
ita  cft  rcdtangulum,  quod  continetur  dk.ib  ad  contentum  n«>  t»  • dpdoj 

dta  cft  ad  decimum  lemma, nam  cum  in  duas  reflas  lineas  c me,oh  * "u*ff 

Ibio.1».  qx  jinta;  EC)  BD>  & vt  rcdtangulum  quod  continetur  cb.ch  0,"*f 

“Iden"’  ita  fit  rcdtangulum  contentum  dk,  LE.adcon;cntum  d«,l*,  eritredla  nca,  qu* 

tinm . perpundta  gmk  tranfit.  hoc  enim  demonftratwncil. 


LEM. 

xiir. 


THEOREMA  CXXV1II-  PROPOSITIO  CXXXIX. 


A Sed  non  fint  abcd  paralleli, & in  pundo  n conueniant.  Dico  rur- 
fus  redam  lineam  dic,  qui  per  gmk  puuda  trranfic. 


k > ' reflat  line* 

«.  **  , ♦ * 


Quoniam  enim  in  tres  redtas  lineas  an,af,ad  ab  eodem  pundto  c dufl*  funt  du* 
te  line*  CB,cb,vtrcfliuiguIum,  quod  continetur  ce,gfi  ad  contentum  cg,h  e 


f 


UBER  SEPTIMVS.  • 

ita  eft  rcdangulum  contentum  c n , f d ad  contentum  nd,cf.  Rurfus  quoniam  ab  C 
eodem  pundo  b in  tres  redas  lineas  bm,bc,bp  duae  redae  lineae  db,dn  ducuntur 
erit  vt  rcdangulum  contentum  nc,  fd  ad  contentum  nd,pc>  ita  quod  continetur 
dk,bi  ad  contentum  ds,  kl.  Sed  vt  rcdangulum  contentum  nc,fd  ad  conten- 
tum nd,fc,  ita  deinonftratum  eft  rcdangulum  contentum  ce,  gh  efle  ad  conten- 
tum cc,HE.  Vt  igitur  rcdangulum  contentum  cb,gh  ad  contentum  co , hb,  ita 
eft  quod  dk,bl  continetur  ad  contentum  db,kl.  & res  deduda  eft  ad  idein>quod  D 
in  parallelis . ergo  ex  iam  didis  reda  linea  eft , qua  per  smk  punda  tranfit . 

• # t . . | -''t*  'L-  4 * . . 

f I a , 

* 

C 0 TA  74  E 7^T  A t V S. 

91  k „ ff  / l , \1  / 

. i’  f. j f ^ 4 f.  cfA 

Et  in  pundo  n conucniant  ] Gr&cus  codex  pro  r habet  n.  A 

Quoniam  enim  in  tres  redas  lineas  an,af,ad  a ' eodem  pundo  c dudte  funt  duas  B 
redas  line®  ch»  coj  Gracus  codex  er«  iit  «fUt  iu0nttt\7at  i n'  rS  «vt»  «»• 

(itis  t!  k luo  fnryuivtu  ttani  ej  yt,  rS'.  lege  W 7»  uutS  appiis  tS  y «T  Ivo  finyfuireu  tiffif 
AtytfyS'. 

Rurfus  quoniam  ab  eodem  pundo  b inter  redas  lineas  bn,  bc,rf]  Greecus  codex  C 

truhtr  iwh  So‘  7 i «nuitor  r»  «T  7 fUt  ii/9«ctf , C 'TC.  lege  5 ira'  7?  ttu7»  «n/xiior  73  fi  Ut  ofHt 

Et  res  deduda  eft  ad  idem , quod  & in  parallelis  ] Hoc  efl  res  deduda  efl  ad  decimum  D 
lemma,  quemadmodum  & in  parallelis . Quoniam  emmtn  duas  redas  lineas  cml,  dmh  ab 
eodetnpundo  e dud&funt  bc,f.d  , atque  efl  vtred  angulum  , quod  cb,gk  continetur  ad 
contentum  cc  ,hb  , ita  redangulum  contentum  dk,lb  ad  contentum  dh,lk,  reda  linea 
erit,  qu* per  gmk  punda  tranfibit . 

EE  M. 

THEOREMA  CXXIX,  PROPOSITIO  CXL.  IV. 


Sic  ab  parallela  cd,  ducanturque  ad,bc,&  iit  in  reda  linea  bg  A 
pun&um  f,  ira  vt  quam  proportionem  habee  de  ad  JEc,  eandem  ha- 
beat re&angulum  contentum  cb,  gf  ad  contentum  fb,  cg.  Dico  re-  , 
dam  lineam  cfle,  quse  per  afd  punda  rraniic.  • • V.  . . 


# VAX* 


Ducatur  per  d quidem  ipfi  bc  paral- 
lela dh,  & producatur  a e ad  u , per 
b vero  agatur  hr  ipfi  cd  paralJcJa,& 
bc  ad  k producatur,  itaque  quoniam 
vt  de  ad  e c,  ita  eft  rcdangulum, quod  * 

continetur  cb,  gf  ad  contentum 
c c , vt  autem  d e ad  b c , ita  & d h 
c c ,&  rcdangulum  contentum  d 
ad  contentum  cc,  bf;  erit  rcdangu- 
lum quod  continetur  c b , c f aquale 
contento  dii,  b f , ergo  vt  c b ad  b f , 

ita  d n , hoc  cftcKadcF.&  ob  id  tora  k b ad  totain  b o eft  vt  K c ad  c f , videlicet 
vt  dh  ad  fo.  Sed  vt  kb  ad  bg  in  lineis  parallelis  ,ita  ha  ad  ag  , quare  ha  ad  ac 
eft  vt  dh  ad  r g ; & funt  dh,fc  parallelae . reda  igitur  linea  eft  qua:  per  afd  pun- 
da tranfit . # 


> 


B 


C 

14»  farti 
^•quinti 
34-prirti 
ax.quia 

D 


, C O M M E T *f  HI  r S 


#4  ’ 

4 

pr  *• 


rf  Et  fit  in  redalinea*BG  ptlndum  f ] Gmcus  codex  $ «nuitor  th  r»t  £n  r*  £ lege  ib  'A 

A a a Itaque 


Aaa 
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3 Itaque  quoniam  vt  db  ad  b c , ita  eft  reflangulum,  quod  continatur  cs,fg  adcon- 
tentum  fb,cg]  CrtCMS  codex  irn  it  tbt  tit  tf  t • ^iV  j*  tt'  \m'  >/),{• 

/ege 

C Vt  autem  db  ad  ac,ita&  dh  ad  cG,&reflangulumcontentum  dh,bf  ad  cqd- 
' tentum  cg.bf  ] Similia  namque  fune  triangula  deu,cbg  : & w d ii  <ti  cc,ua  tcBan- 

gulumcontentum  dh,bf  ad  contentum  cg,df. 

Sed  vt  x * ad  b g in  lineis  parallelis , ita  u * ad  a g ] Ob  fimilitudtnem  triangulorum 

KGHjAGB. 

THEOREMA  CXXX.  PROPOSITIO.  CXLI. 

tEM. 

Hoc  prxmiflo  Iit  ab  parallela  c D . & in  iplas  incidant  redi  a:  linex 
AB  A f,fb,ce,ED.  iungaturque  Bc,  GK.  Dico  xcdlam  lineam  efie,  qux 
per  AMD  pundla  tranfit. 

C D lungatur  dm,  & ad  h producatur.  Oponiam 
igitur  extra  triangulum  bcf  a verticis  punito  b 
aflaeft  bb  parallela ipfi  cn,  & ducitur  eo,  vt 
ce  ad  eoi  ita  reflangulum  quod  continetur  ob, 

t it  ad  contentum  bl,  kd.  vt  autem  reflangu- 
lum  contentum  db,kl  ad  contentum  bl,  kd, 
ita  cft  reflangulum  conten  tum , c g , h t , ad  con- 
tentum cb,gh.  etenim  in  tres  reflas  lineas  cl, 
dh  ,cx,ab  eodem  punflo  b duflx  funt  dux  re- 

F flx  linex  b c , e d . ergo  vt  df  ad  r b , ita  eft  rc- 

G Aangulum,  quod  continetur  cb,gh  ad  contentum  cg,sb.  atque  eft  refla  linea dm. 
quare  ex  eo,  quod  proxtme  dcnionftracum  eft  > re  dia  linea  erit , qute  per  * m d pundla 
• traniibit , 

(OMME^Td  H‘I  V S. 

A lunganturque  BC,Gf  ] Erret  ct  ipfam  AB  in  c,  & e d fetet  tu  in  u,  iuudaque  bc 
G k fefe  in  puudo  M fetent , 

B Dico  reflam  lineam  efle,  qux  per  amd  pundla  tranfit  J Cracns  codex  itiiot  na 
Sl'»  • -iin  r£t  b f*  E , fcd  legendum  puto  i tti  r mr  api,  *t  m corctnfione,  namque  g m k 
redo  ponitor . 

c lungatur  D M , & ad  h producatur  ] Gruent  codex  ivttfi <);9«  • Eft  i,li ito&n  ixtn'n 
tgo legerem  i*i{li/}{9»  « tu  £ iifolxido  iri  rt'  t. 

I)  Quoniam  igiturextra  triangulum  bcf  a verticis  punflo  Badia  cft  s b parallela  ipfi 
CD , deducitur  bd,  vt  cf  ad  fd,  ita  cft  triangulum, quod  continetur  db,  kl  adeon- 
tentum  bl,kd]  Ex  undet  imo  lemmate  ptamtfforum. 

* Vt  autem  reflangulum  contentum  db,xi  ad  contentum  ee,xd,  ita  cft  reflangu- 
lum  contentum  c c,  hb  ad  contentum  ci,gb,  etenim  in  tres  reflas  lineas  c l,d  h 
gk  ab  eodem  punflo  b dudlxfuntdux  redlx  linex  fc,ed]  Ex  tertio  lemmate  .Gratus 
codex  it  ii  it  \m'  tl,  «A  *f»'r  t,'  -in'  tn,  xjt,  ego  legeodum  cenfeo,  »foV  t*’  un' 
I • 

t Ergo  vt  d»  ad  fc,  ita  cft  rcflangulun,  quod  continetur  ce,  gh  aJ  contentum 
CG,hb J Er  tdm  diflts  jequitur , ut  ct  ad  Fi»,  itaejfe  ndaugulum  contentum  cg,  hb  «d 
, eoHtcntnm  c«  ,ch.  qnare&  conuerttudo  Vt  df  ad  fc,  ita  red angulum  quod  continetur 
ce,gh  ad  contentum  cc,he. 

G Atque  cft  refla  linea  Dmh.  quare  exeo,  quod  proxime  dcmonftratum  eft.  refla 
linea  erit,  & qux  per  * m n pund>a  tranfibit  ] Gracut  codex  t^Kit  lv9if«  « hi  tSi  up* 
Vide  ne  legendum  fit  k,  Rt»  Iu9h a i ili  iff  i p 9 , nam  qua  ex  antecedenti  lemma t coni  a: 

r,  pedam  / ineam  ejji , qpa  Ano  tranfit , fci  tum  rtdafit  n m u , ttmn  ah»  reda  erit . 


THEO- 


■rJi 


• LIBER  SEPTIMVS*  $7« 

THEOREMA  CXXXI.  PROPOSITIO  CXLII. 

In  duas  redas  lineas  ab,  ac  ab  eodem  pundo  d duar  rcdre  linea: 
D b, de  ducantur,  &c  in  ipfis  iumantur  punda  gh:  fitque  vc  redangu- . 
Ium,  quod  continetur  e g , f d «ad  contentum  DE,  gf,  ita  redangulum 
contentum  bh,  cd:  ad  concentum  b.d,  ch.  Dico  redam  lineam  efle,  ; 
qujc  per  agh  punda  tranfit.  y*  • «v  . u .u 

^ * l • O ^ 1. i ^ ^ 


LEM. 

XVI. 


T 

«a. 


,1AH. 

• lf)  J 


A 

d 


io.  fcxci 

A 

B • 

1 


'.2 

• vi* 

. upr 

cilulrq 

c . 

. rau? 


Ducaturper  g ipfi  bd  parallela  KLVltaque quoniam eft,  vt rediangulum quod 
continetur  eg,fd  ad  contentum  d g , fc,  ita  eft  reftangulum  contentum  bh,cd  ad- 
contentum  b d , c h > proportio  autem  reftanguli  contenti  e c,gd  ad  contentum  db 
pg  compofita  eft  ex  proportione , quam  habet  g b ad  hd  , hoc  eft  k g ad  e d , & ex' 
proportione , quam  df  habet  ad  rc,h'oc:eft  Cd  ad  gl;  & proportio  re&.iguli  con- 
tenti  bh,cd  ad  contentum  bd,ch  compofita  eft  ex  proportione,  quam  habet  Bh 
ad  bo,&  cx  ea, quam  habet  dc  ad  ch:  erit  proportio  compofita  ex  proportione  v, 
kg  ad  b d ,&  proportione  c 6 ad  gl;  eadem,  qua  componitur  cx  proportione  HBad 
b b f & proportione  d c ad  c h . fed  proportio  Kt?  ad  r n compofita  eft  ex  proportio- 
ne Kg  ad  bh,  & proportione  hb  ad  bd.  proportio  igitur  compofita  ex  proportio- 
ne kg  ad  bh  & proportione  hb  ad  bd,-&  infuper  cxpfoportionc  cd  ad  gl  eadem 
eft » quas  componitur  ex  proportione  hb  ad  bd,  & proportione  dc  ad  ch. commu- 
nis auferatur  proportio  hb  ad  bd.  ergo  reliqua  proportio , qua  componitur  ex  pro- 
portione kg  ad  bh  & proportione  cn  ad  b eadem  eft  , quae  proportio  nc  ad  ch, 
hoc  eft  proportio  compofita  cx  proportione  bcaJ  gl,  & proportione  c l ad  cn.& 
rurfus communis  auferatur  proportio  dc  ad  gl.  reliqua  igicur proportio  kg  ad  bft 
eadem  eft,  quae  proportio  g l ad  ch,  & permutando  vc  kg  ad  gl,  ita  eft  btj  ad» 
nc.  fune  autem  kl,bh  interfe parallela . e^gorefta  linea  eft,  qua  per  acr  pun-  D 
dta  tranfit. 

: • aanc. -;,r( o ' . . t .u  _ jtiK.  i’  . j,;i, -u  •' 

' ■-  i ■ 

Lukj  * a ' , • - 

ivi 


c o JH  M E J ^ / V S, 


'•L 


Hoc  eft  k g ad  b d } Ob  frmilitudriet/i  triangulorum  bck  ,f.db. 

Hoc  eft  cn  ad  Gi.  ] Quod  fimtliafint  triangula  cfd,  lfg  . 

Erit  proporti  > compofita  ex  proportione  k o ad  n n , & proportione  c d ad  jG  i , 
eadem  , qua  componitur  ex  proportione  hn  ad  bd,&  proportione,  oc  ad  ch]  Gta- 
cus  codex  ?K7*  vi  ri it  6 0 •rpit  B J'  it,  vi  vit  *y  Tptt  yB  lege  «kt*  vi  nir  J 6 vpor 
ngi  ri  rne  <J*>  »/mV  yB . ■ 7 ' > a »2 

Ergo  rcfta  linea  eft  qua  per  a g h punfta  tranfit  ] Hoc  nos  j equtnt i'  lemmate  demon- 
fbabwtul.  «w  r , t.  o ■•» Vj>  ':r  V ;*.*■{  . • • *v  & i » 

Stt  triangulum  ab  c,ipjique  bc  parallela  ducatur  de  ,&  mcafunipto  quouis  punfio  i 
ftatvt  df  ad  rt9ita  nG-ai  cc.  Dico  retium  Uncam  efle  , qua  per  af  ,-fg  pun  fla  tranfit • 


A 

B 

C 


7 


D 

7*  •>' 
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$i  enim  fieri  fiotefl , produda  af  non  cadat  in  c.J 
in  aliud  f nudum  u inter  gc  , erit  ab  fimihtudini 
triangulorum  d a F,  B a H,  W d p ad  P a . ita  tu  ad  H 
& rurfas  obftmilitudinem  triangulorum  r a b,  h a c,  Vt 
A f ad  F B,  ita  a h ad  u c.  ergo  ex  aquali, Vt  d f ad  f e,  ita 
■ H ad  H c.  fed  ut  D F ad  f e > Ha  erat  bc  ad  c c , 
igitur  ih  ad  HC,  ita  tc  ad  cc  ,&  permutando  *t 
ai  bg ,ita  hc  ad  CG.  efl  autem  Ht  maior, quam  t 
ergo,  & H c maior  erit , quam  c c , hoc  efl  pari  maior , 
quam  totum,  quod  fieri  non  potefl . idemfequetur  abfur- 
dum,  fi  H inter  bg  cadere  ponatur  • reda  igitur  linea 
efl,  qua  per  afg  punda  tranfit . 


LEM.  THEOREMA  CXXXII.  PROPOSITIO  CXLIIL 

XVII. 

A Sed  non  Gt  A B parallela  c D , conucniant  aurem  in  pun&o  N 


B ' Quoniam  igitur  ab  eodem 
punfto  d in  tres  reflas  lineas 
b JJ  , B c , b F dux  reftx  linex  d b, 
dn  duftx  funt  , vt  reftangu- 
lum.  quod  continetur  nd.cf 
ad  contentum  n c , of,  ita  eft 
rcftangulum  contentum  bdj  K 
C ad  contentura  bl,  itn.  Sed  vt 
rcftangulum  contentum  b d.  k L 
ad  contentum  b l > x t>  > ita  re- 
ftangulum  contentum  bh,  cg 


ftan»ulum  contencum  bh . c g , , , 

ad  contentura  rc.hg.  Rurfus  enim  in  tres  reflas  linea?  cl.dh.gic  ab  eodem  pun- 
a0  b dufte  funt  dux  reftx  linex  bc.ed-  Vt  igitur  rcftangulum,  quod  continetur 
b u , c c ad  contentum  b c f u c , ita  teO anguium  contentum  n n , c f ad  contcntmn 
HC.DF.  quare  ob  lemma  prxccdens  refla  Irnea  eft,  quxper  a h d,  & idcirco  rcfta 
etiam, qux per  amd  punftatranfit. 


COMMEtiTA^iyS. 

A Sed  non  fit  a b parallela  c d , conucniant  autem  in  punfto  n ] Hoc  ex  quintodecmo 
lemmate  pendit, euiu,  ocimi  pars  quadam  efl,  fubmtetl, gere  autem  oportet,  Vt  m tpfat  A B,  c D 
inudant  reda  linea  a F . F »,  c t , bd , e*r  dutlis  B c .Qu.quafciu  punito*  fetent , tunga- 
tur  D*  & ad  n producatur . Dico  redam  lineam  <flc  , qua  per  amd  punda  tranfit . 

B Quoniam  igitur  ab  eodem  punfto  d in  tres  reftaslineas  duxrcftxli. 

nex  d b , o s duftx  funt , vt  rcftangulum.quod  continetur  n d ,cf  ad  contemwn  nc 
n f , ita  eft  rcftangulum  contentum  e n,  kl  ad  contentum  » l . k n _ Externo  l -mutate 
pranrlforum.  Grtcut  codex  Swh  »7  S»  r»  «vt»  «<.«»  t»  t*r  io6Kar  x.it  fi  , $7 
0 r 4V.  5v»««i  hnypiircu  iirlr  al  t,,tr.!eir  d,  T.'  -A  .»£.  1>V  V-e  ,oS..a,  r.e 
fir  IvtUaai  trai  Kfir  ai  ti,lr,irir  de  «*  <m'  rt,y^,&c. 

C Sed  vt  rcftangulum  contentum  bd.el  ad  contentum  bu,ko,  ita  rcftjnguium 
contentum  bh,cc  ad  contentum  FC,nr.  Rurfutemm.&c.]  E*  eodem  nniole 
mate . Grato,  codex  .7  H ei  <m' ot  ,uu  *,i,  ■»' <mo' en,  nt , io;  » t . w.  . 9 , . 
„,v  «>,0*  leg’  »»«  a n <an'  I»,yn*f.t  T.-  vt. 

" Vt  ieicur  rcftangulum  quod  continetur  eh,cg  ad  contentum  bckg  , ita  conten- 
tum xD.cf  ad  contentum  ac.df]  Gracnteodcx  k,  « i, a r.  v*>  et.yr  y*(r‘J^ 

puto  W .7  ifa  r.  w‘  i6,  >«  afot  ZB*  <m  •/,  (»,  *ra  n w »X,  »£  rftt  « 


op,tt. 

Quare  ob  lemma  prxccdens  rcfta  linea  eft,  qux  per  ah,dn]  dqamquciu* 
lineat  a S ,af  ab  eodem  pando  c duareda  tinea  ducuntar  CB.CF.t5 -mipfit 


duas  redat 
fumantur 
fl  unda 
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fundt  H Bi  efique  VI  reti  angulum  , quod  continetur  eh  , c g ad  contentam  ec,  hg,  na  re- 
8 angulum  contentum  ND.cr  tdtouteutum  nc.de. 

Et idcircoreila etiam, quipcr  AMDpunaatranfit]  t^Hicnmefi  utio,quodcum  t 
reda  fit  AMD,  etiam  amd  redi  erit . 


THEOREMA  CXXXJIJ.  PROPOSITIO  CXLIV. 


LEM. 

xvm. 


Sit  triangulum  a bc  , & ipfi  bc  parallela  ad,  ducnnturquc  Dt,  EG. 

Sit  autem  vt  quadratum  ex  E B ad  redt angulum  ecb,  ita  bg  ad  GC.Di- 
co  fi  iungatur  BD,  redam  lineam  ede,  qu.-e  per  HKc  punda  tranfic. 

Quoniam  enim  cft  vt  quadratum  ex  e b ad  n' 

reilangulum  ner. ,ita  bg  ad  cc  , communis 
addatur  proportio  ce  ad  eb.  eadem  fcilicet» 
qua;cftrc«anguii  ecb  ad  b b c re«angulum. 
ergocx'xquali  proportio  quadrati  ex  ei  ad 
reftangulum  BBC,hoceft  eb  ad  bc,  eadem 
cft  .quicumponitur  ex  proportione  bg  ad 
cc,  & proportione  reftanguli  ecb  ad  re- 
«angulum  ebc,  hoc  cft  cb  ad  es.  propor- 
tio igitur  quadrati  ex  bb  ad  rc«angulum 
*bc  compotita  eft  ex  proportione  bg  adee, 

& proportione  cb  aa  bb,  qui  eadem  cft,  quam  rcflangulum  contentum  ic,to 
habet  ad  contentum  eb,cc  . Vt  autem  at  ad  «e,  ita  eft  ob  priceden*  lemma  re.  tdtxti* 
«angulum,  quod  continetur  db.fh  ad  contentum  d f , hb,  ergo  vt  rcAanguluiu, 
quod  continetur  cb.bg  ad  contentum  cg,bb,  ita  eft  rcflangulum  contentum  de, 
eh  ad  contentum  db,hb.  quare  rc«a  linea  eft,  quae  per  hkc  punita  tranflt.  hoc 
enim  iu  ijs , qui  ad  conucrfum  caftim  pertinent  dcinonftratun  cft . 


THEOREMA  CXXXIV.  PROPOSITIO  CXLV. 

In  tres  redas  lineas  ab,  ac,  ad  ab  aliquo  pundo  E ducantur  dux 
redx  redx  linex  ef,eb.-  litquc  vt  ef  ad  fg,  fic  eh  ad  hg.  Dico  vt 
EB  ad  bc  , ita  efle  ed  ad  dc. 

Ducatur  per  o ipfi  ie  parallela  u.  Ita- 
que quoniam  vt  ef  ad  fg,  fic  cft  b.  ii  ad  hg; 
vtautem  ef  ad  fg-,  fic  bb  ad  gk  : & vt  e n ad 
HG.fic  de  ad  ct:  eritvt  eb  ad  gk,  fic  de  ad 
c l . & permutando  1 1 b b ad  e d , ita  K g ad 
c l . fcd  vt  k c ad  c L , ita  b c ad  c n : vt  igi- 
tur b e ad  b d,  ita  bc  ad  c ntpcrmutandoquc 
vt  eb  ad  bc,  ita  ed  ad  dc.  qui  'ero  adea- 
fus  pertinent , fimilitercxplicabantur. 

(0  3I»C^  r A H / V s. 

Vtautem  bf  ad  FC,  fic  eb  ad  cl]  Obfi  ntlitndmem  triangulorum  bfb.gfk.  , 

Et  vt  bh  ad  hg,  fic  db  ad  ci]  Similia  en  mfuut  triangula  bhd,ghl. 

Sed  vt  kg  ad  c l,  ita  bc  hd  cuj  obpmihtudtnemirtangultrum  b c a , k a c , ittmque 
triangulorum  c A D,tG  At. 
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X5C  THEOREMA  CXXXV.  PROPOSITIO  CXL^I.* 

Sint  duo  triangula  abc,  def,  qua:  rcquales  habeant  angui  os  ad.  Di- 
• co  vt  redangulum  bac  ad  re&anguluta  EDF,ica  cilc  abc  triangulum 
ad  tri^igulum  def. 

Ducatur  catheti  b r, , 
eh»&  quoniam  angulus 
a eft  squalis  angulo  n, 

4.fcxii.  angulus  autem  e angu- 
lo h squalis;  erit  vt  ab 
ad  b g > lic  d c ad  e h . 

Sed  vt  a e ad  BG,Cceft 
reftangulum  b a c ad  re- 
ftangulum , quod  b g,  a c 
continetur »&vt  de  ad 
BH|  fic  reftangulum  b d r 

ad  reftangulum  contentum  bh.df.  ergo  vt  rcftangulum  bac  ad  reftangulum  con- 
tentum ig,ac,  ita  cft  reflangulum  ede  ad  contentum  eh,df,  & permutando. 
Sed  vtreAangulum  quod  continetur  bg,  a c ad  contentum  EH,DF,itacft  Aictrian 
gu lum ad  triangulum  def.  vtraqueenim ipfarum  bc,eh  cathetos  eft  vtriufque  di- 
ftorum  triangulorumA  vt  igitur  reftangulum  bac  adreftangulum  edf,  itaeftABC 
triangulum  ad  triangulum  d b f . 

theorema  cxxxvi.  propositio  cxlvii; 

Sint  anguli  AD  duobuj  redis  squales . Dico  rurius  vt  redangulum 
bac  ad  redangulum  EDF,ita  cfle  triangulum  ABC  ad  DEF  triangulum. 

. Producatur  b a,  & ipfl 
ba  ponatur  squalis  ac, 

& cg  iungatur.  Itaque 
quoniam  anguli  ADfunt 
duobus  reftis  squales, 
anguli  vero  bac,  cag 
itidem  squales  duobus 
reftis , erit  cag  ,_angu 
A lus  angulo  o squalis,  vt 
igitur  rcftangulum  r,  a 
ad  reftangulum  ed  i , ita 

g agc  triangulum  ad  triangulum  def.  squalis  autem  eft  ca  ipfi  ab.,  & triangulum 
£ Ar.c  triangulo  abc  squale,  ergo  vt  rcftangulum  bac  ad  rcftangulum  bdf,  ita 
-abc  triangulum  ad  triangulum  dbf. 

ceMMET^r^fg/rs- 

A Vt  igitur  reftangulum  gac  ad  reftangulum  e df,  ita  agc  triangulum^ad  trian- 
gulum def]  Ob  pr acciens  lemma . Grtcus  codex  Ri»  it  7‘  tmymfie  vi  w»' « 1 £.  le- 
ge t&F  it  vi  <mi  B * y Ofit  vi  <mi  t i £ . 


LEM. 
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Sof  Tt  \m  KjifirTi  vn  ' • 

Et  triangulum  acc  triangulo  abc  squale]  Ex  prima  fexti,  eandem  enim 
nem  habent,  & t qualcmbufim.  Cracus  codex  vi  ii  any  vfiymnr  vt!  « 9 > vfiyit> 
tfy  vfiytin 


altitxdi- 
y Vfiytira  lege  vj 

Ergo 


: 
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Ergo trt reftangutum  bac  ad  reftanguluin  bdf,  ita  aBC  triangulum  ad  triangu-  C 
lum  oupj  ba  eji  aquatis  ac,  er  bc  Vtrique commums  : triangulum uero  abc  ai 

triangulum  Dd?  titiem  proportionem  lubet,  quam  acc  triangulum  ai  idem  triegulnm 
D B e , e x 7.  quinti  elementorum  • 
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XXII. 


o 
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Sic  reda  linea  ab,&  in  ipfa  fumantur  duo  punda  CD.  Sltque  qood 
bis  ab,cd  concinetur  xgualc  quadrato  cx  c*.  Dico  quadratum  ex  ax> 
quadratis  cx  ac,  db  arqualc  efle. 

Quoniam  cniin,  quod  bis  conti- 
netur ab cd  eft  xqualc  quadrato  A c 

ciri,  commune  auferatur  con-  . . _ |_ 

tentum  bis  b d c . erit  reliquum, 
quod  bis  adc  continetur  quadra- 
t s cx  cd,'de  aequale  .Rurfus  commune  auferatur  quadratum  cx  cd.  reliquum  igitur  B 
videlicet  contentum  bis  aco  vna  cum  quadrato  ex  cd  aequale  eft,  ei,  quod  fit  ex  db 
quadrato  commune  addatur  quadratum  cx  ac.  ergo  totum,  quod  cx  ao  quadratum  C 
quadratis  cx  ac  , d b aequale  erit. 

, . , • 

COMMEUTJtHirs. 

Erit  reliquum  quod  bis  adc  continetur  quadratis  ex  cd,bd  aequale]  Etenim  quod  A 
bii  AB.cn  continetur  ex  primi  fecundi  elementorum  e l aquale  quod  bn  continetur  adc, 

&quod  bis  b D c continetur,  qttdrato  tutem  ex  ci  aqutha  fune  quadrata  ex-c  d ,di,  & 
quod  bis  adc  continetur , ex  qurta  ciufdcm  . 

Reliquum  igitur,videlicct  contentum  bis  acd  vna  cum  quadrato  cx  cd  aequale  eft  B 
ci, quod, it  ex  db  quadratoj  netltngulnm  namque  adc  efl  aquale  reliaugulo  a c d , & 
quadrato  ex  c d ex  }■  eiufiem . quare  fi  ab  eo,  quod  bis  adc  continetur , auferamus  quadra- 
tumex  CD,  reliquum  ene  quod  bis  continetur  a<CD  una  cum  eo, quod  ex  cd  quadrato. 

Ergo  totum,  quod  ex  a o quadratum  quadratis  ex  a c,  d b aquale  erit  ] Hjtod  enim  'C 
bis  acd  continetur  ana  cum  quadratis  cx  ac,  d b quadrato  cx  a d eji  aquale  , ex  quarta 
tam  ditia. 

L EM. 
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Sit  rc&angulum  abc  xqualc  quadrato  cx  bd.  Dico  tria  conringcrc, 
videlicet  rcdangulum  quidem,  quod  veraque  ad,dc,  & BD  contine-  A 
tur  xqualedTe  re&angulo  adc.  rcCtangulum  vero  contentum  vtraque  b 
a d , d c , & cb  aequale  ede  quadrato  cx  dc.  & rcchngulum  contentum 
vtraque  ad,  dc,&  ab  quadraro  cx  ad  aquale . 

Quoniam  enim  redangulum  C 

abc  xqualc  cft  quadrato  cx  bd  , ac  b d 

eritob  proportionem , & tota  ad  i , j - , . 

totam,  & conuertendo , compo-  itf. fexci . 

nenj  )juc  vt  vtraque  cd,  da  ad 

da,  ica  cd  ad  db.  reftmgulum  igitur  , quod  continetur  vtraque  ad,dc,  St  bd 
reftangulo  a dc  eftxquale . Rurfus  quoniam  tota  ad  adltotamnc  eftvt  db  ad  bc, 
componendo,  vt  vtraque  a d , d c ad  dc,  ita  erit  dc  ad  c b.  quare  reflangultira  con- 
tentam vtraque  ad,  dc  & cb  atqualc  cft  quadrato  ex  dc.  Rurfus  quoniam  tota  ad 
totam  jc  eft  et  a b ad  BD,conuertcn  do , componcndoque  erit  vt  vtraque  c d,  da 

ad  da 
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ad  Da  , ita  da  ad  ab.  ergore&angulum,  quod  vtraque  ad,  dc,  & ab  continetur 
«cquaiceit  quadrato  ex  ad. 


C 0 TA  7A  E T Jl  V S. 


A 

B 

C 


R e&angulum  quidem,  quod  vtraque  ad,  dc,  & bd  continetur  squale  efle  rc- 
flangulo  a rc)  Gractts  codex  70' pir  <mo  7ne  T?r  fi  fi  Jrcr,  &c, lege 

»0*  ftir  w>'  ff»r tt/xQoTip»  7nt  a fi,  fi  y yrSit  fi  fi  */aer, 

Redtangulum  voo  contentum  vtraque  ad, dc, & cb  squale  clTc  quadrato  cxdc] 
Gracus  codex  r • Xl  “«is*  rnvAfifortfii  rHe  ctX,  «>-  jyu  fifi  £rtr  g?c.  (ege  t#'  -ust'  rnutf*- 
eo7«V»  *’»*  * J',  ^ y , y fi  iror , r. 

Quoniam  enim  redangulum  abc  squale  eft  quadrato  ex  bd  erit  ob  proportio. 
nem,&  tota  ad  totam , &conucrtcndo,  componendoquc  vt  vtraque  cd,d]a  ad  da, 
ita  C d ad  db]  7^am  cum  re£langulum  abc  fit  aquale  quadrato  «bd,  erit  vt  ah  ad  r u, 
ita  d b ad  b c : & Vt  omnia  ad  omnia , ita  vnum  ad  vnum , hoc  efl  vt  tota  ad  ad  totam  d c, 
ita  db  ad  bc  ^ conucrtcr, do  ,componendoqucvt  vtraque  c 11 , d a ad  da,  ita  CD  ad  or. 
Gracus  codex  'vxd  ytf  7»'  vare'  a fi  y itor  SJ»  ni  ire'  fi  fi , drdxtUir  cA»  t fi  e «V»r  x*u  «W- 
•XAKir  . lege  a vdhtyct  £ tAtir,  AVO.TAAU . 


M, 
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A Sit  reda  linea  ab , & duo  pun&a  cd,  fitque  quadratum  cxcdi- 
quale  ei,  quod  bis  ac,db  continetur.  Dico,&  quadratum  ex  ab  qua- 
dratis ex  ad, cb  a:qualeefle. 

B Quoniam  enim  quadratum  cx 
c n squale  eft  ei , quod  bis  conti-  ’ 
netur  a c , d b ; erit  contentum  bis  . , ■ - 

ace  squale  & quadrato  ex  cd,& 
ei,  quod  bis  aco  continetur.com» 

C mune  addatur  quadratum  cx  ao.  ergo  contentum  bis  acb  vnacum  quadrato  cx  ac 
D squale  eft  ei,  quod  qx  a d quadrato  e rurfus  commune  addatur  quadratum  ex  bc,  to- 
tum igitur  quadratum  ex  ab  quadratis  ex  ad,cb  squale  erit . 


c 

-1- 


D 

-I- 


C 0 M 7il  E 7^  T A HI  V fi* 


A Sitquc  quadrati  m cx  cd  squale  ei  , quod  bis  ac,  db  continetur.  Dico,  & qua- 
dratumex  ab  quadratisex  ap,cb  squale  efle]  Gracusccdcx  >9  *«•»*, 'to'  yfi  itTfu- 

yuror  'iror  TtS  fiit  cm'  ayfi  fiicri  usu  t»'  &c.  ego  legendum  puto . mu  ico  ro'  y fi  7*7y«- 

yutor  /ree  Tti  fiit  \sen'  a y , fi  fi  071  K&t  7o'  &C. 

B Quoniam  enim  quadratum  cx  < d squale  eft  ei , quod  bis  continetur  ac,  db,  erit 
contentum  bis  acb  squale,  & quadrato  cx  ad,  & ei  quedbis  acd  continetur] 
Cum  quadratum  (X  cd  aquale  fit  et , quod  his  continetur  ac,db  addito  vtnnque  commu- 
ni r efl  angulo  , quod  bis  acd  continetur  ,erit  contentum  bis  ac,db  Vna  cum  contento  bis 
acd,  hoc  eft  contento  bts  acb  aquale  quadrato  ex  a d vna  cum  co , quod  bis  acd  contine- 
tur. Gracus  codex  \trn  “)cf  70'  fimi'  yfi  /aer  SJ»  Tri  fi  te  Ay  , a,  fi  /aer  id  ‘T&f  7f  fim' Twe 
yfi  &C.  fed  legendum  arbitror  itrn  yif  ro  Atro  yfi  iffir  Sfc  ttS  fiit  vsre*  ay,fi  fi  7,  ifA  fiit 
'Zeo  Ay  fi  iror  55Ji  ttS  t(  Sre'  7»t  yfi , C 'Tc, 

C Ergo  contentum  bis  acu  vna  cum  quadrato  cx  ac  squale  eft  quadrato  cx  ad] 
7^am  quod  bis  continetur  acd  Vna  cum  quadrans  ex  ac,cd  quadrato  ex  ad  cd  aquale  cx 
4.  fecundi  elementorum . 

D Totum  igitur  quadratum  ex  a b quadratis  cx  a d , c b squale  erit  ] Quadratum  enim 
ex  ah  eft  aquale  quadratis  ex  a c , c b vna  cum  eo , quod  bis  acb  continetur,  cx  eadem  quar- 
ta fecundi,  , 

THEO- 
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Sic  rectangiilum  ab<£  aequale  quadrato  ex  bd  . Dico  tria  contingere, 
videlicet  rcdangulura , quod  exceflu  iplarum  ad,dc&bd  concinetur 
squale  c(Ie  rcubmgulo  adc.  rcftangulum  vero  concentum  exceflu  i pia- 
rum  ad,dc,&  cb  squale  cilc  quadrato  ex  dc,&  re&augulum  con-  jj 
tentum  exceiTu  ad,dc  & ba  squale  cilc  quadrato  ex  ad. 

Quoniam  enim  cft  vt  a b ad  a d • • 

ita  d c ad  c c,  erit  reliqua  ad  re-  ‘ * 

liquam  , & diuideudo  vc  exceffus  A . , 

ip/arum  ad,  d c ad  d c , ita  a d 
ad  db.  re<5tangulum  igitur , quod  . , 

exceflu  ad,dc,&  db  continetur  cft  aequale  rc&angulo  adc.  Rurfus  quoniam  re- 
liqua a d ad  reliquam  d c , eft  vr  d b ad  b a , diuidendo erit  vt  exceflu*  ad,dc  ad^o e, 
ita  nc  ad  cb.  ergo  rc<ftangulum  contentum  exceflu  ad,cc,&«b  aequale  cft  qua- 
drato ex  dc.  Rurfus  quoniam  cft  vc  ad  ad  dc,  ita  ab  ad  bd,  erit  conuertendo,  £) 
diuidendoque  vt  exccffus  a d , nc  ad  d a , ita  da  ad  ab.  quare  rc&angulum,  quod 
exceflu  ad,dc,&  ab  continetur , quadrato cx  ad  eft aquale. 

' " : * a ‘i  A •*-  /UtlUl  f*C 

C 0 Jtf  Tfi  E Tyf  T A R I V V .r  o$th  . 


D 

-1- 


C 

-I- 


.B ... 


.At 


Sire  rne  fy  rt?f<tyuru. 


^ Et  re&angul  um  contentum  exceflu  ad,  dc,&  ba  aquale  effe  quadrato  ex  Ab] 
'i  r acus  codex  rt'  fi  xo*  t ne  ty  aS')  <t  y <^>oyJ\e  t^yc.  Icte  tt  «M  xmt  fvt  tfft  k-JR  fy 

. : V :.A.:  U*' 


CrAcus 
■tepox» 

Quoniam  cniin  cft  vt  ak  ad  bd,  ita  db  ad  bc  ,-erit  reliqua  ad  reliquam  /j&diui-  C 
dendovt  cxcclTus  ipfarumiAD , dc,  ita  ad  ad  db]  /Cum  reclangalum  Ab  t 'Aquale  fit 
quadrato  ex  b D , erit  Vt  a b ad  b d , ita  d b ad  e c , ergo  reliqua  ad  ad  reliquant  D <1  cfi->t 
a b ad  b d , cr  diuidendo  vt  exccffus  ipfarum  a n , n c ad  d c , ita  ad  ad  n b . Gracus  codex 
tirtt  ysf  SJrr  ut  «t  £ irpo't  rn  r /2  <T , iiut  £ S'  trp oV  7«'r  $y  lege  v/wYtmV  (L  y . 

Rurfus  quoniam  cft  vt  ad,dc  ad  nc,ita*AB  ad  bd,  erit  conuertendo,  diuidendo-  D 
que  vt  cxccfls  ad,dc  ad  d a , ita  da  ad  ab]  lluomam  Vt  a d ad  d c , ita  ab  ad  bd  > 
erit  conuertendo  vt  c D ad  d a ,;m  d b ad  b a , & diuidendo  Vt  exceffus  ipjarmn  a d , De  ad 
d c , ita  ad  ad  db.  quare  cx  aquali  yt  exceffus  a d *d  c ad  d a , ita  d a ad  a H . " * 


• 4|  « 
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Sic  vc  ab  ad  bc,  ita  quadratum  cx  ad  ad  quadratum  cxDc.  Dico 
rettangulum  abc  quadratp  cx  bd  squale  efle.  * 

Ponatur eniin  ipii  cd  aequalis  db.  e r- 
gorc&angulum  rac  vna  cum  quadrato 
ex  c d , hoc  cft  vna  cum  re&angulo  ode 
eft  aequale  quadrato  cx  ad.  ithqrtd  quo- 
niam eft  vt  ab  ad  bc,  ita  qu^.1  ratum  ex 
a d ad  quadratum  cx  dc,  erit  diuidendo,  vt  ac  ad  cb , viddiccvtffc:re#angu- 
lum  e ac  ad  rcdlanguluiTi  contentum  ha  , scViti  rc<ftangulum  UAq  ad  re&angu- 
lum  cd;-.  rc&angulum  igitur  contentum  e a b c rcdangulo  <db’c/1  aquale. 

B b b ergo 
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ergo ob  proportionem, & diuidendo  vt  ad  ad  Da,  hoccft  ad  dc,  ita  db  ad  ac,  & 
ideo  reliqua  ai  ad  reliquam  >d  cftvt  di  ad  ac.  reftangulum  igitur  abc  quadrato 
ex  a b aequale  erit . 

co*j(£?(rl<nn's, 

A Ergo  reftangulum  hac  vna  cum  quadrato  ex  bd, hoccft  vnacumrcftangulo  cde 
eft  aquale  quadrato  Cx  ad]  Ex  6.  fecundi  elementorum , etenim  reda  tinea  i c bifaria  fe. 
tatur  in  D , atque  et  adiungitur  c a . Cr  acus  codex  rt'  apa  (m'  t a y fur  a'  i i in'  > t tj- 
rob  r*1  ■0»»’  y tl  leo?  ttJ  Hao'  lege  7 ertb  r i xm'  y t i laor  SJ,  nj  W a i • 

B Ergo  ob  proportionem  & diuidendo  vt  ad  ad  db,  hoccft  ad  dc,  i;a  nr.  J i ] 
Quoniam  enim  rcClaugulum  contentum  a a , ac  efl  aquale  reti  angulo  c»a  Vt  n ad  uri, 
ita  erit  D c ad  c t : & diuidendo  vt  ad  ad  de,  Videlicet  ad  D c , ita  D i*  ad  i c . t>ra<  * s 
codex  . ardraxir  *J  /iia*Vt/  iVif  oie  n ats  &c.  ego  legendum  arbitror  oirauoyor  £ J/iabVt,. 

_ neque  enim  permutata  ratione  ad  hoc  concludendum  tndigemo  e . 

Et  ideo  reliqua  A a ad  reliquam  id  eft  vt  di  ad  ic.]  Ex  i j».  quinti  climeutotum . 
Gratus  codex  £ yom  Jpa  nat  7fte  aW,  ? $ t tcit  de  n'  fit  *f>  e t ty.  fcd  legent 
dum  ut  o t fi  vpo'e  rtr  fi  y. 


LEM. 

XXVII. 


THEOREMA  CXLII.  PROPOSITIO  CLIII. 

Sit  rurlus  vt  ab  ad  bc,  ita  quadratum  cx  ad  ad  quadratum  cx  dc  . 
Dico  reftangulum  abc  xqualc  efle  quadrato  cx  BD. 

Ponatur  enim  limiliter  d b zqualis  ipli 
cd.  erit  reftangulum  cab  vna  cum  qua-  a c a d b 

dratocx  co,  hoccft  vna  cum  reftangulo  . , i i i 

A b d c aquale  quadrato  cx  a d j atque  erit 
diuidendo  vt  a c ad  c b , hoc  eft  vt  rc- 

ftangulum  a ac  ad  reftangulum  contentum  b a , cb,  ita  reftangulum  cab  adrcftan- 
gulum  bdc.  squale  igitur  eft  reClangulum  contentum  ab,  cb  rcftangulo  bdc:  & 
B ob  proportionem,  & componendo  vt  ad  ad  de,  videlicet  ad  nc.ita  db  ad  »c,  qua- 
C rc,&  tota  ab  ad  totam  bd  eft  vt  DaadBC.  refttangulum  igitur  abc  quadrato  cx 
b»  eft  aquale. 


COM  T>1  Er^TjiUlVS. 

rA  Atque  erit  diuidendo  vt  ac  ad  cb,  hoccft  vt  reftangulum  tvn  ad  reftangulum 
contentum  ba,cb  , ita  reftangulum  c a b ad  reftanguluni  tre]  Greim  coa.x  man- 
cus efl . in  quo  legitur  , >y  yirmu  rf  haipten  ue  n'  ay  vpo'e  riir  y t naiSb  ue  re'  xm'  y a i 
mr»'e  7t'  xmo'  i ty  fed  Iti  rrflttuendus  erit  . t »rSJ«  ue  rt'  W aly  vy*V  h'  -in'  ia  y fi , 
irue  xd  xm'  y a • erpt‘e  r»  xm  oty, 

B Et  ob  proportionem , & componendo  vt  ad  aJ  db,  videlicet  ad  rc,  ita  eft  db 
ad  BC]  Qjeoiiam  enim  reftangulum  , quod  continetur  ab,  c'  efl  aquale  reftangulo  bdc  , 
Vt  ab  ad  B D ita  erit  n c ad  c ",  & componendo  vt  ad  ad  n s hoc  efl  ad  dc  Ita  pe  ad  e c . 
Cracus  codex  ataraxir  £ rurSirri  J?ii  Jc  at  «y »V  t»V  te,  C rc.  ego  legerem  aiaxeytt  vi 
imlbri . 

C Quare  & tota  a b ad  totam  b d eft  vt  d b ad  b c J Ex  II.  quinti  elementorum . 


LEM. 

XXVIII 


THEOREMA  CXLIII.  PROPOSITIO  CLIV. 

Circulum  abc  contingunt  rcfta:  linea:  ad,dc,&  ac  iungatur.  Di- 
co vt  BD  ad  DE,  ita  efle  bf  ad  F E. 


Quoniam 


Circu'um  abc  contingant  refla:  line*  ad,dc]  Gratus  toitx  uuutjt  tS  «f  y U«- 
writrna  «4  aS,Sy  vide  ne  legendum  fit  ioaerti^mrav . 

Quoniam  enim  ad  eft  squalis  se]  V triufquc  enim  quadratum  reflangulo  nnr  t/i  «- 
5»a/e  far  J7.  trro/  elementorum  . 

Erit  reflangulum  afc  vna  cum  quadrato  ex  fd  aquale  quadrato  ex  da] 

Sit  circuli  abs  centrum  c,  & ao, 

CC  iungantur,  trianguli  igitur  acd  duo 
iatera  e a,  ad  (unt  aqualia  duobus  la- 
teribus r. e , c D trianguli  eoo,  cl1  cd 
efl  vtrique  commune , quare  <T  anguli 
angulis  aquales , Videlicet  angulus  «ne 
aqualis  ipfi  hdc:&  duo  latera  ad,  df 
aqualia  duobus  lateribus  cd,de,  ergo 
& bafis  af  bafi  re,  & angulus  afd 
angulo  dfc  aqualis , ac proptcrcavtcr- 
que  redus.  quadratum  igitur  uaf, hoc 
cflreS  angulum  afc  vna  cum  quadrato 
cx  f D efl  aquale  quadrato  ex  ad  . quod 
demonflrare  oportebat . 

Sed  reflangulum  afc  efl  aquale  reflangulo  bfi]  Ex  tf.tertij’. 

Et  quadratumex  da  reflangulo  bdb  xquale]  Ex  qq.emfdem . 

Quod  quidem  cuinita  fir  Jiet  vc  to  ad  de, ita  bf  ad  fb]  Quoniam  enim  reflangulum 
B F B Vna  cum  quadrato  ex  d?  efl  aquale  reflangulo  ms,  quadratum  autem  cx  D F efl  aqua- 
le reff  angulo  D f B Vna  cum  reflangulo  r D B : erunt  rcOangula  B p II , n F F , elr  PDF,  vide-  i.fxcudi. 
licet  reflangulum , quod  continetur  id,fi  & reflangulum  fdr  aqualia  reflangulo  1D1,  i.feefidfc 
Sed  reflangulo  b n b funt  aqualia  duo  reflangulo,  reflangulum  (cilicec  contentum  bf,de,(7 
reflangulum  fde.  ablato  igitur  lommuni  rcflagulo  for,  relinquetur  reflangulum  conten- 
tum £ D , F E aquale  contento  bf  , dh.  ergo  vt  bd  ad  D Ii , ita  erit  b f ad  F fi* 


PROBLEMA  XII.  PROPOSITIO  CLV. 

Circuli  portione  data  in  reda  linea  ab,  inflc&ere  acb  in  data  pro» 
portione . 


LIBER  septimvs. 

Quoniam  enim  ad 
aqualis  dc,  erit  reflan 
gulum  afc  vna  cum  qua 
drato  cx  fb  xquale  qua 
drato  cx  d a . Sed  reflan- 
gulum  afc  cd xquale  re- 
flangulo bfe:  & quadra- 
tum cx  d a reflangulo  B D B 
xquale.  reflangulum  igi- 
tur b f b vna  cum  quadra- 
to cx  d f eft  xquale  reflan- 
gulo  b db  . Quod  quidem 
cum  ita  fit , fiet  vt  b d ad 
Dt,  ita  b*f  ad  f b * 


i7  9 


■ Bbb  1 


Faflum 


■«BB  ' r n n > «w  ow 
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r rJL  Faftum  iam  fit,  & a pun- 
Ao  c ducatur  reda  linea 
contingens,  quas  fit  bd.* 

£ Vt  igitur  quadratum  ex 
ac  ad  quadratum  ex  cb, 

C ita  eft  a d ad  d b . propor- 
tio autem  quadrati  cx  ac 

D ad  quadratum  ex  cbcII  data,  ergo  & proportio  ad  ad  db  data  erit,  atque  eft  datum 
pundum  b.  ergo  & d,&  linea  db.  quare  & ipfa  ad  data. 

Componetur  autem  problema  hoc  modo. 

E Sit  portio  quidem  circuli  acb.  data  autem  proportio,  quam  habet  b ad  f,& 

F fiat  vt  quadratum  ex  b ad  quadratum  ex  f,  ita  ad  ad  db.  ducaturque  contingens 

G dc,&  a c , c b iungantur . Dico  redas  lineas  a c , c b problema  efficere . 

H Quoniam  enim  vt  quadratum  ex  b ad  quadratum  ex  f , ita  eft  a d ad  d b , vt  autem 
ad  ad  d b , ita  quadratum  cx  a c ad  quadratum  ex  c b , propterea  quod  c d circulum 
la.fexti»  contingitur : erit  vt  quadratum  ex  b ad  quadratum  ex  f,  ita  quadratum  ex  ac  ad  id, 
quod  fitj  ex  cf  quadratum,  quare  & vt  b ad  f,  ita  ac  ad  cb.  ergo  acb  problema 
efficit . 

t , , i - .. 

COMMEATU  HI  VS. 

A Et  a pundo  c ducatur  reda  linea  contingens,  quae  fit  cd]  A centro  circuli,  tuiui 
portio  efl  acb  ducatur  rcUa  linea  in  c , atque  ipfi  ad  retfos  angulos  agatur  e d , erit  c d cir • 
culum  contingens , ex  1 6.  tertij  elementorum  • 

B Vt  igitur  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  CB,ita  eft  ad  ad  db  ] Quoniam  enim 
CD  circulum  contingit , & cb  fec  at , erit  angulus  dcb  aqualis  angulo  cab  ex  js.  tertij 
fed  angulus  c db  ejl  communis  Vtrique  triangulo  acd,Cbd.  ergo  & reliquus  reliquo  aqua- 
lis , & triangulum  triangulo  fi  mile : vt  igitur  ad  ad  dc  ita  cd  ad  db,#  vt  ad  ad  dc, 
ac  ad  cb.  ideoque  ex  corollario  io.  fexti  prima  ad  tertiam  db  erit,  vt  quadratum  prima 
ad  ad  quadratum  fec  unda  d c , boc  efl  >t  quadratum  ipfius  ac  ad  quadratum  cb. 

C Proportio  autem  quadrati  ex  a c ad  quadratum  excidi  data . ergo  & proportio 
AD  ad  db  data  erit]  7^am  cum  data  fit  proportio  ac  ad  cb,  dabitur  etiam  proportio  qua- 
drati ex  ac  ad  quadratum  ex  CB.  Crttcus  autem  codex  hoc  loco  corruptus  efl , & mancus . 
qui  fic  habet  koyot  Xi»*  aera’  ay  $ (l  f Xoflip . ft  d fort.ffc  na  rtflltuctur . Ao'}af  Xt  i» 
*’*•'  «t  > «5*oV  to'  diro'  yfi  X«0*f • «JVe  x)  o iSt  d I mfdf  $ X fi  . 

D Atque  eft  datum  pundum  b.  ergo&  j,  & linea  • , quare  & ipfa  a n data  :Gr<e- 

cus  codex  etiam  boc  loco  corruptus  tfi , in  quo  legitur  ^ I ?■/  Xi/o  Xefllp  iftt  id  X xad 
•to'  fif  Sd  ir.  • . fed  fortaffc  legendum  erit  na*  tn  Xo  Slr  ro'  fi,  Xo  dir  df * £ ro' X «?«■•  asm' 
9 X fi  o Qtr  ium  » d X . 

E Data  autem  proportio,  quam  habet  b ad  f]  Grtcus  codex- d X*  a dyot  o'  rSt  0 q/*o'e 
r»r  f ergo  legendum  puto  o " XI  ko'yoe  ^ £• 

F £t  fiat  vc  quadra  tum  cx  f.  ad  quadratum  cx  f , ica  ad  ad  db  ] Si  enim  fiat,  vtexerf- 
fus,  quo  quadratum  ex  b excedit  quadratum  cx  F ad  quadratum  cx  f , ita  ab  ad  bp  , ene 
componendo  yt  exceffus , quo  quadratum  cx  e excedit  quadratum  ex  f Vna  cum  quadratocx 
' - f , hoc  e(h>t  quadratum  ex  f.  quadratumex  p,  ita  ad  ad  db. 

G Ducaturque  contingens  dc]  Ex  ij.  tertij  elementorum» 

H Vt  autem  ad  ad  d b , ita  quadratum  ex  ac  ad  quadratumex  cb]  Hoc  fuperius  de - 
monflratum  fuit . 

I /Z:  / ' * " . . . ,ff  C « . 4>  : ; * v • • J if>*r 

LEM.  ' THEOREMA  CXLIV.  PROPOSITIO.  CLVI. 

XXX. 

Sit  circulus,  cuius  diameter  ab,  & a quouis  puncto  ad  ipiam  per- 
pendicularis agatur  DE:  ducaturque  df  iundfca  vero  E F producatur,  vt 

cum 

i - • * ^ 


i 
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cum  diametro  in  pun&o  G conucniat » Dico  vt  Ad  ad  GB  ita  efle  am 

ad  h b. 


Iunganturcnini  da,ab,af. 

& quoniam  d b perpendiculris 
cft  ad  diametrum,  erit  angulus 
dab  squalis  angulo  BAb.fcd 
angulus  dab  squalis  eft angulo 
h v b,  qui  in  eadem  portione  con- 
iiftit:&  angulus  bae  squalis 
angulo  s f g , qui  cft  extra  qua- 
drilatcrum.  angulus  igitur  hfb 
angulo  bfg  cft  squalis,  atque 
eft  angulus  afb  rettus.  ergo  ex 
lemmate  vt  ag  ad  gb,  ita  eft  ah  ad  hi,' 


i jii 

ci 


Iunganturenim  da,ae,af]  V idt ne  addendum fit  dbI  A 

Et  quoniam  de  perpendicularis  cft  ad  diametrum,  erit  angulus  dab  squalisangu.  B 
lo  bab.  fed  angulus  dab  squalis  eft  angulo  hfb,  qui  in  eadem  portione  confi- 
ftit } Gracus  codex  corruptus  e<l,vr  videtur  qui  (ic  habet  Srt/  iv  fai  hafiiTt s k a Qirtc  n $ t 
tati  tr/n  d xm'  <T  ct  (3  ti7  ir  -raJ  avtS  TfJLUfUtrrt  /au  £?«  t»  \W  fl  £/8 . fed  forte  relht itetur  m 
hunc  m dum  ir  ob  i/afitTfov  **9* tot  » <Ti>  /an  SJ»r  # vso'  t»  vm'  /3*e. 

‘vw»1  f <t  0 an  ir  id  aut*  t )an  S?i  *tb  vwb'  fl£i8.  angulus  entnt  dab  (fi  aqualis  au* 

gulo  hfb  hoc  e(l  dfb,  quod  in  eadem  fit  portione  d a e f b tx  zutertij  elementorum . , 

Et  angulus  bae  squalis  angulo  b fg  ,qui  cft  extra  quadrilatcrum  ] Juguli  enim  ia  C 
quadrilaterooppofiti  bab,  efb  Junt  aquales  duobus  re  flis . f ei  & duobus  re  flis  aquales  fiuut  a»,  terti;. 
anguli  efb,  bfg.  dempto  igitur  communi  angulo  e p b,  reliq  uus  b a b reliquo  fbg  efljtqualiu  *i*primi. 

Ergo  ex  lemmate  vt  ag  ad  gb;  ita  eft  ah  ad  hb]  Ter  lemma  fortaffe  mtelhgit  51.  D 
fexti  huius , vel  potius  eius  conuerfium , quod  nos  eodem  iu  loto  demoufirauimus ..  fci  c£r  aliter  i 
demon  Ir  ari  potefl  hoc  modo . " . : u » 

Sit  triangulum  orthogonium  abc,  re- 
&um  habens  angulum  ad  b;  & a punflo 
B duftt  vt  cumque  refla  linea  bd  extra 
triangulum  , fiat  angulo  cbu  aqualis 
angulus  cbe»  Dico  Vt  ad  ad  d c /ita 
ejfie  ab  ad  e c • 

Dcfcribatur  circa  diametrum  ac  cir- 
eulus  a fc,  qui  per  b tranfibit : atque  a 
ftmclj  d ducantur  df,dg  circulum 
contingentes  & tungatur  o f,  qua  ad 
A c perpendicularis  erit , &■  tpfiam  fieca - 

hit  inpuuQo  e,  vt  infira  demonflrabi-  . , 

tur . Ex  ijs  igitur , qua  traditafiunt  in  lemmate . 28.  huius. t [equitur  Vt  ii  d ad  dc)  ita  effh 
AB  ad  e c . Illud  autem  ,quod  politum  edita  ofleniemus  , 

Si  enim  fieri  potefl , refla  linea  g f non 
fiecet  ac  in  b,  ficd  in  alio  puuflo,  quod 
Jit  H inter  ec,  circuli  centrum  flt  k , 

& AF|  AG,  KP,  KG',GCtRB  tUngOJI - ^ A 

tur  . erit  K G D angulus  reflus , & quo- 
niam in  triangulo  orthogonio  kgd  ab 
angulo  reflo  perpendicularis  afla  efi  c H, 

fieut triangula  khc,  <s  hd  fimilia  toti  \ — x /y  , ,g  tertii. 

triangulo  kgd  ,&  inter  fie fie ; erit  que  \ - '~T  «iexci, 

angulus  11  od  angulo gkd  aqualis ,an-  y f j.primii 

gulus  autem  k f g eft  aqualis  angulo  kfg 

& OUr 


I 
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. & anguli  ai  h reUi , ergo  & reliquus  fkc  reliquo  gkc,  circumferenti  sque  tc  aqualis 
7 tcrifi*  cc  >&“  angulus  c af , boc  eft  c g h angulo  c A g • fed  angulus  gkc,  hoc  efl 

Siitcrcijl  H G o duplus  ejl  anguli  g a c , boc  efl  a c c . ergo  & reliqui  c g d efl  duplus,  & anguli  H c c. 
zo.ccrcijj.  c G D tnierfc  aquales  funt,  Vt  igitur  hg  ad  gd,  ita  efl  hc  ad  cd.  Quoniam  viro  ob  triaa- 
10  ccrtij.  gulorumfuntlttudincm , vt  d k ad  kg,  ita  gk  ad  kh,  erit  & Vt  i>K  ad  k a,  ita  bk 
s fc*?’  dtni  & funt  circa  eundem  angulum  latera  proportionalia . triangulum  igitur  kbh  /?- 
f.quinci.*  mile  K D B , & vt  BK  ad  KD,  ita  H B ad  B D , Vt  autem  b k ad  K d , boc  efl  vt 

3-fcxci.  gk  ad  KD  , ita  hg  ad  gd.  quare  hb  ad  bd  efl,  vt  hg  ad  gd,  boc  efl  vt  h c ad  cd, 
idcoque  angulus  hbc  efl  aqualis  angulo  ceu  . fed  & angulus  ebc  aqualis  erat  eidem  a». 
gulo  cbd  angulus  igitur  ebc  angulo  h b c ejl  aqualis , videlicet  totum  parti,  quod fi en  non 
poteft  . idemabfurdum  fcquctur , fi  ponamus  h cadere  inter  a & k,  ex  quibus  perfp fenum 
efl  g f fecare  a c in  punfto  e . quod  demonfirare  oportebat  . 


lem; 

XXXI. 


THEOREMA  CXLV.  PROPOSITIO  CLVII. 


Sit  (emicirculus  reda  linea  ab,  atque  a pundis  ab  ipfi  acb  ad  re* 
dos  angulos  agantur  reda?  lineae  bd,ae,  & ducatur  vtcumque  de. 
a pundo  autem  f ipfi  d e ad  redos  angulos  agatur  FG,  quae  cum  ab 
in  pundo  g conucniat . Dico  rcdangulum  contentum  ae,  bd  redan- 
gulo  agb  aequale  cfle. 


A Erit  igitur  vt  n a ad  a g , fic  g b ad  e d 
B & circa  aquales  angulos  latera  funt  pro- 
portionalia . quare  angulus  agb  efl  ae- 
C qualis  angulo  bdg.  Sed  angulus  quidem 
agb  aquali  sed  angulo  a fu,  qui  in  ea- 
dem portione  confidit  : angulus  vero 
bdg  rurfus  aqualis  ipfi  bfg,  qui  ed  in 
eadem  portione . ergo  angulus  afi  x- 
qualis  ed  angulo  bfg*  quod  quidem  ita 
fe habet ; cum vterque angulorum  a fb, 
e f g fit  reftus . 


CQTA-MEUT^HirS 


A Erit  igitur  vt  f a ad  ag  , fic  g b ad  bd]  jfdboc  demonflrandum  Vtitur  r e folutiua  me- 
thodo . Si  enim  ponatur  ili ud  ita  cfle , >t  concludi  oportet , Videlicet  reElangulum  contentum 
ae,bd  aquale  efle  re  ft  angulum  agb  erit  ex  xq.  fexti  elementorum  ve  f.  a ad  ag  , fic  g b 

ad  bd. 

B Et  circa  aquales  angulos  latera  funt  proportionalia]  7^am  cum  anguli  ad  ab  re- 
di  ponantur , conflat  triangulum  abg  triangulo  bgd  aquiangulum  cfle . 

C Sed  angulus  quidem  age  aqualis  ed  angulo  afk,  qui  in  eadem  portione  confi- 
dit, angulus  vero  bdg  rurfus  aqualis  ipfi  bfg,  qui  ed  in  eadem  portione  ] Quoniam 
enim  eao,  bfg  reSi  funt , fi  circa  diametrum  kg  deferibatur  fcmicirculus , tranfibit  per 
punEta  a f , atque  erit  angulus  a f e aqualis  angulo  agb,  qui  in  eadem  efl  portione,  &/itni- 
liter  cum  anguli  gbd,gfd  fintrctU , circulus  circa  diametrum  gd  defcnptusper  bf  tran- 
fibit : erunt  que  anguli  b f g , b d g inter  fe  aquales  . 

D Quod  quidem  ita  fe  habet  cum  vterque  angulorum  a f b , b f g fit  re&us  ] T^arn  eum 
angulus  a f b rtftus  (it  aqualis  rc8o  bfg,  dempto  ab  vtrifque  communi  angulo  , b f b erit  re- 
liquus a Fe  reltquo  bfg  aqualis. 

e'  *r  . . . . _ V * ; f--L 

Compoficio  hoc  modo. 

' . t ■" 

Quoniam  Vterque  angulorum  af  b,  ef  g efl  reBnt , dempto  communi  angulo  b f b erit 

< * angu- 

* j / 
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angulus  a p b Aqualis  angulo  b f g . fed  angulo  quidem  afb  aqualis  e(l  angulus  agb,  qui 
in  eadem  portione  confiflit : angulo  autem  bfg  eadem  ratione  aqualis  efl  angulus  bos  . an- 
gulus igitur  agb  angulo  bdg  eft  aqualis,  atque  efl  bag  reftus  aqualts  refto  gbd,  quare 
& reliquus  aqualis  reliquo  t & triangulum  triangulo  ftmile  erit • Pt  igitur  ea  ad  ag,  fic 
gs  ad  id,  & propterea  reti  angulum , quod  continetur  ab,bd  re  ft  angulo  agb  efl  a- 
quale • 

THEOREMA  CXLVL  FROPOSITIO  CLVIII. 


LEM. 

XXXII 


Sit  triangulum  abc,  habens  latus  ab  arquale  ipfi  ag,  producatur-  a 
que  ab  ad  d:  & a pun&o  D ducatur  de  faciens  triangulum  bde  a:qua- 
lc  triangulo  abc  . Dico  fi  vnum  ex  aequalibus  lateribus,  quod  cft  ad 
triangulum  aequale,  bifariam  lccerur,pcr  lineam  bf,  vt  vtraque  fb,bg 
ad  fg,  fic  c(Te  quadratum  ex  af  ad  quadratum  cx  fh  . 

Ducatur  per  b ipfi  de  parallela  bk,  & ca  B 

ad  k producatur,  ergo  vt  vtraque  f k , kh  ad  , C 

fh, hoc  cft  vt  rc&angulum contentum  vtraque 
i:K,  kh,  & fh  ad  quadratum  ex  fh,  ita  erit 
quadratum  cx  af  ad  quadratum  ex  fh.  Quod 
autem  vtraque  fR,  kh  & fu  continetur,  hoc 
eftcxccflus  quadratorum  ex  fk,kh  aiqualc  eft 
quadrato  cx  af:  cxccflus  igitur  quadratorum  B 

cx  kf,  fn  eft  quadratum  ex  kh.  Sed  quadra-  F 

torum  ex  k f,  f a exceflus  eft  reftangulum  c k d. 

ergo  reftangulum  cka  quadrato  cx  kg  eft  aequale;  ac  propterea  vt  cx  ad  kH, 
hoc  eft  vt  CHad  bb,  ita  h k ad  ka;  videlicet  db  ad  ba  qued  quidem  ita  fe  habet  cft  G 
enim  ab  ipfi  nc  parallela. quoniam  dbe  triangulum' aequale eft  triangulo  abc,  & 
communi  ablato  ab  e,  reliquum  dab  reliquo  acb  cft  aequale,  & in  eadem  baft 
confiftit . 


C 0 M 14  E T A I{  l V S. 

^ Sit  triangulum  abc  habens  latus  ab  aequaleipfi  ac]  Cracus  codex  Tplyur»  r*'a  *>  A 
tnr  t%>9  9-  * P t»  /S  y , lege  r«  *.  y . etenim  latus  a c non  b c bifariam  fecatur . 

Ducaturper  b ipfi  oe  parallela  rk  ] Gracus  codex  corruptus  efl , & figura  ipfa,  fic  B 
enim  bibet  tS  /3  r«  iy  orapdlAtiAot  » /3  x lige  7»  »*  Hk. 

Ergo  vt\ trique  r k , k h ad  f h , hoc  eft  vt  reftangulura  ontentum  vtraque  fk  , k h C 
& fh  ad  quadratum  ex  fh,  ita  erit  quadratum  cx  af  ad  quadratum  ex  fh  ] Rurfus 
perrefjlutionem  hoc  oiiendit . fi  enim  ponatur  vt  Vtraq,  fb  , bg  ad  fg,  fic  ejffe  quadratum 
ex  a F ad  quadratum  ex  fh,  fcquetur  etiam  obfimtlitudinem  triangulorum , bk,  ceh  >t 
Vtraque  fk,Kk  ad  r n , hoc  efl  vi  rcilangulum  contentum  vtraque  fk,kh  C 'T  P h ad  qua- 
dratum tx  fu  , fic  cfje  quadratum  ex  a f ad  quadratum  cx  F H . Gracut  codex  Sri  Jp*  Ze 
&c,  «yoV  to'  ttT6  £9 , »tu  70'  fe'  £9  HTgeiytmr  legendum  >t»  79  fe'  «t  ^ ttTfdyavtv 
mpot  7*  fe’  £9  7 tTfiyuror. 

Qujd  autem  vtraque  fk,kh.&  fh  continetur,  hoc  cft  cxccflus  quadratorum  ex  D 
F k , k n aequale  cft  quadrato  cx  a f ] Ex  9.  quinti  fequitur  retf angulum  contentum  Vtra- 
que f k , K k , & fh  aquale  effe  quadrato  ex  af.  fed  quoniam  quadratum  ex  fk  efl  aquale 
quadraris  ex  K h , h f Vna  cumeo , qi>od  bis  k h f continetur ; quadratum  autem  ex  h f Vna 
cum  contento  bis  khf  aquale  cfireftangulo  contento  vtraque  fk,kh,  & fh;  etenim  vtra- 
que f K , K 11  bis  continet  Irneam  k h , &fcmcl  ipfam  f h ; erit  reQ  angulum , quod  Vti  aqnc 
F K , k h , & f h continetur , exccjfus  quadratorum  ex  f k , k H . Gracus  codex  70’  li  xsn  au-' 
i*H097tpitTnf  £*9,  ^ 7te  £9,  lege  to'  dp<t  rW  avra^nift  7 Se  £*9,  £ 7 it  £0 . vel  alU 
qua  defijctanmr  ■ 

Exccfius  igitur  quadratorum  ex  kf,fa  cft  quadratum  cx  kh]  Ex  ante  demonflratis  E 

conflat 
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conflat  quadratum  ex  r F aquale  eflc  quadratis  ex  kh,  f a.  erga  quadratorum  ex  k r,r\ex- 
ceffus  tjl  quadratum  ex  kh. 

F ScJ  quadratorum  cx-  kf,f  a cxcefluscft  rcfiangulam  c K a ] fleBangulum  e nim  c k a 
vna  cum  quadrato  ex  ai  ejl  aquale  quadrato  ex  tk>  ex  6.  ficundi  elementorum. 

G Videlicet  di  ad  »a  j Obfimihtudmem  triangulorum  k i a,hoa  . jM  'l' 

Componetur  autem  hoc  modo . 

ira  j Quoniam  triangulum  dbe  efl  aquale  triangulo  a B c , dempto  communi  aie,  («r  reliqnnm 

ijrxti.  DAB  f‘1'11113  A c b aquale,  ergo  refla  linea  a e parallela  efl  ipfi  dc,  ac  propterta  Vt  ct 
ad  B B j boc  eflvt  ck  ad  k H , ita  di  ad  ba  . hoc  efl  H K ad  k a.  vt  igitur  c K ad  k 11  > ita 
11 K ad  ka.  quare  ck  a reB  angulum  quadrato  ex  KH  efl  aquale,  fed  tt  (longulum  cka  efl 
exctffus  quadratorum  cx  kv  a ,ergo  & quadratorum  ex  % f , f a exteffus  efl  quadratum  ex 
K H tj~  oli  id  quadratum  ex  r A ellexcejjus  quadratorum  exrK.KH  quadratorum  autem  cx 
r K > K H excejfuscll  id , quod  Vtraque  I K,  k h,  & fh  continetur,  qncd  igitur  >traque  fK,KH 
cr  pb  continetur  aquate  efl  quadrato  ex  ia.  quare  >t  rcBaugulum  contentum  Vtraque  fk 
k H , & r H ad  quadrarum  cx  m,  hoc  efl  V t vtraque  F K , K 11  ad  ru,  ita  efl  quadratum  ex  ' 
ap  ad  quadratum  ex  F H . fed  vt  vtraque  r-K  , R h ad  m j Ita  Vtraque  I b,bg  ad  fg.  ergo 
Vt  Vtraque  fb,bg  ad  f G , Ita  efl  quadratum  ex  At  ad  quadratum  ex  r II . quod  demou- 
flrare  oportebat . 


LEM. 

XXXIII. 


THEOREMA  CXLVII.  PROPOSITIO  CLIX. 


Sit  circulus  circa  diametrum  A b , & a b producatur  ••  ficquc  ad  quam- 
libet rectam  lineam  D E perpendicularis . redangulo  autem  a f B aqua- 
le ponatur  quadratum  ex  F G . Dico  fi  quodeumque  lumatur  pundum, 
vt  E , atque  ab  eo  ad  pundum  G reda  linea  duCta  producatur  ad  H,  re- 
dangulum  etiam  hek  quadrato  cx  eg  arqualc  efle. 


A 


Iungantur  ab  , bl,  erit 
angulus  ad  l rc&us . Sed  & 
reAusqui  adF.reflanguluin 
igitur  ai l efl  aequale & rc- 
ftangulo  a f f.  & quadrato  cx 
FB.rcflangulum  autem  abc 
aequale  cft  reftangulo  hek; 

& re&angulum  a pf  quadra- 
to ex  fg.  ergo reftaiiguluiu 
hbk  quadratis  ex  ef,fg> 
hoc  cft  quadrato  cx  r g cft  aqualis  ■ 


i 

It 


COMME^Tjtl^lFS. 


A RcAangulum  igitur  af.l  eft  aequale &reftangulo  aii,  & quadrato  cx  re]  Quo- 
4 fexti.  niam  enim  angulus  als  retlus  efl  aqualis  redo  a f b , & angui  ut  ad  a vtnfque  communis, 
1«.  texti.  nit  & reliquus  reliquo  aqualis  ,&■  triangulum  triangulo  fimile . quare  cum  fit  vt  r A ad  a l 
sdccfidil  'M  B * **  * f, 0,1  reti  angulum  f At  aquale  reBangulo  ial.  quadratum  autem  ex  ab  efl 
aquale  duobus  quadratis  ex  af,fi.  Sei  quadrato  ex  ab  aqualia  funt  vtraque  reBangtrU 
abi  ,i  At:(J-  flmiliter  quadrato  rx  af  aqualia  Vtraq,reBangula  afb,fa  r.  ergo  reda  n 
gula  AIL,EAL  aqualia  funt  reB angulis  A fb  ,f  a b & quadrato  cx  P H > quorum  re  B angu- 
lum pa»  efl  aquale  reBangulo  bal  ,Vt  dcmonflrauimus, reliquum  igitur  reftapgultim  abi. 
reS  angulo  a fb,  dr  quadrato  ex  pe  aquale  erit. 

* * 
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THEOREMA  CXLVIII.  PROPOSITIO  CtX.  LEM. 

XXXIV. 

Sic  vt  ab  ad  bc,  ita  ad  ad  dc,  &ac  bifariam  in  pundbo  b (ccctiir. 

Dico  tria  contingere  , videlicet  re&angulum  quidem  bed  aequale  eflo 
quadrato  exEc:  re<5hngulum  vero  bde  reftangulo  adc.*  & re&aii- 
gulum  abc  re&angulo  e b d aequale  efle . , 

Quoniam  enim  eft  vt  a b ad  e c A 

ita  au  ad  o c , erit  componendo , A e d c * 

& per  antecedentium  dimidia , & - , ,i t-  - ,i — 

conucrfioncm  rationis , vt  b b ad 

bc  , ita  cb  ad  bo.  re&angulum  n 

igitur  bed  quadrato  ex  bc  cft  aquale.  Commune  auferatur  quadratum  ex  de.  er-  ® 
go  re<fta»gulum  bde,  quod  relinquitur,  eft  aequale  rc&angulo  adc.  Rurfus  cum 
re&angulum  bbd  aequale  lit  quadratoex  bc,  vtraque  auferantur  a quadrato  ex  bb, 

reliquum  igitur  rc&angulum  abc  squale  eft  rettangulo  e bd.  . „ 

Sed  fit  nunc  rc&angulum  bdh  squale  reftangulo  adc:  & fecetur  ac  bifariam  e* 
inH.Dicovt  ab  ad  bc,  ita  efle  ad  ad  dc. 

Quonia  enim  repagulum  b d r eft  squale  re&angulo  adc,  commune  apponatur  * r 

quadratum  ex  db,  erit  totum  rettangulum  bhd  quadrato  cx  cb  squale,  ergo  ob  F 
proportionem , & per  conuerfionem  rationis , & antecedentium  dupla,  diuidendoque  u . 

vt  ab  ad  bc,  ita  ad  ad  dc. 

• . -r.-.  ' , .,•  •••.  . • * r • i c ' S .i  ' V- " • • : ' i , . ' 
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Quoniam  enim  eft  vt  ab  ad  bc,  ita  ad  ad  dc»  erit  componendo,  & perantecc.  & 
dentium  dimidia,  & conucrfioncm  rationis,  vt  bb  ad  EC,ita  ce  ad  e d]  Quoniam  vt 
ab  ad  bc,  ita  ad  ad  d c ,ent  componendoque  vt  vtraque  ab,bc  ad  bc,  ita  ac  ad  cD> 

& antecedentium  dimidia , vt  a b ad  b c , ita  bc  ad  c d , & per  conuerfionem  rationis  Vt  b b 
ad  b c , ita  ce  ad  hd.  Gr  acus  codex  me  »*  *•  ty,  i *y  *p»c  vft  lege  me* 


fit  erpde  t*V  i y , »*  • > rpo'e  rtle  ifi. 

Redlangulum  igitur  bed  quadratoex  ec  eft  sauale]  Ex  16.  fexti.  GrAcus  codex  £ . 
T#'  dpm  vito’  a.  t S'  itor  i»?»  W i y lege  ro'  atpa.  fov  &tf  itor  Sii  'nfi 

Commune  auferatur  quadratum  cx  DB.crgo  rc&anguium  i db  quod  relinquitur  G 
eft  squale  re&angulo  adc  ] E.lcnimrctttngulum  ceu  squale  rcSangulo  b db  , eJr  qua- 
dratoex db  pertertiam  fecundi  elcnrntortim . reftxngttlum  "pero  a dc  vna  cum  quadrato 
ex  de  efi  Aquale  quadrata  ex  ec  per  quiotam  einfdem.Gr  acus  codex  xoirir  Jf*pn'&m  T • $*» 
yt  rtifayaror  lege  it  Sra'  fi  t rtTfuyaror . 

Rurfus  cum  re&angulum  de  • squale  fit  quadratoex  ec  vtraque  auferantur  a D 
quadrato  ex'  b e . reliquum  igitur  rc.:angu!um  .bc  squale  eft  rettangulo  cbd]’\4»* 
re&  angulum  abc  vna  cum  quadrato  r.v  c < r Atu  le  quadr.to  ex  bb  per  6.  fecundi  el:- 
mentorumjatreftangulum  u^d  Vna  tumroSivigu.o  ir  xqu/e e!l  eidemqnod  ex  be  qua- 
drato per  fecundam  eiufdem . Gr.tcus  codex  icikir  ro'  iW  a.  t fi  itor  Sh  tu  S**'  *> 
yttrm . tege  ordfjr  ro'  vero'  $t  fi  itor  % tJ  Sxo'  ty  ritemydrm  & paulo  pafl  A#«ro>  *•* 

dff  «fiy  'itor  Si » tJ  vs»'  * /3 y lege  nxS  vara*. i P J1 . 

Sed  fit  nunc  recfcangulum  bdb  squale reftangulo  adc]  SceundA partis  conuerfam  £ 
iemonfirat  ob  fequens  lemma , quamquam  facile  fit  aliarum  etiam  conuerfas  demonfirare  • 

Ergo  ob  proportionem,  & per  conuerfionem  rationis , & antecedentium  dupla , di-  p 
uidendoquej  vt  ab  ad  bc  itQ  a d ad  d c ] Gtacus  codtx  itixuyov  £ file  rd  dydfittt  £ 
fiitKorn  ttptt  Sii,  c 'rc. ego  legendum  puto  eirdkoyot  ^ mretept^urn  £,  file  tu  iytptt*  fi**- 
Xorit  <tpx  Sji , &c.  Quoniam  enim  rcR  angulum  bed  eft  aquale  quadrato  ex  cb  erit  Vt  bb 
ad  b c,  /f  j cb  ad  bd,&  per  conuerfionem  rationis  Vt  bb  ad  bc,  ita  bc  ad  cd,&  anteceden- 
tium dupla  i Vt  a b , b cad  b c,  ita  ac  ad  cd,&  diuiedendo  i>t  ab  ad  bc  ita  ad  ad  dc. 
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THEOREMA  CXLV.  PROPOSITIO  CLXI. 

His  ita  ic  habentibus,  fit  circulus  circa  diametrum  ab,  producatur- 
que  ab,  vt  ad  quamlibet  rectam  lineam  de  fit  perpendicularis:  & fiat 
vc  a f ad  fb,  ita  ag  ad  gb.  Dico  turius  fi  quodeumq;  punitum  iutna* 
tur  in  reita  linea  ed,  vcluti  e,  Sc  iunita  eg  ad  h producatur,  vt he 
ad  ek,  ita  efle  hg  ad  ad  gk. 

Sumitur  eentrum  circuli, 
quod  fit  i , & ab  co  ad  b h per- 
pendicularis agatur  l«.  erit 
km  xqualis  mu. 

Quoniam  autem  reftus  eft 
vterque angulorum  , qui  ad  m f, 
punda  ef,l  m in  circulo  erunt 
rcdtangulum  igitur  fol  xqua. 

Iceli  rc&anguio  ut,  propte- 
rea  quod  vt^s  f ad  fb,  ita  fit 
ac  ad  c b , & fcfta  cll  a b bifa- 
riam in  punito  l.  ergo  & rc&anfiulum  bcm  eft  aequale  re&angulo  acb,  videlicet 
ipfi  hgk,  quod  in  circulo  continetur,  & hk  bifariam  fc&acft  in  m,  quare  co,  qued 
proxime  demonftratLm  cll,  vt  h a ad  bk  , ita  erit  h c ad  c k . 

COMME7^TAH.iys. 

Erit  k m aequalis  mu]  Ex  tertia  fexti  elementorum,  refla  enim  linea  eg  circulum  in 
punflo  K Iccat . 

Quoniam  autem  reflus  eft  vterque  angulorum, aui  ad  m r,  punila  bf,lm  in  circulo 
erunt  ] T^ani/i  lunfl  el  circa  ipfam  cnculut  deferibatur  per  M F puufla  tranfibit , 

RcAangulum  igitur  fgl  aequale  eft  reflangulo  ag»,  proptcrca  quod-vt.AF  ad 
f b , ita  fit  ag  ad  g b,  & fefia  eft  a b bifariam  in  punito  l ] Ex  fecunda parte anteeede». 
tislemmant.  - 

Ergo&reilangulum  eom  eft  aequale rcflangulo  agi.]  qrflxufulum enim  bcm  x- 
quale  c/i  reflaugulo  i o l eJr  35.  tertij  ele mentorum . 

Quare  exeo,  quod  proxime  demonftratum  eft , vt  he  ad  bk  , ita  eri;  ne  ad  g k J 
tbtonuerfamfeilieet  feta  da  patis  antecedentis  lemmatis, quam  proxime  dcnionflrauit . 


THEOREMA  CL.  PROPOSITIO  CLXII. 


Sit  (emicirculus  in  recta  linea  ab  , Se  ipfi  a b parallela  fit  CD:  ducan- 
turque  ce,dg  perpendiculares.  Dico  a e ipfi  gb  aequalem  efle. 


Sumatur  centrum  circuli,  quod  fit  f,  &:  cf, 
id  iung.ir.tur.  ergo  cf  eft  xqualis  f d, ac  pro- 
pterca quadratum  ex  cf  quadratocx  m xqua- 
le  erit,  fed  quadrato  quidem  ex  cf  aequalia  fune 
quadrata  ex  ce,  bf  , quadrato,  autem  ex  id  x- 
qualia  quadrata  ex  dg,gf.  ergo  quadrata  ex 
cx.ef  quadratis  ex  .dg,gf  xqualiafunt:  quo- 
rum quadratum  ex  c>  eft  xqualc  quadrato  ex  dg.  reliquum  igitur  quadratum  cxhi 
reliquo  ex  ig  quadrato  eft  xqualc . idcoquc  reita  linea  bf  xqualis  refix  re,  cftatv 


/ 
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tcm,&  tota  a f aequalis  toti  fd.  ergo  & reliqua  ab  reliquas  gb  «qualis  erit,  quod 
oportebat  demonftrarc . 

THEOREMA  CLT.  PROPOSITIO  CLXIII. 

»kIJ  k ^ 

Sic  iemi cire Liltis  in  rcita  linea  Ab,  atque  a quolibet  punito  e ducatur 
CDj&  perpendicularis  agatur  de.  Dico  quadratum  ex  ac  iuperare qua-» 
dratum  ex  e D,  eo  quod  vtraque  ac,cb  & ae  continetur. 

Erit  igitur  quadratum  ex  ac  ae- 
quale quadrato  ex  cd,  hoc  eft  ae- 
quale quadratis  ex  de,  e e,  & ei, 
quod  vtraque  a c , e b , & a b con- 
tinetur . quare  ablato  communi  rc- 
itangulo  cab  , reliquum  rcitan* 
gulum  a c b c fl  aquale  quadrato 
ex  db,  hoc  cftrc&angulo  aeb,& 
quadrato  ex  c e,  & ei  quod  a b , c b continetur '.  Rurfufque  ablato  communi  quadra-  C 
toex  c b , reitangulum  a bc,  quod  relinquitur  cft  «quale  reitangulo/  e B,&conteii’  P 
to  a b,  b c . quod  quidem  ita  Ce  habet . 
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n fcfe 


Erit  igitur  quadratum  ex  ac  asqualc  quadrato  ex  c d ] Ter  refolutionem  hoc  oflen-  A 
dit.  T^am  fi  ponatur  quadratum  ex  ac  fuperare  quadratum  ex  cd  reti angulo  , quod  vtra- 
que ac,cb,CT  ab  continetur,  erit  quadratum  ex  ac  aquale  quadrato  ex  cd,  hoc  efi  qua- 
dratis ex  Dh,F.ct&  reftangulo , quod  Vtraque  a c , c b , & ab  continetur . 

Quare  ablato  communi  reitangulo  cab,  reliquum  rcitangulum  acb  eft  «quale  B 
quadrato  ex  d b , hoc  eft  reitangulo  a e b & quadrato  ex  c e , & ei , quod  a e,  c b con- 
tinetur ] Efl  enim  quadratum  ex  kc  aquale  duobus  r e tt  angulis  c a b , A c b ex  z.  fecundi  li- 
bri elementorum . Gr  acus  codex  Ao«r«V  W <an  <tyt  r Sit  tiSt i vira'*»  lege  vira'  J4*. 

Rurfufqucablato communi  quadrato cx  ce  rcttangulum  abc,  quod  relinquitur,  C 
cft  «quale  reitangulo  a b b , & contento  ae,bc]  Ex  3 . eiufdcm . 

Q^od  quidem  ita  fc  habet  ] Ex  prima  eiufdcm , quare  conflat  verum  effe  illud , quod  pro-  £) 
ponebatur . Compofitio  autem  mamfefla  efl . 


PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  CLXIV. 

. Parallelogrammo  ad  pofitionc  dato,  a dato  punito  e ducere  reitam 
lineam  ef,&  (acere  triangulum  fcg  parallelogrammo  ad  xquale. 

* » V. -I* 

, Fa&um  iam  fit  . Quoni  m igitur  fco 
triangulum  «quale  cft  paralleiog»  amo  a d , 
parallclogramum  vero  a n duplum  cft  trian- 
guli a dc  ;&  triangulum  fco  trianguli  a pc 
duplum  erit . Sed  vt  triangulum  ad  triangu- 
lum, quod  circa  eundem  angulum  c confi- 
ftunt, ita  re&angulum  fcg  ad  rcitangulum 
a c d . datum  autem  eft  reitanguluin  a c d . 

ergo,  & ipfum  fcg  datum.  & a dato  punito  b ad  reitas  lineas  ac,cd  datas  pofi- 
tionc  duita eft  ef  in fpacij  refeilionem . pofitione igitur  eft  ipfa  hf. 


W J 


LEM. 

XXXVUI 


*.J  1 


Ccc  z 


Compo» 


Digitized  by  Google 


j88  PAPPI  MATH.  COLL. 

Componitur  autem  fic . 


Sit  paral  leJogrammnm  qnidem  a d, politione  datum  autem  punflum  i:  &a  pun- 

B Elo  b in  fc,cp  pofitionc  datas  ducatur  refla  linea  e f ,rcfccans  fpacium  rccaquj- 

C le  dato  fpacio , videlicet  duplo  iplius  aco:  & ex  ijfdcm,  qua  in  refolutionemdifla 

D funt,  oftendemus  triangulum  fcg  parallelogrammo  ad  aquale,  refla  igitur  linea 
t r problema  efficit , conilae  autem  ipfam  folarn  hoc  efficere,  quoniam  & illa  loia  cll . 

co»MEJ(r-nirj. 

A Sed  vt  triangulum  ad  triangulum , quod  circa  eundem  angulum  c conlillunt,  ita 
Ai.pnmi  reflangulum  fcg  adrcflangulum  ac  d ] Ex  1 5.  quinti  elementorum  cfi  enim  redangu- 
lum  trianguli  duplum . 

B Rcfccans  fpacium  fcc.  squale  dato  fpacio,  videlicet  duplo  ipliur  a c d ] Cneus  co- 
dex Suriar»#-*  rt  W “ror  leStr  71 ti  mi  /<TA«»«r  t i «'»•’  *yt.  legen- 

dum autem  eft  'ia.r  latirai  y^oflu  luS  lerndoitn  ri  'vWt'  a.  y d . 

O Et  ex eifdem , qua:  in refolutione difla  lur.t, oftendemus, &c.  ] Crxcus  codex  i,  t} < 
ea  *'UT*  t it  drdxron  lege  rS  «>•*»>«. 

D Refla  igitur  linea  bf  problema  efficit  ] 7{ob  docet  Tappus  quo  inueniendum  fit  puti. 
(Ium  g.  fcc  Vcrifimtlecflhoc  apparere  ex  libris  de  fpacij  fcdionc  ab  Apollonio  confcnptis , 
qui  iniuna  temporum  ad  manus  nofirat  non  pente nerunt . 


.a 


7^iw  igitur  quo  paflo  illud  fitr  pojfit,  demonjlrare  aggrediemur . Maneant  eadem,  qua  diffu 
Junt,&  apuuBo  b Ipfi  dc  parallela  ducatur  b h , vr  cum  ac  produc!  a in  h conuentat , cjr 
41.  primi  rurfut  produBa  dc  fiat  cx  aqualis  ipfi  ch  , atque  ad  redam  lineam  c K applicetur  paral- 
lelogrammum  ct,LM  duplo  parallelogrammt  ad  aquale,  deinde  fi  cetur  kl  bifariam  in  n 
ducatur  N?  parallela  XC,  completoque parallelogrammo  c P,o  M , rurfusad  redam  lineam 
i»,  fexti.  CM  appliettur  parallelogrammum  aquale  parallelogrammo  cD.otf  excedens  figura  quadra- 
ta, quodfit  cg  ,t  n,  pojlremo  lunlla  eg  ad  f producatur . Dico  lam faClum  cfi  e,  quoa propo- 
nebatur , videlicet  triangulum  FCG  parallelogrammo  ad  aquale  effe  . Quoniam  enim  pa- 
rallelogrammum cp  aquale  eft  parallelogrammo  co,  ablato  communi  parallelogrammo  cs 
erit  reliquum  parallelogrammum  00  aquale  quadrato  mf.  ergo  vt  c«  ad  MS,  hoc  cll  ad 
CCS, ita  MS  ad  50  ,hoceft  cg  ad  gd.  rt  autem  ccritn  oifimilitudincm  triangulorum 
FCG,BDG,  ita  t c ad  de,  boc  e(l  ai  c H . vt  igitur  sic  ad  c c , ita  F c ad  c H . idcoq,  pa- 
rallelogrammum fcg  eft  aquale  parallelogrammo  mk  , quodfcilicet  continetur  mc  cS*  cx, 
7.fec&dt<  hoc  efl  ch  , Cr  eorum  dimidia  funt  aqualia . Sed  triangulum  tcc  parallclogrammi  fcg  di- 
midium efi  :&■  parallelogrammum  c»  dimidium  parallclogrammi  MK  ,«r propterea  aqua- 
le parallelogrammo  ad,  triangulum  igitur  fcg  parallelogrammo  ad  cfi  aquale,  quod 
ipfumfun * oportebat . 
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THEOREMA  CLII.  PROPOSITIO  CLXV. 


LEM. 

I. 


Sic  conus , cuius  bafis  circulus  ab,  & vertex  pundum  e.  Si  igitur 
arquicruns  cll  conus , manifeflo  conitar  rectas  lineas  omnes , qui  ab 
iplo  e ad  A B circuli  circumferentiam  ducuntur , inter  le  iquales  e fle  •,  fi 
vero  lcalcnus  clt,  oportet  inuenirc  qui  maxima  fic,&  qui  minima . 


Ducatur  a punflo  e ad  planum  circuli  ab  re- 
fla linea  perpendicularis  ,qui  primum  cadat  in- 
tra circulum  , fitque  en , & fumatur  centrum 
cius  , quod  fit  E,  & iunfla  de  producatur  in 
vtramque  partem  ad punfla  ab:  deinde  ac,  cb 
iungantur  . Dico  reflam  lineam  a e maximam 
efle , ac  minimam  omnium  , quae  a punflo  e 
ad  circulem  ab  pertinent  . Ducatur  enim  alia 
quidam  refla  linea  cf,&  fd  iungatur, maior 
igitur  cft  b D , quam  n r , communis  autem  cn,Jt 
anguli , qui  ad  d refli . ergo  maior  eft  b c , quam 
e t . eodem  modo  & e f maior  oftcndctur,quam 
e a . ex  quibus  apparet  reflam  lineam  e i omnium 
matimam  effe , a c vero  minimam . 


THEOREMA  CLIII. 


'INSITIO  CLXVI, 


Rurliis  a puudo  c perpendicularis  duda  cadet  in  ipfam  A B circuli 
circumferentiam , qui  Iit  ca,&  capi  circuli  centro  d copulata  ad  pro- 
ducatur inB,  & bc  iungatur.  Dico  bc  maximam  cfTc,  ac  mini- 
manu . 


■}  a a roi 


Ipfam  igitur  cb  maiorem  efle  , quam  ca, 
perlpicuum  cft . ducatur  autem  alia  quidam  ce, 
& a iungatur  Itaque  quoniam  a b diameter 
cft, ncccflario maior crit,quam  «i:&  continet 
ac  cum  ipfis  A B,  a b angulum  reflum  . ergo  r.c. 
quam  en  maior  erit , & fimilitcr  maior,  quam 
ceteri  omnes.  Eodem  modo,&  bc  maior  ollen- 
detur,  quam  ca.  quare  fcquitur  vt  bc  maxi- 
ma fit , a c vero  minima  omnium , qui  ab  ipfo 
c ad  circulum  ab  pertinent. 


■ 9.  primi. 
H.icriij. 


THEOREMA  CLIV.  PROPOSITIO  CLXVII.  LEM. 

HI. 

Iifdcm  politis  cadat  perpendicularis  cd  extra  circulum , & ad  E circuli 
cehtru m duda  D E producatur,  iunganturq;  A c,  b c . Dico  b c maximam,  & 

ac  minimam  efle  omnium,  qui  a pundo  c ad  AB  circulum  perducuntur . 

1 Conflat 
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Conflat  namque  «c  maiorem  efle  ipfa 
c a . Sed  & maior  erit  omnibus , qus  ab  ip- 
fo  c in  circumferentiam  circuli  a b cadunt. 

Ducatui  enim  ai  ia  qusdam  refla  linea  c f , 

& cf  iungatur.  Culti  igitur  bd  per  cen- 
trum tranfeat,  maior eft  autem, quam  i>f. 
cft  autem  co  perpendicularis  ad  reflas  li- 
neas dB,df,  quoniam  & ad  ipfum  planum, 
ergo  maior  erat  b c , quam  c r : & fimiliter 
maior,  quam  alia:  omnes,  perfpicuumcfl 
igitur  iplam  ci  maximam  eflc.  At  vero 
ac  minimam  hoc  modo  oflendemus.  Quo- 
niam enim  minor  cfl  ad  , quam  or  , atque 
efl  ad  ipfas  perpendicularis  d c ,minor erit 
a c,  quam  cf,&  ita  minor,  quam  alis,  re- 
fla igitur  linea  a c minima  efl , & b c maxima  omnium,qus  a puncto  c ad  a b circu- 
li circumferentiam  perducuntur. 


Si  ab  aliquo  pundto  ad  circumferentiam  circuli , qui  non  fit  in  co. 
dem  plano,  in  quo  pundum,  coniunda rccla  linea  in  vtramque partem 
producatur,  &c. 

Conuenienter  Ajjollonius  addidit  in  vtramque  partem  producatur,  cum vniufcu- 
iufquc  coni  ortum  tradat . Sicnimsquicruris  Iit  conus,  fruftra  produceretur,  quod 
refla  linea,  qusconucrtitur,  circumferentiam  circuli  perpetuo  contingit,  quippe 
cum  ab  ca  punftum  manens  femper  squali  diftet  interuailo . Sed  quoniam  potcft,& 
fcalcnus  ede  ce  nus , in  quo  vt  iain  demon  Aratum  efl  , & maximum,  & minimum  latus 
i inuenitur,  necefiurio  illud  app<  rtilt.  Vt  quae  minima  cfl  refla  linea  vfque  adeo  augeri 
intelligatur , quoad  flat  maxima:  squalis,  ac  propterea  circuli  circumferentiam  per- 
petuo contingat . , , j,  -..i... 


LEM.  THEOREMA  CLV.  PROPOSITIO  CLXVIII. 

IV. 

Sit  linea  abc ,Sc  pofidone  data  ac.  Omnes  autem, qua:  ab  ipfa  abc 
ad  ac  perpendiculares  ducuntur,  ita  fc  habeant,  vt  quadratum  vniul- 
cuiufquc  ipfarum  arqualc  fit  rcdangulo  bafis  partibus , qua:  ab  ipfa  ic- 
cantur,  contento  . Dico  abc  circuli  circumferentiam  eflc,  & cius  dia» 
metrum  redam  lineam  ac. 


Ducantur  enim  a punftis  dbs  perpendiculares 
DF,  bg,  b h.  ergo  quadraium  cx  Of  squale  eft 
rcflangulo  afc,&  quadratum  cx  bg  rcflangulo 
icc,  quadratum  vero  ex  e n rcflangulo  a h c eft 
squale.  fecetur  ac  bifariam  in  k,  & dk,kb,  kb 
fungantur.  Jtaquc  quoniam  afc  rcflangulum 
vna  cum  quadrato  cx  r k eft  squale  quadrato  cx 
AK,&ipfi  afc  squale  cft  quadratum  cx  DFjcrit 
quadratum  ex  df  vna  cum  quadrato  cx  fk,  hoc  eft  quadratum  cx  dk  squale  ci,  quod 
ex  ak  quadrato,  crgorcflalinca  ak  ipfi  kd  cft  squalis.  Similiter  oflendemus,  & 
vnamquamque  ipfarum  bk,ek  ipfi  ak  vel  kc  squalem  effe.  quare  abc  circuli  cir- 
cumferentia eft  circa  centrum  k ; hoc  cft  circa  diametrum  ac. 


THEO. 
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THEOREMA  CLVI,  PROPOSITIO  CLXIX.  . 

Sint  tres  reto  linex  paralldx  ab,  cd,  ef,&  in  ipfas  ducantur  dux 
reto  agfCjBGED.  Dico  vc  rctongulum,  quod  fic  cx  ab,&  ef  ad 
quadratum  ex  CD,  ita  cfle  rctongulum  A G F ad  quadratum  cx  gc. 

Quoniam  enim  vt  refta  linea  ab  ad  fb 
hoc  eft  vt  rettangulum  ex  a*  & f h ad 
quadratum  cx  ef,  ita  rc£a  linea  ag  ad 
ipfam  gf,  hoc  eft  rectangulum  agf  ad 
quadratum  ex  fc.  erit  vt  re&angulum 
cx  ab,&  fb  ad  quadratum  cx  bf  , itare-  • 
ftangulum  agi  ad  quadratum  cx  f g,  fcd 
vt  quadratum  cx  ef  ad  quadratum  cx  cd 
ita  quadratum  ex  f g ad  quadratum  ex  g c. 
cx  aequali  igitur  vtrc&angulum  cx  ab,  & 
tb  ad  quadratum  ex  cd>  ita  rettangu  lura 
a g f ad  quadratum  cx  e c . 

• 

THEOREMA  CLVIL  PROPOSITIO  CLXX. 

’ Sit  vc  ab  ad  bc,  ita  ad  ad  dc,  & (ccetur  ac  bifariam  in  pundlo 
E.  Dico  rctongulum  bed  quadrato  cx  Ec  xquale  c(Ie.*itemque  rcton- 
gulum adc  xquale  rctongulo  bde,  & rctongulum  ajbc  rctoigu* 
io  EBD. 


LEM. 

V. 


LEM. 

VL 


Quoniam  enim  vt  ab  ad  bc  , ita  eft  a d 
ad  d c, erit  componendo  jfumptifque  ante- 
cedentium dimidijs,  & per  conuerfionem  ra- 
tionis , vt  b b ad  Bc,ita  ce  ad  b d . rcftan- 
gulu.n  igitur  bbd  aequale  eft  quadrato  ex 


B 

-l- 


D 

-1- 


C 

-l- 


cc.  commune  auferatur  quadratum  ,fcilicet  ex  ed.  ergo  quod  rcliquitur  reclangu-  B 
lum  adc  reftangulo  bd  cftaquale.  Rurfus  quoniam  re&anguluin  bed  aquale eft  C 
quadratoex  cb,  vtraque auferantur  aquadratocx  bb.  reliquum  igitur  re&angulum 
ABC  rcftangulo  BBDtaquaJccrit.  quaomniadcmonArarcoporte  at.  . -) 

~.v, \ •* 

C 0 31  M E ^ T A I{I  V S . 


17  afexti  ■ 


Erit  componendo, fumptifquc  antecedentium  dimidijs,&  per  conuerfionem  rationis  A 
Vt  bb  ad  bc,  ita  cf.  ad  e D ] Quoniam  tnimVt  ab  ai  bc  , ita  ad  ad  dc,  erit  componendo 
rt  a B , b c ad  c 8 j ita  a c ad  C u , & antecedentium  dimidia  Vt  bb  ad  bc,  ita  bc  ad  cd; 
ejiemm  ab  ipfius  ac  dimidia  tqua/c  per  conucrfionemratioms  Vt  bb  ad  bc, itacu  ad  eo. 

Commune  auferatur  quadratum  fcilicctcx  ed]  Eft  enim  quadratum  ex  cb  xquale  re-  B 
flangulo  adc  vna  cum  quadrato  ex  bd.^  reftangulum  bbd  xquale  reftangulo  bde  vita  fidecudi, 
cum  quadrato  ex  bd.  quare  fublato  communi , relinquitur  re  ft  angulum  adc  reS  angulo 
bde  xquale . ' 

Rurfus  quoniam  rc£angulum  b b d aquale  eft  quadrato  cx  ac,  vtraque  auferan-  c 
tura  quadratoex  be]  T^am  cum  fetetur  \c  bfarwmin  t, atque  rpfi  adijeiatur  cb,  re- 
d angulum  abc  , Vna  cum  quadrato  ex  ca  xquale  efl  quadrato  ex  bb.  rurfus  quadrato  ex  bb 
aqualia  fune  vtraque  reftangula  ebd,bed  , fi  igitur  a quadrato  ex  bb  xqualt  auferantur , 
Videlicet  rccf  angulum  bbd  & quadratum  cx  cb,  relinquitur  rc&angulum  aec  rettangu- 
lo  ebd  xquale  effe , 

THEO- 


DigitizecJ  b/  Google 
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t EM. 
VIII. 


THEOREMA  CLVIII.  PROPOSITIO  CLXX.I. 

Habeat  a ad  b proportionem  compofitam  ex  proportione  c ad  d & 
ex  proportione  e ad  f.  Dico  c ad  d proportionem  compofitam  habe- 
re ex  proportione  a ad  b,&  proportione  F ad  E. 

Fiat  enim  proportio  o ad  g eadem,  quae  eft 
B ad  F .&  quoniam  proportio  a ad  c compotita  - - 

eft  ex  propoi  tionc  c ad  d , & proportione  d ad  

f , hoc  eft  n ad  g ; proportio  autem  compotita 
ex  proportione  c ad  n, , & d ad  c eft  eadem , 

J|uae  c ad  o : erit  vt  a ad  b , ita  c ad  c . Rur-  

us  quoniam  c ad  d proportionem  habet  com-  

politam  ex  proportione  c ad  o ,&  proportione 
c ad  d;  fcd  proportio  c ad  c demonftrata  eft 
eadem  quz  a ad  b , & conucrtcndo  proportio 
c ad  d eadem  eft,  quz  i ad  e:  habebit  c ad  o proportionem  compoiitam  ex  pro- 
portione a ad  b,& proportione  f ad  b. 

THEOREMA  CLIX.  PROPOSITIO  CLXXII. 

Sint  duo  parallelogramma  ac,DF  acquiangula,  quorum  angulus  B fit 
aequalis  angulo  E.  Dicovt  reft angulum  ABCad  icclangulum  DEF,ita 
effc  parallclogrammum  ac  ad  DF  parallclogrammum. 


Si  enim  anguli  bb  refti  fint,  illud  perfpicuc  eonftat , fin  minus,  demittantur  per- 
pendiculares a g,d  h , & quoniam  angulus  b aqualis  eft  angulo  n,&  angulus  ad  g 
reftus  zqualis reflo  ad  i. , erit  triangulum  abg  triangulo  dbh  zquiangulum.  qua- 
re vt  ba  ad  ag  ,ita  t c ad  n h . fcd  vt  b a ad  a g , ita  rcftangulum  abc  ad  rc&angu- 
*.|>riini  lum, quod  ac,ic  continetur, A vt  ed  ad  dh,  ita  oef  rc&angulumadrcftangulum 
contentum  dh  , bf.  ergo  permutando  vt  reflangulum  abc  ad  reflangulum  dbf, 
ita  rcftangulum  quod  continetur  a c.  ,bc,  hoc  eft  parallclogrammum  ac  Ad  refian- 
1«  .primi  8uiuln  contentum  dh,bf,  hoc  eft  ad  parallclogrammum  df. 


LEM. 

IX. 


THEOREMA  CLX.  PROPOSITIO  CLXXIII. 

Sit  triangulum  ABC,  fitque  BC  parallela  ipfi  DE:&  quadrarum,quod 
fit  ex  ca  aequale  fit  re£hngulo  F a e.  Dico  iam  fi  iungantur  dc,bf  re- 
dtam  lineam  bf  ipfi  dc  parallelam  die. 


Hoc  ve- 


liber,  septimvs 

Hoc  vero  manifcftc  patet . Quoniam 
eiiiin  vt  f a ad  a c , ita  eft  c a ad  a f ; & 
vt  c a ad  a b , ita  s a ad  a d : erit  vt  i a 
ad  a c , ita  b a ad  a d . ergo  o c , n f in- 
terfe  paralleli  funt . 


.11 


'vm 


div;  njy./r  «'•  H»  ! 
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th;eorema  CLXf.  PROPOSITIO 


CLXXIV. 

U > J v t 


a »2 
orni 

<q  ;*S 
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Sit  triangulum  abc,  trapezium  vero  t)EFIC,iia  vt  A Ac  augulils' an- 
gulo D E f iit  xqualis.  Dico  vt  triangulum  abc  ad  re&angulum,,  quod 
continetur  vtraque  ipiarum  kg,  EF,  de,  (ic  e(Te  triangulum  AB? 

ad  trapezium  defg. 


i*r.x  t it/nfe  ni  i /. 


tuuiu^t 
if  itw^i 
«ftilugnK 
'fi L '2>  Ji  lO 
i>  O fi  3V 
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JV  iAS 

u ba  *v 
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Ducatur  enim  perpendiculares  au,  o it.  & quoniam  angulus  abc  sequaJis  eft  aa- 
mlo  dbf, & qui  eft  ad  u reftus  xqualis  refto  ad  *;  erit  vt  m ad  ab,  ita  >d  ad  dk.  . 
led  vt  a a ad  a u , ita  rc&ingulum  a b c ad  td , quod  continetur  a h .,c,&  vt'  g o ad  , fe«‘- 
d k,  ita  roftangulum , quod  continetur  d o , b f , & d h ad  contentum  vtraque  oa,  bf  A 
& dk.  cii  aurein  triangulum  abc  dimidium  reftanguli  contenti  ah, Ac:  & t rape-  B 
aium  usfc  dimidium  eius  quod  continetur  veraque  no,  ef  & dk.  ergo  vt  rc<ftan- 
guluin  abc  ad  re&angulum  contentum  vtraque  do,  sf,  & db.  ita  clVtrianeulum 
a ne  ad  d b f o trapezium,  quod  Ii  abc  triangulum  lic,  & bf  parallelograimnura , 
Lm^cTd^^  °F  P^^'^rammum„taelloreaangu- 

lr^r,Tlb|JSCOA‘aat,ri-:UngUlum  ABC  r,<)uidcm  OF  parallclogrammum  fit,  «qua-  c 

V^nkJn'J  C£ljn3l“  Dal'  fi  verof,t  trapezium  «quale  ei , quod  vtraque  dc.bp  ^ 
ot  ipla  d.i  continetur.  ^ n n • q 

-nAirc:,.-,  , • '.uscaoT  K 

[ ; A d;iuu&ni&91 

_ 

Eft  autem  triangulum  a bc  dimidium  redlangulr  contenti  Aii)ic,&  trapezium  A 
defg  dimidium  cius,  quad  vtraque  uo,  hp  & d k continetur  1 luii(U  emm  orent 
truncum  tm  dimdum  reUungoli  comenti  bf  & dk,  & t ningulum  dfq  itidem 
imi  (•«  cimi  , quod  continetur  do,  & dk  , ergo  totum  trxperinm  defg  dimidium  ef 
re(Unguh,quod  vtriqie  r.F,oo,&  ipft  ok  continetur, 

• trSoyc  reAingulum  abc  ad  reftaogulum  contentum  vtraque  dg , e p,  ii  de, 
ita  clt  triangulum  abc  ad  obfc  trapezium  J Ex  iitidiSis  enim  colligitur, vt  ieifaMU- 
nm  im.  ui  rril.rig.dum  ex  \H , Cr  «e  ,ictcjfe  refhngulumcx  DC,f.e,ir  Di  adrcHxn- 
v*  ***  11  n K i tyw/c  pcrmutxndo  utrtSjngnlum  , BC  adreltdoguluniex  jj  G 

«rpe.^retf  «««<»««  AH  ,ir  BC  od  "(Ungulum  ex  dc,bf,<>-  tutojumib 

”"*•>  boc  ef  tnxngulnm  abc  ad  trspegium  d a F o . ■ • 

Ddd  Ex  qui. 
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C Ex  quibus  eonftatreflangulum  ab  c,  fi  quidem  df  parallclogrammum  fit  j Sequi- 
tur boc  quadrato  triangulum  abc  parallelogrammo , uti  trapezio  DhFG  fit  aquale , quod 
etiam  ab  Eutocio  dcmonftratur  in  commemarijs  in  49.  pnnu  libri  ApoUonq . quare  Verifimf 
le  eft  in  Tappi  Verbis  hoc  loco  nonnulla  dcftdcrari  . 


tEM. 

XI. 
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THEOREMA  CLX1I.  PROPOSITIO  CLXXV. 

Sit  triangulum  abc,  & produ&a  c a ad  c ducatur,  vt  contingit  re- 
&a  linea  D Hf  , cui  quidem  parallela  ducatur  a Gj.ipfi  vero  Bc  parallela 
AF.  Dico  vt  quadratum  ex  ag  ad  rc&angulum  BGc,ita  efle  redangu- 
lum  dfh  ad  quadratum  ex  r 

- » , . . v ■ . tia  otoj 

A Ponatur  reflangulo  icc  zquale  reflangu- 
lum  Aer,  Se  reflangulo  dfh  zquale  reflan- 
£ gulum  afl,  & iungantur  bk,  hl.  Quoniam 
igitur  angulus  ad  c zqualis  eft  angulo  bkg,6c 
angulus  dal  in  circulo  zqualis  angulo  fhl; 

C erit  & angulus  ckb  angulo  fhi  aqualis,  ergo 
D vt  ia  ad  gk,  ita  lf  ad  fh.  eft  autem  vt  ag 
ad  ob,  ita  he  ad  fb,  St  vt  hb  ad  bb,  ita  hf 
ad  f a . vt  igitur  a o ad  oi,  ita  hf  ad  f a . fc d 
vt  bc  ad  c k,  ita  alia  quapiam  refla  linea  lf 
ad  antecedentem  fh.  quare  ex  aquali  in  per- 
turbata  analogia  vt  ag  ad  gk  , ita  lf  ad  fa, 
vt  vero  a g ad  g k , ita  quadrat  um  ex  a o ad  rc- 
flangulum  a g k,  hoc  eft  ad  rcflangulum  b g c,Se 
kmm.in  vt  l f ad  f a, ita  rcflangulum  L F a , hoc  eft  d f h ad 

> j.deei-  quadratum  ex  fa.  ergovtquadiatumex  ag  ad  reflangulum  b g c ,ita  rcflangulum 
B1'  d f h ad  quadratum  ex  fa.  Sed  licet  illud  idpm  etiam  per  copvGtioncm  proportionem 
demonftrare  . Quoniam  enim  proportio  ac  ad  gb  eft  cadtn^ut  fi  ad  1 f,  hoc  tA 
hf  ad  FAjproportio  autem  ag  ad  cc  eadem,  quz  di  ad  bc,  hoc  eft  ff  ad  ia: 
erit  proportio  eompofita  ex  proportione  ag  ad  c b & ex  proportione  ac  ad  oo.  qup 
quidem  eft  quadrati  ex  ag  adpcAangulqm  * e c,  eadem,  qua:  componitur  ex  piopoi- 
ttone  ni  ad  r a,  & ex'  proportione  df  ad  fa,  haec  autem  eft  proportio  rcflanguli 


dfh  ad  quadratum  ex  fa  • 


,II:l 

-1)" 


COMME7^T^H.iyS- 


^ Ponatur  reflangulo  bgc  zquale  rcfltngulum  agk.  St  reflangulo  dfh  zquale 
reflangulum  ail]  Cracus  codex  utl&u  1 rf  uTr  \W  f I>  »«r  r.‘  i*i'  « £ f fed  legendum 
Ut  puto  . *«>«  trl  fiir  (an'  fiuy  iaor  ro'  iWi  a n u , -nt  ti  ii*»'  t (I  irtr  7 i \W  « £a  . il- 
lud Vero  ita  intelligeudum  eft,  Vt  producatur  A a ad  K ,&fiat  cd  angulum  a k ’cli -ngulo 
. BGC  aquale , i?  rurfus  producta  a v ad  L , fiat  red  angulum  a F L aquale  redangulo  dfh. 
"B  . Quoniam  igitur  angulus  ad  c zqualis  eft  angulo  bko,  St  angulus  bal  in  circulo 
zqiiali  angulo  fhl]  Ex  zt. tertij  elementorum  funtemm  puaCla  abkcfb  circumfereu- 
fia  eiufdtm  circuli , cum  reti  angulum  agk  aquale  fit  redangulo  bg  c ex  conuerja  3 J.f/»/- 
iem,  & eadem  ratione funda  a d , 1 H cadent  in  circumferentia  alterius  circuli . 

S Hriq  St  angulus  ckb  angulo  fhl  zqualis]  T^amque  angulut  ad  c angulo  dal  eft 
aqualis  ,quoi  bc  F A parallela  fini  . 

D Ergo  vt  bg  ad  G k , ita  lf  ad  fh  ] Sequitur  enim  ex  iam  didis  triangulum  t fh 
triangulo  b g K fimile  effi  , quoniam  angulus  ad  K angulo  fhl  dl  aqualis ; ut  dcmonOra- 
tum  fuiti  & anguini  c FU  aqualis  angulo  lac,  hoc  eft  ipfi  bck.  erga  &reltqnns  r li- 
quo aqualis  erh . 

Hxc 


LIBER  SEPTIMVS.  m 

Haec  autem  eft  proportio  rcflanguli  dfh  ad  ad  quadratum  ex  fa]  Kx  quibus  fit 
rtrccc  ungulum  dfh  ad  quadratum  ex  fa  eandem  habeat  proparttanem  , quam  quadratum  ex 
ig  ad  re ;1  anguium  B c c , quod  quidem  dcvtonjlrare  oportebat . 

IN  SECVNDVM  CONICORVM. 


PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  CLXXVI. 

Daris  duobus  rcclis  lineis  ab,  bc,  data  recta  de,  in  ipias  ab,  bc 
coaptare  rc&am 'lineam,  ipli  de  arqualcm  parallelam.* 


Hocautemmanifeflum  cft , nam  Ii  per  a du- 
catur ec  parallela  AH.&pcr  c ipli. de  paral*. 
lcla  ducatur  c a ; erit  a c , e d p.ir.iilclogram- 
mum, & propterea  ac  ipli  Da,  & squaiis,  & 
parallela,  qusquidcin  in  datas  rc&as  lineas  At, 
se  coaptata  erit . 


THEOREMA  fcLXIII.  PROPOSITIO  CLXXVII. 

Sint  duo  triangula  abc,  DEF;  fitque  vt  a b ad  bc,  ita  de  ad  ef  : & 
A b quidem  Iit  parallela  de;  ec  vero  ipfi  e f . Dico  &ac  ipfi  D E pa- 
rallelam efle. 


Producatur  enim  se,  & conucniat 
cum  d e , d f in  punftis  c h cft  igitur 
angulus  b squalis  angulo  g,  hoc  eft  ipfi 
t proptcrca  quod  dus  refhe  line»  ab 
bc  duabus  de,  ef  parallela: funt . lta- 
que  quoniam  vt  ab  ad  bc, ita  cft  DEad 
Bf,  & anguli  ad  be  funt  squales;  erit 
angulus  c squalis  angulo  f,  hoc  cft  an- 
gulo h.  ergo  reila  linea  ac  ipli  dii 
cft  parallela . 


•••/ 

/ 


/\ 

\ 


A 

V 

ii 
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' 1 THEOREMA  CLXIV.  PROPOSITIO  CLXXJVTII. 

Sit  reda  linea  ab,&  squales  fine  ac,db,&  inter  cd  fumatur  quod- 
uis  punctum  e . Dico  rectangulum  A d B vna  cum  rcutangulo  cedx- 
qualc  efle  rcibngulo  aeb. 


F B D 
-I — I — I— 


Seceturenim  cd  bifariam  in  f , quomodo- 
cumque fe  habeat  ad  e punflum  ,&  quoniam 

re&angulum  adb  vna  cum  quadrato  cx  f d a_ 

squale  cft  quadrato  ex  m;  quadrato  autem 
ex  f o reAangulum  c e d vna  cum  quadrato 
ex  fe  cft  squale  , & quadrato  ex  re  squale  rcAanguIum  aeb  vna  cum  quadrato  ex 
fb:  erit  reaangulum  adb  vna  cum  rcflaneulo  cbd,  & quadrato  ex  fe,  & squale 
reflangulo  abb,&  ei  quod lit  ex  i e quadrato,  cominunc  auferatur  quadratum  ex 
fe.  reliquum  igitur  adb  reclangulum  vna  cum  re&angulo  cbd  squale  cft  rc&an- 
guIO  A£B.  / 
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THEOREMA  CLXV.  PROPOSITIO  CLXXIX. 


Sic  reda  linea  a b , & aequales  fint  A c, D B ; & inter  cd  quoduis  pun-. 
dum  e lumacur.  Dico  redangulum  AEB  a:quale  efle  redangulo  cEp, 
& redangulo  dac. 


Sfecctur  enim  cd  in  f bifariam,  quomodo» 
cumque  fe  habeat  ad  pun&um  b.  quare  tota 
af  ipli  f b eft  aqualis . reftangulum  igitur  a b b 
vna  cum  quadrato  ex  bf  aequale  eft  quadrato 
cx  f a . Sed  rettangulum  dac  vna  cum  qua- 


c B F 
-l-l-rl. 


D 

-1- 


dratoex  cf,  quadratoex  fa  eft  aequale , ergo  re<ftangulum  a bb  vna  cum  quadraro 
ex  e f aequale  eft  rettangulo  d ac,  « cxcf  quadrato,  quadratum  aatem  ex  cf  cft 
aequaie  rcttangulo  ced  & & quadrato  cx  bf.  quarefublatocommuni, nempe  qua- 
dratoex bf  , erit  quod  relinquitur  rcttangulum  abi  aequale  rcftangulo  csd,  & re- 
dtangulo  dac. 


LEM. 

y. 


.THEOREMA  CLXVI.  PROPOSITIO  CLXXX. 


Sint  chio  triangula  abc,def,&  fit  angulus  quidem  carqualis 
Jof,  angulus  vero  b angulo  E maior . Dico  redam  lineam  bc 
minorem  proportionem  habere,  quam  E F ad  fd. 


angu- 
ad  CA 


Conftituatur  enim  angulus  csc«e< 
qualis  angulo  b,  & angulus  c eft  ae- 
qualis angulo  f.  ergovtsc,&  cc,ita 
s f ad  f d . Sed  b c ad  c a minorem 
proportionem  habet, quam  bc  ad  cc. 
quare! & bc  ad  ca  minorem  habebit 
proportionem, quam  bf  ad  fd, 


lem; 

yi. 


THEOREMA  CLXVII.  PROPOSITIO  CLXXXI. 


Habeat  rurfus  bc  ad  ca  maiorem  proportionem , quam  EF  ad  FD? 
& fit  angulus  c aequalis  angulo  F . Dico  angulum  b angulo  e minorem 

Cfic*  ;■  i ••  '.v  * 


Quoniam  enim  bc  ad  c a minorem 
proportionem  habet,  quam  ef  adFD, 
ii  fiat  vt  bc  ad  c a , ita  bf  ad  aliam 
quandam;erit  ca  minor, qnam  f d.  Ita- 
que fit  fg,  & ag  iungatur.  Cum 
igitur  circa  equales  agulos  latera  pro 
portionalia  fint,  angulus  b eft  aequa- 
lis angulo  f b g , & propterea  angulo 
* minor  erit  • 
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THEOREMA  CLXVIII.  PROPOSITIO  CLXXXII. 

Sint  triangula  fimilia  abc,def,&  ducantur  AG,DH,ita  vt  ficre&an- 
gulum  bcg  ad  quadratum  ex  ca,  ficiit  re&angulum  EFH  ad  quadra- 
tum cx  fd.  Dico  triangulum  AGC  triangulo  dhf  fimile  efle. 

* . ir  • Iv5 

Quoniam  enim  eft,  vt  reflangulum  ;il8“ 

bcg  ad  quadratum  ex  ca,  ita  reflangu- 
lum  efh  ad  quadratum  cx  fd,  & pro- 
proportio  rcftanguli  bcg  ad  quadra- 
tum ex  ca  compotita  eft  ex  proportione 
bc  ad  c a,  & proportione  gc  ad  c a;  pro- 
portio autem  rcflanguli  bfh  ad  quadra- 
tum ex  fd  componitur  cx  proportione 
b f ad  f d,&  proportione  h f ad  f d,  qua- 
rum quidem  proportio  nc  ad  ca  eadem  eft,  quae  ef  ad  fd  propter  fimilitudinem 
triangulorum:  erit  reliqua  gc  ad  ca  eadem, qu«  hf  ad  fo.&  funt  circa  «quale* 
angulos  latera  proportionalia,  ergo  triangulum  acg  triangulo  dfh  fimile  erit/ 
Hoc  igitur  ex  compofita  proportione  in  cum , quem  diximus , modum  demonftratur  I 
Sed  licet  etiam  aliter  dcmonftrare  abfque  compofita  proportione  * 

THEOREMA  CLXIX,  PROPOS1TJQ  CLXXXIII. 

ALITER.  :i  . i & - ; i 
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LEM. 

VI. 


Vi  ft 


Ponatur  enim  reflangulo  bcg 
aequale reflangulum  ack.  ergovt 
bc  ad  ck,  ita  a c ad  c g . Rurfus 
ponatur  rcftangulo  bfh  «quale 
refUngulum  dfl  , erit  vt  ef  ad 
ad  FL,ita  d f ad  fh.  Sed  pofitum 
eft  vt  reflangulum  bcg,  hoc  eft 
reflangulum  ack  ad  quadratum 
cx  ac,  videlicet  vt  a k ad  CK,ita 
reflangulum  efh,  hoc  eft  dfl  ad 
quadratum  cx  d f , videlicet  vt  dp  ad  FLi  Vt  autem  bc  ad  c a , ita  b f ad  f d ob  II- 
niilitudincm triangulorum . ergo  vt  bc  ad  ck,  ita  bf  ad  fl.  Sed  vt  bc  ad  ck,  ita 
ac  ad  cg, quod dcmonftratum  eft.  itemque  vt  bf  ad  fl  , ita  d f ad  f h . quare  vt 
ac  ad  c g , ita  erit  df  ad  ph.&  funt  cica  «quales  angulos,  triangulum  igitur  aco 
iimile  eft  triangulo  dfh  ,&  eadem  ratione  triangulum  agb  triangulo  dhe,  quod  & 
abc  triangulum  ipft  d e f fimile  fit , 


lemm.  ia 

m. 


THEOREMA  CLXX.  PROPOSITIO  CLXXXI!£. 

Sic  triangulum  quidem  abc  fimile  triangulo  def  , triangulum  vero 
ABG  ipfi  deh  fimile.  Dicavtrc&anguiuin  bcg  ad  quadratum  cxca, 
ita  c/Iercdangulum  efh  ad  quadratum  cx  fd. 


Quoniam 


LEM.' 
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Quoniam  enim  propter  fimilitudinem 
■triangulorum  totus  angulus  a toti  D cft 
«qualis  ■,  angulus  autem  b.ac  «qualis 
eft  angulo  bdu:  erit  reliquus  c a g re- 
liquo hdf  «qualis.  Sed  & angulus  c 
eft  «quajis  angulo  f.  eft  igitur  vt  cc 

ad  cA,ita  hf  ad  fd.  vt  autem  tc  ad  i c 

ca,  ita  bf  ad  fd.  ergo  & proportio 
compotita  compotita:  proportioni  ea- 
dem erit,  idcircoque  vt  re&angulum  bcg  ad  quadratum  ex  ca,  ita  rcdangulura 
b f h ad  quadratum  ex  f d . 


THEOREMA  CLXXI  PROPOSITIO  CLXXXV. 


ALITER  ABSQVE  COMPOSITA  PROPORTIONE. 

Ponatur  re&angulo  bcg  «quale  rc- 
ftangulum  *cx,  & rc&angulo  efh  *- 
quale  redtangulum  nrt ; erit  rurfus  vt 
1 c ad  c k , ita  a c adeo.  Vt  autem  e f 
ad  f l , ita  d f ad  f ii  , & eadem  ratione  , 
qua  fupra demonftrabimus  vt  ac  ad  cc, 
itaede  dp  ad  f h.  ergovt  oc  ad  cK,ita 
b f ad  f l . Sed  vt  b c ad  c a , ita  e f ad 
fd  ob  triangulorum  (imilitudinem.cxx- 
quali  igitur  vt  kc  ad  ca  hoc  cft  vt  re* 
dlangulum  kc A,hoc  cft  rcilangulumscG 
ad  quadratum  ex  cx,ita  if  ad  fd,  hoc  eft  rcdlangulum  ifd,  hoc  eft  rcAtangulum 
efu  ad  quadratum  ex  fo.  quod  dcmonftrarc  oportebat . Similiter  demcnftrabimtis, 
fi  vtredlangulum  bcg  ad  quadratum  ex  ac,  ita  fuerit  reftangulum  ef  11  ad  quadra- 
tum ex  fd,&  triangulum  abc  fimile  triangulo  dbf;& triangulum  abc  triangulo 
dbh  fimile  efle. 


THEOREMA  CLXXII.  PROPOSITIO  CLXXXVI. 

Sint  duo  triangula  fimilia  abc,  def,  & ducantur  perpendiculares 
AGjDH.  Dico  vt  reftangulum  bgc  ad  quadratum  cxag,  iu  elle  re* 
ftangulum  ehf  ad  quadratum  ex  dh. 


Hoc  amemxx  ijs , qu«  fuperius 
ditta  funt  perfpicui  confiat , 


THEOREMA  CLXXUI  PROPOSITIO  CLXXXVII. 


Sit  angultis  quidem  B squalis  angulo  e,  angulus  vero  A angulo  d mi- 
nor. Dico  cb  ad  B A minorem  proportionem  habere,  quam  fe  ad  ed. 


Quoniam 


..UBER.  SEPTIMVS. 

Quoniam  enim  angulus  * minor  eft  an- 
gulo o coniti  tuatur  angulo  a raualis  an- 
gulus udo.  clt  igitur 'vt  t*  ad  b a , ita 
ua  ad  b r> . S:d  os  ad  sd  minorem  ha- 
bet proportionem,  qua.  a t u ad  an -ergo 
<5 < ci  aJ  ia  minorem  proportionem 
habebit , quam  r a ad  ko  . Similiter  , & 
omnia  alia  huiufmodi  o (tendemus . 
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THEOREMA  CLXXIV.  PROPOSITIO  CLXXXVHb 


Sit  vt  rcdfcangulum  bgc  ad  quadratura  ex  ag,  ita  re&anguliun  bHr 
ad  quadratum  ex  dh:  Sc  fit  bg  quidem  aKjualis  GC,  cG  vero  ad  ga 
minorem  proportionem  habeat,  quam  f H ad  hd.  Dico  f H maiorem 
clie  ipla  H E . . . ui 

Quoniam  enim  quadratum 
cx  eo  ad  quadratum  ex  ga 
minorem  proportionem  ha  et 
quam  quadratum  cx  F h ad  qua- 
dratum cx  H d,  quadratum  au- 
tem cx  cc  squale  clt  rcitan- 
gulo  boc.  habebit  bgc  rcdtingulum  ad  quadratum  cx  ag  minorem  proportionem, 
quam  quadratum  ex  m ad  quadratum  ex  uo.  Sed  vt  bgc  redlangulum  ad  quadra- 
tuntex  ag  ita  politum  clt  redlangulum  bhf  ad  quadratu  mcx  hd.  ergo  redlangulum 
E h F ad  quadrarum  c"X  kd  minorem  proportionem  habet,  quam  quadratum  ex  f« 
ad  quadrarum  ex  hd,  maior  igitur  clt  quadratumex  fu  redi  angulo  ehf.  quare,  & 
recta  linei  fh  ipfl  hs  maior  erit . 

IN  TERTIVM  LIBRVM  CONICORVM. 
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THEOREMA  CLXXV.  PROPOSITIO  CLXXXtX. 

Sh  defcripca  figura  A8C6EFG,&!  fit  bg  aequalis  GC.  Dio  tt  Bt 
parallelam  eflc . r.cuQ 

Ducatur  enim  per  a redta  linea  hk  para), 
lela  Bj,dt  bf,cs  ad  pundba  itu  producatur. 

Itaque  quoniam  bg  clt  xqualis  cc,  erit  & 
ha  ipli  a x squalis  ergo  vt  b c ad  h a , hoc 
clt  vt  b b ad  ea,  ita  b c ad  k a , hoc  clt  f g 
ad  f a.  quare  bf  ipli  bc  clt  parallela. 


LEW. 
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Erit  fle  ita  ipfi  a K squali»]  Ob  limilitudmem  tnan^uiorum  *T>nf*oa  hemfUeHIHr~A. 
gulomn  eoo,  hd  a.  clientm  ve  bg  ai  g d,  «fu  k a ai  ab,  & vt  oo  ai  gc 
ad  ah.  ex  ejuali  igitur  w bg  ad  g c , it  a k a ad  a h . Sed  bc  eflaquaht  G c . ergo  & K a 
>/>/?  A H aqualn  erit. 

Ergo  vt  b c ad  h a , hoc  ell  vt  b b ad  b a , ita  b c ad  k a , hoc  elt  ce  ad  p a . 1 Sunt  B 
enimtnangqlafimili*  bbc  ain,&  triangula  b f c,k  fa  indent fimiha. 
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LEM. 

II. 


THEOREMA  CLXXVi.  PROPOSl*TIO  CXC. 

Sint  duo  triangula  a bc,def , qux  angulos  ad  iequalcs  habeant,  & 
fit  rcdangulum  bac  xqualc  lectangulo  edf.  Dico  triangulum  trian- 
gulo xqualc  efle. 

Dudis  enim  perpendicularibus nc, 

» H . erit  vt  c c ad  t«,  ita  n c ad  eo . 

A ergo  vt  rcdangulum  cx  tc  & ac  ad 
rcdangulum  s a c , ita  rcdangulum  ex 
bh  & ur  ad  rcdangulum  bdf.&  per- 
mutando vt  redangulum  cx  *g  & ac 
ad  rcdangulum  -ex  h i:  & r>i  , ita  rt- 
danguluin  bac  ad  redangulum  bdf. 

tfj  aiimn  r^Aanntilnm  » . r*  m/U.*..!. 


LEM. 

Iri. 


C0  7i17HEHT^l{irs. 

Ergo  vt  rcdangulum  cx  »r.  & ac  ad  rcdangulum  bac.  ita  redangulum  cx  bb 
& df  ad  rcdangulum  bdf]  Ex  prima  [exti  ctl  enim  redangulum  ex  ic  ©■  ac  ai  re- 
dangulum !Ac,Wc««i  b a , quod eanie m altitudine m habeant.  >iiclitet  redam  lineam 
AC.  t * fimilieer  redangulum  ex  eh  & df  ai  rcdangulum  bdf  Vt  hi  ai  bd.  quate  ex 
Vniecima  quinti  [equitur  propofitum . 

THEOREMA  CLXXVII.  PROPOSITIO  CXCI. 

Sit  triangulum  a b c , & fit  d e ipfi  b c parallela . Dico  vt  q uadratum 
cx  ab  ad  quadratum  cx  ad,  ita  efle  triangulum  abc  ad  triangulum  ad  e. 

Quoniam  enim  triangulum  abc  fimilecft  trian- 
gulo a db, habebit  abc  triangulum  ad  triangulum 
a de  duplam  proportionem  cius,  quam  t a habet 
•ij.ftxti.  ad  ad.  fcd  & quadratum  cx  ab  ad  quadratum  cx 
inqcmiti  A D duPlam  proportionem'  habet  cius , quam  habet 
ba  ad  ad.  ergo  vt  quadratum  cx  ab  ad  quadra- 
tum cx  ad,  ita  erit  abc  triangulum  ad  triangu- 
lum ADB. 


■JLX 


LEM. 

IV. 


THEOREMA  CLXXVIII.  PROPOSITIO  CXCII- 

Sint  redx  linex  ab,  cd  inter  le  xquales,  & fumatur  quoduis  pun- 
dlum  e.  Dico  rcdangulum  ceb  fuperare  rcdangulum  cab  redangu- 
lo  DEA.  • 


-O  iiu.  'I* 


Secetur 


3% 

i 


LIBER.  SEPTiMVS* 


40* 


Secetu r enim  » * bifariam  in  f . ergo  pun- 
um  F ipfara quoque  ai.  bifariam (ecat,« 
quoniam  reaangulum  ca»  vna  eum  qua- 
Iratoex  bf  aequale cftquad.ato ex  fe.fc- 
u ...  a «m  rum  miadrato 


k 

-u- 


c 


drlto  cx  BF  _ 

ftanguUmautcm  >>.«  vna  oim  quadr^ t » dratume*  af  squa^reSangulo  ca. 
ex  a r arqualc  cft  ^uadrat;"  " 'u’ a'^'atqur  quadratum  ei  bf.  reliquam  igitur  re-  A 
vna  cum  quadrato  ex  a f ; communcauf  u a £um  rcftangulo  DBA  quare  cb.  re. 

Snfulum fuerat «tangukm  c‘ab  ipfo  d.a  reAan6ulo,qucddcmonftrare  opot, 

tebat . 

f 0 M « £ H T ^ ^ *• 

. 1 cm.;»,  enim  tx  im  diSis  rtdatgulum  A] 

c r.  .......  «“*"  *■ 

quadror». 


theorema  clxxix.  propositio  cxciii. 


Si  vcropunOum  E fic  inter  A &:  ir  redangulum  cEB  minus  cft, quam 
rJangulum  cab  eodem  ipfo  lpatio,  videlicet  rcdangulo  DEA,  quod 
funili  ratione  demonftrabitur. 


LEtf. 

V. 


A B B F C 
-I 1- 


C9^t*iS^KTJKlys'• 


Quod  fimili  ratione  ^ 

ex  3 f afiu/e  quadrato  ex  F A,^  reUangulum  dea  * quadrato  «Bf- 

irato  ex  fa:  quadratum  vero  cx  bf <tfl  aquale  re  n g rtSautnlis  dba.cei  liuacui» 

...........  .,.».«**.« — ^ 

Uaugulo  DBA. 


THEOREMA  CLXXX.  PROPOSITIO  CXClV. 

Quod  fi  E pundum  fit  inter  b & c,  eadem  ratione  rcdangulum  ce  b 
minus  cft,  quam  redangulum  aed  tedangulo  abd  . 


LEM. 

VI. 


B BBC 
-1 l— l—- 1- 


C0  1>lMEiKr'AHirS* 


\tnm  vero  a b u 7—  . ¥ * , - . demoto  tommuut  quaarato  ^ 

C E E aquale  "(longulo  c«»  *»a  r«m  quadrate  M iF.*  P nSangulo  ergo  ess 

r «0*^.1««  abd  abd,  id  quod  LtonftraUum 

Singulum  minus  *(I  qua»  rrffaqgBMH»  abd  reaaugme  t 

■oponebatur . . £ee  T HEO- 


L EM. 


4«’  PAPPI  MATH.  COL. 

• n mA' 

THEOREMA  GLXXXI.  PROPOSITIO  CXCV. 


Sit  reda  linea  ab  «qualis  ipfi.se  & duo  punfla  DEiiimaMtur. Dico 

quadratum  ex  AB  quater  iumptum  «quale  efle  rcflangulo  ad  e bis,  viia 
cum  rcflangulo  aec  bis,  & quadratis  ex  DB,  BE  bis  iiimptis. 


Hoc  autem  perfpicuum  cft . quadratum 
enim  ex  as  bis  fumptum  propter  bipartitas  fe- 

Itiones  «quale  cft  reflangulo  a ne  bis,&  qua- 
drato e»  p»  bis  : itemque  quadratum  ex  ai 
bis  cft  «quale  rcSangulo  auc  bis,  fle  bis  ei, 
quod  fit  ex  bb  quadrato. 


AD  E B 
1— I- 


A D 
— —i— 


X C 


* D B C 
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THEOREMA  CLXXXII.  PROPOSITIO  CXCVL 

Sit  refla  linea  a b «qualis  ipfi  cd:&  /iimacur  punflum  E.  Dico  qua- 
drata ex  A E,  E D aqualia  efle  quadratis  ex  BE,  Ec,  & rcflanpulo  acd 
bis  iumpto . 


Sccctur  b c bifariam  in  f.  & quoniam 
quadratum  ex  df  bis  fumptum  a-quaJccftrc- 
*.  8f  io,  fla"eul‘>  ACD  bis  ,&  bis  quadrato  CX  cf;  ap* 
/ccundi.  P0”*0  communi  quadrato  ex  b i bis  erit  rc- 
etangul  uti  acd  bis  vria cum  quadratis  ex  er, 
fa  bj,,  «quale  quadratis  ex  d ,fe  bis  fum- 
Eti'  fed  quadratis  ex  df,  fb  bis  fumptis  «- 
qualia funt  quadrata  ex  n,«r  ; quadratis  au 

tem  CX  f*  P . t ; q ktr  flimnh  . 


B A 


B f C D 
-1 — I — 1 


A B E F C D 

1-H 1— 

A B F BC  D 

— 1 — i~t-  i — - . 


fcfcM, 

IX- 


• J - tqunuiain  au*  t i • 

bis  «qualia funt  ex  <•  e,pc  quadrata,  quadrata  igitur  ex  a*# 

io  aqualia  funt  quadratis  ex  & rcflmgulo  acd  bisfumptu, 

THEOR  EM  A CLXXX1II.  PROP.OSITIO  CXCUI. 

Sit  rcflangulum  b a c vna  cum  quadrato  ex  c D aequale  quadrato  ex 
A P.  Dico  c D ipfi  d B «qualem  efle . 


D 

— I- 


Commune  enim  auferatur  quadratum  ex  cd.  erit  reliquum  quod  continetur  ac» 
B»  «quale  rciftangulo  dca,  «qualis  igitur  cft  dc  ipfi  db. 


»«'»£?{  t n,ir  $ 


lloelcmmaefl  velati tonaerfbm  pextA  tropoptionis  fetanti  libri  elementorum , ia  taiat 
tom:bot'm4t*m  nmn^*  nteantar , «i  f lentas,  & epcrtint  exphtare  tente . 


Commane 


• . LIBER  SEPTIMVS.  '4oj 

Commune  auferantur  quadratum  ex  cd.  erit  reliquum  reflangulum  bac  aquale  nh  an- 
gulo d ac  Vnacum reftanguto  dca  . cflenimex  fecunda  proportione  fecundi  elementorum 
q-iadratum  ex  ad  aquale  r e tf  angulo  dac  »na  cum  refl  angulo  a u c,  hic  efl  i mx  cum  re  fl  an- 
gulo dca,  dr  quadrato  ex  cd  per  tertiam  eiufdem  ftd  per  primam  re&angutum  bac  aqua- 
le efl  re  Singulo  dac  Vna  eum  eo,  quod  bd,&  ac  coaciaetur . quare  rurfus  ablato  com- 
muni rett angulo  dac  relinquitur  reflangulum  contentum  bd,  & a c aqua. e rcflangulo 
dca  aquatn  igitur  efl  reffa  linea  c d ipfi  d b • 

THEOREMA  CLXXX1V.  PROPOSITIO  CXCVIII. 

Ii  t ’ ' ' 

Sit  re&angtilum  acb  vna  cum  quadrato  cx  cd  squale  quadrato  ex  A 

DB.  Dico  redam  lineam  ad  aequalem  efleipfi  DB:  . '»» 

a 43  t ~j  ri  *»  r*  .*  i { a 

Ponatur  ipfi  cd  squalis  de.  ergo  reflan- 
tium cbe  vna  cum  quadraro  ex  dp, hoc  qua- 
rato  ex  cd  squale  clt  quadrato  ex  nr. , hoc 


kA 


i EM. 


C D 
— 1 4- 


E 

-1- 


eftrcflangulo  acb  vna  cum  quadrato  ex  cd 

quare reflangulum  cbe  eft squale  reftangu-  " A 

lo  acb,&  pioptcrca  refla  linea  ac  squalis  ipfi  bb.  Sed  5ccd  squalis  ipfi  db.  • 
tota  igitur  ad  toti  db  eft  squalis. 


0 M A*  EU  T Hl  V S, 


’?q 

;.jf  'J  A hr.  M 

/'■J  Vh~  34!  L-U 


Hoc  lemma  conuerfum  efl  quinta  propofltionis  fecundi  elementorum  . 

Quare  reflangulum  cbb  eft  squale  reflangulp  acbJ  Nempe  ablato  communi,  vide-  Jb  ; \ 
dicet  quadrato  cX  CD.  ' ‘ 

\ 

. ^ • 1 ^ 

THEOREMA  CLXXXV.  PROPOSITIO  CXCIX  LEM. 


XI. 


Sit  rurfus  rcdangulum  bac  vna  c.ufn  quadrato  ex  D B xqualc  qua- 
drato cx  a d . Dico  redam  lineam  cD  ipfi  db  cfle  squalem . 

> i,  X 

Ponatur  enim  ipfi  db  squalis  ae.  6r  quo-  1 »‘i<  j - q 

’ * • - • - ’ o<r|3 

«>  * CT- 

0*1  v! 


U i. A B 

a- 


c 

-i- 


niam  reflangulum  t ac  vna  cum  quadrato  ex. 
db,  hoc  eft  cum  quadrato  ex  ba  squale :eft  ; 
quadraro  ex  .4  d,  commune  auferatur  reflan-'  i'  y 
gulum  dac.  ergo  reliquum  , quod  b d , & a c 
concinetur  , videlicet  reflangulum  bac  vna  cum  quadrato  cx  b a , quod  eft  reflan-  B 
gulum  c b a squale  eft  ipfi  adc>  re^aneulQ.  quare  refla, linea  ba,  hoc  eft  bd  ipfi  C 
dc  eft  squalis. 


w 


ir.  yv  .s 
a -t? : 3 ta 


- r * , i|]p • 'j/  ' \ ‘ i j t 
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V* 


1 


Commune  auferatur  reflangulum  dac]  Efl  enim  reflangulum  bac  aquale  rtfhngu»  ^ 
lo  dac  Vna  eumeo  ,quod  bd  & ac  continetur  . quadratum yero ex  ad  aquale  efl  reflan- 
gulo  Dac  vnacum  ad  c re£f  angulo . ' 

Qu(  >d  eft  reflangulum  c e a ] Ex  tertia  fecundi  elementorum . g 

Quarj  refla  linea  x»,  hoc  eft  bd  ipfi  dc  eft  squalis]  fZponiam  enim  reflangulum  C 
cea  aquale  efl  rcclangulo  adb,  erit  >t  h c ad  cd  ita  d a ad  ab,  & componendo  Vt  a o 
ad  dc,  ita  db  ai  ba  . ergo  e a ipfi  oc  efl  aqualis»  a-  c 


“ "-i  - i 'oea  • * .:lu3tu:i3i,icftno3UM  ivMuliihrB  8, 

D D ft-5  u3  \V>  Lotf  h a «••'tojgMd&SI  SD  Oa 
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fiee  a THEO- 
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> THEOREMA  CtXXXV.L  PROPOSITIO  CC.J 


'0! 

«IV* 


Sit  retta  linea  ab,  in  qua  fumantur  tria  punfta  c de,  ‘ita  vt  B £ fit  a> 
qudiis  ec,  & rcctangulum  AED,  quadrato  cxcExquale.  Dico  vcjba 
ad  a c,  ita  efle  u d ad  D c , 


Quoniam  cniriircflangulum  aed  cqualeeft 
A quadrato  cx  c h , erit  vt  ab  ad  rc,  iu  ce  ad 
B an.  auarc ocr  conucrfioncm rationis,  antccfc- 


dcntibufque  bis  fumptis*  & diuidendo  vt  b a ad 
AC)  ita  erit  bd  ad  dc. 


1 t;r 

C D E 

» 

— 1-^|  ~.-l— . 

itn»  -»<* 
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r<n  l.l 


fjoc  lemma , & quod  [equitur  in  Cnecis  codicibus  cortuptiffima  fnnt , qua  nos  refiituimus', 
A Erit  vt  a e ad  bc,  ita  ce  ad  ed  J Hac  nos  addidimus  perfpicmtatts  cauffa  mCraco 
enim  codice  tantum  legitur  aru^tyor . 

B Quare  per  conucrfioncm  rationis , antecedcntibufque  bis  fumptis  > & diuidendo  vt 
b a ad  a c ita  erit  r.  n ad  pc]  Quoniam  enim  t>t  a u ad  n c , ita  c e ad  b d,  erit  percutt- 
ucrlioncmratioms  Vt  ea  ad  EC,;t«  rc  ad  ct>  & nntttedinttum  dupla  Vt  ba,ac  ade  a 
ita  bc  ad  cd.  eflenim  tc  iffius  cb  dupla»  ergo  diuidendo  vt  ea  ad  ac,  ita  efi  bd  educ. 


LEAt 

XIII, 


THEOREMA  CLXXXVII.  PROPOSITIO  CCI. 


Sit  rurius  re&angulum  bc  d x, quale  quadrato  cx  ce,&  ac  ipfi  ce  x- 
qualis.  Dico  rcdangulum  ab  e redangulo  cbd  xqualc  efle. 

‘Qudhiam  enini  re^angulum  Bi:b  ifc^j/to 
ex  ce  eft aquale,' t bc  ad  c-h  haceftndieAtilft'‘  D B *B 

A erit  cn,  hoc  eft  ac  ad  cD.&tota  ad  totam, & .i — 

per conuerfionem rationis . & fpacium fpap,oj$-  ,A  /ihjp*  en  h . i • 

quale,  ergo  rcftangulum  abe  aequale  cft.GB-p  • • 7,1,-  i.nv  . a ;i 

B rc  tangul<f.  ftSlilliPl  etiafh  cdnftat , rc^ngulum  icilicct  A*oe  ipfj  bdc  aequale clic.- 
Si  enim  a qtttdttfS  T*rc&angulo.  8 u d,  au&ratur  cosqmuqe  quadratum  ex  *c  d ». 

quae  relinquentur  aqualia  erunt.  A .3  i,,,  p uuiii-il 

•gui.&S'  lasii. b{y  v utJ  n Hioo 

'i  r^w ft-' 


-n 


a 01 


.n  ,a4  *. 


C 0 h/y7tf  E *f  Jl  I{  . 


IPX  113  od 


A Et  tota  ad  totam,  & per  conucrfioncm  rationis, & fpacium  fpacio  aquale  ] Quoniam 
enimeftvt  bc  ad  ca  ita  ac  ad  t b rerkt frnponc/ldj  Vt totd  ba  ac  tJ>oc  cftad  totam  tc, 
,9.f'cudi  ita  pars  ad  ad  partem  DC  , ergo  reliqua  bd  ad  reliquam  de  , W B A ad  \c:  & per  conuer - 
>*.fcxti.  fioncm  rationis  di  ad  be,  Vt  ab  ad  ec.  reffa»g«Zxw*  igitur  a a B rt&angnlo  cba^«- 
quale  . 

S cdboc  etitftn  « liter  Jetnonflrarc  p Jfymus . 7^am  cum  feSfalwea  a b bifariam  fece •, 
«.fecudi.farirt  c , ipfi  additur  eb  erit  reBungulum  h t/»ec  um  quadrato  «r  Bc  aquale  qua. 
dratq&  c r,.fcd  eidem  quadrato  cx  cb  xqualta  ilnt  vtraqUe  rtftkngulu  cbd*bcd.  reBtk- 
gnluifi  icitur  abe  vnac<nnaquadrato  ex  BC  aquale  eft  lefiangulo  cbd  vna  cum  reftakgnlb 
s.fecud  . b c D • quare  ah'ia>o  q a Irato  cx  ec  ab  alter  a parte  ,& ab  alter  a rfS  angnlb  bcd  qna  bitet 
fe  aqualia funt,  (equitur  re ttangolum  ABn  rec:  angulo  c bd  aquale cfie . 

B Sed  illud  etiam  condat,  re&angulum  fcilicct  ade  ipfi  bdc  aquale  efle  ] T^am  cum 
ac  fit  aqualis  ce,  re  8 angulum  ade  Vna  cum  quadrato  ex  cd  aquale  efi  quadrato  ex  ce. 

[cd  re - 
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liber,  septimvs,-  *oy 

jetreBingulum  bdc  Via  cu  n quidrato  ex  cd  cll  aquate  rcB  angulo  i cn , hac  c(l  quadra- 
io  ex  c i.  q tare [ublato  communi  qaairato ex  cd,  relinquitur  rcB  angulum  ad  e rcBan-  1 (ecudi 
tmo  DDc  squale.  i 

1 i&lcxti. 

ALITER  quoque  idem  dcmonftrari  poteft,hoc  paflo . 

Quoniam  vt  tota  b a ad  «c,  uaeftpars  au  ad  nc,  erit , & reliqua  id  ad  de,  »t 
ad  ad  uc  * & propccrca  rc&angulum  adi  squale  cftrcttangulo  idc. 

THEOREMA  CLXXXVIII.  PROPOSITIO  CCII, 

In  duas  parallelas  ab.cd  per  idem  punctum  e nes  reda;  linere  A EO 
bec,feg  ducantur  . Dico  vc  re&angulum  a eb  ad  rcdhngultim  af  b, 
ita  efle  re&angulum  CED  ad  CGD  rectangulum . 

Hoc  per  compniitam proportionem  inani- 
fcftuincrt.  vt  enim  a u ad  e o , ita  cft  a f ad 
do:  & vt  b a ad  ac  , ita  fb  ad  a c , & com- 

Sonunturex  hisprjportionibusfpatia.  Con- 
at  igitur  propo  litum . 


Sed  liccr  etiam  aliter  demonilrarc  abfquc  compotita  proportione, 
hocpado. 

Quoniam  enim  vt  a e ad  eb  , ita  cft  de  ad  ac erit  rc<ftanguluin  a b a ad  quadra*, 
tuuex  e i , vc  re&angulum  dec  ad  quadratumex  ec,vc  autem  quadratum  ex  b:  ad 
q ad.atumex  bf,  ita  quadratum  ex  ec  ad  quadratum  cx  co.  quare  ex  squali  vr 
rc&angulum  Ati  ad  quadratumex  bp,  itareftangulum  d bc  aa quadratum  cx  co. 
Sed  vt  quadratum  ex  bf  ad  recftangulum  B f a , ita  quadratum' cx  cg  ad  rcftangulum 
cup.  ex  «quali  igitur  vc  rc&a.igulum  aci  ad  rcAangulmn  adi  , ita  reiftangulum 
d Bd_  ad fcAangQlum  cgd. 


coMMETtr^n/rs. 

Hoc  per compotitam  proportionem  manifertum  cft]  Cum  enim  reBx  liuea  a r ,cb  ^ 
rntcrfe  parxlieU  fine, erit  abi  triangu.um  fitmile  triangulo  nto,  & tr  ungulo  feb  fi  mile 
xpfi  G8C . Jvore  >f  b a ad  af  , ita  b d a a u : Cr  vr  F B ad  b f , ira  b c ad  co,  ropor • 
tto  autem  reB  anguli  ari  ai  rectangulum  afb  componitur  ex  propotttone  ea  ad  \ t , &• 
proportione  f.  f.  ad  bf;&  proportio  rcBunguli  c E ir  ad  teB angulum  cgd  componitur  ex 
proportione  id  ad  do,  & proportione  bc  ad  cg.  quare  t ,m  proportiones , ex  quibui  com- 
ponuntur, eadem  fitu,  [equitur  rcBxngulum  aikiIafb  icBaniulum  % ita  effle , *t  reB an- 
gulum CED  ad  rcctangulurn  c G D . 


IN  QVINTVM  LIBRVM  CONICORVM  LEMMATA! 

THEOREMA  CLXXXIX.  PROPOSITIO  CCM. 

Sit  triangulum  abc,  & ducatur  perpendicularis  ad.  Dico  fi  redan- 
gulum  B dc  xquale  fic  quadrato  cx  A D,  angulum  ad  A rectum  efie  > fi 
maius  obtu(um>  fi  vero  minus  acutum. 


LEM. 

I. 


ftj  Ii  ai 


Sit  pri- 
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tcm  cfl,  quod  fit  ex  a c quadratum . ergo  & datum  rcttangulum  m e . &data  cA  b n. 

pun(tu‘n  r\dmir-  Q«onum igitur politione datis  duabus  reflis  Q H 
S S q^adrcflosanlil*  inierfc  e nrtituTmur,  & a datopun-  K 

ft  m I faalnnr  Z a* P b°  C ’?  L'US <i!a,n,acr ^u,dcn‘  <■«  «»,  vertex  autem  d pun- 

a " • drd  ■r"mdu,a''c  in  11:110  ang“l°  applicantur , & poAimt  L 
n‘te  inra  *n,la]>pfi  D0’-  — n^nquc  habentia,  lineas  ex  diametro  abfeiflas,  qu<e  M, 

mter  tplas,  & punflum  d interiMuntiir,& excedent  ia'  figura  fimili  ei,  qua;  rcftlilwN 
a«s  eoo  continetur ; erit  i pia  fefliu  politione  data . ’ ? * , 

Componerdr  autem  problema  in  hunc  modum. 

'JSS&Tdf' !■«*  a*.bc  pQfitione  data  & datum  punflum  n,  iunflaque  db 
Su^infiBpti^lU^  U ,piD  B ducatur  perpendicularis  df,  ponatur-  O 

q P *qua lis  f f , &tunfla  eo  ad  a producatur . atque  ipfi  e d antetur  ad  re 

ttum  fUhvSI’CtJ1|tljtrqUaLdMtOCX  Ac  s9uaic Iit  refla ngulum  b dc :&Pcircadiame-  P 

eZcreo!Pmamen1fnbaor'  r^0,Utionc  d“  <«•  DicoTam  p?obCa 
emccre . tiiuniam  cmm  bf  efl  squalis  f c,  em  & An  ipfi  ne  squalis;  creo  vtrimie 

h^cT  eu  i^uladdiV0  qUarUpars  e<J.«lu?drati  c**c.  hoc^ft  rcflanguli  b r e , 

q ad  diametrum  ed  conAituitur  dcmonrtratum  etenim  cft  in  fecundo  ^ 
libro  corneorum,  rcflasl.ncas  *.jtc  iplius  hyperbol*  afymptotoscffe 

COMMEtyT^Hirs. 

Quare  & punflum  e dabitur  ] Ex  17.  eiufdcm  libri.  n 

■ ucaturapunflo  d ad  reflam  lineam  «e  perpendicularis  df]  yidttur  hic  locus  C 
C ruptus  ifjentn  cmm  ducenis  efl  n f ai  ipfam  0 c perpendicularis,  mft  quando  AB.Bcre- 
num  angulum  commem,  quippe  tum  ncceffcfii  reaam  hncam  ivf  ipfi  ab  ^parallelam  effe  fei 
f"""/  hoc  problema  theoremati  fcquenu  tantum  infcrtfrc , ibi  quo  afympioti  Jis /no 
fiJJbftur . r • »..« 1»  quarto libro, dem  problema  a /apponi, ter  con- 

jssjzss.’  «*•  u~ ..  ,*u..  d 

Quare  refla  linea  a c magnitudine  dabitur . ex  xA  eiufdem . E 

r/ur^fZr,/r^.t l/l P^te  TUrti' pan erit reflanguli  edc]  Def.de-  F 

,Bt5uD:;tp?:,n  Vatur]  Efl  enin  ex  ’4- vct  77  ■ rex,i  '‘'""«'orum.vt  g 

f.  V’  *,  Dc  “ara  efl  AC.  C-O&ipfa  n<; . eflque  dakm  ounFIum  n-nu,  * 

iSKtfh  <x  w™  ivf '■  't  pl“°  —.v.i  - « 

M c^o  legendum  opinor  too  iuWr  ir  X3,. 

t»rEt^  £?  ?XrMT?rJ  X ^ tcade^Meniorus  efl,  m quo  legi-  K 

h ‘Pl1  2 ] '*  Gr'  0 m.  -do/V  tegilu,  X « . L 

EDC  «vmiocnirj  Crar*r  rodex  ^««.r  N 
Kt  ducatur  perpendicularis  n r j y,i.  qutfupra /irip/imns  /n  c.  d 

H qCc  c”  fieu^^ou*  ? ,h  vPcrbolc  dcfcribatur  ] tx  q s.  primi  conicorum . P 

Hoce»figupse,qu* ad diametrum  ld  conllicuitur]  Cr-cus  c-d,x  ?, H,  Q 

^ 70  rv  x.  Si.^% Z ” ^ . 

THEO- 


*<>4 


PAPPI  MATH.  COLL 


LEM1 

XII. 


THEOREMA  CtXXXVI.  PROPOSITIO  CC/, 

Sit  reda  linea  a b , in  qua  fumantur  tria  punda  eDE , ita  vt  B E fit  a> 
qualis  Ec,  & rcdangulum  AED,  quadrato  excitcquals.  Dico  vt  B A 
ad  ac,  ita  efle  bd  ad  dc. 


Quoniam  emrtircftangulum  aed  cqualccft 
A quadrato  ex  en,  erit  vt  ab  ad  bc,  ita  c e ad 
B »d.  quare per  conucrfioncm rationis,  antecfc- 
dentibufque  bis  lumptis,  & diuidendo  vt  ba  ad 
ac,  ita  erit  bd  ad  dc. 


e D 


V 


e q m m tff  r >4  ut  r s. 

fioc  lemma,  & quod  /equitur  i»  Cratis  codicibus  corruptijfima  fani , qua  noj  rellituimus. 

A Erit  vt  a E ad  bc,  ita  ce  ad  ed  J Hac  nos  addidimus  perfpituitatts  caujfa  sn Creteo 
enim  codite  t.m:um  Uaitur  uru'hayor . 

B Quare  per  conucrfioncm  rationis,antecedcnribLfquebisfumptis,  & diuidendo  vt 
s a ad  a e ita  erit  r.  n ad  ne]  Quoniam  enim  vt  a b ad  e c , na  e e ad  B D,  em  per  c,.n- 
uerlionem  rationis  Vt  ea  ad  tC',ita  BC  ad  ct>  & antecedentium  duplaVt  ba,ac  ad  ca 
ita  »c  ad  cd  . eftenim  ec  iffius  ea  dupla,  ergo  diuidendovt  ba  ad  nc.itaejl  bd  ad  dc. 


L EAt  THEOREMA  CLXXXVII.  PROPOSITIO  CC1. 

XIU. 

Sit  rurliis  rcdangulum  bc  d .tqualp  quadrato  ex  ce,&  Ac  ipfi  ce  ae- 
qualis . Dico  rcdangulum  a b e redanguio  cbd  atqualc  efle. 

Quoniam  cninrt  reftangulum  ito  tfuidrato 
ex  t e c(t  a:qua!c,u  bc  ad  er  hOceftad:eAVdfa  i i.fiai  OCltl  ‘ ' l~Ui 

A erit  c e , hoc  eft  a c id  c d . St  tota  ad  totam, & \ 

per  conucrfioncm  rationis  ,&  fpacium  fpacipic-  ^iijipsi  «a  R ; 
quale,  ergo  rc&angulum  abe  xqualc  eft  cbd  • sir 
B re  >angul<f.  f<SI  illisi  etiafti cbnftat , rcfj^uigalHrafelllcet  *,p*  ipfi  bdc  asqualeellee 
A Si  enim  atfnadttto  6tT8fTreaangulo  lien.  a^Vefatat  epatmpne  <jaadratum  ex  eo» 
qua:  relinquentur  sequalia  erunt.  A ^ , o.t  bu  p • miliii.il  - ; 

a,-.:  iw  Ixriiirt  . oh..  fliu  ;.393ii -Mv  f'  3».03 


en  h/  » i Tt;  f Jt  i{  t ^ 5 v'-‘  " ' 


A Et  tota  ad  totam,  & per  conucrfioncm  rationis,St  fpacium  fpacio  tcquale  ] Quoniam 

cntmcfivt  bc  ad  c a ita  At  ad  \:b,  trite  *npone»da  Vt  toti  Ba  a c , Jsoc  ift  ad  totam  te, 
i».f  cudi  Ha  pars  ad  ad  partem  ne , ergo  reliqua  bd  ad  reliquam  ot  ,vt  ba  ad  \c.&  per  conuer- 
i».fixti^  fipneoi  rationis  di  td  it,  Vt  ab  ad  re.  rcdangulum  igitur  a b b mi  angulo  cba  efi  a. 
A qiiiie . , ...  1...  : ■ c ■ 

S cdtsbc  ctiifiii  "liter  Jemnnlirat e p J/mus.  7^am  eum  reda  linea  ab  bifariam  fece-, 
i.kcutitur  in  c,  atque  ipfi  additur  EB  erit  rcdangulum  «tt  vnaeum  quadrhttca  ac  aquale  qua. 
r,  diataQci.fcictdem  quadrato  ex  cb  aqualia  ttnt  vtraqUe  rtdtngnlu  cspvbcd.  re  daU- 
£«2«jA.i^if#r  abe  Vnacumjjuadrato  ex,  te  aquale  efi  <eUangulo  cbd  Vnaeum  rediligUb 
i.fecud  . Bt  D.  quare  abia.o  q airato  ex  bc  ab  altera  parte , & ab  alterare#  angui*  bcd  qua  tutet 
/e  aqualia  funt , fetjuitur  re tl angulum  abb  recangulo  rui  aquale  e fir . 

B Sed  illud  etiam  confiat,  reftangulum  fcilicet  a de  ipfi  bdc  aquale  efle]  T^amcum 
nefit  aqualis  C e,  rcdangulum  a D e Vna  cum  quadrato  ex  e D aquale  efi  quadrato  ex  ce. 

/td  re- 

■C  3 ii  » 4 3 ■}  A 


T 


• LIBER.  SEPTIMVS.‘  40? 

jclreB  angulum  bd:  Vnacnm  quadrato  ex  cd  e{l  Aquale  reft  angulo  bcd  ,bocefl  quadra- 
to cx  ca.  q iare  Jublato  communi  quadrato  ex  cd,  relinquitur  rcftxngulum  ad  e reftan-  * fecGJi, 

gMio  bDc  aquale.  * , .* 

* 7 le.lcxti. 

ALITER  quoque  idem  dcmonftrari  potcft,  hoc  pa&o  . 

Quoniam  vt  tota  ba  ad  »c,  ltaeftpars  ad  ad  dc,  erit ,& reliqua  bd  ad  de,  vt 
ad  ad  Dc;&propcerearcdfcanguluin  ad  e aquale  cftrc&angulo  bdc. 


4 

• 4 


THEOREMA  CLXXXVJII.  PROPOSITIO  CCII, 

In  duas  parallelas  ab,cd  per  idem  pun&um  e tres  re&jc  linea:  aed 
b ec j f eg  ducantur  . Dico  vt  re&angulum  a fb  ad  rc&angulum  afb, 
ita  efle  re&angulum  ced  ad  cgd  re&angulum . 

Hoc  per  compofitam  proportionem  mani-  t u 

fcftumeft.  vt  enim  via  ad  eo,  ita  cft  ai  ad  v ^r~ * y 

DG : & vt  b a ad  dc , ita  f b ad  g c , & cotn-  \ ' / 

ponuntur  ex  his  proportionibus  fpat  ia,  Con-  ey 

ilat  igitur  propoiitum . /\s<‘ 

/A\  ■ '■ 

coa 

Sed  licet  etiam  aliter  dcmonftrare  ab/que  compofita  proportione, 
hoc  pa&o. 

Quoniam  enim  vt  a e ad  e b,  ita  cft  de  ad  hc,  erit  rcftanguluin  abb  ad  quadra-, 
tu  a ex  Ea,vt  re&angulum  dec  ad  quadratum  ex  EC,vt  autem  quadratum  ex  u:  ad 
q aL atum ex  bf,  ita  quadratum  ex  ec  ad  quadratum  cx  cc.  quare  ex  squali  vt 
icdtangulum  ae«  ad  quadratum  cx  bp,  itarettaftguhnn  d ec  ad  quadratum  cx  cc. 
Sed  vt  quadratum  ex  bf  ad  re&angulura  bf  a,  ita  quadratum' ex  cc  ad  rc<ftangulum 
eoo.  ex  squali  igitur  vt  rc<ftanguluuiAEB  ad  rcftangiklum  afb  , ita  re&angulum 
C fi  d%  ad  feftangQlum  cgd. 


LEM. 

XIV. 


f 


C o 74  74  E T^T  JL  ^ / V S. 

Hoc  per  compofitam  proportionem  manifeftumcft]  Cum  enim  reSa  linea  ap,cd» 
tnterfe  parallela  {int  tent  abf  trtangu. um  fimile  triangulo  duc,  & triangulo  fhb  fttniL' 
ipfi  gbc.  quare  >f  ea  ad  af  %ita  bd  dg:  & nt  n B ad  b f , ita  bc  ad  c G.  ; ropor- 
tio  autem  re^f  anguli  abb  ad  reftangulum  afb  compoiiitur  ex  propottione  ea  ad  aP,  & 
proportione  f.  b ad  b f : & proportio  re  ftanguh  ca  tr  ai  re&augulum  cgd  componitur  ex 
proportione  b D ad  dc,  ej*  proportione  b c ai  c c . quare  con  proportiones , ex  quibus  com- 
ponuntur, eadem  (int, [equitur  rcftangulum  abb  ad  afb  rcdangulum  ,ita  ejTc  , >t  refian- 
gulnm  ced  «i  refjtangulum  cgd . 


IN  QVINTVM  LIBRVM  CONICORVM  LEMMATA! 
THEOREMA  CLXXXIX.  PROPOSITIO  CC1H. 


LEM. 

r,  I. 


Sit  triangulum  abc,  & ducatur  perpendicularis  AD.  Dico  fi  re&atv- 
giilum  B dc  arquale  fit  quadrato  cx  a d,  angulum  ad  a rectum  efle  y fi 
maius  obtu(um>  fi  vero  minus  acutum.  ^ 


it.  i.i  » j » . ■> 

Aiir.aJ  . 


• )C f Q A 


y • 

ifi.u  iL. 


•1' 


Sk  pri- 


w X"  i 

* • ' * 
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Bt ” A c gratum,  ergo &d..  tum  rcd.lnguluro  Ene  ,&datacft  En 
Irneis  in  n?am? °t’  n'  ')Un<1cln  “ daI ur  ■ Quonum  igitur  politione  datis  duabus  redis-  G H 

Imcisinplano»  ed.i.c  qu^adrcdosangolosintcrfcc.  nftituumur;  & adatonun  ie  W 

dl  ttX  'J fCa'°, h7pCrbo,C  1 cum dia“«"  d^-i  eft  bu,  veTtex  autem  D E 
fr,,n,&,i  aJ/unmtruin  tludre  ifl  dato  angulo  «M  applicamur , & polium  L 

If?*.0?  ^ntiarlincM cit d.atnetro abfciflas. ou*  J* 

' PUs»& P.unctura  d intcn/v.  Hinturi  &cxccdcntia>  figura  fiinilici  < aua;  rcftls  li-rN 

nus  uoq  continetur; Mit  ipftfcdiopofuionc data.  8 ./ ? f 

. —<  * • * * l # l tj  « ‘ } 


& 


Componet*  autem  problema  in  hunc  modum . 

'v^c^cliT l>nc*  -...bc  pofitione  dat®,  & datum  pundum  d,  iundaque  de 

que  ipfi  i f aqualil  / ■ & i & " Ils  ’ &jlucacur  Perpendicularis  nr , ponatur-  O 
/i  e iricr.  i * * ^ ,un<^a  cd  ad  a pi  oducatur . atque  ipfi  e d aptetur  ad  re 

", t>ua,<irJt0 “ *c  squale  fit  redangulum  b d c : &Pcirca dSme-  P 
u “ refolutione  dudum  eft.  Dico  eam  probima 
niam  2"  F cfticqu3lis  p e,  erit  «St  An  ipfi  Dc  aqualis;  crgovtraouc 

hmeft  eu  iauladdfa  ' '3Mrta  Pars  eft  quadrati  ex  a c . hoe%  redanguli  ero,  O 
Jioceit  gu.  aequas  ad  diametrum  e d confiituitur  dcmonftratum  etenim  eftin  fecundo  ^ 
libro  conicorum , redas  lineas  ae.bc  iplius  hyperbolen  ar^pTot«cffc! 


COMMEAT  Ji^irs, 


_ l,ir' da,o,um  ■ ^ r*  1 e ■ a c a 

Quare  & pumflum  b dabitur  ] Ex  17.  eiufdem  libri . d 

^atuJaPun<fto  D at*  reiftam  lineam  uc  perpendicularis  df]  videtur  hic  locus  C 
torrupiHs  tffe  non  tnii»  ducendi  eft  b*  ad  ,pfm  bc  perpendicularis f Jfi  quando ab  bc«! 

,trn  continent^  quippe  eum  necefle  jit  reSam  lineam  dp  ipfi  ab  parallelam  effe  fed 
fortafi  dicemus  hoc  problema  theoremati feauent,  tantum  inferar e%  JoaCynpZ  Tk\*v 

fcnbitur  T ^ an&,,(osJlaCuuittHr  • nam  tn  quarto hbro  tdem  problema  a Tappo  aliter ’con- 

J:Sn%PZjZ:  «2  * nta  u«a  ng^ae  D 

Quate  refla  linea  ac  magnitudine dabitur,  ex  z*>  eiufdem , F 

; $*£ putcftatc  <i“arca  Pars  "ic »»•!  Dcfiic.  F 

E nrfh!  Caa  GcZ&aZ  ,VatUl1  ^ ' 4>  Vf  7,  r'X"  alorum, Vt  G 

re, & tpfum  g dabitur  ex  ra  A ' * c ’ f e ‘of  ip/a  nc, eftqucda^umpunUum  n :aua~  * 
tM.  T,.  -1 -inorum Crxtus re*v  fr.  «!,„•  , cg,/rgc»d«wp«„  S «, 

de^frT*  lin/C,S  Plan°  ED’7T:I  G^fMJ  « 

rjj».  anTttJW.  ego  legendum  opinor  luo  to^Sv  er  <&- 


r»r 

5CW<; 


rEt|  «W  ?Xl«T;r  WC  A jimii”1', J n’‘'''s  fd‘*  mrud,r,s  r(l.  ia  quo  Itgi.  K 

Lat^imfe^rT11  'P“  ?]  L 

“ f"”  'rgrL™  ZZ?,  Cm4CX  M 

EDC  CimiDCturJ  Cr"“I  «WM*»  N 
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iem:  theorema  cxc.  propositio  ccv:  'it 

^ Sit  re&a  linea  ab  politione  data,  & datum  pun<5him  C;  ducaturque 
. B c,&  ponatur  bd  data , cui  ad  re&os  angulos  erigatur  DE.  Dico  pun- 
&um  e politione  tangere  coni  ferdoncm  hyperbolen  * <juac  per  punctum 
c tranlit. 


fl  C Ducatur  perpendicularis  cr : atque  ipfi  bd  squalis  ponatur  fa  I ergo  pundum  A 
D eft  datum,  erigatur  ipfi  ba  ad  redos  angulos  ag,  qus  politione  data  erit.  & redae 
lines  bc  producas  occurrat  in  g.  Itaque  duabus  rc dis  lineis  ba,ac  politione  datis, 
£ F &datopundo  c,  hyperbole  circa  aTymptotos  c a,  ab  deferibatur  .tranfibit  igitur  At 
C per  pundum  e,  propterea ,quod  bc  eft aequalis  eg:  cft  enim  tota  bd  toti  fa,  J»oc 
eft  tota  bb  toti  cg  squalis. 

\ ‘ . 4 . ( ■ - X & 1 , ' , f ■ / *.  O *■ 

Componetur  aurem  hot  modo. 

Sit  refla  linea  ab  data  politione,  datumque  pundum  c:  & ducatur  bc:  reda  ve- 
ro linea,  in  qua  h fit  data,  cui  squalis  ponatur  fa;  duda  fcilicet  cf  perpendiculari: 
erigaturque  a c ad  redos  angulos . qus  ipfi  bc  in  pun<f  o g occurrat . & circa  afym- 
ptocos  g a , a b per  pundum  c i ntra  datum  hyperbole  dc/cribatur.  Dico  eam  problo 
- rna  efficere  hoc  eft  fi  perpendicularis  ducatur  ed,  redam  lineam  bd  ipfi  h squalem 
effe.  Illud  vero  pcrlpicuum  cft  propter  afymptotos , .cura  eg  fit  squalis  cb  ergo  & 
ad  ipfi  fb,&  tota  a f,  hoc  cft  h ipfi  b®  «qualis  erit, 

CO  M M E T 1 ? S. 

• A Sit  reda  linea  ab  politione  data,  & datum  pundum  c]  Cneus  codex  QUh  ivQu*.  £ 
a $ loOtur*.  t#‘  y . fed puto  legendum  6i<rn  ivOnet  u'  *. /2  foOeiett.  ro ' H Xefltf  y, 

B Atqueipfi  bd  squalis  ponatur  f ] H t nos  addidimus  qi>a  in  Cneo  codtct  defiderati 
videbantur . quare  legendum  erit  x)  Jlw  u >£.  ^ 7»  fi?  Ini  3 rt>  »*  £*. 

C Ergo  pundum. a efi  datum]  Ex  37.  datorum  Gratus  autem  codex  habet 

£ t»  t. 

D Qus  politione  data  erit  ] Ex  3 o.  datorum . 

E Hyperbole  circa  afymptotos  g a , a b deferibatur  ] Ex  antecedente  in  Cneco  autem  co- 
d.ce  decfl  verbum  yt ypdeto, 

F Tranfibitigitur&pcrpun&ura  b propterea  quod  bc  fit  squalis  b g ] £.r  8.  fecundi 
libri  conicorum. 

G Eft  enim  tota  bd  toti  fa,  hoc  cft  tota  bb  toti  cc  squalis]  Quoniam  enim  datare - 
Salinea  bd  aqualis  ponitur  pa,&  interfe  parallela  pnt  cf,db,  a c , erit  ex  z.  fextieie - 

mentorum 


♦ • 
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mea  totum,  vt  un  ad  _fb,  ita  ec  ad  cb  componendo  iit  db  ad  Bvt  ita  eb  ai  bc  , »f 
entem  •*  p di  f a,  ff  * b c ad  co.  fa.irc  er  aquali  Vt  b d ad  f a,  ita  b h ad  cc.  «r^*c  efi  D 
annalis  er*  be  aqualis  cc , & dempta  vtrinque  communi  ce,  tr»f  reliqua  bc  reli- 
‘1ii£  • ^ aqualis  . In  G'  ero  e <iicc  nonnulla  de  effis  videntur , qui  (ic  b ibec  1 r«  <*i  o"Mf  , 

««•«i  X/a  70'  'SfoyiypemiAvtv  . 

Ecducacur  jc  J i . Grxco  codice  mendi fe , Vt  opinor , legitur  d »*  @y  non  H 

enim  bc  e;l  hyperbole  diameter  • Sed  fortafje  legendum  erir  W*  ^<»^8«  ri  @y  . 

Ec  circa  afvmptotos  ga,ab  per  punttum  c incra  dacum  hyperbole  defcrfbatur.  K 
Ex  antecedente  . Jecet  autem  datia  hyperbole  rettam  Lineam  bc  m e putido. 


THEOREMA  CXCI.  PROPOSITIO  CCVI. 

Sic  vt  B A.  ad  ac,  ita  quadratum  cx  bd  ad  quadratum  cxdc.  Dico 
ipiarum  ba,ac  mediam  proportionalem  efle  ad. 


LEM. 

IV. 


c 

-1- 


D 

-I- 


B 

-I- 


Ponaturipli  co  squalis  db.  ergo diuidendo  vc  bc  ad  ca,  hoc  eft  vt  re<ftangu«  i.fexti. 
Ium  c b e ad  reftanguluin,  quod  ac,  bb  continetur,  ita  rc&angulum  cbb  ad  qua-  A 
dratumex  ud.  re  :tangulum  igicur  contentum  ac,  bb  quadrato  ex  bd,  hoc  eft  re-  quinti, 
«ftangulo  c d b eft  squale.  ergo  ob  proportionem,  & componendo,  vt  bd  ad  de,  hoc  ® 
eft  ad  Dc,ita  da  ad  u quare  & tota  ad  totam  videlicet  vt  ba  ad  a»,  ita  da  ad  ^ 
ac.  ipfarum  igitur  ba,ac  media  proportionalis  eft  ad. 


COMME7iT*A\lVS. 

Ita  re&angulum  cbb  ad  quadratum  ex  bd]  Quadratum  enim  cx  bd  fuperat  quadra  A 
tum  fXDC,  hoc  ell  ex  d a , re  d angulo  c s e ex  6.  fecundi  elementorum , cum  retia  linea  c a 
bifariam  fccetur  in  d , atque  ei  adiungantur  eb* 

Ergo  ob  proportionem  & componendo , vt  b d ad  d b , hoc  eft  ad  d c , ita  d a ad 
ac]  Quoniam  emm  re ft angulum  contentum  ac,  bb  reftanguto  cd  e e(l  aquale , vt  bb  ad 
E D,  ita  n c ai  c A , & componendo  vt  b d ai  d b , boc  cflad  d c , ita  da  ad  ac. 

Quare  & tota  ad  totum,  videlicet , vt  b a ad  a d , ita  d a ad  a c } Sequitur  namque 
ex  duodecima  quinti  elementorum , vt  bd  , da  ai  dc  , ca,  boc  f(?  vt  ba  ad  ad,  ita  da 
ad  ac. 


B 


THEOREMA  CXG1I.  PROPOSITIO  CCVII. 

Sit  rechngulum  abc  aequale  duplo  quadrati  ex  ac.  Dico  redtam  li- 
lineam  a c ipfi  c B aqualem  elle  . 


L EM. 
V. 


A 

-1- 


C 

-I- 


Ponatur  ipfi  ac  squalis  ad.  erit  re&angulum  cda  squale  reftangulo  abc>&  A 
funt  ad  eandem re&am  lineam . ergo  d a hocclt  ac  ipfi  c b eft  squalis . B ' 


ergo 


pfi 


squalis 


Erit  cd,  ba  re&angulum  squale  re&angulo  abc]  EU  enim  reffangulum  cda  ad  A 
quadratum  ex  ac,w  dc  ad  c k videlicet  duplum , ac  propterea  refiaugulum  adc  duplo  *■ 
quadrat 1 cx  a c , hoc  efl  re  ii  angulo  abc  c(l  aquale  . 

Pff  ' ' Et  • 
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n Et  funt  ad  eandem  rcftam  Jincam  ] ^ amqueex  i«.  fcxtt  lementorum  vt  dc  **  c* 
itaeft  b a ad  a d:  & componendo  Vt  db  ad  bc,  ita  bd  ad  da,  quare  fequttur  D f lx>  j 
A c ipfi  c b aquaiemefje, 

. f i • 

THEOREMA  CXCIII.  PROPOSITIO  CCVIII. 

Circa  eafdcm  aiymptotos  a b,  bc,  hipcitole  de,df  deferibantur 
Dico  eas  interie  non  conuenire. 


Si  enim  fieri  poteft,  conueniant  ad  pun- 
&um  d,  & per  d in  fc&ioncs  ducatui  retta 
linea  adefc.  erit  propter  feftionem  qui- 
dem df  re&a  linea  a»  aqualis  fc,  pro- 
pter fe&ionem  vero  d e , erit  ad  aqualis 
Ee.  quare  fc  ipfi  cf.  eft  aqualis,  quod  fie- 
ri non  poteft . non  'igitur  feftiones  inter  Ce 
conucniunt , 


B 


Dico  preterea  eas  , etiam  fi  infinite  augeantur  ad  fefc  propius  acce- 
dere, & ad  minus  intcniallum  perucnirc. 


(i>(i  i 


■'/x 


B Ducatur  enim  alia  rc<fta  linea 
H k >& fit  diameter,  cuiustcrmi-  'r 
C nus  punftum  m . erit  igitur  vt  rc- 
ttangulum  mln  ad  quadratum 
ex  ia,  ita  tranfuerfum  figura 
latus  ad  reftum , vt  autem  mop 
ad  rc<ftangulum  ad  quadratum  cx 
o r , ita  tranfuerfum  latus  ad  re- 
(ftum  . ergo  vt  rc&angulum  « lh 
ad  quadraftim  exts,  ita  rc&an- 
gulum  mop  ad  quadratum  cx 
oh:  & permutando,  rcftangu- 
lum  vero  mln  maius  cft  rcftan* 
gulo  mop.  quare  sv  maior  cft, 
quam  rs.  atque  cft  pronotcr  Te- 
ctiones rc<ftangulum  rr^^oua- 
le  re&agulo  kr:i.  minor  igitur 
eft  x d , quam  h r , quare  femper 
ad  minus intcruallum  pcrucniut . 

Sed  & illud  facile  conftare  po- 
teft . Si  enim  vtraque  ipfarum  ad  afymptotos  propius  accedit, & ad  fele  propius  ac- 
cedant, ncceflc  eft . 


3 3, 
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A Et  ner  n in  fr^iones  ducatur  re£Va  linea  adefc]  Gratus  criry  % £»  ni  $ h*X- 
Ovra. r n’t  70/udr  iu6mt  tu  ttl^ty.  fed  legendum  puto , *n'  jb  f fnixSo  tie  Tof**V  lw* 

r»tt  .*  7y  w inim  pulurts  linea  funt,  fedvna  tantum  in  pluribus  punftisfcfta. 

R Ducatur  enim  alia  reflalineamc  ] sintdtia  hyperbola  s hh  kv,t>*  ,psr  circaeafdem 
afymptotos  ab,  fc  deferipta,  vt  docetur  in  quarta  propofitione  fecundi  lib.eonic.  »r  l in  i 
quarti  libri  huius , vel  in  204,  huius , & intelligantur  reda  linea  asdlefc,  urosk  ad 

earum 


■L4 


| H V 


diametrum  * l ordinarim  applicata , f h<c  viter  fe  p urallehe  erunt . vtraque  enim  p ?rj^- 
lela  cflretix  linea  in  puntio  v,  vel  k feSnncm  contingenti  ex  i.  fecundi  libri  conicorum  . 

£t  fit  diameter,  cums  terminus  pun&um  »i  j T^on  pocefi  idem  terminus  t(fe  diametri  C 
Altnuf que Jctiioms . producatur  emm  u-nb  diameter tn  puntia  m %jta  vt  mb  (it  aqualis  hf 

'*■  «s  £!■  o»  aqualis  ne.  erit  puntium  m ter mmus  diametri  feti  tonis  S mf:  & C>  tomtnns 
diametri fefiiouis  op  r , quod  r fit  Vtntifqnc centrum,  quare  mirum  videtur  "Pappum  vno 
'cademque  puntlo  m Vti  pro  termino  vmttfquc  diametri  nifi  forte  imelligamus  duo  puntia, 
qua  tcrmnii  funt , eadem  littera  notari,  quod  uoruint  efi,&  mu  ficatum . 

Erit  igitur  vtrcciangulum  mln  ad  quadratum  ex  lx,  ita  tranfuerfum  figurae  la-  D 
ruiatjlitliis  rcftttui]  ftxzi.prmiijbri  conicarum.*,  . 

Vt  autem  m op  redangulum  ad  quadratum  ex  or,  ita  tranfuerfum  figurae  latus  E ’ 
ad  rectura  ] Uoccfi  vt  ‘retiangulum  ooi'  ad  quadratum  ex  oK,  na  figura,  qua  fit  ad  pQ, 
diametrum  fetiiouis  fn  j»u  tranfuerfum  latus  ad  retium  alia  enim  funt  buras  figura  latera , at- 
que ea  de  quibus  proxime  ditium  c(l , quamquam  eadem  interfe  proportionem  habeant . nam  vt 
figura,  qua  fit  ad  nm  diametrum  fetiiouis  5nf  tranfuerfum  latus  ad  retium  , ita  efl  figuret,  ■*- 
qua  fit  ad  diametrum  r Qffetiionis  r>  p£  tranfuerfum  latus  ad  retium , quod  facile  demonftra-  f ... 
bitar  hoc  modo . Ducatur  refla  linea  nt  feUioncm  JTmf  contingens  tu  s , &•  ducatur  pv,  conici-* 
qu  A feti  tonem  dfe  contingat  in  p erunt  nt,  pv  parallela  interfefe,  Vtraque  emm  paralie-  •— -* 

lae(l  retia  linea  Ac,wi  HK  r.r  quinta  fecundi  conicorum, & fient  triangula  bnt,bpv/?. 


LIBER.  SEPTI  VIVS. 


4*i 


.:U 


r X 


'J  _ 


% 

r. 


Mf 

*9 
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milia,  ergovt  bn  ad  ut,  ita  b i>  ad  pv  & vt  quadratum  ex  bn  ad  quadratum  ex  nt, 

ita  quadratum  ex  b p ad  quadratum  ex  pv.  fcd  vt  quadratum  exn  N ad  quadratum  cx  s t ,it!  fex^‘ 


itafigura  qua  fit  ad  diametrum  n m tranfuerfum  latus  ad  ncium  , r.i  qs  , qua  tradita  funt  in 
prima  fecundi  conicorum , & eadem  ratione  Vt  quadratum  ex  i p ad  qt: -viratum  cx  i v , ita  fi-\ 

fit  3 fi  I P f>  trslh  fuflYtn  m litta  c /r//  vnFfiso  n /pija  itertiir  4»  ✓»//  // it  «■  / . • 


* 


gura,  qux  fit  ad  diametrum  p " (^tranfuerfum  fatus  ad  retium,  ergovt  figura  ad  diametrum  n m uTylW 
tranfuerfum  lai  ut  ad  retium , ita  figura  -:d  p.Q.  diametrum  i.efujucrjum  latui  ad  renum,  ex  WW 
, - _/, ..  e i-»  -jj  - tetfc  fimiksefc  qiiacunquc  arca . i 


quibus  confiat  byperbolas  N r , D p e i*  ^ 

cafdcmafymptotos  hoc  patio  defcribuutnr  . ... 

f > Ergo  vt  rcOangulum  m l n ad  quadratum  cx  l z,  ita  re&anguJum  mop  ad  quadra-  F jL 

[ tumexoK]  Sequitur  cnim.exiam  ditius.vt  nti  angulum  Mi.sad  quadratum  exite,  i(a  ■,  ■ 

f ' ; retiangulunt  QOP  ad  quadratum  ex  or.  ‘ 

I -Q«dre  permutando  it  l s retiangulum  ad  retiangulum  Qoe,  ita  quadratum  ex  L x flrf 

>t  . . quadratum  cx  on.  \ 

, • *.  RedVangulum  vero  m l N maiuscft reflangu^o  mop]  Hoc efi retiangulum  mln  p»j-  G 

ius  rctiangnlo  Qjjv , nam  retiangulum  mlk  maius  c(l  retfangulo  <gir . quare  rctiangulo 
Q_o  P pw«/fe  maius  erit , quod  puntium  o /hPM  l fumatur . i//urf  ducem  /M  demonftrabimus . ‘a  - , 


i'  s‘  Retiangulum  emm  m l n*  xqiule  t fi  rctiaugulo  m n l t/iu  cum  quadrato  ex  n l prr  J - fecnn- 

‘ tdi  elementorum,  quorum  quadratum  «i*  nl  ejlxqnalc  duobus  quadratis  cx  np,pl  v 


eo  quod  bis  np  l continetur . fimilitcr  retiangulum  efi  aquale  retf  angulo  QfLfiiuacum 

' & quadrato  ex  pl,  quorum  retiangulum  L’ PJ.  rar/Vi  aquale  e,:  tubus  reti  angulis , reti  angulo 


jfcilicct  contento  m s , p jl  , dr  c omento  ^ m , p l , n r i , qux  duo  pofirtvna  tc~ 

ffangula  aqualia  funt  ei,  quod  bis  npl  continetur  eficmm  Om  ipft  np  aqualis . Itaque  fub- 


latis  vtrinque  communibus  nempe  quadrato  cx  p i , vir  reti  angulo , 7«<W  continetur  n pl,. 

relinquitur  ex  altera  quidem  paftc  reti  angulum  M n i.  vna  cum  co  , quod  cx  np  quadratote? 


rettan 


fl/rrra  wro  retiangulum  contentu*')*'» , i l fedriaingulun;.  mn  i.  efi  aquale  duobus 
gulis  .videlicet  retidnguhM  v P quod  mn,  cir  vL  continetur  • retiangulum  igitur 
#11 LS  maius  efi,  quam  o LP , quadrato  ex  s p . €>**  m n p retf  angulo  Vt  autem  retiangulum  - 
M s L ad  quadratum  ex  LZ,  ita  retiangulum  p ai  quadratum  cx  ld,  cJr  permutando  ex  1,r< 
quibus  (equitur  quadratum  r.v  H*i  maius  cjfe  quudrato  ex  i.  n . ergo  retia  linea  S L maior  cfi, 
quvn  t.D,#-  tota  S i , quam  n £ maior,  & nmlto  waior,  quam  ks.  Hsc  eo fpetiarc  Vide- 
tur, vtoficndttfc  lionc  npE  intraipfam  2 ;c  p contineri.  qu„d  tamen abfque  bis,  ex  aliis  , 


qutc  in  principio  di  Ia  f«nt , fatis  confiat  fi  cniwpMutium  p,  ptr  quodfctiipv  p h tranfit, infra 
N fumi:ur,&  ptiioiies  inter  fefc  conucnirc  nor.  pojfunt , fupn-uacaneu/u  quodammodo  fuic 

• I • v 7 * /T  /.  , f A*  '2  . **  I . ‘ . 


/n  bistanropcrcimniorari . fed  vereor  ne  locus  corruptus  fit , ve  pappus  aliud  quidpiam  po - 
oilendere  Voluerit. fion  enim  ex  ditiis. apparet  rectam  lineam  iu  minorem. 


; *V  • 

Jj 


ibitis,  quamluc 

effe,  quam  D e,  quod  ad  propofttum  concludendum  prxmonllraffeopponebat 

Atque  efl  propter  /c^ioncs  rciftangutonr  *v  s%  zcqpaje  rtftangujri^  H p~I  Hxc  nor. 
ita  rcfiiruimus , nam  Crxcus  codex  habet , iid  -rofidir  im  re  <est>'  ££  ? Ttj -Os»  c p 8,  & 
vteniofe  vt  v:dctur}  rc  ti  angulum  enim  pv  S efi  aquati  rctianguton  «:i  vt  utaioufiralxs»»*- 
& obii  maius  uti  angulo  mu»  producatur  kh  ex  vreque  parte  adeo  Vt  (ecet  afymptoton 

' J ' iv‘-  ^ a 
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as  io  v dr  RC  i»  z.  Qiiontdm  igitur  >t  yu  ad  b a , ita  vz  ad  AC 't  atque  efi  yb  minor > 
q:tl>n  ea,  crifO'  vzquam  ac  minor.  Sed  ex  ijs  ,qua  in  4. fecundi  conicorum  demonlhxta 
fune  ad  minor  efi,  quamYR.  & fb  minor,  quam  rz  . afymptofi  enim  &■  fectto producta  qd 

U*quinti.  fetpjasproprius  accedunt . quare ft  ex  yz  demantur  y r . kz,^ <**  ac  demantur  ad,fc* 
relinquitur  rk  miUomni>r,  quam  df.  Itaque  propter  fectionem  dpb  rcct  angulum  yrz 
dquale  efl  rtctangulo  K n c,  utra  que  enim  fune  aqualia  quadrato  ex  S V per..  10.  fecundi libri 
corneorum . propter  fectionem  2,mf  rectangulum  y h z efl  aquale  re  ct  angulo  a sc,  jnorf 
ytraque  fi  nt  aqualia  quadrato  exsr.  rectangulum  >ero  y hz  >«d  c«w  rtctangulo  H r k efl; 
squale  rtctangulo  y rz,  & rectangulum  a5c  t>na  cum  rectangulo  s de  a^Ha/c  rectangu - 
lo  adc  quod  “Pappus  demonfirautt  in  huius  ergo  fi  i rectangulo  yrz  auferatur  rectangulum 
YHZ  relinquetur  rectangulum  hrk.  C Jr  ftd  rtctangulo  adc  auferatur  rectangulum  a ztc, 
reliquum  erit  rectangulum  s df,  *<■  propterea  rectangulum  hrk  rectangulo  so  f efl  aqua* 
le • Vt igitur  r k ad  df>  aro  ad  hr.  /r</  rk  minor ofienfa  efi, quam  DP  . e rgo  & ’ 
2Td  , quam  HR  minor  eriii 

X Quare  femper  ad  minus  interualium  perueniunt . ] Tyo»  /o/«aj  ad  minut  interuallunt 
perueniunt,fed  ad  interualium  quolibet  dato  interuallo  minus,  producantur  enim  fe  8 tones  vna 
cum  afymptofis . quoufque  interualium , quod  inter  ijcitur  inter  afymptofos  & fectionem  p p x 
fit  dato  interuallo  minus,  quod  quidemficrip>Jfe,ex  14.  fecundi  conic. apparet:  erit  tunc[inter - 
uallum  inter  pectiones  interiectum  multo  minus  interuallo  dato.Cr  quamquam  ha  pectiones  in- 
finite producantur , nunquam  tamen  inter  f t conuemunt  Vt  d Pappo  fipertus  efl  demonflratum , 
cSr  ex  proxime  traditis  aliter  demonfir an  potefl  iu  hunc  modum  .fi  enim  fieri  potefi , conuentant 


V?»' 


<3* 


in  punctis  *x,  & ducatur  recta  linea  t>  x diametrum  fecans  inV,  qua  primum  parallela 


•* 


v 10 


-c 


fit  rectis  linets  ac,  yz,  Videlicet  ad  diametrum  b+  ordimtim  applicatas  Eodem  modo,  quo 
fupra iemonflr abimus  rectangulum  MtN  maius  tffe  rectangulo  Qjr  p , & vt  rectangulum 


ai  quadratum  ex  * b , ita  rectangulum  ^tp  adtdem  quadra  um  ex  * * , & permu- 
tando rectangulum  si*  M ad  rectangulum  Qjt  p,  ita  quadratum  ex  S'  * ad  fcipfnm . ergo  re- 


K 


itangulum  m*  s rectangulo  QJ^P  efi  squale,  fcd  & maius,  quod  efi  abfurdum. 

ALITER.  Si  fe<fck>nes  interfc  conucniunc  in  * x producatur  rcfta  linea  ♦ i yfig,  / * " 
que  ad  afymptotos  in  as  . erit  re&angulum  A* s propter  ie&ionem,2if?t  aquile  -fi 


non  fitparalleJa  ipfis  ac , yz  diuidatur  bifariam  in  ‘pun^o  y A iun£a  *b  prcduca-  . 
turad  wij  fccec  autem hy per bolas  dpi,  bnf  in  punftis  tn,  & ab  ip/is  ducantur 


quare  liu&hct 
do  fieri  p.jfle,  vt  ha;  /c&iones  inter  fc  conucmant. 

Sed  & illud  facile  conflare  putell,  fi  enim  \ traque  ipfhrum  ad  afymptofos  propius 

mbiiuci 


Jb  a»ed  oc  mud  tacue  conliare  puteit , h enim  viraque  ipiarum  Uu  aijviyyww  > r 

accedit,  & ad  fe  propius  accedanrneccflc  c*!]  vide  quomodo  hsc  ratio  ncccffitatem  habeat. 


pojfet  enim  quis  dicere,  -ptramque lectionem  acccdcrc  quidem  propius  ad  afymptofos  ,fed  tamen 
fariinteruallo,  itaVt femper ipfe fffepdrallelkjiut.  - 

A <TrC  *'»»_  “ *|L-'  r £ .*  ■■  11  * r.o*  C UVT  r . a^bOi  C A *—  — 
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THEOREMA  CXCIV.  PROPOSITIO  CCIX 

Sit  yc  ab  ad  BC,  ita  de  ad  ef,  ve  autem  ba  ad  aq  , ita  ed  ad  DHi 
tEVi  vc  bafim  quidem  habeus  quadratum  ex  ca  , altitudinem  v 

VI 1.  vero  ab  ad  loiidum  bafim  habens  quadratum  ex  fd  , & altitudinem 
ita  c(le  cubum  ex  ag  yna  cum  eo,  quod  ad  cubum  ex  gb  propor- 
tionem eandem  habet , quam  quadratum  ex  A c ad  qdadrarum  ex  c b, 
ad  cubum  ex  dh  vna  cum  eo  , quod  ad  cubum  cx  he  eandem  nabet 
propoitioncm,quam  quadratum  ex  DF  ad  id, quod  fit  ex  fe  quadratum 


• I 
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Quoniam  enim  vt  ca  ad  a b,  ita  id  ad  de,  eri:  re  quadratum  ex  ca  ad  quadra-  A B 
tumet  ab»  itaquadratu.net  fd  ad  quadratum  ex  ns.  ted  vt  quadratum»  ca  ad  C 
quadratumex  ab,  ita  folidum  bafim  habens  quadratum  ex  c a,  ic  altitudinem  ab  ad 
cubum  qui  Iit  ex  ab,  vt  autem  quadratum  ex  ru  ad  quadratum  ex  db>  ita  folidum  D 
baiimhaoes  quadratum  ex  fd  & altitudinem 
d t ad  cum , qui  fit  ex  ur  cubum.  Htee  igitur 
eandem  inter  fe  proportionem  habent,  quare 
& permutando  cft  autem  vt  ctibusex  ab  ad 
cubum  ex  o e,  ita  & cubus  ex  ac  ad  cubum 
ex  a ti  > 6t  cubus  ex  e b ad  cubum  cxiie.  fed 
y t cubus  ex  gb  adeubum  ex  ha;,  ita  folidum» 
quod  ad  ^uburn  ex  ei  can' 
dratuxn  ex  cb  ad  folidum  i 
quadratumex  df  adquadratumex  fe.  ve  igitur  i 

fcqucntium,  ita  omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia.  quare  vt  folidum  bafim 
habens  quadratum  ex  ca  , & a titudinem  ab,  ad  folidum  bafim  habens  quadratum 
ex  pn,  & altitudinem  de,  ita  cubus  ex  ac  vna  cum  folido,  quod  ad  cubum  ex  et 
eandem  proportionem  habet,  quam  quadratum  ex  ac  adquadratumex  cb,  ad  cu- 
bum ex  dh  vna  cum  folido,quod  ad  cubum  ex  he  eandem  habee  proportionem »quam 
quadi atum ex  df  ad  id,  quod  ex  bf  quadratum. 
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Quoniam  enim  vt  c a ad  ab,  ita  fi)  ad  de]  Eiicnimvt  ab  ad  se,  ita  os  ad  ef.  A 
qua  re  & componendo  vt  ac  ad  es,  ita  ot  ai  r e ; (r  per  conuerfioaem  ratiauis  Vt  c a ad 
ab,  ita  f d ad  o f. 

Erit  vt  quadratum  ex  c a ad  quadratum  ex  a b,  ita  quadratum  ex  l>r  ad  quadratum  g 

CX  r v ] irt  Crxco  codice  mendofe  tegitur  X,  te  Spa  ti  dori  y a wpit  Tf'  tn  yfi  . auro  T. 
dori  £X  3 •af.e  ■»«  dvi  X 5 , cum  legendum  fu  buc  ruido  , «V.a/a  ti  api  y A mfit  Ta'  iwi 
«t  fi  , iotm  ti  aero'  £ X ofif  ti  a ara'  X t . 

Sed  vt  quadratum  ex  c a ad  quadratum  ex  a b , ita  folidum  bafim  habens  quadra  C 
tum  ex  ca  & altitudinem  ab  , ad  cubutn  qui  fit  ex  ab  J Crxcus  codex  «aa’«V  /*>r  ti 
irt'  y a mne  ti  d-rt'  a fi  ai  fi  eu  i?4»r  io.fi, ausa  ri  etpur  ire.  fed  verua  i.u  aufeu  £4ue 
da  fi,  fuperuacanea  videntur,  ideo  a nobis  omiJJ',  /«.r. 

Ve  autem  quadratum  ex  fd  ad  quadratum  cxdb,  ita  folidum  habens  bafim  qua  D 
«Iratum  c x f d , & Ititudincrnou , ad  eum,  qui  fit  ex  r b cobum  ] Craeus  coiix  it  Xl 
ti  vb'  {X  afit  r»  uti  Xi  , utili t vd-ar  » Xl  , e ITU  ri  etpiii  ti  fiam  fair  «X*»  ere. 

& hic  lacoyuba  ula  xtitit  u4*c  i X«  iamqua.,1  jup,  ruaiar.ca  ormpmks. 

Ha;c  igitur  eandem  inter  fe  prop  rti  nem  habeant,  quare  & permutando  ] Craeus  E 
codex  rana  apa  ataktytt  , iraikdt  iri»,  fcd  nos  perfpuuitain  caujfa  , lia  periendum 
duximus . fcqui.nr  enim  ix  la.n  duhsfulsd  m , cuius  bilis  ei  quadratum  ex  c a , & altitudo 
AB  adeubumex  ab,  eandem  pr.  portionem  habere , quam  folidum , cuius  bafis  eH  quadratum  'i 

CX  FD»  & altitudo  os,  ad  cubant  ex  de;  er  permutandi , folidum  , cuius  ba/is  quadratum 
ex  CA  dr  altitudo  ab  ad  folidum , cuius  balis  quadratum  ex  fd  , &•  altttudi  o u , eandem 
habere  proportionem,  quam  cubus  ex  \t  adeum  .qutfr  tx  de  cubum. 

Eli  autem  vt  cubus  ex  a b adeubum  ex  db,  ita  cubus  ex  ac  ad  cubum  ex  dk,&  F 

cubus  ex  G b ad  cubum  ex  ut  J \s.n  vt  u X ad  a e , ita  pofaimns  efe  to  ad  dh  . ergo  &•  t 

pertniaado,vt  At  ad  o t,  ita  «iri  oh;  & i- a reliquum  ad  reliquum, lioc  eH  c b ad  u b. 
ex  quibus  orr  tq  vnd-timi  libri n r reluditur pr.ip  iptumGrtcus  rnd-x  iri  XI  £ 

« ti  <an  tU  ai  £ tpit  jit  v ti  rit  X«  aufiar.  fcd  legendum  e,  »iri  XI  <)  is  i vn'  •»»« 
a fi  crioe  r,  r on'  T,'r  Xl  aufitr. 

Sed  ve  cubus  ex  n ad  cubum  "(  hi]  Hae  nu<  addidimus,  aut  in  c.rteo  codice  no  ermt,  q 
Vt  tt  I !rj> -ndam  It  an k'  me  i <art  rit  u/  ad  fice  trpdc  r •*»  iW  rue  it  au  fiat. 

Ita  folidum,  quod  ad  cubum  ex  eo  eandem  propoti  mem  uuoet,quam  quadra-  jj 
tum  ex  ic  adqjadratunjcx  c . , ad  folidum,  quod  ad  ubu.n  ex  »s  eandem  habet 
prop  irtionem , quam  quadratum  ex  of  ad  quadratura  ex  , sj  fit  f lid.m  k quod  ai 
cubum  ex  os  eandem  proportionem  habet  , qua  n quadratum  ex  ac  ad  quadratam  ex  ffcj 
& fit  l folidum  quod  ad  cubum  ex  iie  eoadem  habet  pioportitncm  , quam  quadratuuu  ti.fcxti. 

ex 


t »' 1 i*  , 

I y . " V jP  *^ji.  i,  < 


.**■ 
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is  *n  y c2r  bc  »»  z.  Quonidm  igitur  >e  y a ad  a a f ita  yz  ad  ac  » efl  yb  minori 
quam  ba,  erit  & yz  ?«4ot  ac  minor  % Sed ex  ijs  , quam  q.  fecundi  conicorum  demondrata 
fune  a d Wflor  <•/?,  ^ «4»»  y r . efr*  f u minor,  quam  k .z . afymptofi  enim  & fectio  produtta  ad 
t+quioti.  fetpjas  proprius  accedunt . quare  ft  ex  yz  demantur  y Rj  kz,& ex  ac  demantur  ae»,fc» 
relinquitur  rk  multo  minor/,  quam  df.  Itaque  propter  fectionem  dpb  rcctangulum  yrz 
aquate  efl  reet  angulo  A n c,  i piraque  enim  fune  aqualia  quadrato  ex  pv  per  lOjccundi  libri 
conicorum . & propter  fectionem  5nf  rcctangulum  yuz  efl  aquale  rectaugulo  a3  c,  quod 
ytraquc  fint aqualia  quadrato  ex  st • rcctangulum  rerb  yhz  Miutm  re tt angulo  h Rk  efl 


Kfah 


i 


aquale  reetangulo  yrz,  & rcctangulum  a 3c  pna  cum  rectaugulo  At  df  aquale  rcctangu « 
1$  a D c quod  "Pappus  dcmonflrauit  in  buius  ergofi  d reetangulo  yrz  auferatur  rcctangulum 


YHZ  relinquetur  rcctangulum  hrk.  fi  d reetangulo  adc  auferatur  rectangulum  a 3 c9  ‘ > 
reliquum  erit  rectangulum  3 df,  ac  propterea  rectangulum  hrk  reetangulo  Sdt  n 


i|7jf 


/e.  Vt  igitur  uti.  ad  or , nacfi  s6  ad  ur.  fcd  rr  minor  ofienfa  e fi,  quam  df,  ergo  dr 

mi 


l ' flL 


s 


i'€Ai'9i 


3d  • quam  H R minorent . 

Quare  femper  ad  minus  interuallum  penieniunt . ] 7\{oa  /o/«w  ad  minue  interuallum  ■, 
f eruent  uni,  fed  ad  interuallum  quolibet  dato  interuallo  minus.  producantur  cmrn  feSioncs  vna  . *> 
afymptofis . quiufque  interuallum , quod  intCrjjcitur  inter  afymptofos  & fectionem  ppu 
fit  dato  interuallo  miuus,  quod  quidem  fieri  p ijfe/x  iq.  fecundi  conic.  apparet;  erit  tunc[mter- 
uallum  inter  pectiones  interiectum  multo  minus  interuallo  dato.  & quamquam  ha  fectiones  in - 
f nite  producantur,  nunquam  tamen  inter  feconueniuiitvt  dTappofiperius  efl  demonfiratim,  «fc  i 

& ex  proxime  traditis  aliter  demonflrart  poteft  in  bunc  modum . fi  enim  fieri  potefi , convenian  t ; 
in  punctis  #x,  & ducatur  recta  linea  * x diametrum  fccans  in  f , qua  primum  parallela  . jj5 
fit  rectis  lineis  ac,  yz,  videlicet  ad  diametrum  b*  ordmitim  applicata : Eodem  mod»  , quo  • 
fupraiemonflr abimus  rectangulum  m*s  ««/«i  tffe  reetangulo  oy  p , elr  Vt  rectangulum 
14  * s ad  quadratum  ex  P * , ita  rectangulum  Q/t  p ad  fifirwi  quadra  um  ex  * * , cr  permu- 
tando rectangulum  ad  rcctangulum  q.tp,  ita  quadratum  ex  -P*  adfctpfum.crgore- 
Ctangulum  uVs  reetangulo  Qf?  9 efl  aquale,  fed  & maius,  quod  efl  abfurdum.  ...  F . 

ALITER.  Sifcflionesinterfeconucniuntm  *x  producatur  refla  linea  *x  vfc  ^ 
que  ad  afymptotos  in  fts  • erit  reflangulum  ft  *s  propter  feflionem  3 \<  t a:quale 
quadrato  ex  n x,  & propter  ieflionem  dpb  aquaic  quadrato  cx  i v . ergo  qy.adrav^  •** 
tum  ex. n t quadrato  cx  pv  aequale  erit.  Itaque  quoniam  vt  quadratum  cx.n  . ad" 
quadratum  ex  pv,  ita  eft  quadratum  cx  nb  ad  quadratum  cx  bp,  erit  5t  quadratur"' 
cx  h b ae 
eft  abfun 


kib  atquale  quadrato  cx  bp,  & ide6  refli  linea  N a refla:  bp  aequalis,  quod  itiiicm 
tabfurdum . non  igitur  ha:  fectiones  inter  fcconuenlunt.  Qicd  fi  refla  linea  * x 


propius 

fafcm  habeat. 


Ff 


4>h 


pofiet  enim  quis  dicere , vtramqiie lectionem  atccdcre  quidem  propius  ad  afymptofos , fcd  tamen  ; 
fari  interuallo,  ita  Vt  femper  ipfe  Jtfe  parallela  fint. 


1 A- 


-t  - 


THEOREMA  CXC1V.  PROPOSITIO  CCIX. 

Sit  vt  ab  ad  bc,  ita  de  ad  e f , vt  autem  b a ad  a g , ita  e d ad  d h 
Dico  vc  folidum  bafim  quidem  habeus  quadratum  ex  c a , altttudinemsfe^J 
yiiJ  vero  ab  ad  lolidum  bafim  habens  quadratum  cxfd  , & altitudinem 

DE,  ita  die  cubum  ex  AG  vna  cum  eo,  quod  ad  cubum  cx  gb  propor-  ^ . 
tionem  eandem  habet , quam  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  cx  cb, 
ad  cubum  ex  DH  vna  cum  eo  , quod  ad  cubum  cx  he  eandem  habet 
proportionem, quam  quadratum  ex  DE  ad  id, quod  £t  ex  fe  quadratum. 

Ii  l ..  ■ ,r”5A k i'  ?,  r d •.  r'**.1. v?  Jlr^ i 

Quoniam 


r*i 


mN 
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Quoniam  enim  vt  ca  ad  AB>.ita  fd  ad  os,  erit  vt  quadratum  ex  ca  ad  quadra-  A 8 
tum  cx  AB»  ita  quadratum  ex  fd  ad  quadratum  ex  na.  ied  vt  quadratura  ex  ca  ad  C 
quadraturacx  ab*  ita  foljclura  bafim  habens  quadratum  ex  c a,  &c  altitudinem  ab  ad 
cubum  qui  iit  ex  ab,  vt  autem  quadra  tum  ex.  fd  ad  quadratura  ex  db,  ita  folidum  D 
bafim  haoes  quadratura  ex  f d & altitudinem 
d b ad  eum , qui  fit  ex  i\j?  cubum.  Haic  igitur 
eandem  inter  fe  proportionem  habent,  quare  A 
& permutando  cft  autem  vt  cubus  ex  ab  ad  —— 

cubum  cx  d e,. ita  & cubus  cx  ag  ad  cubum  , 

cx  d a , & cubus  ex  g b ad  cubum  ex  h e . fed 
yt  cubus  cx  gb  adeubum  cxhse.  ita  folidura, 

quod  ad  cubum  cx  gb  eandem  .proportionem  habet  i quam  quadratum  ex  ac  ad  qua* 
dratumex  c b.  ad  folidum  , quod  ad  cubum  cx  he  eandem  habet  proportionem , quam 
quadiacumcx  df  adquadratumex  fe.  vt  igitur  vnumanceceaentium  ad  vnumcon-  K 
iequentium,itaomniaantecedcntiaadomnia  confequcntia.  quare  vt  (olidum  bafim 
habens  quadratum  cx  ca,  & a titudinem  aBj  ad  folidum  bafim  habens  quadratura 
cx  fd,  & altitudinem  de,  ita  cubus  cx  ag  vna  cum  folido,  quod  ad  cubum  ex  gb 
eandem  proportionem  habet,  quam  quadratura  ex  ac  adquadratumex  CB,ad  cu- 
bum cx  OH  vna  cum  folido,quod  ad  cubum  cx  he  eandem  habet  proportionera^uam 
quadratum  ex  d f ad  id , quod  ex  b f quadratum. 

i;  C 0 M M E T Jt  Rl  V $.  ■{ 

* j-  w ^ » a * 

Quoniam  enim  vtc  a ad  ab,  ita  pd  ad  de3  Efienimyt  ab  ad  bc,  ita  de  ad  ep.  A 
quare  & componendo  yt  a c ad  c b , ita  df  ad  F e ; & per  canuerjionem  rationis  Vt  ca  ad 
ab , ita  p d ad  de.  * 

Erit  vt  quadratum  cx  c a ad  quadratum  ex  \ b , ita  quadratum  cx  pr  ad  quadratum  g 
cx  r p ] in  Crxco  codice  mendofe  legitur  $ Se  dpa.  ro  *W  y * mpit  io'  aqo  yP  . oCtoxo 
dxo  £X  9 'wf*<  *tb  urC  X0»  cum  legendum  (h  hoc  modo , ds.upoc  70’  axo*  y * «piV  70  axo 
c. P , Sytm  xo  axo  £X  T#1  ax o'  Xe. 

Sed  vt  quadratum  ex  c a ad  quadratum  ex  ab,  ita  folidum  bafim  habens  quadra  C 
tum  ex  ca  & altitudinem  ab  , ad  cubum  qui  fit  ex  ab  ] Gratus  codex  «m’«V  plr  rS. 

y a aro  e *ro  dxa'  « /6  uvfiov  tyor  »«.p,»vra  ro'  rcpto'r  CTC.Jcd  PcrUa  l.u  Kvpov  C-±qc  Vv 
»*«/?,  Juperuacartea  Videntur , ideo  a nabis  omtjj',  junt. 

Vt  autem  quadratum  ex  fi>  ad  quadratum  ex  d b , ita  folidum  habens  bafim  qua  D 
dratumex  fd,  & . JcirudincmDB,  ad  eum,  qui  fit  ex  pb  cubum]  Grate  us  codix  de  X) 

T«’  vn  £X  xpof  ro  «»•'  XI  , xoirdr  u4«f  » X * , cur*»  ro'  rtpto  r «ro*  P<t  nr  pir  *Xtf  &c. 

& hoc  loco  Vttbx  illa  luirlr  vj-oe  u Xe  unquam  fup,ruxt  anca  orttijt  mus. 

Haec  igitur  eandem  inter  fe  prop  rti  nem  habeant,  quare  & permutando  ] Grccus  E 
todex  ravra.  *?/>«  druAoyor  , $ iruiAug  itr/y . fcd  nos  pcrfpuuitaiis  cxujfi  , ita  yirtendum 
duximus . fcqttuur  enim  tx  tam  dichs  f>lid  m , cuius  bafis  efl  quadratum  «'  ca,  & altitudo 
A E ad  cubum  ex  ab,  eand:m  proportionem  habere  , quam  folidum , cuius  bafis  efl  quadratum 
CX  fd  , & altitudo  ob,  ad  cubum  cx  de.*  & permutando , fohdum , cuius  bafis  quadratum 
cx  c a & attitudo  ab  ad  folidum , cuius  bafis  quadratum  ex  fd,  & altttud  j de,  eandem 
habere  proportionem,  quam  cabus  ex  ab  ad  eum  ,qut  fr  cx  de  c ubum. 

Eft  autem  vt  cubus  ex  ab  adeubum  cx  db,  ita  cubus  ex  ag  ad  cubum  cx  dk,  & P 
cubus  cx  gb  ad  cubum  cx  l^auivt  iia  ad  ac  , ita  po fuimus  effe  ed  ad  dh  •ergo 
permutando,  vt  ab  ad  de,  ita  a C ad  oh:  & i*«  reliquum  ad  reliquum, boc  efl  gb  ad  iib. 


t 


ex  quibus  oer  vnd-eimi libri  elementorum  r nc luditur  propofitum  Grjttcns  rnd  'x  iri  XS  ^ 

eie  70'  W Tnt  A 2 £ Xfot  ToV  <sn  7«f  X«  Kvfiov.  fed  legendum  c,  •ici  Xl  ^ de  o'  vnn'  7 it  ^ 

ttp  xpo'e  70  r !an  7 ie  Xe  Avpo r. 

Sed  vc  cubus  ex  • b aJ  cubu  n r*  h r 3 H±£  not  tddfdimus,  qnt  in  Gr*a  codice  no  erant,  q 
Vt  ita  lcg~ndum  Ge  d>\  ve  0 "Cm'  7iie  hP  avPte  x po'e  to'p  vs»*  rZe  9t  uuPor. 

Ita  folidum,  quod  ad  cubu.n  cx  gb  ean.lcm  propo.-;i  >ncm  aaaec,  quam  quadra-  ^ 
tum  ex  to  adquadratumex  c •. , ad  (olidum , quod  ad  ubu.n  ex  hb  eandem  habet 
prop  irtioncm,  quam  quadratum  cx  df  ad  quadratura  cx  1 Ej  fit  f hd.in  k quod  ai 
cubum  ex  cb  eandem  proportiortenp  habet , qua-n  quadruum  ex  ac  ad  quadratum  <rx  c^i 
& ftt  1 folidum  quod  ad  cubum  cx  ke  eandem  habet  proportionem  , quam  quadratum. j n,  fexti. 

. cx 
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Dici  quo  » ^ fuperat  a c , eo  & illud  , quod  ad  as  proportionem  habet,  fuperare  ^ 
— rd, quod  ad  ac  eandem  habet  proportionem  ] Orneus  codex  t i -rj . vq’i?cH  % to'a«'»w 

i^or  -^raV  t»'  in'  * /J , t»  a.’>„  •X”'TJf  »>.  lege  t i nj  9 T.'  Ao>V,  i^il 

irpaV  ro*  *fl  r i A o‘>«r  !^«rrv  wpo'r  to 

dp  vero, quod  ad  ac  propoiCioncuwubct  cand.ra.  reliquum  igitur  bf  ad  B'  ean-  " 
dem  prop  >rtione.n  habe  it. G*mchs  codex  t»'  fi rp*  ero'  ay  rS  «t ur»V  Ao^o'r  i#*  tJ 
hoitoV  ctp*  to'  • £ Ao'>«r  *^h  7*  «turoV  fed  legcudvn  to*  i'*  xpoV  ro'  * y kutoV  ab'>op 
ipror  to’  f £.  Ainror  «fy*  t»1  • £ xpoV  t»  /3  y Ao'yov  'f  «vtoV  . 


THEOREMA  CXCVII.  PROPOSITIO  CCXII. 

Excedat  E iplirm  c minori  exccfiu , quam  quo  d excedit  b.  Dicq  ab 
ipfis  c D minora  cfle . 


LEM. 

X. 


Sit  enim  t cxccflus,  quo  a excedit  c.ergo  as  «qualia  funt  ipfis  ci  b.  Quoniam  A 
au^etn  a excedit  c minori  cxceflu,  quam  quo  u ipfum  b,  & a excedit  c ipfo  . . erit 
b minus exceflu  ipfoium  m.  quare  es  minora  funt,  quam  d.  commune  app, natur 
c.  erunt  cbb  minora  , qain  c».  fed  cbs  oflcnfa  Tunc  «qualia  ipfis  ab.  ergo  ab, 
quamcD  minoracrunt . fimilitcrSr  eonuerfumollendetu.,&  qux  funt  in  cllipli  . B C 

C O M 7it  E "H  T jt  \1  V Sm 

Ergo  ab  «qualia funt  ipfis  Ceb  ] Sequitur  enim  ex  iam didis  a aquate  ejfe  ipfis  ac.  A 
quare  addita  Virtquc  communi  b ; erunt  a c Ipfis  cu  aqualia. 

Similiter  Stconuerfum  ofiendetur  ] tloc  ejt , fi  ab  mnorafint , quam  co,  exeeiet  a B 
ipfum  c minori  exceffu , quam  quo  D cxndu  B, 

Sit  enim  a exccjfus , quo  a excedit  c.  ergo  a ipfit  ce  efl  aquale:  & addito  communi  t, 
erunt  ab  aqualiaip/is  c er.  fed  ab  minam  funt , 'quam  co.  ergo  & c e b quam  c D funt 
minora:  commune  auferatur  c*  eruat  cb  mia  -ra , quam  t>,&  idcirco  o excedet  s mino- 
ri exceffu,  quam  Iit  e.  excedit  autem  a ipfum  c exceffu  e.  fequitur  igitur  M A minori 
exceffu  excedat  c,  quam  is  ipfum  b. 

Etquxfunt  in  cllipfi  Q.utd  hisuerbis  figuificare  votuerit , cum  udpollomj  libris  carex-  c 
mus , diurnare  non  licet . 


IN  SEXTVM  LIBRVM  CONICORVM  LEMMATA. 

• '»  Uw|<  .i  j TC.''>  . J . 'I ; q • • . i»  . ; * , 

'p.X  v a rl»«"  i V ••  ' : *Y  ” 

THEOREMA  CXCVIII.  PROPOSITIO.  CCXIII. 

yit  ' | l • ...  ;vtlV  ?,  ' „ • M \ %t>;.  ___  \ ‘ ‘ * ■ * v.  - • « 

S’|Jt  duo  triangujiambligonia  ABC,DEF,  qux  obtufos  angulos  ha- 
bAuit  cf,  & arquales  acutos  ad.  ducantur  autem  re&x  lines  cg  , fH 
ipfis  cb,  fe  perpendiculares:  & fit  vt  reclangulum  bag  ad  quadrarum 

ex  AG 


LE.M. 

I. 
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cx  ac,  ita  rc&angulum  ed«  ad  quadratum  ex  DF.  Dico  triangulum 
Afi  c triangulo  de f funile  cflc . 


3i.tcrcn  . 


Dcfcribantur  enim  in  retas  gi,hb  femicirculi  / qui  etiam  per  c f tranfibunt . fint 
autem  g c b , h f e . vel  igitur  ac,df  femicirculos  contingunt,  vel  non  contingunt, 
fi  quidem  contingunt,  pcrfpicuum  eft  triangula  abc, de f effefimilia.  etenim  u * 
a ptis  m n femicirculorum centris,  iuntafque  mc,nf,  erunt  anguli  mca.nfd  1 • 

istcnif  oefunt  anguli  ad  a interfe  aquales,  ergo  angulus  AMC.5ft^u1al,sa"S;1^Da^ul^  " 
iSSi-  que  «quales  eorum  dimidii  , videlicet  angulus  b aequalis  angulo  s.fed  & angulus  a 
ipfi  d aequalis:  triangula  igitur  abc»daf  interfc  funt  fimilia . 


* 1 

W M 


Si  vero  ac,  df  (emictrculos  non  con- 
tingunt, fed fecant  in  punftis  kl,  du- 
canturad  ac.df  retae  lineae  perpen- 
J.fcxti.  diculares  mx  , no  erit  kx  aqualis  xc 
^ & lo  aqualis  of . eft  autem  tnangu- 
4*^xli'  lum  amx  fimile  triangulo  dno: quare 
vt  x a ad  AM,ita  od  ad  dn.  Sed  quo- 
niam vt  retamgulum  bag  ad  quadra- 
tum ex  ac,  ita  eft  rctamgulum  ed« 

C ad  quadratum  ex  df.  ent&vt  reftan- 
i.fexci.  euium  rac  ad  quadratum  cx  ac.  noc 
eft  vt  ka  ad  ac,  ita  rctamgulum  luf 
ad quadratum  cx  i>  f,  hoc  eft  ld  ad  df 

° 5“5r'  & vti\ ad  * -t;  DNproptcr  limilitudincm  triangulorum.  ergo  c x *- 

F erglT;  fngulus  Qualis  angulo  ..  Sed&  . «qualis  cftipfi  D cx  politione  man- 

* gulum igitur  abc  triangulo  triangulum  abc  limile  fit 

Manncftum  autem  eft  lpfius  ‘cfl*c  vt  rc,aangulum  bag  ad  quadratum 

compofita  proportio  • • • . j > f 

‘ ’ * COMf 
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Ttcmque xqunles eorum ditnidi;  ] auguluicnim  amc  duobus  intcrioribuss, & oppoftit 
tfl  aqualis,  videlicet  angulis  M c,BC!l,  ijul  ellam  inter  fc  aquales  luut  quare  jugulus  u BC 
anguli  a M c rfi  dimidius,  & eadem  raimae  aognlut  nuf  dimidius  ipfius  dsf. 

Eft  autem  triangulum  aux  limite  triangulo  dno]  Tonitnr  enim  angulus  a angu- 
lo n eqi talis,  atque  e fi  jugulus  ad  x retias  aquali  redo  ad  o ergo  t!r  reliquus  rai  juo  aqua- 
lis , 07-  triangulum  triangulo  fi  unie  erit . 

Erit  ,&  vt  re&.tnguium  luo  ad  quadratum  cx  ac,  hoc  cft  vt  ka  ad  ac,  ita  rc- 
ftangulum  ldf  ad  quadratum  cx  df.  huccit  ld  ad  df  ] Ex-,. quinti  namreOaugu 
lum  kac  cjl  aquale  nHaugult  c a o , & reti  angulum  ldf  reti  angulo  EDU. 

Quare  & vt  x a ad  a • ,ita  on  ad  o f ] Efi  enim  ve  cajIfc,»  ld<1di.  quare 
conuertendo,  diuideiidoqii: , vt  cx  ad  ka  ,ita  t l ad  ld,&  antecedentium  dimidia  vt  xk 
ad  x A a ita  01  ad  l d : &•  componendo , Vt  x A ad  ak*  ita  oo  ad  dl>  erat  autem  vt  x a 
ad  ac,  ita  i o ad  D F • ergo  ex  aquali  vt  x a ad  A c , ita  o D ad  o t , ita  quidem  argumen. 
tabmur  in  pruna  figura,  infecunda  autem  boc  modo . Quoniam  Vt  x a ad  ac  , ita  ld  ad  df 
critdtuidendoqnc  vt  xc  ad  ca,  ita  lf  ad  id,  & antecedentium  dimidia  Vt  xc  ad  ca, 
ita  ot  ad  fd,  componendoque  vt  X A ad  a C , ita  o r>  ad  D F . 

Scdvt  x a ad  au,  ita  oo  ad  dn  propter  liinilitudinem  triangulorum . ergo  ex  s- 
qualivt  ca  ad  am  ita  fo  ad  oti  ] Qnoniamvt  x a ad  ac,  ita  oo  ad  D F , erit  conver- 
tendo vt  ca  ad  a X , ita  po  ad  DO , viantem  x a ad  ah,  it  a oo  ad  dn  obfimihtudinem 
triangulorum  amx.dno,  quare  ex  aquali  vt  CA  ad  au,  ita  F o ad  os* 

Aequalis  igitur  angulus  a bc  angulo  dn  f ] Ex  autediffis  & 6.  fexti  libri  elemento, 
rum,  [equitur  triangulum  ac  si  triangulo  orti  fimile  ejfe,  ob  id  angulum  a uc  angulo  d N p 
aqualem. 

Etvt  c a ad  ac,  ita  hd  ad  df]  iqam  tum  triangulum  abc  fimile  fit  triangulo  DBF 
trit angulus  ACB  aquatis  angulo  dfs:  atque  efi  angulus  BCG  rftfai  aqualis  redo  efh. 
rtliquus  igitur  gca  reliquo  HFD  cll  aqualis,  A i:  propterea  aGC  angulus  aqualis  iffi  dhf 
trinngulumque  aco  tnsngulo  dfh  fimile.  vt  igitur  ga  «d  ac  ira  hd  ad  of. 

Quare  & compofita  proportio  ] Troportioemmcompofitaex  proportione  e a ai  ac,  & 
proportione  G a ad  a c,  que  quidem  efi  red  anguli  bag  ad  quadratum  ex  ac,  erit  eadem 
que  componitur  ex  proportione  ed  ad  D t,  & proportione  hd  ad  df,  Videlicet , qua  elt  re- 
ti anguli  a D H ad  quadratum  ex  D F. 


TH.EOREMA  CXCIX.  PROPOSITIO  CCXIV. 


Sine  dux  porriones  f miles  in  redlis  lineis  ai,  cd  (emicirculo  maio- 
res, & ducantur  efg,  HKL,  Iit  autem,  vthQadGF,  ita  HL  ad  LK. 
oflendendum  cll  circumferentiam  b f circumfcrcntix  d k fimilcm 
cfle. 
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Sumantur  circulorum  contra  u n , ducanturque  perpendiculares  m x » w o ,n  p > n R> 
A & m»,nd  iungantur.  squalis  igitur  eft  angulus  o mb  angulo  r rb,  etenim  squa- 
les funt  ij',qui  m Angulis  portionibus , & funt  anguli  ad  i r ref  i:  ergo  & angulus 
mbo  angulo  sdr  eil squalis.  Ducantur ipAs  ab.cd  paralie)*  fut,  & mf,  v *• 
iungantur.  squalis ig  tur cft  msf  angulus  angulo  ntK.  Itaque  quenvam  vt  se.  ad 
gf,  ita  eft  hl  ad  u,  erit  vt  x g ad  g f,  ita  pl  ad  i r . ergo  & vt  cx  ad  x f , h''C 
cft  bm  ad  m ' , hoc  cft  pm  ad  m'  . ita  r r ad  r k . hoc  eft  n n ad  nt,  hoc  cft  k s ad 
n t :& funt  anguli  msf,  ntk  squales,  A'  acut'  mfs.nkt.  angu'us  igitur  smf  cft 
aequalis  angulo  x n k .& ideo  circumferentia  i f Amilis  circumferentis  dk  . 

COMMETfT^HirS' 

A Aequalis  igitur  cft  angulus  o mb  angulo  rnd.  etenim  squales  funt  lis.qui  in  Angu- 
lis portionibus]  T^am  cum  portiones  k eb,  chd  fimiles  ponanSur,erunc  ,&  reliqua por'io- 
nes /imites,  & /smiles  circumferenti*  ab.cd,  itemqut  earum  dimidie , in  quibus  confiRunt 
anguli  om  B ,R  o N.  anguli  igitur  o MB,  R no  interfe  aquales  funt  . 

® Ducantur  ipAs  ab.cd  parallels  fs,kt]  Sccctautcm  fs  redam  lineam  mb  infun- 
do s,  & x T ipfam  n n fecet  in  t . 

C Aequalis  igitur  cft  m s f angulus  angulo  NTK]  Quoniam  enim  angulus  mbo  efl  aqna- 
i.ptlmi.  itj  gngp/p  \ o a , erit , dr  reliquus  ex  duobus  retiis  mbo  aqualis  reliquo  NDL.  Sed  angu- 
lo M B c aquilis  cR  angulus  msf,#-  angulo  »OL  aqualis  angulus  ntk  m primo  cafu,  in 
fecundo  autem  mgulus  msf  efl  aqualis  angulo  mbo,#-  angulus  N T t ipfi  SDR. 

J)  Erit  vtad  of  ita  pl  ad  LK  ] ZRcntmVt  fg  ai  cr, ita  hl  ad  u,  quare  diuiimdo  ut 
ef  ad  fo,  ii  a hk  ai  kl;#-  antecedentium  dimidia  ut  x f ad  F G , ita  p K ai  K i,compo- 
nendoque  Vt  x G ad  g f , ita  pl  ad  LK,  in  fecundo  autem  cafu  ita  ditemus  . Quoniam  ut 
bg  ad  gt  , ita  hl  ai  LK  erit  ctnuertendo.  diuidenioque  ut  XG  ad  cf,  ita  pl  ad  LH, 
ut  autem  b G ad  g x , ita  K L ai  l k . ergo  ex  aquali  Vt  x g ad  c F , ita  p l ai  L K • 

£ Ergo  & vt  g x ad  x f , hoc  cft  vt  » m ad  m s , hoc  eft  f n ad  m s , ita  lp  ad  f k .hoc 
eft  o M ad  m t , hoc  cft  kn  ad  st]  Quoniam  vt  x r.  ad  c F,  ita  r i.  <-d  L k , erit  in  primo 
■ tafu  per  conuerponemrationis  ,in  fecundo  autem  tafn  conuertcndo  , •hiidendcque  ejr  rurfus 
touuertend  'que,  ut  g x ad  X F , ita  it  ad  r k.  Sei  ut  c.x  ad  x F.  ita  r.  m ad  m s . Si  enim  M B 
x G produci  intelligantur,  quoufq ; inter  fe  eoeeant  m punflo  Y,  erit  vt  ut  ad  b y , ita  x G ad 
GY,  Ut  autem  F»  ad  Bs,  it*  YG  ai  gf.  ergo  ex  aquali  ut  .mb  ai  rs,  ita  XG  ad  G- ,&  ptr 

& '•  conuer- 
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conuerjionem  rationis  in  primo  cafu , in  fecundo  autem  convertendo , diuiiendoqut  Vf  rm  ai 
M s , it  a g x ad  x v.&  eadem  ratione  demonftrabttur , pc  d n ad  w r .ita  j p ad  pk  Gracus 
autem  codex  mancus  ed  & itare ftituendus . irae  i Krt*p'c  »«  TriJi»  • f*  Tf,  ( rr  > **" 

Tir/»'  » * r *f«V  f r . f 

Et  fune  anguli  msf,ntk  aquales  ,&  acuti  mfs,nkt]  anguli  enim  sfx.t  xtjunt 
rtfti . quare  m f s , n K T neccffario  acuti  erunt . . 

Angulus  igitur  smp  eft  aqualis1  angulo  tnk]  Ex  ijs.quAdiffaflint , fcquttur  per  fe- 
ptimamfexti  Libri  elementorum  triangulum  msf  triangulo  ntk  ftmileejfe.  ergo  angulus 
smf  «»£«/<>  tnk  eft  aqualis  , ac  proptcrcatn  primo  cafu  circumferentia  bf  fimilis  eft  eir- 
cum fere  otia  d k .io  facundo  autem  cafu  angulus  p b reliquus  ex  duobus  refyscjl  aqualis  an • 
g«/o  k no* quare etr circumferentia:  be s sitcumferentta  d h k fimilis effecone ludetur*, 


F 

G 


THEOREMA  CC.  PROPOSITIO  CCXV. 


rnulu' 


Sint  duo  triangula  abc,def,  quar  angulos  cf  re&os  habeant,  & 
ducantuur  ac,  dh  in  aequalibus  angulis  bag,  edh.  Sit  autem  vt  re- 
ftangulum  bcg  ad  quadratum  ex  ac,  ita  rc&angulum  efh  ad  quadra- 
tum ex  df.  Dico  triangulum  abc  triangulo  def  fimile  efle . 


£em. 

III. 


fedin  pun<ftis  kl  fecent!!  eft  igitur  vt  re&angulum  kca  ad  quadratum  cx  ca,  hoc 
eftvt  KcadcA,  ita  re&angulurn  lfd  ad  quadratum  ex  fd>  hoc  eft  ita  tr  aa  fd. 

&funtfimiles  maiores  portiones  bag,bdh.  ergo  circumferentia  a g fimilis  circum- 
ferentiae d h , ac  propterca  angulus  b angulo  h eft  aequalis.  uungulum.igitur^A * 
triangulo  de  f firaile  erit.  ..  v <r  * 4 

■ ■ * . f*gg  x *"  ~ ALI*  ; 1 

Ui  . # ^ n 


Defcribantur  enim  circa  triangula  ajo,  t>bh  circulorum  portiones  bag, edh,  C 
qu*  interfe  fimiles erunt . Vel  igitur  a c , d p portiones  contingunt , vel  non  contin*  E E 
gunt  primum,  ergo re«ftangulum quidem  bcg  aequale  eft  quadrato  cx  ac,  hoc  eft  F 
rcaangulo  gck,  fi  ipfi  ao  ad  rettos  angulos  ducatur  ak.  reftangulOm  vero  rfh  G 
aquale  eft  quadrato  cx  df,  hoc  eft  redfcangulo  HPL.fi  ducatur  dl  ad  rctfos  angu- 
losipfioH.  quare  bc  eft  aequalis  ck,&  bf  ipfi  fl.  At  perpendiculares  funt  ac,  df.  H K 
angulus  igitur  bak  duplus  eft  anguli  bac,  & angulus  edl  duplus  anguli  bdp.  a« 
quale  autem  funt  ba  k ,bdl  , etenim  bag  angulus  aqualis  eft  angulo  BDH,&rettus  E 
gak  re&o  hdl,  quare  & anguli  b ac,  bdf  aquales  erunt ;&  funt  redi  anguli  cf.  >r 
firaile igicur  eft  triangulum  abc  triangulo  dbf.  Non  contingant  autem  ac,  de. 
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> M .vj<  -ii  ..  sv,*.ri.nv.  ‘ r^*.:**  **i  ‘ . . \*yr  avi  , U-v.-  * 

t '/LITER,  Ducantur  ipfis  x c , d h perpendiculares t a , d l . aequale  igitur  c(t 
»■&  i7-  quadratum  quidem  e*  ac  ««angulose*,!  quadratum  tero  ex  de  rc<£tangulo  ji.ee, 
fc*1'  * ergo  vt  recftangulum  e e e ad  reflangulum  e e k , hoc  eft  vt  e e ad  e k , ita  erit  reflan- 

y-gulum  efh  ad  reflangulum  qu,  taceft  ef  ad  n.  Ducantur  e m, f n ipfis  ak.dl 
g parallela:,  erit  vt  b.m  ad  u a , ita  r sad  fId  .&  funt  anguli  ad  er  re£li,a:qualesau- 
",  tem  ad  m n, quoniam, &atquales funt  ea  k,cdl.  quare  oh  id  quod  ante  traditum 
* eft,  triangulum  abc  triangulhijqrlimilccr»t«  ; , - a 0,  L ;nP. 


* V»  . v • r --  • 

|*te  K .rt 


\ : i : a tknasaub 

C Q.W  f£p  u. 

A Et  ducantur  ag,dh  in  aqualibus  angulis  sac,  e oh  l}-'ti/it'(fldMCiHtitr‘kb'iA  fi  ita 
Vt  aquales  angulos  contine  ani ; cum  e a , E D , hoc  e(l  vt  anguli  bag,bdh  fint  ecquales  , 

B D>co triangulum  abc  triangulo  def  limilecffc  ] Gratus e odex  corruptus e(f,&  mati. 

• cus,  qui  pe  habet  .•*«  Cfj.uu  iit  mj  a$y  ojiyuru . legendum  autem  c/l  o*T<  CfcWt  81  t •' €0y 
Tfiyanr  teJ  f 1 £ rftyuru  . 

C Deferibantur  enim  circa  triangula  abg,  dbh  circulorum  portiones  B/tc,  e dii] 
In  Graco  codice  delidcratur  < t i , 

D Qua:  inter  fe  fimiles  erunt  ] Ex  defini’ ionc  fimiiium  portionum , angulus  enim  bag  an- 
gulo e D H aqualis  ponisitr . 

E Vel  igitur  ac,df  politiones . contingunt  vel  non  ] Crxcus  codex  fm  igamnu 
al  a y,f£.  fed  legendum  puto  oret  tu'  «ewrrtr.-M  < u «},f 

E Ergo  reflangulum  bcg  aquale  eft  quadrato  ex  ac  J Ex  $6,  tertij  libri  element, 

G Hoc  eft  reflangulo  GCK,fiipfi  ag  ad  reflos  angulos  ducatur  ak  5rc.]  DuSanam- 
lem  * K ^ rrSmsngulositfi  a g , ens  tc&tngulum  C:O.K  i Hqqale  quadrato  ex  ac.  ergo-pc- 

* ei  angulum  ndc  reti  angulo  oc»  ell  aquale, &ob  tandem  e iujfbnt  reilatfulum  e f ii  rcfjjun, 

gula  hfi  aquale  ofiendetmr , Gratas  codex  mendofus  q!\fic  (nim  habet  Tidir  ««a*»  w 
tue  ayotn < rt  » » <ffr  ii  , To  v«m  ny  a . -m  tMapCfp.t  {)»(«  rr^n.u.r  «/>- 
Ut  Cydya  atr  i a t«  f 8 rtf  v*»'  (k  qu  rr  icgtndiihi  erit  t7KT  <«>  ufCf  Cfdie  i}«>» 
r»  « u X a*  Onl  vk»  W nyt,  nC  fi  sW  ift  «{8  vi  Ita'  f {,  RfSif  *•»  •>*•»  dyayrjriri 

t ttff  tt  «4  sS»*‘  If*.  taP*flT'i  t;:-  ur;  i: 

H Quare  E C tft  atqualis  Ck)  Cum  enim  reBangulum  bcg  fi  aquale  reti angulo  CCK  , Vt-, 
IV  lexti  • ntssdto,  Ita  iris  cit  ad  eo  . e/i  nutor  te  i pii  ck  aquilis  .er  codim  ratione  E F rfjoa-. 
j.qmoti.  Ustt:  : i.  . 


K Et  BFipfi  fl]  Gracus  codex  u'  fl  nf  t«'  fA  /rgr  » fi  e f 7»'  £a. 

L At  perpendiculares  funt  ac,  nr.  angulu  igitur  i a .t  duplus  eft  anguli  BAC,&an- 

gulus  ED  L duplus  anguli  uo  F ] C^toniam  - e cll  aqualis  ck,  C t F spfi  fl,  fuutque  ac 
df  perpendiculares  ■.erunt,  trianguli  abc  duo  lasera  ac(CB  aqualia  duobus  lateribus  ac. 
c K trianguli  a k c,  & funt  anguli  ad  e aquales , nempe  retli  bitis  igitur  B a eft  aqualis  bafi 
ak  ,& reliqui  anguli  reliquis  angulis  aquales,  angulus  igitur  bac  aqualis  ed  angulo  kac, 
& ideo  totus  angulus  ba  k duplus  anguli  bac.  eodem  modo  dcmonjlrabimns  angulum  ede 
anguli  edf  duplum  cjje  . 

Eft  igitur  vt  reflangulum  kca  ad  quadratum  ex  ca,  hoc  eft  vt  k c ad  ca,  ita 
reftanguluin  i»n  ad  quadratum  ex  tu,  hoc  eft  ita  li  ad  fd]  Erat  enim  vt  rctiangu- 
lum  bcg  ad  quadruum  ex  c a ti  t a red  angulum  bfh  ad  quadratum  ex  Fn./ed  retlangulo 
BCG  aquale  eJlreflang*?uHl  ut  K , & reff  angulo  Btn  aquale  reflangulum  LFn.  ergo  *£ 
reflangulum  kca  aiquairatumex  e n,bos  cfl  >t  kc  ad  ea,  ita  reff  angulum  i FD  adqua. 
dratumex  F '> , bqt  ell  Lt  ad  FD  . Grxcu  cvdrx  'r on»p'ut  rfl',  qui  fie  lubii  Hir  «!«  • *y 
nrpio  y « ,tfa  To'  <fbo'  «J* , £>.  r/>e\  tt'  Su'  f f ego  fis  legendum  puto  4?ir  » ie  n'  <tn 
dfj’  r.yu  nent  T«’  W y,  frihi  ut  n ny  'ofot,  iru  nt‘ <ao  ffj  k£t  *fCs  io'  f^. 

N aoijdit  fimiles  maiores  portiones  J Tonamur  fiqmdcm  anguli  t ag  e dii  mlcrfe  aqua- 

••  ' («;(3r 
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les ; & funt  acuti . quoniam,  & ipfi  iac,edf  etiam  acuti  fuit.  Greeens  codex  £ Sqr  'funt 
/infora  t pofiara,  ego  legerem  htf  a ita  a yH^tra  rydpa tu, 

trgoci.cumterentu  *G  fiiiliiis e(t  circumterenti*  diiJ  Ex  antecedente. 

Ducantur  ip(i  ag.oh  perpendiculares  a k,  dl  ] In  Graio  codice  boc  loco  eadem,  qua 
fupra  iterantur,  & ideo  nos  omittenda  tcnjmiuus  . 

Ergovtre&angulum  bcc  ad  rtdtaugulum  oci]  In  Graea  codice  pro  I lyn  mendofe 
legitur  gyu. 

Hoceil  ef  ad  PLl  Grxcus codex  » orte  £a  lege  »'  ufte  £a. 

Quoniam  & squales  funt  i«k,idl]  Gratus  codex  *,  W uS  W fi  ut  ,%tnfcdfor- 
tajjc  legendum  cru,  $ yr  ui  vm  a,  re l ini  ^ u'  w £**,«  in.  i 

Quare  ob  id,  quod  ante  traditum,  triangulum  nc  triangulo  d ef  linulc  erit  J - 

. ' , ‘ ■ , } i 

THEOREMA  OCI.  PROPOSITIO  CCXVI. 

Sint  duo  triangula,  qux  redtos  angulos  habeant  ad  pun&a  BE,&  du- 
cantur B G , E H in  squalibus  atigulis  A g b , d h e , fit  autem  vt  rc&angu- 
lum  agc  ad  quadratum  ex  gb  , itaredangulum  dhf  ad  quadratum  ct 
H E . offendendum  cft  triangulum  A b c triangulo  D E F fimile  efle . 
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De/tribantur  circa  triangula  circuli,  & ipforum  centra  fumantur  xt>  pcrfpicuc 
condat  ea  effe  ad  eafdem  partes  punitorum  gh.  nam  d fieri  poteft , fit  k quidem,  in- 
ter cc  punfia,  L Tcro inter  tiH,  producanturq;  nCjP.it  adpun&a  srir,^  a 
x ad  mb  perpendicularis  ducatur  k x , qa*  inter  g b cadet,  critquean^UlW*;  ae«  ob-  A 
tufus,  cft  autem  squalis  angulo  d 11 1,  quare  & phb  o'-tufuscrit,& acutus  dhn  per- 
pendicularis igitur  a punito  l ad  sn  duita  cadit  inter  n x . cadat,  & fit  to.eritNO  g 
aqualis  ob,  ergo  no  .quam  h i maior  elt : & s h multo  maiot , quam  h e , & re-  C 
ftanguluin  nhe,  hoc  eft  dhf  maiusquadr.it'  ex  h".  . cd  autem  vt  rcitangulum  ohp  © -•* 
ad  quadratum  ex  h n , ita  refkingulam  agc  ad  quadratum  ex  cb.  quod  cft  abfurdum.  E ■ • 
ed  enun  3 c minus , quoniam  «ominor  cd,  quam  g.b,  & rcCtangulum  mcb  minus  p 
quadracocx  c*.  non  igitur  centro' k inter  o<  cjiiftentc,  erit  L inter  bh»  dt  inter  la.tertij. 
H F ■ & ad  eafdem  partcsduciutr  perpendiculari  i«.  Itaque  quoniam  vt  rc£angu-  M«n. 
Ium  a o c , hqccfi.  pc»  adquadratfim  ex  g*  hoc  cft  vt  h,g  ad  GB,itarcAangulum  G 
Ohp  , hOC  eft  x W k ad  quadratum  ex  ii  e , hoc  eft 'nh  ad  iit  ,& fecantur  mb,  Hb  bt-  H 
fanain  inpunOis  xojerit  vt  s x ad  XG'i  ita  p<>  ad  o n . fcd  & vt  ox  od  x k»  ita  n<>  K 
ad  OL,  reOi enim funt anguli  ad  xo,  & «qualcsqui  ad  cii-  ergo  squali  vt  a X,ad  L 
xs.ila  bo  ad  o l . & funt  circa «quales angulos , quare  angulus  b k x cftalquajisan-  M 
gulo  uo.  eft  autem  & x k r.  angulus  «qualis  angulo  olii  . totus  igi tus  me  toti’  I1.B 
«qualis  erit,  & eorum  dimidia  «qualia.  ergo&  angulus  acb  «qualis  ipfi  dfb  funt- 
quereeliad  b b . fimile  igitur  cft  triangulum  abc  triangulo  dbf. 

Manifcftum autem  cft  & huius  conucrfum;  videlicet  d triangulum  abc  dmile  dt  N 
triangulo  dbf,& triangulum  gbc  triangulo  HEF,effevt  reflangulum  AGcadqua. 
dratumex  gb,  ita  reftangulum  duf  ad  quadratum  ex  hb. 


CO  M- 


k 
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Sumantur  circulorum  contra  mn  ,ducanturque  perpendiculares  mx  ,mo  ,nf»nr> 

A & mb,nd  iungantur.  squalis  igitur  eft  angulus  o mb  angulo  rnp,  etenim  aequa- 
les funt  iis, qui  m lingulis  portionibus , & fune  anguli  ad  • k ref  i:  ergo  & angulus 
B sibo  angulo  n d r e it  squalis . Ducantur  iplis  ab,cd  parallelae  fc  k t,  & m f,  v 
^ iungantur.  squalis ig  tureft  m?f  angulus  angulo  ntK.  Itaque quon:am  vt  ne  ad 
D GF,  ita  eft  hl  ad  lk,  eritvt  x g ad  gf,  ita  pl  ad  tx.  ergo  & vt  ex  ad  xf>  lv>c 
B eft  b m ad  m s , hoc  eft  fm  ad  m s . ita  t.  r ad  r k , hoc  eft  o n ad  n t , hoc  eft  k n ad 
B nt:  & funt  anguli  msf  , ntk  squales,  acut' mfs,m  k t.  angu’us  igitur  smf  eft  . 
G squalis  angulo  t n k .&  ideo  circumferentia  bp  limilis  circumferentis  dk. 

"p*  • jA  ~ ■' t*  : 3 j - # 4 ‘ 

COMMEAT  U\l  V S. 

A Aequalis  igitur  eft  angulus  omb  angulo  rnd.  etenim  squales  funt  iis,  qui  in  lingu- 
lis portionibus  ] Rameum  portiones  aeb,chd  pmiles ponantur,erunt ,&  reliqua forno* 
nes  pmiles,  & pmiles  circumferenti*  ab,cdj  itemque  earum  dimidia , in  quibus  confidunt 
anguli  o m B , R d N . anguli  igitur  omb,RND  inter fe  aquales  funt  . 

B Ducantur  iplis  ab,cd  parajlcls  fs,kt]  Secet autem  ps  rcflam  lineam  mb  inpun - 
fto  $,  & kT  ipfam  n n fecet  in  T . 

C Aequalis  igitur  eft  msf  angulus  angulo  ntk  ] Quoniam  enim  angulus  rato  eft  aqua-' 
»9.  primi.  [Ci  angulo  m O B , erit , & reliquus  ex  duobus  retiis  m bo  aqualis  reliquo  NDL.  Sed  an g«* 
lo  m b e aqu  dis  c(l  angulus  msf,  & angulo  ndl  aqualis  angulus  ntk  in  primo  cafu,  in 
fecundo  autem  angulus  msf  e(l  aqualis  angulo  mpo,&  angulus  ntk  ip(i  N D R • 

Erit  vt  ad  gf  ita  pl  ad  l K ] EflcntmVt  f c ad  c F,  ita  h l ad  lk.  quare  diuidwdo  vt 
q f ad  F e , ita  hk  ad  kl:&  antecedentium  dimidia  vt  x f ad  FG , ita  pk  ai  kl,  cowpo- 
nendoque  Vt  x g ad  G f , ita  pl  ad  L k , in  fecundo  autem  cafu  ita  dicemus  . Quoniam  i >t 
t c ad  g f , ita  h L ad  l K erit  conuertendo . diuidendoque  W xc  tfrf  gi,  ita  pl  ad  lh  , 
vt  autem  b c ad  gx  . ita  K L ai  lk.  ergo  ex  aquali  Vt  x G ad  c F , ita  p l ad  L k • 
g Erg(>  & vt  g x ad  x f , hoc  eft  vt  b m ad  m s , hoc  eft  f m ad  m s , tta  L p ad  p k • hoc 
eft  d n ad  m t , hoc  eft  k n ad  n t ] Quoniam  vt  x g ad  g f,  ita  p l ad  lk,  erit  tn  primo 
• iafu  per  eonuerfionem  rationis , in  fecundo  autem  cafu  conuertendo , diuidendoque  & rnrfus 
tonurrtend  >que , vt  c.  x ad  XV , ita  L P ad  p k , Sed  vt  c,x  ad  x F,  ita  b m ad  m s . Si  enim  m b 
XG  produci  intelligantur,quoufq\  inter  fe  coceant  in  puntto  v,  eritvt  mb  ad  w,ita  x G ad 
qy  ^vt  autem  vb  ad  bs,  ita  yg  ad  gf  . ergo  ex  aquali  vt  mb  ad  es  ,ita  xg  ad  g*,&  per 
* ' J conucr- 
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conaer, Ionem  rationic  m primo  cafu,  in  fecundo  autem  conuertenio  , diuiienioque  *t  bm  ad 
HS,  it*  c X ad  X F • & eadem  ratione  demonlirabitur , vt  » s ad  e'  r . tta  ^ p ad  pe  • Grdcuj 
autem  codex  mancus  et  & ita  rcflttucndus . irae  i A * , * p'e  rr  * TtSJiP  »*  t r wf  e r T , *i- 

*%tn  n « f wpde  9 v . . r u 

Ec  fune  anguli  m$p,ntk  xqualcs,&  acuti  mfs,nkt]  anguli  cmm  sfx,tkp  Junt  r 
reSt . quare  mfs,nkt  neceffario  acuti  erunt  • . ^ „ r n 

Angulus  igitur  smp  cft  xqualis  angulo  t n k ] Ex  ijstquadt8a  flint , ftquitur  per  fe-  v* 
ptimtm  fexti  Libri  elementorum  triangulum  MSP  triangulo  NTk  fimi  te  c ffe.  ergo  angulus 
smf  angulo  tnk  cfi  aqualis , ac  propterea  tn  primo  cafu  circumferentia  bf  fimiltteli  cir- 
cumferentia dk. in  fecundo  autem  cafu  angulus  p m b reliquus  ex  duobus  rcfysxji  aqualis  an-  j 
gulo  knd»  quare  & circumferentia  b&i  circumferentia  n hk  fimiUs  ejje  concludetur  s ' t 


THEOREMA  QG  PROPOSITIO  CCXV.  i 

tE 

Sint  duo  triangula  abc,  def,  qua:  angulos  cf  re&os  habeant,  & - 
ducantuur  ag,  dh  in  «qualibus  angulis  bag,  edh.  Sit  autem  vt  re-  A 
dangulum  bcg  ad  quadratum  ex  ac,  ita  rc&angulum  efh  ad  quadra- 
tum ex  DF.  Dico  triangulum  abc  triangulo  def  fimilc  ede . t b 


beferibantur  enim  circa  triangula  aio, Deh  circulorum  portiones  sac.edh,  C _ ’ 
quteinterfefimiles  erunt.  Vel  igitur  ac  ,d  p portiones  coni  ineunt , vel  non  contin-  C E 
eunt  primum,  ergo reftangulura quidem  icc  «quale  cft  quadrato  cx  ac,  hoc  eft  r 
re&angulo  cck,  fi  ipfi  «c  ai  reitos  angulos  ducatur  a k.  rc£LingulOm  vero  am  G 
aquale  eft  quadrato  ex  df,  hoc  eft  re&angulo  HPt.fi  ducatur  dl  ad  reftos  angu- 
losipfiDH /quare  sc  eftasqualis  ck.&sf  ipfi  fi.  At  perpendiculares funt  ac,  df.  H K 
angulus  igitur  iu  duplus  eft  anguli  bac,  & angulus  bdl  duplus  anguli  bdp.  *• 
quale  autem  funt  s a k ,'iDt  .ctcnun  b ao  angulus  squalis  cft  angulo  spH,&reftus  E 
c a a refto  h o l , quare  & anguli  ■ >c,sof  squales  erunt ; & funt  re&i  anguli  c f . > r 

limile  igitur  eft  triangulum  abc  triangulo  u b f . Non  contingant  autem  a c , d e , 


fedin  punftis  u fecent r.  eft  igitur  vt' reflangulum  kca  ad  quadratum  ex  ca*  hoc  M 
eft  vt  kc  ad  ca,  itarc&angulurn  lfd  ad  quadratum  ex  f d,  hoc  cft  ita  lf  ad  fd. 

& funt  (i  miles  maiores  portiones  iac,bdh.  ergo  circumferentia  a o fimi  lis  circum- 
ferentia dh  ,ac  propterca  angulus  b angulo  h eft  «qualis,  triangulum  rgitur  ab 
triangulo  def  fimile  erit . , . 


Ggg  » 


ALI- 


■ - 


# 


j ^ * ?*  , w>  .•  n . 

? ALITER,  Ducantur ipfis'  * c,d  bt perpendiculares  » k ,d  l . squale igitUrcft 
I.&17,  quadratum  quidem  ex  ac  reiSanguloAeKV  quadratum  vero ex  bt  rc&angulo  jij.u 
fc*1*  • ergo  vt  retftangulum  b c c ad  rc&angulum  cct,  hoc  cft  vt  b c ad  c it , ita  erit  re&an- 
^-gulum  e f h adjfcftapgulum  ifp.L,  taccft  bf  a4  »Lf  Ducantur  cu,i n ipfis  ak.ob 
jr  paralleli,  erit  vt  bm  ad  MA,i(a  fn  ad  i!d.&  funtangqliad  cr  re  jti,  squales  au- 
",  tem  ad  m jr , quoniam,  & squales  funt  b a k ,c  o L . quare  ob  id  quod  ante  traditum 

* cft,  triangulira  «ac  trianguli  par  fimile  erit  «a  «o  i a j r,  :)J<> 

• i ■ - A '•  • • “•  iudilfitipfs  iij  j ,■  ,da  ninncT-,!' 

CO  if;1;  , 

A Et  ducantur  ag,dh  in  squalibus’ angulis  bac,  tDH^HitefidittntdrkOii  fi  ha 
Vt  aquales  angulos  contine  ant , cum  b a , e n , hoc  cli  vt  anguli  bac  ,bdu  fini  aquales  , 

B Dico  triangulum  abc  triangulo  dii  fimile  effc  ] Gracuscode  x corruptuseft,&  man. 

• cus, qui  [ic  hjbet  .oti  cfnitr  Sb  it S afty  rgrpura  .legendum  autem  eft  o*7(  s‘^e(#r  ub  7,'  * £ > 

7tJXl£  7T ijutu  . 

C Defcribantur  enim  circa  triangula  abc,  dbh  circulorum  portiones  bac,  edi:] 
In  Graco  codice  delideratur  t X 8 . 

D Qus  inter fc  fiinilcs  erunt ] Ear defimione  fimiUum portionum*  angulus  enim  bag  an- 
gulo edi!  aqualis  ponitur . 

£ Vel  igitur  a c , df  politiones . contingunt  vel  non  ] Crtcus  codex  ftii  !»««>»«< 
al  *y,XJ.  fii  legendum  puto  e rei  ti  «e»Tr  :».-=*  «J  «>,f  J. 
f Ergo  reAangulum  bcg  squale  eft  quadrato  cx  ac  ] Ex  $6,  tertij  libri  elemcnt. 

G Hoc  cft  rcttangulo  cc  k , fi  ipli  ag  adre&os  angulos  ducatur  a k &c.  ] DuBanam- 

». & t»,  qUe  k K adrtBtsangulosipfi  u,  erit  reBtngulum  -t.&m  aquate  quadrato  ex  erg^fe- 

* * ’ Singulum  BCn  reti  angulo  cc  K eft  aquale  ,&ob  tandem  ctujfbm  retiangulum  ef  n mr u,.\ 

gula  H r l aquate  ofttndetur , Gratus  codex  mendofus  t'\fic  cmm  lubcl  ?7t5>»  Ur  ar*  cif* 
dat  ayd ni  td  • » fifr  « * , m’  C»  df!  » >* . {5  -mi  X f rr^irUr  ag* 

tdt  iydya  rirt  a nt  tb  -til  xun'  f A qn  rr  lege 'diti*  ent  rrfttr  <«»  apt'f  t/dde  *}«>» 
#*  «t*#  « W vn  dftu^K,  id  <ii  \W  dff  • {>  nd  tV  l £,F»£if  «•»  «V*»' 

X (irf  X«  V SS«»*  IfA.  : ■ I :;,!  ••  vrp;; 

H Quare  uctft  «qualis  Ck  f«n»r»n»  rcBangulum  tcr.fi  aquale  reti  angulo  GQX,  Vt- 
i*,  lexti.  > e ai  ta  s itatru  cit  ad  eo  . t]l  igitur  bc  ipii  cx  aqualis  . O*  eodem  ratione  bf  aqua- 

quinti.  /(<  ^ . ...  t. 

K Et  BF  ipli  fl]  Grains  codex  u ll  r*  lege  »'  Xl  i f 7n'  Ja, 

L At  perpendiculares  funt  ac,  df.  angulu  igitur  i a k duplus  eft  anguli  b Ac,&an- 

gulus  bdl  duplus  anguli  bdf]  Quonia  /i  ic  efiaqualis  ck,  C iripfi  fl,  luntque  ac 
df  perpendiculares;  erunt, trianguli  abc  duo  latera  ac,C>  aqualia  duobus  lateribus  ac. 
CK  trianguli  a kc,  ©■  funt  anguli  ad  c aquales , nempe  redibitis  igitur  ba  eft  aqualis  bafi 
AK  ,& reliqui  anguli  reliquis  augulis  aquales,  angulus  igitur  bac  aqualis  cft  angulo  kag, 
g!r  ideo  totus  angulus  bak  duplus  anguli  bac,  eodem  modo  dcmonftrabtnvis  angulum  edi 
anguli  edf  duplumefie  . 

jd  Eft  igitur  vt  reftangulum  kca  ad  quadratum  exc»,  hoc  eft  vt  kc  ad  ca,  ita 
reftangulum  i.fd  adquadratum  cx  id,  iiuceftita  li  ad  id]  Erat  enim  vt  reclatgu- 
lum  bcg  ad  quadruum  ex  c a ,itarecl  angulum  efh  ad  quadratum  ex  I n.  fed  rettangulo 
ice  dqnalc eft redanguiuth  xt  A,  & rettangkl*  4fh  aquale  rt/J angulum  lfo.  erg»  »>t 
w re  B angulum  kca  ad  quadratum  ex  c Ai  bo<  cft  ut  kc.  ad  c a , itu  reB  anguium  L F D ad  qua- 
dratum ex  i > , hoc  eft  Lt  ad  ID.  Gratii  ■ codex  ‘eorrap'ut  r/?1,  qui  fic  babn  *<if  »<  » » y 
Tf‘t  y c , ir»  ?o'  “Cbn'  it , Tft\  n'  in'  X£  ego  fit  tegendum  puto  tpr  » t!e  n'  <xn 
nfj'  uyu,  YU  X»'  Sn'  >* , ?Tt?ir  de  i r.  y mfte , ir»  T«'  <am'  A^X  *^o'f  it  Xf, 

N Btijjtfimileswaiorcs portiones!  Tonuntur fiqmdem anguii  bac  bdh  mterfeaqua- 
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ies & /ta» ac,lt'  • inonism,  Cr  '?[i  i«c,edf  cnam  acuti  funt . Grxcut codex  £ S?ir  l/uito 
lUityr*  T fLiftara.  ego  legerer»  $ UJir  entia,  ?*«'£•'*  rpj (tara.. 

trgo ci.cmntereatu  *c  fimiliselt  circumferentis  dhJEat  antecedente. 

Ducantur  ipii  «c,dh  perpendiculares  a k,  dl]  In  Grato  codice  boc  loco  eadem,  qua 
f»pra  iterantur,  & ideo  nos  omittenda  tcnjaimus  . . . 

Ergo  vt  rcftangulum  bcc  ad  rcftangulum  ocr]  In  Cneco  codice  pro  dyn  mtndofe 
legitur  iya. 

Hoccft  r t ad  fl]  Grxcuscodex  »'  -aftt  £a  l ege  a'  arte  £a.  > 

Quoniam  & aquales  funt  bak,bdl]  Gratas  codex  g •&  ai  & a.s.,%1»  fedfor- 
tafjc  legendum  crll.  jJ  ytf  ai  <m  fl  a .*,•!*,  vel  ivii  i,  ai  vm  F«*,i  im  1 

Quare  ob  id,  quod  ante  traditum,  triangulum  aec  triangulo  dif  timilcerit  J > 

THEOREMA  CCI.  PROPOSITIO  CCXVI- 

Sine,  duo  triangula,  qux  redtos  angulos  habeant  ad  pundta  b e , & du- 
cantur bg,  eh  in  xqualibas  angulis  agb , dhe , fit  autem  vt  rewaqgu- 
lum  agc  ad  quadratum  ex  GB.itAteclangulum  dhf  ad  quadratum  et 
HE.  oftendendum  cft  triangulum  abc  triangulo  DEF  fimile  efle  • 
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Delfcribantur circa  triangula  circuli,  & ipforutn  centra  ftimnntur  x*-r  pci fpicu* 
condat  cacffcadeafdcm  partes  punftorum  c h . nam  fi  fieri  potcd , fit  at 
ter  c<s  puniia,  c verointer  t>H,  producanturq;  bc.bIr  adpunfta  wh,»  a t’u,u  ° 

K ad  ei  perpendicularis  ducatur  k x , qnx  inter  c*  cadet,  critqufc  angulus  *c«  ots^ 
tufus,ed  autem  squalis  angulo  DHE,quare&  dbb  o^tufus  crit.fic  acutus  DHNpcr- 
pendicularis  igitur  a punito  l ad  btj  dufta  cadit  inter  hn.  cadat,&  fit  to.entNO  b 
«qualis  ob,  ergo  so.quam  m maior  ed:  & sh  multo  raaiot,  quamHE,  oc  re- 

ftanguluin  nhb,  hoccd  dhf  maius  quadrat-  cx  h°.  cd  autem  vt  rcftangulum  oh  f 

ad  quadratum  cx  hb,  ita  reftangulom  a ce  ad  quadratum  cx  c*.  quodefiabfurdum. 
ed  enim  & minus,  quoniam  nominpr  cd,  quam  r,.B,  & rcftangulum  ecb  minus  p 
quadrato  cx  n*.  non  igitur  centro  k inter  6<  ejeidente,  erit  l inter  n«.  fit  mter 
h f . & ad  cafdcm  partes  ducitur  perpendiculari  io.  Itaque  quoniam  vt  rcftaflgu-  • 
lum  aoc,  hoccft  si  c u ad  quadratum  cx  gi  hoccd  vt  »c  ad  q b , itarcfta  ngu  um 
P'hf  , hoc  ed  b ad  quadratum  cx  rfE,lioccd  n'h  ad  h«!  , & fecantur  m*,HB  H 
fariam  in  punftls  x ojerit  vt  b x ad  x g , ita  Hi-aJon-  fed  & vt  ox  od  iKi  Ita  ««  K 
ad  ot,  redi  enim  funt  angui  i ad  xO,  & «quales  qui  ad  gu  • ergo  mquan  vt  J Xrai  L 
x isita  H<fad  OL.dt  funt  circa  «qualis  angulos,  quare  angulus  b k x ^ 

gulo  a lo.  ed  autem  & x k o angulus  «qualis  angulo  nui . totus  igitus  b kc  toti  Uls 
«qualis  erit,  & eorum  dimidia  «qualia.  ergo&  angulus  acb  «qualis  ipfi  dfb  funt- 
qucrcftiad  R e . fimile  igitur  cd  triangulum  aec  triangulo  dbf. 

Manifedum  autem  cli& huius conucrfum,  videlicet  fi  triangulum  abc  fimile  fit  N 
triangulo  dbf, & triangulum  gbc  triangulo  h EF,edevt  rcftangulum  Accadqua. 
dratum  ex  g b , ita  rcftangulum  d u f ad  quadratum  cx  k b . 


COJW- 
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c o M m Eiir  1*  m r s. 

^ Qua;  inter  e > cadet , eritque  angulus  age  obtufus  ] jugulus  enim  »cc  f)l  acutus 

. tSr  prap  cerea  ccm  obtufus . fi  enim  caderet  inter  c M , effeut  trianguli  dito  anenti  duobus  re. 
tlis  maiores,  quod  eft  abf urium  . Jit  fi  angulus  bgc  obtujus  fit  >t  in  alta  figura , perpendi, 
cularis  k X inter  gm  cadat  necejfc  efl  . 

B Cadat,  & fit  io)  In  Graeo  codice  meudofe  legitur  i I . 

C Erit  no  aequalis  ui  ] £jr  3.  tertij  elementorum . Gruens  codex  pro  r»  habebat  ul , & 
ita  in  ifs  , qua  proxime  fubfcquuntur . 

D Hoccft  D hj  maius  quadiatoex  h b]  Ex  35.  tertij  libri  elementorum . Grucus  codex. 
ttJJi  ri  fif  /td  legendum  ttSJi  to' 

E Quod  eft  abfurdum  ] '.\am  cum  fi  t redargutum  d H r malus  quadrato  ex  «t  ,Vt  demon, 
firarumefi,  & redargutum  AQf.  quadrato  ex  gb  matus  erit  . fed  &■  minus  quod  fieri  non 
poteft. 

F Erit  l inter  dh  ] Gratus  codex  rt  sten  pir«fr  ff?  1 1.  fed  legendum  ptrafv  rfS  it. 

G Hoc  eft  suadus]  Dt  fiderantur  hac  sn  Uiuco  codice , quare  ita  rtliituendus  erit , irm 

ua  ym'  t i £ , riHi  wo'  ij*»'  r fi  1 orn  *•'  >0»  9 * , T7S3  • » 6 «r*r  f 1 . 

H Erit  vt  si  ad  x g , ita  eo  ad  oh  ] Secetur  nx  in  putido  p itavt  x P fit  aqualis  xc 

& fimttuer /icetur  eo  in  r ve  or  fit  aqualis  oh.  rrit  pg  excejfus,quo  no  excedit  gm. 
& R H excejfus,quo  eH  excedit  kn.  Huontam  igitur  Vt  mg  ad  c B , <ra  n h ad  H 1 , er»* 
conuertendo  , »f  no  ad  c M ita  E H ad  HK:d*  per  conuerfionimratior.il, >t  bg  ad  c r > irq 
i H ad  }\R : & confequentium  dimidia,  ut  Lo  ad  ox, ita  IH  ad  H o : & denique  dinidendo 
>t  B X ad  xo,  ita  EO  ad  o H . 

K Sed  & vt  g x ad  x k , ita  11  o ad  o L ] Ob  fimilitudinem  fcilicet  triangulorum  tci, 
LHO  funt  enim  anguli  redi  ad  xo,&  aquales  ai  en,  quoniam  AGB,  dhb  aquales  pone- 
bantur . ergo , dr  reliquit  reliqn  funt  aquales . 

L Et  funt  circa  atquales  angulos  J Sequitur  enim  .a  6. /exii  elementorum  triangula  nxk 
E o L fimilia  effe. 

M Ergo  & angulus  ace  aqualisipfi  ofb  ] Ex  qo. tertii  elementorum . 

L Manifeftum  autem  eft  & huius  conuerfum,  videlicet  fi  triangulum  a bc  fimile  fit 
triangulo  def]  Si  enim  triangulum  tic  fimile  fit  triangulo  def,  & triangulum  ci-e 
triangulo  H e F , erit  etiam  triangulum  a bc  triangulo  de  H fimile.  ergo  »r  ag  ad  qt,  ita 
y.fixti.  dh  ad  h E,  & Vt  cg  ai  gb  , ita  FH  ai  h B proportio  igitur  compofita  ex  proportione  ac 
ad  gb  & proportione  co  ad  gb,  qua  quidem  eft  proportio  red  anguli  ag  c ad  quadratum 
ex  ge  , eadem  erit,  que  componitur,  ex  proportione  dh  ad.  ns,  & proportione  fh  ad  h b, 
quacftrcdanguli  tstu  ad  quadratumex  na.  ergo  vt  red  angulum  agc  ad  quadratum  ex 
6 B , ua  rtdangulnm  D H F ad  quadratum  cx  u E . 


i EM. 
V. 
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A Sint  duo  triangula  abc,def,  qux  angulos  ad  xquales  habeant: 
2 non  autem  rc£tos , &:  perpendiculares  ducantur  ag:  dh:  firque  vt  re- 
dangulum  BGC  ad  quadratumex  ag,  ita  rc&angulum  EHF  ad  qua- 
dratum ex  dh:  & redarum  linearum  BC,  EF  maiores  portiones  fint 
bg,eh.  Dico  triangulum  ABq  triangulo  dbh,  & reliquum  reliquo 
fimile  cilc. 

A ‘ V.  * 1 1 1 • 


Circum- 
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Circumfcribanturcirculi,& producantur  ac,dh  adpunfta  ki.  Sumantur  autem 
mn  circulorum  centra,  atque  ab  ipfis  ad  re&as  lineas  ai.  ic,Dt,  bf  perpendicula- 
res  ducantur  m x ,mo  , sp,  n r . Ex  ijs  igitur , quae  ante difla  funt , vt  KC,adr,A,ita  ^ 

erit  tu  ad  kd.  quare  & vt  ax  ad  xo  ,ita  np  ad  p h.  lungantur  am,dn,  fed  vt  a x 

quidem  ad  x c , ita  am  ad  uh:  vt  vero  dp  ad  ph  , ita  on  ad  ut.  ergo& vt  a m ad  *><WI 
m s , ita  o s ad  xr.  Jungantur  priterea  b m,  >n.  itaque  quoniam  portio  bac  Jimilis 
eft  portioni  eof,  erit  & reliqua  bkc  reliqua:  blf  fimilis:  & ideo  anguli  in  ipfisarqua- 
les.Sc  eorum  fingulitequales  lingulis:  anguli  igitur  usio,  enr  .-tquales  funt  in  pri-  * 
mocafu , in  fecundo  autem  cafii  cx  appofitisconft.it  angulum  nuo  tcqualein  ciTcan-  ’ 
gulo  rnk  , quoniam  , & anguli , qui  in  portii  nibus  11  ac  , snt.  eft  igitur  vt  b m ad  ** 
m o » Hoc  eft  vt  a m ad  m o , ita  b v ad  ni,  hnc  eft  n m ad  ni.  eft  autem  vt  a m ad  K» 
ms  . ita  o M ad  n r . quare*ex  xqunli  vt  o m a.l  m s , 'ta  in  ad  ni.  funtque  anguli , “ 

J[ui  ad  or  refti ; acutiautcmqui  ad  st.  a:quai  gitorrft  angulus  om  s angulo  ini  ™ 
ed& angulus  bmo  angulo  rnt  eft  aequalis,  ergo  & aqualis  ims  ipfi  bn  t,  ac  pro-  a1* 
pterea  angulus  c angulo  p aqualis  . triangula  igitur  interfeomninofimilia  erunt . 

Poteft  autem  vnius  angulorum  fiue  obtuioruni,  fiuc  acutorum  prsmifla  demon- 
ftratijne,  & reliquum  ofteudi  hoc  modo . Ponatur  enim  primum  demonftratum  iam 
eflc  in  angulisobtufis  aequalibus,  vt  diflum  eft,  & oporteat  in  aqualibus  angulis  acutis  O 
,ac,iok  demonftrarc  triangula  fimilia  cffc . Rurlufquc  cirCumlcribantur  circuli, 

& pr  iduftis  ag.dk  adpunfta  k l,  iungantur  bk.xc,  e l,lf.  aequales  igitur  funt 
&angu!i  bkc.fi  f obtufi.  Et  quoniam  eft  vt  rcftangulum  Boc.hoccft  agk  ad  qua. 
dratunex  ac,  videlicet  vt  ko  ad  op.itareitangulum  r,ttp,hoceft  ohl  ad  quadra- 
tum ex  bh,  videlicet  lh  ad  hb:  erit  vt  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  ox,ita 
quadratum  ex  oh  ad  quadratum  & m.  eft  autem,  Sc  vt  roct.ingulum  nocad  quadr*>. 
tum  ex  a u , ita  reftangulum  e h f ad  quadratum  cx  n h . ergo  ex  aequali  vt  rt&angu- 
lum  ncc  ad  quadratum  ex  gk  , ita  rc&angulum  rii  t ad  quadratum  ex  tu  :&  funt 
atqualts  anguli  obtufi  r «c ,»  l t ,Sr  perpendiculares  scstH.  cx  iis  igitur,  qua:  ante 
traditi  funt’  rriangultim  quidem  8xc  fimilocll  triangulo  ni.u  . triangulum  vero ckg  P 
trianguli  riH,  quare  & triangulum  abg  triangulo  n mp  eft  fimile : & triangpium 
ac  q triangulo  DFit.crgoac  totum  triangulum  abc  fimile  eft  toti  bsf„ 
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COMME*(T*Jl{irS, 

Sint  duo  triangula  a ec  ,d  e f , quae  angulos  An  aequales  habeant,  non  autem  re- 

$OS  Orscu*  C -irx  tem  tuo  Tflyurs  T a a.  fi  y , 1 1 £ 'tffa.f  ifiorrrn.  7tie  <t  f yuumt  fi»  o'pl» 
r*  xj  Kctdtyoc  tf^Qoiaaf  m <ty,fB,  fortajfe  autem  legendum  efl  fid  epBat  Si,  x,  xdSvroi 
<w  mi  an  ,fB  . de  tfs  enim,qus  retios  angulos  habent , & fupertus  ditium  e,i , & njc.us 
paulo  poli  duetur  . 

Sitque  vc  rc&angulum  bg  c ad  quadratum  ex  ag  , &c.  ] Gntcus  codtx  Jri  t*’  ys»‘ 

t & *>  t Wc.  Sed  legendum  arbttror  ir»  t*  ett  ro'  •ure'  fi  n y . 

Kx  ijs  igitur,  qua;  ante  difta  funt  vt  kg  ad  c a .ita erit  l h ad  hd  ] E(le(l  enimvt  re - 
tiangulum  bgc,  boc  cd  reti  anguium  k c a ad  quadratum  ex  c a,  boc  c(l  k g ad  g a , ita  re* 
ti  angulum  bhf,  hoc  e/2  l u n ad  quadratum  ex  h d , hoc  e/2  d h ad  h D • 

Quare  & vt  a x ad  x g , ita  d p ad  p h ] Quoniam  enim  Vt  kg  ad  g a , ita  l h ad  h d, 
erit  per  connerCtonem  rationis  Vt  kg  ad  cxccffum , quo  Kcfuperat  ga,  hoc  eji  ad  duplum 
tpfius  g x , ita  l h ad  duplum  tpfius  nr,&  confequenttum dimidia , Vt  K g ad  g x , ita  u h 
ad  h p , dr  diutdendo  vt  k x , hoc  e/2  a x ad  x c t ita  lp  hoc  e/2  d p nd  p h . 

- Et  ideo  anguli  in  ipfis  aquales,  & coium  finguli  aequales  fingulis.  anguli  igitur 
bmo,bnr  aquales  funt  in  primo  cafu  . in  fecundo  autem  cafu , &c.  ] Cum  portio  bkc 
fimihs  fit  porttont  e i.  f • anguli  in  ipfis  aquales  funt  j Sed  angulo  quitn  portione  bkc  aqua- 
lis efi  angulus  bmo  ,Vt  proxime  cxpltcammus . angulo  autem  qui  in  portione  elf  e(l  aqua- 
lis angulus  onr.  ergo  anguli  bmo,£nr  inter  fe  funt  aquales  .atque  hoc  in  primo  cafu  nam 
in  fecundo  illud  per  fe  con'lat,p>oitnr  enim  angulus  bac  ecqualis  angulo  edf  quare  & b mo 
ipfis  e m r aqualis  erit  in  Grxco  codice  pro  $ mendofe legitur  /3^0,  &ita  in  ijs , qua  fe - 

quttntur,  ponitur  0 loco  tpfius . 

Eft  igitur  vt  r m ad  m g,  hoc  cft  vt  a m ad  m o,  ita  b n ad  n r,  hoc  efl  dn  ad  n r ] 
Quoniam  entm  angulus  b m o efl  ecqualis  angulo  b n r , angulique  ad  n n,  o R,  & icliquus  re- 
liquo aqualis  erit,  & tr  ungulum  bmo  tnangi.to  er  N fimileergo  vt  em  , hoccfi  a m ad  mo 
ita  b n , hac  efl  d n i ad  n , &■  convertendo  V(  o m ad  M a ih*  R N ad  N d . 

Suntque  anguli,  qui  ad  or  re<fli:  acuti  autem,  qui  jid  stJ  Ex  ijs  fequitttr  per  fepti - 
mafexti, elementorum  triangulum  mos  fi  mile  efje  triangulo  nrt  angulum  oms  angu- 
lo t ecqualem , 

Sed  & angulus  bmo  angulo  b ’j  r efl  aquales  ] Quod  ante  demon firatum  fuit  Gratus 
ccdex  x)  d w'  <ffj‘  p t /x  ri  yjn*  tpr  i cir  Iri»  fed  arbiitor  legendum  «aa*  k,  n ut' 

fff  fi  fio  au  VU9  or  p **■/»  m , 

Ergo  & aqualis  b m s ipfi  b n t ] lt:  primo  cafu  e»  it  totus  angulus  b m s e*  duobus  ecqua- 
libus conflans  aqualis  toti  ent.  In  fecundo  autem  cafu , erit  reliquiis  e m c reliquo  ln.t 
aqualis . 

Ac  propterea  angulus  c angulo  f aqualis  J Quoniam  enim  angulus  bms  , hoc 
efl  b m a m primo  cafu  eji  aqualis  angulo  nm  ,hoce(l  axi), erit  circumferentia  ba  fimi - 
tis  circumferentis  uv  ,&  ideo  angulus  c angulo  f squalis.  iu  fecundo  auniu  cafu^quomami 
angulus  bms  efl  angulis  angulo  bnt,  reliquus  cx  duobus  retiis  bma  reliquo  B K t>  ecquali* 
erit  -y  circumferentiaque  sa  circumferentis  kd  fimihs,  & angulus  c eh.gulo  r squalis  . i i 

Triangula  igitur  interfe  omnino  limilia  erunt  ] Tomtur  enim  angulus  h a c squalis 
angulo  edf  ergo  , & reliquus  »:  reliquo  o sqt-alis , & triangulum  a e e triangulo  dbp> 
fimile,  Sed  & Vtrique  anguli , qui  ad  ci!  rctii.  Junt  quare  & reliquus  Bag  reliquo^  pK, ' 
reltquufque  c ag  rehquo  fdh  squalis  .tria  gulum  igitur  a bg  triangulo  deh  j O"  trian- 
gulum acg  triangulo  ufh  fimi  Icent, 

Poteft  autem  vnins  angulorum  (lue  obruforum,  fiuc  acutorum  pramifia  demon* 
Aratione,  & reliquum  oflendi  ] Grscus  eodex  fumatu  fi  7»V  fu^t  Jp.- 

fiAucfr  i *};*a  qroyoyp  aptfiirnr-rnf  futuet  70'  Actwo'r  fireu  irae.  Sed  legcttuum  ari  i r,r  fu- 
»«c7«u  Xi  iy  7»f  fiiluc  yurlat  • Jff  appAnur  «T  dff  ^oytypufifiirue  rif  ftiqiuf  t«’aw- 

iroV  Znfirat  iltf. 

Et  oporteat  m aqualibus  angulis  acutis  bac,  edf  demonllrare  triangula  limilia 
e fle  ] Grscus  codex  pro  fi*? , of  £ habebat  s fi  y , < f £,<jr  mendofe , r/  arbitror . 

Quare  & triangulum  abg  triangulo  em  efl  fimile  & triangulum  acg  trangulo 
D f h } Quoniam  enim  triangulum  bgk  fimile  efl  triangulo  bhi  , ent  angulus  bko  boc  efl 
9KA  squalis  angulo  bld  ,&  ideo  circumferentia  n a fi  miles  circumferentis  bd  , angui  uf. 

1 que 
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•jiit  « c a angulo, eof  aqualis.  Rjtrfus quoniam triangulum  cgk  limilc efi triangulo  fhl,' 
angulus  cl»  aqualis  ertc  augulo  no,  circumfercntiaquc  ac  circumferentia  df  /ibm. 
i«,Cir  angulus  nc  «iig */«  dbf  .fune  amem  anguli  ad  c H relli . reliqui  igitur  au.  fX 

guli  reliquis  aquales  erunt ; & triangulum  abo  fimile  triangulo  de  H,  & triangulum  acg  * 
triangulo  dfhjO’  denique  tntum  triangulum  abc  fimile  to-i  . e f . Gratus  codex . an  i 
-«>!»«  fu  t ftymnr  mf  hi  sfiyJn  Uur.  Sed  legendum  <3>r  tpum. 


PROBOLEMA  XVI.  PROPOSITIO  CCXVIII.  LEM» 

VI. 


Redis  lineis  ab, ac  pofitionc  datis  ducere  de  parallelam  reda:  linea:  A 
politione  data:,  & facere  iplam  de  datam. 


Fadumijmfit,&  per  a ipli  db  paralle- 
la ducatur  a f . ergo  a f parallela  eft  rectas 
line*  pofitionc  dat*  atque  eft  datum  pun- 
ctum a , pofitionc  igitur  eft  a f . Ducatur 
per  e linea  ef  parallela  ipli  ab.  ergo  a f 
eft  tequalis  de.  Data  autem  eft  db.  quare 
& a f data . icd  & pofitionc . & datum  pun-, 
dum  a.  datum  igitur  & f.  Itaque  per  da- 
tum pundum  f cluda  eft  f b parallela  ipli 
a b pofitionedatae.  politione  tgitur  eft  fb. 
fcd&  politione  ac  . ergo  & pundum  b eft 
datum.  & per  ipfum  duda  eft  db  line*  politione  data:  parallela  i quare  & db  poli- 
tione datur.  r 


B 

34-prJmi. 

C 

D 

Itali  tor. 


B. 


Componetur  autem  problema  hoc  modo. 


Sint  dux  red*  linex  ab,  ac  politione  data: . data  autem  magnitudine  lit  reda  li. 
i nea  in  qua  g , cui  autem  parallclx  ducantur  fit  af,  & ponatur  af  ipli  o aequalis, 

& per  f quidem  ducatur  f b parallela  as.  per  b vero  ducatur  b d parallela  s f . Di-  • 
co iplam  db  problema  efficere. 

Quoniam  enim  de  xqualis  eft  ipli  af,  & af  atqualis  ipli  c,  videlicet  line*  da- 
ta:  erit  & de  datx  linex  o xqualis.  ergo  db  problema  efficit,  manifeftum  autem 
eft  iplam  folam  hoc  efficere  . nam  qux  propinquior  eft  ipli  a,  feraper  remotiore  eft 
minor.  * , 


COMMEUTjiUirs. 

Et  facere  iplam  db  datam  ] Hoc  efl datum  magnitudine,  vel rcBa  linea  magnitudini  A ' 

data  aqualem. 

Politione  igitur  eft  af]  Ex  18.  libri  datorum.  B 

Data  aurcin  eft  d e . quare  & a f data  ] Magnitudine  fcilicct . Gratus  codex  tuta-  C 
au  ara.  Shr  d tu.  Sed  legendum  puto,  tuta'»  t)  tiir  £ tu,  in  refolutione  enim  ponitur 
Dii  data.  * 

Datum  igitur  & f]  Ex  17.  libri  datorum.  D 

Ergo  & pundum  b eft  datum]  Ex  if.  e iufdem.  E 

I 
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THEOREMA  CCIV.  PROPOSITIO  CCXX. 

•1,  » ' J . ■ t 

Siiit  duo  triangulla  abcdef,  quae  angulos  ad  re&os  habeant,  & 
ducantur  ag,dh  in  a:quahbus  angulis  agb,  D h e , iit  autem  vt  BG  ad 
gc,  ita  eh  ad  hf  . Dico  triangulum  ABC  triangulo  def  fimile  eise; 
triangulumque  AGB  triangulo  DHE,  & triangulum  AGC  triangulo 
DHF. 

» o.~  j/ii  Ofjii  arriJvidoi  * o ; * 


itis. 


•rt 


ffapiv ' 

9 q y' 

■ 


m 


A Producatur  ac,  & fiatvt  DH,ad  hb,  ita  cg  ad  ck,&  bk,k  c lungantur.sq  - 
lis  igitur  angulus  eft  deh  angulo  ckg.  & quoniam  vt  bg  quidem  ad  Gt-.  ita  hi»  , 
hf,  vt  autem  cc  ad  gk  , ita  dh  ad  hb  . Ergo  ex  aequali  in  perturbata  analogia  v 
(.  lexti.  BG  ad  GK,  ita  DH  ad  hf  .&funt  circa  squales  angulos.  squalis  igitur  eft  angu 
B bkg  anguld  f.  oftcnfum  autem  eft  angui uin  quoque  ckg  angulo  t aequalem  enc  . 

&funt  anguli  bf  re&o  squales,  ergo  angulus  bkg  reftus  eft.  fe  rc  rl‘s 
C politione,  in  circulo  igitur  funt  puntta  ab.ck,  & obid  akc  angulus,  o 

squalis  ipfi  abc.  fed langulas  agb  pofitus  eft  squalis  angulo  n h e . triangulum 
D igitur  abg  triangulo  dbh  eftfimilc;  & eadem  rauonc. triangulum  acc  finale  eft 


ii 

u 


triangulo  dhf. 
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ALITER  ET  MELIVS.  Secentur  bc,bf  bifariam  in  pun&is  kl:& jun- 
gantur AKjDL.  Quoniam  igitur vt  bg  adcc,  ita  oh  ad  hf:  enc  . otuponendo , & E 
antecedentium  dimidia,  & per  c muerfionem  rationis,  vt  c k , hoc  • eft  vt  ak  ad  kg, 
ita  pl,  hoc  eft  d l ad  LH:&funt  anguli  quidem  ad  g u puu&a aquales  ai.guii  vc. o 
kagjLdh  vtrique  fimul  acuti  • ergo  & angulus  a kg  cft  aequa]  is  angulo  d l h , Sc  eo*  F 
rum dimidij , « idclicct  angulus  b angulo  b,  fed  & angulus  c angulo  h eft  aqualis.  G 
fimile  igitur  eft  triangulum  asg  triangulo  deh,&  eadem  ratione  triangulum  agc 
triangulo  dhf  limile  . 


0 


C O M 24  E 7^T  % I V S.  ^ k , 

Aequalis  igitur  eft  angulus  d b h angulo  c k g ] fyoniam  enim  vt  d h ad  h b , ita  c g A 
«id  RG,  atque  efl  angulus  eu  k aqualis  angulo  agi  ,boc  eft  ipfi  d h e ; ent  triangulum  cgjc  tf-fexti. 
triangulo  dhe  fimile,  & idcirco  angulus  ckg  angulo  dbh  aqualis. 

Et  funt  anguli  ff  re&o  aquales  J Efl  enim  angulus  bdf  rettus . Gracus  ccdex  £ *ri»  B 
0*  l £ Ipreu  ircu  lege  'dum  SpQS  7r« . 

Etobid  Akc  an<?ulus , hoc  cft  dbh  aequalis  ipli  abc!  Ent.  tertii  elementorum • C 
Gracus  cod.  i vt*  IffirS  vt*  *Qy  Ccd  legendum  c,i  u ut*'  X 1 5 7»  ut*  a.  (L  y% 

Et  eadem  ratione  triangulum  agc  fimile  triangulo  dht]  T^amque  angulus  akb.  D 
hoc  efl  d h f efl  aqualis  angulo  a c b , & angulus  agc  ponitur  aqualis  angulo  dhf,  ergo  & 1 1 -tertii 
reliquus  reliquo  aqualis ; & tn  mgulum  triangulo  fimile  ent . 

Erit  componendo,  & antecedentium  dimidia,  & per  conuerfionem  rationis,  vt  ck  E 
hoc  eft  vt  a k ad  k c , ita  f l , hoc  eft  d l ad  lhJ  puniam  vt  b g ad  c c , ita  e h ad 
H F , erit  componendo  vt  b c ad  c c ita  e f ad  1 h : & antecedentium  dimidiat  Vt  k c ad  c G. 
ita  lf  ad  f h,  ergo  per  conuerfionem  rationis  vt  ck  ad  kg,  boc  eft  Vt  ak  ad  rg,iM  F{. 
ad  l H , hoc  efl  d l ad  lh. 

Ergo  & angulus  akg  eft  aqualis  angulo  dlhJ  Ex  q.fexti  elementorum.  F 

Videlicet  angulus  b angulo  e]  Anguli  enim  akc,  dlk  ex  exteriores  aquales  funt  G 
duobus  interioribus  oppofitis , qui  quidem  etiam  inter fe  funt  aquales « angulus  igitur  akg 

duplus  efl  anguli  b , c2r-  fimilttcr  angulus  dlh  anguli  e efl  duplus. 

IN  SEPTIMVM,  ET  OCTAVVM  LIBRVM  CONICORVM  LEMMATA. 


THEOREMA  CCV.  PROPOSITIO  CCXXI.  LEM. 

L 


Sit  parallelogrammum  re&angulum  A c,  & ducatur  EF  A . Dico  re&an-  a B 
guium  E A f re&angulo  EDC,  & triangulo  cbf  aequale  elle. 


Quoniam  enim  quadratum  ex  ff  aquale  eft 
quadratis  ex  bc,  <:f.  & quadrata, & ba,  Ffunt 
aqualia  quadratis  ex  ed,  da,  hoc  eft  quadra- 
tis cx  bd  , cb,&  quadratis,  cx  b,  e f,  hoc  eft 
cx  cd,  ff.  fed  quadraris  cx  ba,at  aqualia 
funt  rc&angula  b a p,  e 1 a vna  cum  quadratis 
cx  bf,p  a , quorum  re&angulum  efa  vna  cum 
quadrato  cx  f a cft  aquale  re&angulo  b a f ; 
quadratis  autem  cx  ed,d  e eadem  ratione  aqua 
le  eft  quod  bis  a d c continetur  vna  cum  qua- 


drato 


C 

D 

E 

F 
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tlrato  ex  cb,  &fimiliter  quadratis  ex  cb,bf  aquale  ell  contentum  bis  cbf  vliacutn 
quadi  ato  ex  cf:  erit  quod  bis  continetur  baf  \ na  cum  quadrato  ex  pf  aquale  ci, 
quod  bis  a dg  continetur  vna  cum  quadrato  ex  cp  ,&  ci  quod  bis  contii.etur  c nr  vna 
cum  quadrato  ex  cf.  at  quadrato  ex  e f aequalia  funt  quadrata  ex  eg,cf,  vtditfum 
cir  • reliquum  igitur,  videlicet  quod  bis  c6ntinetur  eaf  aequale  eftei,  quod  biscon* 
tinctur  bdc,&  ei , quod  bis  cbf  continetur.  & ideo  re&angulum  eaf  re&angulo 
s d c , & rettangulo  c b f eft  aequale , quod  dcmonftrare oportebat . 


mi 


COMMZTtT^UlVS. 


A 

B 


Et  dutatur  bfa  } Gratus  cbdex  $ htyflu  ego  legendum  puto  i£*. 

Dicore&angulum  eaf  re£angu  o bi-c  & .ctfangulo  cti  aquale  efle]  Gratus 
codex  tu  7.  W •*<  far  Sb  rurt  fcd legendum  c{l  riu  <**' 

Xj  TrJ  •>  l. 

Et  quadrata  e b a,ap  funt  aequalia  quadratis  ex  ed,  da,  &c.  ] Ex  47.  primi  ele* 
tnentorum  Grarus  codex  mr  im'  £ n'  «fcr  T15 Y&ydva..  Sed  ridetur  lege»dun.  x)  - rd  &d' 

V Irt tu /eluenti lemmate,  fr  M * t«  «V#’  #/•  « « , « r t. 9«*»'« 

ifTtlf  d To'  Jff»S‘tS'U., 

D Hoc  eft  quadratis  ex  e d , c b ] Gr*r»r  rode*  ro7r  «W  • X > . Sed  ex  us , qu a 

fequuntur  lego  dum  arbitror  «W  «*/*i 

Sed  quadratis  ex  e a,  a f aqualia  funt  rt&angula  e a f,'bfa  vna  cum  quadratis  ex 
bf  , F a J Efl  enim  ex  4. fecundi  elementorum, quadratum  ex  b a aquale  quadratis  ex  b f , f a 
& et,  quod  bis  bfa  continetur.  Sedet,  quod  femtl  bfa  continetur  Vna  cum  quadrato  ex 
*a  aquale  e{l  re  EI angulum  eaf  e*  tertia  eiufdem.  Hac  autem  omnia  nos  addidimus  rfque 
ad  eum  locum . Reliquum  igitur,  &c.  nam  in  Grato  codue  multa  in  eandem  fententiam  defl- 
deren  ridebantur  • 

F Quorum  reciangulutn  £p'a  vna  cura  quadrato  ex  fa  eft  aquale  reftangulo  f af] 
Expertia  fecundi  libri  elementorum . erit  igitur  quadratis  ex  ea,  af  aquale,  quod  ois  baP 
continetur  Vna  cum  quadrato  ex  bb. 


LEM. 

II. 


THEOREMA  CCVI.  PROPOSITIO  CCXXII. 

Sit  parallelogrammum  rc&angulum  ac,  & ducatur  eaf  . Dico  rc- 
(Stanguium  edc  vna  cum  rc&angulo  cbf  aequale  efle  re&anguio  eaf. 


A Quoniam  enim  quadratum  ex  bf  aquale  efl  qua- 
. B dratisex  ec,cf,&  funt  quadrata  ex  b a,af  aqualia 
47. primi,  quadratis  ex  bd,  dc,  cb,  b i ;crit  & quod  bis  ba  fco/i- 
C tinetur  aquale  ei,  quod  bis  continetur  bdc>  & ei, 
quod  bis  continetur  c b f.  rc&anguluin  igitur  e \ F re- 
ftangulo  edc  vna  cum  re&angulo  cbf  eft  aquale. 


£ a ; 


COMMEAT  A V S 


A Aequale  efle  rettangulo  baf]  In  Craco  codice  metidofe  legebatur  • X £. 

B Et  funt  quadrata  ex  b a , a f aqualia  quadratis  cxed,dc,cb,bf]  Efl  enim  quadra - 
tum  ex  ba  aquale  quadratis  ex  bd  » d a ,hoc  efl  quadratis  ex  eD,ce,  & quadratum  ex  ab 
aquale  quadratis  ex  a b , fi  f , hoc  tfl  d c , b f Gracus  codtx  t X X y habebat  t X , «T  £ . 

.C  Erit  & quod  bis  baf  continetur  aquale  ei  ,qui  d bis  continetur  bdc,&  ei , quod 
47fttMi*  bis  continetur  CBF]  Quadratum  namque  ex  ef  aquale  efl  quadratis  c?  bc,cf.  Sed  qua 
4’  c * drato  ex  bc  aqualtalunt  quadrata  ex  e d,  D c rna  cum  eo , quod  bis  continetur  b d c ,&  qua 
dratoex  CF  pariter  aqualia  fustquUratacx  cb,bf  rnacum  eo,  quod  bis  cbf  continetur 
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Hurfus  quadratum  cx  bf  a quale  e(l  quadrato  cx  ba,af  ,&ei , quod  bis  continetur  baf.' 
quadruis  autem  ex  di,aF  fune  aqualia  quai ■ ataex  ri),dc,cb,»f.  Quadrata  igitur  ex 
EDjDCjCB.tF  nna  cum  eo , quod  bis  continetur  edc,  & eo,  quod  bis  c b i'  continetur  a- 
quahafunt  quadratis  ex  ed.dc.cb,  bf,C V- ei,  quod  bis  baf  continetur, quare  ablatis  com-  47.primi 
munibus  quadrans , erit  reliquum , quod  bis  continetur  baf  aquale  et , quod  bis  continetur 
bdc  & ei  quod  bis  cbf  continetur. 


THEOREMA  CCVI.I.  PROPOSITIO  CCXXIII.  L 

II 

Sic  refla  linea  AB  maior  quam  CD,  fitque  rcflangulum  aeb  xquale  A 
rcflangulo  cfd,  & ae,  cf  fine  maiores  earum  portiones  . Dico  ae, 
quam  c f maiorem  efle. 


Seccntur  tot*  line*  «b,cd  bifariam  in  punnflis  c h . maior  igitur  eft  c b , quam  B 
Bt>,&  ideo  quadratum  ex  c*  quadrato  ex  11  d cft  maius,  fcd  reflangulum  aeb  *-  C 
quale  cft  rcflangulo  cfd,  ergo  & quadratum  cies  maius  cft  quadrato  hf,  & D 
refla  linea  gb  quam  hf  maioi . cft  autem  & ac  maior,  quam  ch.  tota  igitur  as, 
quam  tota  cf  maior  erit. 


COMME^TJlUirS. 

Sitque  rcflangulum  a i b *quale  rcflangulo  cfd]  Cracus  codex  i,  inr  n \a«'  aifi  A 
y»ri>  tiT  \nu'  fei  legendum  puto  d/  irer  rn'  urf  a t fi  itX  utro'  y £t. 

Maior  igitur  cft  gb,  quam  iid]  Extq.dr  t f . quinti  elementorum  ,G>  acus  codex  ftn-  B 
(«I  dpu  Sbr  U ilritfi,  fed legendum  rue  tl.  . 

Et  ideoquad.atuinex  -;b  quadratoex  un  eft  maiusl  Cracus  c det  «et  £ xqc^ers'  C 
u B T*  «T»  lege  det  n'  «t»'  »£  urimur  T»  Jro'  tB  tb  tfayuru. 

Bigo  & quadratum  ex  gb  maius  quadratoex  fhJ  Eat  enim  quadratum  cx  gb  maius  D 
quadratoex  hd.  fcd  quadratum  cx  os  aquale  e/l  reR  angulo  aeb  Vna  cum  quadrato  ex  gb, 
de  quadratum  ex  no  aquale  eflrcd angulo  c F D Vna  cum  quadratoex  hf.  ergo  rellangu- 
lum  A tB  >na  cum  quadrato  ex  Ga  maius  efi  reti angulo  cfd  Vna  cum  quadrato  ex  HF.  re- 
G angulum  autem  a bk  ponitur  aquale rcH angulo  cfd  quadratum  igitur  ex  ab  quadrato 
ex  1 d eji  maius . ' 


THEOREMA  CCVIII.  PROPOSITIO  CCXXIV. 

Sit  reflangulum  aeb  xquale  reflangulo  cfd  xqualibus  cxillentibus 
A B , c D . Dico  maiores  portiones  a e , c F intcrlc  xquales  efle . 


LEM. 

IV. 

A 


Secentur  enim  ab,  cd  bifariam  in  punflis  gh.  erit  gb  xquales  hd.  quare,  & B 
quadratum  cx  gb  quadrato  cx  hd  eft  xquale.  fed  & rcflangulum  ai  b eft  xqua- 

lerc- 


4,o  PAPPI  MATH.  COLL. 

£)  lereftangulo  cfd.  quadratum  igitur  ex  ge  squale  cft  quadrato  ex  HF,ac prcptc- 
rea  refla  linea  ge  ipfi  he  squalis;  cft  autem  & ag  squalis  eu . ergo  tpta  as  toti 
ci  squalis  erit  * 

C 0 M M Z7i  T ^ Y S- 

A'  Dico  maiores  portiones  ai,cf  inter  fe  squales  cfle]  Cretus  toti,  i 1*7/7«  finfara 
Tp>>«  r»  t«  at.>£«t  to'  Il5«  . ftd  91  fkto  Itgcndum  cll  /717«  («•'{««  v«fi«7«  7d  •), 
7 £ ««tWMoif  Shf  'lt(L  . 

B Seccturcnim  AB.cn  bifariam  in  punflis  cii)  Gr<u«5  rodes  7j/»>*7«  ytf-ruufi,yl 
»•*  »#.  .'fd  legendum  erit  yif  a fi , ay , drc. 

C £,rit  ob  squalis  II D ] Hac  omnia  Vidue  ad  finem  nos  addidimus,  auidinCixco  ecdice 
multa  in  eandrm  lentent  tam  di  fidi  rari  Videbantur  . Ut  ifU  5}it  t t fi  7“  6 t . uti  *)  n'  asn' 
t fi  Usr  7 J «to*  6 <f  ti  tfuyuru.  ©2i  ll  iy  to'  uti  ut  fi  Utr  mS  uwi'  y £ t «d  to  «to  »1 
/Air  tJ  <tn'  6£  Ut  Jpu  Scit  »"  »1  T»  6£  S?I  /1  «u1  i ut  ten  7»  > 5 . cV»  afO.  n ut  0 An 
<ri  y { icit  !« 

D Quadratum  igitur  ex  ge  squale  cft  quadrato  ex  n r ] EflcnimreBangulum  ab  * una 
eum  quidrato  ex  c B aquale  quadrato  ex  ct,  & reS  angulum  ce  n ena  cum  quadrato  ex 
HF  fimiltter  aquale  quadrato  ex  Hi>.  demptu  igitur  aqualibus  rcSanguhs  abb.cfd,  reli- 
qua mterfe  aqualia  crtiut  * 


LEM.  THEOREMA  CCIX.  PROPOSITIO  CCXXV. 

V • 

Sit  ab  quidem  maior,  quam  cd.be  vero  minor,  quam  df,  maio- 
ri exiftente  a b , quam  b e : & c D maiori , quam  D F . Dico  exccflum  ip- 
larura  a b , b e exccflu  b d , d f maiorem  efle . 

A B ■ 


C D P 

■ ■ * I ■ — ■ 

A Quoniam  enim  **  maior  eft,  quam  cd,  erit  ipfarum  ab,*b  cxccffusmaiorexceP 
ceffu  cd,bb.  fedcxccffus  cd,bb  maior  cft  cxceffu  cd.de,  quod  eb  minor  Et,  quam 
Df  . exceffufc  igitur  ipfarum  ab,be  exccflu  cd,df  multo  maior  erit. 


COMMEHTudl{lYS- 


Quoniam  enim  ab  maior  eft,  quam  cd,  erit  ipfarum  ab,  bb  exceffus  maior  ex- 
(Tu  cd,i  1 ] Gratus  codex  i«i'  yf  </«£«  ic)  ane  fY  y t iB  . Sed  flrtaffi  le- 

idumrnt,  wii  yq  p«£«>t  Scitu'  a fi  rie  yl,  f« *{*"  «f*  * W neJVyt 


ceffu 

fchdu 

• f <Sft^t 


LEM. 

▼I. 


theorema  ecx.  propositio,  ccxxvi. 


Sit  AB  zqualis  BC,  & DE  aequalis  ef.  Dico  re&angulum  contcnmm 
ac,  df  quadruplum  cfle  rc&anguli , quod  ab, de  continetur. 


Quoniam 


I 
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Quoniam  enim  ca  dupla  eft  ipfius  ab,  fumpta  de  communi  altitudine.,  erit  re- 
ft angulum  cx  c a , d b duplum  reftanguli  cx  ab,  de.  Rurfus  quoniam  e d dupla  eft 
dk  ,ium,  ta  communi  altitudine  ac  rc&angulura  ex  ac.dp  duplum  erit  rcflanguli 
ex  ac,ub.  fcd  redi  angulum  ex  ac  , d e duplum  cll  rc&anguliex  ab, de»  rcflangu-  A 
Ium  igitur  cx  ac,dp  re&angulicx  ab,  de  quadruplum  erit.  B 

coMME^rduin. 

SedrrAangulumex  ac, de  duplum  eft  reAanguli  ex  as,di]  Gruens  codex  «aa»’  A 
f,'  vk'  a y , t £ ri  6m'  *y , X * fcd  tegendum  puto  Jnio'  ri  W * > tt  ri  -imo' 

Rv.  A .ngulum  igitur  cx  ac,df  reftangulicx  ab, de  quadruplum -rit  j Hmm*1  B 
dtd  mus  pt'f picuii  iris  cnutTo , quo  f>rta(Je  in  Geoco  codice  dtfiderontur , Vt  ita  legendumfit  t 
t «'«V*  'sn  * > , i ? notowkdeue  tj«  ri  \ai  *t,t < . 


THEOREMA  CCXI.  PROPOSITIO  CCXXVII. 


Sit  vt  A B ad  bc  , ita  de  ad  EF  t vt  autem  AB  ad  BG,  ita  D E ad  eh. 
Dico  vt  rechngulum  abg  ad  rc&angulum  agc,  ita  cfle  rc&angulum  A 
deh  ad  dhf  rechngulum . 


LEM. 

VII. 


G 

_1— 


O A 
— I- 


!\* 


2-.-  EKlt  CCp  *»;  A 

'i  e‘iA  aup 


E 

— I— 


"»  a 


Quoniam  enim  vt  ab  ad  bg,  ita  na  ad  bh,  erit  perconucrfionem  titionis  «bA^ 
ad  a g,  ita  en  ad  dk.  ergo  vt  quad  atum  ex  ea  adquad  atum  ex  ag,  ita  quadra-  ,t.(cx«i. 
tum  ex  an  ad  quadratum  ex  dii.  fed  & vt  quadratum  cx  ab  ad  reAangulum  abg.,  B. 
ita  quadratum  ex  pe  ad  dsh  rcclangulum . vt  igitur  quadratum  cx  a g ad  reflangtf-  C 
lum  i b g ^ ita  quadratum  ex  dh  adrcAangulum  ne  h . quoniam  autem  vt  ab  ad  bc, 
ita  ponitur  na  ad  efu  eriteonue  tendo , componendoque  vt  ca  ad  ab  , ita  to  ad 
de.  S:d  vt  ba  ad  ag,  ita  elt  ed  ad  n u , ex  squali  igitur  vt  c a ad  ag,  ita  fd  ad 
dh  ergo  vt  cn  ad  g a . ita  f ii  ad  h d . ac  propterca  t rc&angulum  c g a ad  quadra-  D E 
tum  ex  ga  ita  rcflangulum  fhd  ad  quidratum  ex  h . vt  autem  quadratum  ex^ 

Ar  ad  rcA.ingulum  a g,  ita  quadratum  cx  dh  ad  reftangulum  deh.  ergo  vt  re  r 
Aangulum  abg  adrcAangulum  Aoc.ita  dbh  rcAanguluinadrcAanguluraoHF. 


coMMEurdu/n. 


.vi  a 


; adrcAangulum  a g c , ita  efle  reAangulum  DBiradDHF  \ 

Sti  yiiiTaj  Jt  ri  v»»‘  iV  • • i rfit  T»'  "tm  ift  o t f ^ ifv* 


Dicovt  reAangulum  abg  i 
reAitigulmn  ] Cretus  cod'T  ,V/  ■ 
ri-imi  iff  a/3  n •writ  rt'  \m'  JS  f . Sed  >r  puto  legendum  erit , In  ytttrm  it  rt 

iff  o fi  o 


4J»  PAPPI  MATH.  COLL. 

W *)8»  ro'  ty  *ny,  iro  to’  -car»'  #/^10  V r o'  vat'  f 9 £.  Qftod  CX  ijs , 
frquuntur  mim felio  apparet . 

£ Sed  & vt  quadratum  ex  ab  ad  redangulum  abo,  ita  quadratum  ex  de  ad  obii 
redangulum  J E(i  enim  quadratum  ex  ab  ad  a bg  rettangulum , w a t .?</  e g ex  prima 
fexti  elementorum  : & quadratum , Mdb^dik  rettangulum  , Ut  vr.  ad  H.  Cracus 
codex  . Aj  fi?<  to'  ire*  ^»oV  to*  ire'  a 0 n fiu  <ro  io'  i «spoV  •re'  Sto'  ^*0.  ycd 

. legendum  eft  . «tM«  ®r  to  io  */3  <3poV  to*  vot’  a.  fi  n , iro  to1  ire'/4»  irpot  to’  vot ' f »9. 

C Vt  igitur  quadratum  ex  a o ad  rcdangulum  a b c , ita  quadratum  ex  d h ad  redan- 
gulum  dbh]  Qjtoniam  enimvt  quadratupi  ex  i a ad  quadratum  cx  ag,  na  quadratum  ex 
ed  ad  quadratum  ex  dr,  conuertendovt  quadratum  ex  ga  ad  quadratum  ex  ab  , ita  erit 
quadratum  cx  h d ad  quadratum  ex  d b . Sed  Vt  quadratum  ex  ab  ad  rettangulum  a b g,  ita 
quadratum  ex  de  ad  dbh  re  EI  angulum  ergo  ex  aquali  Vt  quadratum  cx  ac  ad  reti  angulum 
abg,  ita  quadratum  ex  dh  ad  deb  rctlangulum,  Cracus  codex  iro  r d in  i 9 '«pcV  r»' 
xzn'  lege  <spJe  ro'  \an'  i t 9 . 

® Ergovt  c g ad  g a , ita  fh  ad  hd]  Diuidendofcilieet • 

£ Acpropterea  vt  redangulum  ega  ad  quadratum  ex  ga,  ita  redangulum  fhd  ad 
quadratum  cx  hd]  Ex  prima  fexti  elementorum . Cracus  codex  iy  dt  to'  ■vjare'  <uptt  to* 
^ Tfot  to’  ire' . i tel  igitur  legendum  ed  y de  nd  vare*  erpdt  iro  to’  xan  «pe V 

to  ire  , V l quod  Plagis  placet  y ut  to  ire’  yna  mpo'e  ro * io'  *<t  »t«  to'  von*  £0  X «per 
ro’  %»'  flj'. 

F Ergo  vt  redangulum  a b c ad  rcdangulum  a g c , ita  dbh  rcdangulum  ad  redan- 
gulum  diif  ] Ex  antcditlis  f, 'equit  ut  cx  aquali  Vt  rctlangulum  ag  c ad  reti  angulum  abg 
ita  reti  angulum  dht  ad  rctlangulum  dbh.  quare  conuer tendo  Vt  reti  angulum  abg  ad  re» 

J i ti angulum  a g c , ita  rctlangulum  oeh  ad  rctlangulum  dhf.  Cracus  codex  iro  ro'  voro' 
^»0  ‘aper  ro  vto  Sed  videtur  legendum  •®t'c  t to’  doro  $9%.  quam  quam  ijfdem  pofi- 

tis  fcquatur , Vt  rettangulum  ab  g ad  rettangulum  abc,  ttaefjc  deh  rctlangulum  ad  re» 
tf  angulum  dbf,c^  vr  rettangulum  agb  ad  rati  angulum  abc,  ita  reti  angulum  dhe  ad 
dbf  rctlangulum , qua  quidem  omnia  ex  bis  perfacile,  &•  nullo  negotio  demonflrabuntur  • 

LEM,  THEOREMA  CCXII.  PROPOSITIO  CCXXVIII. 

VIII. 

A Sint  quadrata  cx  AB,  bc  data,  datus  eorum  cxcefliis.  Dicovtram» 
que  ipfarum  ab,  bc  datam  cflc.~  — - 

A D B C 

1- 1 

£ C Ponatur  ipfi  c b aqualis  r d , datum  igitur  cfl  & rcdangulum  c a d . quare  & quod 

D bis  cad  confinetiir eft  datum;  eft  enim  rcdanguJutu  cad  quadratorum  cx  ab,bc 
E F exceflus.  ergo  datum  eft  vtrurr.q;  quadratorum  cx  c a,ad:  &ob  id  quadratum  vtriuf- 
G H que  ca,  ad  datum  erit.  Sed  ba  ipfius  ca,ad  dimidia  eft  data  igitur  eft  b a.  quare 
& « bc  eft  data. 


C07HME7^T^tI{IVS, 

Irf»  I *}  , / ” ^ « ; ftvi , , « ! * 

A Sint  quadrata  cx  AB,BC  daia]  Intellige  Vtrdquc  quadrata  fimulfumpta  data  eflej-pidcli- 
cet  compofitum  ex  ipfis , nam  fi  ea  feoefum  data  fim,frufira  illud)  quod  datam  efirt,quareretur. 
B Datum  igitur  eft  & rcdangulum  cad]  Cracus  codex,  foQlr  ori  «2><t  ig»  jy  rd  * Uro' 
yai  Itge  Xofltr  apa  j y ro  vvo  Of  yt ii . 

C Quare  & quod  bis  cad  continetur  eft  datum  ] Ex  i.  libri  datorum . 

D Eft  enim  rcdangulum  cad  quadratorum  ex  a b,bc  cxceifus]  Ex  6.  fecundi  elemen- 
torum . T^amcum  cd  bifariam fecetur m b & ipfi  adijeiatur  da,  erit  rctlangulum  cad 
Vna  cum  quadrato  dimidia  •pidelicet  B c aquale  quadrato  ex  ab. 

£ Ergo  datum  eft  vtrumque  quadratorum  ex  c a , a d ] Ex  z.  datorum , funt  enim  qua- 
drata ex  ca,ad  dupla  quadratorum  ex  ab,bc  qua  data  funt  per  iq.  fecundi  elementorum, 
F . Et  gb  id  quadratum  vtiiufquc  c a,  ad  datum  erit  ] Videlicet  quadratum  ipfarum  ca 

a d ad 
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ad  ac  (i  vna  linea  effient . Q*pmatn  enim  quadrat  a ex  ca,ad  data  fune , & datum  ejl , quod  l 
bis  c ad  continetur  y vT  quadratum  retia  linea,  qua  ex  ipfis  ca,ao  confiat  datum  erit  ex  q, 
fecundi  elementorum , &•  obii  datum  eius  lacus  nempe  retta  linea  ex  ca,aij. 

Sed  b a iptfitis  c a , a D dimidia  cft  J Gracus  codex  usi  Sbr  aurSe  ufiimtc  «fi/#  •1  &*fe-  G 
ge  «u  h>hr  duxit  'uha  » fi  a . 

Daca  igitur  eft  11  a J Ex  z^libri datorum. 

Quare&  bc  eftdacaj  Tfamcum  data  fit ab,& cius  quadratum  dabitur,  fune  autem  R 
Vtraque  quadrata  ex  a b , b c data ; ergo  & quadratum , ex  a c , & ipfa  ti  c detur  ncccffe  ejt 
feddr  aliter  idem  dcmoaflrare  poffumus  hoc  modo . 

Tonatur  ip(i  c b aqualis  b d . Datum  igitur  eji  rctlmgulum  c a d , efi  enim  ditiorum  qua- 
dratorum exceffus , ergo  rettangu  lum  cad  Vna  cum  quadrato  ex  bc  cli  aquale  duobus  qua, 
dratisex  ab.bc  dempto  ab  ipfis  quadrato  ex  bc  addatur  vtrifque  quadratum  ex  bc.  ervo 
reflangulum  cad  Vna  cum  duobus  quadratis  ex  bc  efl  aquale  quadratis  ex  ab,bc.  Itanfi 
dc  quadratis  ex  a p.  , b c dematur  rett  angulum  cad,  erit  quod  relui  quitur  datum,  cum  Vir  • 
que  data  pne,  atque  erit  aquale  duobus  quadratis  ex  bc.  quare  & duo  quadrata  ex 
data,&  Vnum  ipforum . retta  igitur  linea  bc,  (5*  idcirco  ipfa  ab  data  erit. 


i 

* 
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1 

I/E  M. 

IX. 


Sit  ab  aqualis  bc,  & de  aqualis  ef,  fitque  vt  cb  ad  bg,  ita  fe  ad  A B 
eh.  Dico  vt  rcdangulum  agb  ad  rc&angulum  bcg,  ita  efle  redhn- 
gulum  dhe  ad  rcclangulum  kfh. 


r a • Hf.  a i 

. ..  t . . . 

t 

» -t  » % l 

- W vrt  i * -T>  \ ■ 
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B 
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C 
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F 
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B 
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G 
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B 
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H 
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a \ rntciR-roism  an  jR>i 
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tttM  nvy 
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Quoniam  enim  vt  cb  ad  b a, ita  fb  ad  En,  vt  autem  CBad  no,ita  FEadaHjcrit** 
«vt  quadratum  ex  ag  adreftangulum  agb  , ita  quadratum  ex  dh.  ad  re&aneulom 
dhb.  fcd  vt  quadratum  ex  ac,  ad  quadratum  cx  bc,  ita  quadratum  exDnad  qua- 
dratum ex  ef:&  vt  quadratum  cx  bo  rcftangulum  bcg,  ita  quadratum  ex  be  ad 
reftangu  um  bfh.  ex  aquali. g.tur  vt  rcttangulum  agb  ad  re^angumm  neq-,  ita 
re&angulura  d h a ad  bfh  rctf  anguium . 5 v 


C 


«nwi» 

t~  C 
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■n ,t 


jrtJ  «?  •:£ 


Sit  a b asqualis  b c ] Gractis  codex  erw  Rn  «f  , «./?  t i»  > <T  le^c  xi  yE. 

Ita  fb  ad  eh  J Gracus  codex  irut  >;  6 1 /^e  *TCi(  t$m 

Quoniam  enim  vt  c t ad  b \ *lita  rj  ad  b dJ  Ego  potius  tcgtndum  cenfeo . Quoniam 
• pt  A * ; EC » ua  D ® ad  EF  i & ita  in  Grxco  codice  corn vendi  m. 

CX  ^ —^Vi?un  AGB’  ita  quadratum  cx  DH  ad  rc- 
fiangulum  D h t ] -n uontarn  enim  Vt  ab  ad  b c , ita  d n ad  r,  r , & v;  c b ad  b g , ita  f i* 

ad  zh erit  ex  aquali  vt  a p,  ad  b g , ita  d-b  ad  EU:&  componendo  Vt  ac  ad  cb  , ita  D II 

AG  4</  Gr‘  \*U  ‘luaciraJu?*  cx  A G re tt angulum  acP,  vt  autem  vu  ad 

H b , ita  quadratum  cx  DH  ^dhc  rcttangulum.  cfgo  & vt  quadratum  ex  kc  adrettangu - 
/»w  agb,  ita  quadratum  ex  t>  H ad  rcttangulum  dhe. 

pvSpC,diVt«rq7dratU,neX  A®  ^ ad  quadratum  ex  bc,  rta  quadratum  cx  dh  ad  quadratum 

AV  GE»,tJDH^  HBiC^VCcB^BC,  irtf  HH  dtf.  <7^ 

’ ' / AG  ,iC  » ,M  ,)H  ai  BF»  & ^deo  vt  quadratum  ex  ag  ad  quadratum 

ex  bc  , iftf  quadratum  ex  dh  ad  quadratum  ex  ef. 

Iii 


A 

B 

C i 
D 


.fexei, 
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P Et  vt  quadratum  ex  bc  ad  reftangulum  e c c , ita  quadratum  ex  e f ad  reOargir 
lur.ij.  (um  E F H ] T^amq,  »t  CB  ad  bg,  ttatrat  r E ad  BH.  q uarc  cotmetttnio,  W G t ad  tc,ita 
H E ad  e f > diuidcndoque,  & rurfus  convertendo,  Vt  E c ad  c C , ita  E F ad  m . ergt  >i  qua- 
draturi f.r  »c  adrccl  angulum  tc  g , Ita  quadratum  r.r  ef  «d  bfh  redangulum , 

£EM.  THEOREMA  CCXIV.  PROPOSITIO  CCXXX. 

X. 

A Sit  A B xqualis  B c,  & B D minor , quam  B H . Dico  redangulum  a p b 
ad  redangulum  bcd  minorem  habere  proportionem , quam  redangu- 
lum  ceb  ad  redangulum  bae. 

AB  B D C 

■ , -■  -1 J . - - .1  . - 

B Quoniam  enim  ab  cft  xqualis  bc,&  b ominor,  quam  bb;  erit  co  maior,  quam 

C ab.  ergo  & ce  maior,  quam  ad.  rcftangulum  igitur  adb  minus  eft  'ref  a.  gi  lo 

I*  ceb:  & reflangulum  bcd  rc&anguJo  ba  f maius,  quare  redangulum  aip  ad  u- 

£ dangulum  bcd  minorem  proportionem  habet,  quam  rcdaugulum  ceb  ad  redau- 
gulum  c ab. 

'|  _ ; . j I 1 !'*>■.  i F ' 

C0MME7{T^tH.irS. 

A Sit  ab  xqualis  rc,&  bd  minor, quam  bb.  Dico  redangulum  atb  adre^-neu- 
lum  bcd  minorem  habere  proportionem,  qiam  redangulum  ceb  ad  rc&ang  i • rn 
B A E J Gracns  codex  mancus  ell , qui  fic  babet.  ir»  'm  » p)r  a fi  »«  ty,  •*««•»,  ti  » 0y 
t»'r  eff  tyt  tKaertra  A lytr  «£«  in lf  to'  vn'  fff  yc0  septe  rr'  vsf'  •ffl'  d a i reflilUcii d t 
aurem  ent  m hunc  mod  im  icu 'm  dpciragru  0 y , itaerat  il  u 0 t ice  Btiaiaisim' 
V.  0?  al  0 trpte  Tt  vbf'  »V  0 y t iKaceer  *.e'ycr  iertp  rt'  <mt  dft  y i 0 wpte  7i'  sin'  dff 

tat. 

B Erit  c d maior,  quam  a b . ergo  & c b maior , quam  ad]  T^am  tumfint  aquales  a b 
bc,  litque  bd  minor  quam  E E , erit  reliqua  dc  maior  quam  reliqua  a e . quare  addita  ntrif- 
que  communi  id,  fiet  ce  maior , quam  »B.'“ 

C Redangulum  igitur  a d b minus  eft  rcdangulo  c b b ] Eft  enim  ad  minor,  quam  c b» 
tjr  D B minor  , quam  bi. 

D Et  redangulum  bcd  rcdangulo  bab  maius]  7^am  co  e/l  aqualis  ba,<3t  cd  motor, 
quam  ab.  . 

B Quare redangulum  adb  ad  redangulum  bcd  minorem proportionm haHet  quam 
redangulum  cbb  ad  redangulum  baf.]  4- «7 augulum  enim  a bb  ad  redangulum  bcd 
minorem  proportionem  babet , quam  ad  redangulum  bae.  [ed  redangulum  adb  ad  redan- 
I.  quinti,  gulum  t a b ad  huc  minorem  babet  proportionem , quam  redangulum  Ltt  ad  rtUangulunt 
BAB.  redangulum  igitur  adb  ad  redangulum  bcd  mulio  minorem  proportionem  habebit  , 
quam  c BB  redangulum  ad  redai  gulum  bae.  Grx,  us  codex  ac  Jpa  \an'  f a.  B ope  e oi-iwt' 
Byt.  legendum  autem  nt  ipu  v<n'  ait  ope  e te'  -joe'  Byt. 

LEMs  THEOREMA  CCXV.  PROPOSITIO  CCXXXI. 

XL 

Oftendcndum  nunc  fit  praecedentis  conuerium . Sit  enim  a b arqua- 
lis  bc,  & DEipfi  EFj  fitque  vt  redangulum  agb  ad  redangulum  bcg/ 
ita  redangulum  dhe  ad  redangulum  efh.  Dico  vt  cb  ad  BG;  ita  efle 
E E ad  EH. 

Jt  . • a . M»  ,*  S»  tr^tx  •!  ta  U .i  ’**  o - w 

# * • ii  iimudb»j*ht  jia  * 


iv  i. 


Ponatur 
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Ponatur  rcdtangulo  quidem  »c« 
squale  redtangulum  contentu  co, 

AK,redtanguloauccm  dhh  squa- 
lc id,  quod  fh,dl  continetur,  cft 
igitur  vt  redtangulum  concentum 
ak,cu  ad  redtangulum  bcg,  hoc 
cft  vt  ak  ad  sc,  ita  redtangulum 
contentum  dl,  fk  ad  redtangu- 
lum  c f h > hoc  cft  ita  dl  ad  bi  • 
icd  & vt  cs  ad  b a , ita  f a ad  a u . 
ergo  a 3,110,  ck  rclpondent  iplis 
di,  bf,f  l in  eadem  proportione, 
hoc  cft  vt  k c ad  c n , ita  r f ad  f a . quoniam  autem  redtangulum  a g b squale  cft  ei  C 
quod  ak,cg  continetur  ; virumque  eorum  auferatur  a rcdtangulo  contento  ak,bg-  D 
teliquum  igitur  redtangulum  bgk  cft  squale  contento  ak  , * i. . ergo  vtrcdtangulmn  £ 
contentum  ak,k  ad  quadratum  ciik,  ita  cft  redtangulum  uk  ad  quadratum  ex 
a k.  & eadem  ratione  vt  redtangulum  contentum  dl,  ef  ad  quadratum  cx  e l,  Itare-  F 
dtangulum  ehl  ad  quadratum  cx  el  .atque  cft  vt  redtangulum  contentum  ak,bc  ad  7 -quinti, 
quadratum  cx  k , ita  redtangulum  contentum  ol,bf  ad  quadratum  ex  a L,ob  ana- 
logiam (iinilium  portionum,  ergo  & vt  redtangulum  bgk  ad  quadratum  cx  ik,  ita  G 
rcSangulum  ehl  ad  quadratum  cx  bl,  & funt  csdem  portiones  ec,eh.  eft  igitur  H 
vt  g i ad  t k ita  ii  e ad  bl;  acproptercavc  ce  ad  bc,  ita  hb  ad  ef. 


B 

A B C G K 

1-  .—I 1 1 


D E F H L 

- -.1 1—  ...-I  ■■  - - 


A B K O C 

— — I 1 — 

, T . *S  i, 

D B L H F •’  •? 

— ..  ,|  —I.  i| — . . 
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Oftendcndum  nunc  fit  preccdentis  conucrfum  J Kidclicct  conucrfum  noni  lemmatis . A 

Ponatur  rcdtai.  gulo  quidem  a<i:  squale  redtangulum  contentum  cc,ak]  Gracus  B 
tedex  unda  t>'  f<i»  \ot'  au  B Irn  V sW  yu  ,«t*  tgo  putius  legerem.  tuDu  ad  /u,  vb»’ 

/3 /*or  70' \W  y n ak.  proprerca  , fcquui.iur  • 

Hoc  cft  vt  K u ad  c B , tta  L F ad  r b ] Huontam  enim  c(l  vt  c b ad  b a , ita  r b ad  e d , C 
erit  componendo . coiiucriendoqiie  ne  Ba  ad  ac,  tta  ld  ad  df.  Pptrfus  quoniam  Vt  ak  ad 
B c , ira  dl  ad  t F ; & *r  c a ad  b A , tta  t E ad  E D ; f.r  aquali  ut  k A ad  ab,  ita  erit  ld  ad 
V a.fedvt  b a ad  ac,  ita  F.  D ad  o F . ergo  rurfus  ex  aquali  ,*t  c a ad  ac,  ifa  ld  ad  D fs 
diuidendoquevt  K c ad  c a , tta  L f ad  F L) ; ©r  canfequentmm  dimidia,  ut  i;q  td  cs;  ita 
L F ad  F b . 

Vtruinque  eorum  auferatur  a rcdtangulo  contento  ik,ic]  C.racus  codex  D 

fm  moupuAai  in’  ai  sW  afr  * ut.  Jtd  puto  legendum  dptcaifur  afufuAiu  dat'  ai  <aa'  tfl 
au,  Bu. 

Reliquum  igitur  redtangulum  bgk  cft  squale  contento  ak  , bc  i Eflenim  rcBan - £ 
gulum  A n »«.I  cumrcBa.  gula  bc  K aquale  n-Bangulo  tomento  A k,  c c ex  prima  fecundi 
elementorum.  & ebeandmeauffam  reti  angulum  contentura  ak.cg  »i ia  cumeo.qnod  AK 
BC  continetur  rft  squale  udem  refl  ngulo  contento  A K.Ec  quare  fi  a rcBanguio  contento 
A K , B G aufcr.tntur.eqn aha  reBadguta,  Videlicet  a G B , C'  contentum  ak.cg,  relinquentur 
reBingula  gk,  & contentum  ak.rg,  au*  tuam  mttrfe  aqualia  erunt . Gratus  codex . 
A.(T»’r  ita  re’  W p.  a , • * Ucr  iri  tJ  W & a k , 0 y . fed  legendum  w opinor , A./- 
»,'r  i<<  ai  I mu’  ifj'  p t , it  * /ver  iri  ad  sim’  ift  au.  ,0y . 

Et  eadem  ratiohcvt  redtangulum  contentum  dl,  ie  ad  quadratum  cx.  pt-,  ita  re-  p 
dtangulurt  ehl  ad  quadratum  CX  i L ] f^amcum  rcBangulum  dhii  ponatur  aqualere- 
Hangulo contento  D L , F h , ficorum  rtrumque  auferatur  arcBangulo  contento  d l,  e h,  erit 
reliquum  r,Baugulnm  i M t.  aquale  reliquo , mod  r*  i , e P continetur . Gracui  codex  Ida 
a uda  a tu  *)  «Jr  re’  sin'  dfl  a A , * £.  lege  re'  sin'  JfT  t A , t £ . , 

Etgovt.e  angulum  b k adquadracutn  ex  , k,  ita  redtangulum  f tu.  ad  quadra-  G 
tumex  fl  1 Gr. ir*s  codex  iru  Te’Sm’  tia  m>,'f  re’  in'  «.(  [cd  legendum  puto  ir  o>  7e’sjre' 
l S A n)*s'r  re'  are'  «A. 

Et  funt  eidem  portiones  bg,bh  . cft  igitur  vt  en  at)  BK.ita  hc  ad  BL,acpropte-  H 
rea  vt  /.  r ad  r.  ita  na  ad  ef]  Qioniain  euirn  Vt  ReBangulum  bgk  ad  quadratum  ex 
t k , ita  rfl  reBangulum  HHl  ad  quadrat  um  ex  T.  I. , & proportio  quidem  rulaugqli  BGK  ad 
quadqatum  ex  t ■ compoxctur  cx  proportione  c c ad  ek,  o'  proportione  gk  adatf  pro . 

"I  i t r " portto- 


0 
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forno  autemredanguli  ihi  ai  quadratam  ex  Et  componitur  tx  proportione  h t ad  ut,  & 
proportione  ti  t ad  n;  funtque  eadem  portiones  *c , t h > & e.  k , h l,&  lk  ,ml  : 'iit  Vt 
c B ad  BK,lta  Uh  ad  Et . fcd  fupenut  demonflraium cjl  ,>tic  ai  CB,  ita  rffe  1 i ad  1 1 . 
quare  componendo  Vt  nt  ad  TC>  itaefl  LE  ad  er-  eratautemart  as  ad  ux,  na  hi  ad  e i. 
Otquah  igitur  ut  c,t  ad  E C , Ita  H * ad  t f , & conuertendo  vt  c.  r.  ad  n e , ita  i i,  ad  1H, 
quod  demonflrandum  proponebatur . Gratus  eodix  isir  £pu  Ut  i u0  ufot  fiaiiarti  ntupot 
1 1 . legendum  autim  cfi . Ser  dpa  ut  i nf  mtit  fu,  itat  i i t «r#V  aa. 

IEM.  THEOREMA  CCXVI.  PROPOSITIO  CCXXX1I. 

XII. 

A Sit  A B .-cqualis  B c,  & d E arqualis  e f , liabentquc  b c ad  cc  maiorem 
B proportionem , quam  ef  ad  fh.  Dico  in  primo  quidem  eafu  & ag 
ad  bc,  maiorem  proportionem  habere,  quam  dh  ad  ef;  in  iccundo 
autem  calu  minoiem. 

AB  C C 

— . I i . ) . 

p e r h 

— — -I—..—  ■ 

A B C C 

,J . 1-  . - 

P S H F 


C Quoniam  enim  fc  ad  cc  maioiem  proportionem  hafet,  quam  ef  ad  fk»  hafcc- 

D bit  in  primo  cafu  ch  ad  bg  minorem  pre  portionem,  quam  fe  ad  bh:  infecundi  au* 

E tem  cafu  maiorem,  quare  & a b ad  bc  inpriroocaf  minonem  prrportioncm  habet , 

F quam  db  ad  iu,  led  in  fecundo  cafu  maiorem,  ergo  r » ad  a«  in  primo  cafu  n a it>- 
rem  habet  proportionem,  quam  hp  ad  m,&i  in  fecundo  cafumirorem.  c/l  autem 

G vt  a b ad  »c , ita  db  ad  b f.  ex  «quali  icitur  in  primo  cafu  ac  ad  bc  maiorem  pio* 
portionem  habebit,  quam  pn  ad  bf:&  in  fecundo  cafu  minorem. 

C 0 M 7>1  E 7%  T yi  I{  l V S. 

A Sit  ab  «qualis  bc  ] Gratus  codex  ttu  n plr  »t«'  Py,  ego  legendum  puto  «r*  /r» 

B pir  H 0 ai  t y . 

B Luco  in  primo  quidem  rafi  & ag  ad  ic  m io  cmrr  portionem  habet , quam  dh 
ad  ef  ] Gratus  foitx  St)  fh  pir  ait  mrdnst  »r*«wr  «J  »'  * * *t‘  < f ny  ■ lege  t 
•no  0y. 

C Quoniam  enim  fc  ad  cc  majorem  proportionem  vabct,quar.i  bf  ad  fu]  Crseut 
eodex  fh  yq  n'  0y  atrt  yo  pK^tna  Xtytr  iynimpi  io  ipr'i  t 6 fh  fixo  < Smyfat  pn- 
{uy  . quo  m lOeo  multa  defideran  ridentur , X itita  lefeni  ~n  fit . i an  yaf  •'  0 - > > » ("** 

para  ntyrr  \yn  , urttf  i{r  , 't  £9  , th  pir  ait  mrvai  r aidj\ut  i y 0 a/e  t 0»  indvtra 
Myn  •A"  tfvlf  »'  £«  Oftt  ti  fh  ti  ait  S udui  putata. 

P Habebit  in  primo  cafu  ce  ad  fc  mim  rem  piopi  rtionem , quam  i b ad  fh,  in  fe- 
cundo autem  cafu  maiorem]  Videlicet  er  conuerfionem  rationis  per  jo.  quinti  libri  ele- 
mentorum ex  editione  no/tra . 

£ Quare  & ab  ad  bg  inprimoiafu  minorem  proportime  habet,  quam  de  ad  fh. 
fcd  in  fecundo  cafu  maiorem]  'lirtnidm  enim  ab  ad  bc  efl  >t  df  ai  ef,  & en  ai  bg 
minorem  habet  proportionem  ,qu  m Ft  ai  bm;  habebit  ex  aquali  ab  ad  BG  proportionem 
minorem, quam  de  ad  bh,  quiia  nobis  demonpratum  f/1  in  eommentarifS  ,in  51.  qnmli  li- 
bri hmu  s , & eodem  modo  m fecundo  eafu , a B ad  c c maiorem  habebit  proportionem , quam 
DB  ad  B H i 

F Ergo  g a ad  a b in  primo  cafu  maiorem  habet  proportionem , quam  11  D ad  n e ] 
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Cnm  ab  ad  b g in  primo  cafu  minor  tm  proportionem  habeat , quam  D B ai  B H , & compo*  c 
nendo  per  28,  quinti  elementorum  ex  editione  nojlra  ,ag  ad  gb  minorem  habebit  proportio- 
nem, quam  d 11  ad  hb.  quare  & per  comurfioncm  rationis  per  30.  eiufdem  q a ad  ab  habe- 
bit maiorem  proportionem,  quam  u d ad  pB.  & ita  in  fecundo  cafu  minorem  habere  dewon- 
firabnttr . 

Ex  squali  igitur  in  primo  cafu  ac  ad  bc  maiorem  proportionem  habebit,  quam  G 
dh  ad  ef  & in  fecundo  cafu  minorem  ] Ex  demonftratts  a nobis  m jz.  quinti  libri 
buius  ,vt  ditium  efl . 


d 


m 


THEOREMA  CCXVII,  PROPOSITIO  CCXXXIII. 


LEM. 

XIII. 


Sit  rurfiis  A b arqualis  b c , & DE  ipfi  E F ; habeatque  a G ad  G B mi- 
norem proportionem,  quam  dh  ad  he.  Dico  & bc  ad  CG  minorem  A 
proportionem  habere,  quam  ef  ad  fh. 


1 


A 


B 

-1- 


C 

f-i- 


B 

-I- 


E 

-1- 


Q 


j‘st\  oinoqoiq  QtfP  a 
r»  M yiil  < ’ V O 


Quoniam  enim  per conuerfioncm  rationis  ,&  diuidendo  cb  ad  ba,  hoceft  ad  bc  B 
maiorem  proportionem  habet, quam  he  ad  ed,  hoccftad  bf,  habebit  per  conuer- 
fionem  rationis,  & diuidendo  bc  ad  cc  minorem  proportionem  , quam  bf  ad  fh. 

COMMEHTJl{trS. 

Dico,&  bc  ad  co  minorem  proportionem  habere , quam  hf  ad  ph}  Grtcuseo-  A 
de. x frt  £ n &y  vpp<  yn  uniora  *o'yor  i%H,  nrtp  >T  1 £ irpt'{  rnv  £9  jtd  mendofe , Vt  opi- 
nor , nam  videtur  legendum  . «a aotov*  Ksyor  i%H  . 

Quoniam  enim  per  conuerfioncm  rationis  & diuidendo,  cb  adBA,  hoceft  ad  bc  B 
maiorcin  proportionem  habet , quam  11  e ad  ed,  ho^cftad  bf]  Quoniam  ac  ad  g b 
minorem  proportionem  habet , quam  p H ad  H e , babebit  per  conuerfioncm  rationis  c a ad  a b 
maiorem  proportionem,  quam  hd  ad  dr,&  diuidendo  per  29.  quinti  cx  editione  nodra  cb  jo.quinti. 
ad  b a , videlicet  ad  b c maiorem , quam  h c , ai.  b d , hoc  efl  ad  b f . Rprfufque  percoHucr - 
fionem  rationis  bg  ad  cc  minorem  babebit  proportionem,  quam  hh  ad  k.p  ,&  rurfus  diui - 
dendo  bc  ad  cc  minorem  , quam  ef  ad  fh  . Grtecus  codex  etiam  hoc  loco  corruptus  efi,in 
quo  legitur  p"tyr*  ao'>«  #£«  cnm  legendum  fit  iAaaror*  a tyor  «£«. 


THEOREMA  CCXVI1I.  PROPOSITIO  CCXXXIV. 


Sit  ab  aqualis  BC,&  de  ipfi  e f,  habeatque  ag  ad  gb  maiorem  pro- 
portionem, quam  dh  ad  he.  Dico  bg  ad  gc  minorem  proportionem  A 
nabere,  quam  eh  ad  hf. 


LEM. 

XIV. 


B 

-I- 


G 

-l- 


B 

-I- 


H 


Quoniam  enim  diuidendo  ab.  hoc  cft  cb  ad  bc  maiorem  proportionem  habet,  B 
quam  de,  hoc  cft  fe  ad  eh,  habebit  per  cor,  uer/Iancni  ratioais,  ac  diuidendo  bc  ai 
c c minorem  proportionem o quam  eh  ad  h f • i,-*  - a * ; 
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COMMET^TJUirS, 


\ ,*j  • k* 

* 


• . 

A*  Dico  ig  ad  gc  minorem  proportionem  habere,  quam  eh  ad  hf]  Grxeus codex 
/ti  »’  0*  npnt  uy  putata  Ao'}« r , uxtp  n'  i fi  rpat  nnr  0 £,  legehuuin  iuaaTtru  hsxytr 
•X*  fvt p % t d Tfo'e  7i Tr  6 £ , 

JB  Que  niam  enim  diuidendo  ab  hoc  eil  cb  ad  bg  maiorem  proportionem  habet, 
quam  de,  hoc  cft  fe  ad  bhJ  Gracus  codex  ««■«  y»p  xp  fidvpteiv  » a fi  rrofir  n fty  Tf»'t 
vif  y b Jed  legendum  ?tRif  » y # »»>  /3  n . 


LEM, 

I. 


IN  LOCO  AD  SVPERF1CIEM. 
THEOREMA  CCXIX.  PROPOSITIO  CCXXXV. 


Si  fit  rcdla  linea  ab,  &cd  redfce  lineae  pofitione  datx  parallela  fic- 
A que  proportio  re&anguli  a d £ ad  quadratum  ex  D c data  j punctum  c 
conicam  lineam  continget. 


B 


*«» . 


m >n< 

. 

Hkv>  mviio 


g Si  igitur  reda  linea  ab  pofitione  priuetur;  punda  ab  data  non  fint,  fiat  autem 
reda  linea  ad  redas  lineas  ae,fb  pofitione  datas,  pundura  c in  fublimcdcuatum* 
erit  ad  fuperficiein  pofitione  datum  j hoc  autem  oftcnfum  cli . 

COMMET^T^^irs. 

A Pundum  c conicam  lineam  continget]  Sit  retia  linea  n c iffi  ab  parallela , vel  igi - 
tur  angulus  adC  cfindus,  vel  non  redus  ,&  quadratum  cx  dc  vet  efl  aquale  redaugul» 
A db  , Vel  m aquale . Sit  primum  adc  angulus  redus  & quadratum  ex  dc  maqttale  re - 
Qangulo  adb,  erit  p imbutu  u>  meUiffi\  Fmt  cmtnvt  quadraiumex  dc  adredangulum 


iq  fff 


ADB,  ita  reda  linea  ab  ad  i p fani. a B»  Itaque  datis  duobus  redis  lineis  terminatis  b a , a h 
in  tentatur  ex  54.  primi  libri  conicorum  circa  diametrum  a p.  coni  fed  10 , ellipfis  appellatur 
ta  eodem  plano  ,tn  quofunt  did*  linea,  ita  vt  vertex  /it  punitum  a & reitum  figura  latus 
AB  .•  duitavero  a Jcilionc  ad  diametrum  ab  in  angulo  redo  applicentur , & poijmt  fpacta 

adtacen. 
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odixc  entia  io  fi  ab,  qua  latitudines  liabeantredas  lineas  mseneSas  inter  ipfat,tT  puudum  a, 
dcficiautque  figura  fimili,&  fimiltter  pofitaet,  qua  redis  lineis  ia,  ab  continetur . Kuo- 
na  m igitur  quadratum  txocad  redargutum  a ut  e]i  Vi  redum  figura  latus  E a aitranjuer- 
[um  a is, erit  ex  il. primi  libii  conicorum, pundum  c m etipfi : & fi  militer  ductis  alqtlincii 
a fedione  ad  ab,  qua  ipfi  CD  fint  parallela  Vt  II K habebit  quadratum  M Hi  ad  reJiugn- 
Ium  a K r>  proportionem  datam,  videlicet  eam,  quam  habet  quadamm  ex  cd  adredangulum 
apb  quare  etliplis  ahcb  locum  efficit.  Si  vero  angulus  ite  fit  redus , & quadratum 
rx  nc  aquale  redarguto  adb,  pundum  c Dta 
cuculo  circumferentia  erit • efi  enim  ct  media 
proportionalis  inter  A D , d B : {?  fimiltter  a cir- 
cumferentia circuli  ad  diametrum  dudis  alfis  li- 
nas tpfi  cc  parallelis.  Vehi!  hk , idem  plane 
eontioget,  vtfcihcet  quadratum  ex  K k ad  re:: an. 
gulum  akb  eandem  proportionem  habeat,  quam 
quadratum  ex  c i>  ad  redangutum  adi,©'  cir- 
cumferentia ahcb  locumefficict . Sedficri  etiam 
poteil , vt  pundum  c fit  in  parabola  .fi  ex  Ji.pri-  B 

mi  conicorum  in  tufa  ad  inucnutur coni  fedto  • 
qua  parabole  appellatur,  ita  vt  eius  vertex  fit 

pundum  a,& quis  a fedione  ad  diwnetrum  applicantur  , parallela  tpfi  T>  B , poffintredan- 
gulum  contentum  reda  baca,  qua  efi  inter  tpfum,  & pundum  a,  & altera  quadam  dstali. 
nea,  q ta  fit  aqualis  di.  Sitpraterea  ad  minor  quam  di,  Vt  ia  alia  figura , produdaque 
D a ad  L , fit  i)  L tpfi  o B aqualis , & vt  quadratumex  c D ad  redangutum  > n 8 , hoc  efl  ad 
redangutum  adi,  sta  fit  reda  linea  ab  ad  al.  Datis  igitur  duabus  redit  lineutcrmiaa- 
tis  l a , A B ex  q q. primi  libri  conicarum  inucniatur  hyperbole , itxvteius  diameter  fit  ia  D . 
yertex  pundum  a,  & redum  figura  latus  ab,  dua  vero  a fedione  ai  diametrum  m reflo  an- 
gufk  applicantur , poffiut rcdangula  adiatentia  tpfi  aB>  i 

tr  latitudines  habeant  redas  lineas  mtenedas  inter  tpfas,  c 

CT  pundum  a , excedantque  figura  fimili,  & fimiltter  po- 
fua  ei,  qua  L A,  vi;  continetur'.  Itaque  quoniam  quadra- 
tum ex  CD  adredangulum  adl  efivt  figura  redum  la. 
tus  E\ad  tranfuerfum  * t , erit  pundum  c in  hyperboln 
ex  ir.  primi  conicorum:  (T  d fedione  ad  diametrumdu- 
dlt  alqt  lineas,  qua  parallela  fint  tpfi  ct,  Vt  ms  , ha- 
bebit quadratum  ex  MN  ad  redangutum  anl  eandem 
proportionem  , quam  quadratum  ex  c D ad  redangutum 

ADL , C tinea  ac  m locum  efficiet , Qiiod  fi  ungulati  < : E 25JfT' 

A D c non  fit  redus  , fiue  qi  adratum  ex  c d fit  aquale  re. 
dangulo  adb  fiue  m aquale , fiat  Vt  quadratum  cX  DC 
adredangu.um  adb  ita  reda  lina  quadam  oa  ad  ab, 
qua  cum  ipfa  a b redos  angulos  continent : cT  ex  J4. 
primi  conicorum  luuematur  ellipfis , cuius  diameter  a b 
er  redum  figura  latus  ao  . erit  eademrationc  pundum  c 
in  ellipfi,  er  duda  aha  lutea  a fedione  ad  diametrum  , 
qua  ipfi  CD  fit  parallela  habeb  t quadratum  cx  k K ad 
redangutum  m eandem  proportionem , quam  quadraT 
tum  ex  cd  ai  rcdangulntn  adb,  & linea  ahc  locum 
efficiet.  Sivero  ad  fit  miuor,qua  11  di  praduda  da  ai 
L , ita  Vt  fi  t D L ipfi  D b aqualis , & quam  proportio- 
nem habit  quadratum  ex  cd  ai  redangutum  adl,  ha- 
beat reda  linea  oa  ad  a L,  qua  cum  al  redos  contineat 
angulos  • & rurfus  ex  53.  pnms  conicorum  inncmatur 
hyperbole , cuius  vertex  pundum  a , redumque  figura 
latus  oa,  & tranfuerfum  al,  erit  pundum  c tu  hy, 
bcrbolaex  21.  primi  conicorum,  & a fedione  ad  dia- 
metrum duda  ilia  linea  m.n  ipfi  cd  parallela,  erit  qua. 
iratum  ex  11»  ad  nd  angulum  abi.  m quadratum  ex 

CD  ad 


a 

hfi*. 


.111 


b 


ao 
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cum/  rcdangutum  adl.c  linea  nento* 
cum  efficiar  nectfftcft , & fi  q-udeni  angulus 
adc  fttredus,  cruut  ab,  ai.  principales 
diametri  feBionum,  nempe  clltpfts , & hy- 
perbole, ji  Vero  acutus  uti  obtufus  non  erunt 
principales . £ 

B Fiat  autem  refla  li  nra  ad  reflas  Ineas 
ie,  fi.  pofitionc  datas,  punflum  e in 
fublimc  clcuatum  erit  ad  fupcriiciem,  po- 
litione datam ; hoc  autem  oficnCumcfi] 
Cracus  coi.  hoc  loco,vt  ootnor  corruptus  efi, 
qui  fic  habet,  yamai  SI  upt&lrn  iotna  -rale 
a £,£  lt.ro'  ypnt&ptdlr  ynijaj  ‘ufi*&lon  inite- 
Tuae.  tiro  S)  iSnx/le,foriajJe  auti  hoc  dicit. 
Si  reda  linea  dc  in  Jubhni  conflitnta  paral- 
ia [it  ip/is  An,  si-  pofttione  datis , erit  pan- 
dum c ad  fupcrficiem  p ptionc  datam, Vidc- 
iicet  ai  cam,  in  qua  fiunt  ba,ab,ef,  (St  lo- 
ci qui  fi  int  a fiedionibus,  mfi  fallor , erunt  ij, 
qm  ad  juperfidem  dicuntur . 

Si  fit  reda  linea  ab  pofttione  data, datun- 
que  pandum  c in  eodem  plano , & ducatur 
c n c r praterea  ducatur  n e parallela  reda 
linea  pofttione  data ; fit  autem  data  propor- 
tio,ipfttts  c n ad  n n.  Dico  pundum  D poli- 
tione contingere  conicam  jethonem  . ofteude* 
tur aurem  fit , pramijfo buni/modi  loco. 


THEOREMA  CCXX-  PROPOSITIO  CCXXXVI. 

Datis  duobus  pun&is  ab,  & perpendiculari  Dc,  fit  proportio  qua- 
drati ex  ad  ad  quadrata  ex  GD,DB  data.  Dico  pun&iim  c conicam 
fe&ionem  contingere , fiue  fit  proportio  xqualis  ad  tcquaJc,  fiuc  maio- 
ris ad  minus,  fiue  minoris  ad  maius. 


Sit  enim  primuin  proportio  xqualis  ad 
A squale,  & cuoniam  quadratura  ex  a d 
eft  squale  quadratis  ex  oi>,  db,  fi  pona- 
tur ipfi  >n  aqualis  de  , erit  rcflangulum 
bab  squale  quadrato  ex  Dc.fccctur  ab  bi- 
fariam in  r punflum  igitur  f cfi  datum . 
B atque  cfi  ab  dupla  ipfius  id.  quare  rcflan- 
gulum bab  efiquodbis  ab,  fu  continetur 
C D cfi  autem  dupla  ipfius  ab  data,  quod  igitur 
data  linea,  Se  ru  continetur  quadrato  ex 
E dc  clt  squale,  & ideo  punflum  c politione 
contingit  parabolen , qus  per  punflum  f 
tranfit . 

Componetur  autem  locus  hoc  modo. 


Sint  data  punfla  af:  proportio  autem  fit  squalis  ad  squale,  fcceturquc  a e bifa- 
riam in  f , & ipfius  ai  fit  dupla  refla  linea,  inqua  s.  Quod  cum  linea  rn  politione 
f data  iit,  qus  terminatur  ad  punflum  i , linea  autem  r fit  magnitudine  data , circa 

axem 
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axeip  r b defcrlbatur parabole  Fc,ita  vt fumpto in ipfa quouis punfto, veluti  c,&ab 
eodufta  perpendiculari  cd,  rc&angulum  contentum  refla  linea  r,&  fd  aquale  fit  t 
quadrato  cx  d,.';  & ducatur  perpendicularis  bg.  Dico  linea  ec  ipfiu»  parai>  lc  par- 
tem effe.  Ducatur  enim  perpendicularis  e r>,&  ipfi  id  squalis  ponatur  db.  Qup.fJ 
niam  igitur  ab  quidem  dupla  cft  ipfius  be,&  bb  dupla  u d,&  ab  ipfius  rp  dupla;  & 
rcfianguluin  m squaleei,  quod  bis  ab,fd  continetur»  bocefi  quadrato  cx  nc, 
commune  apponatur  quadratum  er  bd  .quod  cft  xqualc  quadrato  cx  di,  totum  igi- 
turquadratum  cx  ad  squale  cft  quadratis  cx  cd, en,  £r  propccrea  linea  JCc  Ji>v 
cum  efficit;  , • .n.i  , ...  <-i.*rc  qoaq 


THEOREMA  CCXXl.  PROPOSITIO.  CCXXXVIf; 


toqotq 
sup 


, -yliv  a E- EM» 
GailVr 


Sint  rurfus  duo  puiuSta  data  AB:  & ducatur  B o|pcrpendicuUrmyifir{ h 
autem  quadrati  cx  ad  ad  quadrata  cx  cd.DB  propoitio  datai^ijit^^K 
quidem  cnfu  maioris  ad  mmus,  in  fecundo  autem  minoris  ad  maius 
Dico  punfium  e contingere  coni  fcftionejTi,  vjd?Jicct  cllipfim  in  primo  ' 
cafu , t4  l°-dndo  autem  nypcrboleo. 


JUS 


Quoniam  enim  proportio  quadratiex  *n  ad 
quadrata  cx  cd,  op  cft  data,  fiat  ipfi  eadem 
proportio  quadratiex  nr>  ad  quadratum  ei  ns. 
erit  bp  in  prjmocafu  maior  quam  di,  in  fe- 
cundo autem  minor.  Ponaturipfi  f.d  squalis 
df.  & quopmp  data  cft  proportio  quadratiex 
ad  ad  quadrata  cx  cd,  db,  atque  cft  eadem 
proportio  quadrati  cx  Bnad  quadratum  ex  d b, 
erit  reliqua  rciftanguli  fab  ad  quadratum  ex 
d c proportio  data  . Quod  cum  data  fit  pro- 
portio ed  ad  db,  & proportio  fi  ad  bd  da- 
bitur cui  eadem  fiat  proportio  ab  ad  BC.ergo 
& totius  af  ad  dg  proportio  data  erit,  Rur- 
fus quoniam  data  eft  proportio  bd  ad  db,  ea- 
dem fiat  proportio  a h ad  hi.  quare  & a b ad 
ek  proportio  data  cft  , & datum  punitum  h, 
reliqua  igitur  a e ad  hd  proportio  erit  data, 
& data  proportio  rcftanguli  f a b ad  reetangu 
lum  hdg;  rcfta  tguli  vero  fae  ad  quadratum 
ex  cd  proportio  cft  data,  quare  & data  pro- 
portio rc&anguli  hdg  ad  quadratum  cx  ne. 
fyntquc  duo  punfla  data  hg.  ergo  in  primo 
cafu  punitum  c cllipfim,  in  fecundo  autenj 
hyperbolen  contingit.. 

• . J 

Componitur  autem  locus  Iioc  pafto . 

Sint  duo  punfla  d.-,ta  a s • data  autem  pro- 
portio fit  quadrati  ex  r r ad  quadratum  cx  ts, 
in  primo  quidem  cafu  maioris  ad  minus;  in  fe- 
eundo  autem  minoris  ad  maius,  & ipfi  rt  se- 
qualis  ponatur  iv , fiatque  vt  vs  ad  st,  ita  • 
ab  ad  cg:  vtautem  rt  adTs,  ita  fiat  ah  ad 
ni,  & circa  axem  iig  deferinatur  in  primo  ca- 
fu cllipfis,  in  fecundo  autem  hyperbole , ita  yt 
fumpto  in  iplbqur  uis punfio , veluti  c , & du- 
£ta  perpendiculari  cd,  fi t proport io rcdtangu  1 i 
nue  ad  quadratum  ex  d c , compotita  cx  pro- 
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portione « quam  habet  t s ad  s r,  & ex  ea,  quamhabet  t s ad  5 n , & <x  data  pro- 
a portione , qui  e/l quadrati  ex  r t .ad  quadratum. « is:  & ducatur  perpendicularis 
r s*.  Dipolmeam  n*  facere  id, quod  t • 

* praecipirur.  Agaturenim  perpendi-  nnimr.-a.fr.  -,r~-.  . 

cularis  cd,  & liat  vt  ab  quidem  ad 
bc,  ita  fb  ad  jBD,vt  autem  ah  ad 

* hb,  ita  bd  ad  db,  quare  proportio 

quidem  dg  ad  af  eadem  erit,  qui  > 
proportio  g b ad  >a,  hoceli  t.s  ad 
sr  proportio  autem  hd  ad  ab  ea- 
dem , qua;  t s ad  sr.  illud  enim  in 
refolutione  dcmonftratum  eft.  ergo 
rcflanguli  n d c ad  rcftangulum  far 
proportio  compofitacft  cx  propor- 
tiofie,quam  habet  t sad  s v,  & cx  ea,, 
quam  habet  ts  ad  sr.  fed  refiangu- 
lum  udc  ad  quadratu  ex  oc  propor-  >1  ’f  j ■ 

fi  tionem  habet  copofit.im  cx  proportione  Tiadsr,&ex  proportione  7 sad  sr.& ex  da- 
ta proportione, quae quidem elt quadrati  ex  rt  ad  quadratum  cx  ts.  reftanguium 
, aure  hdg  ad  quadratum  cxdc  rurfuspr  oportioncin  habet  ebpofitam cx rroporti  ne 
rcflanguli  «oc  ad  rea.ingulum  fab,&  proportii  nc  rcdtanguli  fab  ad  quadratum 
ex  ce,  atque eft  proportio  rcftanguli  n dg  ad  rcftangulum  fae  eadem,  quscom- 
V ponitur  cx  proportione  ts  ad  sr,  & ex  proportione  ts  ad  sr.  reliqua  igitur  r«- 
danguli  fab  ad  quadratum  ex  oc  proportio  eadem  eft,  qua  proportio  quadrati  cx 
1 « «r  ad  quadratum  ex  ts,  hoc  eft  quadrati  cx  bd  ad  quadi  atum  ex  oi;  & unniaad 
r omnia,  ergo  vt  quadratum  ex  ad  adquadrataex  cd.bb,  ita  quadrarum  rt  rt  ad 
quadratumex  is^hoccft  proportio  data,  quare  rr  parsfedtionislocum-efkit , 


C 0 MMETfT^KirS' 


A Et  quoniam  quadratuta  ex  ao  cA  aequale  quadratis  ex  <b,db,  fi  ponatur  ipfi  »t> 
zqualis  db,  erit  rcftangulum  c ab  aequale  quadrato  cx  dc  ] Cum  tum  c b biforum 
fecetur  in  d , atque  ei  adiungaiur  A B } rcdangulum  B a B Una  eum  quadrato  ex  id  'fi*- 
j.feeudi.  1uak  quadrato  e x a d . fed  quadrat»  ex  a d aqualia  t ruHt  quadrata  ex  cd.dr.  ergo  ab- 
lato vtriuque  aquali,  videlicet  quadrato  exdD  ex  altera  partt,  ex  altera  autem  quadrato  ex 
db,  relinquitur  redangulum  111  quadrata  tx  cd  aquale. 

B Atqueeft  as  duplaipfius  fd  J Ejlemm  ab  dupla  ipfiui  bf,  & ei  dupla  bd.  ergo  C 

tp.  quinti,  reliqua  A E reliqua  i d dupla  erit . 

C Eft  autem  dupla  ipfius  a r data]  EX  i.  libri  datarum. 

P Quod  igitur  data  linea,  & fd  continetur  quadrato  cx  dc  cft  aequale]  Tonatur  re - 
da  linea  m qua  R dupla  ipfius  ac  erga*'  reda  linea  r ad  AB,  Ita  elt  ab  ad  FD  redang». 
Ium  igitur  contentum  ipCa  r & F n eil  amate  redangnlo  s a b,  hoc  eft  quadrato  ex  n C.Gra- 
t»,  quinti,  rus  codex  rt'  apa.  » IMr , x,  r ts  By  in’  H,  ni  in’  rut  fy,  legendum  autem  e/l  vt  opi- 
nor re’  apa  Cm'  falar ir , e,  rit  £ I inr  SJi  ij  in>'  xi»  fy. 

E Et  ideo  punilum  c politione  contingit  parabolen , qua:  per  ptinflum  rtranfit]  Er 
1 1 .primi  libri  r unicorum  polion  jj  eji  enim  r linea  mxta  quam  poffmt , qua  d ItQiani  att 
diametrum  ordmatnn  applicantur.  Cracns  codex  7r'  7 apa  Srantu  fiir„  vapafcAu'  if7.,l“’V 
flari  f . lege  vapaftkt't  itXzh itr(  tsdri  J. 

F Circa  axem  fb  parabole  fc  deltribaiur,  itavtfumptoin  ipfa  quouispunflo.  vc- 
Jut  c,&  ab eodulfa perpendiculari  bd  ] Ex  51.  primi  libri  conicorum.  Cracus  codex 
Jet  lur  lar  dr'aurue  ar/ifor  xufl i it  r*'  7.  Itge  i»>  ••  auris  i W 

C Et  ipfi  r d aequale  ponitur  d b ] Cracus  codex  x,  ri  7 1 'm  *„>»  ; f lege  x,  rf 
0t  “n  xti&u  i 1 1 . >. 

H Et  ducatur  D'  perpendicularis]  Cracus  codex  £ itarrsrtu  i f 7 i •pln..  ego  legen- 
dum puto  X)  xxTw/Jf»  foSn  i ty  Vel  aliter  in  eandem  feuteutiam . 

K In  primo  quidem  cafu  maioris  ad  minus , in  fecundo  autemminoris  ad  maius  J Cr*. 

: . i ••'■k  m 
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LIBER  jSE/PTIMVS,  44?_  _ 

ttu  eodex  fh  (Ar  vS(  mralrnc  irruatur  «■*>»'.  <^po'f  f*e«£oF« , &r  f*  int-  ftvrtpur  pnty>t  itp  ai  a 
b«Vsr«.  f ::  cd  mcndofcvt  opimor  i egena  na  enim  rli , 23»  /a»»  T«V  +fvrnt  wt  ®r*»f  /**(£<** 
i*.«taT9v<t  23»  fjTr  XH/Tfytfr  <A ««r«r  (itiifauL  nlfi  forte  per  proportiouern-datam  mietU^ 
gamus  eius  conu.rjam,  Videlicet,  qua  eji  quadra. orum  ex  cd,  DB«d  quadratum  ex  at>,  quem- 
admodum  inferius  mea  , qua  fequifkf . . *••►•  •* 

i-iac  ipfi  C3dtm  prop  rtio  quadrati  cx  bd  ad  quadratum  ex  diu  ierit  bd  in  primo  fi 
cafu  maior y quam  ©■«■-,  iw lccundo autem  minor  J ludatur  cb,&  vt  ad  ad  cn  ttxfieti 
bd  ,id  db  rx  z.buius  erit  igitur -ut  quadratum  ex  «n  «d  quadratum  px  CB,  hoc  eflvd qua~* 
drata  ex .c  t\  ita  quadratum  tx  f r>  .ad  quadratum,  ex  v b'  Gtacus  cqdex .»  dviot^^vnm:^li  fcxtl' 
ytyortre»  v ni  £rp.’  fi  f <aro't  to'  &»’  ifi  <m  (At  5r  rne  TfUTtlt  vr  votat  thdasoir  forti  fi*  < 
nat  f*K  23»  ff  nas  fturlpat  (*t  i£<vr  for  a fiS"7tt  ftf  jed  legendum  e (i . irae  UeWa»  yeyc- 
fir*  o ti  Hn’  if  «f«f  to’  f fi  fit  (Ar  fit  nne  ufurne  irruetur  findor  for  »’  tfiff^fii  y 
pb  fi  TUf  fivrip*e  ihttosair  for  n i f Tif  t f fi  . ; -U 

feouaturipli  st>  secjualtsnF J '0r*cus'codcX  kh&m  arma  < Aii*»  /ege  uti&u  in  A| 

t f iait  n f '•  ••  } M f «i:  -%  to  iaiiwi  nu^ 

Erit  reliqua  reftanguli  par  ad  quadratum  cx  dc  propbrtibdata  ] Efl  enim  rettan^  'N 
gulum  fa  b Vna  cum  quadratae  x bd  aq  * ulnt!}  qubd  fi  * ex  X D 'quadrato  • crgoreffuogktum 
y A E adqujdrrcumcx  dc  eflut  quadricum  AD  ad  qnidr.ua  ex  c n , db  , velvt  qUadfdtum  j.fluicrti. 
ex  bd  ad  quadratum  ex  db.  Gracus  cod  x a«»V  'Hfec^royuam'  Qu  t&c.lcgc  § \iirot  i p*’ 
ii  \ar>  t'  9po'e  ro'  tap  fy  ho'y»r  ^ 

Quod  eUm  data  (it  proportio  e r»  ad  b*,&  proportio  PB~ad  bd  dabitur]  Quoniam  O 
enim  ed  ad  db  bocejt  f D ad  db  datam  habet  proportionem,  tr  ad  reliquam  hv  datam  pro-  « 
portionem  habebit  ex  5.  libnditorum  aquare  ex  8.  etufdini  fb  ad  bd  datam  proportionem 

x j.dator, 


Cui  eadem  fiat  propo  tio  ab  ad  bc]  Infecundo  cafu  fumatur  punSum  g ad  partes  a,  P 
alioqur^quadeinte)>tdieuntur'%)tra  non  effent*  i'  , j • ■.  A 

'(Ergo,  & totius1  k f ad  db  proportio  daia  erit  ] Quoniam eniwefl  ie  fb  ad  bd,I ‘ta  ab  Q 
ai  b o , erit  tn  primo  cafu  ex  1 v qmriti  elementorum  fora  n r'  ad  tqtam  d c , Wab  ad  80  J A 
fedtnx»  cafu  boc.  mado.  Quoniam  tota  ab  ad  rotam  b o e(l}Vt  pars  fb  ad  pariem' tit> , A ;> 
erit  reliqua  a?  ad  reliquam  dg,m  ab  ad  b G . proportiortgicur  'a  p \id  d c eft  data  excipii*'' 
bus  mani  fufie  conflat  iir fecunda  cafu  punftum  g ad  partes  A fumi  dporiere  y fidium  ad  alteras  4» 
partes  nullo  modO fequeretur  ab  ai  Xsg  liacfje  % vt  ab  ad  e g , quod  quidem  tricorripofitiO'-* 
ne  concludatur  t.Vt  apparebit,  namque xirmiuorefl , quam  Ab^  fed  DQ  multo-  maior-cflery1 
quam  b o . .......  * .»•.*  -*<  n i.-i  abaw.1 

Eurfus quoniam  data  eft  proportio  ad  ad  p8i<  cad^m  fiat  proportio  a'h‘ ad5 tl  6’]  R’ 

Dtutd  itur  AB.indatarq  proportionem  fqux%fl~  b nr  ad  -B  1^ eX'-*o'SfaXti  elementorum « Grdscus)* 
codex  TotMr  i»«  hoytt  fo  fo6n't , 9 «yroV  ctwr«#  >i>oriro>  0'  T?r  <t  fi  arptt  fi  fl  . • ^l^ot  aiiteiti'' 
perfptcuitatis  cauJJ  t addidi -n  s uu  ad  hh.J  d qux  fequuntur  ita  legenda  cenjemus  * « t/7or  aut  3 
ytyariru  i rHe  a 0 wpat  0 fi  . fc^/L  3 J. 

Quare  (Sc  \b  adtH  proportio  dqt4-f‘ft  daturn  puqfium  «J  Ktraque  etnimipfarum  S .V 
AH  t h 8 cfl  data  ex  7.  libmtatorurh . ergo 'tQ-  earum  proportio,  & proportio  fbtuis~  a b ad  b h 
dabitur  ex  prima  & j exta  eiufiem  libri , 

Reliqua  igicur  ah  ad  hd  proportio  erit  data  ] T^amquevt  ah  ad  hb  , ita  eft  bd  qi  T 
db:  & Cvmj/bncndoyt  ab  nd  b ita  ko  qdisj>  ,quaretT rxlt.qua  ae  ai  teliquai»  nkiefl 

r;  m “ u • ^ ^ 

iEtdatiipropoiitiare^angulj^AB  ad  rcdlangulum  hdq Jljfaffangulum  enim  9 aS  ad\  V 
re^angulum  h ha^tcompo(ita{n  px  dafis proportionibus , videlicet  e*~pror\ 

portione  ai  dif  nr,  proportione  a vaft  hd. 

•'Rcctanguli  yek)  rA^qiquadratum^x  c d- proportio  eft  data  ] ’ Ex anreccientibk^:l'X 

Quare  ^ ^t.a  pfbpGH-cio  jrcaanguii  hdg  adiq^dracumicx  oqj  Z.Aibrrta*  Y 
torum.  r 

Erg  )in  primo  cafu  punA.um  c ellipfim,  in  fecundo  autem  hyperbolen  contingit]  Z 
Eft  enim  in  primo  cafu  hg  cllipfis  diameter  infecundo  autem  cafu  gh  efl  diameter  hyperbole . 
qua  ex  ipfa  fumitur . 

z Data- 


P A P PII  M AT  H.;i  ICO  LL. 

* Ttow  autem  propolitiolitqu3draci  ex'  m adquadratumex  T*]  Gratus  codex  i tu. 
X'«9hV  Ki'y*r  i rie  pr  xpie  ?f,  cd  VtJ'  nc  legendum  fit  i tt  hitic  K*  yix  i’  r»  >balcf  x> 

• rpi 'ere  im  tr.  lurefoluuoeei  r, nudata  proportloersl  q ta.rati  cx  ad  xd  q .adretatx  l d 

Dc.  bacauremeademel}  , quam  qradratumer  RT  habet  ai  quadratum  ex  Ts,vt  deinceps 
apparebit.  t 

* In  primo  quidem  cafu  maioris  ad  mimis , in  fecundo  autem  minoris  ad  maius  ] Cor . 

^ rigrnius  etiam  ell  hoc  Iro  . C.rtcut  codex  .qnific  bibet . *b  p*r  rit  rrtnimnn  iut-, 

V rat  rpir  pilfyrx  , Ut'  /i  T»r  tivripue  pu£ar  ^i'l  lAcarare.  leScend  rnt  enim  efi  Ut  pt, 

rie  Tfm-nt  mnae  putear  mpe 't  »A»»»r« , tb  ti  oie  tt ortper  ia««t«  apte  pil^ten. 

> Et  circa  axem  o u defcribacur  in  primo  quidem  cafu  illiplrv  , in  fecundo  alncm  l*y- 
pcrbole  ] Drfenbatur  t*  prima  cafu  ellipfii.  ei/ta  axem  K no  , m fccnr.it  autem  defereba- 
tur hyperbole  circa  axem  gh  produiltm,  hoc  efi  circa  m,  ita  *t  pundnm  H fit  tpfias 
Vertex . ... 

t Ita  vt  fumpto  in  ipfa  quouis  punft  o eeluti  c &c.  ] Un  efi  ita  wch  trpnfnerfnm  fi- 

gura latus  ad  redum  compofitam  proportionem  habeat  cx  proportione  f s ai  s y , pr  ex  pro* 
portione  rs  ai  st  , &exdataproportione,vs  cnimredongulum  HDc,  adqiudratumexoc 
ita  tranfuerfum  fi’nr.t  latus  ai  redum  ex  qi  prinis  libri  conicorum . 

, Qua:  efi  quadrari  ex  r r ai  quad'atum  cx  t»  J Gratus  codex  te  ini  f ri  ita' per 
orpit  ri  So'  ra  lege,  te  itis  t ri  W p.r , &c.  i,  »v.  i • • i i.u  u . 

£ Oicolinc.un  m facereiJ.qil  dpascipitur]  Hoc  efi  lineam' H<zt,  queo  ftdienit-pan . 

ell.  Graeasxokx  ibi  « f ejriiH  ro'  £hre.ypu,  fei  lege  ni  im  arbitror  aij»  /ti  »"  te  , &f 
, Qjurc  proportio  quidem  n\.  ad  «i  eadem  erit , qua:  «t  ad  ea]  Exboc  loco  colli 
gitunn  fecundo  etfn  pundapt  G aipsrtes  a f umendum  c fie  ,Vt  fnpra  admonuimus . . 

_ . , t Et  ex  dataprop  urtionej  .Ht  nos  addidimus.  pugio  Gmco codice  iefiderars  videbantur, 
vt  ita  tegendum  fit  «axatiIt/  xmo'  Ito  Upte  rr\  S»'  /■>  ro  nte/e/alrer  i%n  ntytr  t*  * 0*1 
lXH  i r rvptCLr.u.ij  IfVdVri^M  W'Tf«f«'r  f|,  £ l{  / it  ‘i/ju  i tenic  fayer  e,  t hr  e 
tertie  xiyoc  i ri  im'  p r npit  ri  iat'  r t qua  Vero  Jequuntur  Ia  ner  at  rp*'e  pti^itunmas 

delende  noufemus  ■ . -'.tiiVn  • d \ iu3 

e Reliqua  igitur  rcflanguli  pa e ad  quadratum  ex  ne  proportio  eadem  cft,  quaqua-* 
dratiex  r r adquadratumex  f*]  Gracustoin  a ««r»'»  upa  ri  <*r>  ite  ape' e »• 

Xtyee  .legendum aetemvtpuho  Kcnrte  ipa  ri  imo'  rrpie  n'  W t.y  toyee.  i a . 

* Hopefl. quadrati  ex  eo  adquadratumex  d»  J Gracnt  codex  Zr&t  rj  ri  are'  > t erpic 

. ro'  fivp  nt  lege  xpe*  re' avo'  tf,\.  .Ri 

P Ec  omnia  au  oiuiuaj  enim  proportio  red  anguli  ne  ai  quadratum  cx  r c «- 

demefl , qua  queiratsex  tt  r ad  quadratum  ex  Ti , boc  efi  quadrati ex  B d ai  quadratum  ex 
n.quinti  o tt  i erit  omnium  antecedentium  ad  omnia  confequentia  eadem  proportio  i viithccertliangnli 
i.fccudi.  fae  vna  cum  quadrato  ex  to  . boc  efi  quadrati  ex  ad  adquairataex  cd  ,Dt. 

Ergo  vtquadratuin  ex- A^>«d  quadrata  cx  CDt  Da,  ita  qwJratmn  cur  adqlia- 
dratumex  j*,J  Giatus codpx  aefipnee'  «>/  nlwpit  re  exi  fio,  fei legeniumu* pianti 
Jvo'  >/,/#.  .8  ...  . . Vir  V , l ni  •>-;  itix  - --lio» 

. • U,,ua  ......  .-nU  • - te 
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' THEOREMA  CCXXII.  PROPOSrTIO  CCXXX WH. 

-c.  ..«V.  Ao.ai.M-q  . . • "•  ■ ‘Vi;,  ;v, 

'i  % rrn  5Vi  tii , aji  fcaiiA  *M  siAinVC  [cjclilii  •inqmiir  tubcttA  xuiimnipUrH 

His  ita  habentibus  rran&amus  ad  id,  quod  initio  proponcb.mu 
Sit1  tddEa' linea  pofirionc  datai  ab,  & darum  pundum  cxlin  cod.crxi, 
r plano  s .ducaturquc  cx>,  & perpendicularis  DE.  poponio  autcnvdata 
fit  cd  ad  de.  Dico  pandum  d coni  fecHonem  &tttipger^ 
dem  proportio  (it  xqualis  ad  xqualc , erit  ca  (eclio  paiabole  ^ fi  vero  mi* 
noristtd.xxwius,  cibpli»}  qiiodii'ttiaioris  ad  minus  crit' hyperbole. 
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tUit  0 f.  WJ8  r 1 rr 


AJS 


Sit  pri- 
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LIBER  SE-PTIM;VS|A  [ 

Sit  primum  proportio  aequalis  ad  ae- 
quale , hoc  eft  lit  primum  c o aequalis 
d b . oftendendum  eft  punftum  n para- 
bole contingere . Ducatur  perpendicu- 
lf  ipfi  vero  a b parallela  ducatur 
r.  r. & quoniam  quadratum  ex*®  p s* . 


.jfi ■ 


«>  "V&  i fc<ta  2 
■t»  itioi&w  k it 


qualexii  quadrato  «s  a p,.  aquajis  au- . r,^  ^ « 

s« 


tCJU  b o ipii  Fta>  & quadratum  cx  0«  \\\  ti?Vl 

aequale  quadratis  ea'  dg^  q.:  erksqua-l  n^&jx  w.\-h 

draturn  e* . Bo-.quadratia  is-  x ;<  t,\ mmiwWj  ^ wvtf.  t wwio  wwvoiMin»  w*£« 

quale.^  4tque\fiil'  reiaa\-ciipcat8odat^a\iRft^zv:«L. .5rt5s.5,;v  Jt 

nnfilinhff  ; Xrvliinnun/Vii.i:  n J.iM.  . 
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a a *wh.i  tc.ua^ 
1 < i\?VtV  m.x 


politione,  &tiun  punftavf  C data';  ergohb  1 u wuj  ^ lusuosirvov?  1 jto&uJi  Wr.2  .iq  hi»  <X 31 

piuiAum  u .pitaboleafQmiegitfcxcPi,  quodante>«kmdnftracum  eft 


-CMT»  ca  X2  A 


'3^10  au  . a a xi  aw.i  -«W.^  i*»  ja  x.2 

c£«  d o t o a xxiiroh 

W&V  oryA^i  t%  n« 

»°  '•«HSjwnW  tAi  1*  au  «imi*  »:*«>&  i\*< 

Sit  retta linea  ab  politione  data»  datumque  punflum  c,  & ducatur  perpendi* 
cularis  cf.  Itaque  cum  cf  detur  politione  , & dentur  duo  pun&a  FC,inueniaturpa*> 
rabole  dh,  itavt  fumptoincaquouispun£to,vcluti  d,  & data  dg  perpendiculari} 
quadratum  ex  fg  fit*qutfcgu*dr*nsK£D!Gica.  «>iqo$ncB(fl  qh  locum  efficere, 
hoceft  dufta  quauis linea,  vt  cd,  & perpendiculari  db,  iineam  cd  ipli  db  squa- 
lemcflc.  ducaturenim  perpendicularis  oc.  Ergo  propter  parabolen  quadratum  ex 
fg  eft  aequale  quadratis  ex  dc»gc.  atque  eftipfi  quidem  fg  squalis  bd,  quadratis 
vero  ex  dg,cc  squale  quadratum  ex  d.  ergo  quadratum  ex  cd  quadrato  cx  Dreft 
squale,  ac  propterea  cd  ipli  db  squalis  . linea  igitur  dh,  qus  c/t  pars  fcflionis 
locum  efficit.  r 


B 


C O M 7*  B T jt  HI  r S, 


Atque  eft  refla  1 inea  fc  data  politio- 
ne ] Ex  1 o.  Itbrt  datorum . 

Inueniatur  parabole  dh,  ita  vt  fum- 
pto  in  ea  q uouis  punfto,  &c.  j Ex  ijs,  qua 
fu  per  tus  tradita  funt , 


*f 


— # — ri — 9 ww”"" r 

theorematis  quam  nos  fupplerc  aggredie- 
mur . 


A 

B 


u 


Sint  eadem , qua  prius  , & fit  proportio 
data  c d ad  db  minoris  ad  maius , vel  ma- 
ioris ai  minus , boccfl  fit  cd  minor , quam 
de,  "Pel  maior . Ofiendendum  eft  punftunt 
D in  primo  cafu  ellipfim , in  fecundo  autem 
hyperbolen  contingere  • fiant  enim  omnia, 
qua fuperius  difta  funt , erit  quadratum  ex 
fg  maius  quadratis  ex  dg,  c c , Vel  minus 
atque  eft  f c pofttione  data , dr  data  punSd 
f c . punftum  igitur  d er  mw*  demouftratis 
cllipfim,  vel  hyperbolen  continget. 


' 


mrs« 


L 

■4- 


L 

-l- 


«<3  A T 


Compo- 


Aoi  O 

TV(:.  r 


X 


Digilized  by  Google 


I 


44* 


Componetur  autem  in  hunc  modum , 


PAPPI  MATH,  COLL,  ^ ^ 

• . ;V  pse  c..-  «ariau:/« jic, 

ft  '■  j 'fntwr  itf  th  f 

■ flit)  ?i IUM  !1>  UiliUiiv/ijiifJo  • B CC 

:q  rffq  . UtSyrtii^o*  e»ioJ 

Sit  r«r/w;  rrfo  tinea  A b pofitione  data,  & datum  punffum  C -«/it  dw  proportio, 

quam  habet  Kl  ad  l m , in  primo  cafu  maioris  ad  minus , tn  fecundo  minoris  ad  maius  data* 
turque  perpendicularis  cf.&  cum  c?  fit  pofitione  data,  & datapun&a  f C,  muematurex 
tam  didis . in  primo  quidem  cafu  ellipfis , infecundo  autem  hyperbole  p s > itapt  fnmpto  in  ea 
quouispundo  d,&  ducta  perpendiculari  p g,.  quadratum  ex  ad  quadrata  fi  pe,  g c een* 

dem  proportionem  habeat , quam  quadratum  ex  kl  ad  quadratum  ex  tu,  pico' lineam- mi 
locum  efficere , Hoc  efl  fi  ducatur  quteuts  reda  tinea-,  Vt  pd,  & perpendicularis  p* , Lineam 
CD  ad  PB  eam  habere  proportionem , quam  m l ad  lk.  ducatur  enim  pttpehdiduliris  DGV 
ergo  propter  Clhpfim  Vel  hyperbolen  quadratum  ex  fg  adquadratt  ex  DOfaceli  Vt  qua- 
dratum ex  HI  ad  quadratum  mba.  atque  efl  db  aqualis  pf \&  quadratum  ex  cv  qua- 
dratis ex  p g > g c aquale , ergo  quadratum  ex  CP  ad  quadratum  ex  picam  habet  proportjo- 
Itens,  quam  qudratum  ex  ml  ad  quadratum  ex  LK  > & idcirco  tirtea  db  ad  db  eandem  prO" 

tortionem  habebit , quam  ml  ad  lk»  tinca  igitur  ph  locum  efficiat,  necejje  cfi , 

r ar.Jfiauq  aupmns*»  r eMOttrtoq  • anu  i.  -■ : . 
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V M mechanica  contemplatio  fili  Hermodoi-c  inultis, 
& magnis  vita:  noftra  rationibus  conducat iurt-» 
optimo  a philofophis  maxima  laude  digna  cxfftima- 
ta  cft : & omnes  mathematici  non  mediocri  ftudio 
in  eam  incumbunt;  etenim*  fere  prima  phyfiologiam, 
qua:  in  elementorum  mundi  materia  veriatur , Attirt- 
git.  nam  .tum  ftatum,&  corporum  lationem  , rnO- 
ilimque  fecundum  locum  invhiuerfo  contempletur,  horum  qutderfVj 
qua:  natura  funt,  caulas  reddit*,  illa  autem  i natura  liia  decedere  cdgens 
extra  propria  loca  in  contrarios  motus  transfert,  quod  per  ea  theoremar 
Jtaj  qua:  ex  ipfa  materia  decidunt,  excogitat.  Mechanice  vero  alteram 
partem  rationalem  efle,  alceram  manuum  opera  indigere , fentrt  Hefo 
mechanicus.  & rationalem  quidem  partem  ex  geometria,  & arithmeti- 
ca,, & artronomia,&  ex  phificis rationibus  conflare;  eam  vero,  qux ma- 
nuum opera  indiget,  ex  a-raria,  Sc  aedificatoria  & teftonica,  & pidtura, 
& in  omnibus  manuum  exercitatione,  atque  cum  quidem  in  lupradfcftiS 
Icientijs  a prima  artate  verlatus  fit,  & prxdidhs  artes  calluerit,  quify  acri 
fit  ingenio , optimum  fore,  & inuentorem , & architc&um  mechanicos 
xum  operum,  cum  fieri  non  poflic,  vt  quis  tantopere  in  his  'dilciplinis 
excellat,  fimulqdc  prxdidhs  artes  difear.  pradipit  autem  ei,  qui  mecha- 
nica opera  tra&arc  velit , vt  proprias  attesad  manum  habeat,  quibus  cum 
opus  fit,  in  lingulis  vtatur.  & maxime  omnium  neceffarix  artes  lurtt  ad 
vita:  vius,  mechanica:  poft  ardriteclonicam : & ars manganorum, qui  & 
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uentes : & ars  confici,  nd.  inftrurricnta  ad  bellum  ncceflaria,  qux  Ci  me- 
chanica vocantur.  Sagittae  enim,  8e  lapides,&  tela,  & his  fimtlia emit- 
tuntur in  longiifima  vix  fpacia  per  catapultas , qux  ab  ipfis  conftruun- 
tur.  ad  hxc  ars,  eorum , qui  fuxa”«MU>>  hoc  clt  thachinas  conficientes 
appellantur;  ex  multa  enim  profunditate  aqua  facilius  attolitur , 'periit- 
ftrumenta  ad  iplam  ex  hauriendam  excogitata . vocant  autem  mechani- 
cos antiqui  etiam  eos,  qui  admirationem  pariunt , quorum  alij  quidem 
per  Ipiritus  artem  exercent , vt  Hero  alij  per  neruos,8e  funes 

animatorum  motus  imitari  videntur,  vt  Hero  ad  t»/«W  i,  {»>)•«.  alij  ve- 
ro per  ea,  qux  in  aqua  vehuntur,  vt  Archimedes  vel  horolo- 

gijs  per  aquam  conftru&is.  vt  Hero  atJ)if«r.  qux  etiam  videntur  commu- 
nem habere  rationem  cum  gnomonica  contemplatione . Mechanicos  in-' 
lu  per  vocant  cos,  qui  noucrunc  fphxropxias  conficere . a quibus  imago 
cxli  conftiuitur  per  xqualcm,  Se  circularem  aqux  motum.  Horum  au- 
tem omnium  caullam  , Se  rationem  cognouifle  aiunt  quidam  fyracula- 
num  Archimedem,  is  enim  Iolus  noftris  temporibus  varia, & natura,  & 
intellci^cntia  vius  eft  ad  omnia  perfomtanda;  quemadmodum,  Si  Gem- 
minus  mathematicus  alleric  in  iibro  de  mathematicarum  difciplinarum 
ordine . Carpus  autem  anriocheniis  quodam  in  loco  dicit  Archimedem 
fyraculanum  vnum  duptaxac  librum  mechanicum  compoluifie  de  lphae- 
ropxia,  hoc  eft  de  fphxrx  conflrudfione . de  alijs  vero  fibi  feribendum 
lion  exiftimafle,  quamuis  apud  multos  ob  mechanicam  facultatem  ium- 
mo  in  honorem  lemper  fuerit,  Se  ad  mirabilis  magno  quodam  ingenio 
habitus  fit,  adeo,  vt  adhuc  apud  omnes  homines  cius  fama  mirandum 
jn  modum  celebretur,  fed  de  ijs  qux  prxeipua  funt,  &.  geometricam, 
aritmcticamque  contemplationem  continent , quamquam  ea  brcuilhma 
videantur  efle,  diligenter  conlcripfic , canto  vt  .appareat,  prxdictarum 
(cientiarum  amore  inflammatus,  vt  nihil  extrinfecus  in  eas  introducen- 
dum ftatuerit.  ipfc  autem  corpus,  Se  alij  qurdam  iure  optimo  vfi  funt 
Geometria  etiam  ad  aliquas  artes.  Geometria  enim  nihil  larditur,  qux 
multas  artes  ftabilire  conlucuit,  qaando  eis  adiungarur.  Itaque  cum  fit 
tamquam  mater  artium  non  lxditur,  quod  curam  habeat  organici,  & 
architcdfonicx . neque  enim  propterca  quod  finiul  fit  cum  ca,  qux  ter- 
ras dimetitur , Se  cum  gnomonica,  & mechanica,  & fccnographia  alj- 
qua  ex  parte  lxditur . fed  contra  potius  videtur  eas  promouerc , quod  &i 
honoretur , Se  ab  ipfis  pro  dignitate  ornetur . Cum  igitur  ciuimodi  fit 
mechanica  {cientia  fimul,  Se  ars,  Se  in  tot  partes  diuidatur , exiftimaui 
rc&e  fc  habere,  fi  Se  breuius.  Se  apertius  confcripfero  ea,  qux  ratione 
geometrica  in  contemplationem  veniunt, Se  qux,  quod  ad  motum  gra- 
uium  attinent , maxime  funt  ncceflaria.  Se  theoremata  tam  qux  apud 
veteres  pofira , quam  qux  a nobis  vtilircr  adinuenta  funt , Se  magis  cx- 
quifita  ratione  , quam  ea,  qux  a prioribus  confcripta  eft.  vt  dato  pon- 
dere a 
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dcrc  a data  porcntia  dudto  in  plano  horizonti  parallelo , Se  altero  pluio 
inclinaro  , quod  a lubiedtum  planum  datum  angulum  efficiat,  inuenirc 
potentiam,  a qua  pondus  in  plano  inclinato  ducatur . hoc  autem  vfilc 
elt  mechanicis  manganarijs , addentes  cmm  inuentx  potentia:  alteram 
quandain  virorum  potentiam  confidenter  in  fublime  pondus  attoliinc, 
& datis  duabus  rcdlis  lineis  inaequalibus , duas  medias  proportionales  in 
continua  analogia  inuenirc . ex  hoc  enim  theoremate  omnis  ioleda  figu- 
ra data  iccundum  datam  proportionem  & augetur , & minuitur  ,Se  quo- 
modo fieri  pofiit , vt  tympano  dato  fi  Se  data  multitudine  icycu  larti  m./ 
ipfius , vel  dciicium  apponatur  ei  tympanum  datum  habes  dentium  mul- 
titudinem, & appofiti  tympani  diameter  inueniatur,  quod  quidem  tum 
ad  mulca  vtilccll,  tum  ad  artem  eorum,  qui  mccnanicas  conficiunt 
propter  conllitutioncm  ley  tulatbrum  tympanorum . Horum  autem  vnum ; 
quodque  in  proprio  loco  perlpicuum  fiet,  etiam  cum  alijs  qua:  architc- 
dio,6i  mechanico  vtilia  lunt,  fi  prius  ea,  qux  tradlationcm  de  centro 
grauium  concinent,  cxplicaucrimus  . Quid  igitur  fic  grauc,  Se  quid  le- 
uc , Se  quas  cauffa  fit , cur  corpora  furlum , Se  dcorlum  ferantur : & hoc 
ipluinlurlum,  ac  deorfum  quo  modo  intclligatur,  Se  quibus  terminis 
circumfcribatur  , nihil  a nobis  in  prxlenria  in  medium  afferri  oportet  , 
quoniam  h.rc  a Ptoloinxo  in  mechanicis  declarata  lunt . Centrum  au- 
tem grauitatis  vniulcuiulque  corporis , quod  eft  principium  Se  elemen- 
tum cradhtionis  de  centro  grauium , ex  quo  Se  reliqux  mechanicx  par- 
tes dependent, quid  nam  fit,  Se  quid  fibi  velit,  dicendum,  ex  hoc  enim- 
vt  opinor.  Se  reliqua,  qux  in  hac  eradi  itione  confidcrantur,  pcripicua 
erunt . Dicimus  autem  centrum  grauitatis  vniulcuiulque  corporis  efle- 
pundtum  quoddam  intra  pofirum  a quo  fi  grauc  dependens  mente  con- 
cipiatur, diyn  fertur,  quielcit,  &:  leniat  eam,  quam  in  principio  habe- 
bat politionem , neque  in  i pii  latione  circonucrtitur . 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  I. 
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Hxc  autem  pundhim  nonlolum  in  corporibus,  qux  certum  Icruaijt' 
ordinem  , led  etiam  in  ijs,  qux  temere  Se  calu  formata  lunt,  inuenimr ,1 
ratione  quadam  pcrliialuih  huius  modi.  r-»-4 

Ponatur  planum  rMltml  A mundi  • 

ceatrutn  vergens , in  quo  &coroora  grauia 
pr  >rfus  inclinationem  habere  vidoityr,  &fic 
icit  a linea  a r perpendiculari.  ipnno',  in 
quo  incedimus  (i  igitur  aliquod  cdtpus  gra- 
ucconftituatyrin  ab  refia  linea  ,ita  vt  om- 
nino a plano  produAo  fccetur,’habcbit  ali- 
quando politionem  talem,  vt  maneat  immo- 
tum A'  non  decidat  quod  cum  ita  iattuin  fit, 
fi  intclligatur  planum  a r en  produihmi  fc- 
eabit  vtique  fuper  impolitum  corpus  in  duas 
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partes  aqualium  momentorum , qua  circa  planum , voluti  circa  punflum  fufpcnlioiiij 
in  libra , interfeiqueponderabunt . Rurfus  tranfpofitum  corpus  graue  m altera  par- 
te attingat  reflam  lineam  a « habebit  circum  aflum  aliquando  politionem  cani,  vidi- 
miffum  maneat,  & non  decidat*  Itaque  fi  rurfus  intclligatur  planum  aicd  produ- 
flum  in  partes  iqucpondcrantcs  corpus  fccabit , & priori  plano  fecanti  occurret . Ii 
enim  non  occurrat,  eadem  partes  interfe,  & iqucpondcrantes,  & non  aqueponde- 
rantes  erunt , quod  efl  abfurdum . 

ALITER. 

His  autem  explicatis  rurfus  intclligatur  refla  linea  ab  perpendicu- 
laris ad  planum, in  quo  incedimus,  videlicet  ad  ipfius  mundi  centrum 
vergens ; & fimiliter  corpus  graue  in  punflo  a conftituatur,  refla  li- 
nea ab  tamquam  bafi  innisum flabifaliqi  andocorpus  in  punflo»  ita 
vt  maneat  , nquidem  & in  plano  ipfiusputerat  qukfccrc . Si  igitur  eo 
manente  refla  linea  ab,  producatur,  aliqua  pars  ipfius  in  piopofita  fi- 
gura comprehendetur . Itaqudihtelltgatnr  manens,  & rurius  in  alia 
parte  corpus  lines  imponatur  ,ua  vt  q*  lefcat.  liico- reflam  lineam 
ai  produflam occurrere  ei , qi a prius  in  figura  fuerat  ccmprchciifa. 

Sienim  non  occurret , poterunt  quatdam  plana  per  vtramque  carum  j 'j' 
dufla  fibi  ipfis  intra  figuram  non  t.ccprrcrc,  & v|  i mquod  qu*  i piorum 
diuiderc  corpusgraue  in  partesaqucponderantes,&  non  aqueponde- 
rantes,  quod  efl  abfurdum  . crg<  di fli  line*  ini  i -i  figuram  fibi  ipfis  ccturrcnt . Sim  i. 
liter,  & fi  iuxta  alias  pofitioncscorpus  in  punflo  a ftatuatur , ita  vt  maneat,  produ- 
fla  refla  linea  as  occurret  alijs  prius  intra  figuram  con.pichcnfis,  quare  confiat  re- 
flas lineas  fi  ita  di  ei  intelligantur,  fefc  in  vno  pui  flofecarc  • hocautem  punflum  cen- 
trum grauitatis ap  rllatur,-  confiat  praiterca corpus  graue,  fi  ex  centro  appeafutii 
mente  concipiatur,  non  citcumuerti , fcd  manere,  feruans  in  latione  quacumque  in 
principio  habebat  politionem  . omnia  enim,  qui  per  ipfum  ducuntur  plana  in  parte» 
aqueponderantes  corpus  diuidrfntJ.  ncqn  vllaeonurrfioniscaufla  admitti  poteft.cum 
iuxta  omnem  pofitionem.'  pariis)iphus  scqirepon.  ...nics  ex  vtiaque  partp  centri 
conllituantUr . Hoc  igitur  e fi  , qu<(d  traflationem  de  centro  grauium  maxime  con 
■net . addifccs' autem  ea  , qui  ad  elementa  pertineat,  per  hanc  dcmrnfl  rata  , fi  legas 
Archimedi»  labrum  de sdqueponderantibus , & H eronis  mechanica-  Sed  quamim  ita 
multis  cognita  lunt , deinceps  cunfcribamus,  nempe  hic. 

C 0 M M Ji  g.1  ? S. 

A Habebit  aliquando  pofitionem  talem  ,vtmancat  immotum,  St  non  decidat]  Corpo- 
ra enim  gratia  deorfnm  ferantur  fecundum  redam  lineam  ad  bongonltm  perpendicularem , 
qua  per  centrum  grauitatis  eorum  ducitur,  quare  corpus  fuper  impofitum  plano  ad  bongontem 
redo  tunc  folum  manebit , & non  decidet,  cum  centrum  grauitatls  eius  jupra  planum  dire  de 
foufl  Itent , quippe  a quo  plicrius  defeenden  prohibentur  . etenim  aiucrtindum  autem  efl,  >t 
centrum  grauitatis  hot  modo  inucmamus^ion  jatis  cjje  corpus  graue  plano  bis  componere  :duo- 
rumetemm  planorum  communis  fcdio  efl  n it  a linea . oportebit  igitui  & tertio  idciinfliccrc  , 
& inqno  pmifiodlda  tinea  a plano  fetetur , liludgrauilatis  effe  centrum  mantfcjto  apparebit . 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  II. 

Sit  triangulum  abc  cuius  latera  in  eandem  proportionem  (ccentur  i 
pun&is  chk,  fitque  AGad  cb>  vt  bh  ad  hc,  & ck  ad  ka,&  con- 
jungantur gh , hk , KG • Dico  triangulorum  *bc,ghk  idem  c(lc gra 
uitatis  centrum.  r . 
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Sccentor  enim  bc,ca  bifariam  in  pun- 
dtis  « n : & a d,  b n iungantur . ergo  pundum  s 

f , in  qu  » conueniunt,cRcenrrum  gi auitatis 
trianguli  uc  . naro  li  triangulum  in  aliquo 
pian  redo  conftituatur  fecundum  redam  . , 
lineam  a d , in  neutram  partem  vrget,  quod 
triangulum  ab»  triangulo  acd  iit  aqua- 
le . funi  liter  triangulun  .» i;e . fecundum  ro 
Aain  lineam  rb  iu  plano  redo  eonftitntum 
in  neutram  verget  partem  quod  ^qualia  fint 
triangula  ABE,Bcu.&cum  invtraquc  re- 
darum linearum  a d > b h triangulum  atque- 
ponderet , comunc  ipforum  pundum  f gra- 
uitatis  centrum  erit,  oportet  aucem  imel- 
ligcie  pundum  f,  ve  antedidumcll, in rnc-  • . p,  , . - n,. 

dio  trianguli  ab  e quod  fcilicet  sque  craflum,  & acqucponderans  ponitur , conftac  g 
praeterea  af  ipfius  fd  duplam  efi’c,&:  ef  duplam  fe  & vt  ga  ad  ah.  itaefle  #d 
de,  & Bp,adpE,&AF  ad  f d : propterca  quod  triangula  d.  e,  a bf  «equ,iangula  • 
funt.  itemque  aquiangula  e de  , a ne.  iungatur  igitur  de,  quae  fecrt  hk  in  l>& 
quoniam  proportio  bh  ad  hc  compolita  e/lex  proportione  bh  ad  ud,&  propirtio- 
ne  dk  ad  hc;  eft  autem  cotnp  mendo  vt  bc  ad  en,  ita  e a ad  ak,  & antecedcn»  C 
tium  dimidia  ve  ne  ad  en,  ita  k a ad  ak  , & per  conuerfk  nem  rationis  vt  c r ad  vh 
ita  ab  ad  bk,  fed  cd  ipfi  db  eft2equaiis,&  ah:  erit  vt  bd  ad  dh,  ita  ce  ai  fk:  & 
componendo  ve  bh  ad  hd,  ita  ck  ad,  k tu  ergo, & proportio  a e ad  gb  componitur 
ex  proportione  c k ad  k a ,&  pitjportionc  dh  ad  ne . componitur  autem  ex  cifdem  E, 
etiam  proportio  dl  ad  Lii,atquceft  ne  ipfi  lk  a:qualisvt  demon  lirabitur,  quare  & 
vt  ag  ad  gb  , ita eft  n l ad  l e . funtque  parallelae  ab>de:  & iun&s  ad  bk  fe  mu- 
tuo  fecant  in  f. ergo  reda  linea  eft, qua:  per  punda  gfl  tranfit , hoc  enim  infra  often-  E 
detur -,  quamquam  parui  lit  momenti  • Itaque  quoniam  vt  bf  ad  FB,ita  gp  ad  f l,  5$ 
eft  bf  dupla  p b j erit  & gf  ipliijs  fl  dupla,  triangulum  autem  ghk  latus  hk  bifa-  G 
riarri  diuidirur  in  l,  cftqlie  gi  dupla  fl.  punctum  igitur  f centrum  eft  grauitatis  H 
trianguli  e h k . erat  autem  & trianguli  a e c centrum,  quod  dcmonftrare  oportebat.  : 
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Commune  ipforum  punftum  f grauitatis  centrum  erit]  Hoc  idem  Archimedis  aliter  a 
demonflrautc  io  libro  de  xquepond^ant ibus. 

Conftat praeterea  af  ipfius  fd  duplam  effe,  & cf  duplam  fb]  Qiouiam  enim  cc  g 
CA  inpunflis  de  bifariam  fe  canturiens  »:  b»  ad  o g ita  a a ad  bc.  quare  di:  fla  de  tpft 
ab  parallela  erit, & idcirco  cde  (tmile  eil  triangulo  ce  a,  itcmque  d r c trijn 

gulum  triangulo  k F 3 fimile  • Curri  tgtturfit  Vt  b c ad  cd,  ita  B a ad  na  , erit  b a n uA 
dupla,  fed- Vt  ba  ad  d H , ita  Atad  d,  & ef  ad  fb.  ergo  a i dupla  ejl  p n,  & tv:'Tpfus 
f b . Hoc  autem  nos  aliter  demonfirauimui  fit  'co/hntnitatijs  tn  fhxtxm  propofitioTurmhlhJW- 
cbimedis  de  quadratura  parabola  . • 

Eft  autem  componendo  vt  ac  ad  eu,  ita  c a ad  a k J Tonitur  enim  vt  bh  ad  ne  C 
itaeffe  ck  ad  K Ai  qnare,  & Compoiiaido  s.e  id  chI,'  ita . G a -m  a. 

Ergo&  proportio  ag  ad  gb  componitur  ex  proportione  u ad  ke,&  proportio- 
ne DH  ad  H c ] Ex  antcdlftis  fiquttur  proportioni  m en  ad  hc  compotitam  ijf  ex  propor- 
tione ck  ad  KH,e>  proportione  d h aid  jic . fed  vt  ut  ad  hc  , ita potita  e/l  Aq  ad  liqua- 
re, & ag  ad  gb  proportio  ex  ei  flem  proportionibus  componatur , hecefjc  ejl  • ’jr 

Componitur  autem  ex  eifdemcham  proportio- dl  ad  t a:  atque  eft  KuiijWrjiriv  a-  E 
•qualii'1  H*cdHOjoferiusdt>;,oa{ira>,tt-r.  _ i ,-  r ; A ntjr» 

Ergo  refta  linea  eft,  qua;  per  punfta  gfl  tranat ; hoc  enim  infra  oftendefur,  ouam  F 
quam  parui  fit  momenti  ] Hoc  quoque  infra  oftendit  Tappus  . Graeus  autem  Codt x <,  ‘-UfJJU*- 
bitror , niendofus  tfl . 

Trianguli  autem  c hk  latus  hk  bifariam  dii  iditur  in  i ] Hunc  locum  nos  ita  rejfli- 
tuimus.  tn  Graco  enim  codite  legebatur  sjvya»»*  <JV  t5  «Dx  ro'  y. 

Punftum  igitur  f ccntrtim  eft  grauitatis  trianguli  g i*k]  Ex  ante  dt.nonfiratis , 
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THEOREMA  |L  PROPOSITIO  VI Jt 

Quod  autem  ante  politum  eft , fic  dcmonftrabitur . 

Sit  enim  vt  cd  ad  dh,  ita  ce  ad  ek,-  & jungantur  D E, « k fele  in 
pun&o  Liecantcs,  Dico  hl  ipfi  LK  a:qualem  die, & proportionem  DL 
ad  le  componi  ex  proportione  d h ad  H c , & proportione  c K ad  ke» 

Ducatur  .n.  per  c ipfi  h k parallela  c f , qu®  lineg 
db  produdt* occurrat  in  f,  Quonia  igitur du®rc.£l* 
line®  funt  d l,  l f.  & extrinfccus  afsumitur  lf  . erit  pro 
portio  dl  ad  LFcopofita  ex  proportione  dl  ad  lf,& 
proportione  Ft  ad  l b . fed  proportio  dh  ad  hc  cadc 
, fcxii.  eft, qua:  proportio  dl  ad  lf,  cum parallclx fint  cf 
jA  ik>  proportio  autem  c k ad  k b eadem  eft , qu®  f j. 
ad  lb,  quod  triangula  cbf,  kfl  squiangula  fint, 
ergo  proportio  dl  ad  lb  componitur  ex  proportio- 
ne d n ad  h c , & proportione  c k ad  x e . Eadem  ra- 
tione .oftendetur  proportio  «l  ad  lh  componi  ex 
proportione  ke  ad  kc,  & proportione  cd  ad  dh, 
du&a fcilicct  per  c linea  q.M  ipli  bd  parallela;  qua: 
line®  kh  produa*  occurrat  in  m.  Rurfuscnimcun) 
du®  rea®  line®  fint  kl,lh,& extrinfccus  affumatur  . 
lm,  proportio  kl  ad  lh  componitur  ex  proportione 
kl  ad  lm  ,&  proportione  au  ad  lh.  fcd  proportio 
kl  ad  lm  eadem  eft,  qu®  xe  ad  ac,  quodrurfuspa. 

rallcl® fint  bd,  cm,  proportio  autem  ml  ad  lh  elj  . . 

eadem,  qu®  cn  ad  dh,  quoniam  triangula  uhi,c  h m mquiangulafunt,  proportio  igi- 
tur kl  ad  lh  eadem  eft  qu®  componitur  ex  proportione  k e ad  eo,  hoc  elt  hi  ad 
pc  , St  proportione  cd  adon,  qu®  quidem  proportionem  efficit  squalitatis, 
ergo  & proportio  K L ad  jl  h ^qualitatis  proportio  .eft , ob  id  x l ipfi  L H cft,*- 
qualis. 


C .0  M n E 7i  7 >*&/  Y f‘ 

A Proportio  autem  cj'  ad  k r.  eadem  eft  ,.qu*  fl  ad  lf,  quod  triangula  ct  f ,k  r i 
A squiangula  fint  ] Efl  enim  c t H B F , Vt  x b «d  * t : pcrmutandoqut  c * «d  B K , »t  » ■ 
/ii  bl  : & compt  nendo  c x ad  k b Vf  f l ad  l b . 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  IV. 

Sed  quod  reliquum,  ita  dcmonftrabitur» 

Sit  ab  parallela  ipfi  cd,  8:  vt  a e ad  f B,  ita  CH  ad  hd;  iungantur- 
ique  ac,  bd  /clc  in  jpun&o  f.  lecantcs , Dicp  lineam , .ejus  per  f e H dt> 
,citur , rc*2am  efle. 
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Si  enim 


LIBER  OCTAVVS,  Hj? 

Si  enim  non  Iit  ne  refla,  & quoniam  vt  af 
ad  eo,  ita  f r ad  se;  vt  autem  rt  ad  bg,  ita  r a 
ad  g n : erit  vt  a f ad  cg  ita  f b ad  o o , & per- 
mutando vt  a f ad  Ft,  hoc cA  c h ad  hd,  ita  eo 
ad  g d,  quod  fieri  non  poteA.  linea  igitur,  quas 
per  i b h ducitur , ncceffario  refla  erit , 


( O M M B -7L  T A * / V S i » 

Et  quoniam  vt  af  ad  cc  ita  fb  ad  ec  ] Si  enim  fbg  re8a  linea  tnteUigatar  erunt  A 
triangula  abf,ceg  fimiha  : itemijiiefimilia  inter  fefc  triangula  fbb,oed. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  V,  . 

Dato  paralklograramo  rcdlangulo  a e ducere  redam  lineam  t>  e , 'ira 
Vt  fi  trapezium  abcdcx  ppndo  d iulpcndatur ,rcdx  linex  A D,bc  pa- 

fallelx  fint  horizonti  f 

• T (J  I i 2 e sj  i C .1  'i  .i  t * • \ •’  I 


Ponatur  iam  faftum  efic . ergp 
refla  linea  , qua:  per  o,  & per 
centrum  grauitatis  trapezij  duci* 
tur  ad  horizontem  > & ad  iplaii) 
ec  cA  perpendicularis , (it  autem 
DL,qua: in  e.  bifariam  fccetur, 
itemque  a s fesetur  bifariam  in  f? 

& f b,  b c iungantur,  fccetur, prj- 
tcrea  c b in  h , ita  vt , c h dupla 
fit  ipiius  h e,  & u f bifariam  Tege- 
tur in  g iunganturque  g h fccans 
dl  in  K.punftumigiturccAccn- 
trum  grauitatis  parallclogrammi  bd,&  h cA  centrum  grauitat'»  trianguli  cnr.mmt  D ’ 
re  totius  trapezij  grauitatis  centrum  cA  in  refla  linea  gh.  fedeA  etiammipf!)  Di.  ‘er- 
go k trapezij  abc  d grauitatis  centrum  erit . parallclogrammi  autem  b t>  ceritrura 
grauitatis  eA  o:  & trianguli  ntc  ccntrumH.  vt  igitur  parallelogrammuin  Bn  ad 
triangulum  dcl,  itaeA  iik  aj  kg.  Si  enim  contra  intclligainus parallclogrammi 
quidem  tS  grauitatcminipfoitafehabcre,vt  tota  contrahantur  ad  g,  trianguli  vl*<- 
roDci.  totam  giauitatemcontraflam  ad  h j erit  refla  linea  gh  inAarlibrx,  in  euidi 
extremis  partibus  difla:  grauitates  conii  Aunt  ,&  ficu  feccturin  k,  ita  vtquam  pro- 
portionem habet  grauitatis  in  e ad  grauitatemin  h,  hoc  eA  parallclogrammum  b n 
ad  triangulum  per.,-  eandem  habeat  u k ad  kg,  iuxta  pr  portionem  di  Aantiarum  in 
libra:  qua: ex  contraria  parte grauitatibu»  rcfpondent : erit  punflum  k ex  quograui-  g 
tatcsiplic  lequeponderant,  ergo  & trapezium  abcd  a:quepondcrat  ex  punflo  x fu- 
fpcnfum.  Ducantur  a punflisoH  ad  ic  perpenjicujarcs  gk,h».&  quoniam  vt  bd 
parallelogrammuin  ad  triangulum  egi,  ita  hic.  ad  at  o,vt  autem  paraliehigrammum  , . 
ad' trUqgulum  , ita  ne  ad  dimid^^pJiMs  Lcj.fir  vt  hk  ad  kg,  itg.NA.aa prp- 
pteret , quod  in  lineas  parallelas  'o  m , f t ,'h  h dufla:  funt'  g k n , min:  erit  Vrn  i ad 
dimidiam  te-. 'ita  N^JjdiV,  hog:eA  ali  dimidium  La^/VtnglfUr «t  ad  ic  tam 
adduplamipfiu,  i-m,  hoceA.ad  Ebi&  idcirco  quadratum  ex  bj,  jequalcfiftjre^angtj- 
Ioclb.  quare  vt  a ad  ce,  ita  bl  ad  ln.  Sed  vt  c l ad  ln',  ita  quadratum  ex  cl  p 
ad  quadratum  ex  lb  atque  cA  et  fripla  ipiius  ln  quoniam,  & ce  tripla  cA  en  cA 
enim  en  ipfius  m dupla  . quadratum  igitur  ex  cl  triplum  cA  quadrati  ei  lj.  & 
funt  data  punfla  bc.  ergo  & punflum  r.  cA  datum:  ac  propterea  datum  punflum  n- 
Itaque  li  uc  fccetur  in  l,  ita  vt  quadratum  ex  cl  triplum  fit  quadrati  ex  u,  habe-  (> 
binius  punflum  d,  videlicet  fufpcnfionis  punflum . 
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COMMET^T^f^irS. 

A Ponatur  i.un  fa&um  cffc  ] Hic  incipit  refolutio  problematis . . 

d Ereo  re&a  linea,  qua:  per  i>,&  per  centrum  grauitatis  trapezii  ducituc  ad  horizon* 
tem,&adipfam  bc  eft  perpendicularis  J UfienmMpcnliohis punclum,  & ccntrumgra 
uiutts  fufpenil  in  eadem  retia  tinea  ad  bori^ontcm  perpendiculari,  quod  no  i dcmonflrauimus  i» 
commentarqs  in  6-  prop  [itionem  Ituri  Archimedis  de  quadratura  parabola  . 

C Punftum  igitur  c cit  centrum  grauitatis  parallclogranmti  *d  ] Ex  nona  primi  hbn 
Archimedis  de  aqueponderanubus . 

D Et  H.  eft  centrum  grauitatis  trianguli  net]  Ex  ante  dcmonflratit. 

E Erit  punaum  r; , ex  quograuitatcs  ipf*  sequeponderant  ] ExcUaua  eiujdcm  hbn 
Archimedis. 

F Quare  vt  c l ad  L e , ita  t l ad  l n ] Ex  14 .fexti , quamquam  boe  breuius  concludi  po- 
terat. cum  enim  dcnton/lratum  fit,.  ut .1 L ai  LC,itaeJJe  nl  ad  1 nyftit  conuertcuda  vt 
cl  ad  lb  , Ua  B L ad  IN.  . 

G Itaque  fi  bc  feceturin  1,  ita  vt  quadratum  ex  cl  triplum  fit  quadratiex  lb  , ha- 
bebimus punaum  u,  videlicet  rufpcnfionis  punflum  ] CompvftMtfiprtUematit. 


PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  VI. 

S A ' , . vr.rrjfV 

At  vao  linea  B c in  hunc  modum  fecabitur . 

Redam  lineam  datam  ita  lccarc,  vt  maior  ipfius  pars  minoris  pot«- 
ftate  fit  tripla . • 

Sit  refla  linea  t n , quae  fecetur  in  c , ita 
vt  *c  fit  tripla  ipfius  cn,  & in  ADdefcri- 
pto  femicircul  j «id,  ducatur  cb  ad  rc- 
cor.  »<w  &os  angulos  ipfi  a d,  fiatque  vt  a c ad  c b, 
fexti..  ita  ab  ad  bd.  Dico  a^ ipfius  bd pote/la- 
te triplam  cffc . Quoniam  enim  b c media 
eft  proportionalis  inter  ac,  cd,  erit  vt  , • ■■  ■ 

ac,  ad  co,  ita  quadratum  cx  ac  ad  qua- 

SS=?,V;^™™".VPto .. ro.'K«  « 

in  datam  proportionem  potcftqte  Iccabitur  ai>,  & omnis  rcitalrnca  date. 


THEOREMA  IV.  PROPOSITIO  VII. 


Sint  pofitionc  datx  reda:  linea;  A B , A c : datumque  pundum  B : Sz 
ducatur  CD,  qu«c  Iccet  datam  proportionem  redx  liricx  ac  ad  bd.  dc- 
monftrandum  eft  centrum  grauitatis  trianguli  acd  confiftere  iii  reda  li- 
nea pofitionc  data.  '• 


iiora.no  .0  {ateinotft>  rjt  ?vr'< 
Btiiirrtp  1 riisfiqiil  a ’ "■>  n' 
h araxet  1 .siqotq  st.  ’xr.mfbi. 

;sr»l<tru  j ;*  w rt 


qhi  .10  f-  jULtor  x 
* i-.iQlVb 

rwCnwq  *£*>*■»  a j 
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Diuidatur 
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Biuidarur  rX  t bifitriim  in  *,-&  iurfta  »b(c- 
ceftfr  in  f , iti  Vt  EVt&ris  pats  fit  ipSWED  erit 
f centrum  grauitatis  trianguli  acd,  hcc  enim 
fupcriusdcnionftratunicft . ducatur  fc  paralle- 
la ipii  a a,  & fit  linea:  a*  tertia  pars  ah.  cflau- 
tem&  ag  tertia parslinrs  ad, quoniam  ,&bf 
ipfius  bd  cft  tertia,  reliqua  igitur  i.g  tertia  cft 
reliquae  b D i & data  cll  f rc  portio  m ad  ac. 
itemq;  proportio  ac  ad  icjcfl  enim  ac  ipfiusFG 
tripla, cu  a D felquialtera  (it  iplinsDc,hoc  cIIab 
fefquialteraFG.&litcA  ipfiusAi  dupla  propor- 
tio igitur  h g ad  g f cft  data, & datus  Jugulusad 
g,  quoniam  & qui  ad  a.  idcircoque  angulus  ghf 
cft  datus  :& datum  punflum  H.  ergo  refla  linea 
hf  politione  data  erit,  in  qua  ouidcni  cft  pun- 
flutu  f j videlicet  grauitatis  centrum. 


4 M 


C 

>'•¥* 

D 


F 

C 


H 

K 

L 

M 


> 


t 

t- 

V 


COMM£^r4H/»'S. 

DaMftn  purtflHm  » } Qttnlrmenhnditkrpuutlum  b , rc8a  linea  ab  nou  ftlunpofioo-  A 
n^fttd  citam  magnitudine  diti  tnt  ex  a«v  libri  datorum.  puuSnm  *trp  c nonefidaiunt»’ 

Humant  Ktsiatarptfixiiur  -r  h;  - y.tl  . < • i 

-■'QuttfecetdaFimpiiiportiancm linea:  ac  ad  bd]  Hac cfi qutfutt  M U d»  ita 
AC  td  ^n'qutmc..iuqn::iatJm  proportionem  babetl.  i , -c  f 

Et>mFifia  nt  fccqtur  in  t ita  vt  et  tertia  pars  fit  ipfius  p rJ.Hotie  *.w  "artr.  C 

flittilmus , utm  in  (.rara  coiire  Irgnof.  *,  ruJWjji*»»  *.  tl  rir itt&u  tp.ni t.«ru»f 
rplr ir  ntfii  •>«  7»  tege  -fi  t,S . fi  enim  t F frttM  pari  fit  ipfiui  \r:liun  ,„(V 

eriteenirumgraunatiitriauquli  au  c . quod  ex  ante  dtmonfiToiis  perfiptone  eeoplb^t  * ','t 

DUtatdr  Vg  paralie  la-ipfi ‘a  r,&rtt  line*  a»  tertiapars  x h iHMAt^etrtm  lottm  an  E 
reflnmmutr  Sr\MUt  tmm  Codeixiitbtbrr  ix>*  *i  f!  arxrtftitm.tr  *'£«,ij-**r  k*  Sfh<a 

p) ftrle*  »'  *t  lege  Syba  f»  ■*!  tt  srapaiAtAtc  i f»,  o,  tic  *l J rpirn  feifii  it»  Vy4»\» 
"Qurim.-m  & er  ipfius  r tvcft  tertia]  inCrtctctauttlum  hac  iccoueuao)cJtgilmn  ** 

•»«  x,  » rir  £X  lege  rie  tf.  . li.St 

Ecdaca  cft  propoli  , io  tr  ad  ac]  In  Grtcocodicc  nonnulla  defideran  videntur . Ille-  e 
genium  fit  i,  t ttytt  rir  (3f  arc't  rir  *.y  Sibae.  _ 

Itcmque  propprtio  a c ad  t « cll  enim  xc  ipfius  fg  tripla  ,r  cum  a d ftfquialrc-  '* 
ra  fit  ipfius  dg,  huc  cft  a,-  felquialtera  Fc,  & fit  Ca  ipfius  a k dupla]  Htcetun  »«1 
reftituimus  nam  Grxcus  rei  x conuptui  cfi ; & mancus , in  quo  legitur  , iit  fl  ay  rfte  iit 
£t,  xfirairur  ytf  torte  Sfcr,  txi  a,  * jtirf  1 7 te  S n i fitiAin  Sb  , 7*7*0  i *i  SirAu . frd 
lezcviininpnto  rif  H ay  •ufii  rit  (t , 'r/irl.acier  ytf  .torte  Sir,  tn  L-i  /*ir  S f.  Vv  S'  t 
t feiiKia  Si , ?7Sjir  i at  rvs  £ » »V'*ai»  ^ p Si  >«  rte  at  fi»A»'.  Vfto  froporiiuui.t^ 

AC  ai  fg  iataiaejjc  ,man.tific  patet , V enim  Ali.  ad  dg,  liant  ad  t G,'  atqui  tjt  aVjiJ* 
efnitltrri'T^C  . cr£*<Zfl'-A  pfiis  fg  fiefqu  Hlfcrt.  'Std  ac  cfi  iuplaipfits  A t qualt  a c ‘f- 
liMS  tctrlflaerii.,  . r v,  i(.t!,j 

Proportio  igitur  hg  ad  g i cft  data  ] Eficmm.  bd,  tripla  ho,  & fimtluer  a q tpfini 
r a tripla:  qroiiam  iomonilraunnui , vt  igitur  ‘i  fi  ai  Ad,  iit  efi  h c-  Si  biv-Sdd  propirlio 
B o ai  \ c cfi  data . ergo  ctta  itta  tnt  proportio  n c ai  c f . 

Idcircoque  angulus  giif  cft  datus  J T^ameum  angulus  hgf  fit  datus  , & data  pro-  -*v 
portio  11  r.  ai  G f , etiam  trlan  alum  F G H dabitur  / petie , & propterca  angulus  c H 11  erit  v 
datus. 

Et  datum  punftum  h ] tft  tmm  retia  lura  a t magnitudine  data : qua  cum  ai  ah  pro-  L 
portionem  datam  iabrat , <3~  ipla  A H , & puiMom  H detur  necefie  cfi  . ,oor' 

ErgoicAa  Ji.iea  iif  politione  data  erit  ] Ex  .9.  libri  datorum.  Itaque  bis  demonflra-  ' 
lit  problema  eoufirnete  licebit  Lutus  modi . 

T optio- 


tt 


( 
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Tofitione  datis  redis  lineis  ab,ac,  datoque  pundo  , & data  proportione  k adi,  quippe 
'quam  debet  babere  bd  ad  ac,  ducere  redam  lineam  > in  qua  centra  gramtatis  trtangulorum  { 
aco  confiftant. 


Sit  reda  linea  a b tertia  pars  aci  , & inter  a & h fumpto  quouis  pundo  m ducatur  m n 
ipp  ac  parallela,  &r  quam  proportionem  habet  k ad  l habeat  HM  ad  m n,  iundaque  h H^ro- 
ducatur.  Dico  in  reda  linea  hn  conjijlere  contra  grauttatis  triangulorum  omnium  acd  in 
quibus  c d datant  proportionem  b d ad  ac  fccct  . humatur  enim  tn  reda  linea  a b pandum 
quodlibet  D,  & Vt  k ai  L,  ita  fiat  bd  ad  ac,  & cd  iungatur . Deinde  fefia  ac  bifariam 
tn  r,  ducatur  de  :&in  ea  fumatur  puudum  f,  ita  vt  bf  (it  tertia  pars  ipfius  e d . rrif  jp 
centrum  grauit  otis  trianguli  acd  . .ducatur  etiam  per  f reda  linea  fc,  qua' ipfi  ac  fit  pa-, 
49 'primi,  rallela,  & hf  iungatur  angulus  igitur  hgf  e(l  aqualis  angulo  h m n,  nam  reda  linea  gfmn 
3"*  * parallela  ipfi  a c etiam  intcrfeparalleUfuntt  Vt  autem  bd  ad  ac,  hoeeflvt  k ad  L , ita 

hc  ad  c F > quod  fuperius  demonflratum  fuitt  & ita  hm  ad  mn  . ergoVt  hm  ad  mn,  cftf 
u g ad  g f : funtque  circa  aquales  angulos . triangulum  igitur  hgf  fimtle  efl  triangulo  a«N, 
& angulus  o h f angulo  m h n aqualis . ergo  Vna  eademque  linea  efl  hfn,«  q«<*  centrum 
grauttatis  trianguli,  acd  confiftit . Eodem  modo  etiam  in  alijs  triangulis  contingere  demor* 


flrabimus . <7/«d  «Ii  , quod  faciendum  proponebatur . 

I.  O 


P i(OBLE5MA  IV.  PROPOSITIO.  VIII. 


»V-  -A' V •»»  .)? 

' • 


Hax  igitur,  & fimilia  contemplationem  habent . quas  vero  transferri 
poflunt  ad  vliirti  mechanicum  talia  funt. 

Planum  inclinare,  ita  vt  ipfius  inclinatio  vergat  in  vnum  punitum 
, plani  non  inclinati,  videlicet  horizonti  arquidiftantis , in  parallelogram- 
mo,&  inclinatio  fit  in  angulo  dato. 
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LIBER.  OCTAVVS: 


Ivni  vS 


Sit  datura  parallelogrammum  prius  tequilatcrum  * *c  d , & datbsaugulu; , in  quo 
volumus  planum  inclinare  ure  a punitis  autem  abd  ad  redtos  angulos  fubicdto  pia-  A 
lloducantur  ah.bk.dl;  fitqiic  c punitum , in  quod  volumus  inclinationem  vrgere;  'ME 
& linei  quidem  ac  i uniti  ponatur  atqualis  fc,  ipfi  vero  fg  adreitos  angulos  du- 
catur  c s > & ponatur  a h aqualis e e . ii  igitur  h c duitam  intclligaraus  erit  h c a aiVe 
gulus inclinationis  planorum.  Itaque  a punito  b ad  ac  pcrpendicujaris  ducitur  r m, 

& ponatur  fh  ipfi  c»i  aqualis,  i pii  vero  fs  ad  reitos  angulos  ks.  cui  quidem  pov 
natur  aqualis  vtr^qucipfarum  b k,dl: fitiumft*  hl,hk  producantur,  vtcum  reitis. 
lineis  ad, ab  piodufti. copueniant ad  punita, p,r.  conucnien»  enim,  cum  angulos • 
faciant  duobus  i citis  minores,  planum  icitur,  m inclinatum  cft  ad  planum  a bcd 
inarigulo  HCA,hoce(l  , ro.  nam  (i  intefligaraus  reilam  lineam  jao  ipfi  ah  paral-  C 
Ielam,5c  duitam  ui,crit  mo  squalis  n x ; prupterea  quod  triangulum  fci  fimile 
cft  triangulo  cmo;  reita ' ero  linea  Ko.ipli  b.-i  squalis,  & parallela, parallclogram-  D E 
inumque  r b mo  ad  (ubieitum  planum  rcitum , & quoniam  punita  pc  r funt  in  duobus 
fimul planis,  videlicet ii\fubiijiJo  plano  Ai.pp.  tnqyofunt  pr,&  in  plano  mic, 
erunt  re*  in  vna  reita  linea  , qui  cft  communis'  fiitio  didorura  planorum  . Eadcip.  j.  • rdre. 
ratione  & punita  k ol  fimtin  cbnnnUni  A; itione  plani  K h £ c , & plani,  quod  trarifit  c. 
per  kol  ipfi  A B , c D plano  parallelum  , ita  vt  reita  linea  kol  parallela  fit  ipfi  r R.  +-!““  ' 
Quoniam  igitur  vt  a p ad  p n,  ita  cft  h a ad  ld  j vt  autem  ar  ad  rb,  ita  a h ad  b k i at- 
que eft  d l squalis  b « ; erit  fle  a t ipfi  vr  iqualiii  & angulus  a pr  angulo  a r ‘ a-  F 
qualis,  fcd  p s c angulus  aqualis  cft  angulo  n a c , ergo  & reliquus  acp  reliquo  a c r 
aqualis  ,&ob  id  vterque  ipforum  rtitus,  & linea  p t bifariam,  atque  ad  angulos  reitos 
alinea  ac  fccatur.elt  autem  mo  ad  ipfiaraA'  ad  planum  abcd  perpendicularis,  qua*  H 
rc&  oc  ad  rp  perpendicularis  erit  propter  lemma  fphsricorum ; & vteique  angu. 
lorum  a c r,  oc  p reitus . planum  igitur  une  inriinaium  cft  ad  planum  / icn  in  iris  >0“c' 
gulo  e p c dato,  fcd  fit  a b maior, quam  a p,&  alia  eadem  ponantur.  Eico  angui 
tum  a cp  acutum  efle,  Qudninm  enim  vt  /Cr-itt  i'd.  ita  cft  ac' & ti , n autem  a r 
ad  rb  , ita  a ii  ad  bk  , & aqualis  cft  d i.  ipfi  k b ; ertt  vt  a p ad  r d,  ita  a r , r » quai 
re  dimdcndovt  ad  ad  d p,  ita  a t ad  r r , &•  permutando  \ t a p ad  a b , ita  dp  ad 
* r . fcd  a r minor  eft , quam  a b . ergo  & n p quam  b r cft  minor . tota  igitur  a p mi- 1«  pimi. 
norcfl,qnain  a p;  & idcoangulus  a r it  angulo  mi  maior,  angulusautem  c/rma  K 
ior  cf:  angulo  c a r . quare  trianguli  c a p reliquus  angulus  acp  minor  eft  reliquo 
acr  trianguli  car  acutus  igitur  cft  acp  angulus;  6.  pruptcrca  diflorum  planorum 
ihclinatiplitaJpunauni,  quod  eft  inter  c & r;  dudta  fcilicet  a punito  a ad  cp  per- 

ty  m m pendi* 
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pendiculari . Itaque  conflat  fieri  pofle,  vt  planum  in  dato  angulo  ad  aliud  planum  in- 
clinetur . quare  & inclinato  plano , eius  inclinationem  inuemrc  licebit , hoc  cfl  m quo 
angulo  inclinatum  fit  ad  planum  horiaonti  parallelum . 


c«j(»tnr^nin. 


'A  A pundtis  autem  a i d ad  reflos  angulos  fubiefto  plano  ducantur  * h , b it , n l ] Ter 
fubicBum  f lanam  tntelligc  planam  horizonti  parallelum ; ia  quo  efl  paratlelogrammum 

ABCD. 

B Conuenient  enim,  cum  angulos  faciant  duobus  rc&is  minores]  -planum  namque 
H k c l inclinatum  ponitur  ad  fubieBum  planum,  & propterea  anguli  a h l,  a h k acuti  funt . 

C Nam  fi  in  telligamusreflam  lineam  mo  ipfi  ah  parallelam,  & duflam  oR,erit  mo 

atqualis  H x ] FeBa  enim  linea  a h,  b k cum  fiat  perpendiculares  ad  f abit  (Ium  plani, intt  rfe- 
«.vndec.  fe  parallela  funt:  <$■  ad  omnes  redas  lineas,  qua  i n eo  plano  extflcntes  ipfas  contingunt , relios 
efficiunt  angulos . ergo  angulus  hae  reBus  eli , itemque  reBus  omc;  quoniam  mo  ipfi  ah 
parallela  ponitur,  fed  & reBus  efl  egf  angulus : hneaque  eg  aqualis  c»,  & ge  ipfi  ah. 
p.dcfinir,  triangulum  igitur  bgf  flmile  efl  triangulo  hac:  & angulus  b fc  angulo  hu  aqualis  . 
yndec,  triangulorum  Vero  n xf,  moc  angulus  X N F efl  aqualis  angulo  omc,  quod  Vterque  re- 
Bus,& x f N angulus  aqualis  ipfi  ocm.  ergo  & reliquus  reliquo  aqualis  , & triangulum 
#.  fexti.  triangulo  fimile  erit, quare  vt  cm  ad  M o , ita  m ad  N x : & permutando  Vt  c m ad  F N , ita 
MO  ad  NX.  fed  c M , F N pofita  funt  aquales . ergo  & M o , N R aquales  fint , neceffe  efl, 

D Refla  vero  linea  ko  ipfi  em  sequalis,&  parallela]  T^am  cum  parallela  fini  ah.bk 
p.  vndec.  itemqM  ah,mo,bx  inttrfe  funt  parallela,  funt  autem  & aquales  .ergo  & ko,em.«s»4- 
les,  & palteta  erunt . 

.E  Parallelogrammumque  kb,mo  reftum  ad  fubicflum  planum  ] Tranfit  enim  per  ix , 
}), primi.  qv£  ad  diClum  planum  efl  perpendit  ularis . 

F Erit  & a p ipfi  a r aiqualis  ] Quoniam  enim  Vt  a p ad  r n , ita  efl  ha  <rd  t p,  & Vt  a r 
ad  R b , ita  ah  ad  bk.  >t  autem  ha  ad  LD,  Ita  HA  ad  bk,  funt  enim  ld,  bi  aquales  i 
erit  Vt  A p ad  p o , ita  a r ad  r b : & dividendo  Vt  * b ad  D p , ita  a b ad  b r : permutan- 
doque  Vt  0a  ad  A»,  ita  dp  ad  b R,  fed  da  efl  aqualis  ab. ergo  & x,v  ipfi  ER,  ac  pro- 
pterea  tota  a p toti  a R aqualis  erit.  Vereor  tamen  ne  hoc  loco  aliqua  defiderentur , 

G Sed  P A c angulus  tequalisefl  angulo  R ac  ] Triangulum  enim  ACD  aquale  efl , & fi- 
mile triangulo  acb  ,cum  ad,dc  tpfis  ab,  bc  aquales  fint,  & ac  vtnque  communis,  an- 
gulus igitur  p AC , hoc  efl  p ac  angulo  b a c hoc  ell  r a c efl  aqualis, 

H Quare  & oc  ad  r p perpendicularis  erit  propter  lemma  fpharricorum  ] T er  lemma 
fphancorum , Vt  opinor , intelligit  illud , quod  in  fexto  libro  feriptum  reliquit , propofitto- 
_ K f-  . „ 

R Angulus  autem  Cap  maior  cfl  angulo  car]  Quoniam  enim  ab  nator  efl,  quam  aD^ 
trit  c a p , hoc  efl  cap  angulus  maior  angulo  c a b ; hoc  cfl  angulo  car. 


THEOREMA  V,  PROPOSITIO  IX. 


Dato  pondere  a data  potentia  du&o  in  plano  horizonti  parallelo, 
& altero  plano  inclinato,  quod  ad  (ubiedtum  planum  datum  angu» 
lum  efficiat , inucnirc  potentiam , a qua  pondus  in  plano  inclinato  dn» 
cawr. 


V-i  : 


■ V JJ1P' 

•T;» 


Sit  fub- 


Sit  fubieftum  planam  per  reAam  lineam  quidem  «s  tranfiens,  per  «k  vero  pla- 
num ad  ipfum  inclinatum  indato  angulo  kmn,&  aliquod  pondus  a moueatura  po- 
tentia c in  fuhicAo  plano  ;intclligaturquc  per  a fphxra  xque  grauis  circa  i centrum, 
qu-e  ponatur  in  plano  per  a e , ipfum  contingens  in  i ergo  duAa  > l perpendicularis 
fcft  ad  planum,  vt  demonflratum  fuit  in  quarto  theoremate  fphtericorum  . & ideo  per- 
pendicularis ad  ipfam  km.  Ducatur  per  iu>bi  planum,  quod  fcAionem  faciat  in 
fphzra circulum  tex:  perque centrum  e ipfi  mn  parallela  ducatur  eu:  &apunAo 
l ad  ih  ducatur  perpendicularis  lf  . Quoniam  igitur  datus  cft  angulus  ca  l,  cft 
enim  angulo  acuto  dato  k un  squalis,  erit  & hlf  angulus  datus,  sequalis  fciiiccc  an- 
gulo uhl,  quod  triangulum  elf  triangulo  ehi  atquiangulum  fit . ergo  triangulum 
blf  fpecie datur  ,&  data  proportio  a l , hoc  eil  ac  ad  a f . quare  & reliqua:  i c ad 
bf  proportio  data  erit . fiatvt  gf  ad  rs,  ita  pondus  a ad  pondus  u,  & potentia  c 
ad  potentiam  u.  eft  aueem  ponderis  a potentia  c - ergo  ponderis  a in  eodem  plano 
potentia  erit  p . Sc  quoniam  vt  fe&a  linea  g f ad  fb.  ita  cft  pondus  a ad  pondus  b, 
fi  pondera  ab  circa  centra,  bg  ponatur  ; seque  ponderabunt  ex  punAo  f fufpcnfa, 
tamquam  nixa  bali  lf,  qumrcAaeft  ad  horizontem.  ponitur  autem  pondus  circa  b 
centrum ; etenim  pro  ipio  cft  fphxra  • ergo  pondus  a circa  centrum  g pofitum  aque- 
ponderabit , ita  vc  fphsera  ob  plani  inclinationem  deorfum  noa  feratur  ■ led  Habilis 
permaneat,  tamquam  fi  iafubieAo  plano effet . moucbatur  autein  infubicAo  piano  a 
potentia  «.  quare  in  plano  inclinato  ab  vtrifque  moucbitur  , videlicet  a potentia  c, 

& potentia  ponderis  a,  hoc  eft  a potentia  o,&  cft  potcncia  d data.  Geometrica 
igitur  problematis  demonftra  ta  cft  ,yt  autem  in  exemplo, & confti  uAioncnt  $c  demon- 
ft  rationem  faciamus . Sit  pondus  quidem  i talcntorum.vcrbi  gratia,  ducentorum  du-  A 
ftuut  in  plano  horizonti  parallelo  a potentia  c mouente,  huc  eft  fint  homine.  rno 
uentes  quadraginta  . angulus  autem  km»,  hoc  eft  bhl  fit  duarum  tertiarum  reAi. 
erit  reliquus  plu  inius  tertias  rcAi , fcd  reftus  cft  a l h angulus,  ergo  & duarLm  ter- 
tiarum reAi  eft  blf:& quarum  partium  quattu  TreAi  continent  $<5o.  carum  angulus  B 
blf  contineat- <5o.  quarum  vero  duo  reAi  contineat  560.  earum  angulus  elf  i io.  C 
quare  dcfcripjto  circa  triangulum  orthogonium  i.fl  circulo,  ent  circumferentia, 
quam  fubtcnditrcAa  linea  11,  110.  carum  partium,  quarum  totus  circulus  cft  p 

& ipfa  fb  ro&a  linea  eft  104.  fece  carum  partium,  quarum  ul  circuli  diameter  eft 
ixo.it.ee  enim  perfpicua  funt  ex  tabula  rcAarum  linearum,  qua;  in  circulo  deferibun- 
tur  apud  P&olcinaium  in  primo  libro  mathematicorum,  proportio  igitur  rcAxliucf  £ 
b l , hoc  cft  a<s  ad  bf  cft  ea,  quam  habent  1 io.  ad  104.  &c  ideo  reliqua;  of  ad  fb  pro- 
portio cfti  quam  habent  JtS.ad.i°4-  eadem  autem  cft  ponderis  o ad  pondus  t,  & po- 
tcncia: c ad  potentiam  d.  fed  pondus  a cft  ducentorum  talentorum,  & potentia  c 
•mouens quadraginta  hominum,  ergo  pondus qu idem •»  erit  milie & trei entorum ta- 
lentorum, potentia  vero  d ducentorum  ,&  fexaginta  hominum  ,vt enim  nS.ad  104. 
ita  100.  ad  1 ;oo.  & 40.  ad  160.  Itaque  cum  primo  pondus  ducentorum  talcn-  F 
torum  in  plano  horizonti  parallelo  moueatura  quadraginta  hominibus, moucbitur 
idem  p >ndus  ab  omnibus  iam  diAIs,  ,v  idelicet  a trecctis  hominibus  in  plano  ad  horizon- 
tern  inclinatio  fecundum  anguium  k mn,  qui  duarum  tertiarum  rcAicllc  ponitur. 
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A Sit  pondus  quidem  A talentorum, verbi  gratia,ducentorum]  In  Gracis  codicibus  mcn- 
iofc , vt  opinor,  legitur.  } enarrer  d ru'x u y «> , nam  pro  ye  fcribendum  r,&  etainfc* 
quentibus , ,* 

B Earum  angui  us  i l p ccmtinetrfo.]  Gracuscodexcorruptuscll ,inquolegitur  yruwrur 
u*  i v*‘  • a J . legendum  Vero  mirer  i <m'  i A f f . . 

C Quarum  vero  duo  rcfti  continent  360.  earum  angulus  au  Ilo- ] Huc  nos  rcjlitsn- 
mus  .nam  in  Graco  codice  legebatur  fi*r  ut  t murer  f a fcribendum  autem  Vt  ar- 

bitror, ,’ier  t)  ui  /l  ff6ai  r(  -reiurep  »'  w «Af  ,f  *, 

D Etipfa  bf  reita  linea  cft  104.  ferre  earum  partium,  quarum, Sec.]  In  Gracn  codice 
pro  ft  •irperam  legitur  pt,  dixit  autem  ferre  quoniam  in  tabulu  Ttolemai  confiat  retiam 

lineam  c/fe  partium  tog. minutorum  qi.  & fecundum  23.  , . 

Ii  Apud  etolc  natum  in  libio  primo  mathematicorum  J rn  Graco  codice  legitur  «,  ni 
tivnpe  W pairpanuer  fed  legendum  puto  It  oal  mpere  dfl  pairpanumr  vt  intelligatur 
Ttolcmx,  liber,  q u grate  infcribitiir  ptydM  eurra£te  Vulgo  Mmagejlum  vocant , 

F Ergo  pondus  quidem  b erit  mille,  & trecentorum  talentorum,  potentia  vero  d du- 
centorum, & fexaginta  hominum]  Gruens  codex  Uaa  ipa  £ rc'  0uptt  ratnarrera 
t»  t'i  t tu  rapit  drrfecrut  . fed  legendum  efl  raxirret  ar  u 11  I litapit  arrpret  1 5. 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  X.' 


Ad  eandem  contemplationem  attincc . Damm  pondus  data  potentia 
mouere. 

Hoc  enim  efl  quadragefimum  inuentum  mechanicum  Archimedis,  in  quo  fertur  di* 
xifle.  Da  mihi,  inquit,  vbiconfiflam  , & terram  commeuebo.  Hero  autem  Alexan- 
A driiuis  conflruclioncm  eius  in  libro,  qui  inferibitui  tapiamt  manifeftiflime  explicauit  , 
fumptolcmjtate,  quod  demonftrauit  in  mechanicis,  vbi  etiam  de  quinque  facultati- 
bus diflerit;  vidclicetde  cuneo,  ve&e, cochlea,  polyfpaflo,5c  axe.  In  libro  quidem 
«fc/  rfixiutiar , ideft  dc  Rotulis,  pondus  datum  «ata  potentia  fecundum  vnaniquam- 
que  lacultatem  mouctur.  Ineo  autem,  qui  inferibitur  fapiniur, .per  appolitioncm 
tympanorum  dentatorum  datum  pondu;  mouctur  data  potentia,  diametro  tympani 

B ad  diametrum  axis  proportionem  habente  eandem,  quam  quinque  ad  vnum.ee  pon- 

8 diis  motum  ponitur  effe  talentorum  mille:  potentia  vero  moucns  talentorum  quinque, 
fed  nobis  liceat  in  proportione  dupla  idem  oftendere.  litquc  motum  pondus  talento-^ 

ruin  centum  fexaginta  pro  nulle,  & potentia  ipfum  mouens  talentorum  quattuor  pro 
qui^que^hoc  cft^iiomo moucns  poflit  per  Cc  abfquc  machina  trahere  talenta  quattuiTT» 
& fu  illitum  ab  ipfoGloirocomum  a e c n ; & incoad  longo  ,&  parallelos  parietes  fit 
axis  b f , qui  expedite  vertatur,  huic  autem  infertum  fit  tympanum  dentatum  radi)» 
quafi  dentibus  nn  habens  diametrum  duplam  diametri  axis  bf  iuxta  tempora,  fit 
enim  quadratus  circa  medium  ad  tantam  1 ngitudinem, quanta  efl  tympani  craflitudo, 
C in  quem  tute  infcraiur . rotundus  autem  quodammodo,  vel  diminutus  ex  vtrifquc  par- 
tibus tympani.  Si  igitur  ad  pondus,quod  attrahitur,  alligari  funes,  qui  arna  vocantur, 
per  quoddam  foramen,  vel  potius  per  fc&ioncm  latam  in  pariete  cb  ingredicntcscir- 
caaxem  bf  ex  vtraq;  parte  tympani  gh  conuoluanturjvcrtanturque  g h tympanum: 
D & hoc  fimul  vertet  infertum  axem,  quae  circa  extrema  mouctur  in  digitis  aereis  ,&  py- 
xidibus funditer  «reis,  & pofitis  in  diftis  parietibus  abcd:  conuoluti  autem  funes  ex 
E pondere, quod  vocatur  yofr),»,  pondusipfummouebunc . fed  vt  moucatur  tympanum 
ch  oportebit  adhibere  potemiam  talentorum  < ftoginta, quod  diameter  tympani  dia- 
metri axis  fit  dupla,  hoc  enim  problema  dcmonflratum  ellab  Hcronc  in  mechanicis. 
&alia  quam  plurima  problemata  vtililfima , & vita:  noflr*  rationibus  conducentia 
f confcriptafunt . Qijoniam  igitur  non  habemus  datam  potentiam  talentorum  ofto- 
ginta,  fed  talentorum  quattuor,  fiat  alius  axis  k 1. , qui  ponatur  parallelus  ipfi  rr,ha- 
bcatque  infertum  tympanum  dentatum  «n,  ita  vt  eius;  dentes  dentibus  tympani  ch 
C congruant,  hoc  autem  liet  fi  lit,  vt  diameter  tympani  gh  ad  tympani  mn  diame- 
6 trum. 
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crura  i ita  multitudo dentium  gh  ad  multitudinem  dentium  mn,  quod  quidem  qua 
ratione  liat, ex fequentibus manitcltum cric.  dacumcft  igitur  etiam  tympanum  hn. 
led  eidem  axi  kl  infertum  fit  aliud  tympanum  xo  d.amctruta  haoens  duplam  diame- 
tri tympani  m m.  qtiamobrcm  volenti  inoucrc  pondus  per  tympanum  xo,  nccclTc 
erit  adhibere  potentiam  quadraginta  talentorum , cum  od  jgiuu  calenca  talentorum  • 
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quadraginta  dupla  firit  i Rurfus  tympano  xo  dentato  adiaceat  aliud  tympanum  den- 
tatum rR,alij  axi  infertum:  atque  eidem  axi  inferatur  aliud  tympanum  st,  habens 
diametrum  fimiliter  duplam  diametri  tympani  pr,  cuius  dentes  dentibus  tympani  mn 
non implicentur  ergo  potentia mouens  pondus  per  tympanum  st  talentorum  vi-> 
ginti  pondus  attrahet ; erat  autem  data  potentia  quattuor  talentorum.  ncceireeft’ 
igitur  rurfus  aliud  tympanum  dentatum  y*  tympano  st  dentato  coaptare:  & axi 
tympani  vp  inferere  tympanum  ^4-  dentatum, cuius  diameter  ad  diametrum  yp  eam 
habeat  proportionem  quam  duo  ad  vnum . ergo  potentia,  quae  per  tympanum  ?c4 
pondus  mouet,  erit  talentorum  decem.  Rurfus  tympano  Je4  accomodabimus  aliud 
tympanum  dentatum  i z & ipfius  axi  inferemus  tympanum  * C dentatum  denti- 
bus obliquis,  cuius  diameter  ad  diametrum  i z proportionem  habeat  eandem, 
quam  decem  talenta  quattuor  p tenti<e  datae . His  igitur  conftrudi? , fi  intclligamus 
gloffocomum''ABCD  in  fublimi  collocatum,  ita  vtdimoucri  non  poflit:  & ex  axe  qui 
quidem  rf  pondus  appendamus:  ex  tympano  autem  & C potentiam  attrahentem  qua- 
tuor  talenta,  neutram  in  partem  inclinatio  fiet  , ’dummo  Jb  axes  far ile  vertantur , & 
tympanorum appofitio  exquifite  congruat . fed  vcluti  in  quidam  libra  quattuor  ta- 
lentorum potentia  centum  fexaginta  talentis  aecjuepondcrabit.  fi  igitur  i ni  ipforum 
paruum  aliquod  pondus  addatur , deorfum  verget , & praeponderabit  ev  ea  parte  , ad 
quam  additio  f,ida  fuerit . fi  enim , verbi  gratia , potentia  quattuor  talentbrurri  adda- 
turpondiis  voius  minae,  exuperabic  ea,  & pondus  centum  fexaginta  talentoriim  attra- 
het. fed  pro  additione  coaptetur  tympano  <tC  cochlea  n<*  nabens  hcliccn  obliquis 
dentibus  ipfius  congruentem . hoc  autem  quomodo  ricri  oporteat,  feriptum  eft  ab  He-‘ 
fonein  mechanicis,&  nos  in  ijs , quae  fcquuntui1 'inanifefliuscxp  memus.  Iraque  ver-  H 
tetur  cochlea  expedite  circa  tornioscxiftt  ntes  in  foraminibus  rotundis  , quorum  alter 
excedat  in  exteriorem  partem  gioUocomi  iuxta  parietem  cd,  & excefius  quadratus 
accipiat  anfam  r a . perquam  apprehendentcs,&  vertentes  cochleam, vertemus  etiam 
tympanum  *C.  & vna  tympanum  i z ipfi  coniundum  . ergo  & appofitum  ei  tympa- 
num vertetur.  & huic  coniundum  vf,  & appoiituin  ipfi  sr.  •&  rurfus  cortiun- 
dum  p r , & appofitum  x o : itemque  coniundum  m m , & appefitum  o h . quare  & ipfi 
coniun^usaxis  ep  . circa  quem  conuolucntcs  ex  pondere  funes,  pondus  ipfummc.uc- 
bimus . nam  ipfum quidem moucri  pedpicueconftat,cuin  additafit  altera  potentta  an'  1^. 
fe,defcribcnscirculum,  cuius  perimeter  maior  eft  perimetro  cochlea: . deinonftratum 
etenim  cfl  in  1 bro  Archimedis  w£vy£r  id  cit  de  libra , & in  mechanicis  Philonis , &■  L 
fteronis  circulos  maiores  Qxupcrantcminores,  quando  cicca  tdem  centrum  conucrficp 
eorum  fiat . Hmc  igitur  funt  contemplatipncm  mechanicam  maxime  concinent . 

. . ..  . 4.  I jx  H 

COM- 


laoi 


;3  t'J'l  1 j 931- 


IMf. 


Digitized  by  Google 


4 tx  PAPPI  MATH.  COLL 

' ( • " !•  i • - *:  Eli  lLr 

COTdTtEUTjl^irS. 

A In  libro,  qui  inferi  bitor  #«/»'*>«,  ] /«  Crtco  codice  legitur  i»  »£  *4A»a1,»  PafiAuu.fid 
Vt  arbitror  legendum  ir  t i tufiAnu  , Ut  V me  uni  fit  Verbum  & ica  in  qs , ^»4 

fcquuntur  . 

B Et  pondus  motum  ponitur  efle  talentorum  mille , potentia  vero  mouens  talento- 
rum quinque  } Cracus  cedes  7»  ture 0upm  -Cmauerirur  ra Anrrur  XH<U  74X4,7»,  •• 
fed  puto  legendum  74  nirtftlri 1 0if,t  TjmKatfiirt  rasdrrat  ^caj»,  , ree  l ‘ ucrituc  Iv,4fii»f 
-bmucfiimc  T 4A4V7 at  • . 

V Rotundus  autem,  quodammodo  vel  diminutus  ex  vtrifque  partibus  tympani 1 In 
Grtco  codice  fic  legitur  ffiy/nAut  Xhr«r  i/ir-fufAics  iui(I  tf 1 tidrtfu  7»7Uf*»«r»  /st  fit. 
ego  ito  legendum  exifiimo  eptyynAtt  Sirus , ilA<A4jf«pi„e  axts  cmm  debet  tffc  qktd*»u  s ur- 
ca cius  mediam,  »t  pote  in  quod  tympanum  tuto  infert  peffit . fed  ex  ntraque  parte  quodam- 
modo rotundus,  >el  diminutus,  hocefl  vt  non  fit  quadratus,  fcicxcifis  angulis  ad  rotunditatem 
quandam  accedens . 

D Et  hoc  (imul  vertet  inrertum  axem , qui  circa  extrema  mouetur  indegitissereis  ,& 
pix idibus  fimiliter tereis, & politlsin  diAis  parietibus  abcd]  I n Crtco  ecdice  lefitur 
x,  s.ntt  7,’  a 0 rv/avater  ,J  £ £ d-  ev/ifviT  intras  xirtfairtr  ana'  7«  ditpa  if  I ani- 

AN^fMiir  r',Cirii  tua-.,  yuAxn. te  xirt/xirtus , ui/iitaie  t ir  tue  tlpnpitit  « f y t >*>♦* 
fed  -egendum  puto  *)  fine  f ‘4*  x,  } n/afon  *{•,*.  verbum  autem  illud  mv/uiiaie  Jugi  rpuC- 
re  Videtur , nam  pyxides  , qua  m parietibus  compinguntur  , immobiles  tfjt  upcttei . 

E Sed  vt  moueatur  tympanum  ch,  oportebit  adhibere  potentiam  talentorum  0A0- 
ginta,  quod  diameter  tympani  diametri  axis  fit  dupla  .hccenimpriiblemadcrnorf  ia- 
tum  efl  ab  Hcronc  in  mechanicis]  In  Grteo  ecdice,  mendtfe  legitur  tua  n Utamur  »«“ 
fnv/fit  rauatTi  ».  fed  legendum  7-4x47«,  t.  quodexfequentibus  mamftfie  apparet,  lie- 
nis autem  libri,  1 n quibus  problema  illud  deuonllrttnr  ad  munus  uojtras  non  ptrutnerunt . fed 
fortaje  idem  demonfirari poterit  in  hunc  modnr~ 

Sit  diameter  axis  a i , cuius  centrum  c,  & 
diameter  tympani  circa  idem  centrum  o B ,fit- 
que  d E ipfius  a B dupla  . & iungatur  retia 
linea  d acbb.  vt  ergo  axis  ab  monentur , 
indigebimus potentia  centum  fexagiuta  t ali- 
torum, nam  fi  ad  a pondus  fexaginta  t aleatorii 
(T  ad  r.  totidem  talentorum  potentia  intelli- 
gatur,tqueponde rabunt  ca  mterfefeex punSo 
c fufpenfa  ; cum  diflantit  ac,  cr.  aquales 
fiat . gurius  fi  cx  eodem  centro  intelligatur  ad 
E pondus  oHoginta  talentorum,  aquepondera- 
bit  ponderi  talentorum  centum  fexaginta  ad 
A pofito.  ve  enim  difianna  nc  ad  ca,  ita 
eflpondus  ad  Aad  pondus  ads.  fed  ec  fcmidiamcter  tympani  p F.r/1  dupla  Ipfius  CA  femtdia- 
medri  axis  a B , «5 r pondus  ad  a e/1  talentorum  centum  fexagiuta.  ergo  pondus  ocloginta  talen- 
torum , & corumdcm  talentorum  potentia  ad  e ipfi  aqucpondcrabit . 

EX  qutbus  perfptcuum  efl , Octoginta  talentorum  potentiam  adbibitam  tympano  n E f «[line- 
re pondus  centum  fexaginta  talentorum , quod  quidem  ex  axe  ab  dependens  ponitur,  firutli :- 
ter  idem  ofiendetur  data  quacumque  diametrorum  poportione  . St  enim  diameter  de  fit  qua- 
drupladiametri  ab,  potentia  quadraginta  talentorum  adbibita  tympano  nn,  poterit  datum 
pondus  talentorum  sentum  fexaginta  fufiiuert . Eadem  quoque  ratio  erit , fi  fint  duo  tympana 
A b . t>  e , qua  vai  & eidem  axi  inferantur  , 

F Quoniam  igitur  non  habemus  datam  potentiam  talentorum  oAoginta , fed  talento- 
rum quattuor  ] Gracns  codex  ir«'  ir  inlximc  # It  ruta,  Svinfir r tu  ,a'rr<t  <r  ,iAAa'ra- 
Autrut  t,  fed  legendum  puto  t Itriitu  r Sirafur  74x47«,  w aix*  74x4,7»,  t.  : i 

G Hoc  autem  fiet, E fit  vt  diameter  tympani  ou  ad  tympani  ms  diametrum,  ita  mul- 
titudodentium  gh  ad  multitudinem  dentium  as]  Grtcus  eodex  mancusifi,  qurmnot 
ita  refittuendnm  cenfemus  ru'rt  li  ylnrui  eas  i tlei  liafctofti  ri  7 V[xwirn  -6  ur*s  ~r  S*ia- 
tuottr  TU  Ut,  i 7»  r,  rxiriic  tff  t tirru,  ri  «t  Ufir  ri  WSo , fff  •*  Htrar  t*  Hr. 

H Itaque  vertatur  cochlea  expedite  citca  tormos  exiftentes  in  foraminibus  rotundis  J 
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Oratus  codex  rpif IA»  ii  o'  MjjAhtr  ivA>T»r  aha'  Uppxc  ipirrat  ir  Ifinitt  rpt yyonoit . fe d 
fortajfc  tigcndum  erit  iturae  per  ttppmt  autem , ut  opinor , luielligti  quos  Here 

Alexandrinus  utuiauac  x»or«.  toyerbi  utitur  etiam  yitruutus  m libra  io.  cap.i.  quam- 
quam non  cnodaces , [ei  codaccf  in  tmprrffis  codicibus  legatur  , 

Nam  ipfum  quidem  moucri  pcrfpicuc  conllat  J Gracus  codex  ri  yq  nnuarteu  fSx,r.  K 
Jed  puto  legendum  ovi  yap  uiinotraa  r. 

iJemonftratum  etenim  clt  in  libro  Archimedis  «fcf  £uy»r  id  cft  de  libra,&  mechani-  L 
cis  Philonis,  &t  Hcrouis  circulos  maiores  exuperareininores,  quando  circa  idem  cen- 
trum conucrfio  eorum  fiat  ] T^onextantlii  libri . fed  illud  apparet  ex  mechanicis  Arlflo- 
telis,  & Iordani,  quamquam  non  Iordani,  fed  alicuius  dothVin  ex  Antiquis  cQc  Didentur, 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XI. 

Organica:  autem  multa:  lunt  fpecics , & partes , alia  enim  a mechani- 
ca, &:  gnomonica, & ea  t radiatione,  qua:  circa  aquas  vcrlatur,  ratione 
coniiJerata,  per  inltrumenta  ab  ipfa  confe&a  demonihantur . multa  ve- 
ro , & icorium  a mechanicis  extriniccus  ab  ea  perficiuntur . & nonnulla , 
quae  Geometricis  rationibus  non  facile  tradantur,  aflumens,  inllrumcn- 
tis  ad  faciliorem conltrudiioncm  perduxit,  fiatim igitur  problema, quod 
deliacum  appellatur , curo  natura  jolidufn  fit , fieri  non  potcil , vt  geo- 
metricis rationibus  innixi  confixu  a mus ; quoniam  neque  coni  fedtionis 
lacile  cft  in  plano  dclcribcrc . Inf frumentis  autem  mutatum  in  manuum 
operationem , fc  conftrudioncm  magis  idoneam  ea , qux  ab  alijs  expo-  "j|c^ jjj 
fita  cft,  fic  in  reducetur  propofitum.  Dico  autem  cubum  cubi  duplum  ™dc,“‘ 
jnuenirc . Non  lolum  autem  duplus . inuenitur  per  (ubiedum  inftmmcn- 
rurn , fed  etiam  generaliter  proportionem  habens  quamcumquc  datam , 

Defcribatur  enim  femicirculus  Aie, 

Cf  a centro  n ad  reftos  angulos  duca- 
tur* b t & moueatur  regina  qusdam 
circa  a punitum,  itavt  vnus  quidem 
eius  terminus  clauulo  quopiam  apte- 
tur punitio  A}  reliqua  vero  pars  circa 
clauulum,  vcluti  circa  centrum  inter 
bc  moueatur.  His  ita  conftruftis  pro- 
pofitum fit  duos  cubos  inuenirc  quj  in- 
ter fe  datam  proportionem  habeant , 
ljat  proportio  bd  ad  de  eadem , quae 
proportio  data : & iundta  c b produ- 
catur ad  f.  moueatur  autem  regula 
inter  8 c , donec  pars  eius  intcricfta  in- 
ter reftas  lineas  r n , b b ®qua|is  fit  ei , 
qu*  inter  n b , & circumferentiam  b k c 
tmerijeitur.  hoccnim  tentantesfera- 
pcr,&  regulam  transferentes  facile  alfequemur . Euium  igitur  iam  fit , & regula  poli- 
tionem habent  a g mk  , ita  vt  oh  , u k intcrfc  fint  squales.  pico  cubum  faftum  ex 
linea  a o ad  cubum  ex  d h datum  habere  proportionem , qu®  fcilicet  cl!  id  aJ  de. 

Intel  ligatur  enim  circulus  complctus,iun£taquc  jt  d producatur  ad  t,  & lg  iungatur. 
ergo  lg  parallela  cft  ipfi  su , preptereaquod  & Kii  cft  squalis  hg,&  kd  ipli  dl.  *, forti, 
iungatur  etiam  al,xc.  Et  quoniam  angulus  g a l in  fejnicirculo  rc&u$,&  perpen- 
dicularis a m,  erit  vt  quadratum  ex  lm  ad  quadratu  cx  ma,  hoc  cft, vt  cm  adMA.ita 
quadratum  ex  am  ad  quadratum  ex  mg,  etenim  vt  lm  ad  ma,  ita  a m ad  «c.  ergo 

$c  vt 
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A & vt  quadratpm  ex  lm  ad  quadratura  a M4>  ita  quadratura  ex  am  ad  quadratum 
cr  Mfei  & c m ad  ma  cuminum*  apponatur  proportio  am  ad  mg.  ergo  proporti» 
compofita  ex  proportione  ■ m ad 


ad  ma,&  propOriionc  a . ad  mg 
videlicet  proportio  i.  t-odtfo  cad£ 
cft, quae  componitur cx  pioportio- 
nc  quadrati  ex  a m ad  quadratu  cx 
mg,  & ex  proportione  am  ad  mg. 

**  Sed  proportio  couipolita  cx  pro* 
portione  quadrati  cx  a m ad  qua- 
dratum cx  m g,  & proportione  a m 
ad  mg,  cadcmeft,  quam  habet  cu- 
bus, qui  lit  cx  am  ad’cubuin,  qui 
cx  m g . ergo  & c m ad  m c propor- 
tio eadem  cfl>  quam  cubus  ex  am 
habet  ad  cubum  cx  Wc  . vt  autem 
c m ad  m g , ita  c d ad  d h , hoc  cft 
Bpad. de:  & vt  am  ad  mc,  ita 
4»  fexti.  ad  ad  d h . ergo  vt  id  ad  d e , quas 
cft  proportio  data  , ita  clibus  cx 
B d ad  eum  f qui  fit  cx  d h cubum , 
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A Ergo  ^yf  quadratum  a4quad^atumcxM  a,  ita  quadratum  ex  am  adquadr®  , 
cor.  * . tum  cx  m C ; & c m ad.xi  aJ  t\urfns  quoniam  angulus  alci»  femictrculo  reftus  e(l,  & per- 
/cxci.  pendiculans  l m , erunt  tres  trecU  linea  cm,mi.,ma  in  continua  analogia  proportionales, 
como,  quare  vt  CM.od  m a,  if$ quadratum  ex  cm  ad  quadratum  ex  m L . bofcjl  quadratumext.it 
' ad  quadratum  ex  ma.  t 

A Sed  propTortiocompbfifa  ex  proportione  quadrati  ex  am  ad  quadratum  ex  mc,&' 
proportionem  am  ad  mg  eadem  cft ; quam  habet  cubus , qui  fit  ex  a m ad  cubum  ,qui 
ex  mg:]  Trifmata  tiamque  omnia , & pyramides  inter  fe  proportionem  habent  compofiram 
fx proportione  frafium,  & proportione  altitudinum  : quod  nos  in  libro  de  centro  grauitatrt  fo~ 
hdorumpropofitione  Vigtjima  prima  demonflrauimns , eft  enim  cubus  prtfma  quoddam  , cuius 
bafis  latus  ipfiifs  altitudini  c/l  aquale , Hoc  idem  problema  ponitur  ct/am  tertio  libro . 


PROBLEMA  VIII,  PROPOSITIO  XII, 
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Organica  vero,  ejuas  dicuntur  in  mechanicis  problemata  (unt,  quod 
fiunt  ablata  cis  facultate  geometrica,  qualia  (ime,  & cm.T  vi]o  intcrual- 
lo  delcnbuntur:  & id  , quod  ab  architectis  propofitum  cit  in  cylindro 
fecundum  vrralquc  bales  diminuto  volunt  enim  portione  iupcrficici  rc- 
cfti  cylindri  data,  cuius  nulla  pars  in  circumferent  jjs  bafium  integra  (er- 
uatur, inucnire  cylindri  cra/litudincm  ,hoc  dt  diametrum  circuli,  a quo 
cylindrus  ipfc  ortum  habuit.  Jnuemcw  autem  mcfiiodo  inue(tigata,hoe 
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Sumantur  in  data  fupcrficic  duo  punfta  a b , & cx 
ipfis  ab  centris,  aeque  intcruallo  quopiam  fignetur 
in  difta  fuperficie  punftuni  e:  & rurfus  cx  cifdem 
centris  ab,  interualloque inaiori primo  fignetur  d:  *N 

& alio  intcruallo  fignetur  b,&  alio  r.  & denique 
alio  e.  erunt  quinque  punfta  cdefg  in  vno  plano, 
proptcrcaquod  refta  linea  coniungcns  vnumquod- 
que  ipforuin  ad  verticem  trianguli  9quicruris,&  pun- 
ftum  medium  duftac  line®  a b , vt  communis  tufis 
triangulorum,  ad  ipfam  ab,  fit  perpendicularis,  & 
quinque  rcftae  lineae  in  vno  fint  plano . videlicet  ipfa 
cdefg  punfta.  Haec  autem  in 'plano  hoc  modo 
transferemus  . Ex  tribus  quidem  reftis  lineis  , 
quae  punfta  en  e coniungunt  , triangulum  hkl  in 
plano  conftituatur:  ex  tribus  vero,  quia:  coniungunt  npp  conftituatur  triangulum 
hwl  in  plano  conftituatur : cx  tribus  vero  qua:  coniungunt  def  conftituatur  trian- 
gulum klm,  & cx  tribus  coniungentibus  efg  conftituatur  lmn.  erunt  triangula 
hkl,ku,lms  pro  ipfis  cdb,dhf,bfg  triangulis.fi  igitur  circa  punftum  hklmn 
ellipfim  deferibamus , minor  iplius  axis  erit  diameter  circuli , qui  cylindrumperfick . 


-.B 


Brunt  quinque  punfta  cdbfg  in  vno  plano,  propterea  quod  refla  linea  coniun-  A 
gens  vnum quodque  ipforumad  verticem  cviangul1  aequicruris , & punftum  medium 
_ «iuftae lineae  ab,  vt  communis  bafis  triangulorum  adipfam  ab  fit  perpendicularis,]--/ 
Duftis  erum  ab  ipfis  cdefg  punftis , boc  efi  aytriangulorum  aquicrurium  verticibus  ad 
medium  communis  bafis  ab  , erunt  ha  ad  ipfam  ab  perpendiculares . C"  idcirco  ex  fecunda 
fropofitione  Undecimi  libri  elementorum  in  vno , & eodem  plano . punfta  igitur  cdefg  b 
Vno  plano  confident  . funt  autem  ea  quidem  in  fuper fiet  a curua  cylindri,  fetL  tamen  omnia 'in 
eadem  lineat  qua  vel  rcfta  erit , vel  curua , & fi  quidem  refta , efi  cylindri  latus . Si  vero  cur- 
ua,  portio  efi  circuli,  vel clhp (is  . nam  cum planumiper  ea  tranfiens parallelum  cflplano  bqfis  , \ 
exfJfione  ipfa  circulus  : cum  vero  non  efi  parallelum , ellipfis  efficitur , qua  omnia  in  primo  li- 
bro Sorciti  demon -Irata  funt . 

, Ex  fribus  quidem  reftis  lineis,  quae  punfta  cde  coniungunt,  triangulum  iqplartp  B 
conftituatur]  odtqui  non  femper  poffunt ex  bis  triangula  confit  tm,  quando  fcilicet  ea pun- 
ft.i  in  rcfta  linea  , hoc  e(l  in  cylindro  latere  collocantur . 

Si  igitur  circa  punfta  hklmn  ellipfim  deferibamus,  minor  ipfiusaxis  erit  diameter  'C 
eirctfii , qui  cylindrum  perficit  ] Hoc  demonllratur  a Sereno  in  9.  propofitione  primi  libri  t 
fieri  tamen  potefl , quod  prox  ime  diximus , vt  circa  difta  punfta  non  allipfis  , fed  circumferens 
Ua  circuli , qui  efi  bafi  aqualis,  deferibatur . “ 

PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  XIII. 


Cum  autem  quxlitum  fit  circa  quinque  data  pun&a  hklmn  elli-  - 
pfim  delcriberc.  Sit  iam  delcripta:  & iunttx  mk,nh  primum  lintpa-  A 
rallclx,  diuidanturque  bifariam  in  pun&fs  ab:  & du<5fo  a b ad  ff  pui> 
6ta  ellipfis  producatur,  ell  igitur  hf  iplius  diameter  per  diffinitionem  B 
conicorum  politione  data  . etenim  vnumquodque  punctorum  ab  da-  C 
tum  cft  politione. 


Naa 


Ducag 


V 


Ducatur  per  i fpfi  Er  parallela  lx:  & iunft*  «ti  Lv.occurrautreA?  lmc*^ 
D nerdu&a:  in  punftis  pg.  ergo  dat* fune  km,  hn  cum  vnumquodque  p « 

E SSgTfit  da?um.  Et  quoniam  vt  reftangulum  xoLad  rcftangu Ium  - 
a.quinn.  reftangulum  xc  l ad  vtrumque  reftangulorum  ctr,  ncii  entuci  rcA  g 

F G A angulo  nch  atquale.  atque  eft  datum  reftangulum  u ch  , vtraque  ■ ' m 

H datae  It.  ergo  & r eftdatum.  led  & k . polit, onc  igitur  Kh  data 
K cft , & e c x . quare  & punctum  x dabitur , quod  eft  in  ellipfi  • IL"6an‘“  .? rtaan- 
L it  diametro  bf  produGatoccurranrtn  Rs.erit  rurfus  vt  reftanguli  " aFj  ac 

gulum  xcl,  ita  reftangulum  u a h ad  vtrumque  rcftauguioruni  *a  *jurillAS 
^.qui«i.  propterearcftagulum  kas  eft  aequale  ipfl  abf  rcftangulo,  atq,  ^ ratione 

M datum ; dat*  cn.m  fune  e a , a s . reftagulum  igitur  & ipfa 

dcmonftrabitur  reftangulum  quoque  e bp  datum,.& dantur  u p % diaine- 

U e “vt  deinceps  oftenefemus,  quare  & f.  p diameter 

ter  ipficoniugata,  cum  detur  proportto  tranfuerf.  latens  *>  adtetf  urn  q Cautem 
eft , quam  reftangulum  p a f habet  ad  id,  quod  Ut  cx  * m quadratum . Quod 

O «• 

at  datam cilc. 


n B 
-i—i- 


p Sit  enim  rcftangulo  quidem  acb  reftangulum  dcb  nImobranftrufti™ 

«di  aequale  reftangulum  cnr.  crltvt  ce  ad  ea, ita  *f  ad  Frtnara  contcn. 

q nem  vtraque  proportio  eadem  eft  ei,  qua:  ct  ad  bd.  rcftangu  um  fmiHtcr&ip- 
* tum  ec,  fd  aequale  eft  rcftangulo  baf,  quare  datum  eritpunftum  a limiliter  « ip- 


fum  b datum . 


=^ru'- 


Sed  non 
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Sed  non  fint  parallela  rede  line$> 
quajpunda  xh,uk  in  cllipfidata 
coniunguat,  & cludis  * k , m h fefe 
in  pundo  r fecancibus  , ducatur 
per  l reda  linea  l v v ipli  m t a 
paralela.  eric  proportio  redan- 
guIisvK  ad rcdanguluin  lw  da- 
ta, eadena  enim  eft,  quae  redan- 
guli  nt  k ad  redangulum  mth> 

«Sedatum  eft  nu  rcdangulum.er- 
go  & ipfura  l v v . funt  autem  pun- 
da  lv  data,  datum  igitur  eft  pun- 
dundum  v,  quare  dcucnimus  ad 
illud,  quod  ante  didum  eft  . namf 
cum  parallela  lint  inter  Te  m h , l v 
circa  quinque  data  punda  nmlvii 

Suemadmodum  tradidimus,ellipfim 
eferibemus . 


4 «r 


V I 9 


R 


S 

T 
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COMTHBUT^Hirs: 

I 

jid  eorum , qu * hoc  loco  traduntur , demonflrationcm , fequens  lemma  pr  amittimus . 
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v ->  ■(  -i  v’  .kV< 
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Sint  dua  reda  linea  interfit  parallela  ab,cd  >»»  quas incidatYeda linea  ntGH:&  a qui’ 
huslihet  eius  puniiis  bh  ex  altera  quidem  parte  ducatur  h ac  » ex  altera  vero  BD  nfquaeaf- 
dem  parallelas  quomodocumque  ficcent . Dico  ■ vc  redangulum  eg  u ad  redangulum  acj  b, 
ita  effle  redangulum  e f h ad  c f n redangulum . 

Bfdanguli  enim  egh  ad  redangulum  agb  proportio  compo fit  a eflex  proportione  eg  ad 
cb  ,&  proportione  hg  ad  ga.  f^urfius  proportio  rcdanguli  efk  adted  tngulum  ce  d com- 
ponitur ex  proportione  B f ad  fd,  C proportione  H B ad  fe.  SedVt  eg  ad  ob,  itaefl  l>f 
adeD fobfimilitndinem triangulorum  acziaevJ&ob  jlmilitudinem  triangulorum  agh  . 
c F H i H g ad  g a,  itaefl  h f ad  F c • cum  igitur  proportiones,  ex  quibus  componuntur  ea- 
dem fint , habebit  redangulum  egh  ad  redangulum  agb  proportiuntm  eandem  t quam  re- 
dangulum e F H ad  redangulum  c f d . ’ 

Sit  iam  deferipta  ] Hoc  e(l  ponatur  effle  deficnpta > & efl  problematis  refiolutio  • 

Eft  igitur  b f ipfius  diameter  per  definitionem  ronicorum  pofitionc  data  ] 

timamfctlicet  definitionem  conicorum  ^ipollonij . 

Etenim  vnamquodque  pundorum  ab  datum  eft  pofitionc  ]Truflr  a additur  poftthne,  C. 
non  enim  alio  modo  pundum  datur , nifi  pofitionc  . 

Ergo  datas  funt  redae  linea:  kmhn  cum  vnumquodque  pundorum,  kmhn  fit  da-  D 
tum  ] 7y of  hac  ita  rellituimus , nam  Gracus  codex  corruptus  efl,  & mancus , Vt  opinor , qui 
fic  habet  l*Blr  W k px , B r . data  autem  funt  k m , u n pofitione  & magnitudine  ex  2 6. 
libri  datorum . 

Et  quoniam  vt  redangulum  xdl  ad  redangulum  mdk  ita  eft  redangulum  xcr  g 
ad  vtrumque  rcdangulorum  gcp.nch]  Gracus  codex  xj  «*«  i»  <an'  «p  » f t/ 

ijun'  'rfJ'  n a,  t itu  7»  •vm'  £y  x aj»«V  *xaT*^*r  ty  xan'  K.yr,r  yB . fd  levendum  efl  it« 
sit  *ro'  '&»’  £ l A •ufit  T#'  xm  ft  J*  k }9Tu  7o’  wn'  £ y K ‘Ofo'f  tKurtpt»  » ysr  . t y B . Tn- 

uu  z * tnum 


* * 


Ter  ie- 


A 

B 


Digitized  by  Google 


4*n  PAPPI  MATH.  COLL. 

fnuma.tem  borm  conflat  ex  procedenti  lemmate  , nam  Vt  reSangulum  x D t id  rcB anguina 
kdi,  ittfH  reBangulum  xcl  ad  c c p reti  angulum  . retia  enim  line * u K i c P paralleli 
fnnt  ,&sofas  incidit  XL,dicuntupqut  Ltac,xrx,  qua  parallela!  fetant , Secuudumvera 
itademtnftrabifHT , 


u inr  as  stej  . 

■ ‘ t .1  . i. 


?.san&out 


. • M.TiSli  . ) 


• \»  4 &U  ii  > 


Sit  reda  linea  t y ellipHi  iidmeter,  ipfi  diametro  s p eomugato . & datantur  f v , y y , fe» 
Bionem  contingentes  in  py.  erit  fv  parallela  ipfis  M x , N h , & yv  parallela  ipfi  bf  ex 
quinta  pro  politione  letandi  libri  conicorum,  quare  ex  17-  tertij  comiorum , vt  quadratum  ex 
papiinr.  Tv  ad  quadratum  ex  v f , ita  efi  rettangulum  xcl  adredngulum  N c H , Vt  igitur  rellangu- 
Inm  x d t ad  r,  ti  angulum  m D K , ita  reS  angulum  xcl  ad  N c H reti  angulum . 

F Etcftdatuinreaangulum  ncb  J Qracus codex  «r»  «p*  inr  y»  <**'  ’>>  fed  videtur 
legendum  ty  • r<  /ni»  t»' vn  ry«,  , 

G Vt  aque  c.iim  nc.cg  datacftj  T^am  cum  data  fit  n h i tST  ex  20,  tibrs  datorum, data 
»j  dt  . Lex  , quippe  qua  per  ditum  pundam  l retia  linea  Ei  pofitione  data  parallela  ducitur  ',ctic 
(?  vmdwn  c datu  m , snquofe  mutuo  fetam  ; & propterea  ipfa  sc.cn  dabuntur  . 

H Ergo&  p datum  ] leonum  retiangulum  ecp  aquale  efi  reti  angulo  seu.  vt  c,  c ad 
1 *■  xtif  ■ h , m erit  N c ad  c p.  Jtd  proportio  g c ad  ch  efi  data , tum  viraque daiafii,gj'  data  n c* 
"u  or  ergo&ipfa  cv.dr  ob  id  puncluni  p dabitur  ex  2q,  libri  datorum,  ' 

K Quare  & pun£tum  x dabitur]  (iratus  codex  Scllir  yy  t,  f • fid  puto  legendum  tttir 
dfU  n'  f 7\am,um  "Balinea  kpx.lcx  pofttione  dcniur.Cr  (untium  in  quo  eanucniunc 
Inter  j e,  Videlicet  X datum  ent  tX  iq.  libri  datorum. 

L Erit  rurfus  v.t  rcaan&ulum  n ch  ad  rc£Ungulum  xc  l , ita  rcftangulum  u x h ad 
vtrumque  rcltangulorpiu  kas,  baf]  l\urfus  horum  primum  apparet  ex  lemmate  an- 
tecedenti,nam  retta  linea  nh  incidit  i’‘ duas  parallelas  dufia  funt  HLs.NSX» 

qua  ta/d.  m lecant  fecundum  vero  eodem , quo  fupra,  modo  ollcndctur. 

M Simili  ratione  detnonftrabitur  .reflaagulum  quoque  ibf  datum]  luiUits  ciubimx, 
KL  , quadtamitrn  * produBaoccurraot  m puntlis  Q_z;  eodem  mododemonfirabitur  vt  "Sa- 
gulum U DK  ad  "Singulum  xpL,  it*  effit  rcBangulnm  mei  advtrumque  reti  angulorum 
q m,  1 IF.  quare  rrtf  angulum  ei  p reS  angulo  <i*z  ed  aquali,  atque  efi  rtB angulum  <i»z 
datum  ■ igitur  & ipfum  e a p . 

jq  r diameter  ipli  coniugata , cum  detur  proportio  tranfuerfi  lateris  e p ad  rcftuin . 
eadem  enim  cll  quam  reftangulum  raf  habet  ad  id  quod  litcx  a n quadratum  T^am- 
que  vt  rcaanguium  r ap  ad  quadratum  cx  an,  ita  efi  iranfuerfum  figura  latus  ad',reBum  , 
ex  u. prim! hbneouicorum  tfcdcum  datum  fit  reBongulnm  bxp,& quadratumex  a nfpror- 
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fore  10  qnqne  ipforum iit* rrit . cr  i itum tranfinerfa  ,,  latui,  Videlicet  diameter  SF.  ergo& 
latus  redam,  & propterea  diameter  tofi  eomugata  •.  b,  ce/i  recinit  inn.tcr,  qua  ex  i- finitio- 
ne  medum  proportionem  habet  inter  figura  latera , videlicet  'otcr  b?,  ? litus  redam  Albi* 
lur  cntnt  proportio  tpfiut  u F ai  fecundum  iianrtrum . ex  J F libri  duarum.  Cum  igitur  per 
refoluttonem  diameter  elltofis  ef  magnitudine  Jit.i  fit, lioc  e I traifuerfamfigura  latui. ttem- 
q ue  Utus  rciinm , ftcileentex  qq, primi  libri  conicarum  cirfj  data  fundi  cUipfimi<Jtribc~ 
rc  , quod  ipfum  facere  oportebit . 

Sic  datu  n vtru  nqua  rcitangulorum  ic»>  tmj  Gei' ut  codex  i'rw  S,bir  ir  inunt-  O 
j»  ■fff  -in'  o,Ry,u.Pf  fed  lege  siu  a puto  it»  t,  Jit  i uiriper  dff  ima'  uy  R ,*l R , 

Sit  enim  reitangulo  quidem  ac»  rcitangui  am  «quale  , reitaugulQ^ptcm  P 
a u b «quale  rcilaugulun  cdf.  erit  vt  c a ad  b a , ita  a . .U  f».  nam  ob  conltru- 
ftianem,&c.  ] Huc  nos  refiituimus  nam  Grxcus  codex.&  co-ruptus  e’l,&  nuueut , qui  ftc 
baket.  ««■•  J Of  tJ  pir  -ma'  *Sy  ir»  ra'  W i)i,  v/S  trima  ut  fi  <»»  ra  <m'y  t ( mpk 
T a'  • A , iroc  * * f mmt  tid  f *«  r«r*i r»V. 

Rcitangulum  igitur  contentum  bc,pd  aequale  eft  reitangula  eaf.  quare:  datum  Q 
erit  punitum  a finiliter  & ipfum  u datunl  Corruens  c tum  efl  hoc  loto  Gratus  codex 
in  quo  fic  legitur.  ‘mr  Jfurt  <ma'  fiyi  tJ  un'  «/f . met  £ is'  • nuHiBi  •>•«»«  £ t»  R.  • 
[ed  cumbae  icmtnlrntto  obfcura  tu  mi,  &■  concipi  fit , nos  eo  n aocrtufime,  gr  pUuipimaexi 
f litare  conabimur . Sil  ditum  Vtrumqucrcdanguloeum  acb,a3B,  & dat  a fiat  co  pundr. 
Qtct  etiam  funda  ab  dataejfe. 


Heftanguloenin  ac»  aquale  fit  rcdangulum  n c e,dr  red  angulo  «Dt  equile  red angu. 
tum  cd  F ,-erit  Vt  »c  id  C n , haec  ad  ca.  cjr  per  couuerfionem  rationis  vt  cb  ad  rd, 
tta  c b ad  ba.  Rurfus  ut  ad  ad  a r, ‘ita  erit  cb  ad  n B,  eomponcndoq,  >r  af  ad  f b ,ita  c« 
ad  e d . quare  af  ai  f d efl  Vt  c e ad  ea , idcirco  red  angulum  contentum  f d,  er  c n aquale 
tfiredangult  eaf.  fed  red  angu  um  contentum  fd  ^ cs  datum  efl , Diraque  enim  c fi  data, 
ergo  datum  efi  etiam  redangnlum  eaf,  quod  quidem  applicatur  ad  datam  redam  Ineam  ef, 
deficiens  figura  quadrata,  data  igitur  efi  ba  ex  }S.  libri  datorum, & data  AC»  Quod  tum  da. 
tum  fit  TtUangulum  ac  a,  erit  c B & tota  ab  nctrfjano  data  , • ' 

•Eadem  enim  cll,  qua:  reitanguli  urs  ad  reil.i.igulu  n urtt]  TVfan  e*  17.  tertij  R 
libri  conicorum eodem  modo,  quo  fupra  demanfirabimui  redaugulum  nvk  ad  redangulmu 
tYv  tta  dfe,  Vt  redargutum  nii  ad  mth  re  d angulum, 

Etdatumcft  urt  rcitaii»ulum]  Quoniam  data  puni  kk.lv  , dabitur  etiam  pundum  S 
r ,inquoesnueniuntex  nq.  libri  datorum,  qutra dr  ipfa  N v , VK  redangulum contineutet. 

Ergo  & ipfum  l v v ] Ex  1.  libri  datorum . 

Ditum  igitur  eft  punitum  v J Cum  enim  datum  fit  redangulum  l v v , dr  data  L Y , da*  ^ 
bitat  quoque  xv  ex  JJ. libri  datorum , quare  & v pundum ex  17. ctufdem . 
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Exponjnnir  prius  inuentfe  diametri 
ccJniygiita;  cllipfis, ejua:  fipt  AE,cnfcfe 
in  pun&o  e bifariam  fe>  antes , & per  a - 
qthdcjn  i pii  en  parallela  ducatur  fgi 
quadrato  autem  ex  df  aequale  ponatur 
recta ngulum  h a h : &r  e h bifaria  feeetur  • • *’* 
in  K,cuinfitnu  maior, quam  ea. deinde 
a pun€lo  k ipii  n n ad  redos  angulos  du- 
catur k l qu£  re<fia  lineam  f o in  l fecet  & 
c“x  centro  l, per  e circuli  circumferentia. 

Uefcribatur,fecans ipfam  fg  in  fg  pun- 
itis: iun&seqi  ei,  e g producantur, & ad 
ipfas  agamur  perpendiculares  am,an. 
re&angulo  aut:m  cem  aquale  ponatur- 
vtrumque  quadratorum  cx  eo,  eiv & 
rectangulo  fhn  ponatur  aquale  vtrum- 
que quadratorum  cx  or,  os*  Inuenti 
igitur  erunt  axes  cJJipfis  op,r$.  quo- 
rum minimus  crailitudini  cylii.d-i  eft  aqualis : vt  in  principio  dictum  fuit 


«T 


Ji  Rcctangi  Joa' ter  cdv  aquale  ponatur  vtrumque  quadratorum  , ex  to^asi  Et 
rectangulo  Fbh  p .natur  aqutlc  Hrumque  quadratorum  ex  er,  bs]  Crxeus  codex 
ccrrupt  s.  & *r. uncus  ■<  b c loto , quem  nos  rcjhtuimus , fit  enim  habet . ro'  fit»  -riso'  m. 

UAitptr  fit  <S*1  » fl , « ir  , V jl  <an'  tp,6r.lege  njp)  nf  plr  \*n  tt/fictr  *«- 
A*  ilta7tp*r  0 JW  10,17, 70*  fi  W fyrTfOf  KH&V  tKtt Ttpit  fit  tp  }tff. 

B limcnti  igitur  erunt  axes  cllipfis  op,hs]  Troducatur  am  >fque  ad  t,  itare  ipfi 
ma  fit  cqual  i„  prod<uaiur  etiam  an  rfque  ad  y Vt  yN  fit  Aqualis  NA*  eruat  punSa  t V 
in  ellipft , ex  tjs , quA  d monlirara  funt  ab  .Apollonio  in  propofitione  47.  fecundi  libri  conico- 
rum . Sed  rs  parallela  eflipft  at  , efi  enim  angulus  cef  in  femicirculo  re&us • quare  &• 
op  ipfi  a y parallela  erit , Quoniam  igitur  CD  ad  ab  Ordinatim  e fi  applicata  ,quA  per a ipfi 
DC  parallela  ducitur,  videlicet  FG  fefl  tonem  in  pun&o  a continget,  & cum  sc  feQiouem 
contingens  diametro  occurrat  in  g,  & am  ordinat  im  applicetur , erit  ex  37,  primi  libri  co- 
nicorum,re  ftangulum  cem  Aquale  quadraro  ex  B o , Vel  ep.  Eadem  quoque  ratione  cum  an 
ordinati  m applicetur , reflangulum  fhn  quadrato  ex  vr,  Vel  es  ejl  Aquale,  ergo  op,  rs 
e llipjtf  comugati  axes  erunt ,.  mirum  autem  efi  Vappam  alloqui  djligcptifiimum  huius  proble- 
matis  dcmonflrationem  non  attulijfe , 

\ -f>  - ,4  y - • - ■ e'**l^*-  A i ' • -Zi  ■ ■'  3 
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PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO  XY. 


Spharra  fublimi  datam  pofitonem  habente  ad  fubiedum  planum^ 
pun£Umi  inuenjrc,  in  quod  cadit  perpcndicularitcr  demifla  j & le^undum 
quod  cadit;  & inuenirc  minimam  lineam  a perpendiculari  ablciflam., 
quae  inter  duo  pundta  interi  jcitur . inter  pun&um  fciliccc  quod  infuper- 
ficias  fph^ra; , & pun&um,  quod  in  plano  continetur,  praemittitur  au- 
tem hoc. 

Dato  circulo  iublimi,  non  tamen  in  plano  ad  fubie&um  planum  rc^ 
tto  , communem  lectionem  vtrorumque  planorum,  & eorundem  in* 
clinationem  inuenire , 


Sit -ciri 
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Sit  circulus  fublimis  in  quo  tria  punfla 
abc  fumantur  :&  ab  ipfis  ducentur  per- 
pendiculares ad  fubicflum  planum  , du- 
centur autem  huc  modo.  A punflo  e re- 
fta  linea  in  fubicflum  planum  incidens,vt 
e d , admoUcatur , & tangat  planum  in 
alijs  duobus  punflis  ef.  fumatui que  cir- 
culi circa  de  f centrum  quod  fit  k . ergo 
quseapur.flo  e perpendicularis 'ducitur, 
in  k pun&um  cadet  ,& data  erit  e «.de- 
mittantur etiam  a punflis  a b fimiliter 
perpendiculares  b h , a u iunflasquc  k.  l , 
h l producantur , & fiat  vt  e k qui- 
dem ad  a l,[ ita  km  ad  ml:  vt  autem 
b h ad  a l , ita  h o ad  o l . quare  data  e • 
rnnt  punfla  m o.  etenim  in  nobis  erit  ciuf- 
modi  perpendiculares  fumere  itavtipfa- 
rum  vna  videlicet  a l minima  fit . refla 
igitur  linea:  funt  mac,  oab  funtque  in 
plano  circuli  abc  ,*&  idcirco  communis 

feflio  ipfius,  & fubicfli  plani  t eft  refla  linea  mo.  ducatur  a punflo  l ad  mo  per- 
pendicularis ln,&  an  iungatur  erit,  & an  ad  mo  perpendicularis,  mucntus  igitur 
erit  angulus  anl,  qui  quidem  eft  ipforum  planorum  inclinatio . 


A 

B 

C 


D 

E 

F 


J 
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A puncto  c recta  linea  in  fubicctum  planum  incidens , vt  eo  admouearur,  A 

gat  planum  in  alijs  duobus  punctis  bf]  Cadat  a puntio  c in  fubietium  planum  retia  li- 
nea  quadam  cd  ita  Vtipftimin  d contingat.  Vel  igitur  en  in  vno  tantum  puntio  planum 
continget , Vel  tn  pluribus  puntiis.  & fi  quidem  tn  Vno  puntio  tantum,  erit  c d ad  tpfmn  per- 
pendicularis, fin  minus,  transferatur  ita  vt  in  alijs  duobus  puntiis  , planum  contingat , cum 
enimpuntium  c a fubietfo  plano  aquali  diftet  mteruallo  , re  da  tinea  cd  in  circuli  ambitu  fe- 
retur ,&  coni  refti  fuperficiem  deferibet  .quare  dutia  linea  ab  ipfo  c ad  circuli  centrum, qua 
eft  axis  coniyad  ditium  planum  perpendicularis  erit , 

Sumaturque  circuli  circa  def,  centrum, 
quod  fit  k]  illud  autem  hoc  modo  fiet.  Sint  data 
puntia  abc,  C 'nuntia  as  bifariamleceturm  D, 
atque  ipft  ad  retios  angulos  ducatur  d b . erit  in  re- 
tia tinea  d b ipfius  circuli  centrum,  cx  corollario 
prima  tertij  elementorum . fturfus  iuntia  bc  fe- 
cetur  bifariam  in  f ,&per  v tpji  b c ai  reti  os  an- 
gulos ducatur  fg  , qua  fecct  de  mu.  Dicopun- 
tium  h e ff e centrum  circult , qui  per  puntia  abc 
tranfit . eft  enim  centrum  in  retia  tinea  db,  Vt 
oflenfum  eft , & eadem  rationem  ipfa  fg,  quare 
erit  in  puntio  h,  in  quo  fcilicet  ipfa  db,  fg  conueniunt  boc  autem  nihil  aliud  eft , nifi 
circa  datum  triangulum  circulum  defiribere. 

Et  fiat  vt  ck  quidem  ad  al>  ita  k m ad  ml']  Fiet  autem  boc  modo.  Secetur  ck  in  C 
puntio  p ,i  ta  Vt  vy-ftt  aquatis  tpfi  a l : & quam  proportionem  babet  c p ad  p k . habeat  k l *®*fc*** 
ad  l m . erit  enim  componendo  vt  c k ad  k p , boc  eft  ad  a L , ita  k m ad  ml.  & eodem  mo- 
do fiet , Vt  p h ad  a l , ita  u o ad  ol. 

Rectae  igitur  linea:  funt  mac,  oab]  Hoc  nos  demonfirauimus  inermme  tarijs  in  de-  D 
cimam  propofitionem  fecundi  libri  Urcbimedis  de  ijs , qua  in  aqua  Vehuntur , viie.icet  in  pri- 
mo lemmate. 

Ducatur  a puncto  l ad  mo  perpendicularis  ln,&  an  iungatur]  jiddita  hac  fune  E 
inobk,  quam  Gr  aco  codice  defider  ari  Videbantur.  ■> . i .vm'  : d 

Erit  & a n ad  m o perpendicularis  ] Ex  qz.fcxti  libri  buius . . F 
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Hoc  prxmiflb,  fit  fphasra  fublimis,  & propofitum  fit  iiiuenirc  puti- 
dum, in  quod  cadit  perpendiculariter  demifla  in  iubie&um  planum:  & 
inuenire  minimam  lineam  ex  [Perpendiculari  ablciflam , qux  inter  fupcrfi* 
cicm  fph;cra:,&  di&um  planum  interi jcitur . 


J Sit  fphara  fublimis  pofita  circa  centrum  b,  & in 
ipfa  maximus  quasdam  circulus  deferibatur  a bc  . An 
vero  fit  in  plano  ad  Aibiectum  planum  recto,  an 
A non , hoc  modo  cognofccmus.  Sumantur  in  circum- 
ferentia circuli  tria  quauis  puncta , a quibus  ad  fub- 
B icctum  planum  perpendiculares  ducantur , vt  didi- 
cimus, & fi  quidem  puncta  in  qua:  perpendiculares  . 
cadunt , fintin  eadem  recta  linea,  erunt  plana  ad 
t fefc  recta,  fin  minus  inclinata . Sint  autem  primum 
recta:  & a punctis  ac  perpendiculares  ducantur 
a b,  c g , quae  vel  aequales  erunt,  vel  inaequales . Sint 
primum  aequales  & iuncta  dg  bifariam  fcccturin 
f • erit  igitur  f punctum  in  plano , quod  quaerimus: 

& punctum  t.  circumferentiae  abc  medium  , quod 

in  fuperficie  fphara  puncto  f rcfpondct  ;&  8F  perpendicularis  minima, 

ctumcfU 


KI.aJ 

'i  i t 

t 


vtenttdi- 
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. \ Sed  non'fint  aquales, fifq;  a d minor':&  producta  g d,  fiat  vt  c g ad  a n,ita  g h ad  h »• 
erit  punctu  h,  in  quo  recta  linea  a puncto  c ad  a ducta,  fubiecto  plano  occurrit,  & 
H tum  recta  linea  ah,  tum  angulus  ahp  dabitur.  His  ita  conftitutis  exponatur  circulus 
circa  diametrum  k l,  aqualis  maximo  circulo  abc:& producta  K l adiungatur  z.  m mi 
•i  qualis  ah:  anguloque  a hd  aqualis  fiat  angulus  km n.  a punctis  autem  ks,  per- 
pendiculares demittantur  kn,  lo,  & a centro  s perpendicularis  sp,  qua  circum- 
ferentia ab;  & recta  lineat  op  aqualis  recu  d»:  quoa  idem  cilicii  diceremus  recta 

linea 
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inej  ds  bifariam  feeetur  in  f.  erit  igitur  f punctum, inquodfphsra  demirta  cadet; 
*JP—  B m fuperficie  fphsr® : & perpendicularis  minima,  qu.c  ip(i  tu>  cft*- 

Non  fit  autem  circulus  a b c 

in  plano  ad  fubiectum  planum 
■recto  ; fumaturque  ipforum 
communis  fectio  dii  & in  cir- 
culo abc  fumdntur  puncta  a c 
fecundum  diametru  oppafitav 
ita  vt  recta  linea  coniungcns 
puncta  a c communi  fectioni 
oh  occurrat . quod  quidem  fa- 
cile fien  poccft , cum  linea  Iit 
jn  circuli  abc  plano.  Itaque 
occurrat  in  h , data  igitur 
erit  a h , & angulus  a h d da- 
tus. ducatura centro  e ad  oh 
perpendicularis  bcd,  qua; qui- 
dem ducetur  hoc  modo . Expo- 
natur circulus  flo  circa  ta 
diametrum  maximo  circulo 
abc  squalis: &adiungaturcK 
squali  ch,  anguloque  ah  d 
squalis  conftituatur  angulus 
fkm:&  a centro  a perpendi- 
cularis o l m • pollea  circumte- 
rentis gl  squalis  abfc  inda- 
tur circumferentia- ei,  & rt> 
ets  lines  km  squalis  recta 
Bb  . ergo  db  ipli  ml  squalis 
-.erit  1 &i  ad  hd  perpcndicula- 
. fis  i ac  producta  in  centrum  b ' 
cadet.  h;c  enim  ex  fiuiilitudi- 
ne  perfpicua  funt.  ducatur  ipft 
p H ad  rectos  angulos  in  fub. 
iecto  plano  recta  Unca  i b . 
quare  dh  perpendicularis  eft 
ad  planum , quod  per  linea  s t d t 
ducitur, ac propterca  circulus 
abc  addictum  planum  rectus 
eft,  planum  igitur  soi  proiu. 
ctum  circulum  faciet  in  fphera 
maximum  , ad  circulum  abc 
rectum,  quod  quidemperpo- 
los  ipfius  & per  puncta  uo  tra- 
fibit  . ergo  Ii  circuli  abc  po- 
polnm  fumentes , qui  fit  r ; per 
i*  & per  verumque  ipforum  bo 


iO#,: 

rjpmd -/Vsrj  io 
;:dso^‘i 


circulu  deferibemus:  erit  is  in 
fplisra  maximu  erit  in  pla- 
no peroni  tranfeuiite . Ita-  . 

que  deferibatur,  & fit  bimi; 

ru.iu  que  cxpofito_ circulo  «m  eirca  'rt  diametrum  , addatur  n r squalis  bd,  & 
°rBDI  *^ua*‘s ®at  angulus  nox:  & a centro  L perpendicularis  ducatur  l s x . 
trui.ntcremig  vero  sii  fumatur  squalis  circumferentia  fer  in  bpo  circulo.  & re- 
* mt,c  **  «qualis  recta  di.  ergomneta  tv  squalis  erit  ipli  x'm,  & producta  in 
1 ca“et:  entque  ad  fubiectum  planum,  & ad  receain  lineam  Dt'  perpendi- 
, • punccum  ig.tur  t eft  illud  , in  quod  fphsra  cadit:  6c  punctum  v fecundum 
quoacadtt.fflimma  reto  perpendicularium  eft  ipfa  ri.  • ' , 
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A 

B 

C 

P 

E 

F 

G 
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Sumantur  in  circuli  circumferentia  tria  quasuispunda,  a quibus  ad  fubiedum  pia., 
num  perpendiculares  ducantur]  Grxcus  coaex  hoc  loco  dcprauatijjimus  cli , quem  nos  reflu 
luimus . 

Vt  didicimus  ] /«  antecedente  fc  ilice  f. 

Quare  dh  perpendicularis  cft  ad  planum,  quod  per  lineas  bdi  ducitur],  EAr4.n1*- 
dec  imi  clement  orumm,  efienim  uu  perpendicularis  ad  ipfas  d b,-d  c , qu&  iti  puncto  d J<  mu- 
tuo fec  an  t. 

Ac  propterca  circulus  a 8 c ad  didum  planum  cft  redus  j Ex  18.  'Undecimi  elcmcnto- 
torum.  T^am  circuli  abc  planum  per  dh  tranfit , qmpoe  qu&  communis  JcQio  e(l  tpjius,tir 
fubiefti  plani • 

Planum  igitur  bdi  produdum  circulum  faciet  in  fphasra  maximum]  Ex  6.  primi  li- 
bri fph&ricorum  Tbcodosij,  cum  per  centrum  b tianfcat . 

Quod  quidem  per  polos  ipfius,  & per  punda  no  jranfibit  ] Ea:  13.  primi  libri  fpbxri . 
ricorum  eiufdem. 

Ergo  fi  circuli  abc  polum  fumentes,  qui  fic  p]  Circuli  polum  inuenie  mus  ex  n.  pri- 
mi libri  fpbtricorum . 

Per  p & per  vtrumque  ipforum  eo  circulum  deferiberaus  ] Ex  ip.  eiufdem  libri. 


PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  XVII. 


Sphaera  pofita,  & pun&o  extra  iplam  dato , inucnire  pundutri , in 
quo  reda  linea  a dato  pundo  ad  centrum  Iphaerx  duda  circumferen- 
tiam lecat. 


Hoc  autem  pcrfpicuum  eft  . fi  enim  a dato  pundo  reda  linea  in  circumferentiam 
jncidcns conucrtatur , & ipfa circulum deferibet:  & polus ipfius erit  pundum  illud, 
quod  quaeritur. 


PROBLEMA  X;iV,  PROPOSITIO»  XVIII.  ‘ 


r>  / . 

Ponatur  rurfus  fpharra , & duo  punda  dentur , vtraque  extra  luperfi- 
- ciem  eius , & oporteat  fu  mere  punda , in  quibus  reda  linea  data  pun- 
coniungens  iplma:,  fuperficicm  lecat, 


ruuatur  emmfphasracirca  b centrum  data  puncta  extra  fuperficicm  cius  fint 
ac.  puncta  vero,  in  quibus  redae  lineae  ^ pundis  ac  ad  centrum  v.  duda:  fupcrficici 
pcourrunt  de.  Defcribatur  maximus  circulus  dbfo.  ergo  datas  erunt  ad>ch  redas 
lineae,  & cum  d^ta  fit  fphaerc  fcmidiamcter,  totae,  a b , cb  dabuntur,  iteraque  ca , qua; 
flata  puncta  ac  coniungit /Ex  tribus  igitur  jedi$  lineis  ab,ac,cb  triangulum  nK  l 

" • confti- 
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confticuatur,  & circa  centrum  h deferibatur  sm no  circulus; circulo  dbfg  aqualis, 
Si  ergo  is  circulus  fccat  k l , inanifeftum  cft  redam  lineam,  qua  punda  a c contingit , 
fpharam  ipfain  fecare , fin  minus  non  fecare  . Itaque  circulus  fccct  k l in  mn  pundis: 
&circumferentia  s m aequalis  abfeindatur  circumferentia  d<;  ; circumferentia  vero 
o n aequalis  abfeindatur  ef  conftat  igitur  punda gf  ea  efle,  in  quibus  reda  linea  con- 
fingens a c fphara  fuperficicm  fccat. 

• ' ' Mm  # • ....  J. 

PROBLEMA  XV.  PROPOSITIO  XIX. 

Vtilia  etiam  (une,  quas  proprie  organica  appellantur  maxime  quan- 
do ad  id  quod  facile  cfl  a rcfolutione  manudu&a  experientiam  propor- 
tione relpondcntem  effugere  poflint.  vt  exempli  gratia.  In  dato  circu- 
lo leptem  hexagona  deferibere , vnum  quidem  circa  idem, quod  ell  cir- 
circuli  centrum : reliqua  vero  lex  a medijs  lateribus , qua:  oppofica  late- 
ra habent  ad  circuli  circumferentiam  aptata . 


Sit  datus  circulus,  cuius  centrum  g,  & circa  idem  centrum  ponatur  latus  hexa- 
goni hk  , itavt  hexagonum , quod  ab  hk  deferibitur,  latus  ln  ad  circuli  circumfc-  , 
rentiam  aptatum  habeat : & iungatur  g k . ergo  g k in  eadem  reda  linea  confticuitur  . 

in  qua  la^Us  hexagoni  k ,proptcrea  quod  angulus quidc  gk  h duas  tertias  redi,  angu- 
lus vero  h k l redum,ac  redi  tcroiam  continet:  & iunda  gn,  cum  gk,  kl  xqualcs 
fiQt,cric  gl  dupla  iplius  ln.  eftquc  angulus  ad  l dacus,  quippe  qui  ontinet  redum, 
ac  redi  tertiam  . triangulum  igitur  gln  fpecie  datur . & datur  proportio  g n ad  n l, 
feddataeft  gn.  ergo&  si,  videlicet  hexagoni  latus,data  erit. 

Organicum  vero  hoc  modo  • 

Exponatur  redae'  lineae , quae  cft  ex  centro 
circuli,  tertia  pars  ac,  in  qua  circuli  portio 
abc  deferibatur , duarum  tertiarum  redi  angu- 
lum fufcipicns,&  quarum  partium  reda  linea  a a 
cft  nouena,  carum  quattuor  abfeindatur  c a - & 

> * 1 Ooo  i 
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bb  contingens  ducatur.  Dico  iunttatn  a e hexagoni  lateri  hk  aequalem • efle . pro- 
ducatur enim  bc,  & ipfi  ab,  aqualis  ponatur  bd.  ergo  triangulum  a b £>  «quicrure 
A cft:&  rcdla  linea  a f aqualis  eis,  qu«cft  ex  centro  circuli.  Quoniam  igitur  a e ad 
te  eam  habet  pioporti^n.m,  qua  nnoucm  ad  quattuor,  & quadratum  ex  ab  ad  qua- 
dratum ex  bi,  hanc  eandem  propjrtioncm  habebit,  quare  ab  hoc  cll  b d fefquialtc- 
ra  eft  i!c,  & bc  ipfius  e d dupla . fed  & fc  dupla  eft  e a . ergo , & iun>ta  bf  ipjiua 
a d,  hoc  eft  ab  dupla  erit  .fed  & gl  dupla  clt  ln  & «quales  angulos  continent . 
triangulum  igitur  abf  ftmile  eft  triangulo  Ntc:&  re&a  linea  af  aqualis  gn.  ergo 
& ab  ipfi  nl,  vci  h k squalis  erit. 


f i ►.  ■ ■ . « . • L • o ■ 

Idem  aliter  manifeftius  oftendemus . , " 

Sit  af  «qualis  ei,  qua  eft  ex  centro  circuli  dati:  & abfeindatur  ipfius  tertia  pars 
- a e,  in  qua  circuli  portio  a b e deferibatur,  fufeipiens  angulum  duarum  tertiarum  redii 
& quarum  ac  eft  quinque,  carum  quattuor  ponatur  ce:  ducaturque  bb  portionem 
contingens. & iun&is  ab,bf,bc  producatur  Bcad  d,  ita  vt  bd  fit  «qualis  ba,& 
ad  iungatur.  Quoniam  igitur  in  circulum  dutfefunt  bca,hb,  quarum  altera  quidam 
fecat,  altera  vero  circulum  contingit;  critre&angulum  aec  «quale  quadrato  ex  eb* 
ergo  vt  ab  ad  eb,  ita  *b  ad  ec:  proptereaque  cbb  triangulum  triangulo  abb  «- 
quiangulum  erit . & vt  e a ad  a b , ita  e b ad  b c , vt  igitur  quadratum  ex  a e ad  qua- 
dratum ex  bb,  ita  quadratum  ex  ab  ad  quadnftum  ex  bc.  fed  v.t  quadratum  ex  a * 
ad  quadratum  ex  eb,  ita  ab  ad  bc,  quare  vt  au  ad  e e,  ita  quadratum  ex  ab,  hoc 
eft  bd  ad  quadratum  ex  bc.  quadratum  igitur  ex  db  ad  quadratumex  Bcpropor- 
V tioncm  habet  eandem,  quam  noucm  ad  quattuor  ♦ & id  .circo  db  fcfquialtcra  eft  in. 

fius  bc:  & bc  dupla  cd.  eft  autem  &-rc  ipfius  ca  dupla-  crgojvt  Fcad  e a ita 
E bc  ad  cd.&  anguli  ad  e «qualesfunt  \ngulus igitur  ad  d angulo  fb c : & angulus 
ad  f angulo  cad  eft  aequalis  , quare  ve  fb  ad  bc,  ita  ad  ad  dc:  & permutando  ve 

fb  ad 


J.  t>;  > . . 
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* E ad  a d , ita  * c ad  c d.  fcd  i c eft dupla  cd  . ergo&  f i ipfius  ad, hoc cft  ab  du- 
pUcrit . angulus  autem  idlPleft duarum  tertiarum  retti . quare, ‘ 4? daarum  tertiarum 
tc&i cft  fbc:& totus  abf  vniusrcfti , ac  tertia: . Itaque  (i  habeamus  ciicnlu»ncirv.a 
centrum  o,  cuius  femidiameter  fit  «qualis  a Fi  a centro  autem  iplius  ducamus  e i, 
qu*'fitxqiialis  fs.)&  ad  rcClam lineam  oi,atquead puiiflum^.j&ligilwlitoiilmua- 
mus  ctN  ipfi  fb.>a  «qualcm>4<  iungamusm erit  criang}Aom 
*quianeulumf.cftquc  AFjaqualis  gn  cteo&  nl  ipfi  ai. xijmUctitvconJiat igitur 
delcrlptiorfdmrcxncxagonmTjmincirctilofienarefla^irieaipfi  ab -«quali.  • V 0 


COMME^Tjtt^lVS. 


Quoniam  igitur  a b ad  I c eam  h ibet  prriporrionem  , quam  nouem  ad  quattuor , & A 
quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  eu  hanc  eandem  proportionem  habcbic.J  Omnia 
bde,  & qu£  deinceps  f*n,  paulo  poli  apertius  explicabuntur. 

Vt  igitur  quadratum  ex  a b ad  quadratum  ex  r-r. , ita  quadratum  ex  ab  ad  quadra  B 
tumex  f.c  j Quoniam  em  n ba  ai  as,K«  se  ad  ac,  etit  pernfutando  Vt  At  ad  se,  ai.lexei. 
ita  ab  ad  v.c',&  idea  Vt  quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  B r. , ita  quadratum  ex  At  ad 
quadratum  ex  bc. 

Sed  vt  quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  o,  itacft  ab  ad  bc]  Ex  corollario  eo.  C 
fcxtielem  morum,  namtt  ab  ad  bb,  ita  eb  ad  te  , quod /upirius  demonf iratum  ift . > 

Et  idcirco  U»  fefijuialteri  cft  ipfius  bc]  Vt  enim  nouem  ad  fex,  itd  fex  ad  quattuor, & D 
cum  qu  idratum  ex  db  ad  quadratum  ex  e c fit  Vt  nouem  ad  quattuor,  erit  b b ai  'b  c,  V t no- 
uem ad  fex  iVelvt  fex  ad  quattuor . ergo  d 3 ipfius  bc  frfquialteraeiit : 

Angulus  igitur  a J d «qualis  cft  angulo  i bc,  & angulus  aJ  f angulo  cad  cfta.'-  E 
qualis)  Quoniam  v:  te  ad  c a,  ita  te  ad  cd,  erit  permutando  Vt  te  ad  et,  ita  A i' di  i s .primi, 
c d i aiqt  efi  angulus  b c F [aqualis  ipfi  d c a . tnanguiumsgitur  e c F fimUc  efl  tnangn  'o  u c q:  6" 1{x,u- 
tr  ob  ti  angulus  ttc  aqualis  angulo  ADe  j angutufque  Ltc  angulo  cad  aqualis. 
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PROBLEMA  XVI.  PROPOSITIO  XX. 
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Quo  autem  modo  fupradi&omm  tympanorum  appofitio  fiat,  uunc 
dicemus . 

.zuraabitsjio  -neri- 


Sint  duo  tympana  tornata, &fibi  ipfisappofita  ab:  & fit  vt  diameter  tympani  a 
ad  diametrum  tympani  b,  ita  multitudo  dentium  a ad  multitudinem  dentium  r,  .fic 
enim  tympanorum  appofitio  (eruatur:  propterea  quod  vt  circumferentia  circuli  ad 
circuli  circumferentiam  , ita  eft  diameter  ad  diametrum,  hoc  enim  infra  demon* 
lirabitur  ■ 
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JHEOREMA  V.  PROPOSITIO  XXI. 
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Ponatur  tympanum  quidem  A dentium  fexaginta,  tympanum 


vero 


B dentium  quadraginta  . Dico  vt  velocitas  tympani  a ad  velocitatem 
tympani  B>ica  efle  dentium  b multitudinem  ad  multitudinem  dentium  a. 


nunc  oftendemus , 


/ Sint  enim  duo  circuli  ab,cd  circa  ab,ci>  diametros.  Dico  vt  circuli  ab  cireom- 
ferentia  ad  circumferentiam  circuli  cd,  ita  efle  ab  diametrum  ad  diametrum  Qt>. 
Quoniam  enim  vt  a auirculus  ad  circulum  cd,  ita  quadratum  diametri  ah  ad  qua- 
dratum diametri  cd.  fcd circuli  ab  qiiadruplum  cft  rcftangulum , quod  diametro  ab, 
& a b circumferentia  continetur,  circuli  vero  cd  quadruplum  - cft  rc^anguuim  , 
quod  continetur  diametro  cd,  & cd  circumferentia  irc&angulum  enim  contentum 
lemidiametro  circuli,  Stipfius  circumferentia  duplum  cft  circuli  arcae,  vt  ab  Archime- 
de, & in  commentario  ia  primum  mathematicorum,  & a aobis  vno  theoremate  de- 

* **  rm~  tYllin- 
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THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  XXII, 
Circumferentias  autem  circulorum  inccrfc  cfTe , vt  eorum  diametri. 
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mon flratum eft , vt igitur rectanguluni, quod diametro  ab,  & ab  circumferentia  con; 
tmecur  >adre<ftangulum  contentum  cd  diametro  & circumferentia  cd,  ita  quadra- 
tum cx  ab  ad  quadratum  ex  cDrpermutandoquc  vt  rc&angu  Ium  contentum  circum: 
terentia  ab  & ab  diametro  ad  quadratum  ex  ab,  ita  quod  circumferentia  cn,&cn 
diametro  continetur  ad  quadratum  ex  cd.  ergo  vt  circuli  a b circumferentia  ad  dia- 
metrum ab,  ita  circumferentia  circuli  cd  ad  cr>  diametrum . hoc  dnim  perfpicuum 
crt  ,&  inclementis  fumitur . quare  & permutando  vt  ab  circumferentia  ad  circum- 
ferentiam c d,  ita  diameter  ab  ad  diametrum  cd* 


Quoniam  enim  vt  ab  circulus  ad  circulum  cd  ita  quadratum  diametri  ab  ad  qua-  a 
dracum  diametri  cd]  Ex  fecunda  propofitloue  duodecimi. libri  elementorum  . 

Rc&ingujum  eniin  contentum  femidiametro  circuli , & ipfius  circumferentia  du-  g 
pJuin  eft  circuli  arcas  ] Archimedes  namque  in  libro  de  circuli  dimenfione  ,propofittonc  pri- 
ma  demonftrauic  quemlibet  circulum  aqualem  effe  trimgulo  orthogonio , cuius  femidiameter 
quidem  vm  Uterum , qua  circa  rodum  angulum  funt , ctrctt  nfcrentm  vero  bafi  eius  cjl  aqualis» 
Sedred angulum  contentum  femidiametro  circuli , C cius  circumferentia  d.tli  trianguli  cjl 
duplum,  quare  fcquitnr  ipfius  qtiOquc  circuli  duplnmeffe  . 

Ergo  vtcircbli  ab  circumferentia  ad  diametrum  ab,  itacircumfcrcntiacirculi  cd  'E 
ad  c d diametrum  3 Ed  enim  redavgutnm  contentum  circumferenda  circuli  a r,  <$■  a b did • 
metro  ad  quadratum  ex  i b,  ita  red  angulum  contentum  circumferentia  circuli  cd,  dr  cp_L 
diametro  aj  quadratum  ex  c D . Sed  Vt  redangulum  contentum  ctrcuihferentta  circuli  a bJ  dr 
ab  diametro  ad  quadratumex  a r. , ita  cfl  circumferentia  circuli  ab  cd  ab  diametrum  cx  pri- 
ma fexti  libri  elementorum , habeat  cnimeamdcm  altitudinem  , videlicet  redam  lineam  ab  „ 
& (imtli  ratione  Vt  re  d angulum  contentura  circumferentia  circuli  cd,  & cd  diamctgoad 
quadratumex  cd  ,/m  etreuii  cd  circumferentia  ad  diametrum  cd,  quare  vt  tircumfercn - 


Sit  tympanum  a,  cuius  dentium  multitudo  fit)  numerus  b,  vnitatuin  videlicet  fe- 
xaginta,&  ipfi  a apponatur  tympanum  c,  cuius  multitudo  dentium  fit  d numerus 
vnitatum  quadraginta.  Itaque  oportet  tympani  c diametrum  inucnirc.  Quoniam 
enim  numerus  b eft  multitudo  dentium  tympani  a,  & numerus  d multitudo  dentium 
tympani  c eftque  multitudo  dentium  tympani  c ipfius  circumferentia : eritvt  b nu. 
meru. ad  numerum  n , ita  circumferentia  a ad  circumferentiam  c.  fed  vc  circumfe- 
rentia ad  circumferentiam,  ita  diameter  ad  diametrum  . proportio  autem  numeri  b 
d numerum  cft  data  j cum  data  fit  proportio  fexaginca  ad  quadraginta . ergo  & diame- 
tri a ad  diametrum  c proportio  eadem  cft , qu®  fexaginta  ad  quadraginta  , & dati 
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Tympano  c!ato,&:  dara  multitudine  dentium  iphusypropofitum  fit 
apponere  ei  tympanum  datam  habens  dentium  multitudinem,  & appo- 

*..rrv>  !•_  • • * j ■ . 


fito  tympani  diametrum  inuenirc* 


di  dia- 
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eft  diameter  a ergo  & diameter  e dabitur.  Oportcbitcnimfacerc,vtnumcrusfcxa- 
ginta  ad  quadraginta,  ita  diametrum  a ad  alium  dia«*CtrjJjB  > circa  quam  circulus  dc- 
jcnptus  quaefito  tympano  aequalis  epit . . 
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Organice  yero  hoc  jnod»  * 
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Exponatur  rc&a  linea  bf,  diuifa  in  tot  partes  aequales,  quot  dentes  funt  tympani 
r » a,  hoc  eft  in  fexaginta  .atque  ip/i  ad  rectos angulos du&a  fg  tympani  a ad  diametro 
■ aqualis  ponatur:  iungaturque  eg:&  quarum  partium  bf  efl  fexaginta,  catum  qua- 
draginta fumatur  eh;  quantafcilicet  eft  multitudo  dentium  tympani  e.  deinde  per 
h ipfi  fo  parallela  ducatur  hk(  erit  igitur  uk  tympano  e aqualis. etenim  demon-. 


ftratic?  pianifefta  eft . 


CQMME^TJ^IVS, 


^ Atque  ipfi  ad  re<ftos  angulos du&a  rti  tympani  a diametro  aqualis  ponatur]  !P«- 

tefl  fg  ad  bf  ctiamin  quocumqnc  alio  angulo  ap  tari,  idem  namque  fequatur  necejfc  cfl . 
g Etenim  dcmonftratio  manifefta  eft  ] Ex  quarta  fexti libri  elementorum,  triangula  enim 
bfg,  eiik  fimi  lia  funt.  quare  Dt  bf  «d  fg,  ita  fh  ad  hk  , & permutando  rt  fe  adhu, 
hoc  e fi  vt  fex  agtnt  a ad  quadraginta,  ita  fg  ai  hk;  hoc  eft  ita  diameter  tympani  a ad  tym- 
pani e diametrum . . ; 


PROBLEMA  XVIII.  PROPOSITIO  XXIV.} 


UJii 


Quomodo  autem  conftruatur  cochlea,  h.rficem  habens  obliquis  den- 
tibus tympani  dati  congruenti,  ita  manifeftum  erit* 


( > yi?/  ~ 
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, Intelligatur  cylindrus  aquali  craffitudine  tornatus  ad  e f cuius  latus  a b , fumarur- 
*jUe  in  ipfo  intcruallum  helicis  monoftrophi  a b : & Eat  lamina  area , cuius  pars  qui- 
dem ghk  fit  triangulum  orthogonium,  reftum  angulum  habens  ad  k;  reliqua  vero 
parallclografflpuoa re&aagulua  giUH»  fitqu?  «g  squali*  ipfi  AB,  & Hk  aqualis 

perinde- 
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perimetro  cylindri  ad,bf<  & circumflcftatur  lamina  circa  cylindrum,  ita  vt  paril» 
lelograinmum  h klm  etiam  cylindrus  fiat,  contingens  db  quando  introdu&um  fue- 
rit. ponatur  autem  h in  a,&  g in  B,|&fic  percit  fubtenfam  angulo  re&o,atq;  infle- 
xam deferibemus helicem > quae  monoftrophos .appellatur,  vt  bd.  & rurfus  tranfpo- 
nentes  laminam,  vt  h ponatur  in  b,  & e in  e * deferibemus  per  gh  alteram  helicem 
monoftrophon,ita  vt  tota  diftrophos  fit  in  quo  enim  tempore  A ad  b accedit,  cum 
«qualiter  moneatur,  in  hoc  & ab  mota  in  fupcrficie  cylindri  ad  eundem  locum  re- 
uertitur, & pun&ura, qiiod  in  rcAa linea  ab  ferri  diximus  helicem  monoftrophon de- 
feribet.  id , quod demonftrauit  Apollonius  Pergaeus i fi  igitur, & vtramque  linearum 
a b , b e , & ea* , quae  deinceps  funt  vfquc  ad  b bifariam  fecemtis : Qt  per  punfta  lamina 
deferibamus  helices  modoftrophos,  ab  ipfis  autem  profunditatem  quamcumque  volue- 
rimus, fumamus,  & a profunditate  reliquum  deferiptae  helicis,  facile  helicem  lenticil» 
lari  forma,  cum  policrimus,  perferam  habebimus . 
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Intelligatur  cochlea  AB,&in  ipfa helix  ac,db,fb.  intelligantur  etiam  monoftro- 
ohidifte  helices,  tympanum  autem  appoficum , & dentatum  iit  crc,  bh,  dentes  ha- 
bens cc , c b , bh  helici  congruentes,  reliqui  igitur  non  congruunt  in  reliquas  helices. 
Itaque  fi  conuertamu-  cochleam, ita  vt  punftu.n  e impellatur  ad  partes  c,  erit  e in  c , 
ouando  cochlea  vnam  integram  reuolutionem  fecerit.  & habebit  dens  quidem  c b po- 
litionem ipfius  cg,  dens  vero  bh  politionem  bc.  & rurfus  cum  r»  habuerit  pofi- 
tionem  cb  in  vna  cochlea;  conucrfionc omnino  deferetur. & in  dentibus, qui dein* 
cepsfunt  eadem  intelligerc  oportet  i quam  ob  rem  quot  dentes  habuerit  tympanum, 
wliescochicimqtiypaj»  integram  tympani  reuolutionem  faciet. 

, l f • . v * ' . * *** 


itTf 

u 

-y{» 


-b1 


X L 


/dl 


na* 


-3>  ;r»tiv 

. • • 

,|Uj 

•i o 

intfBj?; 

•IlO  ni  r. 

1 

i * I.UI 

potentia  iiwuetvir 


av 


, MI 


Hec  igitur  de  bondtre  Jifta  fint . de  quinque  vero  facultatibus  iam  diftis  ex  1 Icrone 
«mditionein  breuiter  faciemus  / ad  memorium  fiudioforum,  addentes  etiam  de  ma- 
chma  vnimcmbvi,  bimembri,  trimembri, « quadrimembri-  et  que  ncccflario dicuntur, 
ne  quihec  quefit  aliqudhdo  labortt»  inopttlibrdrum  in  quibus  fcnpta  funt . etenim 
nosiniibros  magna  cx  parte  deprauatos,&  tum  principio, tum  fine  carentes  incidimus* 
Cum  igitur  quinqiie  finx 'factfltatcs,per  vjtiAs'  datum  pondusd.ua  potentia  mouctur,  nc- 
cellat  unn  cfi  hgur.is  carum  vfus  j prfcecrca  etiam  nominari^  ncrc.  '1  raditum 
autem  cft  ab  Hci*'o ii  Philone  qua  de  ciufa  ptwdia*  facultates  in  Vnam  reducan- 
tur natura  a ,quiihquafti figuris  inultum  inter  fe  di  flantes . Nomina  igitur  ha;c  funt  * 
‘ It  • aperitreihio,^ Vcftis,  pblylpafton,  cuneus,  & prttt*  haec  qua  appellitur  ,inimu 

ta  cochlea,  . . 

Wtdl  forno  no.i  «;■  uji'-  ’ - '•••  n?i  "»  • *i»no5  5d'*.r«' upniimv  mob 
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Axis  igitur  in  peritrochio  hoc  modo  conftruitur . Lignum  accipere  oportet  firmum, 
quadratum  perinde, ac  lignum:  eiufque  extrema  contorquentes  rotunda  facere,  & 
choinicidas  circumponere  aereas  coagmentatas  axi, ita  vt  in  inic£lx  foramina  rotunda 
in  immoto  quodaui  pegmate  expedite  vertantur,  cum  foramina  habeant  i rufae  a;rcos 

choinicidibusfubicto , Vocatur  auccmid  lignum,  quod  diftumeft,  axis  & circa  mc* 

• ' dium 


llim,  WflER.:OiCTAYVj:  ? it, 

eo.lcin7c"po7c  &PrjistXtym^>anUu1  ’ habcns  foramen  quadratum  axi  congruens , vt 

Conftruftio  igitur  dccfarata  U. 
alligatore!  nondusfim,U  : Cum cn!'n  volumus  magna  pondera  minore  vi  mouerc, 
qui-funtin  Dcrit,-  r^  cumP"nimu'clrca  dcPrcff:>s  partes  axis : 6c  in  foramma 

& ua  facile  PonTur^in"^1"'" fcyta,as' {touccmcfqtie  pcritrochium  conuenimus 
etumabaliauo  r.rn]?Ii?orcPotent!amoVet>ltl,,*fonlt>uscirca  axem  ccnuolutis,  vel 
iam  ab  aliquo  recollctfis.vt  ne  toti  axi  circumponantur . difli  autem  inftrumcnti  mi 

conSrucrc  °Portct  ijs , qua:  moucnda  funt , ponderibus , fyiumt 
incepi  oftendetur  ,°nCm  ’ ‘JUam  hjbct  niotum  PonJus  ad  Poc««iam  niouentem , vt  de. 


r 


Erat  autem  fecunda  facultas,  qua:  per  veftcra,  & fortafle  prmmcditatiomotiis  citef 
excedentia  pondera;  flatuentes  cn:m  quidam  magna  pondera  mouerc , quohiarti  prU' 
mum  a terra  attollere  oportet,  anfasautem  non  habebant , quod  omnnes  partes  balis' 
ipfiuspondcrisfolo incumberent , paulum  fuffodientes;&  ligni, longi  extremitatem 
fubijcicru.es  fub  onus  . adducebant  ex  altera  extremitate , fup^nento.  Kgrto  prooc  ipi 
fum  onus  lapidem,  qu,  hypomochlmm  appellatur,  cumque  illis  vifus  e (Ter  hic  motu? 
yaldc  facilis  cxiflimaucrunt  fieri  pofic  ,vt  hoc  pa&o  magna  pondera  moucrcntur  vo- 
catur  autem  tale  lignum  Vc&is,  fiue quadratum,  fiuc rotundum  fit.  & quantopro- 
pinquuis  oneri  ponitur  hyporaochlium , tanto  facilius  pondus  mouetur,  vt  deinceps 
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De  polyfpafto  ’ 


Tertia  autem  facultas  eft  per polyfpaftum,  quando  enim  volumus  aliquod  pondus 
attrahere  ab  ipfo  religantes  funem  , attrahimus  tanta  vi , quanti  ponderi  eft  aqualis , 
Si  autem  attrahentes  ex  pondere  funem,  vnum  quidem  ipfius  caput  fufpcndamcs  ex  ali- 
quo loco  manente,  alterum  vero  traijcientes  per  orbiculnm  ad  pondus  religatum, 
etiam  hoc  attrahamus,  facilius  pondus  moucbitur . Rurfus  fi  ex  loco  manente  fufpcn- 
damus  alterum  orbiculum»  & du£fum  caput  per  orbiculum  fumentes  attrahamus,  mul- 
to facilius  mouebitur  pondus . & rurfus  fi  ad  pondus  rcl igauerimus alterum  orbicu- 
lum, & du&um  caput  per  i pfum  fumentes  attrahamus,  adhuc  multo  facilius  pondus 
mouebitur . femperque  orbiculum  a manente  loco , & pondere  religant  es , & viciiTim 
du&um  caput  traijcientes  per  orbiculos»  facilius  pondus  mouebitur : & tanto  facilius  , 
in  quanto  piura  membra  funis  infte&etur.  oporiet  autcra  religatum  caput  ex  aliquo 
Icco  manente  fufpendi . fed  fingulos  orbiculos  feorfum  a manente  loco,  & a pondere 
religemus,  orbiculi  quidem,  qui  dicuntur  in  manente  loco  cfle,  in  vnum  Jignun  indun- 
tur, circa  axes  verfationes  habentes,  quod  manganum  appellator , hoc  autem  per  al- 
terum funenycx  manente  loco  fufpenditur.  orbiculi  \ ero  i'  qui  funt  ad  pondus  in  al- 
terum manganum  huic  atqualc  induntur:  quod  rurfus  folum  a pondere  religatur, atque 
ita  oportet  in  manganis  difpofitoscfle  orbiculos  , vt  ne  membra  inter  fit  explicata  diffi- 
culter mouean?ur . Quam  autem  ab  caufam  cum  plura  fint  membra , facilitas  moucn- 
difubfcquatur*  offendemus,  & cur  alterum  caput  ex  manente  loco  fufpenditur . 
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Si  cylindri  latus  feratur  in 
fuperficie  cylindri ; a termino  / 

autem  ipfius  punitum  aliquod 
fimul  in  latere  feratur, ita  vt  in 
eodem  tempore, & latus  vnara 
eonuerfionem  abfoluat,  & pun 
Itum  latus  totum  permeet^  li- 
nea in  fuperficie  cyli  ndri  a pun 
Ito  falta  helix  eft , quam  co- 
chleam appellant.  JDefcribe- 
tur  autem  in  cylindro  hoc  pa- 
llo . 

Si  in  plano  duae  rclts  expo- 
nantur, ad  rcllos  interfe  angu- 
los, quarum  vna  quidem  dilto 
lat  ericylindri  fit  squalis,  al- 
tera vero  squalis  circuli  cir- 
cumferentis, qui  cftbafis  cy- 
lindri : & ad  terminos  dilla- 
rum  linearum  ducatur  linea  rc 
Ito  angulo  fubtenfa:  ponatur 
autem  ea,  qus  cft  squalis  la- 
teri cylindri,  in  ipfo  cylindri 
. latere ; & altera,  qus  circa  re- 
Itum  angulum  conuoluatur  in  . 
circuli  circumferentia,  & qus 
recto  angulo  fubtenditur  , in 
cylindri  fuperficie  conuoluc- 
tur,  in  qua  erit  dilta  helix  , li- 
cet autem  diu  idere  cylindri  la- 
tus in  tot  pares  sq  ualcs  i quot 
quis  voluerit . & in  vnaquaque 
ipfarum  helicem  deferibere,  fi- 
cutifuperiusdiUumcfl,  ita  vt 
in  cylindro  plures  helices  dc- 
fcribancur.  vocetur  autem  fe- 
mcl  fumpta  helix  monoflca.*-- 
phos , videlicet  linea , qus  fit 
circa  fingulas  partes,  ln  ipfa 
igitur  linea  canalem  inciden- 
tes in  profunditatem  cylindri , 

& excidentes , ita  vt  tylus  foli- 
dus  aptetur  in  canali , cochlea 
fic  vtuntur . Extrema  ipfius  ro- 
tunda facictcs  aptant  in  queda 
diapegmata  in  rotudis  forami- 
nibus, ita  vt  facile  conucrtan- 
tur  fupra cochleam  vero  acco- 

modantes  regulam,  qus  cana-  _ - ' ’ - 

lem  ipfi  parallelum  habeat  mc 
dium  in  fuperiori  fuperficie . 

In  hoc  canali  aptant  fupradiltum  tylum , ita  vt  alterum  quidem  ipfius  tyli  extremum 
in  canali  cochles  aptetur , alterum  vero  in  dilto  canali , qui  cft  regula.  Quando  igi- 
tur volunt  per  hoc  inftrumentura  onus  mouere , fumentes  funem , vmim  ipfius  caput  a 
pondere  religant  , alterum  vero  a prsdillo  tylo:  & cum  foramina  fint  in  capite  co* 
chlcs  fcytalas  inijcicntcscam  verfant , atque  ita  ab  helice  tylusdedultus  in  canali  fu- 
nem , & per  funem  onus  attrahit . licet  ct  am  loco  fcytalarum  manubrium  quoddam 
circumponere  cochles  extremo,  quod  extra  diapegma  emineat,  & ita  verfantes  co- 
chlearUjOnus  attrahere.  Helix  autem , qus  eft  in  cochlea  interdum  quadrata  fit , in- 
tctdumknticularis:guadrataquidem,cumeacanalisreltas  hab$c  incifiones,  lenti- 
cularis 
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cularis  vero  cum  obliquas ; in 
vnam  lineam  delinentes,  qua- 
rum illa  quadrata,  hjc lenti- 
laris  vocatur . Itaque  cum  ip- 
fa  per  feiplam  cochlea  agit , 
hanc ; habet  conftru&i  jnem . 
Fit  ctia  n etiam  alio'  m oJo . 
A (Tumentes  enim  alteram  qua- 
dam facultatcm.videlicet  con- 
ftruflioncm  axis  in  pcritrochio 
vocati  ; intelligemus  circa  a- 
xe.n  tympanum  detatum  effc  , 
cochleam  veroquandam  tym- 
pano adiaccre  Ime  rcftain  ad 
folu  n,  (iuc  ci  parallelam ; qua: 
helicem  quidem  tympani  den- 
tibus implicatam  habeat,  ex- 
trema vero,  que  in  foramini- 
bus rotundis,  vertentur  in  qui- 
bufdan  pegmatibus  , ficuti  an- 
te di&am  cft.St  cum  extremu  n 
cochlc<e  emineat  in  partem  er 
terioremdiapegmatis,  velan- 
Tamquandam  circumponi  per 
quam  verfetur cochlea,  vel  fo- 
ramina ita,  vt  ini  -ftis  fcytalu 
fimiliter  verfetur.  Rurfus  fu- 
nes , quia  pondere  religantur , 
conu  duentes  circa  axem  ex 
vttaque  tympani  pa  te:  & ver- 
fantes  cochleam,  & per  c> 
chleam  tympanum  dentatum 
onus  attrah  -mus . Conftruftio- 
nes  igitur,  & vfus  prxdi&arum 
quinque  facultatum  iam  oden- 
dimus . qu*  vero  cauda  ficut 
per  vna  nquamq;  ipfarum  ma- 
gna pondera  parua  omnino  (i 
mouenatur,  Hero  in  mechani- 
cis de  n indrauit  . At  in  fc- 
quencibus  ex  tertio  Hcronis 
machinas  defcribe.nus  al  faci* 
litatcm,8c  cd  nuditatem  con- 
ftrue.ites,  per  quas  rurfus  ma- 
gna pondera  mouebuntur. 
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Dc  ijs,  qua;  in  folo  ducuntur. 


•.  ^r*  ‘£ltur  in  ^°j?  ducuntur,vt  inquit,  in  chelonis  ducuntur chelone  autem  machi- 
aeitcx  quattuor  lignis  compatta,  quorum  extrema  funtrefima . his  onera  imponunt, 
carum  extrema  fiuepolyfpafta  flue  funium  capita  religantur.  ha:c  autem  vel  ma- 
uutrabuntur . vel  in  ergatas  referuntur . quibus  circumagis  chelone  in  folo  trahitur 


fiippofltisfcvtalis,  vel  (anidibusT  Sicnim  paruum  fit  onus  fcvtalis,  fi  magnum  fani, 
dibus  vti  oportet,  proptereaquod  ha:  nnn  facile  trahuntur . fcitalz  enim  conucrf»  pel 
riculum  fuheunt , cum  onus  impetum  fufeeperit.  aliqui  vero  neque  fcytalis  , neque fa- 
nidibus  vtuntur,  fcd  rotas  folidaschclonis  adhibentes  agunt.  • . u 
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Sed  in  iis  oneribus,  qua:  in  altum  tolluntur,  vt  inquit  jiridtfHirti  Ruflti  afiafqufdem 
vnimembres,  alia:  bimembres,  alia:  trimembres, alhe  vero  quadrimembres,  vnimem- 
bres  igitur  hoc  modo.  Lignum  firmum  fumitur, altitudinem  habens  maiorcm,quam 
quo  volumus  onus cle^rc.  & fiipfum  quidem  perfe  firmum  fuprir , fumentes  funem 
circaquc  ipfum  flringf<ntcs,&  perteXenteWirxt*  cohuolutioficni  conflringunt , inter- 
uallu  n autem , quod  inter  conuolutiones  interijeitur , non  fit  maius  quattuor  palmis, 
& ita  lignum  firmius  efficitur,  & funis  conuolutiones,  tamquam  gradus,  vtiles  erunt 
iis.  qui  agunt,  & volunt  in  fuperiorem  partem  onus  elcu  re.  Siautcm  lignum  non  fit 
firmum  ex  pluribus  coagmentetur.  Se  expendere  oportet  onera,  qua:  eleuari  debent , 
vt  ne  membrum  debilius  fit;  fiat  enim  membrum  redhim  in  ligno  aliquo  :&  ad  extre- 
mam ipfius  partem  funes  religantur  tres , vel  quattuor,  & demiffi  referuntur  ad  aliqua 

loca 


I 


*/nr> 


loca  permanentia , vt  lignum  quo  quis  Impulerit,  non  cedat  * ab  extentis  funibus  con- 
tentum ex  fuperiori  autem  ipfius  parte  polyfpafta  fufpenduntur.,&duccntes  ad  vnum 
attrahunt,  fiuemanu  . fiuead  ergatas  referentes.  & quando  ornus  in  fubllfne  clc\i£- 
tum  fit,  oporteatque  lapidem  parieti  imponere,vel  vbi  quis  voluerit,  relaxantes  vnum 
aliquem  funem  ex  ijs,  qui  in  extremo  religantur , videlicet  cum . qui  cft  ad  alteras  par- 
tes oneris,  membrum  inclinant,  vel  /cytalasfupponentes  oneri  in  ijs  partibus,  in  qui- 
bus funda  lapidi  non  obualuitur,  laxant  agentia  polyfpafta,quoufquc  onus  fcytalis  in' 
fideat  i deinde  foluentes  fundam ve&ibus  mouent  onus,  adeo  vt  in  quem  velint  locum 
transferant  j vel  rurfus  fubie&um  membro  lignum  funibus  manu  attrahentes  ad  alte- 
ram aedificii  partem  tandem  adducunt, fimul remittentes  funes,  & rurfus  rejigantes 
vtuw^a  ficut  ante  diftum  cft . ?»  . 


t f, 

. thtridf  v r un 
niilqi  copirriH 
r;  luirfn ptU-': 

ftffj  itf 

a Skt  i*r 
. ufttji  mr.rrt 


.PAPPI  MATH.  COtt; 


, eji  siO 


niv.ii*£i'*gjp 
■ ru.ct.  70  u.  ta 

xv 


REGISTRVM-' 


tABCDEFGHIKLMNO  P Q_R  ST.VX 
Y Z. 

Aa  Bb  Cc  Dd  Ee  Ff  Gg  Hh  Ii  Kk  Ll  Mm  Nn  Oo  Pp 
Qcj  Rr  Sf  Tt  Vu  Xx  Yy  Zz. 

Aaa  Bbb  Ccc  Ddd  Eee  Fff  Ggg  Hhh  I ii  Kkk  Lll 
Mmm  Nnn  Ooo  Ppp. 


Omnes  (une  duerniones , praster  & P p p qua:  funt  terniones. 


BONONIAE,  ex  Typographia  HH.  deDucijs.  MDCLVI11 


■ '«/i.’  ► *««?  ' ' ' iK.  rTflf 

:•  «sJsaiR  *vs,  . - 


• j 


•M  Y > r . • " 


x :v . .■ 


-.•■■.■  ‘i  : ' 

V Y 

y v.V 


■fit* 


Cj'!  .,0  ,41  MK  il  9::  jJ*'H  a5  k^a'3  <t'$i - 

- /►•  /.  • ..*  V . A r»  «1  - **.  • *.  * 


i!J 


]/•.  i{i’xi]'rIH  g;j!>  VH  aail  bhCl  p;.,  <i':  ;;  ;r 

.t»q  t noO-rn'/  f? V&M 

. •»  *.  ' . :•  ’ 1 *'  ' 


-*  fvl;' 


ivj;  '4;irn  jfjrji  q 1 *J  *:•”  ‘«5*  f^noirn;:  k *6tiO 


' 


«» 


••fs. 


'v  > 

3 '&  3 

• - V* 


■I HRRCP'v\u^ 

* ■•.  I • v • 

* . i' 

i * v;  ,!P  rJVi  / J T.  ■¥  , 

tTifcirTnafla^’  < .»  > 


* - 


■*% 

jWt 

-V 


.-•  T^; 

. • 4-  t 


■ - 'i  ;>.  • Vr-.ar  : 7 ■: 

’ ■ -vi  ’ vVf  iri; Vv>  - > •,* 

i-  mwev v i*  insSwLieiWV  i, 


«*,,  „1 
. ■»  •"  . a 1 

- " ‘V'r  r \ £j 


‘A  '■  ■ ■:  ‘!?JP 

.yfr 

, fi ' •i^V  . >r  • vr’»'*  * i yy^ 

» 3 #; 

: •.  * • : . 

....  ’ •*  • * , • 

■ ■ 

•®&U •• . 4 

»V?T  * -r  ....wVVV  • ?*> 


w 

'5E 


■?  -vr«£ 

• w| 


Ifl  •“<!  •»>*' 

■ Tu.  ' -‘ 


'f :'  • ■; 


*£ 


r% 


0V  ,HH  !\(hi:T\*  JfT  y.p  K Itf  QY(  O rl 

^ , - - t -,  . .'  ♦ f • , t , 

- '/  ’ . " v*  i_.  ir 


A\<  > * 

t'  *•* . . •! 

4±li 


rr.. 


ma  * t/r -4  ^ «TUi)i3tTi 


«>;l'  - > -r 

' . - ■ VV  ^ ■ 1 Jt 


- ' )r“ 


r?' . 


S - ' itiVv  - ^r> 


■•  f^ 


ifizjS. -Jt’’ 


*■  ii 


7r? 


ML 


Vy  t*1' 


-Xk,— ■•-<■-  .-.-«(S-'  S'W.  .;«. 


^;.|-  # ■ 


■ii 


W" 


I 

f 

I 

{ 


t 


E 


• # 

f 

: • J 

E ~ r^-4.2 


. . 


